_
NGO bUC TAI
GV chuyén luyén thi THPT Quéc Gia
Zalo 0889971004

Ly thuyét va phan dang

TOAN ¢}

HOC Ki |

NAM HOC 2026 - 2027



hudng I.  Ménh dé va tap hop 3

§1. Maénh dé 3
§2. Tap hop 17
§3. On tap chuong 1 43

Chuong Il. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhat

hai an
§1. B4t phuong trinh bac nhét hai an 52
§2. Hé b4t phuong trinh bac nhit hai an 67
§3. On tap chuong 2 87

Hé thdc lugng trong tam giac

§1. Gia tri lugng giac chia mdt géc tir 0° dén 180° 95
§2. Heé thic lugng trong tam giac 106
§3. On tap chuong 3 128

Chuong Vecto

§1. Cac khai niém mdé dau 138
§2. Téng va hiéu cha hai vecto 147
§3. Tich cia mdt vecto véi méot sb 165
§4. Vectd trong mit phang toa do 179
§5. Tich vo6 hudng cha hai vecto 197
§6. On tap chuong 4 213

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004



Chudng V. Céc sb dic trung cha miu sb lieu khong ghép 228

§1. Sb gan ding va sai s6 228
§2. Céac sb dic trung do xu thé trung tam 238
§3. Céac sb dic trung do do phan tan 252
§4. On tap chuong 5 263

> TOAN THAY TAI ON 2UYEN 910,17,142 VA JTDH - 0889 971 004



MENH DE VA TAP
HOP

1) Ménh dé, ménh dé chira bién
¥ Ménh dé: Ménh dé 1a mét ciu khing dinh ddng hoic sai.

% Cau khang dinh ddng goi 12 ménh dé ding.
% Cau khang dinh sai goi 1a ménh dé sai.

% Mot ménh dé khong thé vira ding, vita sai.

# Nhitng ménh dé lién quan dén toan hoc dudc goi 14 ménh dé toan hoc.

3 Ménh dé chita bién: Ménh dé chita bién 14 mot cau khéng dinh chita bién nhén gia
tri trong mét tap X nao d6 va véi méi gia tri ctia bién thude X ta dude mot ménh de.

2) Ménh dé pha dinh
¥ Cho ménh dé P. Ménh dé “khéong phai P ”goi 124 ménh dé phu dinh cta P.
{3 Chuy:
% Ménh dé phu dinh ctaa P, ki hiéu 1a P.
# Néu P dung thi P sai, néu P sai thi P dung.
3) Ménh dé kéo theo va ménh dé dao
Cho hai ménh dé P va Q.

¥ Ménh dé kéo theo: Ménh dé "Néu P thi @" goi 13 ménh dé kéo theo, ki hiéu P = Q.

# Ménh dé P = @ con dudc phat biéu 1a "P kéo theo @" hoac "Tit P suy ra
Q"
% Ménh dé nay chi sai khi P dung va @ sai.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

{3 Ménh dé dao: Cho ménh dé P = Q. Khi d6, @ = P goi 12 ménh dé dao cia P = Q.

Xét dinh ly dang P = Q. Khi d6, ta c6 thé phét biéu dinh Iy ndy theo mét trong 2 cich sau:

@ P 13 didu kién da dé c6 Q. @ Q 13 diéu kién cAn dé c6 P.

4) Ménh dé tudng duong

{¥ Cho hai ménh dé P va @. Ménh dé “P néu va chi néu @” goi 1a ménh dé tuong duong.
3 C

,

y:

# Ménh dé “P néu va chi néu @” dudc ki hiéula P < Q.

% Ménh dé P & @ ding khi cad P = Q va Q = P cung dung.

Xét dinh Iy dang P < Q. Khi dé, ta c6 thé phat biéu dinh Iy ndy theo mét trong cic cach sau:

® P I3 diéu can va da dé ¢6 Q.

@ P khi va chi khi @.
® P tuong ducng Q.

5) Ménh dé c6 chira ki hiéu v,3

{3 Ménh dé chita ki hiéu v6i moi: Vx € X, P(x).

* Ménh dé nay ding khi tt ca cac gia tri ciia x € X déu lam cho phat
biéu P(x) dung.
# Néu ta tim dudc it nhat mét gia tri x € X 1am cho P(x) sai thi ménh

dé nay sai.

{3 Ménh dé chita ki hiéu ton tai: 3x € X, P(x).

# Ménh dé nay diung khi ta tim dudc it nhat mot gia tri ctia x € X 1lam
cho phat biéu P(x) dung.

# Néu tat ca gia tri ctia x € X déu lam cho P(x) sai thi ménh dé nay sai.

1. PHAN DANG BAl TAP

Dang @ Xac dinh ménh dé, ménh dé chira bién

Ménh dé phai 14 mét cau khéng dinh c6 tinh ding — sai r6 rang. Ménh dé chita bién
14 cau phu thudc vao bién x. Ménh dé chia bién chua phai 1a ménh dé.
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§1. Ménh dé

> Vidu 1

Trong cac cAu sau, cAu nao 1a ménh dé, cAu nao khong phai 1a ménh deé?
(1) Phuong trinh 3x2 - 5x +2 =0 ¢6 nghiém nguyén.
(2) 5<7-3.
@ C6 bao nhiéu diu hiéu nhan biét hai tam gidc dong dang?
@ P4y 1a cach xu i khon ngoan!
(5) x% 12 86 v6 ti.
& a,bla cde ménh dé

BAI TAP REN LUYEN

Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé?

a) v21a s6 vo ti. ¢) 100 tila sb rat 16n.
b 1 1 1
) E+"'+ﬁ+ 10>2' d) Troi hom nay dep qua!

& a,bla ménh dé

Dang @ Tinh ding sai cia ménh dé

> Vi du 2

Xét tinh ding sai c@ia cac ménh dé sau:
a) Vinh Ha Long la di san thién nhién thé giéi;
b) V/(-5)? = -5.
c) 52+122 =132
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

¢ Vidu 3

Cho ménh dé chia bién P(n): “n 12 boi cia 3 ” véi n 1a sb tu nhién. Phat biéu cac
ménh dé P(6), P(11) va xét tinh dung sai ctia ching.

BAI TAP REN LUYEN

ez | "
Xét tinh ding hoéc sai cia cac ménh dé sau:
a) P:“3%+42 =5,
b) Q: "Udc chung 16n nhit caa 8 va 121a 2 .
¢) R:“S6 12 c6 tat ca 6 uée nguyén duong ”.

o ;
Véi mbi ménh dé chita bién sau, tim nhiing gia tri ctia bién dé nhan dudc moét ménh de
ding va mét ménh deé sai.

a) P(x): “x?2=2".
b) Qx): “x*+1>0".
¢) R(n): “n+2 chia hét cho 3 ”(n 1a s6 tu nhién).
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§1. Ménh dé

Dang @ Ménh dé kéo theo, ménh dé dio, ménh dé tuong dudng

& Ménh dé “néu P thi Q” goi 1a ménh d kéo theo. Ky hiéu1a P = Q.

& Ménh dé P = @ chi sai khi P dang @ sai.

© Ménh dé Q = P goi l1a ménh dé dao ctia P = Q.

¢ Ménh dé “P néu va chi néu Q” goi 12 ménh dé tuong duong. Ky hiéula P < Q.
& Ménh dé P © @ dung khi ca P = Q va Q = P cung dung.

> Vi du 4

Cho céc ménh dé P: “a va b cung chia hét cho ¢”, @: “a + b chia hét cho ¢”.
a) Hay phat biéu dinh li P = Q. Néu gia thiét két luan cta dinh li va phat biéu
dinh I nay duéi dang diéu kién can, diéu kién du.

b) Hay phat biéu ménh dé dao cia ménh dé P = @ roi xac dinh tinh diung sai
ctia ménh dé dao nay.

BAI TAP REN LUYEN

[ scia z
Hay phat biéu ménh dé dao ctia ménh dé: “Néu tam giac ABC la tam giac déu thi tam
giac ABC la tam giac cAn” va xac dinh tinh dung sai cia ménh dé dao nay.

[ scis | z
Cho tu giac ABCD, xét hai cau sau:
P: “T giac ABCD c6 tong sb do hai géc d6i dién bang 180°”.
Q: “ABCD la t& giac ndi tiép duong tron”.
Phat biéu ménh dé P = @ va cho biét tinh ding sai ciia ménh dé dé.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

Dang @ Pha dinh cia mét ménh dé

Thém (hoic bét) tit “khéng” (hodc “khong phai”) vao trude vi ngit cia ménh dé dé.

> Vidu5

Phat biéu ménh dé phu dinh ctia cac ménh dé sau. Xét tinh ding sai cia mo6i ménh

dé va ménh de pht dinh cta né.

a) Paris la thu do6 cia nuéc Anh; & P ding, P sai
b) 23 1a sb6 nguyeén tb; & P ding, P sai
c) 2 021 chia hét cho 3; & P sai, P ding
d) Phuong trinh x? — 3x + 4 = 0 v6 nghiém. & P sai, P ding

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | :
Phat biéu ménh dé pht dinh ctia cac ménh dé sau. Xét tinh ding sai cia m6i ménh dé

va ménh dé phu dinh caa né.

a) P: “Chau A 12 chau luc I6n nhét thé gidi ”. & P ding, P sai
b) @: “216n hon 1. & Q ding, Q sai
¢) R: “151a udc cua 80 ”. & R sai, R ding
d) S: “B4t phuong trinh 2x + 1> 0 v6 nghiém . & S sai, S ding
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§1. Ménh dé

Dang @ Ménh dé véi ki hiéu V va 3 va pha dinh

& Ta doc Vx € X, 3x € X 1an lugt 1a: V6i moi x thudc X, ton tai (c6 it nhat) x thuodc X.
¢ Phu dinh ctia ménh dé “vx € X,P(x)”1a ménh dé “Ix e X,P(x)".
¢ Phu dinh ctia ménh dé “Ix € X,P(x)”1a ménh dé “vx e X,P(x)”.

> Vidu 6

St dung ki hiéu Vv, 3 dé viét cac ménh dé sau:
(1) V6i moi sb tu nhién x, /x 1a s6 vo ti;

(2) Binh phudng ctia moi sb thuc déu khong am;
(3) C6 sb nguyén cong véi chinh né bang 0;
(4) C6 s6 tu nhién n sao cho 2n—1=0.

& Vidu7

Xét tinh dung sai va viét ménh dé pha dinh ctia cac ménh dé sau:
a) VxeR, x2>0; b) xR, x? =5x—4; ¢) 3x€Z, 2x+1=0.
&, P sai, P ding & @ dung, Q sai & H sai, H ding

BAI TAP REN LUYEN

¢S Vidu 8

St dung ki hiéu Vv, 3 dé viét cac ménh dé sau:
a) Moi sb thuc cong véi sb6 dbi ctia né déu bang 0;
b) Cé mét s tu nhién ma binh phudng bang 9.

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004



10

Chuong 1. Ménh dé va tap hop

[ sai7

Lap ménh dé pht dinh cac ménh dé sau va xét tinh ding sai ctia ching.

a) VxER’x;ézx_z; & P sai, P ding. C) E|.7C€IR,.7C-|—1 22; & R dung, R sai.
X

b) VxeR,x?<2x—1; & Q sai, @ ding. d) IxeR,x2-x+1<0. & S sai, S ding.

Trac nghiém nhiéu phuadng an lua chon.

$> Cau 1. Cau nao sau day khéng 1a ménh dé?
@ x> 2.
3<1.
(©4-5=1.
(D) Tam giac déu la tam giac c6 ba canh bang nhau.
$> Cau 2. Trong céc ciu sau, cau nao khéng phai 1a ménh deé?
(A) Buon ngii qua!.
Hinh thoi c6 hai dudng chéo vuong goc véi nhau.
(C) 8 1a s6 chinh phuong.
(D) Béng Céc 1a tha d6 ciia Mianma.

$® Cau 3. Trong cac cau sau, cau nao la ménh de ?

(A) Cac ban hay lam bai di!. Céc ban c6 cham hoc khong ?.

(©) An hoc 16p méy ?. (D) Viét Nam 1a mét nuée thuoe Chau A.
> Cau 4. Trong cac cau sau, cau nao 1la ménh dé ?

() 15 1a s6 nguyén tb. a+b=c.

© x%2+x=0. (D) 2n +1 chia hét cho 3.

$> Cau 5. Trong céac ciu sau, cau nao khong phai 12 ménh dé?

A)5+2=8. B 2>0. (© 4-V17>0. D) 5+x=2.
> Cau 6. Cau nao sau day 1a mot ménh de?

(A) S6 150 c6 phai 1a s6 chan khéng?. S6 30 1a s6 chan.

(©) 2x—11asb1é. D x3+1=0.
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§1. Ménh dé

> Cau 7. Phat biéu nao duéi day 1a ménh deé toan hoc?
@) Viét Nam 1a mét qubc gia thudc Chau A .
x?+2x-320.

n thua so

(D) Ngay 1 thang 5 1a ngay Qudc té Lao dong .

$> Cau 8. Phat biéu nao duéi day 14 ménh chia bién?
(A) Tich ctia hai s6 thuc trai dau 1a mét s thuc am .
Moi s6 nguyén 1& déu chia hét cho 2 .
(C) 3n chia hét cho 9 .
(D) 17 14 sb chinh phuong .

$> Cau 9. Pinh 1y ¢6 dang A = B dudc hiéu nhu thé nao?

(A) A khi va chi khi B. B suy ra A.
(C) A 1a diéu kién can dé c6 B. (D) A la diéu kién da dé c6 B.
$> Cau 10. Phu dinh cia ménh dé "5+4 = 10" 14 ménh dé nao sau day ?
(A) 5+4<10. B) 5+4>10. (©) 5+4<10. (D) 5+4#10.
> Cau 11. Phu dinh cta ménh dé “5+ 7 > 10” 1a ménh dé nao sau day ?
@A) 5+m<10. ®B) 5+7 > 10. © 5+m=<10. (D) 5+ 7 # 10.
> Cau 12. Phi dinh ca ménh dé “14 14 s6 nguyén t6” 1a ménh dé nao sau day?
(A) 14 khéng phai 1a sb nguyén tb. 14 chia hét cho 2.
(C) 14 khéng phai 1a hgp sb. (D) 14 chia hét cho 7.
$> Cau 13. Phu dinh ctia ménh dé “Doi 14 mot loai chim” 14 ménh dé nao sau day?
(A) Doi 1a mot loai c6 canh. Chim cung loai véi doi.
(C) Doi 1a mot loai &n trai cay. (D) Doi khong phai 1a loai chim.
> Cau 14. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao 1a ménh dé sai?
(&) 20 chia hét cho 5. 5 chia hét cho 20.
(©) 20 12 boi s6 cta 5. (D) 5 1a uée s6 cta 20.

$> Cau 15. Cho ménh dé chita bién P(x):x%-3x+2 =0, véi x € R. Tim ménh dé ding
trong cac ménh dé sau day

@A) P(0). P(1). ©) P(-1). (D) P(-2).

> Cau 16. V6i gia tri nao cta n € N, ménh dé chia bién P (n): "n chia hét cho 12" 1a
dang?

(A) n =48. B) n=4. © n=3. (D) n = 88.
> Cau 17. Cho ménh dé chita bién P (x): "v/x > x", véi x € R. Tim ménh dé ding.

@A) P(0). P(1). ©P (%) (D) P(2).
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

¢ Cau 18. Xét ménh dé chia bién P(x) "x2-38x=0", v6i x € R. Véi gia tri nao cua x thi
P (x) 1a ménh de dang?
@x:O. x:2. @x:—l. @x:—3.
$> Cau 19. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao 13 ménh dé dung?
(A) Néu “33 1a hop s6” thi “15 chia hét cho 25”.
Néu “7 12 s6 nguyén t6” thi “8 14 boi s6 cta 3”.
(C) Néu “20 12 hop s6” thi “24 chia hét cho 6 7.
(D) Néu “3+9=12” thi “4>17".
> Cau 20. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao c¢6 ménh dé dao sai?
(A) “Tt giac 1a hinh binh hanh thi ¢6 hai cép canh dbi song song va bang nhau”.
“Tam giac déu thi c6 ba géc c6 sé do bang 60°”.
(C) “Hai tam giac bang nhau thi c6 dién tich bang nhau”.
(D) “Mot t gidc c6 4 géc vudng thi ti gide d6 1a hinh chit nhat”.
$> Cau 21. Ménh dé "3x € R:x? = 3" khang dinh rang
(A) Binh phuong cia méi s6 thuc bang 3.
C6 it nhat mét sé thuc ma binh phuong ciia né bang 3.
(C) Chi ¢6 mét s6 thuc binh phuong bang 3.
(D) Néu « 1a s6 thuc thi x% = 3.
4> Cau 22. Tim ménh dé phi dinh cia ménh dé P: “vxeN,x2+x—1>0".

@A) P:“dxeN,x?+x-1>0". B P: “VxeN,x2+x-1>0".
© P:“dxeN,x?+x-1<0". D) P:“VxeN,x?+x-1<0".
$> Cau 23. Xét ménh dé P: "Ix e R:2x-3<0". Ménh dé phti dinh cia ménh dé P 1a
(A) “YxeR:2x-3<0". B “IxeR:2x-3>0".
© “YxeR:2x-3=0". (D) “vxeR:2x-3<0".
$> Cau 24. Tim ménh dé sai.
(A) VxeR,x%+2x+3>0. VxeR,x? >x.
@3x€R,x2+5x+6:0. @EIxER,x<3—lc.
$> Cau 25. Tim ménh dé diung.
(A) IxeR,x2+3=0. B) IxeR,x*+3x%2+2=0.
(©) VxeN,(2x + 1)2 — 1 chia hét cho 4. @ Vx € Z,x® > x2.

$> Cau 26. Ménh dé nao sau day sai?

@VnEN,ns2n. VxER,x2>O. @EInEN,nZ:n. @3x€R,x>x2.
$> Cau 27. Ménh dé nao sau day dung?

(A) VneN: n(n+1)la sé chinh phuong. VneN:n(n+1)1lasb 18.

© VneN:n(n+1)(n+2)lasb18. (D) VneN: n(n+1)(n+2) chia hét cho 6.
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§1. Ménh dé
> Cau 28. Cho cac ménh dé

® X:“VxeR,x>-2x+3>0" @ Y:“AxeR,x*-4=0

® P:“dxeR,x2+2=0 @ Q: “VxeR,x>0"

Cac ménh dé ding 1a
@A X, P. ®Y, Q. ©XY. D P, Q.

> Cau 29. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao dung ?
@ 3n €N, n® —n khong chia hét cho 3. B) VxeR, x<3=>x2<9.
2x3 —6x%2+x—3

(©) Im € Z, m® +m + 112 mét s6 chn. D) VxeZ, eZ.
2x2+1

> Cau 30. Ménh dé nao sau day ding?
Q) VxeR, x?-x+1>0. ®) IneN, n<0.

(©)3IxeQ, x®=2. @VxEZ,%>O.

Trac nghiém dang sai.

¢S Cau 1. Xét cac cau sau day
(1) O day dep qua!
(2) Phuong trinh x? — 3x + 1 =0 v6 nghiém.
(3) 16 khong la s6 nguyeén to.
(4) S6 7 ¢6 16n hon 3 hay khéng?

Trong méi y a), b), ¢), d) 8 mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai
a) Trong cac cau trén c6 3 ménh de.
b) Trong céc cau trén c6 2 cau khong phai 1a ménh dé.
¢) Cau (3) 1a ménh dé.
d) Cau (1), (4) khong phai 1a ménh dé.

¢ Cau 2. Cho P(n)=n2-6n+10 véi n 1a s6 tu nhién. Khi d6
a) P(1) chia hét cho 3.
b) P(2) 1a s6 18.
¢) P(2n)>P(n)-1véin=1.

N p N 2P(n)-1 p
d) Ton tai so tu nhién n thoa man dieu kién 2P(m) -1 la so nguyén.
n —
$> Cau 3. Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) VxeR,x%—x2+1>0. b) IneN,n?+3 chia hét cho 4.
c) P:“VxeR,VyeR:x+y=1". d) Q:“IxeR,IyeR: x+y=2".

> Cau 4. Cho hai ménh dé P: “Hai tam giac bang nhau” va @: “Hai tam gidc c¢6 dién
tich bang nhau”. Xét tinh dung sai ciia cac khang dinh sau:
a) Ménh dé P = @ 1a “Néu hai tam gidc bang nhau thi ching c6 dién tich bang nhau”.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

b) Ménh dé @ = P 1a “Néu hai tam gidc c¢6 dién tich bang nhau thi hai tam giac d6
bang nhau”.

¢) Ménh dé @ = P 1a ménh dé dung.

d) Ménh dé P = @ 1a ménh dé sai.

$> Cau 5. Cho ménh dé chita bién P(x): x2 —7x+6 =0, v6i x € R. Xét tinh ding sai cta cac

khéng dinh sau:
a) P(1) la ménh dé dung. b) P(0) 1a ménh dé ding.
¢) VxeR,P(x) 1a ménh dé dung. d) 3x € R,P(x) 12 ménh dé dung.

$> Cau 6. Cho ménh dé chira bién P(x) : x2 > x, v6i x € R. Xét tinh ding sai cia cac khang
dinh sau:

a) P(2) 1a ménh dé sai. b) P(0) 1a ménh dé sai.

¢) dxeR,P(x) 1a ménh dé dung. d) VxeR,P(x) 1a ménh dé dung.
> Cau 7. Cho ménh dé chita bién P(x): x%+2x+3> 0, véi x € R. Xét tinh ding sai ca cac
khang dinh sau:

a) P(-2) 1a ménh dé sai. b) P(2) 1a ménh dé dung.

¢) dxeR,P(x) 1a ménh dé ding. d) VxeR,P(x) l1a ménh dé dung.

T P Y , A N
$® Cau 8. Cho ménh dé chita bién P(x): “x > - 7, xét tinh dung sai cia cac ménh deé sau:
x

a) P(1). b) P(—l). c) VxeN,P(x). d) 3x e N, P(x).

3
Tu luan.

& Bai 1. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao 14 ménh dé toan hoc?
a) S6 7 1a s6 vo ti;
b) Binh phudng ctia moi sb thuc déu 1a sé6 duong;
¢) Ton tai s6 thuc x ma x 16n hon sb6 nghich dao cta ng;
d) Fansipan la ngon nii cao nhat Viét Nam.
& a,b,cla ménh d tosn hoc

& Bai 2. Néu ménh dé pha dinh cia méi ménh dé sau va xét tinh dung sai ciia méi
ménh dé phu dinh dé:

a) A: “Truc d6i xing cta d6 thi ham sb y = —x2 1a truc tung”; & A sai.
b) B: “Phuong trinh 3x2+1=0 ¢6 nghiém”; & B ding.
¢) C: “Hai duong thing y = 2x+1 va y = —2x + 1 khong song song véi nhau”; & C sai.
d) D: “S6 2024 khong chia hét cho 4”. & D ding.

& Bai 3. Cho ménh dé kéo theo ¢6 dang P = @ : “Vi 120 chia hét cho 6 nén 120 chia hét
cho 9”.

a) Ménh dé trén dung hay sai?

b) Phat biéu ménh dé ddo ciia ménh dé trén va xét tinh dung sai cia ménh dé dao doé.
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§1. Ménh dé

& Bai 4. Cho ménh dé kéo theo c6 dang P = Q: “Néu tit gidc ABCD 1a hinh binh hanh
thi ti gidc ABCD c6 hai duong chéo cit nhau tai trung diém méi dusng”.
a) Ménh dé trén dung hay sai? & ménh dé ding
b) Phat biéu ménh dé dao ciia ménh dé trén va xét tinh ding sai cia ménh dé dao dé.

& ménh dé ding

& Bai 5. Cho tam giac ABC véi duong trung tuyén AM. Xét cac ménh dé:
P: “Tam gidac ABC vudng tai A”, @: “Po dai dudng trung tuyén AM bing nita d6 dai canh
BC”.

a) Phat biéu ménh dé P = @,Q = P va xac dinh tinh ding sai cia méi ménh dé dé.
& P =@ ding, Q = P dung.

b) Néu ca hai ménh dé trong ¥ a) 1a ding, hay phat biéu ménh dé tuong duong.

& Bai 6. Dung ki hiéu V hodc 3 dé€ viét cac ménh dé sau:

a) C6 mot s6 nguyén khong chia hét cho chinh né; & 3neZ:n khong chia hét cho chinh n.
b) Cé mét sb thuc ma binh phuong ctia né cong véi 1 bang 0; & FxeR:x2+1=0.
¢) Moi s6 nguyén duong déu 16n hon nghich dao ca né; & VneN*:n> %
d) Moi s6 thuc déu 16n hon sé déi cia né. & VreR:x>-x.

& Bai 7. Lap ménh dé phu dinh cia mbi ménh dé sau va xét tinh ding sai ctia méi ménh
dé phu dinh dé.

a) Vn e N,n(n+1) chia hét cho 2; & sai b) VxeR,x?> x; & Pring

¢) IxeR,|x| > x; & sai d) IxeQ,x2-x-1=0. & Ping

& Bai 8. Cho phuong trinh ax? + bx +¢ =0.

a) Xét ménh dé “Néu a + b + ¢ = 0 thi phudng trinh ax? + bx + ¢ = 0 ¢6 mot nghiém bang

1”. Ménh dé nay diung hay sai? & Ping
b) Phat biéu ménh dé dao cia ménh dé trén. Ménh dé dao ding hay sai? & Diing

¢) Néu diéu kién can va du dé phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 ¢6 mét nghiém bang 1.

& a+b+c=0

& Bai 9. Lap ménh dé phu dinh ca méi ménh dé sau va xét tinh ding sai cia mbi ménh
dé phu dinh caa d6

a) VxeR,x% #2x —2; & Sai c) EIx€]R,x+122; & Sai
X
b) VxeR,x?<2x—1; & Pang d) IxeR,x%2-x+1<0. & Ping
& Bai 10. Ménh dé “In e N,n(n +1) = 219 + 1 didng hay sai? Vi sao. & Sai
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
(1 Az A3 D|4 A|5 D6 B|7 c|s c|9 DJ10 D]
(11 cJ12 AJ13 D|14 B|15 BJ16 Af17 C]18 AJ19 C]20 C]
(21 BJ22 c]23 c|24 B|25 |26 B|27 D|28 C|29 D|30 A

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. (@s®b)P(@)P ||Cau?. @s®s)s@np
Cau 3. (@s®s(c)s@s ||Cau4. OBIORIOEIOE
Cau 5. @P®)s(c)s(@b ||Caus. @s®pObS
Cau . (@s®bp(c)p()D ||Caus. @s®b)s@p
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§2 TAP HQP

I. LY THUYET CAN NHG

1) Nhéc lai vé tap hop

C6 thé mé ta mot tap hop bang mot trong hai cach sau
& Cach 1: Liét ké cac phan ti cia tap hop;

& Cach 2: Chi ra tinh chat dic trung cho cac phan tit cia tap hop.

& a€s: ph§n tl a thudc tap hop S.

& a¢S: phan tir a khéng thudc tap hop S.

& Sb phan tr cla tp hop S duoc ki hidu 13 n(S).

& Tap hgp khéng chia phén tlr nao dugc goi 13 tap rdng, ki hiéu 13
.

2) Tap hop con

mot tap hop con (tap con) ctia S va viét 1a T < S (doc 1a T chita trong S hodc T
la tap con cua S).

Néu moi phan t& caa tap hop T déu 1a phan t& caa tap hop S thi ta néi T 1a

L LuuY.
& Thay cho T'c S, ta con viét S > T (doc 1a S chia 7).

& Kihiéu T ¢ S dé chi T khong 12 tap con cia S.

& Tu dinh nghia trén, T 1a tap con ctia S néu ménh dé Vx, xe T = x € S ding

& Quy udc tap rong 14 tap con ctia moi tap hop.

3) Hai tap hgp bang nhau

Hai tap hop S va T dudc goi 1a hai tap hop bang nhau néu méi phan t& cia T

ciing 14 phan t ctia tap hdp S va ngudc lai. Ki hiéula S =T.

QA Luuy. NeuScTvaTcSthiS=T.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

4) Cac tap hogp sb

Nhéc lai mét s6 tap hop da hoc
& Tap hop cac sb tu nhién N ={0;1;2;3;...}.
& Téap hop cac s6 nguyén Z gom céc s6 tu nhién va cac s6 nguyén am
Z={...;-3;,-2;-1;0;1;2;3;...}.

a

5 véi a,

& Tap hop céc sb hitu ti Q géom céc sb viét dude duéi dang phan sb
beZ,b#0.
S6 hitu ti con dude biéu dién dudi dang s6 thap phan hitu han hoéc v6 han
tuan hoan.

& Tap hop cac s6 thuc ki hiéu R, géom cac s6 hitu ty va cac s6 vo ty. S6 vo ty
1a céc sb6 thap phan v6 han khong tuan hoan.

%

@ Mbi quan hé giita cac tap hgp sb: NcZcQcR.

5) Cac tap con thudng dung chia R

Tén goi Ki hiéu Tap hop Biéu dién trén truc s
(Phén khong bi gach chéo)
Tap sb 0
: —00;+00 R ;
thuc ( )
a
iiﬁﬁﬁﬁﬁﬁiﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁiﬁ[ ?ﬁﬁiﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁﬁi
Doan [a;b] {xeR|a<x<b} |
la; 0]
a b
ﬁfiiffffiﬁfififfffi( }fﬁiﬁffffffffﬁfﬁff,
Khoang (a;b) {xeR|a<x<b} i
(a;b)
i 0
N&a ﬁf’,’,’,’,’,’,’,’,f’,f’,’,’,’,’,’,l }’,’,/,’,f’,’,’,’,’,’,’,’/,’,f’,,i
Khod [a;b) {xeR|a<x<b} |
i 7
Nita A p
Khos (a;b] {xeR|a<x=<b} i
oang (a:b]

> TOAN THAY TAI ON 2UYEN 910,11,142 VA JTDH - 0889 971 004



§2. Tap hop

a
NIIa J////NH////NNN,
hos (—o0zal] xeR|x<a) |
oan .
g (—oo,a]
a
Nufa ,,,,,,,,,,,,,,,,,,, l
Khos [a;+00) {xeR|x=a} i
oan .
g [a;+00)
a
Khoang (—o0;a) xeR|x<a} l
(—o0;a)
a
',',','/,L',L',',',',',',L',L',{
Khoang (a;+00) {xeR|x>a} i
(a;+00)

Ki hiéu +oo: Poc la duong vo cuc (hoac duong vo cung).
Ki hiéu —oco: Poc la am vo cuc (hoac am vo cung).
a, b goi 1a cac dau mut cia doan, khoang hay ntta khoang.

6) Cac phép toan trén tap hop

Giao cua hai tap haop

Tap hop gom cac phan tit thudc ca hai tap hop S va
T goi la giao cua hai tap hop S va T, ki hiéu la
SnT.

SNT={x|xeSvaxeT).

Hgp cua hai tap hgp

Tap hop gom cac phan tit thudc tap hop S hodc
thudc tap hgp T goi la hgp cua hai tap hgp S
va T, ki hiéula SuT.

SuUuT ={x|x€S hoac xeT}.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

L LuuY.
e Néu A va B la hai tap hop hitu han thi

n(AuB)=n(A)+n(B)-n(AnB).

 Dic biét, néu A va B khong c¢6 phan ti chung, titc AnB = &, thi
n(AuB)=n(A)+n(B).

Hiéu cha hai tap hop. Phan bu cha tip con

Hiéu cua hai tap hop S va T 1a tap hop gom céc
phan tit thuée S nhung khong thudc 7', ki hiéu la
S\T.

S\T={x|xeSvaxeT}

S\T

Néu T < S thi S\ T dudc goi 12 phan bu cua T trong S,
ki hiéu 1a CsT.

S\T

1. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Tap hop va phan t& cha tap hop

& Liét ké cac phan ti ctia tap hop (giai phuong trinh néu can).

& Néu dac trung cua tap hop.

L\ Luu Y. Khi liét ké cac phan tit ciia tap hop, ta c6 mét sé chi y sau day:
a) Cac phan ti c6 thé dugc viét theo thi tu tuy y.

Chéng han, dé viét tap hop A cac nghiém cia phuong trinh x(x—1) =0, ta
c6 thé viét A ={0; 1} hodc A ={1; 0}.

b) Mdi phan ti chi dudc liét ké mot 1an.
Chéng han, néu ki hiéu B 1a tap hop céc chit cai tiéng Anh trong tir “math-
ematics” thi B={m; a; ¢t; h; e; i; c; s}.

¢) Néu quy tic xéac dinh cac phan ti da r6 thi ngudi ta dung “...” ma khéng
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§2. Tap hop

nhat thiét viét ra tit ca cac phan t ctia tap hop.

Chang han, tap hdp céc s6 tu nhién khéng qua 100 c6 thé viét la
{0; 1; 2; ...; 100}.

> Vidul

Viét méi tap hop sau duédi dang thich hop:

a) Tap hop A cac uéc duong cua 18; & A={1;2 3;6;9; 18}
b) Tap hop B cac nghiém ctia phuong trinh x? +3x -4 =0; & B={1; -4}
¢) Tap hop C cac sb tu nhién 1é; & C={xeN|xlas618} hodc C={x|x=2n+1, neN}

d) Tap hgp D cac nghiém cia phuong trinh x+3y =1. & D={x, )|z, yeR, x+3y=1)

< Vidu 2
Viét cac tap hdp sau bang phudng phap liét ké cac phan t.
(1) A={xeQ|(®-1)x?-5)}=0. (8) C={x€Z|x®><9}. @& c-r2-1012
& A={+1)

@Bz{x€N|5<n2<4O}. & B =1{3;4;5;6) @D:{x€R||2x+1|:5}. & D =1{2;-3}

¢S Vidu 3

Viét mbi tap hop sau bang cach néu tinh chét dic trung.
a) A=1{2;3;5;7}. b) B ={-3;-2;-1;0;1;2;3}.

¢) C={-5;0;5;10}. d) D ={1;2;3;4;6;9;12;18;36}.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

¢ Vidu 4

Trong cac tap hop sau, tap hop nao rong?

a) A={xeR[x?-x+1=0}. b) B={xeQ|x%-4x+2=0}.
c) C={xeZ|6x2—Tx+1=0}. d) D={x€Z||x| < 1}.

& A,Blatap rong

BAI TAP REN LUYEN

[ oai 1 ]

Viét cac tap hop sau day dudi dang liét ké cac phan ti va tim s6 phan tit ciia mdi tap

hgp do:
a) Tap hdp A cac udc caa 24; & A={1,2,3,4,6,8,12,24}, n(A)=8
b) Tap hop B gom cac chit s6 trong s6 1113305; & B=1{0,1,3,5), n(B) =4
¢) C={neN|nlabbicaabvan=<30} & C={0,5,10,15,20,25,30}, n(C)="7
d) D={xeR|x2-2x+3=0)}. & D=, n(D)=0

[ saiz z

Goi S 1a tap nghiém ctia phuong trinh x2 —24x + 143 = 0. Cdc ménh dé sau ding hay sai?
Vi sao?

a) 13€S; b) 11¢8S; c) n(S)=2.
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§2. Tap hop

[ ears|

Liét ké cac phan ti ctia cac tap hop sau

@ A={neN|n<5} & A=10,1,2,3,4)
@ B 1a tap hop cac sb tu nhién 16n hon 0 va nho hon 5. & B={1,2,3,4)
@ C={xeR|(x-1)(x+2)=0}. & C={-21}

[ scia ;
Viét cac tap hdp sau day dudi dang chi ra tinh chat dic trung cho cic phan ti:
a) A={xeN|x1asb1é va x <15};

b) B={xeN|x la boi cha 5};
¢) C={xeR|2x+5>0}.

Dang @ Tap hop con. Hai tap hdp bang nhau

¢ Tap hop A 1a tap con ctia tap hdp B néu moi phan t& cia A déu cé trong B.
AcBo (VxeA=x€eB).
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

Dang @ Phan tiép theo
& @c A, vl moi tap hdp A.

& AcA, v6i moi tap hop A.
& C6 tap A gom c6 n phan t& (n € N). Khi d6, tap A c6 2" tap con.
AcB

S A=B o
BcA.

¢ Vidu 5

Trong mbi cip tap hdp sau day, tap hop nao 1a tap con ctia tiap hop con lai? Ching
¢6 bang nhau khéong?

a) A={V3;—-V3}vaB={xeR|x2-3=0}; & A-B
b) C la tap hop cac tam giac déu va D 1a tap hop cac tam gidc cn; & CcD
¢) E={xeN|xlaudccaa 12} va F ={x e N |x la ubc cua 24}. & E#F

$> Vidu 6

Xac dinh tat ca cac tap hop con ctia méi tap hop

a) A={x;y}. b) B ={1;2;3}

& Vidu7

Cho hai tap hop A ={a;b;c;d;e} va B = {a;c;e;f}. Tim tat ca cac tap hdp X sao cho
XcAvaXcB.
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§2. Tap hop

¢ Vidu 8

Cho hai tap hop A = {1;a;5},B = {a + 2;3;b} v6i a,b 1a cac sb thuc. Biét ring A = B,
hay xac dinh a va b. & a=3,b=1

BAI TAP REN LUYEN

[ ]

[ scis | z
Cho tap hop A ={2;3;4} va B ={2;3;4;5;6}.
a) Xac dinh tt ca tap con c6 hai phan tit cia A.
b) Xac dinh tat ca tap con c6 it hon hai phan ti ciia A.
c¢) Tap A c6 tat ca bao nhiéu tap con?
d) Xac dinh tat ca cac tap X théa A c X cB.

[ scis z

a)Cho hai tap hop: E = {n € N | nchiahétcho3va4} va

G ={n € N|n chia hét cho 12 }. Chiing té rang E = G. & E=G
b) Cho S={xeR|x>-4=0} va T ={x€Z|x1a can bac hai ctia 4 }. Héi hai tap hop S
va T ¢6 bang nhau khong? Vi sao? & S=T={-2,2

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004 25



Chuong 1. Ménh dé va tap hop

ca

A 2x+3
ChohaltathpA:{xEZ‘ il

x—1

sO0 nguyén m sao cho Bc A.

w

ez} vaB={x€Z|x%2—(m+2)x+2m =0}. Tim tit ca cac

& me{-4;0;2;6}

Dang @ Ki hiéu khoang, doan, nira khoang

$> Vi du 9

Biéu dién cac tap dudi day bang ki hiéu doan, khoang, nta khoang nhu sau:

a) f{xeR|-2<x<3};
b) {xeR|1<x<10}

c) {xeR|-5<x<v3};

d xeR|r=<x<4};
1

e) {x€R|x<Z},
/1

f) {xERleE}

BAI TAP REN LUYEN

[ eais

Hay dung ki hiéu doan, khoang, nita khoang dé€ viét lai cac tap hop sau day:

a) A={xeR|-1<x<5}.
c) C={xeR|x=4}.

e) E={xeR|x<0}.

g) E ={xeR||x| =4}

b) B={xeR|-1=<x<5}.
d)D={xeR|x<-5).
f) F={xeR|x>3}.
h) F={xeR||x-1]|<9}.
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§2. Tap hop

o -

Hay n6i méi dong & bang bén trai véi mét dong thich hdp & bang bén phai dé dudc cac

tap hop bang nhau.

B1 =(~00;5]
Ai={xeR|1=x<5}

By =(~00;2)
As={xeR|x<5}

B3 =1[1;5]
As={xeR|3x+6>0}

B4 =(-2;+00)

Dang @ Cac phép toan trén tap hop

¢ Vi du 10

Cho hai tap hop A ={0;1;2;3;4} va B ={2;3;4;5;6}.
Tim cac tap hop AuB,AnB,A\B,B\A.

¢ Vi du 11

ChoA={xeN|x<5},,B={xe Nlx=3k—-1,keN,k < 3}.
Xac dinh tap A,B,AnB,AUB,A\B,B\A.

> Vi du 12

Cho cac tap hop E = {xe N|x <8}, A ={0;1;2;3;4}, B ={3;4;5}. Xac dinh
a) A\B,B\Ava(A\B)n(B\A),
b) Cr(AnB)va CgAuCgB;
C) CE(AUB) va CEAOCEB.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

¢ Vi du 13

Xac dinh cac tap hdp sau day:

a) (1;3)U[-2;21  b) (- DNI0w]l ,3)\(1,+00) d) Crl~1;+00)
& [-23) & [0;1) 2 1 & (-00;-1)
% [51]

¢ Vi du 14

Cho hai tap hop A ={1;2;2a — 1}, B = {0;b;2b — 5} v6i a, b 1a nhiing sb thuc. Biét rang
ANB=1{1;3}, hay tim gia tri cha a va b. & a=2,b=3

BAI TAP REN LUYEN

[ scino | Z
Cho hai tap hop
A={neN|nlabdicha2van<15}, B={neN|nlaboicaa3van<15}
Xéc dinh s6 phan ti cta cac tap hop A, B, AUB vA ANB. & AUB ¢ 10 phin tit, AN B c6 3 phin tit

I sai 11 ] *
Cho tap hop E ={1;2;3;4;5;6;7;8;9} va cac tap hop con A ={1;2;3;4}, B = {2;4,6;8}. Xac
dinh CgA, CgB, Cr(AuB), CRAnCgB.
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§2. Tap hop

o2 ;
Cho A ={(x;y)|x,yeR, 3x—y=9}, B={(x;y)|x,y€ R, x—y=1}. Hay xac dinh AnB.

& ANB={(4;3)

[eas | :

Xac dinh cac tap hgp sau day:

a) (1;3)u[2;4) b) (_1;0)0(1; 1) ¢) A\ [ﬁ] d) Cr(-o00;-3)
2 2
& (1;4) & o

5 ) N [-3;+00)

Dang @ Cac bai toan bién luan theo tham sb6

¢ Vi du 15

Cho hai tap hop A =(-3;5], B =[a;+0c0). Tim a dé

a) AnB=[-2;5]. b) AnB cé dung mét phan tit.

$> Vi du 16
Cho A = (—oo;m + 11; B = (—1;+00). Tim tat ca gia tri cia tham sé6 m 4 AuUB =R.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

BAI TAP REN LUYEN

[ sci 14 :
Cho sb thuc a <0 va hai tap hop A = (-o0;9a), B = (i;+oo). Tim a 46 ANB £ 0.
a

eas =

Dang @ Toan thuc t& dng dung chia tap hap

& Vi du 17

Tai vong chung két ctia mot tro choi truyén hinh, c6 100 khan giai tai trudng quay
¢6 quyéen binh chon cho hai thi sinh A va B. Biét rang c¢6 85 khén gia binh chon cho
thi sinh A, 72 khan gia binh chon cho thi sinh B va 60 khan gia binh chon cho ca
hai thi sinh nay. C6 bao nhiéu khan gia da tham gia binh chon? C6 bao nhiéu khan
gia khong tham gia binh chon? & 97 nguvi tham gia binh chon va 3 ngusi khéng tham gia binh chon
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§2. Tap hop

¢ Vi du 18

Két qua thi hoc ki mot ctia mét trusng THPT c6 48 thi sinh giéi mén Toan, 37 thi
sinh gidéi mon VAt Li, 42 thi sinh giéi mén Van. Biét réng c6 75 thi sinh gidéi moén
Toan hoac mon Vat li, 76 thi sinh giéi mon Toan hoac moén Van, 66 thi sinh gioéi
mon Vat li hoac moén Van va c¢6 4 thi sinh giéi ca ba mon. Hoi

(1) ¢6 bao nhiéu hoc sinh chi giéi 1 mén. a 65
(2) ¢6 bao nhiéu hoc sinh chi gi6éi 2 moén. & 25
(8) ¢6 bao nhiéu hoc sinh giéi it nhat 1 mén. & 94

@ Cho A,B,C 13 ba tap hop bat ki. Khi dé

n(AuBUC)=n(A)+nB)+n(C)—n(AnB)—n(AnC)-nBnC).

BAI TAP REN LUYEN

[ sei s | 2
Thay Pat giao cho 16p 10A2 du 4n diéu tra vé tinh hinh st dung nuéc udng trong sinh
hoat hang ngay cta cac hoc sinh trong trudng. Sau mét tudn tién hanh phéng van thu

thap thong tin, nhém diéu tra thu dudc s6 liéu sau day:

i C6 184 ban tra 16i phéng van 1a ¢6 udng nuée dun s6i hing ngay;
= C6 150 ban tra 16i phéng van 1a ¢6 ubng nuéc déng chai hing ngay;

= Trong s6 nhitng ban tra 16i phong van, 87 ban tra 16i 1a c6 st dung ca nudc dun soi
va nuée déng chai hing ngay.
Thay Pat mudn biét s6 luong hoc sinh da dudc phong van dé danh gia dude quy mo caa
dot khao sat. Tuy nhién nhém diéu tra lai quén thong ké thong tin nay. Hay gitip nhom
diéu tra xac dinh sb luong hoc sinh da tham gia phéng van, biét rang tat ca cac ban
dudc phéng vAn déu chi uéng nuée dun so6i hoic ubng nuée déng chai. & 247

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004

31



32

Chuong 1. Ménh dé va tap hop

B A i
Trac nghiém nhiéu phudng an lua chon.

> Cau 1. Ki hiéu nao sau day dung dé viét ding ménh dé “7 1a mét s6 tu nhién”?

(A) 7T<N. B) 7TeN. (© 7<N. D) 7<N.
$> Cau 2. Ki hiéu nao sau day dung dé viét ding ménh dé “v2 khong phai 1a s6 hitu ti*?
@ V2#£Q. V2¢£Q.
© Vv2¢Q. (D) v2 khong trung véi Q.
$> Cau 3. Tap hop A ={1;2;3;4;5;6;7) dudc viét dudi dang dic trung la
A A={neNjl<n<T}. B A={neNn=<T7}.
©A={neN0<n<T}. DA={neNl<n<Th.

$> Cau 4. Cho tap hop A = {8k|k € Z, -2 < k < 3}. Khi d6 tap A dudc viét dudi dang liét ké
cac phan t la:

(A) A ={-1;0;1;2;3}. B) A ={-3;-2;-1;0;1;2;3}.
@A:{—3;0;3;6;9}. @A:{—6;—3;0;3;6;9}.
> Cau 5. Cho tap A ¢6 3 phan ti, sb tap con cta tap A bang
@) 6. 3. © 8. D) 4.
$> Cau 6. S6 tap con gom 3 phan ti c6 chia e, f cta M ={a,b,c,d,e,f,g,h,i,j} 12
@A) 10. 14. © 8. D) 12.
$> Cau 7. Hay viét lai tap hop X = {x € R|2x? - 5x +3 = 0} dudi dang liét ké.
@) X ={1}. X:{1;g}. ©Xx=0. @X:{g}.
$> Cau 8. Cho tap hop A ={n€Z| -2 <n <5}. Tap hop A bang tap hop nao sau day?
(B M ={-1;0;1;2;3;4}. ®) N =1{-1;1;2;3;4;5}.
© P ={-1;0;1;2;3;4;5). D Q =1{~2;-1;0;1;2;3;4).

¢ Cau 9. Cho tap hop B = {x € R|x? - 8x — 4 = 0}. Dung phuong phép liét ké phan ti, xéc
dinh tap hop B.

&) B={-1}. (B) B = {4}. (©) B=(-1;4). (D) B={-1;4}.
$9 Cau 10. Cho tap hop A = {x e N|x? + 8x + 15 = 0}. Khang dinh nao sau day dting?
(A) A ={-3;-5}. B A=2. © A={2}. (D) A ={0}.
¢S Cau 11. Tap hop Y ={a} c6 bao nhiéu tap hgp con?
@ 2. 4. © 1. D) .
4> Cau 12. Tap hop A ={1;2;3} ¢6 bao nhiéu tap con gom hai phan ta?
@ 1. 2. © 3. (D) 4.
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¢ Cau 13. Tap hdp {a;b;c} c6 bao nhiéu tap con?

@) 3. 6. © 1. D) 8.

$> Cau 14. Trong cac tap hop sau, tap hdp nao bang tap o?
@A A={neN|n?-1<0}. B)B={xeR|2x+1=0}.
©C={neZ|-2<n<5b}. D) D={xeR|x®+2x+2=0}.

$> Cau 15. Cho tap hop B ={(x;y) | x,y € N v& x + y = 2}. Tap hop B c¢6 bao nhiéu phan ti?
@) 4. 8. © 3. D 9.

> Cau 16. Cé bao nhiéu tap hdp X thod méan diéu kién {a;b} c X c {a;b;c;d;e}?
@) 2. 4. © 8. (D) 10.

> Cau 17. Ta goi H 1a tap hop cac hinh binh hanh, V 14 tap hop tat ca cac hinh vuéng,
N la tap hop tat ca cac hinh chit nhat va T 1a tap hop tat ca cac hinh ti gidc. Hay tim
ménh dé sai trong cac ménh dé sau:

A HcT. B) VcN. (© VcH. D) NcV.
$> Cau 18. Tap hop X =[-1;4] c6 bao nhiéu phan ti?
@) 2. 1. © 5. (D) Vb6 sb.

$o Cau 19. Cho tap hop A = {x e R| - 1 <x <4}. Khang dinh nao sau day ding?
A) A =(-1;4]. ®) A ={-1;4}. ©) A =(-1;4). (D) A =[-1;4].
¢ Cau 20. Cho tap hop X = {x € R| -2 < x < 5}. Khing dinh nao sau day ding?
A) X =(-2;5). X ={-2;5}. ©) X =[-2;5). (D) X =[-2;5].
$> Cau 21. Cho tap hop A = {x e R|lx— 1| < 1}. Tap A béng tap nao trong cac tap hop sau?

@ (0;1). [0;1]. ©) [0;21. © [-1;2].

$> Cau 22. Cho tap hop A =[-2;1). Tap hop A 1a tap con ctia tap hgp nao sau day?
(A B=[-1;2). B C={xeR|-2<x<1}.
©D={xeZ|-2<x<1}. M E={xeN|-2<x<1}.

¢S Cau 23. Cho tap hop X ={xe R|x > —1}. Tap hop nao trong cac tap hop sau day khong
chaa tap hgp X?

@A) A=[-3;7). R. (©) B =[-3;+00). (D) C =[-1;+00).
> Cau 24. Cho tap hop X =[-3;5]. Biéu dién tap hop X trén truc s6 ta duge hinh biéu
dién nao trong cac hinh sau (phan khong bi gach chéo)?

@ -3 5 -3 5
,,,,,,,,,,,,, I \ 9 ssssssssssiid Vosssss

1 T ! 1

© -3 5 D) -3 5

4> Cau 25. Cho cac s6 thuc a,b,c,d thod man a < b < ¢ <d. Hay chon ménh dé sai trong
cac ménh dé sau:

@ (a;c) c(c;d). (b;c)c(b;d). @ (b;c) c(a;d). @ (a;c) c(a;d).
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

> Cau 26. Cho tap hop A dudc biéu dién trén truc s6 nhu sau (phan khéng bi gach
chéo).

3 5

Khang dinh nao sau day ding?
(A) A =(3;5). (B) A =[3;5). (©) A =[3;5]. (D) A =(3;5].

> Cau 27. Hay liét ké cac phan tit ciia tap hop: X = {xeR:x%+x+1=0}.
A X ={0}. ®) X =1{2}. ©X=02. D) X =0.

$> Cau 28. Liét ké cac phan tit ctia tap hop A = {x e N|(6x2 — Tx + 1)(x2 — 4) = 0} ta dudgc
@A:{%;%;Z}. ® A ={1;2}. @A:{—Z;%;l;Z}. D) A ={-2;1;2}.

> Cau 29. Cho tap hop A ={1;2;3;4;x;y}. Xét cac ménh dé sau day
(I):“8€ A", (II):{3;4}e A; (III):{x;3;y} € A.

Phat biéu nao sau day dung?

@ 1. 2. © 3. (D) 4.
¢S Cau 30. Tap hop nao sau day c6 dang mot tap con?
@) {0}. {0;1}. © @. D) {1}.

$> Cau 31. Viét tap M = {x € N sao cho v/x 1a udc cta 8} dang liét ké cac phan ti 1la
(A) M ={1;4;16;64}. M =1{0;1;4;16;64}. (C) M = {1;2;4;8}. (D) M ={0;1;2;4;8}.
> Cau 32. Cach viét nao sau day khong dung?
(@A) 1cN. B)1€N. (© {1} cN. (D) 1e N*.
$> Cau 33. Goi A la tap nghiém caa da thic P(x), B la tap nghiém cta da thic Q(x), D
14 tap nghiém ctia da thic P%(x)+ Q2(x). D 1a tap hop nao sau day
(A) AuB. (B) AnB. (C) A\B. (D) B\ A.

¢ Cau 34. Ky hiéu H la tap hgp cac hoc sinh ctia 16p 10A. T la tap hop cac hoc sinh
nam, G 1a tap hdp céac hoc sinh nit cia 16p 10A. Khéng dinh nao sau day sai?

&) TuG=H. ® TnG=92. (O H\T=G. D) G\T=02.
> Cau 35. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung?

@ R\Q=N. ®) NUN* =Z. © N*nZ="7. ®) N*nQ=N".
> Cau 36. Cho A ={0;1;2;3;4}) va B ={2;3;4;5;6}. Tap hop (A\B)U(B\ A) bang:

@) {0;1;5;6}. {1;2}. © 12;3;4). D) {5;6}.

$> Cau 37. Cho A = {xeN|(2x—x?)(2x%>-3x-2) =0} va B = {n e N* |3 <n?<30}. Khi do,
tap hop A nB béng:

@) {2;4}. {2}. (©) {4;5}. (D) {3}.
%> Cau 38. Cho tap hop A. Chon khéng dinh ding.
A Ano=A. B Aug=A. © o¢A. D) {2} cA.
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¢ Cau 39. Cho hai tap hop A ={1;2;3;4;5} va B ={0;2;4}. Xac dinh AuB.

@A) {0;1;2;3;4;5}. {0}. © 2. (D) {2;4}.

$> Cau 40. Cho X ={7;2;8;4;9;12}; Y ={1;3;7;4}. Tap hop nao sau day bang X nY?
A) {1;2;3;4;8;9;7;12}. {2:8;9;12}.
© {4;7}. (D) {1;3}.

¢S Cau 41. Cho cac tap hop M =[-3;6] va N = (—o00;-2) U(3;+00). Khi do M nN la
(A) (—00;—2)U(3;6). (—00; —2) U[3; +00).
© [-3;-2)u(3;6]. D) (-3;-2)uU(3;6).

> Cau 42. Cho hai tap hop M,N thoa mén M c N. Ménh dé nao sau day la ding?
A M\N=M. B)MNN=N. © MnN=M. (D) M\N=N.

$> Cau 43. Cho hai tap hop A va B dudc biéu dién bang so

d6 Ven nhu hinh vé bén. Phan t6 dam 1a biéu dién caa tap .

hop nao duéi day?

(A) B\ A. (B) AUB. (©) AnB. (D) A\B.

$> Cau 44. Cho hai tap hop A va B dudc biéu dién bang s¢ do
Ven nhu hinh vé bén. Phan t6 dam 1a biéu dién caa tap hop
nao dudi day?

(A) AnB. AUB.

(C) A\B. (D) (A\B)U(B\ A).

$> Cau 45. Cho céac tap hdp A4, B, C dude minh hoa bang biéu d6 Ven nhu hinh bén. Phan
t6 mau xam trong hinh 14 biéu dién cta tap hdp nao sau day?

‘A&

@) AnBNC. ®) (A\C)U(A\B). (©) (AUB)\C. D) (AnB)\C.
4 Cau 46. Tap hop A ={xe R)zx ~1>3} bang tap hop nao dudi day?

@) (2;+00). (—00;2). (©) [2;+00). D) (—o0;2].
&> Cau 47. Tap hop S = {x € R‘ —3x+g < —g} bing tap hop nao dudi day?

@) (1;+00). (—o0;1). (©) [1;+00). D) (—o0;1].
¢ Cau 48. Tap hop A = {x € R)l <x< 2} bang tap hop nao sau day?

@ [1;2]. (1;2). © [1;2). D) (1;2].
> Cau 49. Tap hop nao sau day chi gom cac s6 vo ty?

A Q\N*. ® R\Q. © Q\Z. D R\ {0}
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

> Cau 50. Hinh vé duéi 14 biéu dién ctia tap hop ndo sau day?

). [
) L
-2 5
@) (—00;—2) U[5;+00). (—00; —2) U(5; +00).
(©) (~00;-2]U (5;+00). (D) (—00;—2]U[5;+00).
$® Cau 51. Cho cac tap hop A =(-5;3) va B=[-2;7). Tim A UB.
@) [-2;3). (=5;-2). © (=5;7). D) [3;7).
& Cau 52. Cho P =(-5;7),Q =(1;+00). Tap hop P\ @ la
@) [7;+00). (=5;1). © ;. ©) (-5;11.

$© Cau 53. Cho A la tap hdp cac hinh thoi, B la tap hop cac hinh chtt nhat va C la tap
hop cac hinh vuong. Khi do6

A AnB=C. B AuB=C. (© A\B=C. (D B\A=C.
$> Cau 54. Phan bu caa [-2;1) trong R 1a

(A) (—00;-2) U[1;+00). (—00;—2).

(© (2;+00). D) (—o0;11.

$® Cau 55. Cho hai da thuc f(x) va g(x). Xét cac tap hop

A:{xERIf(x):O};B:{xE]RIg(x):O};C:{xER @:O}.
g(x)

Ménh dé nao sau day 1a dung?
(A) C=AUB. B) C=AnB. (© C=A\B. (D) C=B\A.

$> Cau 56. Cho tap hop A = {x € N, x < 20 va x chia hét cho 4}. Hay chon khang dinh dung.
(A) A c6 6 phan ti. Ac65phanti. (C) Ac68phanti. (D) A cé 7 phan ti.

$> Cau 57. Cho B = {x € N|x < 20 va x chia hét cho 3}. Lua chon phudng an ding.

@ B ={0;3;6;9;12;15;18}. B ={0;6;9;12;15;18]}.
(© B =1{0;3;6;9;12;15}. (D) B = {3;6;9;12;15;18}.

> Cau 58. Cho tap hop A = {x e R|(x2 — 1)(x2 + 2) = 0}. Cac phan tit cha tap A la
@A) A ={-1;1}. ® A={-v2;-1;1;V2}.
©A={-1. D) A ={1}.

¢ Cau 59. Cho ba tap hop sau: M la tap hop cac tam giac co6 2 géc tu; N la tap hop cac
tam giac c6 d6 dai ba canh 1a ba s6 nguyén lién tiép; P 1a tap hdp céac sé nguyén tb chia
hét cho 3. Tap hdp nao réng?

(A) Chi M. B) Chi N va P. (C) Chi P va M. D) CaM,N,P.

$> Cau 60. Tim tat ca cac gia tri nguyén ctia tham sé m dé tap hop (1;m) chita dung 1 s6
nguyén duong.

A m=2. ®) m>2. (© m=3. (D) m =4.
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> Cau 61. Biéu dién trén truc s6 ca tap hop [-3;1)n(—2;4] 14 hinh nao?
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$® Cau 63. Cho hai da thuc f(x)va g(x). Xét cac tap hop A = {x e R|f(x) =0}, B={x € R|g(x) = 0},
C = {x € R|f?(x) + g%(x) = 0}. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A C=AuUB. B C=AnB. (C) C=A\B. (D) C=B\A.
> Cau 64. X4c dinh tat ca cac gia tri ctia m sao cho (m —7;m) c (—4;3)?
(A) m > 3. ®B) m <3. (© m=3. (D) Khéng ton tai m.

$> Cau 65. Cho hai tap hop A =[1;3] va B =[m;m +1]. Tim tat ca cac gia tri cia tham s
m dé Bc A.

A m=1. B m=2. ©1<m<2. D 1<m<2.

Trac nghiém dang sai.

4> Cau 1. Cho tap hop A = {n € Z| -2 < n < 3}. Xét tinh dung sai cia ciac khang dinh sau:
a) —2 13 mét phan tit thudc tap A.
b) Tap A c6 tat ca 5 tap con gom 1 phan ti.
¢) Tap A c6 tht ca 5 tap con gom 4 phan ta.
d) Tap A c6 tat ca 16 tap con.

$> Cau 2. Cho tap hop A ={n e N* | n <3} va B ={1,2;3;4;5}. Xét tinh dang sai ctaa cac
khéng dinh sau:

a) A=1{1;2;3}.

b) n(A)+n(B)=8.

c¢) Tap hop A 1a con cua tap hop B.

d) S6 cac tap X thoa man A c X c B 1a 3 tap.

$> Cau 3. Cho hai tap hop A ={xe R |x%-6x+5=0}, B ={x € N|x2 = 1}. Xét tinh ding sai
caa cac khang dinh sau:

a) A={1;5}. b) B={-1;1}. c) AnB={1}. d) B\A={-1}.
> Cau 4. Cho haitap hop A = {x e N|x 14 s6 18,x < 8}, B = {x € N| x 1a cac udc caa 12}. Xét
tinh dung sai ciia cac khang dinh sau:

a) A=1{0;1;3;5;7}. b) B =1{1;2;3;4;6;12}.

c) AuB={1;2;3;4;5;6;7;12}. d) A\B={5;7}.
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%> Cau 5. Cho hai tap hdp A =(-o0;3] va B =[-1;5).
a) AnB=[-1;3. b) AUB =(—00;5).
¢) A\B =(—o0;-1]. d) Tap hop B\ A chita 2 s6 nguyén.

> Cau 6. Cho tap hop A = (—7;5], B = (3;+00). Xét tinh dung sai cia cac khang dinh sau:
a) AnB =[3;5]. b) AuB=(7;+00). ¢) A\B=(-7;3l. d) CrB =(-00;3].

> Cau 7. Chohaitaphop A={neN|(n?-2n-3)(n?-1)=0} vaB={xeR|2x2—x+3=0}.
a) Tap hop A c6 3 phan tit.
b) S6 tap hdp con ctia tap hdp A 1a 4 tap hop.
¢) Tap hop B 1a tap hop rong.
d) Tong cac phan tit ctia tap hop A va tap hop B 1a 3.

> Cau 8. Chocactaphop A={xeR|(x®+7x+6)(x>-4)=0}, B={xeN|2x <8}, C ={2x+1]|
x€Z,-2<x<4}. Khi do:

a) Tap hop A c6 3 phan tit. b) AUB ={-6;-2;-1;0;1;2;3;4).

c) AnB={2}. d) AuC ={-6;-3;-2;2;3;5;7;9}.
$® Cau 9. Cho hai tap A =[0;5]; B=(2a;3a+1], a > -1.

a) Trong tap A c6 ding 5 s6 nguyén.

b) Bc A dang Va > -1.

c) Néua=0thiAnB=A.

< X “ A > 2 N 1 9 5
d) Dieu kién ctiaa de AnB# 2 la —1<a<—§ hoacazé.
¢ Cau 10. Chohaitaphop A={xeR|-1<x<1}vaB={m;m+3}, véi meZ.

a) Tap A ={-1;0;1}.
b) Biéu dién trén truc sb cta tap A 1a hinh bén dudi

I 1 7
L 1
-1 1

c) V6im=-1thiBcA.
d) Khong ton tai gia tri cia m dé A cB.

> Cau 11. Lép 10A c6 tat ca 40 hoc sinh trong dé c¢6 13 hoc sinh chi thich da béng, 18
hoc sinh chi thich chei cau 16ng va sb hoc sinh con lai thich choi ca hai mén thé thao
noi trén.

a) C6 9 hoc sinh thich chdi ca hai mén cau 16ng va béng da.

b) C6 22 hoc sinh thich bong da.

¢) C6 26 hoc sinh thich cau long.

d) C6 17 hoc sinh thich chi thich chdi cau 16ng.

$> Cau 12. P& phuc vu cho mét hoi nghi quéc té, ban t6 chitc huy dong 40 ngudi phién
dich tiéng Anh, 45 ngudi phién dich tiéng Phap, trong d6 c6 26 ngudi phién dich dudc ca
hai thi tiéng Anh va Phap. Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:

a) S6 nguoi phién dich dudc ca Tiéng Anh va tiéng Phap 14 26 ngudi.

b) S6 ngudi chi phién dich dudc tiéng Anh 14 40 ngudi.

¢) S6 ngudi phién dich dudc tiéng Phap 1a 19 ngudi.

d) Ban t6 chtic da huy dong 85 ngudi phién dich cho hoi nghi.
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$© Cau 13. Mot 16p hoc ¢6 50 hoc sinh, trong dé c6 35 hoc sinh gidi toan, 25 hoc sinh giéi
van. Biét rang méi hoc sinh trong l6p déu giéi it nhat 1 mén Toan hoic Van. Xét tinh
ding sai caa cac khang dinh sau:
a) Lép c6 tong cong 60 hoc sinh gidi.
b) Ldp ¢6 10 hoc sinh gi6i ca 2 mon Van va Toan.
c¢) Ldp c6 15 hoc sinh giéi Van ma khong gioi Toan.
d) Lép co6 35 hoc sinh gioi Toan.
4> Cau 14. Mot 16p ¢6 40 hoc sinh, biét rang ai cting déng ki thi it nhat mét trong hai
mon 1a ¢6 vua va co tudng. C6 17 em dang ki mon c6 vua, 28 em dang ki mon c6 tudng.
a) Co6 28 hoc sinh chi dang ki mon c6 tudng.
b) S6 hoc sinh dang ki mon ¢o vua 1a 17 hoc sinh.
¢) S6 hoc sinh ding ki mén ¢ tudng 1a 28 hoc sinh.
d) Cé tat ca 5 hoc sinh dang ki ca hai mén co.
$> Cau 15. Trong d¢t quyén gép tng ho dong bao bi 1 lut ndm 2020, ¢6 25 hoc sinh 16p
12A da tham gia tng hd, mdi hoc sinh Gng hd nhiéu nhat 2 ts tién khac nhau trong ba
loai to tién ménh gid 5000 dong, 10000 déng va 20000 déng. Biét rang sb hoc sinh da
tham gia ing ho théa dong thoi ba két qua sau:
& S6 hoc sinh chi ang hoé mét to 5000 dong bang téng sbé hoc sinh chi ing ho mét to
10000 dong va sb hoc sinh chi ing hé mot to 20000 dong.
©® Trong sb hoc sinh khéng ting hé t6 5000 dong thi s6 hoc sinh c6 Gng hé to 10000
dong nhiéu gap hai lan s6 hoc sinh c¢é Ging hé to 20000 dong.
& 86 hoc sinh chi iing ho mét td 5000 dong nhiéu hon s6 hoc sinh ting ho to 5000 dong
va mot to khac la 1 hoc sinh.
Xét tinh dung sai ca cac khang dinh sau:
a) C6 2 hoc sinh tng ho mot to 10000 dong va mot to 20000 dong.
b) C6 8 hoc sinh chi ting ho mét t6 5000 dong.
¢) Néu goi s6 hoc sinh ting hé mot td 5000 dong va mot td 10000 dong 1a a va sb hoc
sinh ing ho mot to 20000 dong va mot to 5000 dong 1a ¢ thi 9a =c.
d) C6 6 hoc sinh 16p 124 chi ing ho mot t6 10000 dong.

Tu luan.

& Bai 1. Goi X 1a tap hop cac qudc gia tiép giap véi Viét Nam. Hay liét ké cac phan ti
cta tap hop X va biéu dién tap X biang biéu do Ven.

& Bai 2. Cho tap hop X = {a;b;c}. Viét tat ca cac tap con cta tap hop X.
& Bai 3. Sap xép cac tap hop sau theo quan hé “c”: [2;5], (2;5), [2;5), (1;5].

& Bai 4. Xac dinh céc tap hop sau va biéu dién ching trén truc sb.
a) [-3;71n(2;5); & (2;5) c) R\ (-o0;3); & [3;+00)
b) (—o0;01N(-1;2); & 1ol d) (=3;2)\[1;3). & (-3;1)
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

& Bai 5. Xac dinh céc tap hop sau va biéu dién chiing trén truc sb.
a) (=4;11n[0;3); b) (0;2]1u(-3;1l; ¢) (=2;1)n(-o0;1]; d) R\(-o0;3].
& [0;1] & (-3;2] & (-2;1) & (3;+00)
& Bai 6. Tim D = EnG biét E va G lan luct 1a tap nghiém cta hai bat phuong trinh
trong moi truong hdp sau
a) 2x+3=0va —x+5>0; %D:l—gﬁ] b) x+2>0va2x—9<0. QD:(—2;§).
& Bai 7. Hay viét tap hop sau bang cach néu tinh chit dic trung cho cic phan ti caa
tap hop A ={0;4;8;12;16}. & A={reN|xidvax<16}
& Bai 8. Trong cac tap hop sau, tap nao la tap rong?
A={xeR|x*-6=0}; B={xeZ|x*-6=0}.
& Blatap rong
& Bai 9. Cho X ={a;b}. Cac cach viét sau ding hay sai? Giai thich két luan dua ra.
1 acx; 2 wex; ® oex
& Bai 10. Cho A ={2;5},B=1{5;x},C ={2;y}. Timxvayd A=B=C. & x=2,y-5
& Bai 11. Cho A 1a mot tap hop. Xac dinh cac tap hdp sau:
a) AnA; b) Ang; c) AUA; d) Aug; e) A\A; ) A\@.
& Bai 12. X4c dinh tap hop A N B trong moéi truong hop sau:
a) A={xeR|x2-2=0},B={xeR|2x-1<0}; & AnB={-V2)
b) A={(x;y)|x,yeR, y=2x—-1}, B={(x;y) |x,ye R, y=—-x+5}; & AnB={(23)
c) A la tap hop cac hinh thoi, B 1a tap hdp cac hinh chtt nhat. & 4B 1a tap hop céc hinh vuong

& Bai 13. Cho E={xeN|x<10}, A={x€ E|x la boi cha 3}, B={x € E | x l1a udc ctaa 6}. Xac
dinh céc tap hop A\B, B\ A, CgA, CgB, Cr(AUB), Cr(ANB).

& Bai 14. Chohaitap hop A = {2k +1 |k € Z} va B = {61 +3| [ € Z}. Chitng minh ring Bc A.
& Bai 15. Cho hai tap hop A ={1;2;a} va B = {1;e2}. Tim tat ca céac gid tri cia a sao cho
BcA. & a=-1;1;-v2;V2;0
& Bai 16. Cho cac tap hop: A =[-1;7], B=(m—1;m +5) v6i m 12 mot tham s6 thuc. Tim
m dé:

a) BCA; & 0<m=2 b) AnB=g. & m=8hoicm=-6
& Bai 17. Cho A =[m;m +2] va B =[n;n + 1] véi m,n 1a cac tham sb thuc. Tim diéu kién
cta cac sb m va n d€ tap hop A N B chia ding mot phan ta. & n+1=m hoden=m+2
& Bai 18. Cho A = (—oo;m + 1), B =[3;+00) v6i m 12 mot tham s6 thuc. Tim m dé:

a) AUB=R; & m=2  b) AnB chtta ding 5 s6 nguyén.a 6<m=7
& Bai 19. Trong s6 35 hoc sinh cia 16p 10H, c¢6 20 hoc sinh thich hoc mén Toan, 16 hoc
sinh thich mén Tiéng Anh va 12 hoc sinh thich ca hai mén nay. Héi 16p 10H:

a) c¢6 bao nhiéu hoc sinh thich it nhat mét trong hai mon Toan va Tiéng Anh? & 24
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§2. Tap hop

b) c¢6 bao nhiéu hoc sinh khong thich ca hai mén nay? & 11

& Bai 20. Mt nhém cé 12 hoc sinh chuén bi cho héi dién vin nghé. Trong danh sach
ding ki tham gia tiét muc mua va tiét muc hat cia nhém dé, ¢6 5 hoc sinh tham gia tiét
muc mua, 3 hoc sinh tham gia ca hai tiét muc. Cé bao nhiéu hoc sinh trong nhém tham
gia tiét muc hat? Biét 4 hoc sinh cia nhém khong tham gia tiét muc nao? & 6
& Bai 21. P& phuc vu cho mot hoi nghi quéc té, ban t6 chic huy déng 35 ngudi phién
dich tiéng Anh, 30 ngudi phién dich tiéng Phap, trong d6 c6 16 ngudi phién dich dudc ca
tiéng Anh va tiéng Phap. Hay tra 16i cac cau héi sau:

a) Ban t6 chiic da huy dong bao nhiéu ngudi phién dich cho héi nghi d6? & 49
b) Cé bao nhiéu ngudi chi phién dich dudc tiéng Anh? & 19
¢) Cé6 bao nhiéu nguoi chi phién dich dudc tiéng Phap? & 14

& Bai 22. Lép 10B c6 28 hoc sinh tham gia cau lac b thé thao va 19 hoc sinh tham gia
cau lac bo A&m nhac. Biét rang c¢6 10 hoc sinh tham gia ca hai cau lac bé trén.
a) Cé bao nhiéu hoc sinh 6 16p 10B tham gia cau lac b thé thao va khong tham gia
cau lac b6 am nhac? & 18
b) C6 bao nhiéu hoc sinh & 16p 10B tham gia it nhat mot trong hai cau lac bd trén?
& 37
c¢) Biét 16p 10B ¢6 40 hoc sinh. C6 bao nhiéu hoc sinh khéong tham gia cau lac bo thé
thao? C6 bao nhiéu hoc sinh khong tham gia ca hai cau lac b6? & 3
& Bai 23. Lép 10A c6 27 hoc sinh tham gia it nhat mét trong hai cau lac bo béng da va
cd vua, trong do c6 19 hoc sinh tham gia cau lac b6 bong da, 15 hoc sinh tham gia cau
lac b6 co vua.
a) Co6 bao nhiéu hoc sinh tham gia cau lac b6 bong da ma khong tham gia cau lac bo
cd vua? & 12
b) C6 bao nhiéu hoc sinh tham gia ca hai cau lac b? & 7
¢) Biét trong 16p ¢6 8 hoc sinh khéng tham gia cau lac b nao trong hai cau lac bd
trén. L6p 10A c6 bao nhiéu hoc sinh? & 35
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

1 BJz c|3 c|4 c|s5 c|e c|7 B|s c|9 DJ1o B

(12 c]13 DJ14 D|15 CJ16 c]17 D|18 D|19 AJ20 D21 C]

(22 BJ23 A]24 A]25 A]26 B|27 c]28 B|29 Al30 C|31 A

(32 A33 B|34 D|35 D|36 A|37 B|38 B|39 AJ40 c|41 C]

(42 BJ43 DJ45 DJ46 CJ47 AJ48 DJ49 B|50 A|51 c|52 D]

(53 Al54 A|55 C|56 B|57 A]58 Al59 AJ60o c|61 A]62 D]

(63 BJ64 C|65 D]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. (@s®bP(c)b()S ||Cau2. ORIOEIOEICOE
Cau 3. @bP®)s(e)P()s ||Cau4. @s®pOb@D
Cau 5. @DP®)P(c)s(d)s ||Caus. @s®s@p@p
Cau 7. @)s®b()b()S ||Caus. @s®peObdSs
Cau 9. (@s®s(e)s@Pp||Caul0. @s®bpl)s@p
Cau 11. @P®)bP()sds ||Cau12. @pDb)s@s@s
Cau 13. @)s®P()DPPD ||Cau 14. @s®s@p@p
Cau 15. @pbdDb()s@Pp

42
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§3 ON TAP CHUGNG 1
Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

4> Cau 1. Trong céc cau sau, c6 bao nhiéu cau 1a ménh de?
(a) “19 1a s6 nguyeén t6”.
(b) “Tam gidc vudng c¢6 mot duong trung tuyén bing nita canh huyén”.
(c) “Céc em cb ging tap that tét nhé, sip thi gitta hoc ki 1 roi”.
(d) “Moi hinh chit nhat déu ndi tiép dude duong tron”.
@) 4. 3. © 2. D) 1.
$> Cau 2. Cho tap hop A =(-3;+00). Tap hdp nao dudi day la tap con cua tap A?
@) (-00;2). (=2;+00). (©) (—4;+00). (D) (—00; +00).
$> Cau 3. Phu dinh ctia ménh dé “Ix e R,x2 <0” 1a
@A) YxeR: x2<0. B) IreR: x2<0. © VxeR: x?<0. (D) VxeR: x2>0.
> Cau 4. Trong cac tap hop sau, tap hop nao 1a tap rong?
@A) xeZ] x| <1} B) {x€Z|6x2—Tx+1=0}.
© {xeQlx?—4x+2=0}. D) {xeR|x?-4x-3=0}.
¢ Cau 5. S6 phan tit ctia tap hop A = {k2 + 1|k € Z,|k| < 2} 12
@ 1. 2. © 3. (D) 5.
$> Cau 6. Tap A = {xeR|-3<1-2x<1} dudc viét lai dudi dang doan, khoang, nita
khoang la
@ (=1;01. [0; 2). © [1;2]. D) (0; 2.
¢ Cau 7. Hay liét ké cdc phan ti cia tap hop X = {x e R|x* - 62% +8 =0}.
@) X ={2;4}. ® X ={-v2;v2}.
@X:{\/E;Q}. @X:{—\/Q;\/Q;—Zﬂ}.
> Cau 8. Hinh vé nao sau day (phan khéng bi gach) minh hoa cho tap hdp (1;4]?

> Cau 9. Phat biéu nao sau day khong 1a moét ménh dé toan hoc?
(A) S6 2025 chia hét cho 5.
Néu hinh thang ABCD néi tiép dudng tron thi hinh thang dé can.
(C) Néu ban Minh cham chi thi ban Minh sé thanh cong.

(D) Céc s6 nguyén to déu 1a so 18.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

> Cau 10. Phu dinh cia ménh dé “vn e N,n2 + n 1a sb6 chén’la
@) “Vn e N,n?+n khong 1a s6 chan”. “In e N,n? +n khong 1a s6 18”.
© “meN,n?+nla s618”. (D) “IneN,n?+nla s6 chan”.
¢S Cau 11. Chotap hop A ={xe R| -3 <x<2}. A la tap hdp nao sau day?
@A) (-3;2). {-3;-2;-1;0;1}. (C) {-3;2}. D) [-3;2).
$> Cau 12. Chohaitdphop A={xeR|x+3<4+2x},B={xecR|5x—3 <4x—1}. TAt ca cac
s6 nguyén thuoc ca hai tap hop A va B la
(A 0val. B -1;0;1 va 2. © 1vaz2. D) 1.
> Cau 13. Cho hai tap hop E = (2;4],F = (4;5),E UF bang
@) (2;5). B) 2. ©) [2;5). (D) {3;4}.
$> Cau 14. Cho hai tap hop A =[-4;3),B = (-2;+c0). A\ B bang
@) [-4;-2). {~4;-3;-2} ©) [3;+00). © [-4;-21.
$> Cau 15. Cho dinh li: “Néu hai tam giac bang nhau thi dién tich cia chiing bang nhau”.
Ménh dé nao sau day la ding?
(A) Hai tam giac bang nhau 1a diéu kién cin dé dién tich cta ching bing nhau.
Hai tam giac bang nhau 1a diéu kién can va dua dé ching c6 dién tich bing nhau.
(C) Hai tam giéc c6 dién tich bang nhau la diéu kién du dé chiing bang nhau.
(D) Hai tam giac bang nhau 1a diéu kién da dé dién tich ctia chiing bang nhau.
$> Cau 16. Cho cac tap hop A, B dude minh hoa béng biéu d6 Ven

nhu hinh bén. Phan t6 mau xam trong hinh 1a biéu dién caa tap
hdp nao sau day?

(A) AnB. (B) A\B. (C) AuB. (D) B\ A.

- 1
¢ Cau 17. Dung ki hiéu khoang, doan deé viét lai tap hdp sau B = {x eR| -3 <x< 3}.

(A) B= [——3) B) B= (——3 © B= ——3] (D) B = (——3)
¢S Cau 18. Chohaitaphdp A={xeZ|-1<x<3};B={xeN|x<4}. Tim A\B.
(A) A\B ={-1;0;1;2;3;4;6;8}. B) A\B =[-1,0).
(©) A\B=(-1,0). (D) A\B={-1}.
¢ Cau 19. Viét tap hgp A = {x € N|(2x + 1) (x? - 5x + 6) = 0} bang cach liét ké phan ti.
A) A= { 23} ®) A ={2;3}. © A={-1;2}. (D) A ={-1;2;3}.
> Cau 20. Cho tap hop A =[-3;5]. Viét lai tdp hop A bang cach chi ra tinh chét
dac trung.
A A={xeR|-3<x<5}. B) A={xe€Z|-3<x<5}.
(©A={xeN|-83<x<5}. D A={xeR|-3<x<5}
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§3. On tap chuong 1

¢ Cau 21. Cho tap hop X ={0;1;2;3} va Y ={-1;0;1;2;3;5}. Tim CyX.

(A) CyX ={-1;5}. CyX =1{0;1;2;3}.
©CyX=0. (D) Cy X ={-1;0;1;2;3;5}.

$> Cau 22. Cho tap A ={1;2;3;4}. Tim sb cac tap con ctia A.
@) 10. 12. © 16. D) 8.

$> Cau 23. Cho ménh dé chia bién P(x): x2—3x—2 =0 v6i x € R. Ménh dé nao ding?
@A) P(2). P(0). © P(-1). (D) P(3).

¢ Cau 24. Cho tap hop A ={1;2;3;4;5}. Tap hop nao sau day la tap con cta tap hop A?
@) {1;3;5}. {0;2;4}. (©) {2;4;6}. (D) {2}

¢ Cau 25. Cho 2 tap hop A =(-2;5); B=1[0;9]. Tim AnB.

&) AnB=[5,9). B AnB=[0;5). © AnB=(-2;0. (D AnNB=(-2;9].
$> Cau 26. Trong cac ménh dé dudi day, ménh dé nao dung?

(A) IxeR,x®>—x+1<0. B) VxeN,x:3.

(©) VxeR,-x%<0. (D) Ixe R, x > x2.
$> Cau 27. Cho s6 tu nhién n. Xét ménh dé “Néu sb tu nhién n chia hét cho 4 thi n chia
hét cho 2”. Ménh dé dao cia ménh dé dé la

(A) “Néu s6 tu nhién n chia hét cho 2 thi n chia hét cho 4”.

“Néu s6 tu nhién n chia hét cho 2 thi n khong chia hét cho 4”.

(C) “Néu sb6 tu nhién n khong chia hét cho 2 thi n khong chia hét cho 4”.

(D) “Néu sb tu nhién n chia hét cho 4 thi n khong chia hét cho 2”.

$> Cau 28. Phan b1 ctia tap hgp (—oo;—2) trong tap hop (—oo;4) 1a

@ [-2;49). [-2;4]. © (-2;41. (D) (—00;-2).
$> Cau 29. Phii dinh ctia ménh dé “4 + 20 = 18”14 ménh dé

(A) 4+20=18. (B) 4+20<18. (C) 4+20=>18. (D) 4+20 # 18.
$> Cau 30. Cho tap A =1{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9} va tap B = {7,8,9}. Khi dé:

(A) A\B=1{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9}. A\B={0,1,2,3,4,5,6}.

(© A\B=({1,8,9}. D) A\B=2.
¢ Cau 31. Pha dinh clia ménh dé “Ix e Q,2x%2 -5x+2=0" la

@A) 3x € Q, 2x% - 5x+2>0. B) VxeQ,2x% -5x+2=0.

© VxeQ,2x%-5x+2#0. (D) Ix e Q, 2% —5x+2 #0.

> Cau 32. Ménh dé P: “vn eN,n? = n” dudc phat biéu la
() P: “Moi s6 tu nhién déu c6 binh phuong 16n hon ho#c bang chinh né”.
P: “Moi sb tu nhién déu c¢6 binh phudng 16n hon chinh né”.
(C) P: “Ton tai s6 tu nhién ma binh phuong 16n hon hoic béng chinh né”.
(D) P: “Ton tai s6 tu nhién ma binh phuong nhé hon chinh né”.
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¢ Cau 33. Cho ba tap hop A =1[0;41, B =[0;4) va S = (0;4). Khezlng dinh nao sau day la
diang?

(A) BcA. (B) AcB. © AcS. (D) BcS.
$> Cau 34. Cho tap hop A ={1;2;5;6}. Khang dinh nao sau day sai?

@A) ocA. ®) {1} A. ©3¢A. (D) {1;5} c A.

$> Cau 35. Phan khéng bi gach trong hinh vé sau day 14 biéu dién ctia tap hop nao?

N/f [l f )l )]
////////////////////////L

-9 5

(A) (—00;2]1U (5; +00). (—00;2]U[5;+00). (C) (—00;2)U(5;+00). (D) (—00;2) U[5;+00).
$> Cau 36. Ménh dé phii dinh cia ménh dé P: "VxeN: x2+x-1>0"1a

A P:"IxeN:x2+x-1>0". B P:"VxeN:x2+x-1>0".
©P:"IxeN:x2+x-1<0". DP:"VxeN:x2+x-1<0".
$> Cau 37. Ménh dé P = @ dudc phat biéu lai theo cach khac 1a
() P la diéu kién da dé c6 Q. P 1a két luan, Q 1 gia thiét.
(C) P 1a diéu kién can dé c6 Q. (D) P 1a diéu kién can va da dé c6 Q.

> Cau 38. Chotap hop A ={xeR|-2<x<5}. Tap A dudc viét lai 1a

@) [-2;5). {~2;-1;0;1;2;3;4;5}.

© [-2,51. (D) {(-2;-1;0;1;2;3;4}.
¢ Cau 39. Chohaitap hdp A={xeR|x+3<4+2x} va B={xeR|5x—-7<3x—1}. C6 bao
nhiéu s6 nguyén thudc tap hop A nB?

@ 3. 4. © 5. D) 2.
¢ Cau 40. Cho tap hop M = {(x;y) |,y € R,x? + y2 < 0}. Tap hop M c6 bao nhiéu phan ti?

@) 0. 1. © 2. (D) V6 sb.
$> Cau 41. Cho ménh dé P = @: “Néu 32+1 la s6 chan thi 3 1a s6 18”. Chon ménh dé
ding trong cac ménh dé sau

(A) Ménh dé @ = P 1a ménh dé sai. Ca ménh dé P = @ va Q = P déu sai.

(C) Ménh dé P = @ 12 ménh dé sai. (D) CA ménh dé P = @ va Q = P déu dung.
$> Cau 42. Cho ménh dé P: “Néu a +b < 2 thi mét trong hai s6 a va b nhé hon 1”. Ménh
dé nao sau day 1a mot cach phat biéu kkhac ctia ménh dé da cho?

(A) Diéu kién dt dé& mot trong hai sé a va b nhé hon 11a a+b <2.

Piéu kién can dé mot trong hai sba vabnhéohon 11aa+b <2.

(C) Diéu kién dt dé a + b <2 1a mét trong hai s6 a va b nhé hon 1.

(D) Diéu kién can va dt dé mot trong hai s6 a va b nhé hon 11a a+b <2.
4> Cau 43. Trong cac ménh dé sau, ménh de nao sai?

@A) IxeR: x2-3x+2=0. B) VxeR: x2>0.

(©3IneN:n?=n. (D) Vn €N thi n < 2n.
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§3. On tap chuong 1

> Cau 44. Cho tap hop A ={1;2;5;7} va B ={1;2;3}. C6 tat ca bao nhiéu tap X théa man
XcAvaXcB?

@ 2. 4. © 6. D 8.
%> Cau 45. Mbi hoc sinh 16p 10A déu choi béng da hoic béng ré. Biét rang c6 30 ban
choi béng da, 22 ban chdi béng r6 va 10 ban chdi ca hai moén. Héi 16p 10A c6 bao nhiéu
hoc sinh?

@) 42. 45. ©) 40. D) 43.

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Cho tap hop A ={2,4,6,8}. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) gcA.
b) 2€ A.
¢) S6 tap con ctia tap hop A c6 1 phan ti 1a 8.
d) A={neNjn=2k,0<k<4,keN).

¢S Céau 2. Cho hai tap hgp A =(-3;2] va B =[0; +00).

a) 0e€B. b) A={-2;-1;0;1;2}.
¢c) AnB=(-3;+00). d) AuB =1[0;2].
¢ Cau 3. Cho ba tap hop A =[-5;1], B =(-3;2) va C =[2;+00). Khi do:
a) A={xeQ|-5=<sx<1}. b) BuC =(-3;+00).
¢c) AnNBnC=0. d) CrB =(—00;-3)U[2; +00).

¢ Cau 4. Cho hai tap hop A ={xeRjx <7} va B =[3;7).
a) A=(-o0;7).
b) AuB=B.
¢c) BcA.
d) Tap hop A\ B chita 3 phan t 14 s6 nguyén duong.
¢ Cau 5. Cho hai tap hop A =(-3;5], B =(2;+00).

a) B={xeR|x>2}. b) AuB =(-3;+00).
c) A={xeR|-3<x<5}. d) AnB=(-3;2].
¢S Cau 6. Chocactaphop A={xeR|-1<x<10;;B={xeR|0<x<5}.
a) A\B=(-1;0]u(5;10). b) B\A=0.
¢) C4B=(-1;0)u(5;10). d) A =(-1;101;B =[0;5].

$> Cau 7. Cho céac ménh dé sau, xét tinh ding sai cia ching:

a) Cho ménh dé chia bién P(x): “|2x—5| <7 ” véi x 1a s6 nguyén. C6 ding 7 gia tri cta
x lam cho P(x) dung.

b) Phuong trinh 2x2 — 3x+1 =0 v6 nghiém.

¢) Cho ménh dé T': “Néu hai tam gidc bang nhau thi dién tich caa ching bing nhau”.
Ménh dé dao caa T la “Néu hai tam giac c6 dién tich bang nhau thi ching bang
nhau”.

d) Cho ménh dé Q: “VxeR,x2+1>0”. Ménh dé pht1 dinh 12 Q: “VxeR,x®+1<0”.
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

$> Cau 8. Cho céc tap hop s6, xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau:
a) Cho A={xeR|x2+2=0}, tap hop A 1a tap réng.
b) Cho tap hop A ={xeN|4<x<9}). Tap hop A c¢6 4 phan ta.
¢) Cho hai tap hop A va B biét, A\B ={a;f}, B\A ={b;g;h}, AUB = {a;b;c;d;e;f;g;h},
khi d6 AnB ={c;d;e}.
d) (-5;2)n[—4;+00) =[—4;2).

$> Cau 9. Cho hai tap hgp A = {x e R|2x2 —5x+3 =0} va B={xe Njx < 2}.
a) A:{l;g}. b) B ={0;1;2}. ¢c) AcB. d) B\ A ={0;2}.

$> Cau 10. Cho P(n)=n2%—4n+5 véi n 1a s6 tu nhién. Khi d6
a) P(n+1)>P(n) v6i n =3.
b) P(1)1a sb 18.
¢) P(3)1a s6 nguyén to.
d) Ton tai s tu nhién n théa méan diéu kién P(n) =1.

¢S Cau 11. Cho haitaphdp A={xeN*[x<4}vaB={x=2n|neN; n<3}

a) B =1{0;2;4;6}. b) A\B={1;3}. c) AuB={1;2;4;6}. d) AnB={2;4}.
$® Cau 12. Cho hai tap hop A ={1;3;5;7}; B={x e N|x <4}. Khi d6
a) {3}cA. b) B ={1;2;3;4}. c) AnB={1;3}. d) B\ A =1{2;4}.
> Cau 13. Xét tinh ding, sai cia mbi ménh dé sau.
a) 3xeQ,4x2-1=0. b) VrneN,n va n+2 1a cac s6 nguyén to.
c) VxeR,(x—12 #x—1. d) VrneN,n?2>n.
$® Cau 14. Cho ba tap hop A =(1;5); B=[-2;3] va C = (m — 1;+00). Khi d6
a) AuB=[-2;1). b) AnB=(1;3].
¢) R\ A =(~o0;1]U[5;+0c0). d) Néu 2 <m <4 thi BnC =(0;3].

$> Cau 15. Lép 10A c6 tat ca 50 hoc sinh trong d6 c¢6 13 hoc sinh chi thich d4 béng, 18
hoc sinh chi thich choi cau 16ng, 10 hoc sinh khéng thich mén nao trong hai mon thé thao
néi trén va sé hoc sinh con lai thich chdi ca hai méon thé thao néi trén. Khi d6

a) C6 40 hoc sinh thich chsi mén cau 16ng hosc mon bong da.

b) C6 27 hoc sinh thich choi ca hai moén cau long va bong da.

¢) C6 31 hoc sinh thich chi mét trong hai mén béng da va mén cau léng.

d) C6 26 hoc sinh thich cau 16ng.

Tu luan.

& Bai 1. Cho A={xeN|x<7};B=1{1;2;3;6;7;8}. Xac dinh cac tap hdp sau:
AUB;AnB; A\B.
& Bai 2. Cho hai tap hop A=[-2;3] va B =(1;+00). Xac dinh cac tap hdp sau
AnB;B\A va CgB.

& Bai 3. Cho cac tap hop A =[-1;2),B =(—o0;11].
Xac dinh AnB;AuUB;A\B;B\A;R\B;CRrA.
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§3. On tap chuong 1

& Bai 4. Xac dinh céc tap hop sau va biéu dién chiing trén truc sb.
a) (—oo;1)N(0;+00); & ©;n  b) (4;71U(-1;5); & 1711 ¢) (4;71\(-3;5]; & (571

& Bai 5. Lap ménh dé pht dinh cia méi ménh dé sau va nhén xét tinh ding sai cta
ménh dé phu dinh dé.

& A: “Do thi ham sb y = x 1a mot duong thang”.
& B: “Po6 thi ham s6 y = x? di qua diém A(3;6)”.
& A sai; B dung
& Bai 6. Chocdctaphgp E={xeN|1<x<T7},A={xeN|(x?-9) (x> -5x—6) =0} va
B ={xeN|x la s6 nguyén t6 nhd hon 6}.
a) Ching minh rang AcE va BcE.
b) Tim CgA;CgB;Cg (A UB). & CpA=1{1;2;4;5); CpB =1{1;4;6}; Cg(AUB) = {1;4}
¢) Chiing minh rang: E\(AnB)=(E\A)U(E \B).

& Bai 7. Lap ménh dé phu dinh cta méi ménh dé sau va xét tinh ding sai cia mbi ménh
dé phu dinh dé:

1
a) A:“VvneN*,n>-"; b) B: “Ix € Z,2x+3=07;
n
c) C:“IxeQ,4x>-1=0"; d) D:“Vn eN,n?+1khong chia hét cho 3”.

& A dung; B dung; C sai; D sai
& Bai 8. Dung ki hiéu dé€ viét méi tap hop sau va biéu dién méi tap hop dé trén truc sb
a) A={xeR|-T<x< -4} c) C={xeR|x=<0};
b) B={xeR|-3<x<1}; d) D={xeR|x>-1}.

& A=(-T7;-4); B=[-3;1]; C =(-00;0]; D = (-1;+00)

& Bai 9. Viét cac tap hdp sau day dudi dang liét ké cac phan ti:
a) A={yeN|y=10-x2, xeN}; c) C={xeN|2x-3=20va7-x=2};

6
b) B:{xENl G_xEN}; d) D={(x;y)|xeN, yeN, x+2y=8}.
%> Cau 16. Cho hai tap hop A =[m —3;m +2], B = (=3;5) v6i m € R. Tinh t0ng tat ca cac
gia tri nguyén ctia m dé A nB khac tap rong. a 18

& Bai 10. Cho tap hop A =[m -3;m +2), B =(-2;5]. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta m
dé AcB. & 2

& Bai 11. Cho hai tap hop A =[a; 5] va B =[-2; 3], véi @ <5. S6 a can théa man diéu kién
gidéAﬂB:@? & 3<a<h

& Bai 12. Cho tap D = {x € Z|(x - 2)(4x? + 5x + 1) = 0}; v6i m 1a sb thuc, xét tap
E={xeR|x*+(@3m+1x+3m=0}.
Tim m d& D UE ¢6 dung 3 phan t& va tong binh phuong ctia chiing bang 6. & m=--1+

Wl =
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Chuong 1. Ménh dé va tap hop

& Bai 13. Mot 16p hoc ¢6 25 hoc sinh choi bong da, 23 hoc sinh chdi bong ban, 14 hoc sinh
choi ca béng da va béng ban, 6 hoc sinh khong choi mon thé thao nao. Tim s6 hoc sinh
cua l6p? & 40
& Bai 14. Thong ké tai moét trung tAm mua sam gom 46 cia hang, véi 26 cita hang c6
ban quan 4o, 16 ctta hang c¢6 ban giay va 34 ctta hang ban it nhit mét trong hai mat
hang nay. Hoi:

a) C6 bao nhiéu ctta hang ban ca quan 4o va giay? & 8
b) Cé bao nhiéu cita hang chi ban mot trong hai loai quan 4o hoic giay? & 26
c) C6 bao nhiéu ctta hang khong ban ca hai loai hang héa trén? & 12

& Bai 15. Trong ki thi chon hoc sinh giéi cac mon van hoéa, 16p 10A ¢6 7 hoc sinh dang
ki thi mon Toan, 5 hoc sinh dang ki thi mon Vat Li, 6 hoc sinh dang ki thi mén Hoéa hoc;
trong do6 c6 3 hoc sinh dang ki thi ca Toan va Vat li, 4 hoc sinh dang ki thi ca Toan va
Hoéa hoc, 2 hoc sinh dang ki thi Vat li va Hoéa hoc, 1 hoc sinh dang ki thi ca ba mon. Héi
16p 10A c6 tit ca bao nhiéu hoc sinh ding ki thi hoc sinh gidi cac mén Toan, Li, Hoa.

& 10

& Bai 16. Trong ddt khao sat ngheé, gido vién ch nhiém 16p 10D dua ra ba nhém nganh
cho hoc sinh lua chon, d6 1a: Gido duc, Y té, Cong nghé thong tin. Hoc sinh c6 thé chon
tit mot dén ba nhém nganh néu trén hoic khong chon nhém nganh nao trong ba nhém
nganh trén. Gido vién cht nhiém thong ké theo titng nhém nganh va dudce két qua: cé
6 hoc sinh chon nhém nganh Gido duc, 9 hoc sinh chon nhém nganh Y té, 10 hoc sinh
chon nhém nganh Cong nghé thong tin, 22 hoc sinh khong chon nhém nganh nao trong
ba nhém trén. Néu thong ké sb luong hoc sinh chon theo titng hai nhém nganh dudc két
qua: ¢6 3 hoc sinh chon hai nhém nganh Gido duc va Y té, 2 hoc sinh chon hai nhém
nganh Y té va Cong nghé thong tin, 3 hoc sinh chon hai nhém nganh Gido duc va Céng
nghé thong tin. Héi ¢6 bao nhiéu hoc sinh chon ca ba nhém nganh néu trén biét 16p 10D
¢6 40 hoc sinh? & 1
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§3. On tap chuong 1

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

1 BJ2z BJ3 D|4 c|5 c|e6é B|s A]9 cJi0 c|u1 D]

(12 AJ13 AJ14 D|15 D16 AJ17 B|18 D|19 Bj20 AJ21 A]

(22 C]23 C]24 A]25 B|26 D|27 A]28 c|29 D|30 B|31 C]

(32 AJ33 AJ34 B|35 D|36 |37 A]38 A|39 B|40 BJ41 D]

(42 AJ43 DJ44 BJ45 A

Bang dap an trac nghiém ding sai

Cau 1. @P®)P(c)sd)s ||Cau2. @pDb)s©s@s
Cau 3. @)s®b()b()S ||Cau4. @s®s@p@pb
Cau 5. @Pb)b(c)s@)sS ||Caus. @s®bpl)s@p
Cau 7. (@s®s()bp)s ||Caus. OBLIOEIOEIC:)
Cau 9. @P(®m)P(c)s ()P ||Cau 10. @pb)s@©Op@p
Cau 11. @Pd)P(c)s ()b ||Cau 12. @pd)sep@s
Cau 13. @P(d)s(c)s(d)S ||Cau 14. @s®ple)b@ds
Cau 15. @pb)s@Opds
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BAT PHUGNG TRINH
VA HE BAT PHUGNG

TRINH BAC NHAT HAI

1) B4t phuong trinh bac nhit hai an

B4t phuong trinh bac nhit hai 4n x,y cé dang tong quat 1a
ax+by<c(ax+by=c,ax+by<c,ax+by>c) (1)
trong d6 a,b,c 1a nhiing s6 thuc da cho; a va b khong déng thsi bang 0; x va y

14 cac 4n sb.
2) Nghiém ciia bat phuang trinh bac nhét hai an
Xét bat phuong trinh ax+by +c¢ < 0.

MGi cap s6 (x0;y0) théa man axg + by + ¢ < 0 dudc goi 1a mot nghiém cta bat
phuong trinh da cho.

L\ Luu Y. Nghiém cta cac bat phuong trinh
ax+by+c>0; ax+by+c=<0; ax+by+c=0

dudc dinh nghia tuong tu.
3) Biéu dién mién nghiém cha b4t phudng trinh bac nhét hai an trén mit phing toa do6
¢ Trong méit phang toa do Oxy, tap hop cac diém c6 toa d6 1a nghiém caa

bat phuong trinh ax + by < ¢ dude goi 12 mién nghiém ctia bat phuong
trinh do.
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

¢ Ngudi ta chitng minh dudc rang dudng thang d ¢6 phuong trinh ax+by = ¢
chia mat phéng toa d6 Oxy thanh hai nita m&t phang bo d.
# Moét nta mat phang (khong ké b d) gom cac diém cé toa dd (x;y) thoa
man ax+by > c;
# Ntta mét phang con lai (khong ké bo d) gom céac diém c6 toa dd (x;y)
thoa man ax+by<ec.

* B0 d gom céc diém c6 toa d6 (x;y) thod man ax+by = c.

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Céac khai niém vé b4t phuong trinh bac nhit hai an

B4t phuong trinh bac nhit hai 4n x,y c6 dang tong quat la
ax+by<c(ax+by=c,ax+by<c,ax+by>c)
trong d6 a,b,c 1a nhiing s6 thuc da cho; a va b khong dong thoi bang 0; x va y 1a cac
an so.
Xét bat phuong trinh ax+by +c¢ <0.
MGi cép s6 (xo;y0) théa man axg + by + ¢ < 0 dude goi 1a mot nghiém ciia bat phuong
trinh da cho. Nghiém ctia cac bat phuong trinh
ax+by+c>0; ax+by+c<0; ax+by+c=0
dudc dinh nghia tuong tu.

¢ Vidu 1

B4t phuong trinh nao 14 bat phudng trinh bac nhéat hai 4n «, y?
a) 2x—-3y+1<0; b) —x—-y+1=0; c) x+y%2-1>0.

< Vidu 2

Cap sb nao sau day 1a nghiém ctia bat phuong trinh 4x — 7y — 28 = 0?
a) (9;1) b) (2;6) c) (0;-4)
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Chuong 2. BAt phuong trinh v3 hé b4t phuong trinh bac nhAt hai 4n

BAI TAP REN LUYEN

[ si1 ] *

Bat phuong trinh nao sau day 1a bat phuong trinh bac nhat hai 4n?
a) 3x+4y<5; b) —x+3y<1,;
c) 3x—xy=5. d) 3x%+4y<5.

[ saiz z

Cap s6 nao sau day la nghiém ctia bat phuong trinh —5x + 2y > 10?

(1) (-2;1). (2) (1;5). (3) (0;5).

Dang @ Biéu dién mién nghiém cha b4t phuong trinh bac nhit hai an

® Buéc 1. Vé dudng thang d: ax +by = c. Puong thang d chia mat phang toa do
thanh hai nita mat phéng.
& Buéc 2. Lay mét diém M(xo; yo) khong nam trén d (ta thuong lay gbc toa do O
néu ¢ # 0). Tinh axy + by, va so sanh véi c.
¢ Buéc 3. Két luan
% Néu axg + by < ¢ thi nita mét phang (khéng ké d) chia diém M 1a mién
nghiém ctia bat phuong trinh ax +by <c.
# Néu axg+ byo > ¢ thi nita mét phéng (khéng ké d) khong chia diém M 1a
mién nghiém ctia bat phuong trinh ax+by < c.

> Vi du 3

Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh 2x +y < 3.
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

Phan ntta mit phang khong bi gach (khong ké duong thang d) 6 méi hinh sau 1a
mién nghiém ctia bat phuong trinh nao?

y

F~ IR T T N
o
207
20000
700000~
50000000
0000050500 ~ ) ‘
R RRORRS
Y TS x x
€Y 000000000000007,
089000000050000000000
0000000000000000000000
177727777 s Taraaaasa aaa s
50000000000000000000000007
10000000000500000050005000000>
00000000000000000000000000507
000000500050000005000500550007
0000000000500050000004000500 NIy
000000000050005005000500050007
1000500500050 500050005000 Iy
000000000000000000000400450007
50000000005000500050050005000% mannninny

BAI TAP REN LUYEN

Bai 3 x
Biéu dién mién nghiém ctia mbi bat phuong trinh sau:

a) x—2y+5>0; b) x+2y<0; c) y=2; d) x<4.
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Chuong 2. BAt phuong trinh v3 hé b4t phuong trinh bac nhAt hai 4n

Dang @ Toan thuc té vé bat phuong trinh bac nhét hai an

S Vidub
Cho biét méi 100 g thit bo chita khoang 26,1 g protein, mét qua tring ning 44 g
chita khoang 5,7 g protein (nguon: https://www.vinmec.com). Gia st ¢6 mét ngudi
mdi ngay can khong qua 60 g protein. Goi s6 gam thit bo va s6 qua tring ma ngudi
dé an trong mot ngay lan luct 1a x va y.
a) Lap bat phuong trinh theo x, y dién ta giéi han vé luong protein trong khau
phan #n hing ngay ctia ngudi do. & 0,261x+5,Ty <60
b) Dung bat phuong trinh & cau a) dé tra 16i hai cau héi sau:
& Néu ngudi d6 an 150 g thit bo va 2 qua tring (mdi qua 44 g) trong mot
ngay thi c6 phu hgp khong?
& Néu ngudi d6 an 200 g thit bo va 2 qua tring (mdi qua 44 g) trong mot
ngay thi c6 phu hop khong?

6

s
<
o
£

Bac An trong hai loai hoa gom hoa hong va hoa ly d€ ban vao dip Tét Nguyén dan.
Hoa hong c6 gia 80000 dong/chau, hoa ly c¢6 gia 120000 dong/chau. Bac An tinh
toan rang, dé khong phai bu 16 thi sb tién ban hoa thu dudc phai dat tbi thiéu 30
triéu dong. Hoéi s6 luong chau hoa ban dudc trong nhitng trusng hop nao thi bac
An khong phai bu 16?
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

BAI TAP REN LUYEN

Fosis ] :
M6t gian hang trung bay ban va ghé rong 60m?2. Dién tich dé ké mot chiéc ghé 14 0,5m?,
mot chiée ban 1a 1,2m?2. Goi x 1a s6 chiéc ghé, y 1a s6 chiéc ban dudc ké.

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y cho phan mat san dé€ ké ban va ghé,
biét dién tich mat san danh cho luu théong tbi thiéu 1a 12m?2. & 0,5x+1,2y <48
b) Chi ra ba nghiém cta bat phuong trinh trén.

[ seis | ”

Nhan ngay Nha gido Viét Nam 20/11, Cong vién nuéc Pam Sen va Coéng doan nganh
giao duc Thanh ph6é Ho Chi Minh t6 chic hoi thi dua thuyén rong danh cho gido vién
ctia tat ca cac truong THPT trén dia ban va dudc td chiic tai Pam Sen. Vé vao céng dudc
ban ra cho gido vién va hoc sinh ¢6 hai loai:

& Loai 1 (danh cho hoc sinh): 20000 dong/vé;

& Loai 2 (danh cho gido vién): 30000 dong/vé.
Cong ty cong vién nuéc Pam Sen tinh toan rang, dé khong phai bu 16 thi sb tién vé thu
dudc khi vao cong nay phai dat toi thiéu 30 triéu dong. Héi sb lugng vé ban dude trong
nhiing truong hop nao thi cong vién nuéc Pam Sen phai bu 16?
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

[ sais | ;

Ha, Chau, Lién va Ngan cung di mua tra sita. Ca bén ban c6 tat ca 185 nghin dong. Bén
ban mua 4 cbc tra sita véi gia tién 35 nghin déng mét cbe. Cac ban goi thém tran chau
cho vao tra sita. Mot phan tran trau den c6 gia 5 nghin déng, mot phan tran chau trang
¢6 gia 10 nghin doéng. Goi x, y 1an ludt 1a s6 phan tran chau den, tran chau tring ma
bén ban dinh mua thém.
a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y dé thé hién sb6 tién céac ban c¢6 dua kha
nang chi tra cho phan tran chau den, trang. & x1+2y=9
b) Chi ra mét nghiém nguyén cta bat phuong trinh d6.

Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

$> Cau 1. Bat phuong trinh nao sau day la bat phudng trinh bac nhat hai 4n?
@A) 2x%+3y>0. ®) «%+y%<2. © x+y2=0. D) x+y=0.

$> Cau 2. Trong cac bat phuong trinh sau, bat phuong trinh nao khong phai 1a bat
phuong trinh bac nhat hai 4n?

@) 2x+3y > 0. B x+y2<T. © x+2=0. D) x—y>0.
$> Cau 3. Bat phuong trinh x + 2y < 3 ¢6 bao nhiéu nghiém?
@ 1. 2. (C) Vb nghiém. (D) Vo s6 nghiém.

$> Cau 4. Tim cap s6 1a nghiém cta bat phuong trinh —2x+3y-5> 0.
@) (-1;1). (-1;2). (©) (0;0). D) (3;1).
4> Cau 5. Cép sb6 nao sau day khong 1a nghiém ctia bat phuong trinh x+2y -3 > 0.
@A) (-2;3). (-1;4). ©) (4;0). D) (-1;0).
$> Cau 6. Cap s6 (1;-1) 1a nghiém ctia bat phuong trinh nao sau day?
@A) x+y-3>0. ®B) —x—y<O0. © x+3y+1<0. (D) -x-3y—1<0.
$> Cau 7. Cap sb nao sau day la nghiém cta bat phuong trinh —2(x — y) + y > 3?
@) (4;-4). (2; D). © (-1;-2). D) (—4;4).

> Cau 8. Cho dudng thang d: 7x—9y +2 = 0 chia mé#t phang toa d6 lam hai nita mét
phéng, trong dé mién nghiém ctia bat phuong trinh 7x — 9y + 2 > 0 14 ntta mét phéang
() ¢6 b 1a dudng thang d va khong chita diém 0(0;0).
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

khéng c6 b d va chita diém 0(0;0).
¢6 bo 1a dudng théng d va chia diém 0(0;0).
khong chita bs d va khéng chita diém 0(0;0).
$> Cau 9.Phan t6 dam trong hinh vé bén duéi 1a mién nghiém y
cta bat phuong trinh nao?
@2x+y<3. '2x+y>3. ©x+2y<3. @x+2y>3. 3

2

$> Cau 10. Mién nghiém ctia bat phuong trinh sau 3x—y+1 =0 14 phan t6 dam ctia hinh
vé nao dudi day?

NN

TNNNNNNNNNANY

PIIIII I I I 2222
707777777777777777
Y Y Y Yy
707777777777777777
Y Y Y Y Yy Yy
777777777777777777
2070002720727
777777777777777777
20772077777277777
7777777777777777
Y2272072772772777
Y Y Y Y Y
707777777727777777
Y Y Y Y Y Y
707777777777777777
Y Y Y YV Yy
777777777777777777
2072072277277
7777777777777777
2277277277272777
TIrrr s sy
2077777777777 77777
P Y Y Y Y Y Y YY
7077777277777 77
Y Y Y Y Y Y YYY
707777777777777777
Y Y Yy Yy

A PN
—_ R
20772770 85050577
7777777 77777777777
2277777777777777
Y Y Y Y Y Y Y
707777777777777777
Y Y Y Y

y

(A) 2x -4y <8. (B) 2x—4y > 8. (©) 2x—4y > -5. (D) 2x—4y > -3.
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

> Cau 12. Phan gach chéo trong hinh vé duéi day y
(khong bao gom duong thang d) 1a mién nghiém cua bat
phuong trinh bac nhat hai 4n nao sau day?

2% —y < 0. Xx—2y<2.
@) 2x—y y

©2y—x<—2. @2x—y>1.
$> Cau 13. Bat phuong trinh nao sau day c6 mién nghiém y
(phan khéng gach soc) nhu hinh vé bén? 3 g
() 2x-y+1<0. B x-y+1<0. 2
(©)2x-3y+1<0. D) 2x—y-1<0. L
2 Y lo1 2 3 «x
—1
-2

$> Cau 14. Mién nghiém cta bat phuong trinh x + y < 2 13 phan khéong bi gach soc ciia
hinh vé nao trong cac hinh sau?
y y

N J

-1 O 1 2\3’“ —%2 -1 O 1*
_1 & . 1A_

Q‘y 3 y/
2 2
1+ 1+

-1 O 1 2\3’6 —%2 -1 O 1*
-1 + ) 14

$> Cau 15. Cho bat phuong trinh 2x + 3y — 2 < 0. Mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a

(A) ntta mit phang chita diém O c6 bd 14 duong thang 2x + 3y — 2 = 0 (khong ké ba).

ntra mit phang chita diém O ¢6 bo 1a duong thing 2x+ 3y —2 =0 (ké ca bo).

(C) ntia mat phang khong chita diém O c6 bo 1a dudng thang 2x + 3y —2 = 0 (khong ké
bo).

(D) nita mit phang khong chita diém O c6 bs 1a dudng thang 2x +3y —2 = 0 (k& ca bd).
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

$> Cau 16. Hinh vé sau c6 phan khong t6 va ca truc Oy la
mién nghiém ctia mot trong bén bat phuong trinh dudi day.
Hay tim bat phuong trinh dé.

@A) x=0. x=<0.

© y=0. (D) y<0O.

$> Cau 17.Hay chon bat phuong trinh ma mién nghiém ctia né
12 nta mét phéng khong bi gach ¢6 bo 1a duong thang d nhu
hinh bén.

@x—y>4. x—y<4. @x—ys4. @x—y24.

$© Cau 18. Phan khong bi gach trong hinh vé sau, biéu dien tap 4 Yoo
[N > A < < ~ A < 5000004000000000007
nghiém cta bat phuong trinh nao trong cac bat phuong trinh sau? U
oY 2 x
@ x—2y<3. 2x—y > 3. G
Py Y
© x-2y>3. D 2x-y<3.
2500y
200057 ;’
=3
2
25501
r774

$> Cau 19. Mién nghiém cta bat phuong trinh 3x — 2y < —6 (phan khong bi gach) dudc
biéu dién béi hinh nao sau day?

T, y
y \
\ )
3 \,\ + N +
X
A\ \\ 0
\ S
\ AN
\ bY
Y X
\ bY
\ Y
N by
\~ \\
N A
(@) 2 A\
¥ — 3
\\ x \\
\ by
@ ‘ ‘
yi LY}
/ 7
3 £ £
// /’
/ /
/. 7
/ 7%
/ 7
/ 7
/ 7
7
/ ! /
Vs
-2/ O =27 0]
/ X 7 ’ X
/ 4
© ®
. o2y

$> Cau 20. Tim m d€ mx — 3y <2 1a bat phuong trinh bac nhat hai 4n?
A meR. B m#£0. © m>0. D) m<0.

> Cau 21. Tim tat ca cac sb thuc a sao cho mién nghiém ctia bat phudng trinh x < a
chia diém M(-1;0).
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

@) a>-1. ®) a=-1. © a>0. (D) a=0.

> Cau 22. Ban Lan c6 15 nghin dong dé di mua v3d. V3 loai A c6 gia 3000 dong mot
cudn, vé loai B ¢6 gia 4000 dong mot cudn. Héi ban Lan ¢6 thé mua nhiéu nhat bao nhiéu
quyén v6 sao cho ban c6 ca hai loai vé?

@) 3. 5. © 4. (D) 6.
$> Cau 23. Nhu cau canxi tdi da cho mét ngusi cao tudi trong mot ngay 1a 1500 mg.
Trong 100 g dau nanh ¢6 165 mg canxi, 100 g thit ¢c6 15 mg canxi. Goi x, y(x, y € N) lan
luot 14 s6 gam dau nanh va sb gam thit ma mét ngudi cao tudi &n trong mot ngay. Héi «,
y phai théa man diéu kién gi dé luong canxi can thiét trong mét ngay ctia mot ngudi cao
tuo6i khong vudt qua miic t6i da?

@ 1,65x + 0,15y < 1500. 165x + 15y < 1500.

(©) 1,65x+0,15y = 1500. (D) 165x + 15y < 1500.

> Cau 24. PE chuin bi @6 dung hoc tap cho ndm hoc méi, me cho Hoa 100000 dong dé
di mua dung cu hoc tap. Sau khi 1én danh sach d6 dung con thiéu, Hoa quyét dinh di
mua x chiéc bt va y s6 v dé ghi chép. Biét gia tién ctia mot chiée but 1a 5000 dong va
gia tién mot cudn vé 1a 7000 dong. Hoéi x, y phai théa man diéu kién gi dé ban Hoa c6 thé
mua dam bao du do dung cho hoc tap?

(A) 5x + 7y = 100. B) 7x +5y < 100. (©) 5x + Ty < 100. (D) 5x + Ty < 100.

¢ Cau 25. Trong 1 lang (100g) thit bo chia khoang 26g protein, 1 lang ca r6 phi chia
khoang 20g protein. Trung binh trong mot ngay, mot gia dinh can t6i thiéu 460g protein.
Goi x, y 1an lugt 13 sb lang thit bo va ca ro phi ma mot gia dinh nén an trong mot ngay.
Hoéi lugng ca ro phi va thit bo trong mét ngay gia dinh can &n 14 bao nhiéu dé du luong
protein t6i thiéu?

@) 13x + 10y = 460. 13x+10y>230. (C) 10x+13y=460. (D) 26x +20y = 460.

> Cau 26. Cong ty vién thong Viettel c6 géi cuée Hi School tinh phi 1a 1190 dong mbi
phit goi n6i mang va 1390 dong mbi phit goi ngoai mang. M6t ban hoc sinh déng ki géi
cudc trén va st dung x phit goi néi mang, y phit goi ngoai mang trong mot thang. Viét
bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y dé mo ta s6 tién ban d6 phai tra trong mot thang
it hon 100 nghin dong.

@) 119x + 139y = 10000. 139x + 119y < 10000.

(©) 119x + 139y < 10000. (D) 119x + 139y < 10000.

$> Cau 27. Ngoai gio hoc, ban Nam lam thém viéc phu ban com dude 15 nghin dong/méot
gio va phu ban tap héa dudc 10 nghin dong/mot gis. Goi x, y lan lugt 1a s6 gio phu ban
com va phu ban tap héa trong méi tuan. Viét bat phudng trinh bac nhat hai 4n x va y
sao cho Nam kiém thém tién méi tuan dudc it nhat 14 900 nghin dong.

(A) 3x+2y < 180. (B) 3x +2y > 180.

(©) 3x+2y = 180. (D) 3x +2y < 180.

$> Cau 28. Anh A mubn thué mét chiée 6 t6 (c6 nguoi 14i) trong moét tuan. Gia thué xe
nhu sau: ti thi hai dén thi sau phi ¢6 dinh 1a 900 nghin dong/ngay va phi tinh theo
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

quang duong di chuyén 1a 10 nghin dong/km con thi bay va cht nhat thi phi ¢6 dinh 1a
1200 nghin dong/ngay va phi tinh theo quing dudng di chuyén la 15 nghin dong/km. Goi
x, y 1an lugt 14 s6 km ma anh A di trong céc ngay tir thi hai dén thi sdu va trong hai
ngay cudi tuan. Viét bat phuong trinh biéu thi médi lién hé giita x va y sao cho tong sb
tién anh A phai tra khéng qua 20 triéu dong.

(&) 10x + 15y <20000. (B) 2x +3y =2720.  (C) 10x + 15y =20000. (D) 2x + 3y < 2720.

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Cho bat phuong trinh 2x -5y > 5 (1).
a) Bt phuong trinh (1) 14 bat phuong trinh bac nhét hai 4n.
b) Cap sb (x,y) =(1,1) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh (1).

¢) Bat phuong trinh (1) ¢6 mot nghiém duy nhét.
d) Mién khong dudce t6 dam (khong ké bo d) trong hinh sau 14 mién nghiém cta bat
phuong trinh (1)

YIIIII I

4> Cau 2.Cho bat phuong trinh 2x -5y > 5. 1 y

a) Bit phuong trinh (1) 1a bt phuong trinh bac .l
p g p g 2 1 m

nhét hai 4n.
b) Cap sb (x,y) =(1,1) thudc mién nghiém cta bat m

phuong trinh (1). ; HH ‘ ‘
o it phang i 0 o ik nhigm auy e, TTTH 1

d) Mién khéng dugc t6 dam (khong ké bo d) trong
hinh vé 14 mién nghiém ctia bat phuong trinh
1).

$> Cau 3. Cho bat phuong trinh hai 4n x — 2y + 6 > 0. Xét tinh ding sai caa cac khéng
dinh sau:

a) Bat phuong trinh c6 v s6 nghiém.

b) B6 s6 (0;0) 1a mot nghiém ctia bat phuong trinh da cho.

¢) Bo s6 (0;3) 1a mo6t nghiém ctia bat phuong trinh da cho.
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

d) Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh 14 mién khéng gach chéo (khong ké
bo A) nhu hinh bén duéi

> Cau 4. Cho bat phuong trinh bac nhat hai 4n 2x -5y + 10 = 0. Xét tinh ding sai caa
cac khang dinh sau:

a) B0 s6 (1;3) 1a mo6t nghiém ctia bat phuong trinh da cho.

b) B6 s6 (1;1) 1a mot nghiém cta bat phuong trinh da cho.

¢) Bo s6 (2;2) khong 1a nghiém ctia bat phuong trinh da cho.

d) Biéu dién mién nghiém cta bat phuong trinh trén méit phang Oxy nhu hinh bén

duéi (mién khong gach chéo, ké cd bo)
5

1
4

=i} o

1

-5 -4 -3 -2 -10 1 2 3 4 X
-1

> Cau 5.Cho mét bat phudng trinh bac nhat hai 4n c6
mién nghiém 14 mién khong gach chéo (khong ké bo d)
nhu hinh bén. Xét tinh dung sai cta cac khing dinh sau:
a) Diém (-5;2) thuéc mién nghiém cua bat phuong
trinh da cho.
b) Piém (0;0) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
da cho.
¢) Phuong trinh duong théng d 14 —2x+5y—10=0.
d) Bat phuong trinh da cho 14 —2x+5y—10<0.

$> Cau 6.Cho bat phuong trinh bac nhét hai 4n c6 mién
nghiém 14 mién khong gach chéo (khéng ké b d) nhu hinh
bén. Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:
a) Diém (3;2) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
da cho.
b) DPiém (0;0) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
da cho.
¢) Phuong trinh dudng théng d 1a 2x+3y—-6=0.
d) Bat phuong trinh da cho 14 2x+3y -6 <0.
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§1. Bat phuong trinh bac nhat hai 4n

> Cau 7. Cho bat phuong trinh 3(x—1)+4(y-2)<x—-3 (1). Khi d6
a) Bat phuong trinh (1) 14 bat phuong trinh bac nhat hai 4n.
b) Piém B(-2;2) thudc mién nghiém cta bat phuong trinh (1).
¢) Mién nghiém cta bat phuong trinh (1) chita gbc toa do.
d) Mién khéng t6 dam, khong ké bo 1a mién nghiém ctia bat phuong trinh (1).

Y1777 7777777777777
7777 777 777

& Bai 1. Phan ntta mat phang khong bi gach (khong ké duong thang d)  méi hinh sau
12 mién nghiém ctia bat phuong trinh nao?

a) b)

& Bai 2. Biéu dién mién nghiém cta cac bat phuong trinh sau:

a) x—-2y—-1>0; b) x+y—-1<0; c) 3x—y<0;

d) -x+y+2>0; e) y+2=0; ) —x+2<0.

& Bai 3. Ha mang 95000 dong ra chg mua hoa ciic va hoa hong. Mot bong hoa cic c6 gia
4000 dong, moét bong hoa hong cé gia 7000 dong. Viét bat phuong trinh bac nhat hai 4n
cho s6 tién ma Ha phai chi d€ mua x bong hoa cic va y bong hoa hong. & 4x+Ty=<95

& Bai 4. Mot rap chiéu phim 2D phuc vu khan gia mét bo phim méi véi 2 loai vé khac
nhau. Vé loai 1 (tit thi 2 dén thi 5) gia 80000 dong/vé, vé loai 2 (tit thit 6 dén chii nhat va
ngay 18) gia 100000 dong/vé. Pé khong phai bu1 16 thi sb tién vé thu dude 6 rap chiéu phim
nay phai dat t6i thiéu 150 triéu dong. Héi s6 luong vé ban dudc trong nhitng trusng hop
nao thi rap chiéu phim phai bu 16?

& Bai 5. Gia sach cta Hoa c6 thé chita dudc khéi lugng sach t6i da 1a 4 kg. Hoa xép ca
hai loai sach (loai 1 va loai 2) vao gia. Sach loai 1 ¢6 khéi lugng 100 gam méi cudn va sach
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

loai 2 ¢6 khéi luong 200 gam moéi cudn. Viét bat phuong trinh bac nhat hai 4n cho khéi
luong ctia x cudn loai 1 va y cubn loai 2 c6 thé dudc xép 1én gia sach. & x+2y=<40
& Bai 6. Mot cong ty trach nhiém hitu han can thué xe chd 140 nguovi. Noi thué chi c6
hai loai xe A va B. Trong d6 loai xe A ¢6 10 chiéc, loai xe B ¢6 10 chiéc. Biét xe A chd t6i
da 20 ngudi, xe B ché t6i da 10 ngudi. Goi x, y 1an ludt 14 sb xe hai loai A, B can thué.
Viét bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y dé biéu dién s6 xe can thué cho cong ty va chi
ra ba nghiém ctia bat phuong trinh dé. & 2c+y=14
& Bai 7. Mot ctta hang ban 1é ban hai loai hat ca phé. Loai thit nhat gia 140 nghin
dong/kg va loai thi hai gia 180 nghin dong/kg. Ctra hang tron x kg loai thi nhat va y kg
loai thit hai sao cho hat ca phé da tron c6 gia khong qua 170 nghin dong/kg.

a) Viét bat phudng trinh bac nhat hai 4n x,y thod man diéu kién dé bai. & 3x-y=0
b) Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh tim dudc & cAu a trén mat phang
toa do.
Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

1 DpJz B|3 D|4 B|5 D|6 c|7 D|s BJ9 BJ10 D]
(11 BJ12 cJ13 A]14 c]15 AJ16 BJ17 D|18 B|19 B|20 A]
(21 BJ22 c]23 A]24 D|25 B|26 D|27 C|28 D]

Bang dap an trac nghiém ding sai

Cau 1. (@s®s(ec)sds ||Cau2. @p®)s(s@p
Cau 3. @P®)D(c)s(d)s ||Cau4. @s®ss@s
Cau 5. (@s®bP(c)b()D ||Caus. @pd)s(eb@)s
Cau 7. OERIORIORICE:
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I. LY THUYET CAN NHG

1) Heé b4t phuong trinh bac nhit hai an

(1) Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n 12 mot hé gom hai hay nhiéu bat
phuong trinh bac nhéat hai 4n.

(2) Cap sb (x0;y0) 1a nghiém ctia mot hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n khi
(x0;50) 12 nghiém ctia tat ca cac bat phuong trinh trong hé d6.

2) Biéu dién mién nghiém chia hé b4t phuong trinh bac nhit hai 4n trén mat phing
toa do

D¢ biéu dién mién nghiém ctia hé ta lam nhu sau
¢ Trong mat phang toa do, tap hop cac diém c6 toa d6 14 nghiém cua hé bat
phuong trinh bac nhat hai 4n 14 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh dé.
& Mién nghiém ctia hé 1a giao ciac mién nghiém ctia cac bat phuong trinh
trong hé.
®& Cach biéu dién mién nghiém cta hé bat phuong trinh bac nhét hai 4n
trén mét phang toa do.
% Trén cung mét mit phang toa d6, xac dinh mién nghiém ctia méi bat
phuong trinh bac nhat hai 4n trong hé va gach bé mién con lai.
# Xac dinh mién khong bi gach bé - d6 12 mién nghiém cta hé bat
phuong trinh da cho.

3) Tim gia tri I6n nhit ho3c gia tri nhé nhit cha biéu thic F = ax+by trén mdt mién
da giac

e Hé bat phuong trinh gitp ta mé ta dudc nhiéu bai toan thuc té dé tim ra cach giai
quyét t61i wu. Ching thudng dudc dua vé bai toan tim gia tri 16n nhat (GTLN) hodc gia
tri nhé nhit (GTNN) cta biéu thitc F = ax + by trén mot mién da gisc.

e Ngudi ta chiing minh dude F = ax + by dat gia tri 16n nhat hoic nhé nhat tai mét trong
cac dinh ctua da giac.

1. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Cac khai niém vé hé bat phudng trinh bac nhét hai an

Nhan dang dudc hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n va nghiém.

§2 HE BAT PHUGNG TRINH BAC NHAT HAI AN
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Chuong 2. BAt phuong trinh v3 hé b4t phuong trinh bac nhAt hai 4n

S Vidul
4x+5y+20>0

Cho hé bat phuong trinh sau: { y <0
x—3y—-18<0.
a) Hé trén c6 phai 1a hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n khéng?
b) Cép sb (x;y) = (0;0) ¢6 1 mét nghiém cta hé bat phuong trinh trén khéng?
Tim thém 3 nghiém khac ctia hé bat phuong trinh trén.

BAI TAP REN LUYEN

[ ai 1 ] *
Cép s6 (1;—2) ¢6 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau day khong?
y+2>0
x—2<0
2y—-6<0.

Dang @ Biéu dién mién nghiém chia hé b4t phuang trinh bac nhét hai an

& Viét cac bat phuong trinh trong hé duéi dang phuong trinh duong thang (thay
d4u 16n, bé béi diu bang).

& Ve cac dudng thang trén cung mot hé truc toa do.
& Xac dinh mot diém M thoéa cac bat phuong trinh trong hé.

¢ Lan lugt t6 dam cac nita mét phang khong chita M va ¢6 bo 1a cac dudng thing
da vé. Ta dudc mién nghiém ciia hé.

¢ Vi du 2

3x+y<6
.o 1.R N ‘A ” Y . x+y<4
Biéu dien mién nghiém cta hé bat phuong trinh sau: < 0
x=
y=0.
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§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

¢ Vidu 3

Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh sau trén mat phang toa do
x—-y+1<0 (1)
2c—y+4>0 (2)
x+y—-4<0. (3)

BAI TAP REN LUYEN

co :

Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau
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Chuong 2. BAt phuong trinh v3 hé b4t phuong trinh bac nhAt hai 4n

ca :

Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau

x+y<2

x—y>1

Dang @ L'J'ng dung hé b4t phuong trinh bac nhit hai 4n giai bai toan t6i uu

Tim gia tri 16n nhat, nhé nhét ctaa biéu thic F(x;y) = ax + by v6i (x;y) 1a nghiém cta
mot hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n cho trudce ta lam nhu sau
& Xac dinh mién nghiém cta hé bat phuong trinh da cho. Két qua thuong thu
dudc 1a mot da giac.
& Tinh gia tri F tuong Gng véi (x;y) la toa do caa cac dinh cta da giac.
¢ Két luan:
# Gia tri 16n nhat caa F 1a s6 16n nhat trong cac gia tri tim dudc.

% Gi4 tri nhé nhat ctia F 1a s6 nhé nhat trong cac gia tri tim dudc.

Ta thita nhan két qua: Gi tri nhé nhat hay 16n nhat caa biéu thic T'(x;y) =
ax+by trén mién da giac 16i (k€ ca bién) dat dudc tai mot dinh nao d6 caa da
giac.

> Vi du 4

Mot cong ty can thué xe van chuyén it nhat 140 ngudi va 9 tan hang hoa. Noi cho
thué xe c6 hai loai: A va B. Mot chiéc xe loai A c6 thé ché 20 ngudi va 0,6 tAn hang
ho4. Mot chiéc xe loai B c6 thé ché 10 ngudi va 1,5 tan hang hoa. Goi x 1a s6 xe loai
A va y 1a s6 xe loai B ma cong ty nay thué.
a) Viét mot hé bat phuong trinh 4n x,y théa man tat ca cac diéu kién da cho.
b) Giai bai toan bang cach biéu dién mién nghiém cta hé bat phuong trinh d6
va xéc dinh toa d6 cac dinh ctia mién nghiém nay.
¢) Gia st chi phi thué mét chiéc xe loai A 1a 4 triéu dong, loai B 14 3 triéu dong.
Céng ty nay phai thué bao nhiéu xe mbi loai dé chi phi 1a thap nhat?
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§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

& Vidu 5

Mot ctta hang dién t du dinh kinh doanh hai loai ti vi: loai 50 inch va loai 55 inch
v6i s6 von ban dau khong vudt qua 1,8 ti dong. Gia nhap va l¢i nhuan du kién cta
mbi loai ti vi dudc cho trong bang sau:

Loai Tivi L. . . .
L. ) Ti vi 50 inch | Ti vi 55 inch
So tien

Gia nhap vao (triéu dong/1 may) 15 25
Loi nhuén du kién (triéu dong/1 may) 2 3

Ctra hang uéc tinh réng tong nhu ciu tiéu thu cta thi trudng sé khong vudt qua
100 chiéc ti vi ca hai loai. Tinh s6 lugng ti vi méi loai méa ctta hang nén nhéap vé dé
1¢i nhuén thu dudc (sau khi ban hét hang nhap vé) 1a 16n nhat.

& 70 chiéc ti vi loai 50 inch va 30 chiéc ti vi loai 55 inch
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Chuong 2. BAt phuong trinh v3 hé b4t phuong trinh bac nhAt hai 4n

¢ Vidu 6

Trong mét cudc thi géi banh vao dip ndm méi, mdi ddi choi dude st dung tbi da 20
kg gao nép, 2 kg thit ba chi, 5 kg dau xanh dé géi banh chung va banh ong. Pé géi
mot cai banh chung can 0,4 kg gao nép, 0,05 kg thit va 0,1 kg dau xanh; dé géi mot
cai banh 6ng can 0,6 kg gao nép, 0,075 kg thit va 0,15 kg dau xanh. Méi cai banh
chung nhan dugce 5 diém thuéng, méi cai banh dng nhan dude 7 diém thuéng. Héi
can phai géi may cai banh méi loai dé duge nhiéu diém thudéng nhat? &, 40

BAI TAP REN LUYEN

[ scis z
Mot gia dinh can it nhat 900 don vi protein va 400 don vi lipit trong thic &n méi ngay.
Maéi kg thit bo chita 800 don vi protein va 200 don vi lipit. Méi kg thit lon chita 600 don
vi protein va 400 don vi lipit. Biét rang gia dinh nay chi mua téi da 1,6 kg thit bo va 1,1
kg thit Ign; gia tién 1 kg thit bo 14 45 nghin dong, 1 kg thit lon 14 35 nghin dong. Héi gia
dinh d6 phai mua bao nhiéu kg thit méi loai dé s6 tién bo ra 1a it nhat?

& 0,6 kg thit bo va 0,7 kg thit lon
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§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

[ sais | 2
Moét cong ty kinh doanh thuong mai chuén bi cho mét dét khuyén mai nhim thu hat
khéch hang bang cach tién hanh quang cdo san phdm caa cong ty trén hé théng phat

thanh va truyén hinh. Chi phi cho 1 phit quang cdo trén séng phat thanh 1a 800.000
dong, trén séng truyén hinh 14 4.000.000 déng. Pai phat thanh chi nhan phat cac chuong
trinh quang céo dai it nhat 1 5 phit. Do nhu cau quang cdo trén truyén hinh 1én nén
dai truyén hinh chi nhan phat cac chuong trinh dai t6i da 14 4 phit. Theo cac phan tich,
cung thoi luong mot phit quang céo, trén truyén hinh sé c6 hiéu qua gap 6 lan trén
séng phat thanh. Cong ty du dinh chi t6i da 16.000.000 déng cho quang cdo. Coéng ty
can dat thoi ludng quang cdo trén séng phat thanh va truyén hinh nhu thé nao dé hiéu
qua nhat?

Tric nghiém nhiéu phuong an luva chon.

> Cau 1. Trong cac hé bat phuong trinh sau, hé bat phuong trinh nao khoéng phai la
hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n?
y=0

x>0 x2—y<2 x—y>3
@A <x—y=0 . . . 1 .
x+V3y+1=<0 4x+5y<1 1-=x+y>0
2x+3y<5 2
x+2y-3<0

. Diém nao sau day thudc mién

> Cau 2. Cho hé bat phuong trinh
2x+y—-2>0

nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho?
@ Q(-1;-5). N(2;2). © P(3;-1). D) M(2;3).
y=0

3x+2y-6<0
0(0;0), A(2;3), B(~1;1), C(-1;3). C6 bao nhiéu diém thudc S?

@ 1. ®) 2. © 3. D) 4.

> Cau 3. Cho hé bat phuong trinh { ¢6 mién nghiém 1a S va boén diém
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

x+y<-3
2x >4

$> Cau 4. Cho hé bat phuong trinh { . Piém nao sau day thudc mién nghiém

ctia hé bat phuong trinh?

@) 3;-7). (3;0). © (3;7). D) (0;7).

R y x—y=3 .
$® Cau 5. Mien nghiém cua hé bat phuong trinh Y chia diém nao trong cac
2x+y<4
diém sau?
@ (1;-3). (-2;1). ©) (3;-2). D) (4;1).
2¢—y>0

$> Cau 6. Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh < x + y > —1 khong chita diém nao trong
x—y<-2
cac diém sau?
@) (5;8). (6;9). © ;. D) (3,4).
$> Cau 7. DPiém M (0;-3) thudc mién nghiém ctia hé bat phudng trinh nao sau day?
{2x—ys3 {2x—y>3

2x+5y<12x+8 2x+5y<12x+8

25—y >-3 2x—y=<-3
2x+5y>12x+8 2x+5y>12x+8
A1 A < xX+y-— 2=<0 . C R C R N A
$® Cau 8. Cho hé bat phuong trinh . Trong cac diém sau, diém nao khong
2¢—-3y+2>0
thudc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh?

(A) 0(0;0). M@1;1). (© N(-1;1). (D) P(-1;-1).

> Cau 9. Mién khong bi gach chéo (ké ca dudng thang d; va ds) 12 mién nghiém cta hé

bt phuong trinh nio?
1
2
1

3 /2 -10] 1N 2 3 x
-1
-2
x+y—-1=0 x+y—-1=0 x+y—-1=<0 x+y—-1<0
2x—y+4<0 2x—y+4>0 2x—y+4>0 2x—y+4<0
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$> Cau 10. Mién nghiém cta hé bat phuong trinh

cua hinh v

NNFNNNANNANNAN RN

2777
10777 777777777
20T

Yy

nao trong cac hinh vé sau?

§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

x+y—1>0

y=2 12 phan khéng t6 dam

—-x+2y>3

$® Cau 11. Phan khong t6 dam trong hinh vé duéi day, biéu dién tap nghiém ctia hé bat
phuong trinh nao trong cac hé bat phuong trinh sau?

7
17777

y

A

117777707535 7777 77 7577
1007777777777, 08777
1777770777777 7 0822727777
R
1772770777 4072772777777777
s 77777 7222777
1177777, 48777772777777777777
27777 7777777277777277777.
PII T I 7777777777777 7777
1 I 17777777777 77777777777
VIIIIIIIII 277777777 777777
7777777777777777777777777777
V1717777777 777777277777
1777777777777772777777777777
7777777777777 77777777777777

x—2y<0
x+3y>-2

$> Cau 12. Mién tam gidc OAB 1a mién nghiém cta hé

bat phuong trinh nao sau day?
x<0

@< y=0 .

x+2y=-2

®) |

x=0
1y=0 . 4
x—2y=-2
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§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

$> Cau 16.Phan mat phang khong bi gach, k€ ca phan bién cia né 3,
trén dudng thang y = 0 trong hinh vé bén 14 mién nghiém ctia hé bat 2/5
phuong trinh nao? 1
y<0 x+y<2 2x—2y>6 y<0
2¢+y>1. y=0. 2x+y=1. x+y<lLl 0
x+y—-1>0
$> Cau 17. Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { y>2 12 phan khéng t6 dam
-x+2y>3

cta hinh vé nao trong cac hinh vé sau?

y—2x<2
$> Cau 18. Gia tri nhé nhat ctia biéu thitc F = y—x trén mién xac dinh béihé { 2y—x >4 1a
x+y<5H
A) minF =1khix=2, y=3. minF =2khi x=0, y=2.
(©OminF=3khix=1, y=4. minF =0khix=0, y=0.
2x—y=2
-2 - .« . 2 A 4o « X « A x_2y52 . 0
$® Cau 19. Biéu thuc F(x;y) = y—x dat gia tri nho nhat véi dieu kién < 5 tai diem
x+y<
x=0
M c6 toa do 1a
8 7 2 2
4:1). ——. ———. 5;0).
4;1) 3°3 3773 (5;0)

> Cau 20. Gia tri 16n nhat Foay ctia biéu thitc F(x;y) = x + 2y trén mién xac dinh béi hé
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

O<y<4
x=0 .
4 la
x—y—-1<0
x+2y—-10=<0
(A) Frax = 6. Frax = 8. (©) Fax = 10. (D) Frnax = 12.
x=0
, ., J¥=0
$© Cau 21. Xét x, y théa man hé bat phuong trinh < . Tim gia tri 16n nhat M
x+2y<4
x—y<1
ctia biéu thic F = 3x +2y.
(A) M =8. B M =10. (© M=6. (D) M =9.
x—2y+2=0
. 3 ) s o | Bx+8y—24<0 o P
$® Cau 22. Xét x, y théa man hé dieu kién < 0 . Tim gia tri 16n nhat ctia biéu
x =
y=0

thiac F(x;y)=x—y—1.

@) 5. 7. (© 6. D 8.
> Cau 23. Dé tré thanh mot thanh vién cia ban nhac thi mét sinh vién phai dat diém
trung binh cdc mon hoc it nhat 1a 7,0 va phai c6 t6i thiu 5 1an thuc hanh sau gis hoc.
Goi x 1a diém trung binh cac mén hoc va y 1a s6 1an thuc hanh sau gio hoc, hay chon hé
bat phuong trinh thé hién tot nhat tinh hubéng nay.

®{x27 {xs7 {x<7 {x>7
y =5,

y>5.
> Cau 24. Ngoai gio hoc, ban Nam 1am thém viéc phu ban com duge 15 nghin dong/mét
gio va phu ban tap héa dudc 10 nghin dong/mét gis. Nam khong thé lam thém viéc nhiéu
hon 15 gio mbi tuan. Goi x, y 1an luct 14 s6 gio phu ban com va phu ban tap héa. Hé bat
phuong trinh nao sau day xac dinh s6 gio dé 1am moéi viéc néu Nam mudn kiém dudgc it

y <5, y <b.

nhét 100 nghin dong mdi tuan?

x=0 x=0 x=0 x=0
y=0 y=0 y=0 y=0
@) 5 ® © < D) ¢
x+y=15 x+y<15 x+y<15 x+y>15
15x + 10y = 100. 15x + 10y > 100. 15x + 10y = 100. 15x +10y < 100.

$> Cau 25. Mot cong ty cAn mua céac ti dung ho so. C6 hai loai ti: Tt loai A chiém 3 m?
san, loai nay c6 stic chita 12 m? va ¢6 gia 7,5 triéu dong; t@ loai B chiém 6 m? san, loai nay
c6 stic chita 18 m? va c6 gia 5 triéu dong. Cho biét cong ty chi thu xép dude nhiéu nhat 1a
60 m? mat bang cho ché dung hd s6 va ngan sach mua ti khéng quéa 60 triéu dong. Hay
1ap ké hoach mua sam dé cong ty c6 dudc thé tich dung ho so 16n nhét.

(A) Mua 7 ti loai A va 5 ti loai B. Mua 5 ti loai A va 9 ti loai B.
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§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

(C) Mua 2 tti loai A va 9 ti loai B. (D) Mua 9 tt loai A va 5 t loai B.
Trac nghiém dang sai.

. . x+y-1<0 (1)
¢S Cau 1. Cho hé bat phuong trinh

20—y+4=0. (2)
a) Heé da cho 14 hé phuong trinh bac nhéat hai 4n.
b) Hé da cho c6 mét nghiém duy nhéat 1a (1;0).
¢) Diém M(2;3) khong thudéc mién nghém ctia hé da cho.

d) Phan khéng bi gach (k€ ca bo) trong hinh vé dudi day 1a mién nghiém cua hé da
cho.

625
%
700000,
10l

y—2x<2
$> Cau 2. Cho hé bat phuong trinh { 2y — x > 4. Khi d6 cdc ménh dé sau ding hay sai?
x+y<5H
a) (0;3) la mot nghiém cuaa (Z).
b) Mién nghiém cta (I) chita diém (1;3).
¢) M (x;y) thudc mién nghiém ctaa (I) thi 2y —x < 7.
d) Gia tri nhé nhéat cta biéu thic F = y — x trén mién xac dinh béi hé 1a 1.

y=0 (1)

$> Cau 3. Cho hé bat phuong trinh
3x+2y<6 (2)

. Khi d6 cac ménh dé sau ding hay

sai?
a) Heé da cho 14 hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n.
b) Hé da cho ¢6 mét nghiém duy nhét.
¢) Diém A (1;1) khong thudéc mién nghiém ctia hé da cho.
d) Phan khong t6 dam trong hinh vé duéi day biéu dién mién nghiém ctia hé da cho

g
3K
g

R N
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

x—y>0

> Cau 4. Cho hé bat phudng trinh . Khi d6 cac ménh dé sau diung hay sai?

2¢—y>1
a) Heé bat phuong trinh da cho 14 hé bat phuong trinh bac nhét hai 4n.
b) Hé bat phuong trinh da cho c6 nghiém duy nhét.
¢) Hé bat phuong trinh da cho v nghiém.
d) Phan khong t6 dam (k& ca bo) biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh

. . 2¢—y+2<0 (1) o
¢S Cau 5. Cho hé bat phuong trinh . Khi do
2x+3y—-6<0 (2)

a) Heé da cho 14 hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n.

b) Hé da cho ¢6 mot nghiém duy nhéat 1a (-2;1).

¢) Goc toa do thudc mién nghiém ctia hé da cho.

d) Phan khong gach chéo (khong ké bo) trong hinh vé duéi day biéu dién mién nghiém
cua hé da cho

,/,/,,,,,,,,/,/,;),/,

N
N
N
N
N
N
N
PSS SR

7777 g
7777777
2 2
A% s A
b7 %7275 7 7 72527 3
A 77777 177 4
f 722777772777
A 77 77 z :
e ey .
R

2x+3y-6<0
> Cau 6. Cho hé bat phuong trinh { x>0 . Khi d6
2x—-3y—-1<0

a) Khong phai 1a hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n.
b) Hé bat phuong trinh v nghiém.
e 1 N N . A 1A .
c) biem M (0; _§) thuoc mién nghiém hé bat phuong trinh.
d) Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 1a mién tam gidc (ké ca cac canh ctia tam
giac).

> Cau 7. Mét cong ty TNHH trong mét dot quang cdo va ban hang khuyén mai hang
héa (mot san phdm méi cia cong ty) can thué xe dé ché 140 ngudi va 9 tan hang. Noi
thué chi c6 hai loai xe A va B. Trong dé xe loai A c6 10 chiéc, xe loai B c6 9 chiéc. Mot
chiéc xe loai A cho thué véi gia 4 triéu, loai B gia 3 triéu. Biét ring xe A chi ché tbi da 20

> TOAN THAY TAI ON 2UYEN 910,11,142 VA JTDH - 0889 971 004



§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

ngudi va 0,6 tan hang; xe B ché t6i da 10 ngudi va 1,5 tan hang. Goi x, y lan luct 14 s6 xe
loai A va loai B ma cong ty thué.

a) S tién thué xe 1a 4x + 3y. b) 2x+y<14.

c) 2x+5y=30. d) S6 tién thué xe thap nhéat l1a 32 triéu.

> Cau 8. Mot gia dinh can it nhait 900 don vi protein va 400 don vi lipit trong thic &n
moi ngay. Mbi kilégam thit bo chita 800 don vi protein va 200 don vi lipit. Méi kilogam
thit lgn chita 600 don vi protein va 400 don vi lipit. Biét réing gia dinh nay chi mua nhiéu
nhat 14 1,6 kg thit bo va 1,1 kg thit lon; gia tién 1 kg thit bo 1a 250 nghin dong; 1 kg thit
lon 12 160 nghin dong. Gia st gia dinh d6 mua x kilégam thit bo va y kilégam thit lon.
a) Bat phuong trinh biéu thi luong lipit t6i thiéu trong thic An méi ngay cia gia dinh
dola x+2y<2.
b) Cac bat phuong trinh biéu thi cac diéu kién ctia bai toan thanh mét hé bat phuong
0<sx=<1,6
O<sy=1,1
trinh la < .
8x+6y=9

x+2y=2

¢) Goi F (nghin dong) 1a sé tién phai tra cho x kilogam thit bo va y kilégam thit lon.
Biéu thic biéu dién F theo x va y 1a F(x;y) = 250x + 160y.
d) D& chi phi it nhat gia dinh thi can mua 0,3 kg thit bo va 1,1 thit lon.

> Cau 9. Mot cong ty thoi trang chuén bi cho mét dgt khuyén mai nham thu hiat khach
hang bang cach tién hanh quang cdo san phdm cta cong ty trén hai nén tang mang xa
héi Tik Tok va You Tube. Biét chi phi cho 1000000 lugt xem quang céo trén Tik Tok 1a
20 triéu dong, chi phi cho 1000000 ludt xem quang cdo trén You Tube 1a 40 triéu dong.
Tik Tok chi nhan cac hop dong trén 6000000 ludt xem. You Tube do céc coéng ty c6 nhu
cau quang cdo 16n nén chi nhan cac hgp dong dudi 3000000 lugt xem. Theo cac phéan tich,
cung mot luong ludt xem quang cdo thi trén You Tube cho hiéu qua gap 3 lan quang cdo
trén Tik Tok. Cong ty thoi trang du tinh chi téi da 160 triéu cho quang cao. Goi x (triéu
luot) 1a s6 luot xem trén Tik Tok, y (triéu ludt) 1a s6 ludt xem trén You Tube mé cong ty
can thué d€ quang cdo.

a) S6 tién cong ty phai tra cho 6 triéu lust xem trén TikTok 1a 120 triéu dong.

b) Chi phi quang cdo ma cong ty phai tra 1a 20y + 40x triéu dong.

¢) Dé hiéu quang céo cao nhat thi gia tri ctia biéu thiic x + 3y 1a nhé nhét.

d) Khi thoi luong quang céo dat hiéu qua cao nhat thi x = 6 (triéu lugt), y = 1 (triéu

luot).

$> Cau 10. Bac An dau tu 1,2 ti dong vao ba loai trai phiéu: trai phiéu chinh phu véi 1ai
suat 7% mot ném, trai phiéu ngan hang véi 1ai suit 8% mot nam va trai phiéu doanh
nghiép rii ro cao véi 1ai suat 12% moét nam. Vi li do gidm thué, bac An mudn s6 tién dau
tu 14i suat chinh pht gap it nhat 3 1an s6 tién dau tu trai phiéu ngan hang. Hon nita, dé
giam thiéu rui ro, bac An dau tu khong qué 200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép.
Goi sb tién bac An dau tu cho trai phiéu chinh phu, trai phiéu ngan hang 1an lugt 1a x, y
(triéu dong).

1
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

a) S6 tién ma bac An dau tu cho trai phiéu doanh nghiép 1a 1200 — x — y (triéu dong).

b) Ldi nhuén béac An thu dude 1a F(x;y) = 0,07x + 0,08y (triéu dong).

¢) Loi nhuan 16n nhat ma bac An thu dude sau mot nam 1a 96,5 (triéu dong).

d) D€ thu dudc 1¢i nhuéan 16n nhéat thi bac an can dau tu 200 triéu mua trai phiéu
ngan hang.

$> Cau 11. Bac An du dinh trong hai loai cay an trai 14 mit va xoai trong nong trai rong
100 ha. Biét méi ha trong mit can 20 cong chim séc va thu lai 1gi nhuan 150 triéu dong,
méi ha trong xoai can 40 cong cham séc va thu lai 1¢i nhuan 180 triéu dong. Biét rang
téng sb6 cong can dung khong dude vust qua 2800 cong. Goi x,y ha 1an luot 1a dién tich
dat dung dé trong mit va xoai. Khi d6 cac ménh dé sau dung hay sai?

a) x+y<100.

b) x+2y<140.

¢) Téng l¢i nhuan thu dudc 1a F = 150x + 180y (triéu dong).

d) Loi nhuéan thu dudc 16n nhat 14 15 ty dong.

> Cau 12. M6t nha may san xuét, stt dung ba loai may dic ching dé san xuit san pham
A va san pham B trong mét chu trinh san xuat. P& san xuit moét tAn san phdm A nguoi
ta stt dung may I trong 1 gid, may II trong 2 gis va may III trong 3 gid. P& san xuit ra
mot tan san phdm B ngudi ta st dung may I trong 6 gio, may II trong 3 gid va may III
trong 2 giv. Biét rang may I chi hoat déng khong quéa 36 gio, may II hoat déng khéng qua
23 gio va may III hoat dong khong qua 27 gis. Mot tAn san phdm A 1ai 4 triéu dong va
mot tAn san pham B 1ai dudc 3 triéu dong. Goi x =0, y = 0 (tAn) 1a san lugng can san xuét
ctia san phdm A va san pham B. Khi dé cac ménh dé sau ding hay sai?

a) S6 tien 1ai cia nha may 7T'(x;y) = 4x + 3y (triéu dong).

b) x+6y>36.

c) 3x+2y<27.

d) Tién lai cao nhat trong mét chu trinh san xut 1a 37 triéu dong.

$> Cau 13. Mot xudng cd khi c6 hai cong nhan 1a Chién va Binh. Xuéng san xuéat loai san
pham I va II. Méi san pham I ban 14i 500 nghin dong, méi san pham II ban 1ai 700 nghin
dong. P& san xuat dudc mot san pham I thi Chién phai lam viéc trong 3 gio, Binh phai
lam viéc trong 1 gio. P& san xuit dudc mot san pham II thi Chién phai lam viéc trong
2 giv, Binh phai lam viéc trong 6 gig. Mot ngudi khong thé lam dude dong thoi hai san
pham. Biét rang trong mét thang Chién khéng thé lam viéc qua 180 gis va Binh khéng
thé lam viéc qua 220 gis. Goi x, y lan ludt 14 s6 san pham loai I va loai IT dudc san xuat
ra. Piéu kién «x, y 1a hai s6 tu nhién. Khi d6 cic ménh dé sau dung hay sai?

a) 3x+2y<180.

b) x+6y <220.

¢) Tién lai trong mét thang ctia xudéng 1a T = 0,5x + 0,7y (triéu dong).

d) Tién lai 16n nhéat trong mét thang ctia xudéng 1a 30 triéu dong.
> Cau 14. Mot co s6 san xuat hang héa san xuat hai loai hang I va II tit nguyén liéu
A, B. Trit luong cac nguyén liéu A va B hang ngay lan ludt 1a 12 kg va 9 kg. P& san xuét
mot thung hang loai I can 2 kg nguyén liéu loai A va 1 kg nguyén liéu loai B. P& san

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,11,42 VA RTDH - 0889 971 004



§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

xuat mot thung hang loai I can 3 kg nguyén liéu loai A va 3 kg nguyén liéu loai B. Gia
ban mét thung hang loai I va loai II 1an lugt 1a 5 triéu dong va 7 triéu dong. Qua tiép
thi, dudc biét mot ngay nhu cau tiéu thu hang loai II 14 khéng qua 3 thung va nhu cau
hang loai I hon hang loai II khong qué 1 thung. Goi x, y 1an lugt 12 s6 thung hang loai I
va loai IT ma co s6 san xuét (x,y € N). Khi d6 cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Doanh thu cta ctta hang la T'(x,y) =5x + Ty.

b) Ludng nguyén liéu A, B can st dung lan lugt 1a 2x + y (kg), 3x + 3y (kg).

¢) Doanh thu 16n nhat cta hang c¢6 thé thu dudce 14 21 triéu dong.

d) Trong trudng hop tdi uu, cita hang dat doanh thu 16n nhéat thi luong nguyén liéu

loai A can dung la 12 kg.

$> Cau 15. Mét khach hang can dat mét the moc mot s6 ban hoc va mét sé ghé. P& lam
mot cai ban hoc ngudi the mat 6 gio va méat 4 gio dé 1am mot cai ghé. Ngudi thg moc c6
t61 da 36 gid trong mot tudn dé 1am ban va ghé. Khach hang yéu cau ngudi thg moc lam
s6 ghé nhiéu nhét 14 hon s6 ban mot cai. S6 lugng ban va ghé t6i da ngusi thg moc c6 thé
lam dudc trong mot tuan 1a 7 cai. Biét mot cai ban hoc ban ra 1ai 180 nghin déng, mdi cai
ghé ban ra 1ai 140 nghin dong. Goi x va y lan ludt 1a s6 ghé va s6 ban hoc ma ngudi tho
moc lam dude trong mét tuan (x,y = 0). Khi dé

a) S6 tién 1ai xudng thu dudc 1a f (x;y) = 180x + 140y (nghin dong).

b) Tong thoi gian hoan thanh sb ban va ghé 1a 6x + 4y (gio).

¢) S6 tién 1ai 16n nhat khi ngudi the déng dude 3 cai ghé va 4 cai ban trong 1 tuan.

d) S6 tién lai 16n nhat khi nguvi the dong dudce 21 cai ghé va 16 ci ban trong 5 tuan.

$> Cau 16. Bac An dau tu 1,2 ti dong vao ba loai trai phiéu: trai phiéu chinh phu véi
1ai suat 7% mot nam, trai phiéu ngan hang véi 1ai sudt 8% mét ndm va trai phiéu doanh
nghiép rai ro cao véi 1ai sut 12% mét nam. Vi li do gidm thué, bac An mubdn sb tién dau
tu 1ai suat chinh phu gép it nhat 3 1an s6 tién dau tu trai phiéu ngan hang. Hon nita, dé
giam thiéu rii ro, bac An dau tu khong qua 200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép.
Goi s6 tién bac An dau tu cho trai phiéu chinh phu, trai phiéu ngan hang 1an lugt 14 x, y
(triéu dong). Khi d6 cac ménh dé sau ding hay sai?

a) S6 tién ma bac An dau tu cho trai phiéu doanh nghiép 1a 1200 — x — y (triéu dong).

b) Lgi nhuén béac An thu dudc 1a F (x;y) = 0,07x + 0,08y (triéu dong).

¢) Loi nhuan 16n nhat ma bac An thu dudc sau mét nam 1a 96,5 (triéu dong).

d) D€ thu dudc 10i nhuan 16n nhat thi bac An can dau tu 200 triéu mua trai phiéu

ngan hang.

Tu luan.

& Bai 1. Hé bat phuong trinh nao sau day 1a hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n?

x<0 x+y2<0
a) b)

y=0 y—x>1

x+y+2<0 —2x+y <32
SRR {7

y<O0 4°x+3y<1

1
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

& a,d

& Bai 2. Kiém tra xem moi cép sb (x;y) da cho c¢6 phai 1a nghiém ctia hé bat phuong

trinh tuong ing khong. & a/ (0;2), b/ (-1;-3)
3x+2y=-6 4x+y<-3
a) (0;2), (1;0); b) (=1;-3), (0;-3).
x+4y>4 —-3x+5y=-12

& Bai 3. Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh

x—2y<5H
4x+ 10y <20
2x—-3y<6 x+y=2
a) b) Sx—-y=<4 ) «
2x+y<2 x=0
x=-2
y<3

& Bai 4. Mot phan xudng san xuat hai kiéu mii. Thoi gian d€ lam ra mot chiée mii kiéu
thi nhat gap hai lan thoi gian 1am ra mét chiéc mii kiéu thi hai. Néu chi san xuit toan
kiéu mi tht nhat thi trong 1 gio phan xuéng lam dude 60 chiéc. Phan xudng lam viéc
8 tiéng méi ngay va thi trudng tiéu thi t6i da trong mot ngay la 200 chiéc mii kiéu thu
nhat va 240 chiéc mi kiéu thi hai. Tién 1ai khi ban mot chiéc mii kiéu thi nhat 1a 24
nghin déng va mét chiéc ma kiéu thi hai 14 15 nghin dong. Tinh s6 lugng ma kiéu thi
nhét va kiéu thi hai trong mot ngay ma phan xuéng can san xuat dé tién lai thu dude
1a cao nhét. & x=0,y = 240.

& Bai 5. Nhu cau canxi t6i thiéu cho mot ngudi dang d6 tudi truéng thanh trong mot
ngay la 1300 mg. Trong 1 lang dau nanh ¢6 165 mg canxi, 1 lang thit c6 15 mg canxi.
(Nguon: https:/ | hongngochospital.vn)
Goi x, y 1an ludt 1a s6 lang dau nanh va s6 lang thit ma mot ngusi dang d6 tudi trudng
thanh an trong mét ngay.

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai &n x, y dé biéu dién ludng canxi can thiét trong

mot ngay ctia mot ngudi trong do tudi truéng thanh.
b) Chi ra mét nghiém (xo; yo) v6i xo, vo € Z ctia bat phuong trinh dé.
& a)165x + 15y = 1300., b)C(5;50)

& Bai 6. M6t chudi nha hang an nhanh ban d6 &n tit 10200 sang dén 224200 mdi ngay.
Nhan vién phuc vu ctia nha hang lam viéc theo hai ca, méi ca 8 tiéng, ca I tit 10400 dén
18h00 va ca II tit 14200 dén 22400.
Tién luong ctia nhan vién dudce tinh theo gio (bang bén).

Khoang thdi gian lam viéc | Tién luong/gio
10200 — 18400 20000 déng
14200 — 22400 22000 déng

P& méi nha hang hoat dong dudc thi can tdi thiéu 6 nhan vién trong khoang 10400 —
18400, t6i thiéu 24 nhan vién trong thoi gian cao diém 14400 — 18400 va khéng qua
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§2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n

20 nhan vién trong khoang 18200 —22400. Do lugng khach trong khoang 14400 — 22200
thuong dong hon nén nha hang cin s6 nhan vién ca II it nhat phai gp d6i s6 nhan vién
ca I. Em hay gitp cht chudi nha hang chi ra cach huy dong sb luong nhan vién cho méi
ca sao cho chi phi tién luong mdi ngay 1a it nhat. & 8nv cal, 24nv ca 2.

& Bai 7. Bac Ngoc thuc hién ché d6 an kiéng véi yéu cau t6i thiéu hing ngay qua thic
udng 1a 300 ca-lo, 36 don vi vitamin A va 90 don vi vitamin C. Mot c6c d6 uong &n kiéng
thit nhat cung cp 60 ca-lo, 12 don vi vitamin A va 10 don vi vitamin C. Mot cc d6 ubng
an kiéng thit hai cung cap 60 ca-lo, 6 don vi vitamin A va 30 don vi vitamin C.

a) Viét hé bat phuong trinh mé ta sb ludng coc cho d6 udng thi nhat va thi hai ma
bac Ngoc nén uéng méi ngay dé dap tng nhu cau can thiét d6i véi sb ca-lo va sb don
vi vitamin hap thu.

b) Chi ra hai phuong an ma bac Ngoc c6 thé chon lua s6 lugng cbe cho d6 ubng thi nhét
va thi hai nhdm dép dng nhu ciu can thiét d6i véi sb ca-lo va sb don vi vitamin
hap thu.

& Bai 8. Mot cong ty, trong mét thang can san xuat it nhat 12 vién kim cuong to va 9
vién kim cuong nhé. Tt 1 tAn Cacbon loai 1 (gia 100 triéu doéng) cé thé chiét xuat dudc 6
vién kim cuong to va 3 vién kim cuong nhé, tit 1 tdn Cacbon loai 2 (gia 40 triéu dong) c6
thé chiét xuat dudc 2 vién kim cudng to va 2 vién kim cuong nhé. Méi vién kim cuong to
c6 gia 20 triéu dong, méi vién kim cuong nhé cé gia 10 triéu dong. Héi trong mot thang
cong ty nay thu vé duge nhiéu nhét 14 bao nhiéu tién. Biét rang méi thang chi c6 thé st
dung t6i da 4 tan Cacbon mébi loai. & nhiéu nhat 280 trisu

& Bai 9. Dé gay quy tir thién, cau lac bo thién nguyén ctia mot trusng THPT t6 chiic
hoat dong ban hang véi hai mit hang 14 nudc chanh va khoai chién. Cau lac bo thiét
ké hai thuc don. Thuc don 1 c¢6 gia 35 nghin doéng, bao gom hai céc nudc chanh va mot
tai khoai chién. Thuc don 2 ¢6 gia 60 nghin dong, bao géom ba cbc nude chanh va hai tai
khoai chién. Biét rang cau lac bo chi lam dudc khong qué 165 cbc nude chanh va 100 tai
khoai chién. Sé tién 16n nhit ma cau lac b c6 thé nhan dude sau khi ban hét hang bang
bao nhiéu nghin dong? & 3150

& Bai 10. Mot co s6 san xuat du dinh san xuat ra hai loai san pham A va B. Cac san
pham nay dudc ché tao ra tit ba loai nguyén liéu I, IT va III. S6 lugng don vi du trit ctia
ting loai nguyén liéu va s6 ludng don vi ting loai nguyén liéu can dé san xuat ra mot
don vi san pham mbi loai dudc cho tudng ting trong bang sau:

. ) ) N S6 don vi can dung cho mét don vi san pham
Loai nguyén liéu | Nguyén liéu du trit moi tuan - -
San pham A San pham B
I 18 2 3
II 30 5 4
III 25 1 6

M5bi don vi san pham A 1ai 300000 déng, méi don vi san pham B 14i 200000 dong. Hay cho
biét v6i ké hoach san xuat nhu thé nao thi sb tién 1ai thu dude hang tuan 14 16n nhat.

1
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Chuong 2. BAt phuong trinh v3 hé b4t phuong trinh bac nhAt hai 4n

Bang dap an trac nghiém nhiéu phud:;;in e
1 cJz c|s c|4 A]s Ale D|7 A]s cJ9 c|i0 B
(11 DJ12 DJ13 CJ14 AJ15 BJ16 BJ17 B|18 Af19 A]20 C]

(21 AJ22 B|23 Af24 c|25 C]
Bang dap an trac nghiém ding sai
Cau 1. @DP®)s(©)DPD ||Cau 2. @s®pbP@D
Cau 3. (@P(d)s(c)s ()P ||Cau 4. @pDd)s(c)s@s
Cau 5. @DP®)s(c)s@Pb | |Caus. @s®s@p@p
Cau . @P®)s(c)p(d)D ||Caus. @s®plep@p
Cau 9. @)D®)s(c)s (@b ||Cau 10. OLIONIOEIOE
Cau 11. @s®bp)b(@)S ||Caul2. @p®dSss@s
Cau 13. @pP®)P(c)P()S ||Cau 14. @pd)s(©s@p
Cau 15. (@)s®s(e)bs ||Cau 16. @pb)s@ObdSs
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§3 ON TAP CHUGNG 2
Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

> Cau 1. Bat phuong trinh nao sau day 1a bat phuong trinh bac nhét hai &n x, y?

®2x—y>0. x2+5y2>3. ©2x+3y2+1>0. @x+4y—3xy>0.
$> Cau 2. Bat phuong trinh nao dudi day khong phai 1a bat phuong trinh bac nhéat hai
an?
@Sx—ysl. 2x+xys4. ©x+3y21. @x—ysO.
$> Cau 3. Hé nao sau day 1a hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n?
3x—y>b x—by=1 xy<l1 x2+y<3
x<6+4y. x+y=>5. x+4x > 5. x—y>1.

4> Cau 4. Mien nghiém cta bat phuong trinh —x +2 - 3(y — 1) < 5(1 - x) khong chia diém
nao trong cac diém sau?

@ I(2;1). I(-1;-1). © I(-1;1). (D) 1(0;0).
$> Cau 5. Mién nghiém ctia bat phuong trinh 3x —2y > —6 1a phan t6 dam (khéng ké bo)
trong hinh vé nao sau day?

y
Yy
3 2
0 x
2 -3
) x
®
y Yy
3 3
-9 -2
(0] x 0] x
© : 0

4> Cau 6. Cap sb nao sau day khong 1a nghiém cta bat phuong trinh 2x + y > 4?

@) (1;2). (2;3). ©) (1;-3). (D) (3;0).
2 . N x<4
$» Cau 7. Trong mat phang toa do Oxy, diém nao thuéc mién nghiém ctia hé { 5 4?
x—5y>
@A) P(2;-1). N(7;0). © Q(-2;1). (D) M(-1;1).
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

$> Cau 8.Phan khéng bi gach trong hinh vé bén (ké ca
duong thang d) 1a mién nghiém ctia bat phuong trinh nao?
@A) x—2y=4. B) 4x—2y<1.

© x-2y=<4. D) x -2y >4.

$> Cau 9. Piém nao sau day thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh 2x + y > 3?

3 3
@) M(1;§). ® N(1;1). @P(—1;§)- D) Q(-1;-3).
N . . £ N x—3y<3 N A o 2 .
¢ Cau 10. Mién nghiém cta hé bat phuong trinh { la phan mat phang chua
x+y>5
diém nao sau day?
(A) A(0;0). B(5;3). ©) C(-2;2). (D) D(1;-1).

$> Cau 11. Puong thang A chia mit phang toa d6 Oxy lam hai mién. Mién khéng t6 dam
(khong ké A) 6 hinh vé duéi day 1a mién nghiém ctia bat phuong trinh nio?

Y
A
3
2
1
-2 -1 O 1 2 x
A) x+y+2=0. B x-y+2<0. © x-y+2>0. D) x-2y+2>0.

¢> Cau 12. Phan khéng t6 dam trong hinh vé duéi day (khong ké bo), biéu dién mién
nghiém ctia hé bat phuong trinh nao trong cac hé bat phuong trinh sau?

¥
1-___\
0 l
/T
/1
@ x—y=0 x—y<0 x—y<0 x—y>0
2 —y=1. 2x—3y>1. 2x—y < 1. 2x—y>1.
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§3. On tap chuong 2

x—2y<0
$> Cau 13. Mién nghiém cta hé bat phuong trinh { x + 3y > 2 chiia diém nao sau day?
x—y<3
@ (1;-1). (2;6). (©) (0;-4). D) (-2;-10).
> Cau 14. Piém A(2;1) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh nao sau day?
A) x-y+1<0. ®B) -2x+y-2>0. © 2x—y+1>0. (D) x—2y>0.
> Cau 15. Cép sb (x;y) nao sau day 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh z+ zz i 2?
@) (1;0). (3;1). © (1;-3). D) (-2;3).

3x—-4y+12=0

> Cau 16. Mien nghiém cta hé bat phuong trinh { x+y—-5>0 12 mién chita diém
x+1>0

nao trong cac diém sau?

@) P(-1;5). M(1;-3). (© N(4;3). D Q(-2;-3).

$> Cau 17. Mién tam giac ABC ké ca ba canh sau day 14 mién nghiém ctia hé bat phuong
trinh nao trong bon hé bat phuong trinh duéi day?

IR,
7777777
7

NS

x=0 x>0 y=0
@A) { 4x -5y <10. 5x—4y<10. (O){bx-4y<10. (D)< 5x—4y=10.
Sx+4y <10 4x+5y <10 4x+5y <10 Bbx+4y <10

> Cau 18. Piém 0(0;0) khéng thudc mién nghiém cta hé bat phudng trinh nao sau
day?

x+3y<6 x+3y=0 x+3y<6 x+3y<0

Qe+y=>-4 Qx+y<4 2x+y>—4 2x+y>—4

$> Cau 19. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham sb6 m dé mién nghiém cta hé
<

. x<m .
bat phuong trinh khong chita diem M (0;2)?
y<m

@ 8. B 2. © 1. D) 4.
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

$® Cau 20. Ban Danh dé danh dudc 900 nghin dong. Trong mot dot tng ho tré em mo
¢6i, Danh da 1ay ra x to tién loai 50 nghin dong, y to tién loai 100 nghin dong dé trao
tang. Mot bat phuong trinh mé ta diéu kién rang budc d6i véi x, y 1a

@) 50x+100y = 900. (B) 50x + 100y <900. (C) 100x+50y <900. (D) x+y =900.
> Cau 21. Mot co s6 san xuat hai loai ban va ghé. P& 1am 1 chiéc ban can 3 tAm gb va
2 gig cong; d€ 1am 1 chiéc ghé can 2 tAm g6 va 1 gio cong. Co s6 c6 tbi da 18 tam gb va 10
gid cong trong mot ngay. Loi nhuan tit mdi chiéc ban va ghé lan ludt 1a 200 nghin dong
va 100 nghin dong. Goi x, y 1an luct 14 s6 ban va ghé dude lam trong ngay. P& 10i nhuan
dat 16n nhat, trong ngay co sé can san xuit bao nhiéu chiéc méi loai?

A) x=5;y=0. B) x=0;y=09. © x=5;y=2. D) x=0; y=0.
¢ Cau 22. Mot cita hang du dinh nhap hai loai san pham. Méi san pham loai A c6 gia
200 nghin dong, méi san pham loai B ¢6 gia 300 nghin dong. Ctia hang chi ¢6 s6 tién tbi
da 12 12 triéu dong dé nhap hang. Goi x va y lan lugt 1a s6 san phdm loai A va loai B
dude nhap. Hay lap bat phuong trinh theo x va y dé biéu dién diéu kién vé chi phi ma
ctta hang phai thoa man.

(A) 200x +300y = 12000. x+y<12.

(C) 200x + 300y = 12000. (D) 200x + 300y < 12000.

Trac nghiém dang sai.
x—y+1=0

$> Cau 1. Xét hé bat phuong trinh { x+y-3<0
y+1=0.
a) Cap sb (x;y) =(0;0) 1a mo6t nghiém ctia bat phuong trinh x—y+1=0.
b) Trén mét phang toa do Oxy, mién nghiém ctia bat phuong trinh x+y—3 < 0 khong
chita diém 0(0;0).

x—y+1=0
¢) Trén mit phéng toa do Oxy, mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { x+y-3=<0 la
y+1=0
mot mién tam giac c6 chita gbc toa do 0(0;0).
x—y+1=0
d) Trén mit phang toa do Oxy, mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { x+y-3<0 la

y+1=0
mién tam giac ABC véi A(-2;-1), B(4;-1), C(1;2).
x+2y<5H
$> Cau 2. Cho hé bat phuong trinh { y >0
—-2x+6y=12.

a) Cép sb (-1;3) khong 1a nghiém cta hé bat phuong trinh trén.
b) Cap sb6 (-2;0) 12 mot nghiém ctia hé bat phuong trinh trén.
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§3. On tap chuong 2

¢) Hé trén 12 mot hé bat phudng trinh bac nhéat hai 4n.
d) Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh trén 13 mién tam giac, ké ca ba canh, véi cac
dinh c6 toa d6 lan lugt 1a: (—6;0), (5;0), (1;1).

—2x+y<2
$> Cau 3. Cho hé bat phuong trinh { —x +2y >4 ¢6 mién nghiém la mién D.
x+y<5H
a) Hé bat phuong trinh trén 1a hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n.
b) Cap sb (x;y) =(1;3) 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh trén.
¢) Mién nghiém D ctia hé bat phuong trinh trén 1a mét t giac.
d) Gia tri nhoé nhét ca biéu thiic F(x;y) = —x + y trén mién D bang 1.

2¢+y<3
$> Cau 4. Cho hé bat phuong trinh bac nhat 2 4n { x—y >0 . Cac khing dinh sau la
y=0
dang hay sai?
a) C6 2 gia tri nguyén ctia m dé (x;y) = (m;1) 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh trén.
b) (x;y)=(1;2) 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh trén.
¢) Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh trén 13 mét mién tam gidc t6 dam dudi day

d) V6i x, y théa man hé bat phuong trinh trén, gia tri 16n nhat cta ham F = 2x + 3y

bang 5.
x+y<4 (1)
. x+3y<6 (2)
$® Cau 5. Cho hé bat phuong trinh <
x=0 3
y=>0 (4).

a) DPiém M(1;1) thudc mién nghiém cta bat phuong trinh (1).

b) Piém N(2;0) khong thudc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.

¢) Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 14 mién trong cia mét ti gidc ké ca canh
cua ti giac déo va mot dinh c6 toa do 1a (3;1).

d) Gi4 tri 16n nhét caa biéu thitc F(x;y) = 2x + 3y (véi (x;y) thudc mién nghiém cta hé
bat phuong trinh da cho) bang 8.

1
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

x+2y <10 (1)

2¢+y <8 (2)

x =0 (3)

% =0 4)

a) Bat phuong trinh (1) 14 bat phuong trinh bac nhat hai 4n.

b) Hé da cho khong phai 1a hé bat phuong trinh bac nhat
hai 4n.

$> Cau 6.Cho hé bat phuong trinh {

S
|
|
|
|
|
|
|
|
|
1
O 2 4\

¢) (4;5) 1a mot nghiém caa hé bat phuong trinh da cho.

d) Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh trén 14 mién khong
bi gach (ké ca bo).

> Cau 7. Trong mot cudc thi pha ché d6 udng gom hai loai 14 X va Y, méi doi choi dudc
stt dung t6i da 24 g huong liéu, 9 cbc nuée loc va 210 g duong. P& pha ché 1 cbc d6 ubng
loai X can 1 cbc nudc loc, 30 g dudng va 1 g huong liéu. PE pha ché 1 coc d6 ubng loai
Y can 1 cbc nuée loc, 10 g dudng va 4 g huong liéu. M6i coc do udng loai X nhan dudc 6
diém thudng, mbi coc d6 udng loai Y nhan dude 8 diém thuéng. Goi x, y 1an ludt 1a sb ce
d6 ubng loai X, loai Y ma ddi chdi can pha ché.

x=0

y=0

a) Diéu kién ctia x, y 1a cac s6 tu nhién va théa man (I): {x+y<9

30x+ 10y =210

x+4y<24

b) Piém M (2;1) thudc mién nghiém caa hé ().

¢) Mién nghiém cta hé (I) 1a mién ti gidc.

d) D€ dat dudc s6 diém thudng cao nhat, doi chdi can pha ché 6 coc do udng loai X va
3 coc do udng loai Y.

> Cau 8. Mot bai dau xe ban dém c6 dién tich dau xe 1a 150 m? (khong tinh 16i di cho
xe ra vao). Cho biét xe du lich can dién tich 3 m?/chiéc va phai tra phi 40 nghin dong, xe
tai can dién tich 5 m?/chiéc va phai tra phi 50 nghin dong. Nhan vién quan 1i khéng thé
phuc vu qué 40 xe mot dém. Hoéi bai gitt xe nén cho ding ki méi loai xe bao nhiéu chiéc
dé doanh thu 16n nhat? Goi x 1a s6 xe du lich va y 14 s6 xe tai ma chi bai xe nén cho dau
mot dém. Xét tinh ding sai c@ia cac ménh dé sau:
a) DPiéu kién x=0,y = 0.
b) Giai bai toan trén bang cach 1ap hé bat phuong trinh bac nhéat 2 4n thi biéu dién
hinh hoc mién nghiém ctia hé 1a mét hinh tam giac.
¢) Téng doanh thu ctia bai xe trong 1 dém 14 40x + 50y.
d) PE€ c6 doanh thu cao nhéat, chi bai xe cho dang ki 25 chiéc xe du lich va 15 chiéc xe
tai mot dém.
> Cau 9. M6t ho néng dan dinh trong dia va ci dau trén mét vung dat c6 dién tich 10
hécta. Trén dién tich méi hécta, néu trong dita thi can 20 ngay cong va thu dude 5 triéu
dong, néu trong ct dau thi can 30 ngay cong va thu dudc 6 triéu dong. Biét rang tong
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§3. On tap chuong 2

s6 ngay cong khong qua 180. Goi x, y 1an ludt 1a s6 hécta trong dita va sb6 hécta trong ct
dau. Khi dé

x=0
A A < A A - R A > N ~ A N y = O
a) Hé bat phuong trinh bac nhat hai an x, y mé6 ta bai toan trén la <
x+y<10
20x+ 30y = 180

b) (2;4) 12 mét nghiém ctia hé bat phuong trinh mé ta bai toan trén.

¢) Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh moé ta bai toan trén 13 mot mién tam giac.

d) F(x;y)=5x+6y 1a s6 tién thu dudc khi trong x hécta dia va y hécta ca dau (don vi:
triéu dong).

Tu luan.

e ix s o Jety<lo
& Bai 1. Biéu dién mién nghiém caa hé bat phuong trinh { trén mat phang
2x—y=3
toa do.
N - 2 X PN A o A N x+y 2x_y+1 A v 2
& Bai 2. Biéu dién mién nghiém caa bat phuong trinh 5 > 3 trén mat phang
toa do.
y—2x<2
: etk TP < y=4 A ey
& Bai 3. Biéu dién mién nghiém cua hé bat phuong trinh < 5 trén mat phang
x <
x+y=-1

toa do. Tu d6 tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia biéu thic F(x;y) = —x — y véi
(x;y) théa man hé trén. & GTLN biing 1 va GTNN bing -9

& Bai 4. Mot phan xudng san xuat hai kiéu mii. Thoi gian dé€ lam ra mot chiée mi kiéu
thi nhat nhiéu gap hai 1an thoi gian 1am ra mot chiéc mii kiéu thi hai. Néu chi san xuat
toan kiéu mii thi hai thi trong 1 gid phan xuéng lam dudc 60 chiéc. Phan xudng lam viéc
t6i da 8 tiéng méi ngay va thi truong tiéu thu téi da trong mét ngay 1a 200 chiée mi kidu
thi nhat va 240 chiéc mi kiéu thi hai. Tién 14i khi ban mot chiéc mi kiéu thi nhat 1a
24 nghin dong, mot chiéc mi kiéu thi hai 1a 15 nghin dong. Tinh sb6 tién 14i ma phan
xuéng thu dude trong mét ngay cao nhét 1a bao nhiéu nghin dong. & 6480

& Bai 5. Nhan dip tét Trung thu, xi nghiép san xuat banh mubén san xuét hai loai banh:
banh nuéng va banh déo. P& san xuat hai loai banh nay, xi nghiép can: dudng, bot mi,
tring, mut bi, lap xudéng,... Xi nghiép da nhap vé 600 kg bot mi va 240 kg duong, cac
nguyén liéu khac ludn dap dng dudc sb6 lugng ma xi nghiép can. Mi chiéc banh nudng
can 120 g bot mi, 60 g duong. Mdi chiéc banh déo can 160 g bot mi va 40 g dudng. Theo
khao sat thi truong, luong banh déo tiéu thu khong vudt qua ba 1an lugng banh nuéng
va san pham cta xi nghiép san xuat luon dudce tiéu thu hét. Méi chiéc banh nuéng lai
8000 dong, moéi chiéc banh déo 1ai 6000 dong. Hay 1ap ké hoach dé xi nghiép san xuéat bao
nhiéu chiéc banh nuéng, bao nhiéu chiéc banh déo dé€ thu dugc 1¢i nhuén cao nhat.
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Chuong 2. B4t phuong trinh va hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

& 3000 banh nuéng va 1500 banh déo

& Bai 6. Mot xudng san xuat do gb my nghé san xuat ra hai loai san pham I va II. Mbi
b6 san pham loai I ban ra 1ai 4 triéu dong va médi b san pham loai II ban ra 14i 5 triéu
dong. P& san xuat bo san pham loai I can st dung may lam viéc trong 3 gio va cong nhan
lam viéc trong 1 gio. PE san xuit bd san pham loai II can s dung may lam viéc trong
3 git va cong nhan lam viéc trong 2 gio. Biét ring trong qua trinh san xuit khéng thé
dong thoi 1am hai loai san pham cung lic, s6 cong nhan luén 6n dinh. Mét ngay may lam
viéc khong qua 15 gid, cong nhan lam viéc khong qua 8 gio. Sb tién 1ai 16n nhat xudng
dé dat dudc trong mét ngay 1a bao nhiéu triéu dong? & 23
& Bai 7. Mot ctta hang dién may du dinh kinh doanh hai loai ti vi thong minh la Android
TV va Tizen OS véi s6 von ban dau khong vudt qua 3 ti dong. Gia mua vao va 10i nhuan
du kién cho méi loai ti vi dudc cho trong bang sau

Android TV Tizen OS

Gia mua vao 10 triéu dong/1 ti vi | 15 triéu dong/1 ti vi

Loi nhuan du kién | 2 triéu dong/1 ti vi | 2,8 triéu dong/1 ti vi

Ctra hang uéc tinh rang tong nhu cau hing thang cta thi trudng sé khong vudt qué 250
ti vi ca hai loai. Tim s6 luong ti vi méi loai cita hang can nhap vé trong thang dé dé loi
nhuén thu dudc 1a cao nhét. & 580
Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
(1 Az BJ3 Al4 A]s c]e6 c|7 A]s AJ9 Afi0 B
(11 cJ12 DJ13 BJ14 c]15 c]16 c]17 B|18 D|19 B|20 B]
(21 A]22 D]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. @P®)s(©)PP ||Cau2. @s®s@p@s
Cau 3. @P®)D()sS @D ||Cau4. @s®s@p@pb
Cau 5. @P®d)s(c)p(d)S | |Caus. @pb)s(e)s@p
CauT. @P®)DP(c)s() S ||Caus. @pbs@©Op@p
Cau 9. @s®pODP@D
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HE THUC LUGQNG
TRONG TAM GIAC

1) Gia tri lugng giac ciia mot goéc

¥ Dinh nghia: Vi mbi géc a (0° < a < 180°), ta xac dinh duy nhat mot diém M trén nia
dudng tron don vi sao cho xOM = a. Gia st diém M ¢6 toa dd M(xo;yo), khi d6 ta c6
dinh nghia:

% sin cua goc a la yg, ki hiéu sina.

%* cosin cua goc a la xo, ki hiéu cosa. Mo "

% tang ctia géc a 1a 2% (xy #0) , ki hidu tana. |
X0 |

. L X PR ‘
% cotang cua goc a la 2 (yo #0), ki hiéu cota. 1 1o 0 1 x
Yo

{X Bang gia tri lugng giac cua gbc dic biét:

0° | 30° | 45° | 60° | 90° | 180°
1 2 3

sina | O — £ £ 1 0
2 2 2
3 2 1

cosa | 1 £ £ — 0 -1
2 2 2

tana | 0 i 1 V3 || 0

V3

cota | || | vB| 1| =] 0| |

V3
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam gidc

& Cac cong thirc co ban:

sina cosa
: @ cota = :

® tana = : —
cosa sina

2

® tana = : @ sin®a+cosa=1;
cota

1 1

® 1+tanZa= ® 1+cot?a=

cos2a’ sina’

2) M®&i quan hé giita cac gia tri lugng giac

{¥ Hai géc bii nhau: Trén hinh bén ta c6 day cung NM song song véi truc Ox va néu
xOM = a thi xON =180° —a. Ta ¢6 yu = yN = ¥o, Xy = —xN = xo. Do d6

@ sin(180° — a) =sina Y

@ co0s(180° —a)=—cosa N

® tan(180°—a)=-tana
@ cot(180°—a)=—cota

1% 0| X9 1 X

{3 Hai goc phu nhau: Hinh vé bén, hai diém M va N ng véi hai géc phu nhau a va
90° — & (xOM = a, xON = 90° —a )

e c0s(90°—a)=sina {
. ° N
e sin(90° —a) =cosa —e==
Yo | M

e tan(90° —a) =cota Ao

W7 -a :
e cot(90°—a)=tana N

-1 (0] X0l X

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Tinh cac gia tri lugng giac

& Dua vao dinh nghia cac gia tri lugng giac.

& St dung cac cong thire lugng giac.

¢ Stt dung bang gia tri luong gidc géc dac biét va may tinh bé tui.
& sina >0 vii 0° < a < 180°.

& cosa >0 vl 0°<a<90° va cosa <0 vii 90° < a < 180°.

& tana >0 v6i 0° < <90° va tana <0 v6i 90° < a < 180°.

& cota>0v6l0°<a<90° va cota <0 v6l 90° < a < 180°.
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§1. Gid tri luong gidc ciia mét goc tir0° dén 180°

> Vidu 1

Tinh gia tri biéu thiic sau
a) A =2co0s30° +3sin120°. b) B=a-cos60°+2atan45° — 3a sin30°.

> Vi du 2

Tinh cac gia tri ludng gidc con lai ciia géc a, biét
: 1 . 3
a) s1na:§va90°<a<180°; b) cosa:gva0°<a<90°;

¢) tana =3 va 0° < a <90°; d) tana =3 va 90° < a < 180°.

3sina +cosa

Cho tana =2. Gia tricha A = béang bao nhiéu? & A=17

sina —cosa
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam giadc

BAI TAP REN LUYEN

[ 5ai1 | "
Tinh A = cos? 15° + cos? 75° + cos® 105° + cos? 165°.
@) 0. 1. © 2. D) -1.
& 2
ez | z
Viét gia tri luong giac ctia géc 120°.
[ scis | z
.2 2 e, e ta+3t Y ca
Cho biéet cosa=——=. Gia tricta P = Lrarorand bang bao nhiéu?
3 2cota+tana
[ scis z
Cho a la goc nhon va sina = —. Tinh cac gia tri con lai caa goc lugng giac a.

[ scis | z

3sina +4cosa

]- .z . k) - 2 z.
Cho cota = =. Tinh gia tri caa biéu thic A = — .
2 2sina —5cosa
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§1. Gid tri luong gidc ciia mét goc tir0° dén 180°

Dang @ Bién dai, rit gon biéu thirc ludng giac

< Vidu 4
1+ cosx +cos2x

Chiing minh rang: — _ = cotx
sin2x + sinx

¢ Vidu 5

Cho A,B,C la céac géc ciia tam gidc. Chiing minh céc dang thic sau:

a) sin(A +B)=sinC. b) cos(A +B) +cosC = 0.
A+B
¢) sin o cosg. d) tan(A-B+C)=—-tan2B.

BAI TAP REN LUYEN

[ scis z
Chiing minh cac dang thitc luong giac sau (gia st cac biéu thic luén cé6 nghia).
1

a) tanx+cotx = ———
sinxcosx
b) (tanx + cotx)? — (tanx — cotx)2 =4

CO'l',2 X — 0082 x sinxcosx

c) + =1

cot?x cotx
d) 3(sin*x+costx) -2 (sin®x +cosbx) =1
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam gidc

& Bai 7. Cho 90° < a <180°, 0° < <90° va a— f =90°. Chung minh:

a) sina = cos f3; b) cosa = —sing; ¢) tana = —cotf.

Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

$> Cau 1. Gia tri cos45° + sin45° bang bao nhiéu?
@) 1. V2. © V3. D) 0.

4> Cau 2. Gia tri cta tan30° + cot30° bang bao nhiéu?
4 1+V3 2
—. . —. 2.
> Cau 3. Trong cac dang thic sau day dang thic nao 1a dang?
3 3 1
N sin150°:—§. cos150°:§. © tan150°=—ﬁ. (D) cot 150° = /3.

> Cau 4. Tinh gi4 tri biéu thiic P = cos30° cos 60° — sin 30° sin 60°.

A P=V3. P:?. ©P=1. D) P=0.
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§1. Gid tri Iuong gidc ciia mét goc tir 0° dén 180°

4> Cau 5.Trén nita dudng tron don vi cho diém M sao cho xOM =

y
N B
a nhu hinh bén. Tim ménh de dung.
(A) sina>0. (B sina<0. (C)sina=0. (D) sina=1. /

$> Cau 6.Trén ntta dudng tron don vi cho diém M sao cho xOM =

a
1
N 1
a nhu hinh bén. Tim ménh dé dung. M

@A) cosa>0. (B cosa<0. (C)cosa=0. (D)cosa=-1. NA

1
M

1

¢ Cau 7. Trén niia duong tron don vi cho diém M sao cho y
xOM = a nhu hinh bén. Tim ménh dé ddng.

(A) cosa>0. (B)cosa<0. (C)cosa=0. (D) cosa=-1.

-1 (o) x
¢ Cau 8. Trén niia duong tron don vi cho diém M sao cho y
%OM = a nhu hinh bén. Tim ménh dé ding. w_—t

(A sina>0. (B)sina<0. (C)sina=0. (D) sina=1.

-1 0‘ 1 x

— 0 1 2v2 . N N C e s g
¢ Cau 9. Cho géc a = xOM véi diem M (—g;T\/_) trén nta duong tron don vi. Gia tri

lugng giac cua tana la

@tana:—i. (B) tana = —2v2. (©) tana =

2v2
A , A7 4. . 2 1 2\/§ A > N N . ., .
¢S Cau 10. Cho goc a = xOM, véi diem M 33 trén ntta duong tron don vi. Gia tri

@ tana = —¥.

2v2-1
T

lugng giac caa cota la

@cotazi. (B) cota =2v/2. @cota:2\/§_1. @cotaz?.

2v2
PN R \/§ \/§ A 3 N N . . , A7 2 /
$© Cau 11. Cho diem M BRI trén nta duong tron don vi. Goi géc a = xOM' v6i M

1a diém d6i xiing véi M qua truc Oy. Khang dinh nao sau day ding?

(A) cosa <O0. (B) cosa > 0. (©) cota <O0. (D) tana < 0.
¢S Cau 12. Tinh A =sin(180° —x) + sin(90° — x) + cos(180° — x) — cos(90° — x).
@) 0. 1. © 2. D) -1.
$> Cau 13. Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao sai?
(A) cos45° = sin45°. cos45° =sin135°. (C) c0s30° =sin120°. (D) sin60° = cos 120°.

$> Cau 14. Cho a 1a géc tu. Khang dinh nao sau day 1a dung?

> TOAN THAY TAI ON 2UYEN 9.10,17,12 VA JTDH - 0889 971 004

101



102

Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

(A) sina < 0. (B) cosa > 0. (©) tana <O0. (D) cota > 0.
$> Cau 15. Trong cac dang thic sau, dang thic nao dang?

(A) sin(180° — @) = —cos a. sin(180° — @) = —sina.

(©) sin(180° — @) = sina. (D) sin(180° — ) = cos a.
$® Cau 16. Cho hai géc nhon a va f phu nhau. Hé thiic nao sau day la sai?

(A) sina = —cos . (B) cosa = sin . (C) tana = cot 8. @cota:tanﬂ.

12
¢S Cau 17. Cho géc a théoa man sina = T va 90° < a < 180°. Tinh cosa.
1 5

@A) cosa=— B) cosa=— @cosa:—i. (D) cosa=——.

13° 13" 13
$> Cau 18. Gia tri ctia tan180° bang

@ 1. 0. © -1. (D) Khong x4ac dinh.

¢ Cau 19. Cho biét tana = % Tinh cota
1

1
(A) cota =2. cota:Z. (@cotoz:2 (D) cota = V2.
$> Cau 20. Cho 0° < a, < 180° va a + = 180°. Khang dinh nao sau day la sai?
(A) sina +sinf=0. cosa+cosf=0. (C) tana+tanf=0. @ cota+cotf=0.
$> Cau 21. Rut gon biéu thiic S = cos(90° — x)sin(180° — x) — sin(90° — x) cos(180° — x) ta dudc
@A) S =0. (B) S =sin?x—cos?x. (C) S =2sinxcosx. (D) S=1.

¢ Cau 22. Biéu thiic E = sin(180° — x) — 2¢0s(90° — x) + cos x - tanx (x # 90°) sau khi thu gon
bang véi biéu thiic nao trong 4 bidu thic dudi day?

A)A=0. (B) B = —2sinx. (©) C =sinx. (D) D = —2cosx.

$» Cau 23. Cho tam gidc ABC, tinh gia tri biéu thiic P = sin A -cos(B + C)+cos A-sin(B + C).
@ o. 1. © -1. D) 2.

> Cau 24. Rut gon biéu thic A = —sin(180° — x) + cos (180° — x) + cosx ta dude

(A) A = —sinx. (B) A =sinx. (C) A =2sinx. (D) A = cosx.

&> Cau 25. Cho cota = —3v/2 véi 90° < a < 180°. Khi d6 gia tri sina + % bing
2v'19 @ 2v'19 @ -v19 V19
19 ° 19 ° 19 ° 19 °
2 . . o , ina +t 2 Y
¢ Cau 26. Ket qua rut gon cta biéu thic (M) +1 bang
cosa+1
1 1
2. 1+t . . .
® and © cos?q sin?
sinx — cosZx + cos?x N N p
¢ Cau 27. Cho A = (0° <x <180°). Chon ménh dé dung trong cac

R cos?x —sinx +sintx
ménh dé sau.
sinx + cosx

(A) A =tan*x. B A=—"——= (C) A=cotx. (D) A = cot?x.

sinx
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§1. Gid tri Iuong gidc ciia mét goc tir 0° dén 180°

Trac nghiém dang sai.

A, . 2 . s . C 2 .
$© Cau 1. Biét sina = ™ va 0° < a < 90°. Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

3/5 35

a) cosa = b) tana:—T.
3v5 2
c) cos(180°—a):?\/_. d) cos(90°—a):§.
4 5 2
¢ Cau 2. Biet cosx = 13 va 90° < x < 180°. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:
12 12
a) sinx = ITE b) cotx = 5
¢) sin(180° —x) = 12 d) cos(180° —x) = 12
13" 137
4 Cau 3. Cho 0° < a <90°.
a) sina >0. b) cot(90°-a) >0. ¢) sin(135°-a)< 0. d) sin(g +90°) <0.

$> Cau 4. Cho géc a = xOM véi diém M (xo; yo) trén nita dudng tron don vi.
a) sina = xg;cosa = yj.
b) Néu xy <0 thi 0° < a <90°.

. 1 2v2 1
c¢) Néeu xg=—;y9o=—— thi gia tri cota = —.
0 3 0 3 g1 2v2
1 2V2 tana—cota_7

d) Néu =——;yo=—— thigiatri —— = —.
) 0 3 Y0 3 g "tana+cota 9

1
¢ Cau 5. Cho cosa = 3 va 0° < a <90°.

2
a) tana > 0. b) sin(90° +a) = 3
o 1+sin?
¢) Gia tri tana =2v2. d) &2“:1 2tan? .
1-sin“a

5
¢ Cau 6. Cho sinx = Evé 90° < x < 180°.

a) cosx>0.
., . > 4 s . 2 2 _94
b) Gia tri ctia biéu thitic P = 2sin“x —cos“x = 169"

c 5
c¢) Gia tritanx = —.
12

d) Gia tri cta biéu thic A =

sinx 25

1+coslx 313"
%> Cau 7. Cho tam giac ABC, biét A 1a géc tu. Khi dé

a) cosA <0. b) A+B+C=180°. ¢) cos(A+B)=cosC. d) sin(A +B)=sinC.
$> Cau 8. Trén mat phang toa do Oxy lay diém M thudc Y
ntta dudng tron don vi, sao cho xOM = 150°. Ly N dbi !
xuang v6i M qua truc tung.
— 1
a) xON =45°. b) M —ﬁ;— .
2°2 X
V3 1 V3 x
N|—;=|. d) S =—.
c) ( 555 ) SamMAN 1
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

Tu luan.

A . 3 - 1 ~ .. . . R 2
& Bai 1. Biet sin15° = \/_— Tinh gia tri biéu thuc
2v2
a) P =sin165° +cos75°. b) @ = cos165° + cos 75°.

& Bai 2. Tinh gia tri ding ctia cac biéu thiic sau:
a) A =cos0°+cos40° +cos120° + cos 140°;
b) B =sin5° +sin150° —sin175° + sin 180°;
¢) C=cos15°+cos35°—sin75° —sin55°;

d) D =tan25°-tan45°-tan115°.

& Bai 3. Tinh M =tan1°-tan2°-tan3°---tan89°. & M=1
& Bai 4. Tinh A = c0s10° + c0s30° + cos50° + - - - + cos 150° + cos 170°. & A=0
& Bai 5. Rat gon D = cos?10° + cos? 20° + cos?30° + - - - + cos? 180°. & 9
& Bai 6. Biét cosa = —%. Gi4 tri ctia biéu thiic P =4sin®a + 8tan?a 1a & 27

sina +5cosa

R sin®a —2cos3a
hang phan tram). & 5,83

& Bai 7. Tinh gia tri biéu thic C = khi tana = 2. (két qua lam tron dén

& Bai 8. Chiing minh rang: sin®a-tan?a +4sin?a — tana + 3cos?a = 3.
& Bai 9. Cho A, B, C 1a ba géc trong tam gidc ABC. Ching minh rang:
B 180°+A+C B A+C
P = cos? (180° - E) —cos? (;) L

+tan —-tan 1.
2 2 2

& Bai 10. Mot canh tay robot dai 1m gép vat tit vi tri A, sau d6 quay mot géc 140° quanh
O dén vi tri B roi tha vat roi tu do cham dat (Hinh vé).

a) Hoéi khi vat roi cham dat, vat cach vi tri A bao nhiéu mét?

b) Néu mubn vat roi cham dat cach vi tri A mot khoang 1,5m thi canh tay robot can
quay mot goc bao nhiéu do?

& a)1,77m b) 120°
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§1. Gid tri Iuong gidc ciia mét goc tir 0° dén 180°

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

(1

Bl2 AJs cf4 D|5 4ale

B 7

Als Al9 BJ10 A

(11 BJ12 AJ13 D|14 CJ15 cJ16 Af17 D|18 BJ19 AJ20 A]

(21 D22 AJ23 Al24 A]25 A)26 C|27 A

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. @P®b)s(c)s@P||Cau?. OEIONIORIOE
Cau 3. @P®)DP(c)s() S ||Cau4. @s®s@Op@p
Cau 5. @P®)s(c)p(@)D ||Caus. @s®bl)s@p
Cau . @Pd)P(c)s(d)D ||Caus. @s®bpleb@>b
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§2 HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC

I. LY THUYET CAN NHG

1) Dinh Ii cosin

Trong tam giac ABC, ta ki hiéu A, B, C la cac goc ciia tam A

giac tai dinh tuong ung; a, b, ¢ tuong tng la d6 dai caa
céc canh dbi dién véi dinh A, B, C. Khi d6: ¢ b

& a?2=b%+c%2-2bccosA,

& b%2=c%+a?-2cacosB,

& c2=a?+b%2-2abcosC.

[\ Luu Y. Tu Dinh 1i cosin, ta tinh dudc cosA, cosB, cosC theo do dai cac canh a,
b, c ctia tam giac ABC, cu thé:
b?+c2—a? a2+ ¢ — b2 a?+b2—c?

O cosA=————. O cosB=———— & cosC =
2bc 2ac 2ab

2) Dinh li sin

Trong tam giac ABC, ta ki hiéu A, B, C la cac goc cta tam giac tai dinh tuong
dng; a, b, ¢ tuong tng la do dai ctia cac canh déi dién véi dinh A, B, C. R 1a ban
kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Khi dé:

a b c

= = =2R.
sinA sinB sinC

3) Coéng thirc tinh dién tich tam giac

Trong tam giac ABC, ta ki hiéu A, B, C la cac goc cia tam giac tai dinh tuong Ung; a, b,
¢ tuong tng 1a d6 dai ca cac canh déi dién véi dinh A, B, C; p 1a nita chu vi; S 1a dién
tich; R, r tuong tng la ban kinh dudng tron ngoai tiép, noi tiép tam giac ABC. Khi d6

N

1 1 1
& S= EbcsinA = EcasinB = §ab sinC;

abc
& S=——;
4R’

& S=4/plp-a)p-b)p—c).
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Bai toan st dung dinh ly sin va cdsin

& Vidul
Cho tam gidc ABC c¢6 A =120° va AB =4, AC = 7. Tinh d6 dai canh BC. & Bc-os

> Vidu 2

BAI TAP REN LUYEN

[ oai 1 ] -
Cho tam giac ABC c¢6 A =120° va AB =5, AC =8. Tinh d6 dai canh BC. & BC =129

o :

Cho tam giac ABC c6 B = 45°, C = 75° va canh BC =5.

a) Tinh d6 dai AB va AC.
b) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam gidc

15v2
a AC:5\3/€,AB: 5f6+5\/6’R:5\3/§

Dang @ Bai toan c6 dung cong thic tinh dién tich

Trong tam giac ABC, ta ki hiéu A, B, C la cac goc cia tam giac tai dinh tuong ung; a,
b, ¢ tuong tng la d6 dai cua cac canh dbi dién véi dinh A, B, C; p 1a nita chu vi; S 1a
dién tich; R, r tuong tng la ban kinh dudng tron ngoai tiép, néi tiép tam giac ABC.

Khi do
(a+b+c)r- _abc.
QS—pr—T, <>S—4R’

1 . 1 . 1 X
& S = EbCSIIlA = EC(ZSIHB = EabsmC; &S S = \/p(p —a)p-b)p—oc).

<> Vidu 3

Tinh dién tich S ctia tam gidc ABC c¢6 c=4, b =6, A = 150°. & 6

Cho tam giac ABC c6 cac canh a =15 cm,b = 13 cm,c = 14 cm.

a) Tinh dién tich tam giac ABC. & 84
b) Tinh d6 dai duong cao ké ti B ctia tam giac ABC. & hy= %?’
¢) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép, noi tiép cha tam gidc ABC. & r="",r=1
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

BAI TAP REN LUYEN

o :
Cho tam gidc ABC vudng tai B, BC = 15 cm va ACB = 30°. Tinh dién tich S ctia tam gidc
ABC. & S= % cm?

[ scia :

Cho tam gidc ABC c6 canh a =2v/3 cm, b =2 cm va C = 30°.

a) Tinh dién tich tam giac ABC.
b) Tinh d6 dai duong cao ké tit A ctia tam giac ABC.
¢) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép ctia tam gidc ABC.

d) Tinh ban kinh dudng tron noi tiép ctia tam giac ABC.

& S=v3,hg=1,R=2,r=2/3-3
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam gidc

[ears :

Tam gidc ABC c6 ¢ =3 cm, b =4 cm; S = 3v3cm?.

a) Tinh do dai BC.
b) Tinh d6 dai duong cao ké ti B ciia tam giac ABC.

& BC = Vi3 hoic V37, hb:?’zﬁ

Dang @ Rat gon, chitng minh biéu thirc

$> Vi du 5

Cho tam gidac ABC c6 ba canh 14 a, b, ¢ va R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép.
Chiing minh rang: S = 2R%sinAsinBsinC.

& Vidu 6

Cho tam gidc ABC. Chiing minh rang:

bZ+c2 o2 1 1 1 1
2: _— b —_—t—t— =
a) my=—o— =7 PR P
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

> Vidu7

Cho tam gidc ABC théa man sin®? A =sinB-sinC. Ching minh ring

1
a) a®=bc; b) cosA = —.

[\

BAI TAP REN LUYEN

o :
Cho h, 1a duong cao vé ti dinh A, R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.
Ching minh hé thic: A, =2R sinBsinC.
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam gidc

= x

Cho tam gidac ABC c6 cac géc théoa mén sinC = 2sinBcosA. Ching minh rang tam giac

ABC la mot tam giac can.

Dang @ Giai tam giac

Viéc tinh d6 dai cac canh va so do cac goc ciia tam giac khi biét moét so yeu to ctia tam

giac do goi la giai tam giac .

> Vi du 8

Giai tam giac ABC trong cac truong hdp sau:

a) AB=3,BC =5, B=60". b) A=120°, AC=8,AB=5

BAI TAP REN LUYEN

o :

Giai tam giac ABC trong cac truong hdp sau:

a) BC =100, B =60°, C = 40°. b) AB =100, B =100°, C = 45°.
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

Dang @ Cac dng dung thuc té

$> Vi du 9

Hai chiéc tau thily cung xuat phat tit mot vi tri A, - - =
di thang theo hai huéng tao véi nhau géc 60°. Tau I
B chay véi toc do 20 hai 1i mét gio. Tau C chay véi -

téc do 15 hai 1i mét gis. Hoi sau hai gig, hai tau
cach nhau bao nhiéu hai 1i? & khoang 36 hai li
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam giadc

¢ Vi du 10

Dé do khoang cach tit mot diém A trén bo
song dén gbc cay C trén cu lao giita song,
nguoi ta chon moét diém B cung § trén bo
v6i A sao cho tit A va B ¢6 thé nhin thay
diém C. Ta do dudc khoang cach AB =40 m,
CAB =45° va CBA =70°. Tinh d6 dai AC.

& 41,5

40

> Vi du 11

Bac Tién mua dudc moét manh dat, trén dé c6 sn mot
ao ca hinh dang ti gidc ABCD (Hinh vé). Bac mudn tinh
dién tich ao ca nay nén da tién hanh do dudc chiéu dai
bén canh 1an ludt 12 8m, 13m, 12m va 13m. Ping tu
dinh B cta ao cé, bac Tién dung thuéc ngam do dudc sb
do ABC = 74°. V6i nhiing dit liéu néi trén, hay giap bac
Tién tinh dién tich ao ca (lam tron két qua dén hang

phﬁn mudi). & 101,7
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BAI TAP REN LUYEN

§2. Hé thuc luong trong tam giac

[ scis |

Hai may bay cung cit canh tit moét san bay nhung bay theo
hai huéng khac nhau. Mét chiéc di chuyén véi toc do 450
km/h theo huéng tay va chiéc con lai di chuyén theo huéng
léch so v6i hudng bic 25° vé phia tay véi téc do 630 km/h.
Sau 90 phut, hai may bay cach nhau bao nhiéu ki-16-mét?
Gia st chung dang 6 cung do cao.

& 599,8 m.

[ sci o

Gia st CD = h 1a chiéu cao ctia thap trong dé C 1a chan
thap. Chon hai diém A, B trén mat dat sao cho ba diém
A, B, C thing hang. Ta do dugc AB =24 m, CAD = 63°;

CBD = 48°. Tinh chiéu cao A cta khbi thap.
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam giadc

[ 511 | *
Dé tranh nui, dudng giao thong hién
tai phai di vong A — B — C — D nhu
md hinh trong hinh bén. P& rit ngan

khoang cach va tranh sat 16 nui,
ngudi ta du dinh lam duong ham
xuyén nui, noéi thang tit A t6i D. Héi
do dai duong méi sé giam bao nhiéu
kilomét so véi duong ca?

& giam khoang 6,77 km

Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

> Cau 1. Goi S 1a dién tich tam gidc ABC. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

@S:%abcosc. S:Z—l;;. © S =ah,. (D) S =absinC.

$> Cau 2. Trong tam gidc ABC bat ki v6i BC =a,AC =b,AB = ¢ va R 1a ban kinh duong
tron ngoai tiép. Khang dinh nao sau day la sai?

a . a . ) csinA
@A) sinA_ZR' s1nA—ﬁ. (C) bsinB =2R. (D) sinC = —
$® Cau 3. Cho tam giac ABC ¢6 BC =a, AC =b va AB =c. Hé thtc nao duéi day dang?
b2 —c?—a? b2 +c?-a?
@COSA:T. COSA:T
a?+b%+c? a?-b%-c?
A= ————. A=— "
© cos 2bc © cos 2abc
> Cau 4. Cho tam gidc ABC v6i BC =a, AC = b, AB = ¢. Pang thiic nao sai?
() b?=a?+c?-2accosB. ®B) a?=b2+c?-2bccosA.
(© c?=b%+a?+2abcosC. (D) c? =b%+a?-2abcosC.
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

%> Cau 5. Cho tam giac ABC véi BC =a, AC = b, AB = ¢. Khang dinh nao sau day dung?
(A) a=2R cosA. (B) a =2RsinA. (C) a=2RtanA. (D) a = RsinA.

%> Cau 6. Cho tam gidc ABC c6 céac géc B = 120°, C = 40°, canh BC =5 cm. Tinh d6 dai
canh AB (lam tron két qua dén hang don vi).

(A) 7 cm. 8 cm. © 9 cm. (D) 10 cm.
$> Cau 7. Cho AABC ¢6 a =4, ¢ =5, B =150°. Dién tich ctia tam giac la

@) 5V3. 10. © 5. (D) 10v/3.
> Cau 8. Tinh dién tich tam gidc ABC biét AB=3, BC =5, CA =6.

@) V/56. V48. © 6. D) 8.

> Cau 9. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =3, AC =4, BC =5. Ban kinh dudng tron ndi tiép
tam giac bang

4 3
® 5 :. ©3 O 1.
$© Cau 10. Cho tam giac ABC c6 b =17; c=5; cosA = g Do dai duong cao h, cua tam giac
AABC la
@) 8. ®) 77‘@ (©) 8V3. D) 7.
$> Cau 11. Cho AABC ¢6 b =6, ¢ =8, A =60°. P dai canh a 1
@) 2v13. 3v12. (©) 2V3T. D) v20.

> Cau 12. Cho tam gidec ABC ¢6 B =45°, canh AC = 2v/2 cm. Ban kinh R ca dudng tron
ngoai tiép tam giac ABC bang

(A R=1cm. B) R=2cm. (O R=4cm. (D) R =3 cm.
$> Cau 13. Cho tam gidc ABC c6 géc B =60°, C = 45°, canh AB =4. Tinh d6 dai canh AC.
V6 4V6 3v6
@ 2v6. ve Ve 3v6
2 3 4
$> Cau 14. Tam gidac ABC c6 A =105°, B =45°, AC = 10. Tinh canh AB.
5v6
@ 5v6. ® 2 © 5va. © 10v2.

$> Cau 15. Tam gidc ABC c¢6 AB =16 cm, BC =20 cm va dién tich 14 80 cm2. Tinh s6 do
g6c B cua tam giac ABC.

@) 45°. 30°. (©) 60°. (D) 75°.
$> Cau 16. Tam gidc ABC ¢6 B=60°, C =45° va AB =5. Tinh d6 dai canh AC.
@A) AC=5V2. B) AC=5V3. (©) AC =10. @AC:%\/E.
$> Cau 17. Tam gidc ABC ¢6 AB=5,BC =17, CA =8. S6 do géc A bang
@A) 90°. 45°. (©) 60°. (D) 30°.
$> Cau 18. Tam gidac ABC c6 A = 105°, B =45°, AC = 10. Tinh canh AB.
@ 10v3. NG © 5va. o)
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

$> Cau 19. Tam gidc ABC ¢6 BC =10 va A = 30°. Tinh ban kinh R ctia dudng tron ngoai
tiép tam giac ABC.

10
A R=—. ® R =10. (© R =10vV3. D) R =5.
V3
$> Cau 20. Tam gidc ABC ¢6 AB =3, AC =6, BAC =60°. Tinh dién tich tam gidc ABC.
9 9V3
@A) Saapc =9. B Saapc =9V3. @SAABC:§- @SAABC:T-

¢ Cau 21. Cho tam giac ABC c6 a =4, b =6, ¢ = 8. Khi d6 dién tich cua tam giac
ABC bang

@A) 9V15. 3V15. (©) 105. D g\/ﬁ

$© Cau 22. Cho tam giac ABC c¢6 a =21, b =17, ¢ =10. Tinh ban kinh r cia dutng tron
noi tiép tam giac ABC.
7
@A) r=16. ®r="1. @rzé. D) r=8.

$> Cau 23. Tam gidc ABC ¢6 AB =3, AC =6, BAC = 60°. Tinh d6 dai dudng cao k, cla
tam giac.

3
@ha:3\/§. ha:\/g. @hazé. @ha:3.
$» Cau 24. Cho AABC c6 AB=6cm, BC =7 cm, CA =8 cm. Gia tri cia cosB la
1 1 17 11
®3 ra ©Ox I

¢ Cau 25. Cho tam giac ABC ¢c6 AB =2, AC =3, BC = 4. Khi d6 do dai dudng cao cua
tam giac ABC ké tit A bang

3v15 3v15 3v15
3vis ® 3VI5. 3v15 ©) 3V/T5.
2 4 8
4> Cau 26. Tinh dién tich ctua tam gidc ABC ¢6 b =2, B =30°, C = 45°.
@A) 2+2V3. ®) 1. © v3. D) 1+ V3.

4> Cau 27. Cho tam gidc ABC ¢6 géc B =60°,C = 45°, AB=9. P dai canh AC 1a
6v6 9v6 4v6
ER 3V6. TR ER

$> Cau 28. Cho tam gide ABC c¢6 BAC = 60°, ABC = 45°, BC = v/6m. Db dai canh AC
bang

(A) 4m. ®) v2m. © 2m. (D) 1m.
$> Cau 29. Cho tam gidc ABC biét a =2v/3, b =2v2, ¢ = V6 —v2. Sb do ctia géc 16n nhat
ctia tam giac la

@) A =135°. B) A =150°. (© B=60°. D) A =120°.
$> Cau 30. Cho tit gidc ABCD ¢6 AB=35,BC=42,CD= A D
51, ABC = 145°, BCD = 98°. Tinh d6 dai canh AD.
@) 74,2. 773. ©7,1. (D) 705 &
B 98°
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

$> Cau 31. Mot vé tinh quay quanh Trai Dat, dang
bay phia trén hai tram quan sat ¢ hai thanh phé Ho
Chi Minh va Can Tho. Khi vé tinh nim gitta hai tram
nay, géc nang cua né dudec quan sat déong thoi 1a 55°
tai thanh phé Ho Chi Minh va 80° tai Can Tho. Héi
khi d6 vé tinh cach tram quan sat tai Can Tho bao
xa? Biét ring, khoang cach giita hai tram quan sat la

127 km, két qua lam tron dén hang don vi N B
@ 150 km. (B) 132 km. (C) 140 km. (D) 147 km. Can Tho TP Ho Chi Minh

> Cau 32. Tai diém B trén ngon doi ¢6 mot cai thap cao
80 m. Tu vi tri quan sat C ngudi ta do dudc cac goc tuong
tng 1a CAE =58°,CBD = 28° (hinh vé&). Khi d6 chiéu cao OB
ctia ngon doi gan nhéat véi gia tri nao sau day?

(A) 39,3 m. 38,8 m. (©) 39,8 m.
$® Cau 33. Tu vi tri A ngudi ta quan sat mot cai cay (hinh C

vé). Biét AH =5 m, HB = 20 m, BAC = 50°. Chiéu cao ctia ciy
nam trong khoang nao sau day? (Tinh theo don vi m)

@A) (17;18).  (B) (18;19).  (©) (19;20). (D) (20;21).

¢ Cau 34. Mot tau van tai dang di chuyén trén Dai Tay A B
Duong thi c6 canh bao bang tréi phia truéc nén da di
chuyén nhu hinh vé. Néu di thing tit A dén B thi quing 6,5km

N g . ‘A N N % . 24 N ° 8,4k
duong ngan lai bao nhiéu km (lam tron ket qua dén hang Y m
phan muoi)? c

&) 5,8 km. 6,1km. (C)72km. (D) 6,6km.

$> Cau 35. Hai chiéc tau thuy cung xuét phat tir vi tri A, di thang theo hai huéng tao
v6i nhau mot géc 60°. Tau thi nhat chay véi toc do 30 km/h, tau thi hai chay véi toc d6
38 km/h. Héi sau 2 gio hai tau cach nhau bao nhiéu km?

@A) 70,2 km. 71,3 km. (© 69,4 km. (D) 66,8 km.
> Cau 36. Hai chiéc tau thuy cung xuat phat ti vi tri A, di thang theo hai huéng tao
v6i nhau mét géc 60°. Tau thi nhat chay véi téc do 30 km/h, tau thi hai chay véi toc d6
40 km/h. Hoéi sau 2 gic hai tau cach nhau bao nhiéu km?

(A 10v13 km. 20v/13 km. (C) 1300 km. (D) 5200 km.
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

$© Cau 37. Tu dinh cta mot toa nha ngudi ta
do dude géc tao béi huéng nhin dén dinh caa
thap truyén thong va phuong ngang la 15°. Tu
chan toa nha dé ngudi ta do dude goc tao bdi
huéng nhin dén dinh ct@a thap truyén thong

va phuong ngang 1a 29°. Biét toa nha cao 50 m,
tinh chiéu cao caa thap.

) 91,5 m. (B) 90,6 m. (C) 93,9 m. (D) 96,8 m.

A
U A
HHHHHHHT

Trac nghiém dang sai.

¢ Cau 1. Cho tam giac ABC c6 BC=a=7;AC=b=8; AB=c=5.
a) Géc BAC =60°.
b) Dién tich tam giac ABC la 10v/3.

 x N 2 . 20v3
¢) Chieéu cao tu A den BC la 7\/_

.k .. . 1V3
d) Ban kinh duong tron ngoai tieép tam giac ABC la T\/_

3
¢ Cau 2. Cho tam giac AABC c6 AC=b=T; AB=c=5;cosA= 5

a) goc A la goc tu.

b) a =4V2.

C¢) sinA = —é.
5

V2

—-

$> Cau 3. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =15, AC =20 va BAC =60°. Goi R, r 1an ludt 1a ban

kinh dudng tron ngoai tiép, noi tiép tam gidc ABC (két qua lam tron dén hang don vi).
a) BC =18. b) ABC =75°. c) S=129. d) 2R -5r <0.

d) D6 dai dudng cao ha tir dinh A bing

¢ Cau 4. Cho tam gidc ABC c6 AB=2v/3, AC =3 va cosA = _T\/g Xét tinh ding, sai ciia
cac khang dinh sau.

a) Géc nho nhéat trong tam giac 1a géc B.

b) D6 dai canh BC la 5.

¢) Goi M 1a trung diém ctia canh AC. D6 dai canh BM 1a v13.

d) Dién tich ctia tam gidc ABC 1a v/26.

%> Cau 5. Cho tam gidc ABC véi AB =2, BC =3, CA = 4. Xét tinh dung, sai ctia cac khang
dinh sau.
a) Tam giac ABC c6 dién tich v/2.
b) Tam giac ABC c6 chiéu cao AH = 1.
¢) Tam gidc ABC c6 géc B 1a géc tu.
7V15

d) Tam giac ABC c6 tong d6 dai ban kinh dudng tron néi tiép va ngoai tiép bang o
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

$> Cau 6. Cho tam giac ABC c¢6 AB =3, AC =2, A =60°. Trén canh BC lay diém M nam
gitta hai diém B va C.

a) BC2=AB2+AC?2+2AB-AC -cosA. b) BC = V7.
7 ) . vz, 1y 189
c) cosB= g d) D6 dai AM nho nhat bang TR

4> Cau 7. Cho AABC, c6 dién tich bang 12v/3, canh AB =6, BAC = 120°.
a) C6 BC2=AB%2+AC?-2AB-AC -cosB.
b) D6 dai canh BC =2v/37.

p 3v111
c¢) Ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC la g

. 1A N N . ) . an qas s 2D
d) D6 dai chan duong phan giac trong géc A cia AABC c6 do dai la -

$» Cau 8.Nguwoi ta dinh 14t gach t6 ong trén manh A
dat hinh t& gidc ABCD nhu mé hinh. Biét rang
AB=6m,BC=CD=4m,ABC =100°, BCD = 120°
va gia lat gach 14 400000 dong trén mot mét vuong
(bao gdom ca cong tho).

a) D6 dai duong chéo BD bang 4v/3 m.

b) S6 do géc ABD bang 80°.

¢) Dién tich tam gidc BCD bang 4v/3 m2.

d) Chi phi dé€ lat gach toan bé manh dat lén

hon 11 triéu dong.

$® Cau 9. Hai nguti dan ding cach nhau 30 m cung nhin 1én dinh cia mot toa nha theo
géc nhin 1an lugt 1a 30° va 50° (tham khao hinh vé). Xét tinh dung, sai cia cac khang
dinh sau (cac két qua lam tron dén hang phan chuc).

a) Goéc nhin tit dinh toa nha vé hai phia A va B ndi hai ngudi dan dang ding 1a géc
ACB c6 s6 do 30°.

b) Khoang cach tit vi tri nguti A t6i noc ctia toa nha la 43,9 m.

¢) Chiéu cao ctia toa nha la khoang 30 m.

d) Vi gip su cb nén tang trén cung ctia toa nha dang bi chay. P& cttu ho dam chay, mot
xe cttu hda da tiép can dudi chan toa nha va chan thang ding cach mat dat 1,8 m,
chiéu dai t6i da ctia thang xép 1a 40 m. P& tiép can dudc dam chay thi xe ctru hda
phai ding cach chan toa mot khoang xa nhat 1a 21,7 m.

c

30° 50°

B 3om A
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

$> Cau 10. Lic 7 gio kém 5 sang, ban Mai di xe dap tit nha (diém A) dén trudng phai di
1én déc va xudng mét con dbc (hinh vé). Cho biét doan 1én déc dai 300 m, A =6°, B = 4°.
Goi C 1a dinh dbc. Xét tinh ding, sai cia cac khang dinh sau.
a) Do doc lac 1én cao hon lic xudng.
b) D6 cao con dbc 1a (1am tron dén hang phan mudi) 1a 31,3 m.
¢) Quang duong chim bay di tit nha dén truong (1am tron dén hang don vi) 1a 749 m.
d) DE kip dén truong luc 7 gio ding, Mai da 1én dbc véi van téc (lam tron dén hang
don vi) 14 6 km/h, biét Mai khi xudng dbc ban di tu do ko dap xe véi van téc khong
doi 1a 15 km/h.

C
A H B
$> Cau 11.Tu mo6t miéng bia hinh tron, ban Nam déanh

diu ba diém A, B, C trén dudng tron roi cit miéng bia dé
thu dudc tam giac ABC ¢6 AB=4cm, AC =5cm, BC = 6cm
(Hinh veé).
a) Ntra chu vi clia tam gidc ABC bang % (cm).
b) Dién tich tam gidc ABC 16n hon 10 (cm?). B 6cm ¢
c¢) Tam giac ABC la tam giac nhon.
d) Goi AD la duong phan giac trong caa tam giac ABC.
Chiéu dai ciia AD 16n hon 3(cm).

Tu luan.

& Bai 1. Cho tam giac ABC ¢6 A =45°, C = 30°, ¢ = 12.

a) Tinh d6 dai cac canh con lai cia tam giac. & a=12V2, b=6v2(V3+1);
b) Tinh d6 dai ban kinh dudng tron ngoai tiép ctia tam giac. & R=12
¢) Tinh dién tich ctia tam giac. & S=36(/3+1)
d) Tinh d6 dai cac duong cao ctia tam giac. & hq=3VE(V3+1), hy=6v2, he=6(v/3+1)

& Bai 2. Cho tam giac ABC c6a =19, b =6, c =15.

a) Tinh cosA. & COSA:,g
b) Tinh dién tich tam giac. & S=10v14
¢) Tinh d6 dai dudng cao A.. & - %m
d) Tinh d6 dai ban kinh duong tron noi tiép cta tam giac. & r= g

& Bai 3. Cho tam gidc ABC c6a =4, C=60°, b =5.

a) Tinh cac géc va cac canh con lai ctia tam giac. & =21, A~49°, B~T1°
b) Tinh dién tich cua tam giac. & S=5V3
¢) Tinh d6 dai duong trung tuyén ké tit dinh A cta tam giac. & Vi9

122 > TOAN THAY TAI ON 2UYEN 910,11,142 VA JTDH - 0889 971 004



§2. Hé thuc luong trong tam giac
& Bai 4. Giai tam giac ABC, biét:

a) a=b=6;C =54°. b) ¢=17;b=23;A =130°. ¢) ¢c=14;A =60°8 = 40°.

d) 5=385;A=40°C =120°. e) a=14;b=18;c=20. f) a=6;b=7,3;c=4,8.

& Bai 5. Goi S 1a dién tich tam gidc ABC. Chitng minh rang
a) S =2R2sinAsinBsinC. b) S =Rr(sinA +sinB +sinC).
& Bai 6. Cho tam gidc MNP ¢6 MN =10, MP =20 va M = 42°.
a) Tinh dién tich tam giac MNP. & xhp xi 67
b) Goi O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc MNP. Tinh dién tich tam giac ONP.
&, xap xi 56,3
& Bai 7. Cho tam giac ABC c¢6 trong tam G. Ching minh cac tam giac GBC,GAB,GAC
¢6 dién tich bang nhau.

& Bai 8. Cho tam giac ABC c¢6 goc B nhon, AD va CE la hai dudng cao.

Sepr BD BE

Spac - B_AB_C

b) Biét rang Sapc =9SepE va DE =2v/2. Tinh cosB va ban kinh dudng tron ngoai tiép

a) Ching minh

tam giac ABC.
& Bai 9. Chitng minh rang trong moi tam giac ABC ta c6
a) a=b-cosC+c-cosB. d) A, =2RsinBsinC.
. . . 3
b) sinA =sinBcosC +sinC cosB. ) e) m2+ m% +m?= 1 (a®+b2+c?).

a?+b%+c¢

4S )
& Bai 10. Cho ti giac 16i ABCD, goi a l1a géc hdp béi hai dusng chéo AC va BD. Chiing
minh dién tich S ctia ti giac cho béi cong thiic: S = %AC -BD -sina.

¢) cotA +cotB+cotC =

& Bai 11. Cho tam giac ABC c6 hai trung tuyén ké tit A va B vudng géc. Ching minh:

a) a?+b%=5c2. b) cotC =2(cotA + cotB).
.. ., . . . sinA sinB sinC __, £ .
& Bai 12. Cho tam giac ABC c6 cac goc théa man Ty T N Tinh so0 do cac
goc cua tam giac. & A=30°,8=90°,C=60°

& Bai 13. Cho tam giac ABC ¢6 S = 2R?sinAsinB. Chiing minh riéng tam giac ABC la
mot tam giac vuodng.

. . e <1 ~ . b3 —c?
& Bai 14. Cho tam giac ABC c6 do dai cac canh b # ¢ va théa man hé thiic: a? = 5 .
—C
Tinh s6 do géc A.
: b3 +b%c+bc?+c? )
& Bai 15. Cho tam giac ABC théa man hé thiic: a2 = i Zi c e . Tinh so do goc A.
c
& A=90°

& Bai 16. Cho tam gidc ABC véi ba canh 14 a,b,c. Ching minh rang:
cosA N cosB N cosC a?+b%+c?

a b c  2abec
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam giadc

tanA ¢ +a?-0b2
tanB 2+ b2 a2’
& Bai 18. Pé do khoang cach ti vi tri A dén vi tri B

B 6 hai bén b6 mot cai ao, ban An di doc bo ao tu vi

tri A dén vi tri C va tién hanh do cac géc BAC, BCA.

Biét AC =25 m, BAC =59,95°, BCA =82,15° (hinh vé

bén). Héi khoang céach ti vi tri A dén vi tri B 1a bao

nhiéu mét (1am tron két qua dén hang don vi)? & 29

& Bai 17. Cho tam giac ABC khong vuéng. Ching minh rang:

59,95° 82,152

& Bai 19. D& do ban kinh ctia mét chiéc dia c6 chi con
lai mot phan, cic nha khao c6 1ay 3 diém trén chiéc dia
(hinh v&). Biét AB = 6,1 cm, BC = 12 cm, AC = 16,8 cm, B
tinh ban kinh cta chiéc dia (lam tron két qua dén hang
phan muoi). & 11,6

& Bai 20.Trén néc mot toa nha co6 mot cot B
ang-ten cao 7 m. Tu moét vi tri quan sat A cao
10 m so v6i mat dat cé thé nhin thiy dinh B
va chan C cta cot ang-ten, véi cac goc tuong
tng 1a 75° va 45° so véi phuong ndm ngang.

a) Tinh cac goéc cia tam giac ABC.
& ABC =135° A’

b) Tinh chiéu cao ctia toa nha. & 12,56 10 m

& Bai 21. Trén ngon d6i ¢6 mot cai thap cao 120 m.
Pinh thap B va chan thap C nhin diém A & chan dbi
dudi cac géc tuong dng biang 35° va 60° so véi phudng
thang ding. Xac dinh chiéu cao HA ctia ngon doi.
(Lam tron dén phan muoi). & 814
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

& Bai 22. Ban A ding & dinh cta toa nha va quan sat chiéce
diéu, nhan thiy géc nang (géc nghiéng giita phuong tit mét
cta ban A téi chiéc diéu va phudng ndm ngang) 1 a = 35°;
khoang cach tit dinh toa nha t6i mat ban A 14 1,5 m. Cung
lic d6 & dudi chan toa nha, ban B ciing quan sat chiéc diéu va
thiy géc nang 1a g = 75°; khoang cach tit mat dat téi mat ban
B ciing 14 1,5 m. Biét chiéu cao ctia toa nha 1a 2 = 20 m (minh
hoa 6 hinh bén). Chiéc diéu bay cao bao nhiéu mét so véi mat
dat (lam tron két qua dén hang don vi)? & 25

& Bai 23. Trén ban d6 dia li, nguoi ta thuong goi
tt gidc v6i bén dinh lan lugt 1a cac thanh phé Ha
Tién, Chau Péc, Long Xuyén, Rach Gia la ti giac
Long Xuyén. Dua theo cac khoang cach da cho

trén, tinh khoang cach gitta Chau DPéc va Rach
Gia.

& 76,3 m.

& Bai 24.Mot ngudi ding 6 trén mot thap truyén hinh cao
352 m so véi mat dat, mubn xac dinh khoang cach giita hai
cot moc trén mat dat bén dudi. Nguoi d6 quan sat thiy goc
dudgce tao béi hai dudng ngdm t6i hai mbe nay 1a 43°, géc gitta
phuong thang ding va dusng ngdm t6i mét diém mébe trén
mat dat 1a 62° va dén diém mbc khac 1a 54° (Hinh vé). Tinh
khoang cach gitta hai c6t moc nay (két qua lam tron téi hang
don vi).

& Bai 25.Bac An can do khoang cach tu mot
dia diém A trén bo ho dén mot dia diém B §
gitta ho. Bac st dung giac ké dé chon mot diém
C cung nim trén bo véi A sao cho BAC = 45°,
ACB = 85° va AC = 60m. Hoi khoang cach AB
bang bao nhiéu mét?

L
Long Xuyén

& ~60,9
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

& Bai 26. Mot tau ca xuat phat tit dao A, chay 50 km theo huéng N24°E dén dao B dé
lay thém ngu cu, roi chuyén huéng N36°W chay tiép 130 km dén ngu trudng C.

N36°W A N24°E

a) Tinh khoang cach ti vi tri xuat phat A dén C (Iam tron dén hang don vi, theo don
vi do kilomét). & 161

b) Tim huéng tit A dén C (lam tron dén hang don vi, theo don vi d5).

& Bai 27. Nha tho Dic Ba toa lac tai trung tdm Thanh phé Hé Chi Minh dude khanh
thanh vao thang 4 nam 1880, tuy nhién lic dé nha tho chua c6 hai mai hinh chép. Cho
dén nam 1895, nguoi ta méi xay thém hai mai hinh chép nay dé che gac chudng, méi mai
cao 21 m va van gilt nguyén hinh dang cho dén hién nay. Trong mét buéi hoc tap ngoai
troi tai nha tho Pic Ba, gido vién bo mén Toan da chia sé cho hoc sinh 16p 10A veé lich st
néi trén ctia nha tho. Sau d6 gido vién chia 16p thanh nhiéu nhém, cdc nhém cung thuc
hién mot du an véi dé bai: "Xac dinh khoang cach tit mét minh dén dinh mai cia nha
tho (doan BF) va chiéu cao nha ths (doan CF)". Ban Minh dung gidc ké xac dinh dudc
FBE = 10°,EBD = 19,3°(Hinh vé). La mot thanh vién trong nhém ban Minh, hay gitap
nhém hoan thanh nhiém vu dudc giao, biét rang khoang cach tit mat ban Minh dén mét
datl1a 1,6 m. & ~48,75

F.

E

10° “*
B 19,3°
I’Gmir h . .-

A C
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§2. Hé thuc luong trong tam giac

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

1 BJz c|3 B|4 c|s5 BJ6 c|7 c|s A9 DJ1o B

(11 AJ12 BJ13 Af14 c|15 BJ16 D|17 C]18 CJ19 BJ20 D]

(21 BJ22 c]23 D|24 B|25 C|26 D|27 c|28 c|29 D|30 D]

(31 D32 c|33 c|34 B|35 C|36 B|37 D]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. (@P(d)P(c)P()D ||Cau 2. @s®b)s@p
Cau 3. @P(d)s(c)s (@D ||Cau4. @s®bple)s@p
Cau 5. (@)s®) s ||Caus. @s®b)s@ds
Cau 7. (@s®b(c)s(@s ||Caus. @p®sb@s
Cau 9. (@s(®P(c)s (@b ||Cau 10. @pd)s©s@p
Cau 11. @pbds(©Op@p
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§3 ON TAP CHUGNG 3
B A i

Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

4> Cau 1. Trén nita dudng tron don vi cho diém M (xo; yo) sao cho MOx = a (hinh vé bén
dudi). Khi d6 gia tri luong giac sina bang

x
@ xo. L0 #0). © . D) 2 #0)
> Cau 2. Tinh gia tri ctia biéu thic P = 25in30° —4cos0° ta dude
@A P=1. ®B) P =-4. (© P=5. D) P=-3.
¢ Cau 3. Gid tri ctia biéu thic A =2 —v/2sin45° +cos?60° 1a
-3 5 3 -5
A=—. A=-. A=—. A=—.
$® Cau 4. Trong AABC c6 AB=c, AC =b, BC = a.Cong thiic nao dung?
1 1 1
(A) S =acsinB. S = EacsinC. © S = §acsinA. DS = §acsinB.

$> Cau 5. Cho AABC véi cac canh AB=c¢, AC =b, BC =a. Goi S, p lan ludt 1a dién tich
va ntia chu vi ctia tam gidc ABC. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao sai?

@ S=+/plp—a)p-b)p-o). a®+b%-c2=2abcosC.

a b c 1 .
© sinA  cosB sinC’ DS = EabsmC,

$® Cau 6. Cho tam giac ABC ¢6 BC =a, AB=c, AC =b va R la ban kinh dudng tron
ngoai tiép ctia tam giac. Hé thic nao sau day 1a sai?

.. a ., _c-sinA a o
@s1nA—2R. (B) sinC = pa— © sinA_2R' (D) b-sinB = 2R.
$> Cau 7. Gia tri biéu thic cos?30° —2tan60° - cot60° bang
5 7 7 5
@ 1 1 © 1 D 1
%> Cau 8. Cho AABC ¢6 a =4, ¢ =6, B =120°. Dién tich ctia tam giac la
@) 12v3. 6. © 6v3. (D) 12.
$> Cau 9. Tam giac ABC ¢6 AC =2, BC =3 va C =30°. P dai canh AB 1a
@A) V5+3V2. V5+ V6. © V5-3V2. D) V5- V6.
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§3. On tap chuong 3

4> Cau 10. Cho tam gidec ABC ¢6 AB=2, AC =1 va BAC =60°. Db dai canh BC la
(A BC = V3. (B) BC =2. © BC=1. (D) BC = V2.

$© Cau 11. Cho tam giac ABC c¢6 AB =26, BC =28, CA = 30. D6 dai duong cao AH caa
tam giac la

@A) 21. 24. ©) 14. D) 12.
> Cau 12. Cho géc a théa man 0° < a < 180°. Khang dinh nao sau day sai?
(A) sin(180° — @) = sina. cos(180° — @) = cosa.
(C) tan(180° — a) = —tana. (D) cot(180° — a) = —cot .
$® Cau 13. Cho AABC ¢c6 AB=c¢, AC =b, BC =a. Dién tich tam giac la
@A) %acsinC. %bcsinB. © %acsinB. (D) %bcsinC.
$> Cau 14. Cho tam gidc ABC ¢6 AC =2, C =150°, BC = /3. Tinh d6 dai canh AB.
@) AB=13. (B) AB=10. (© AB=V10. (D) AB=V13.

> Cau 15. Cho tam gidc ABC véi cac canh AB=¢, AC=b, BC =a. Goi S, R, h. lan ludt
12 dién tich, ban kinh dudng tron ngoai tiép, dudng cao ha ti dinh C cta tam giac ABC.
Khang dinh nao sau day la ding?

1 a
S =—abc. =R.
® 9 47¢ sinA
b2 +c?—a? 1
@COSB:TBC. @Szgc.hc.
p 1
$® Cau 16. Cho biet tana = 3 Tinh cota.
1 1
@cota:Z. (B) cota = 3. (©) cota = V3. @cotazi.
$> Cau 17. Cho géc a la géc ti. Ménh dé nao sau day 1a diung?
() sina <0. (B) cosa < 0. (©) tana > 0. (D) cota > 0.
%> Cau 18. Cho AABC ¢6 B=60°, a =8, ¢ =5. D6 dai canh b bang
A 1. 129. (©) 49. (D) V129.
%> Cau 19. Cho tam gidc ABC c6 a =8, b =3, C =60°. Dién tich tam gidc ABC bang
@ 12. 6V3. (©) 24. (D) 12V3.
2 . BC .
$> Cau 20. Cho tam giac ABC c6 ban kinh dudng tron ngoai tiep R =3. Ti so o bang
1
3
@) 3. 3 © 6. (D) 4.
A e V2
$® Cau 21. Cho goéc a bu véi g véi 0° < a < 180°. Biét sina = — Khi d6 sin § bang
3 -v3 2 —V2
@sinﬁ:\/?_. sin,B:T\/_. @sinﬁ:%. @sinﬁ:?\/_.
4 N
¢S Cau 22. Cho cosa = T va 0 < a <90°. Khi do sina bang
4 g VT 3VIT 8VIT
3vViT 13 14 13
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

> Cau 23. Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép tam giac ABC biét AB = 15, AC = 17,
BC =8.

@ 2. ®) 4. ©) 6. ©) 3.

$> Cau 24. Cho tam gidc ABC véi AB =12 va C = 30°. Tinh ban kinh duong tron ngoai
tiép tam giac ABC.

@) 12. 6. ©) 6V3. D) 12v3.

$> Cau 25. Cho AABC ¢6 AB =5, AC =8, géc A =45°. Khi d6 dién tich AABC bang

@ 5v2. 20v/3. © 20v2. D) 10v2.

> Cau 26. Cho A, B, C 1a ba géc ctia tam gidc ABC, ménh dé nao sau day ding?
(A) tan(A +B) +tanC = 0. cos(A +B) =cosC.
(C) sin(A + B) +sinC = 0. (D) cot(A + B) = cot C.

$> Cau 27. Pé lap duong day dién cao thé tu vi tri A dén vi tri B, do phai tranh mét
ngon nui nén ngudi ta phai néi duong day ti vi tri A dén vi tri C dai 10km, sau d6 nbi
duong day ti vi tri C dén vi tri B dai 8km. Géc tao béi hai doan day AC va CB 1a 70°.

Chieéu dai ting thém cta day dién vi khong thé noi truc tiép tit A dén B 1a bao nhiéu
kilomét? (Két qua lam tron dén hang phan muoi)

@A) 7,5. 6,3. (©) 14,3. (D) 3,2.

4> Cau 28. Trong dot bao Noru d6 b vao mién Trung niam 2022, ¢6 hai tau danh ca
thuodc hai tinh cung neo dau tai mot khu tranh tru bao. Sau khi bao tan, hai tau cung
xuat phat vé cang ca qué nha, di thang theo hai hudéng tao véi nhau mét géc 60°. Tau thi
nhat chay véi toc d6 28 km/h, tau thit hai chay véi toc do 25 km/h. Sau 6 gio, ca hai tau
cung cap cang ciia minh. Héi hai cang ca cach nhau bao nhiéu km (lam tron két qua dén
chit s6 thap phan thi nhat)?

() 159,8 km. 195,7 km. (©) 150 km. (D) 168 km.

Trac nghiém dang sai.

> Cau 1. Cho tam gidec ABC cé cac canha =7, b =9, ¢ =12. Cac ménh dé sau dung hay
sai?

a) Dién tich tam gidc ABC 12 S = 14V/5.

b) Ntta chu vi cua tam giac ABC la p = 14.

¢) Ban kinh duong tron noi tiép tam giac ABC la r = v/3.

A .. < 54v'5
d) Ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC laR = T\/_
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§3. On tap chuong 3

¢ Cau 2. Cho AABC ¢6 s6 do cac canh lan lugt1a AB=c=7, AC=b=9, BC =a = 12.
a) ACB =45°.
b) S=+/(p—a)p-b)p-c), véi p la nlta chu vi cua tam giac.
¢) Dién tich AABC bang 13V/5.
AB? + AC?-B(C?
2AB-AC
$® Cau 3. Cho tam giac ABC c6 cac canh AB=5, AC=8,va BC =1.
a) Chu vi tam gidc ABC bang 20.

d) cosA =

1
b) cosC = —.

! 35
¢) Ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC laR = 8_\/§

d) Ly diém K 1a diém d6i xting ctia B qua C. Dién tich tam giac ABK béng 30v/3.

$> Cau 4. Cho AABC ¢6 A =45°, B=60°, BC =2. Goi R, S 1an lugt 12 ban kinh dudng tron
ngoai tiép va dién tich cta tam giac ABC.

~ 2 3 3
a) G =15 b) AC > BC. ) Rzg. d) S = +2‘/—.
2
4> Cau 5. Cho cosa = -3 Khi dé6
5 5

a) 90° < a < 180°. b) cota <O. c) sinaz—%. d) tanazg.
4> Cau 6. Cho tam gidc ABC c¢6 AB =10,BC = 12,B = 60°, R 1a ban kinh dudng tron ngoai
tiép tam giac ABC.

C AC AB
a =R

sinA - sinB - sinC
b) AC2=BA2+BC2-2-BA-BC -cosB.

1
c) Dlén tich AABC la SAABC = 5 -BA -BC -sinB.

d) AC=V124.
¢ Cau 7. Cho AABC ¢6 AB =3, AC =4, dién tich S =3+v/3. Khi d6
a) sinA:—g. b) coszA:i.
¢) BC?=AB%+AC?-2AB-AC -cosA. d) 2cos?A ++/3sinA =1.

¢S Cau 8. Tu vi tri A nguodi ta quan sat
mot cay cao (tham khao hinh bén duéi).
Biét rang d6 dai AH =5 m, HB =20 m,
BAC =45°.

a) Dién tich tam gidc AHB bang 50 m2.

b) S6 do ctia géc ABC x4p xi 78°.

¢) Chiéu cao ctia cay xap xi bang 17 m.

d) Néu ACB =45° thi d6 dai doan AC bing 10 m.
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Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

Tu luan.

& Bai 1. Cho goc tu a c6 sina = %
a) Tinh cosa, tana, cota.
b) Tinh gia tri ctia cac biéu thiic:
A =sina-cot(180° — a) + cos(180° — @) - cot(90° — a).

3 3(sina+ V2-cosa)—2sina

B
V2-cosa
& cosa= —%ﬁ, Lana:—?, cota=—-2v2; A= 2\/271, B=-3
& Bai 2. Cho tam giac ABC ¢6 B=15°, C =30°, ¢ =2.

a) Tinh s6 do géc A va d6 dai cac canh a, b. & a=2v2, b=V6-V2
b) Tinh dién tich va ban kinh dudng tron ngoai tiép ctia tam giac. & S=v3-1, R=2
¢) LAy diém D thudc canh AB sao cho BCD = DCA (tic CD la tia phan giac cia BCA).
Tinh d6 dai CD. & CD=2+2V3
& Bai 3. Cho tam gidc ABC c¢6 AB =3, BC =5, CA =6. Trén cac canh AB, BC lan lugt

14y céc diém M, K sao cho BM = BK =2. Tinh db dai MK. a 80

sinB +sinC

& Bai 4. Cho tam giac ABC thoa man sinA =
ABC vuong.

osB tcos Ching minh ring tam gidc

3 ... e . .
& Bai 5. Cho 0°<x < 180° va cosx = ot Tinh gia tri caa biéu thuc

tan®x + 2tanZx - sinx — sin® x

p

2tan®x - cos3 x
& Bai 6. Nha 6ng Thanh ¢6 mét khu vuon hinh tam gidc ABC, biét rang AB =80 m va
10sinA = 12sinB = 6sinC. Héi khu vuon nha éng Thanh cé dién tich bang bao nhiéu mét
vudng (1am tron két qua dén hang don vi)? & 730

& Bai 7. Tu hai vi tri A va B cia mot toa nha, nguoi ta quan sat dinh C cia ngon nui.
Biét ring d6 cao AB =70 m, phuong nhin AC tao véi phuong nadm ngang géc 30°, phuong
nhin BC tao véi phudng ndm ngang géc 60°. Tinh chiéu cao ngon niui so véi mat dat.

& 105

ad
ad
ad
ad
ad

B

60°
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§3. On tap chuong 3

& Bai 8.Hai tau du lich xuét phat tir hai thanh phé c
cang A va B cach nhau 300 km dén dao C nhu hinh
minh hoa. Biét hai tau cung chuyén dong déu véi van

téc 80 km/h va CAB = 30°, CBA = 45°. Tau 1 6 thanh 30° 300 km 45°
phd A khéi hanh ldc 8 h, tau 2 6 thanh phé B muén 4 B

dén dao C cung lic véi tau 1 thi phai khéi hanh sau
tau 1 bao nhiéu phut? (1am tron két qua dén hang don
vi cua phut)

& 48
& Bai 9. Do anh hudng cua gi6, mot cai cay bi nghiéng c
mot géc 4° so véi phuong thing ding. Tai mot diém
cach gbc cay 40 mét, géc nang tit diém d6 dén ngon cay X el
la 30° (hinh vé). h el
X 94° S
30° /'~
A 77777777777777 [ - — e B
«————40m
Hay tinh chiéu cao A (mét) cta cay (két qua lam tron dén hang don vi). & 24

¢ Cau 9. Dé tranh nui, dudng giao thong hién tai phai di vong nhu mé hinh trong hinh
vé bén dudi, trong d6 AB = BC = 6 (km), CD =8 (km), ABC = 120°, BCD = 150°. Pé rut
ngan khoang cach va tranh sat 16 nii vao mua mua béo, ngudi ta du dinh lam duong
ham xuyén nui, néi thang tit A t6i D. Tinh dé dai doan dusng AD (két qua lam tron dén
hang phan tram).

4> Cau 10. Ong An dinh thiét ké mét manh dat trong rau c6 dang hinh ngii gidc ABCDE

(xem hinh minh hoa bén dudi). Ong do dudc cac canh AB, CD, DE, EA 1an lugt 14 3 m,

6 m, 7 m, 4 m; canh BC/AD va BAC = 30°; CAD = 30°. Hay gidp 6ng An tinh dién tich

manh dat (don vi mét vudng, két qua dién tich manh dat lam tron dén hang phan tram).
B c
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Chuong 3. Hé thic lugng trong tam giadc

& Bai 10. Hai nguoi dan ding cach nhau 30 m cung nhin 1én dinh ctia mét toa nha theo
géc nhin 1an lugt 14 30° va 50°. Vi gap su cb nén tang trén cung cta toa nha dang bi chay.
P& citu ho dam chay, mot xe citu hoa da tiép can dudi chan toa nha va chan thang ding
cach mat dat 1,8 m, chiéu dai tdi da cta thang xép 1a 40 m. D& tiép can dudc dam chay
thi xe citu héa phai ding cach chan toa mot khoang xa nhéat la bao nhiéu? (Lam tron dén
hang phan muoi)

=

50 30

H
B
i
8

& 24,3

& Bai 11. D€ xac dinh chiéu cao cia mot
toa nha cao tang, mot nguvi ding tai diém
M, st dung giac ké nhin thay dinh toa nha
v6i géc nang RQA = 84°, ngusi d6 lui ra xa
mot khoang cach LM = 49,4 m thi nhin thay
dinh toa nha véi géc nang RPA = 78°. Tinh
chiéu cao ciia toa nha, biét rang khoang cach

tit mat dat dén 6ng ngam cua giac ké d6 la
PL=QM =1,2m (Hinh vé).
Giai thich: Géc nang 1a géc tao béi tia ngam

nhin lén va dudng nam ngang. & 4612 m

& Bai 12. Cho hai tau thay P va @ cach nhau
300 m va thang hang véi chan B cua thap hai
dang AB 6 trén bo bién. Tu P va @, ngudi ta nhin
thay thap hai ding AB duéi cac géc BPA = 35° va
BQA =48°. Tinh chiéu cao ctia thap hai ddng do.

& 568,46 m

p 300m Q B

& Bai 13. Cho 12 dudng tron c6 cung ban kinh bang 13 dét tiép xtdc nhau nhu hinh vé.
Cac diém A, B va C la tam caa cac dudng tron. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép R
cta tam giac ABC (két qua 1am tron dén hang phan muoi). & 41,1
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& Bai 14. Hai may bay roi mot san bay cung mot
lic. Mot chiée bay véi van téc 800 km/h theo hudng
léch so véi hudéng bac 15° vé phia tay. Chiéc con lai
bay theo huéng léch so véi huéng nam 45° vé phia
tay véi van toc 600 km/h (Hinh vé). Héi hai may bay

d6 cach nhau bao xa sau 3 gi¢? & 3650 km

& Bai 15.Mot bac néong dan dung hang rao dé dung nén
mot chudng nudi ga ¢6 dang hinh tron trén miat dat bang
phéng. Béac néng dan chon ba vi tri A, B, C trén hang rao
bao quanh chudng dé 1an ludt gan ba chiéc den thap sang.
Biét rang khoang cach gitta hai chiéc deén tai A, B 1a 8 m;
chiéc den tai B nhin doan théng néi hai chiéc den tai A,
C v6i mot géc 74°; chiée den tai C nhin doan thang nbi hai
chiéc den tai A, B v6i mét géc 61°. Tinh dién tich cua chudng
nudi ga dé (theo don vi m?; lam tron két qud dén hang don
vi). & 66

& Bai 16. Trong mot cudc dua thuyén ghe dudc t6 chic trén
song, c6 hai ghe A va B 6 vi tri nhu hinh vé. Diém K 1a vi tri
khén gia ding xem va quan sat thay ghe A va ghe B theo
cac goc tao véi bo IK lan lugt 1a 45° va 60°. Diém I 1a dich
dén ctia cudc dua. Lic ghe A, ghe B va dich I thang hang,
tit diém I quan sat thay ghe A va ghe B tao v6i bd mét géc
bang 50°. Khoang cach gitta diém I va diém K 1a 300 m.
Tinh khoang céch gitta hai ghe thuyén (don vi mét, két qua

lam tron dén hang don vi). & 64

§3. On tap chuong 3

Nam

74° 61°

50°  45°

300 m

& Bai 17. Mot con tau bién M roi cang O va chuyén dong thang theo phuong tao véi bo
bién mot géc 60°. Trén bo bién c¢6 hai dai quan sat A va B ndm vé hai phia cia cang O va
1an lugt cach cang O khoang cach 1a 4km va 5km (tham khao hinh vé).

5 km B

A 4km o

60°

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004

135



136

Chuong 3. Hé thirc lugng trong tam giac

Biét khoang céch tit con tau dén hai dai quan sat A va B 1a bang nhau. Khoang cach tu
con tau M dén cang O 1a bao nhiéu km? & 1

& Bai 18. Nha anh Binh c6 mét cai ao vé6i hinh dang la mot ntta hinh tron, bo ao la
duong kinh AB =12 m. Trén 16i di quanh ao (ttc trén cung AB) anh Binh dit 3 chiéc coc
tai vi tri diém C, D va B. Sau d6 anh Binh dung luéi rao thanh mét ving mét ao hinh
tam giac BCD dé nudi vit trong d6, biét rang AD =CD. Khi sb do AD béang 30° thi dién
tich cta phan ao dudc rao d€ nudi vit bang avbm?, véi a > b, a € Z, b € Z. Gia tri cla
a? + b2 bang bao nhiéu? & 90

& Bai 19. Trudt nudc 14 mét tro chdi van dong dude nhiéu ngudi yéu thich trong céc cong
vién nuée. Mot cai mang trudt nudc cé thiét ké dang cung tron véi hai dau mat 1a A va
B. Nguoi ta xac dinh dugc hai diém A, B 6 hai ddu méng trudt va mot diém C nam trén
mang trudt sao cho AB=10m, AC =6m, BC = 7m. D6 dai mang trudt nudc do (do dai
cung tinh tit diém A dén diém B) bang bao nhiéu mét (két qud duoc lam tron dén hang
don vi)? Biét d6 dai cung tron tinh theo cong thiic ¢ = % (¢: @6 dai cung tron, n: s do

(d0) ctia géc 6 tAm chin cung tron, R: ban kinh dudng tron)

AN NV

& 23
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§3. On tap chuong 3

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

(1

cl2 pJs BJ4 D|5 cJs D7

Als cJ9 cl1o0 A

(11 BJ12 BJ13 c|14 D|15 DJ16 B|17 B|18 AJ19 BJ20 C]

(21 DJ22 BJ23 D|24 A|25 D|26 Af27 A]28 A

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. @Pb)b()s@)sS ||Cau?. @s®ss@np
Cau 3. @P®)s(c)s(@) S ||Cau4. @pb®b()s@p
Cau 5. @P®)DP(c)s(d)S ||Caus. @s®plep@>b
Cau . (@s®P(c)b()S ||Caus. @pd)sp@s
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1) Khai niém vecto

¢ Vectd 1a mot doan thing c6 huéng, nghia 13,
trong hai diém mut cta doan thang, da chi ro
diém dau, diém cubi.

© Do dai cua vectd la khodng cach gitta hai
diém dau va diém cubi ciia vecto dé.

(Al

& Néu chi ro diém dau 1a A va diém cubi / B

1a B, ta c6 "vects AB", ki hidu AB. Néu n
khong can chi r6 diém dau va diém cubi,
ta dung cac chit cai thudng dé ki hiéu. Vi
du@,b,%,..
© Do dai @, ki hidu |7); D6 dai AB, ki hisu
|AB| va hién nhién |AB| = AB.

8|

2) Hai vectd cuing phuong, ciing huéng, bang nhau

A B

C D C D

& Pudng thang di qua diém dau va diém cubi clia mot vecto dudc goi la gia cua
vecto do.
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§1. Cdc khai niém mdé dau
¢ Hai vecto dudc goi 1a cung phuong néu ching c6 gia song song hoéc trung nhau.

< Dbi véi hai vecto cing phuong thi chiing cing huéng hoic ngude huéng.

—> < 7 C 1N Y s 1A —> T A . PR A Ixe
& Hai vecto a va b dudc goi la bang nhau, ki hiéu a = b, néu chung c6 cung do dai
va cung hudng.

3) Vecto-khong
3 Dinh nghia: La vectd c6 diém dau va diém cudi trung nhau.
* Ki hiéu 3, nghia la 0=AA :B_B)...;
% Db dai vecto-khong biing 0, nghia la || = 0.

{3 Qui wéc: Vecto-khong cung phuong va cung huéng véi moi vecto.

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Xac dinh mot vecto

Vecto 12 mot doan théng c6 hudng. Vecto c6 diém dau A va diém cubi B dude ki hiéu
12 AB.

> Vidul

Cho hai diém phan biét A, B. Tim sb vects dudc tao thanh tit hai diém nay?

> Vi du 2

Cho tam giac ABC. Viét tat ca cac vectd ma diém dau va diém cudi la A, B hoic C.

Dang @ Su ciing phuong va hudng cha hai vectd. Hai vectd biang nhau, dbi

nhau

¢ Hai vects dudc goi 1a cing phuong néu ching c6 gia song song hoic tring nhau.

¢ Pbi véi hai vects cung phudng thi chiing cung huéng hoic ngude hudng.

—> < 7 RN v s 1A g A ., RS A
& Hai vects @ va b dudc goi 1a bang nhau, ki hiéu @ = b, néu ching c6 cung do
dai va cung hudéng.

Cho hinh thang can ABCD véi hai day AB, CD, AB < A
CD. Hay chi ra méi quan hé vé d6 dai, phuong, huéng

gitta cac cap vecto AD va B_C), AB va C_D), AC va BD.

C6 cap vecto nao trong cac cip vectd trén bang nhau

hay khong?

D C
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Chuong 4. Vecto

¢ Vidu 4

Trong hinh vé bén dudi, hay chi ra cac vecto cung phuong, cung hudéng, ngudc
huéng va céc vecto bang nhau.

— —
X w

NS
<

St

Ny

BAI TAP REN LUYEN

[ 51 ] +

Cho hinh binh hanh ABCD. Hay chi ra cacvects (khac 0) c6 diém dau va diém cuébi la
mot trong bén dinh ctia hinh binh hanh ABCD. Trong s cacvectd trén, hay chi ra
a) Cacvecto cung phuong.

b) Cac capvecto cung phuong nhung ngudc huéng.
¢) Cac capvectd bang nhau.

a

Cho tam giac ABC. Céc diém M, N va K lan ludt 1a trung B
diém cua AB, AC va BC.

M K
N . v 4 A g
a) Tim cac vectd bang v6i AM.
b) Tim céc vectd bang véi KN. A N ¢

140
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§1. Cdc khai niém mdé dau

Dang @ Do dai cha vecto

¢ DO dai cua vectd 1a khoang cach gitia hai diém dau va diém cuoi ctia vecto do.

© Db dai @, ki hiéu ||. Do dai AB, ki hiéu |AB| va hién nhién |AB| = AB.

> Vidu 5

Cho hinh vuéng ABCD tam O, canh bang 2. D c
a) Tinh d6 dai cua cac vec to E, A_C7, AO. A
b) Goi I 12 trung diém ctia BC. Tinh d6 dai vec to AT
A B

$> Vi du 6

Cho tam gidac ABC déu, canh bang 3. Goi H la trung diém cta BC va G la trong

tam tam giac ABC.
a) Hay tinh d6 16n cua vecto AH b) Hay tinh do6 16n cta vecto AG

BAI TAP REN LUYEN

[ 5ais ] *
Cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi M 1a trung diém ctia AB, N 1a diém déi xing véi C
qua D. Hay tinh d6 dai caa vecto MD va MN.
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Chuong 4. Vecto

B A i
Trac nghiém nhiéu phudng an lua chon.

> Cau 1. Cho ba diém A, B, C thang hang va B & gita nhu hinh vé sau.

B
A C

Cap vecto nao sau day ngudc huéng?

@) BC va AB. B) CB va BA. © CB va AC. D) BC va AC.
$> Cau 2. Goi O 1a giao diém cta hai dudng chéo ctia hinh binh hanh ABCD. Pang thic
nao sau day sai?

@ AB=DC. ® OA =CO. © OB=DO. © CB=AD.
$> Cau 3. vectd ¢6 diém dau M va diém cubdi N dude ki hiéu nhu thé nao 14 ding?

@ MN. NM. © MN. D) mn.
¢ Cau 4. Cho hai diém phan biét A, B. Sé vectd (khac 0) c6 diém dau va diém cubdi 14y
ti cac diém A, B la

@ 2. 6. (©) 18. (D) 12.

¢ Cau 5. Cho hinh binh hanh ABCD. C6 bao nhiéu vects khac 0 cung phuodng véi AB
¢6 diém dau va cudi 1a cac dinh ctia hinh binh hanh?

@) 1. 2. © 3. (D) 4.
$® Cau 6. Cho hinh vuéng ABCD, cau nao sau day la dang? A B
®AB-BC. ®AB-CB. ©AC-BB. O |aD|-|cH|

$> Cau 7. Khang dinh nao sau day ding?

(A) Hai vecto dudc goi 1a bang nhau néu chiing cing phuong va ciing do dai.

Hai vecto dudc goi 14 bang nhau néu ching cung hudéng va cung dé dai.

(C) Hai vecto dudgc goi 1a bang nhau néu ching cung huéng.

(D) Hai vects dugc goi 1a bang nhau néu ching cung d6 dai.
%> Cau 8. Cho ba diém A,B,C thing hang theo thi tu d6. Cép vecto nao sau day cung
huéng?

@) AC va CB. (B) AB va CB. (© BA va BC. (D) AB va BC.
> Cau 9. Cho ba diém phan biét A, B, C thang hang theo thi tu d6. Khing dinh nao
sau day la sai?

@ BC ngudc huéng véi BA. AB cung huéng véi BC.

© AC ciing huéng véi BC. (D) CB ngudc huéng véi BA.
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§1. Cdc khai niém mdé dau

$® Cau 10.Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Trén D C
hinh v8é, sé vects (khac 0, khdc AC) cung phuong 0
v6i vects AC la
A B
@) 2. 3. ©) 4. D) 5.

$> Cau 11. Goi M la trung diém ctia doan thang AB. Khang dinh nao sau day 1a ding?

() AB va AM cung phuong. MA =MB.
© E‘:‘J\Té‘ (D) AB va MB ngudc huéng.

$> Cau 12. Cho tam gidc déu ABC, ménh dé nao sau day 1a ménh dé sai?
@) AC khéng cung phuong BC. AB =BC.
© AC#5C ) |25 - 5]

> Cau 13. Cho hinh chi nhat ABCD c6 tam 1a I. Khang dinh nao sau day la dung?
@ IC=DI. ® Al =IC. © BI=DI. (D) IA = BI.

&> Cau 14. Cho tt gidc ABCD c6 AB =DC va \A_B’\ - (ID’ ) thi t& gidc ABCD 1a hinh gi?
(A) Hinh binh hanh. (B) Hinh thoi. (C) Hinh chit nhat. (D) Hinh vuéng.

$> Cau 15. Cho t gi4c A, B, C, D théa man AB = DG, phat bidu nao sau day 1a sai?
@ AB=CD.

AB va CD 12 hai vectd cuing huéng.
(C) AC va BD nhéan cung mot diém lam trung diém.
@ ABCD la hinh binh hanh.

$> Cau 16. Cho tam giac ABC, goi M, N lan lugt 1a trung diém cta hai canh AB va AC.
Ménh dé nao duéi day ding?

@ MN va AC cung phuong. MN va BC cung phudng.
(© MN va AB cung phuong. (D) MN va BN cung phudng.
$® Cau 17.Cho hinh binh hanh ABCD tam O. D C
Khang dinh nao sau day la dang?
@ AB=CD. 0A =0C. x
(© OB =0D. ® AD =BC. . )
A B
$® Cau 18. Cho hinh binh hanh ABCD. Hai vectd nao ngudc huéng?
@ AB va DB. B) AB va AC. (© AB va CD. D) AB va DC.
$> Cau 19.Cho tam giac déu ABC canh a, ¢6 trung tuyén BM. Do A
dai chia BM la
2
® av. ®%2
aVv3 aVv3
2 3
B C
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Chuong 4. Vecto

$> Cau 20.Cho hinh vuéng ABCD canh bang a. Goi M 1a trung D M C

diém ctia CD. Tinh d6 16n ctia vec t6 AM. "
av3 ® av5
2 2
3a 5a

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Goi K 1a trung diém cta doan thing PQ. Xét tinh dung sai ciia cac khéng dinh

sau:

a) QP va QK la cung phuong . b) KP=KQ .

c) 1QP|=1QK] . d) QP va QK la ngudc huéng .
$> Cau 2.Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Xét tinh dung D C
sai cua cac khang dinh sau: %

a) DA va CB la cung huéng . A B

b) OA =0C.

c) |0B|=|0D|.

d) |AC| = BD|.
4> Cau 3.Cho tam giac déu DEF. Goi M 1a trung diém ctia doan DE. F
Xét tinh dung sai cia cac khang dinh sau:

a) DE =DF . b) ME = MD.

c) ME cung phuong véi ED. d) |[ED|=|EF| . D s
$> Cau 4.Cho hinh vuéng ABCD canh bang a, I 13 diém trén D c
canh BC thoa CI = %IB. Xét tinh dung sai cia cac khang dinh
sau:

a) D__{{ Vfi_)B_C) la ngudc hudng . A B

b) AC=BD .

¢) |AC|=2a.

d) |A7|= ‘/2_3“.

$> Cau 5. Cho tam giac ABC ¢6 M va N lan ludt 1a trung diém cia AB va AC. Lay diém
P dbi xting v6i diém M qua N.

a) MN =BC. b) |BC|= |MN|.
¢) MN va BC ngudc hudng. d) MP =BC.

¢ Cau 6. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB =+/3, AC =2v3. Goi M la trung diém
BC va H 1a hinh chiéu vudng géc ctia A 1én BC.

V1
a) BC2=AB2+AC2. b) ‘AM‘ - T5'

N ]_
¢) AB-AC=AH - BC. d) ‘AH):—”;’.
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§1. Cdc khai niém mdé dau

. . 1 . N
$® Cau 7. Cho hinh thang ABCD vuéng tai A vaco AB=AD = §DC =a. Goi BF la duong
phéan giac trong ciia tam giac ABD (F € AD).

a) CA2=DA?+DC>.

b) (E{‘ =avV3.
¢) ABF =45°.

d) \ﬁ \ ~2,08a (két qua lam tron dén hang phan tram).
$> Cau 8. Cho AABC c¢6 truc tam H va O 1a tam duong tron ngoai tiép tam gidc ABC.
Goi B’ 1a diém d6i xing ctia B qua O.

a) B'C L BC. b) B'C/AB.

¢) Tt gidc AB'CH 1a hinh binh hanh.  d) AH=B'C; AB = HC.

Ty lun.

& Bai 1. Cho cac vecto nhu hinh vé. C6 bao nhiéu cip vects cung phuong xuat hién
trong hinh? & 8

& Bai 2. Cho doan thing MN c6 trung diém 1a 1.
a) Viét cac vecto khac vects khong c6 diém dau va diém cubi 12 mot trong ba diém M,
N, 1.
b) Vectd nao bing M1, bing N1 ?
& Bai 3. Cho hinh thang ABCD c6 hai day la AB va CD. Tim vecto:
a) Cung huéng véi AB. b) Ngudc huéng véi AB.
& Bai 4. Cho tam giac ABC déu c6 canh bang 8. Goi G 1a trong tAm tam gidc ABC va I
12 trung diém ctia AG. Do dai cta vecto AT (1am tron két qua dén hang phan tram) bang
bao nhiéu? & 2,31
& Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD biét AB =32, AD =52, BAD = 120°. D¢ dai BD
bang bao nhiéu? (két qua 1am tron dén hang phan chuc). & 9.9
& Bai 6. Ching minh ring td gidc ABCD 1a hinh binh khi va chi khi BC=AD.
& Bai 7. Trén mat phang toa d6 Oxy, hay vé cac vecto O—A), MN véi A(1;2), M(0;-1),
N(3;5).
a) Hay chi ra méi lién hé giita cac vecto trén.
b) Mot vat thé khéi hanh tit M va chuyén dong thang déu véi van tbc (tinh theo gio)
dudgc bidu didn béi vects T = OA. Hbi vat thé d6 qua N hay khéong? néu c6 thi sau
bao lau vat sé t6i N?
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Chuong 4. Vecto
& Bai 8. Cho ngii gidc déu ABCDE ndi tiép trong duong B

tron (C) tam O ban kinh R.
a) Goi OA’,0B’,0C',0D’,0E' 1an ludt 1a céc vecto d6i
ctia OA,O0B,0C,0D,0E. Céc diém A',B',C',D',E' ¢c6 A C

nam trén dudng tron (C) khéng?
b) Tinh AA’,AB,AD theo R.

& Bai 9. Cho tam gidc ABC nhon, néi tiép trong dudng tron (0) cé6 BD 1a dusng kinh.
Goi H la truc tam cua tam giac ABC.

a) Ching minh ring AH = DC va CH 1a vecto dbi ciia AD.

b) Goi M 1 trung diém ctia BH. Hay tim diém N sao cho ON = BM.
& Bai 10. Quan sat rong roc hoat dong khi dung luc dé
kéo mét dau ctia rong roc. Chuyén déng ctia doan day mé
ta bing céc vectd @, b, € (nhu hinh vé).

a) Hay chi ra cac vectd cung phuong.

b) Trong céc vectd dé, cho biét ching cung huéng hay

ngudc hudéng.

Bang dap an tric nghiém nhiéu phudng an

1 c]J2 D3 c]J4 A]5 c]é6 D|7 B|s D|9 D|10 D
(11 AJ12 BJ13 BJ14 B|15 BJ16 BJ17 D|18 C|19 C|20 B]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. @P®)s(c)s(@ S ||Cau2. ORIOFIORIOE
Cau 3. (@s®s(e)p(@)D ||Cau4. @pd)s(e)s@p
Cau 5. (@s(®)P(c)s(d)D ||Caus. @pd)s(eb@)s
Cau. (@P(d)s(c)s(d) S ||Caus. @pbds@©p@p
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§2 TONG VA HIEU CUA HAI VECTG

l. LY THUYET CAN NHG

1) Phép toan cong hai vectd

Khi thuc hién phép toan cong hai vectd, ta chii y cac quy tac sau
{3 Quy tic 3 diém:

V6i ba diém A,B,C bat ki, ta ludon c6

B
AB+BC=AC
« DAu hiéu nhéan biét 13 "diém lién tiép nhau".

« Céc hé thic tuong tu A ¢
BA+AC=BC CB+BA=CA
{3 Quy tic hinh binh hanh:
Xét hinh binh hanh ABCD, ta luén cé B C

AR AD=AC D

e Dau hiéu nhan biét la "cung goc".

B
S

e Cac hé thic tuong tu

BA+BC=BD CB+CD=CA

{3 Quy tic cong vecta dbi:
2z < - L. < - o
e Néu @ va b doinhauthi @+ 5 =0.

Tinh chit: Véiba vectd @, b, € tuy y

—

© Tinh chét gido hodn: T+ b = b + @.

© Tinh chat két hop: (@ + b)+ +(b + 7).

—> >
cC =aqa
- 7T -
a+0=a.

& Tinh chéat cta vecto-khong:

2) Phép toan hiéu hai vecto

{3} Vecto dbi:
e Vecto dbi ctia @ ki hiéu la -@.
o Vecto dbi ctia AB 1a ﬂ, nghia la ~AB=BA (dung dé lam mat dédu tric trude
vectad).
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Chuong 4. Vecto

e Vects 0 dudgc coi 1a vecto d6i ctia chinh né.

¥ Quy tic trir: Véi ba diém A,B,C bat ki, ta luon c6

BC=AC-AB
3) Coéng thic trung diém, trong tam
X Céng thic trung diém:
« Néu M la trung diém ctia doan AB thi 4 M B
MA+MB=0.
e Tuong tu AM+BM =0.
{3 Cong thirc trong tam:
« Néu G la trong tam cua tam gidc ABC thi a
GA+GB+GC=0. K M
. Tu0ngtuA—G)+B_G)+C_G):6). B I c

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Thuc hién phép toan cong, tru hai vecto

{3 Néu hai vects dudc sap xép théa man mot trong cac quy tac (ba diém, hinh binh
hanh, vecto d6i), thi ta tién hanh phép cong theo quy tac tuong dng.
{3 Néu hai vecto dudc sap xép chua théa man quy tic (diém chua lién tiép, chua
cung gbc), thi ta tién hanh doi;
# Pé khong cho hinh vé (diém bat ki), ta dung quy tic 3 diém dé chen
diém vao.
# Pé cho hinh vé (tam giac, hinh binh hanh,...), ta dung vects bang nhau,

thay vecto nay béi vects khéac bang véi né sao cho c¢6 thé ghép dude "quy téc
cong" véi cac vecto con lai.

¢ Vidu 1

Cho cac diém A,B,C,D,E bat ki. Tinh

a) AB+BC+CA. b) AB-AC+BD. ¢) AC-AD -DE.
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§2. Téng va hiéu cua hai vecto

> Vidu 2

Cho hinh binh hanh ABCD. Goi I 14 trung diém cia AB. Tinh

a) AB+AD +CA. b) IA +CD +1IB.

¢ Vidu 3

Cho tam giac ABC. Céc diém M, N va K lan lugt B
14 trung diém cta AB, AC va BC.

M K
a , v Le T2
a) Tim cac vecto bang v6i MK.
N 7/ }/\ . ? >
b) Tim cac vecto doi cia MN. A N Py

¢) Xac dinh cac vecto AM + MN; AM + NK,;
AM+KN; AM-AN; MN-NC; BEK-CK.

BAI TAP REN LUYEN

Cho M,N,P 1a cac diém bat ki. Tinh

a) MN + NP. b) MN - MP. ¢) MN - MP -PN.
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ca g

Cho hinh binh hanh ABCD tam O. B c

a) Tim vectd bang véi oC. 0

b) Xac dinh cac vecto O_A>+O_C); OT§+(Tﬁ;
AB+CD; AD-BC; OA+DC.

Dang @ Chiérng minh moét dang thiric vectd

Ta thuong dung mét trong hai cach sau:
® Thuc hién cac phép toan, bién d6i dang thic can chiing minh di dén mot két
qua hién nhién ding.
® Bién d6i vé phiic tap thanh vé don gian (bién vé trai thanh vé phai hodc ngudc
lai).

Cho bén diém A, B, C, D. Ching minh céc déng thic sau:

a)A_B>+B_C>+(ﬁ))+D—A):6'; b)ﬁ+@:ﬁ+5§;
¢) AC+BD =AD +BC; d) AB-CD =AC - BD.
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§2. Téng va hiéu cua hai vecto

$> Vidu b

Cho tam giac ABC. Goi M, N, P 1an ludt la trung diém ctia BC, CA va AB; O 1a mét
diém béat ki. Ching minh ring

a) BM+CN+AP=0; b) OA + OB +0C =OM +ON +OP.

S
<
o
S

6
Cho ti gidc ABCD. Goi M, N lan lugt 14 trung diém cta cac canh AB,CD va O la
trung diém cta MN. Ching minh réng
OA+0B+0C+0D = 0.

& Vidu7

Cho hai hinh binh hanh ABCD va AB'C'D’. Chiing minh rang
B'B+CC'+D'D=0.
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BAI TAP REN LUYEN

o :
Cho sau diém A, B, C, D, E, F. Chiing minh ring
a) AB+CD +EA =CB+ED; b) AD +BE +CF = AE + BF +CD;
¢) AC+DE-DC-CE +CB = AB,; d) AB-AF+CD-CB+EF-ED=0.

[ saia 2
Cho tam gidc ABC. Goi M, N, P lan ludt 1a trung diém cta BC, CA va AB; O 1a mot
diém bat ki. Ching minh ring

a) BM+CN+AP=0; b) OA +OB +OC =OM +ON +OP.
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§2. Téng va hiéu cua hai vecto

o g

Cho hinh binh hanh ABCD tam O; M 12 mét diém bat ki trong mét phang . Chiing minh

a)ﬂ+ﬂ+ﬁ:6; b)ﬁ+(ﬁ§+0_c)+0_l)):(—));
¢) OA+DC=CO-CD; d) MA+MC=MB+MD.

[ scis | 2
Cho tam gidc ABC. Vé vé phia ngoai tam gidc ABC céac hinh binh hanh ABEF, ACPQ,
BCIJ. Chting minh EJ +IB+QF = 0.

Dang @ Tim dé dai vectd

3 Dinh nghia: D6 dai ctia vects AB, ki hiéu la (E’ \ Ta ¢6
{3 Chd y:

« Néu dé cho tinh d6 dai ctia mot vecto 1a tong (hiéu) ctia nhiéu vecto khac,

E" —AB (D).

trudc tién ta st dung cac quy tic dé tinh todn tong céc vects d6 vé 1 vecto, roi
ap dung cong thiec (1).

« Céc cong thic tinh toan can nhé:

N e, aA 1Y 3
* Puong cao trong tam giac déu bang |canh- -5

* Puong chéo ctia hinh vudng bang |canh-v/2|.
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¢ Vidu 8

Cho hinh vuéng ABCD tam O canh bang a. Tinh
2 |[AB+BCl.  aw: B|AB+AC.  a. o [AB+OD-BC|.a ©”

> Vidu 9

Cho tam giac ABC vuong tai A. AB =2a, AC =a. Tinh d6 dai cac vecto

a) 14_B)+14_C> & aVh b) AA—B)_Z& & a5

> Vi du 10

Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang a. Tinh d6 dai ctia c4c vecto sau

a) zA—B)—zq_C) & a b) ATB)-FJA—C) & av3 C) 14—B)+CTB) & aV3
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§2. Téng va hiéu cua hai vecto

¢ Vi du 11

Cho hinh thoi ABCD ¢6 canh bang 1 va  J C
BAD =120°. Tinh d6 dai ctia céc vecto

CB+CD, DB+CD+BA.

120°

BAI TAP REN LUYEN

o :
Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =4, BC = 3. Goi I 14 trung diém CD. Tinh
a) |AB - aC|. a3 b) |AB+AD| a5 o |AB+A4l|. & 35
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o -

Cho tam giac déu ABC canh bing a, goi G 1a trong tAm tam giac ABC. Tinh

a) ‘A—B)+A—C)‘ & av3 b) ‘ﬁ—G—C" & 2a? c) ‘A—B)+A—G)‘ & av21

Dang @ Toan thuc té 4p dung téng hiéu vectd

¢ Vi du 12

Cho hai luc F 1= ]T/IK, fz - MB cung tac dong vao mot vat B
tai diém M cudng d6 hai luc F;, Fy déu bing 300 (N) va
AMB =60°. Tim cudng d6 ctia luc tong hop tac dong vao vat.

60°
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§2. Téng va hiéu cua hai vecto

BAI TAP REN LUYEN

=3 *
Cho hai luc F_’I = z\ﬂ’; F_'g) - MB cung tac dong vao mot vat tai diém M. Cuong d6 hai
luc Fr;Fy 14n lugt 1a 300N va 400N. Tim cudng do luc téng hop tac dong vao vat, bibt
AMB =90°.

o -
Tinh luc kéo can thiét d€ kéo mot khau phdo c6 trong luong B
22 148 N (xap xi 2 260 kg) 1én mét con ddc nghiéng 30° so véi
phuong nim ngang (hinh bén). Néu luc kéo ctia mbi ngudi
bang 100 N thi can tbi thiéu bao nhiéu ngudi dé kéo phéo (b6
qua ma sdt trugt gitta bdnh xe va mdt phang nghiéng)?

F

Tric nghiém nhiéu phuong an luva chon.

> Cau 1. Cho tam gidc ABC. Khang dinh nao sau day dung?

(3 AB+AC-BC. (3 AB+BC-AC. (0 AB+CE-AC. (D)AB+CA=BC.
$> Cau 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Khang dinh nao sau day ding?

@) AB+AD=BD. (B AB+AD=DB. (G AB+AD=AC. (D) AB+AD=CA.
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Chuong 4. Vecto

4> Cau 3. Pang thic nao dudi day sai?
A MN-MB=NB. (B) MN=MP+PN. () NM-NB=PM. (D)MN+NP=MP.

$> Cau 4. Cho tam gidc ABC. Khang dinh nao sau day ding?
® GA+AB-BC. ®AB-AC-CB. (0 AA+BB-AB. () AB AC-BC.
$> Cau 5. Cho hai diém A va B phan biét. Piéu kién can va da dé I 1a trung diém cia
doan thang AB la
@) AT =BI. ®) IA=1IB. © IA=1IB. O IA+IB=0.
$> Cau 6. Cho ba diém A, B, C phan biét. Pang thic nao sau day sai?
® AB+BC=_CA. ®BC=AC+BA. (0 CA-BA-BC. (0 AB-AC-CB.
$> Cau 7. Cho 4 diém A, B, C,0 phan biét. Pang thiic nao sau day ding?
@A) AB=0B+0A. (B AB=AC+BC. (@ OA=CA-CO. ([D)OA=O0B-BA.
¢ Cau 8. Cho vects @ va b théa man @+ b = 0. Véi diém O bAt k¥, dung vects OA =
@,0B = b. Chon ménh dé dung.

(&) A la trung diém doan OB. OA =OB.

(C) B 1a trung diém doan OA. (D) O 1a trung diém doan AB.
$> Cau 9. Cho tit gidc ABCD. Tim khang dinh ding

@) AB-AD=CD +BC . ®) AB-AC=DB-DC .

© BC+AB-DA-DC . © 4G 4D ~BD_BC |

¢S Cau 10. Cho ba diéem M, N, P. vecto © = NP +MN bang vects nao sau day?

@ PN, 208 @ M. ©) N,
$> Cau 11. Cho hinh binh hanh ABCD. Ménh dé nao sau day ding?

@ AB+BC=CA. (B BA+AD=AC. (©BC+BA=BD. (D)AB+AD=CA.
> Cau 12. Cho bén diém A, B, C, D phan biét. Khi d6 AB-DC + BC — AD bing

@ AC. 2DC. © 0. ®) BD.

%> Cau 13. Cho tam gidc ABC c6 trung tuyén AM va trong tAm G. Khang dinh nao sau
day la dung?

@) AB+AC=AM. (B BG=GA+GC. (C)BM=CM. D GA+GM=0.
¢ Cau 14. Cho bén diém phan biét A, B, C, D. Vectd téng AB +CD + BC + DA bing?
@ 0. ®) AC. © BD. D) BA.
¢ Cau 15. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O. A D
Khang dinh nao sau day ding?
®0E-0B-BD. @ 0B-00-0D-04. 5
©0i-08-CD.  (® AB-AD-BD. : :

> Cau 16. Cho hinh vudéng ABCD tam O. Khéng dinh nao sau day diung?
®04+C0-3. [®O0B+0B=T. (©0A-0C. ©) 03 + 56 = 5.
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§2. Téng va hiéu cia hai vecto

$> Cau 17. Cho G 1a trong tam tam gidc ABC. Pang thic nao sau day sai?

@) AG+BG+CG=0. ®) GA +GB =GC.

© GA +GB =CG. D GA+GB+GC=0.
$> Cau 18.Cho O la tam caa hinh binh hanh ABCD. Hoi vecto D c
AG-DO béang vects nao dudi day?

@ DC. BA. © BC. ©®) AC. 0

A B

> Cau 19.Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Pang thiic nao D c
sau day dung?

® 0A+00-7. ® 0A-0C=T. 5

©0A+CO=0. D) AG+0C=0. A B
> Cau 20.Cho luc giac déu ABCDEF tam O. Khang dinh nao C B

sau day la sai? /V\
@) OA+0C-EG=0. (B) BC-EF = AD. D M
© 04 -0F =EB-0G. ©) AB+CD-EF =, \A/

¢> Cau 21. Cho tam gidec ABC du c6 db dai canh biing a. Khi d6 \Xﬁ +§6\ bing

3
_a\z/_. ®) a. @ 2a. @ av3.
¢> Cau 22. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bing a. Khi d6 \ﬂa’ +AD ) bing
2

@A) av2. B) %. ©) 2a. D) a.
$> Cau 23. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a. Khi d6 ’C_é—a‘ bang

@A) av3. B a. © 2a. aT\/g.
¢S Cau 24. Cho hinh vuong ABCD canh a. Tinh S = ’2E+5§’

@A) S=a. ®) S=aV3. © S =av2. (D) S =aV5.
$> Cau 25. Cho tam gidgc ABC. Vi tri cia diém M sao cho MA-MB+MC =0 la

(A) M trung C.

M la dinh thi tu ctua hinh binh hanh CABM.
(C) M la dinh tht tu cta hinh binh hanh CBAM.
(D) M trung B.
¢ Cau 26. Cho hinh vuéng ABCD canh a, tam O. Tinh d6 dai caa vecto OA +OB.
@) a. 2a. © g. @ 3a.
¢ Cau 27. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =4a va AD =3a. Tinh |BA + DA|.

@) 7a. 6a. ©) 5a. (D) 2a V3.
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Chuong 4. Vecto

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Cho tam giac ABC. Cac diém M, N, P lan luct 1a trung diém ctia AB, AC, BC.
Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:
a) AM—AN=NM. b) MN-NC=MB. ¢) MN-PN=MP. d) PE+CP=CB.

> Cau 2. Cho bén diém A, B, C, D bat ky. Khi dé
a) AB+BC =CA. b) AD+DA=0.
¢) AB+CD =AD +CB. d) AB-CD=AC+DB.

$> Cau 3. Cho tam giac ABC, M,N,P la trung diém BC,CA,AB.
a) BMNP va APMN la hinh binh hanh. b) BM +CN + AP =0.

c) AP+AN-AC =BM. d) OA+0OB+0C =0M +ON +OP.
¢ Cau 4. Cho hinh binh hanh ABCD, M, N 14 trung diém BC,AD.

a) DA+DC =DB. b) CM+CN+AB=CD.

c) MA+MC =0. d) AM +CD = BM.

$> Cau 5. Cho hinh binh hanh ABCD, goi O 1a giao diém ctia AC va BD. Goi G la trong
tam tam gidc ABC. Xét tinh ding sai cua cac khang dinh sau:

a) ‘A_B)+A_D)‘:‘A—C)) b) AB+BD =CB.

¢) OA+OB=0C+0D. d)3’(ﬁ5+@)’:20D.
> Cau 6. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a , trong tdAm G . Goi M, I 1an lugt 1a
trung diém ctia BC va AC. Xét tinh ding sai cta cac khang dinh sau:

a) §Z+5§+@6:3. b) X§+26:A—ﬁ.
—— — > 2
c) ‘AB+BC':2a. d) 'AB—GC‘: af.

> Cau 7. Cho tam gidc ABC déu canh a, ¢6 trong tam G.
—_— —> —> —_— — —_— — —_—> — 3

a) AB+BC=AC. b) |AB-CB|=2a. ¢) [AB+AC|=0v3. ) |BG-BC|= “‘Tf
$® Cau 8. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 O la giao diém ctia hai duong chéo.

a) AB+AC=AD.

b) AC+BA =AD.

o) [4B+4D| - aC.

d) Néu [AB + AD| = |CB - CD| thi ABCD 1a hinh thoi,
¢ Cau 9. Cho hinh binh hanh ABCD, goi O la giao diém ctia AC va BD. Goi G la trong
tam tam gidc ABC. Xét tinh ding sai cta cac khang dinh sau:

a) [AB+AD|=|ac|. b) AB+BD = CB.

¢) OA+OB=0C+0D. d)3‘@)+@)‘:20D.
$> Cau 10. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang a , trong tam G . Goi M, I lan ludt 1a
trung diém ctia BC va AC. Xét tinh ding sai cta cac khéng dinh sau:

a) GA+GB+GC=0. b) AB+AC=AM.
c) ‘AB+BC‘:2a. d) (AB—GC]: aS‘f.
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§2. Téng va hiéu cia hai vecto

$> Cau 11. Cho ABCD la hinh vudng tam O c6 canh a. M 14 mét diém bat ki trong mét
phang. Khi dé

a) OC=A0.

b) |4B +0D| = a0.

o) |4B-0G+ 05| =o.

d) D6 dai vecto MA — MB - MC +MD bing DC.

&> Cau 12. Cho ba luc MA = F;, MB = Fy, v MC = F5 cung tac dong vao mét vat tai diém
M va vat ding yén. Cho biét cudng dé chia Fq, Fy déu 12 100N va AMB = 60°. Xét tinh
ding sai caa cac khang dinh sau:

a) Luc tong hop tac dung 1én vat c6 d6 16n bang 0 N.

b) AMC =150°.

¢) Cudng do caa luc Fs 12 100v/3 N,

d) Khi AMB =90° thi cudng do ctia luc Fs 14 100 N.

Tu lun.

& Bai 1. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O va diém M tuy y. Ching minh rang

a) DO+AO = AB. b) CO-BO = BA.
¢) AB-BC=DB. d) DA-DB=0D-0C.
e) MA+MC =MB+MD =2MO. f) OA+OB+0C+0D=0.

& Bai 2. Cho 7 diém A, B, C, D, E, F, G. Chiing minh ring
a) AB+CD+EA=CB+ED. b) AB-AF+CD-CB+EF-ED=0.
& Bai 3. Cho tu giac 16i ABCD. Goi I, J 1an lugt 14 trung diém cta hai dudng chéo AC,
BD.
a) Ching minh ring AB+CD =2I4J.
b) Ching minh ring AB+AD +CB +CD =41J.
& Bai 4. Cho tam gidac ABC. Goi M la trung diém BC va I la trung diém AM.
a) Ching minh ring 9TA+IB+IC=0.
b) Véi diém O bat ky. Chiing minh ring 204 + OB + OC = 401.

& Bai 5. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB =3 cm, AC =4 cm. Goi I 1a trung diém
BC. Xac dinh va tinh do6 dai vecto

a) _l—t):B_A4)+B_C'). & 2v3 cm. b) 3):14—3)4-14—0). & 5cm.
¢) &=CA+CB. & V73 cm.
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Chuong 4. Vecto

& Bai 6. Cho hai tam giac ABC va AEF c6 cung trong tam G. Ching minh BE =FC.

& Bai 7. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 tAm O va c6 canh bang a. Cho hai diém M,N théa

mén: MA + MD = 0;: NB+ND +NC = 0. Tim d6 dai cac vects MA, NO. a, %%

& Bai 8. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 canh bang a va ba diém G,H,K théa méan:
KA+KC=0:GA+GB+GC=0: HA+HD+HC=0.

Tinh d6 dai céc vecto KA, GH, AG. 02 0V a5

& Bai 9. Cho tam giac ABC déu canh «a, goi G 1a trong tAm tam giac va H 1a trung diém
BC. Tinh

a) |[AB+AC|. & avi. b) ‘E—A_C)‘. & a
¢) |GA-GOl. a o d) ‘@)+(}_C'" & %
e) Xﬁﬂ?ﬁf N %

& Bai 10. Cho ba luc F; = MA, Fo = MB, F3 = MC cung tac dong vao mot 6 t6 tai diém
M va 6 to6 ding yén. Cho biét cuong d6 hai luc F 1 FQ déu bang 25 N va géc AMB = 60°.
Khi d6 cuong do F 5 bang bao nhiéu Newton (lam tron két qua dén hang phan chuc caa
Newton)?

A

g
6002 ik c
M
o
B
& 43,3
& Bai 11.Trén hinh bén bidu dién ba luc F;, Fa, B
17“3 cung tac dong vao vat & vi tri caAn bang A. Cho 7 F
biét |F;| = 30N, | F3| = 40N. Tinh cudng d6 caa luc g <
Fs.
F; D

& Bai 12.Cho ba luc F; = MA, Fy = MB, B
Fs = MC cung tac dong vio mot vat tai diém
M va vat ding yén nhu hinh vé. Biét cuong 190°
d6 ctia luc F; 1a 50N, X_@ =120°, AMC= y
150°. Cuong d6 caa luc F3 bang bao nhiéu? 150°
(két qua tinh bang don vi N 1am tron dén 1
chit sb6 thap phan). & 433 C
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§2. Téng va hiéu cia hai vecto

& Bai 13.Nguoi ta thiét ké mot bén pha nhu hinh vé bén.
Khi pha di chuyén tit bo M sang bd N véi van toc v = 10 m/s
theo huéng vudng géc véi bs, do nudc chay véi van tbe ve = 6

m/s cung phuong v6i bé nén pha sé di theo hudéng ctua vée-to

v 1a véc-to tong clia hai véc-to U1 va Ts. Hay tinh van toc
v (m/s) ctia pha khi di tit bo M sang bo N (két qua lam tron

dén 1 chit s6 thap phan).

& 11,7

& Bai 14. Mot con lic don dang ding yén tai vi tri can bang M. Thuc tap vién tac dung

=1 s A . . N e~ A N ~ <A Y <
mot luc F 1én con lac dua no dén vi tri I va git yén nhu hinh vé. Biet rang con lac dang

chiu tac dong caa luc cang day T ¢6 cuong do 30N, trong luc P va luc tac dung F. Hay

. N A k] g
xac dinh cuong do6 cua luc F?

N

ol

& Bai 15. Hai con tau cung xuit phat tit bo bén nay dé sang

b bén kia ctia dong séng véi van téc khong d6i va c6 do 16n

bang nhau. Hai tau luén dudc giit 14i sao cho ching tao véi bo

cung mot géc nhon nhung mét tau huéng xudéng ha luu, mot
tau huéng lén thuong nguon (hinh bén). Van téc dong nudc 1a
dang ké, cac yéu t6 bén ngoai khac khéng anh hudng dén van

tbc ctia cac tau. Héi tau nao sang bo bén kia truée?

& Bai 16. Khi may bay nghiéng canh moét
goc a, luc F caa khong khi tac dong vudng
géc v6i canh va bang téng cta luc nang Ii_‘{
va luc can Fy. Cho bibt a = 30° va )ﬁ( = a.

Tinh ‘F_‘I ‘ va (F?( theo a.
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Chuong 4. Vecto

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
1 BJ2z c|3 A|4 B|s D6 D|7 c|s D|9 BJ10 C]
(11 cJ12 c¢J13 B|14 AJ15 c]16 B|17 B|18 C|19 AJ20 D]
(21 BJ22 A]23 D|24 c|25 BJ26 A]27 C]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. (@pP®b)S()P(@)P ||Cau?. @s®pl)p@Pp
Cau 3. @P®)DP(c)s@ P ||Cau4. @pb)s©s@p
Cau 5. @P®)s(c)s(@b ||Caus. ObLIOEIOEIC!)
Cau . (@P®d)s(c)b(d)S | |Caus. @s®bple)b@ds
Cau 9. @p®)Ss(c)s(@Pp ||Cau 10. @p®s)s@p
Cau 11. @P®DP()P()S ||Cau12. ORIOEIORICOE
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§3 TiCH CUA MOT VECTG V31 MOT sO

I. LY THUYET CAN NHG

1) Tich cia mét vectd véi mot sb6

& Tich ctia mét vects @ # 0 véi sd thuc % > 0 1a mot vects , ki hiu 12 ¢ @,
cung huéng véi vecto @ va c6 d6 dai bang k| a.

© Tich ctia mét vects @ # 0 véi sb thue & <0 1a mot vects , ki hiéu 12 & @,
ngudc hudng véi vecto @ va c6 d6 dai bang (&)

QL Luuy.
& Ta quy ubc k@ = 0 néu @ = 0 hodc k=0.

& vectd k@ c6 d6 dai bang |k|| | va cung hudng véi @ néu k =0, ngude hudng
véi @ ndu @ # 0 va k <0.

© Hai vecto @ va b(b # 0) cung phudng khi va chi khi ton tai sé  d6 @ =k b.

& PE chiing minh ba diém thang hang ta can chi ra hai vecto tao bdi cac cip

diém trong ba diém d6 cung phuong.

2) Tinh chat

V6i hai vects @, b va hai sb thuc &, ¢, ta luon c6
& k(t7) = (k)T O k(dLb)=kT+kb;
a

© (k+t)d =kd +td; & l1ld=a;(-1)d =-

1. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Xac dinh hai vectg cung hudng, ngudc hudng

k>0thi @& b cung huéng

Tacé @ =kb thi IS
k <0 thi ¢ & b ngudc hudng.

@|=1kl|7] vé{

¢ Vidu 1

2 e N 1
Cho doan thang AB va M 1a mét diéem nam trén doan AB sao cho AM = BAB' Tim

k trong cac déng thic sau
a) AM =LAB. b) MA =EMB. ¢) MA =FkAB.
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Chuong 4. Vecto

> Vi du 2
Cho hai diém phan biét A, B. Xac dinh diém M biét 2MA -3MB=0.

BAI TAP REN LUYEN

[ sci 1 ] *
Cho tam gidc ABC c6 trong tam G. Goi M la trung diém ctaa BC. Tim sb k trong cac
dang thic sau:

a) AG = EMG. b) AM =EGA. ¢) GM =EGA. d) GM =EAM.

[ saiz z

Dang @ Tim do dai vecto

Phuong phap giai: D& tinh [T+ b + € + d | ta thuc hién theo hai buéc sau:
a

c
. A L. N R . . i = N .. 8 LR
(1) Bién d6i va rat gon biéu thiic vécts @+ b + ¢ +d = U dua vao qui tac ba diém,

tinh chat trung diém, hinh binh hanh, trong tam,.... sao cho ¥ 14 don gian nhét.

@ Tinh d6 dai caa v dua vao tinh chat hinh hoc da cho.
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§3. Tich ciia mét vecto vdi mot sé

Dang @ Phan tiép theo

0

Mot s6 kién thitc hinh hoc phang thuong dudc sit dung

. o ax 3
& Chiéu cao tam giac déeu = canh- >

¢ DPuong chéo hinh vuéng = canh-v/2.
Cho tam gidc ABC vuédng tai A, c6 AH 1a duong cao, AM 1a trung tuyén. Khi
do:
© Pitago: BC2=AB2+AC? &
BC =V AB2+AC?
=1 AB=VBC2-AC?
AC=VBC?-AB?. B 0 H .

1 H M
¢ Trung tuyén AM = EBC'
® AB2=BH-BC va AC2=CH-BC.
1 1 1
& = a AH?2=HB-HC.
HAZ ABZ acz '?
_ Oi A S ké AB S
& sinABC = dOI\ = —C; cosABC = _e\ = —; tanABC =
huyén BC huyén BC
doi _ AC
k& AB’

[ oais | z
Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB =3 cm, AC =4 cm. Goi I la trung diém BC. Xac
dinh va tinh d6 dai vecto

a) U:B—14>+§6. & 2V/3cm. b) 7:Z§+E. & 5cm.
C) L_U’:C—AA)+C—B). & /73 cm. d) YIZIT&—C'_;& & 3cm.
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Chuong 4. Vecto

Dang @ Biéu dién vectd qua hai vectd khéng cung phuong

Cho hai vects khong ciing phuong @ va b. Khi d6 véi moi vects € ta c6 duy nhat mot
cach biéu dién sau

Ta thuong st dung cac quy tac
+ Quy téc ba diém MN = MO +ON =ON -OM.

- .0 —_— ]_ _— —>
+ Quy tac trung diém OM = 5 (OA + OB).
+ Quy t4c hinh binh hanh AB + AD = AC = 2A0 véi ABCD 1a hinh binh hanh tam
0.
D

& Vidu 3

Cho AK va BM la hai trung tuyén cta tam giac ABC, trong tAm G. Hay phan tich
cac vects AB, BC theo hai vecto 7 = AK, ¥ = BM.

¢ Vi du 4

Cho tam giac ABC. Goi M 1a diém trén canh BC sao cho MB = -3MC. Phan tich
vectd AM theo 2 vects AB va AC.
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§3. Tich ciia mét vecto vdi mot sé

$> Vidu b

Cho tam giac ABC c6 trong tam G. Goi D, E, F lan lugt 14 trung diém cta BC, CA,
AB va I la giao diém cua AD va EF.

a) Hay phan tich cac vecto B_C), ﬁ, m, ﬁ, DC theo AE va AF.
b) Phan tich AB, AC, BC, GC theo GA va GB.

BAI TAP REN LUYEN

o :
Cho tam gidc ABC. Goi M 1a trung diém BC, D 14 trung diém AM. Phan tich AD theo 2
vectd AB va AC.

o :
Cho tam gidc ABC. Goi M 1a trung diém canh AB va N 1a diém trén doan AC sao cho
NA =2NC, K 1a trung diém ctia MN.

a) Phan tich AK theo 2 vecto AB va AC. b) Chiung minh AC + §BN +3NM=0.
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Chuong 4. Vecto

Dang @ Su cung phudng cta hai vectd va ing dung

Pé ching minh ba diém M,N,P thang hang ta chon mot diém lam diém gbe, gia st
chon diém M. Sau d6 chiing minh mét trong hai dang thiic sau

MN =EMP v6i k #0.

MP =EMN V6i k #0.

$> Vi du 6

Cho tam giac ABC c6 trung tuyén AM. Goi I 1a trung diém AM va K 1a diém thuoc
1 e 2
AC sao AK = §AC . Chitng minh ba diém B,I,K thang hang.

> Vidu 7

Cho AABC ¢6 M 1a trung diém cta canh BC. Cac diém D, E thdéa man dang thic
BD =4BA, AE = 3AC. Chiing minh DE/AM.
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§3. Tich ciia mét vecto vdi mot sé

BAI TAP REN LUYEN

[ osis ] :
Cho bbn diém phan biét A, B, C, D théa: 2AB +3AC = 5AD. Chting minh B, C, D thing
hang.

[ sai7 | :
Cho hinh binh hanh ABCD c6 G 1a trong tam ABMN. Goi M, N la diém sao cho MB =
~2MA, ND = 20D,

a) Phan tich AN, AG theo 2 vecto @ = AB va b = AC.
b) Goi I 1a diém trén BC sao cho BI = kBC. Tim & dé A, G, I thing hang. & p- o

Dang @ Toan thuc té 4p dung tich mét vecto véi mot s6
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Chuong 4. Vecto

¢ Vidu 8

Cho hai luc F_‘I = ﬂ, F_‘g - MB cung tac dong vao mdot vat tai diém M cudng do hai
luc F;, Fy 1an lugt 12 300 (N) va 400 (N). Biét AMB = 90°. Tim cudng do cia luc téng
hgp tac dong vao vat. & 500

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | z
Co hai luc F_'I, F_‘g) cung tac dong vao mot vat ding tai diém O, biét hai luc F_’I, F_‘g) déu c6
cudng do 1a 50 (N) va ching hop véi nhau mot géc 60°. Héi vat d6 phai chiu mét luc tong
hop c¢6 cudng d6 bang bao nhiéu? & 5013

Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

¢ Cau 1. Cho vec t6 @ # 0. Xét vects —3@, khing dinh nao sau day 1a khing dinh sai?
(A) -3¢ cung phuong véi a. —-3@ cung huéng véi —37.
© ‘ —36" = 3’6’). (D) -3@ c6 gid trung véi @.
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§3. Tich ciia mét vecto vdi mot sé

4> Cau 2. Cho ba diém A, B, M dudc xac dinh nhu hinh bén. Tim dang thic ding.

7 2= 7 3
(&) AM = 3MB. AM = -2AB. A A
© AM = 24B. (©) A = SME, oMo A B

¢ Cau 3. Trén duong thing MN liy diém P sao cho MP = 3PN. Diém P dudc xac dinh
dang trong hinh vé nao sau day.

M P N N M P
Hinh 1 Hinh 2
N M P M P N
Hinh 3 Hinh 4
(A) Hinh 1. Hinh 2. (C) Hinh 3. (D) Hinh 4.
¢ Cau 4. Cho ba diém phan biét A, B, C. Néu AB = -3AC thi ding thitic nao ding?
@) BC=-2AC. ®) BC =4AC. (©) BC =2AC. D) BC =-4AC.
$> Cau 5. Cho I 13 trung diém cta doan AB. Chon ménh dé dung trong cac ménh dé
sau?
@ IA+IB=0. ®) IA+IB=0. © Al =-IB. D) Al =BI.
$> Cau 6.Cho hinh binh hanh ABCD. Trong cac ménh dé sau, D C
ménh dé nao dung?
@E:E—E. 14—0)214—B)+214—D).
© AC - AB + 4D, ©) AC = 248 + AD. A B
¢ Cau 7.Cho G 1a trong tam tam giac ABC, goi I 14 trung diém cta A
BC. Pang thiic nao sau day dung?
) GB + GG = 267, ®) G +GC = GA.
© GA = 2G1. ©)1G=- T4 B¢

¢ Cau 8. Cho tam gidc ABC c6 trong tam G. Bidu didn vects AG qua hai vectd AB, AC
la

® AG = ; (4B - AC). ® AG = ; (4B + AC).
@ﬁ:%(ﬁ+@). @ng(@_ﬁ).

> Cau 9. Cho hinh binh hanh ABCD tam O va diém M béat ki. Khang dinh nao dung?
(A) MA+MB+MC +MD =MO. B) MA+MB+MC+MD =2MO.
(© MA+MB+MC+MD =3MO. (D) MA+MB+MC+MD =4MO.

> Cau 10. Cho AABC ¢6 G 1a trong tAm va M 14 trung diém ctia BC. Ménh dé nao sau
day la dung?
—_— —> —> R 2—> —_— > — — —_ > — —
@ GB+GC=2GM. (B AM =_AG. (© GB+GC=2GA. (D) AB+AC =2AG.
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¢ Cau 11. Cho tam giac ABC. Goi G la trong tAm ctia tam giac ABC va M la trung diém
cta BC. Tim ménh dé dung?

@ AB+AG=AM. B GB+GC=2GA. © GB+GC=2GM. () GB+GC=GA.
$> Cau 12. Cho tam giac ABC c¢6 M la trung diém ctia BC. Trong cic ménh dé sau, ménh
dé nao sai?

@) 2AM =2AB +BC. (B) 2AM =AB+AC. (C) 2AM =2AC +BC. D) 2AM =2AC-BC.
$> Cau 13. Cho hinh binh hanh ABCD, M 1a trung diém AB, DM cat AC tai I. Ménh dé
nao sau day la dang?

@A) Al = 7AC. Al=ZAC. © AI= 3AC. (D) AI = 3AC.
¢ Cau 14. Cho tam gidc ABC. Goi I 14 trung diém ctia AB. Tim diém M théa man hé
thitc MA + MB+2MC = 0.

(A) M 1a trung diém cta BC.

M 1a trung diém cta IA.

(C) M 1a diém trén canh IC sao cho IM =2MC.

(D) M 1a trung diém cta IC.

&> Cau 15. Cho tam gidc ABC v6i G 1a trong tAm. Dit CA = @, CB = b . Khi d6, AG dudc
bidu didn theo hai vects @, b 1a

— 28+Db — -2T+b — T-2b — 2a-b
@ AG = “; AG:aTJr ©A4G="= ©AG=="".
¢ Cau 16. Cho tam giac ABC vuong can tai A, AB =a. Tinh d6 dai vecto AB +4AC.
@) 17a. V1Ta. (©) 5a. (D) V20a.

S5 21— bH5—
$® Cau 17. Cho tam giac vuong can OAB v6i OA =OB =a. D6 dai cua v = ZOA + §OB
la

V14 V541 V52 V321
@ Y4, Al © Y2, o Y2,
4 4 4 4
$> Cau 18. Cho tam giac déu ABC véi duong cao AH. Ménh dé nao sau day dung?
@ AB=AC. )Xﬁ):§|ﬁa). © HE=HC. ©® |ac| - 2|me]|
¢S Cau 19. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Gia tri cua ‘E+E+ﬁ‘ bang
@ AV2. 2a. ©) 2av2. (D) 3a.
& Cau 20. Cho tam gisc ddu ABC canh 4a. D6 dai AB+AC la
@ 2av/3. av/h. @ aV6. @ 4av/3.
$> Cau 21. Cho hinh thoi ABCD canh a, tAm O va BAD = 60°. D¢ dai vects OB—CD bing
o ® % © 2. D) av3.
$® Cau 22. Cho hinh thoi ABCD ¢6 AC =2a, BD =a. Gia tri cua ‘A_C)+B_D)’ bang
@) aVh. 5a. (©) 3a. (D) aV3.
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§3. Tich ciia mét vecto vdi mot sé

$> Cau 23. Cho tam giac ABC va I théa 1A =3IB. Pang thiic nao sau day ding?
@) CI=3CB-CA . CI=CA-3CB. (©)2CI=3CB-CA. (D)2CI=CA-3CB.
$> Cau 24. Cho doan thang AB va diém I sao cho 3AT =5IB. Tim k biét Al = kAB.
@k:g ® k-1. @kzg. @k:g
$> Cau 25. Cho tam gidc ABC véi AD la duong phan giac trong. Biét AB =5, BC =6,
CA =17. Khang dinh nao sau day ding?

AD=—AB+—AC. AD=—AB-—AC.
@ 12 12 12 12

AD=—AB+—AC. AD=—AB-—AC.
@ 12 12 @ 12 12

> Cau 26. Cho AABC. Goi M, N, P lan lugt 1a trung diém ctia BC, CA, AB. Phan tich
AB theo hai vects BN va CP

—  2—— 44— — 44— 2
@AB:—gBN—§CP. AB:—§BN—§CP.
— 44— 2> — 44— 2
@ABngN—§CP. @AB:—gBN+§CP.

> Cau 27. Cho tam giac ABC, goi M 1a trung diém ctia canh BC, N 14 diém trén canh
AB sao cho AN = 3NB. Pang thic nao sau day dung ?

— 1-— 1-—» — 1— 1—»
(A) MN = ZAB + 5Ac. MN = 5AB —~ ZAC.
@W:%ﬂiﬁm @m’:iﬁ_%m

¢ Cau 28. Cho tam giac ABC. Goi I 1a trung diém ctia BC va G 1a trong tam cta tam
gidc ABC. Ménh dé nao duéi day 1a diang?

@Zﬁzgzﬁn?é. Xﬁ:%]ﬁﬂ?@. © AC =

Tric nghiém dang sai.

3

“Al-BG. ®AC- gﬁ_ﬁé.

2018 >

¢ Cau 1. Cho @ va b 1a cdc vects khac 0 sao cho @ = 3019 b . Xét tinh ddng sai cta cac
khéng dinh sau:
— 2018
@ va b cung hudng. =——0>.
a) a va201;ung ng ) a 5019
¢) b==—3. d [7]>|7].
2018

¢ Cau 2. Cho hinh binh hanh ABCD c6 O 1a giao diém ctia AC va BD, G 14 trong tam
tam giac ABC. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:
e e — 1/— —
a) OA+OB=BA. b) AO:§(AB+AD).
e e T T o ey 1— >
c) OA+0OB=0C+0D. d) AG:EAB+ZAD'
¢ Cau 3. Cho tam giadc ABC. Goi I l1a diém trén canh BC sao cho 2CI = BI. Goi J la
diém trén canh BC kéo dai sao cho 5JB = JC va G la trong tam AABC.

a)ﬁ:267. b) Al =—-AB+3AC.
c) AJ = §A3—§AC. d) AG = —AI—LAJ.
4 4 27 27
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Chuong 4. Vecto

$> Cau 4. May bay A dang bay vé huéng déng bac véi toec d6 600 km/h. Cung lic d6, may
bay B dang bay vé huéng tay nam véi toc d6 800 km/h (nhu hinh vé).

/
BéC 2 A
Tay —(%— Dong %
b
Nam

Xét tinh dung sai ca cac khang dinh sau:
a) Vecto van toc b cia may bay B ngudc huéng véi vects van téc @ ctia may bay A.

b) @ =600 km/h, b =800 km/h.
c) b= g&’.

d) |@ + b | =200 (km/h).

Tu lugn.

& Bai 1. Cho hai vecto @, b va mot diém M nhu hinh bén
a) Hay vé cac vecto MN =24, MB=-2b. e
b) Cho biét méi 6 vudéng c6 canh bing 1. Tinh |53, b
|-55]. M

& Bai 2. LAy mot diém M tuy y. Ching minh rang
a) I 1a trung diém cta doan thang AB khi va chi khi MA + MB =2MI.
b) G la trong tam cua tam giac ABC khi va chi khi MA+ MB+MC =3MG.

& Bai 3. Cho hai diém phan biét A va B.
a) Hay x4c dinh diém K sao cho KA +2KB=0.

2 ° - 1 —rd 2 —_—>
b) Chiing minh rang véi moi diém O, ta c6 OK = §OA + §OB.

& Bai 4. Cho tam giac ABC. Céac diém D, E thuodc canh BC théa man BD =DE =EC. Gia
stt AB=a, AC = b. Biéu dién cac vects BC, BD, BE, AD, AE theo @, b.

& Bai 5. Cho tam gidc ABC. Céac diém D, E, H théa man
DB=-BC, AB = -AC, AH = 2AB.
3 3 3
a) Bidu thi méi vects AD, DH, HE theo hai vects AB, AC;
b) Ching minh D, E, H thang hang.
& Bai 6. Cho tam giac ABC ¢6 G la trong tam tam giac va I 1a diém d6i xiing cta B qua

G, M 1a trung diém ctia BC. Chitng minh rang:

a) 2AC —AB = 3A1. b) 2AB +3AC =6IC. ¢) AC—5AB =6MI.
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§3. Tich ciia mét vecto vdi mot sé

& Bai 7. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Goi M, N theo thi tu 14 trung diém ctia AB,
CD va P 1a diém théa méan hé thic OP = -%52{ :

a) Ching minh ring 3AP-2AC=0

b) Ching minh 3 diém B, P, N thang hang.

¢) Ching minh 3 dudng AC, BD va MN dong quy.
& Bai 8. Cho tam giac ABC nhon, ndi tiép dudng tron (C) tam O. Goi G 1a trong tam va

H 14 truc tAm ctia tam gidac ABC. AD la dudng kinh ctia (C) va M 1 trung diém cta doan
BC.

a) Ching minh ring BHCD 1a hinh binh hanh. Tit d6 suy ra AH = 20M.
b) Ching minh rang OA +0B+0C =OH. Suy ra ba diém O,H,G thang hang.
& Bai 9. Cho tam giac ABC.

a) Tim diém M sao cho MA + MB+2MC = 0.
b) Xac dinh diém N théa man 4NA —2NB+NC = 0.
& Bai 10. Cho tam giac ABC.
a) Tim diém K thoa man KA +2KB+3KC = 0.
b) Tim tap hdp céc diém M théa man |MA + 2MB + 3MC‘ - (MB - MC).

& Bai 11. May bay A bay véi van tbc @, may bay B bay cung huéng c¢6 van tbc chi bang
mot nita may bay A. Biéu dién vecto van toc b caa may bay B theo vectd van téc @ cla
may bay A. & ¥= @
& Bai 12. Mot thuyén kayak dudc neo ding yén bing céc soi day khong co dan tai céc

di&m O va P nhu hinh vé. Goi OM,ON va PT 1a cdc vectd bidu didn luc ciing ctia cac day.

Biét ‘O—M ‘ = ‘O_N) ’ =50N, tinh ‘P_f ‘ Lam tron két qua dén hang phan tram.

& 64.28N
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Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
(1 BJ2z B|3 D|4 B|s BJ6 c|7 Al|s BJ9 cJio A
(11 c]12 c¢J13 c|14 D|15 BJ16 B|17 B|18 D|19 C|20 D]
(21 A]22 A]23 C]24 A]25 |26 B|27 D|28 B]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. @pP®b)s()b()S ||Cau?. @s®p)s@s
Cau 3. @DP®)s(c)s@Pb | |Cau4. @p®)s)s@p
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§4 VECTO TRONG MAT PHANG TOA DO

I. LY THUYET CAN NHG

1) Truc toa do
{¥ Truc toa d6 la dudng théng trén d6 xdc dinh mot Y% M

diém gbc 1a O va mot vec to don vi €, ki hidu (0, ?). e x
3 Xét diém M trén truc (0, ?), ta ludn c6 OM = k<. Khi
dé & la toa d6 cia M trén truc da cho.
2) Heé truc toa do
{3 Hé truc toa do bao gom 2 truc vuéng géc nhau (hinh vé), Y
ki hiéu (O, _i>, 7) hay Oxy. Yo [---------- M
%* O la gbc toa do; (J) |
% Ox goi la truc hoanh; Oy goi la truc tung; 7 Xo X
% 7,7 lacacvectodonvival|il=17]=1.
3) Toa do diém, toa do6 vecto
(1) Toa d6 vectd
Trong miat phang Oxy cho mot vecto @ tity
¥. Vé OA = @ va goi Aj,As 1an lugt 12 hinh =
chiéu Vu6ng géc cua A lén Ox va Oy A
Ta c6 OA = 04, +OA2 va cap s6 duy nhat Agp--------
(xy)deOAl—x T OAz—y] N :
Nhufvayu—x z+y ] J u .
Cap s6 (x;y) duy nhat d6 dudc goi 1a toa d6 0|7 Ay
cta vecto @ dbi v6i hé toa do Oxy va viét

¥ = (x;y) hodic @W(x;y). S6 thit nhat x goi 1a
hoanh d6, s6 thi hai y goi la tung do ctaa
vecto u.

'[[:(x;y)éﬁ’:x_i)+y7.

L\ Luu Y. Tu dinh nghia toa d6 ctia vecto, ta thiy hai vecto bang nhau khi
va chi khi ching c6 hoanh d6 bang nhau va tung d6 bang nhau.

!/
A - N > N > - xXx=Xx
Néeu u =(x;y) va u’:(x’;y’)thlu:u’c){ ,
Yy=y.
Nhu vay mdi vects dudc hoan toan xac dinh khi biét toa do cta né.
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Chuong 4. Vecto
(2) Toa d6 cia mot diém
Trong mit phang toa d6 Oxy cho mot diém M M

tuy y. Toa do cua vecto OM d6i véi hé truc Oxy
dudc goi 1a toa do ctia diém M dbi véi hé truc

dé6. Nhu vay cép sb (x;y) 1a toa d6 caa diém M
khi va chi khi OM = (x; ).

Khi d6 ta viét M = (x;y) hodc M(x;y). Sé x dudc
goi 14 hoanh d6, con s6 y dudc goi 1a tung do

Q|

cia diém M. Hoanh d6 cta diém M con dudc
ki hiéu 1a xp7, tung d6 ctia diém M con dugc ki
To6m T e
Nhu vay
— > o
M=;y)oOM=x1i +y]J.

4) Biéu thitc toa d6 cha cac phép toan vecto

Cho hai vects @ = (a1:as) va b = (b1:bs). Khi d6

) E’+3:(a1+b1;a2+b2). @ 3—Z:(a1—b1;a2—bg).

® ka =(kai;kas), véik 1a mot hing sb.

5) Biéu thic toa do diém

Cho ba diém A (xa;y4), B(xg;y) va C (xc;yc). Khi d6

® AB= (xB—xA;YB—yA)

@ Khoang cach giita hai diém A, B 14 AB = \/(xB —xA)2+(yB —ya)>.

. R > XA +X « +
® Trung diém I cia AB: x; = AT :yAzyB
N N .. XA +Xp+xc . +vyp +
@ @G la trong tam tam giac ABC: xg = % va yg = W.

® ABC la ba dinh cua tam giac & AB khoéng cung phuong véi AC

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Toa d6 diém va toa dé vectd trén hé truc Oxy

Toa db vecto: U=(x;y) o U =x .
Toa d6 diém: M=(x;y)©OM=x1 +yJ.
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§4. Vecto trong mdt phang toa do

> Vidu 1

Trong mat phang (Oxy), tim toa d6 ctia cac vects sau?

a) W=27+37. b) T=ni-v3J.

<> Vidu 2

Trong mit phéng (Oxy), tim toa d6 ctia cac diém théa man?

a) OM=-27 +J. b) ON=-37 +47.
c) OP=27. d) 0Q=-57.

BAI TAP REN LUYEN

Viét toa do6 cua cac vecto sau

2 - 1 - - o
a)a=21i+37J. b)b:§L—5J. c) c=3i.

Phép toan vectd (tdng, hiéu, tich vectd véi mot sd) trong Oxy

Cho hai vecto @ = (a1;a2) va b = (b1;b2). Khi d6
) E’+7;:(a1+b1;az+b2) . @ E’—Z:(al—bl;ag—bg) .

® ka =(kai;kas), voi k 1a mot hang sb.
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¢ Vidu 3

Cho @ =(1;-2), b= (0;3). Tim toa do6 cua cac vecto sau

Cho @ =(2:1), b =(3;4), @ =(7:2).

—

a) Tim toa do ctia vecto ¥ =2a -3 b.

- > 7T o
a=b-c

b) Tim toa do ctia vecto x sao cho ¥ +

BAI TAP REN LUYEN

ooz :

Cho @ =(~2;0), b =(3;4), T = (7;2). Tinh toa db vectd

a :
Trong mit phéng toa d6 Oxy, cho @ =(2;-1), b =(-1;-4) va € = (-3:2).
a) Tim toa do cta @ =27 +3b.

b) Tim toa do6 ctua =43 +7b -27.
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Su cung phuong cua hai vectd va *ng dung

St dung cac diéu kién can va da sau
© Hai vectd @ va b # 0 cung phuong < ton tai sb % sao cho @ =% b.
Cu thé, néu @ = (a1;as), b = (b1;by) thi T =k b

a1=kby aiy as
o hay — = —=,b1b9 #0.
{a2=kb2 Y b1 bs 1

© Ba diém phan biét A, B, C thing hang < hai vects AB va AC cung phudng.
¢ Piém M thudc duong thang AB « ba diém M, A, B thang hang.

> Vidu 5

Tim x dé cac cap vectd sau cing phuong

1) @ =(-3;2), b = (6;). & x= 4
@ m =(0;4), 7 = (x;7). & x=0
@ % =(x;-6), U =(-8;2x). & 216

$> Vidu 6

Trong mat phang Oxy, cho ba diém M(4;0), N(-2;3), P(6;1).
a) Ching minh ba diém M, N, P 1a ba dinh cia mot tam giac.
b) Xac dinh diém @ trén truc hoanh biét cac diém N, P, @ thang hang. & quo:0)
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BAI TAP REN LUYEN

oo ;
Trong mit phang Oxy, cho cac diém A(2;-5), B(-3;6), C(12;-27), D(m;2).
a) Chiing minh ba diém A, B, C thang hang.

b) Xac dinh m dé ba diém A, B, D thang hang. & m--2

[ eais =

Trong mit phéng toa do Oxy, cho @ = (m;2), b= (1-m;m+4) (v6i m 1a tham s6). Tim m

sao cho 2@ —3b cung phuong véi ¢ = (4;-2). & m=-19

Dang @ Toa d6 clia diém va vectd thda man diéu kién cho trudc

Phuong phap
¢ Goi diém (vecto) can tim c6 toa do (x;y).

& Theo yéu cau bai toan, lap hé phudng trinh véi hai &n «, y.

¢ Giai hé phuong trinh tim x,y = toa d cia diém (vectd) can tim.
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S Vidu 7

Trong mit phang Oxy, cho ba diém A(1;-2), B(3;4), C(-2;-1).
a) Tim toa d6 trung diém ctia canh AB.
b) Tim toa do6 trong tdm cta tam giac ABC.
c¢) Tim toa d6 diém D sao cho ABCD la hinh binh hanh.

$> Vi du 8

Trong mit phéng Oxy, cho ba diém A(2;-2), B(-3;1), C(1;3).
a) Tim toa d6 diém M sao cho MB = —2MA.

b) Tim toa d6 diém M théa man MA +2MB-MC=0.

BAI TAP REN LUYEN

[ scis :

Trén mat phang Oxy, cho 2 diém A (-2;-2) va B(5;-4).

a) Tim toa do trong tam caa tam giac OAB.

b) Tim toa d6 diém C sao cho tam gidc ABC c6 trong tam la diém G (2;0).
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[ sai7 z

Trén mit phang Oxy, cho ba diém A(-3;4), B(1;1), C(2;-5).

a) Ching minh ba diém A, B, C khéng thing hang.

b) Goi M, N, P 1an lugt 14 trung diém ctia AB, BC, CA. Tim toa d6 M, N, P.
¢) Tim toa d6 diém D sao cho ABCD 1la hinh binh hanh.

d) Tim toa d6 diém E trén truc tung sao cho AE va BC cung phuong.

oo :
Cho tam giac ABC. Biét cac diém M(1;1), N(2;3), P(0;4) lan luct 12 trung diém cac canh
AB, BC, CA.

a) Tim toa do cac dinh A, B, C.
b) Tim toa d6 trong tam G ctua tam giac ABC.
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o -

Cho ba diém A(-1;2), B(3;-4), C(5;0). Tim toa d6 diém D néu biét

a) AD-2BD +3CD = 0.

b) AD - 2AB = 2BD +BC.

¢) tua giac ABCD hinh binh hanh.

d) ta giac ABCD hinh thang c6 hai day la BC, AD véi BC =2AD.

Dang @ Do dai cha vecto

V6i M(x;y) va M'(x';y") thi
[MN| = MN = /- 22+ (y - y)2

> Vidu9

Trong mit phéng Oxy, cho tam giac ABC véi A(1;4), B(2;2), C(8;5).

a) Tinh d6 dai cac canh ctia tam giac ABC. Ching t6 tam giac ABC vudng tai B.
b) Tinh chu vi va dién tich tam gidgc ABC (két qua lam tron dén 2 chit s6 thap
phan).
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BAI TAP REN LUYEN

[ sci o :

Trong mit phing Oxy, cho diém A(2;1) va AB = (1;3).

a) Tim toa d6 diém B.
b) Tim diém M trén Oy sao cho tam giac ABM can tai B.

Tric nghiém nhiéu phuong an Iua chon.

> Cau 1.Trong mat phang Oxy, cho @ dude biéu dién nhu y

hinh vé. Tim toa d6 cua «. I
@) (1;3). (3;1). ©) (3;2). D) (2;3). |
Ay :
w/
7 |
o|7 1 2 x

g
l

¢ Cau 2. Trong hé truc (0;7, 7), toa do cta vecto i — 7 la
@) (-1;1). (1;0). ©) (0;1). O (1;-1).

9 Cau 3. Trong hé truc toa d§ Oxy, cho hai diém A(2;—1), B(4;3). Toa d6 ctia vecto ABla
@) AB = (2;4). AB =(6;2). © AB=(-2;-4). (D) AB=(8;-3).
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> Cau 4. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho cic diém A(-2;1) va B(3;-5). D6 dai doan
thiang AB la

@ V6L ® V7. © VA ©) Vil

$> Cau 5. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho A(-3;5) va B(2;—2). Toa d6 diém trung diém
M ctia doan thang AB la

® 53 273 © (573 ©[-53)
$> Cau 6. Trong mit phang toa do Oxy, cho diém A(2;-3). Toa d¢ clia vecto OA la
® -2, (2-3). © (3:2. D @3

$> Cau 7. Trong mat phang toa d6 Oxy, biét @ = (1;-5) va b= (—2;6). Toa do cta vecto
T+ la

@) (3;-11). (1;-1). © (-1;1). (D) (-3;11).
> Cau 8. Trong mat phang toa dé Oxy, cho @ =(-1;-2), ¥ =(2;2). Toa d6 cua vecto
2u+7 la

@) (-1;3). (=2;1). ©) (2;4). D) (0;-2).
$> Cau 9. Khang dinh nao sau day 1a ding?
@) @ =(-5;0), b = (-4;0) cing hudng. 3 =(7;3) 1a vecto déi cia d =(-T7;3).
© @ =(4;2), 7 = (8;3) cing phuong. D) @ =(6;3), b =(2;1) ngudc hudng.
$> Cau 10. Cho @ =(3;—4). Chon khang dinh ding?
@ aT=37-47. B aT=-41+37. © dT=37+47. D a=-371+47.

> Cau 11. Trong mat phang Oxy, cho hai diém A (-3;1) va B(6;5). Tim toa d6 trong tam
G cua tam giac OAB (v6i O 1a gbc toa do).
3 4
@G(§;3). G(3;§). © G(1;2). D) G(2;1).
$> Cau 12. Trong mét phing véi hé truc toa do (0;7
—27 +87. Toa d6 ctia diém M la

@A) (-2;3). (2;-3). (©) (3;-2). (D) (-3;2).

¢ Cau 13. Trong hé toa dd Oxy, cho @ = %7—57. Toa do 7 1a
@A W= (%5) U= (%;—5). © @ =(-1;10). (D) @ =(1;-10).

$> Cau 14. Trong mit phéing toa do Oxy, cho hai vecto OA =27 - 7 va OB = 57+27.
Tinh toa d6 cta vecto AB.

@) AB =(-3;-3). AB =(2;-1). ©) AB =(3;3). D) AB =(7;1).
$> Cau 15. Cho tam giac ABC. Goi M, N, P 1an lugt 14 trung diém ctia BC, CA, AB. Biét
A(1;3), B(—3;3), C(8;0). Gia tri ctia x3s + xn +xp bang

@ 1. 6. © 2. D) 3.

$> Cau 16. Trong mét phang Oxy, cho @ =(-5;12). Khi d6 d6 dai ctia @ bang

i ) cho diém M théa man OM =
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@) 18. 7. (© V119. (D) 12.

> Cau 17. Trong mét phang Oxy, cho tam gidc EHF c6 E(-1;3), H(3;-4), F(4;2). Tim
toa do trong tam G ctia tam giac EHF.

81 1 8
@G(—;—). G(2;—). @G(—;3). (D) G(2;3).
3°3 3 3
> Cau 18. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho @ = (1;2), b= (-2;1), ¢ =(3;-1). Tinh toa
d6 ctia vects £ =20+ b — C.
@ (3;6). (=3;6). © (-3;-6). (D) (3;-6).
$> Cau 19. Trong hé toa d6 Oxy, cho diém A(-1;1), B(1;3), C(-2;0). Khang dinh nao sau
day la sai?
@ A, B, C thing hang. AB =2AC.
—s 22— e —_— -
@BAngC. D) BA+2CA=0.
$> Cau 20. Trong mat phing Oxy, cho @ = (x—4;3) va U =(-2;y +1). Tim gié tri cta biéu
thicx+ybiét ¥ =7.

@) 2. -2. © 4. (D) 0.

9 2 5> 1 - 5, - 3= A
¢ Cau 21. Trong mat phang Oxy, ChOuZEL—5J vav =21 +ZJ.TQa do cua vecto

2u —47v la

@) (-7;-13). (=7;=7). (©) (=17;13). (D) (9;-13).
¢ Cau 22. Trong mit phing Oxy, cho T =37 -4 . Khi d6 do dai ctia 7 bing
@ V7. 4. © 5. D) 3.

$> Cau 23. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(-2;4) va B(1;3). Khoang cach giita hai
diém A va B 1a

@) V10. V5. ©) 10. D) 2V5.
> Cau 24. Trong mat phang Oxy, cho hai diém M(2;-1), N(3;m). Tim m d6 MN =5
m=-1 m=1
@ . m = +3. (©) m=+1. D) .
m=3 m=-3

> Cau 25. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(0;2), B(—4;3). Khi dé chu vi cia tam
giac OAB la
@) V17. ® 7+ V11. © 11. (D) 2+ V5.

¢ Cau 26. Trong hé toa do Oxy, cho tam giac ABC c6 A(6;1),B(-3;5) va trong tam
G(-1;1). Tim toa d6 dinh C?

@) C(6;-3). C(-6;3). © C(-6;-3). (D) C(-3;6).

¢ Cau 27. Trong hé toa d6 Oxy, cho hai diém A(1;2), B(-2;3). Tim toa d6 diém I sao cho
TA+2IB=0.

2
@ I(1;2). I(l;g : © I(—l;g). D) 1(2;-2).

$> Cau 28. Trong mat phang toa d6 Oxy cho vecto @ = (-5;0), b= (4;m). Tim m sao cho
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hai vects @ va b cung phuong.

@m:—5. m:—l. @m:O. @m:4.

&> Cau 29. Cho ba vects @ =(2;1), b =(3;4), T =(7;2). Gid trictak, h d6 T =kaT +hb 12
(A) k=4,4;h =-0,6. k=3,4;h=-0,2.
(© k=4,6;h=-5,1. D) k=2,5h=-1,3.

$> Cau 30. Trong mit phang toa do6 Oxy, cho cac diém A(1;4), B(-3;2), C(-3;-5), M(x;y)
théa man MA + MB —2AC = 0. Khing dinh nao sau day ding?

1 1
@A) y = —2x. y:§x. @yzzx. (D) y = 4x.
¢ Cau 31. Cho @ = (x;2), b =(~5;1), @ = (x;7). Tim x biét T =27 +35.
@A) x=-15. B x=3. © x=15. (D) x=5.

¢S Cau 32. Trong hé toa do Oxy, cho tam giac ABC c6 A(1;-1), B(5;—3) va C thuoc truc
Oy, trong tam G ctia tam giac thuoc truc Ox. Tim toa d6 diém C.

() C(0;4). C(2;4). ©) C(0;2). (D) C(0;-4).
> Cau 33. Trong hé toa d6 Oxy, cho bén diém A(3;-2), B(7;1), C(0;1), D(-8;—5). Khing
dinh nao sau day dung?

@) AB, CD la hai vects dbi nhau. AB, CD ngudc huéng.

(© AB, CD cung huéng. D) A, B, C, D thing hang.
> Cau 34. Trong hé toa do Oxy, cho ba diém A(1;1), B(3;2), C(6;5). Tim toa do diém D
dé tit giac ABCD la hinh binh hanh.

(A) D(4;3). D(3;4). (C) D(4;4). (D) D(8;6).

> Cau 35. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho A(-2;3), B(5;4), C(1;-2). Tim toa dé dinh D
sao cho ta giac ABDC la hinh binh hanh.

@ (8-1). (8;1). © (-1;8). @) (~1;-8).
$> Cau 36. Trong mit phang toa do Oxy, cho I(1;-2) 1a trung diém cta AB, véi A € Ox,
Be€Oy. Khi do

@) A0;2). B(0;4). (©) B(—4;0). (D) A(2;0).

$> Cau 37. Trong mit phang toa do Oxy, cho M(—2;1). Toa d6 diém d6i xing véi M qua
truc Ox la

@) (2;-1). (-2;-1). ©) (2;1). D) (1;2).
$> Cau 38. Trong mit phang Oxy, cho hai diém M(-2;3) va N(1;-4). Tim toa d6 ctia diém
P thuoc truc tung sao cho MB va NP cung phuong.

5 5 5 5
@P(O;——). P(O;—). @P(——;O). @P(—;O).
3 3 3 3
$> Cau 39. Trong miat phing Oxy, cho hai diém A(1;2), B(-2;x). Biét réng ba diém O, A,
B thang hang. Khi d6 gi4 tri ctia biéu thic S = 242 bing

@) 2. 8. (©) -32. (D) 32.

> TOAN THAY TAI ON QUIYEN 910,71,42 VA LTDH - 0889 971 004 191



192

Chuong 4. Vecto

$> Cau 40. Trong mat phang Oxy, cho hai diém M(2;-1), N(3;m). Tim m d& MN =5

m=-1 m=1
® . m==£3. (©) m==1. D) .
m=3 m=-3
9 Cau 41.Su chuyén dong ctia mét tau thuy dudce thé hién y

trén mét mét phang toa do nhu sau: Tau khéi hanh ti vi

tri A(0;1) chuyén dong thang déu véi van téc (tinh theo  --F---
gid) dudc biéu thi béi vecto v =(2;4). X4c dinh vi tri B ctia
tau (trén mat phang toa do) tai thoi diém sau khi khéi
hanh 2,5 gio.
(&) B(4,5;6,5). (B) B(5;9). 2
(© B(5;11). (D) B(2;4).

Trac nghiém dang sai.

> Cau 1. Trong mat phang toa dé Oxy, cho cac vects @ = T+ 37; b= (-1;2).
a) @ =(0;3). b) @+ b =(0;5).
c) ‘3’ =/3. d) @ va b khéng cliing phuong.

$> Cau 2. Trong mat phang toa do Oxy, cho tam giac ABC c6 cac dinh théa méan
OA=27-70B=7+7,0C=47+7.
a) A(2;-1), B(1;1), C(4;1).
o R e 2 N -2 3
b) Trung diém cta doan thang AB la diém E (5;0).

.. < aee 21
c¢) Trong tam cua tam giac ABC la diéem G (5; 5).

d) Dé tu gidc ABCD 1a hinh binh hanh thi diém D(2;-1).

¢ Cau 3. Trong mit phing Oxy,cho T =7 +21, b =(-3;4), ¢ = (-4;9). Khi d6
a) Toa d6 @ =(1;2).
b) @+ b =(-1;5).
¢) 20— b +37 =(-5;-25).
d) Hai sb thuc m, n théa man m@ +nb = ¢ thi m2+n2=1.

¢ Cau 4. Cho ba vects @ =(1;2), b =(=3;1), @ = (~3;4). Khi d6
a) @, b 1a hai vects cung phuong. b) 24d =(2;4).
¢) T+2b-3C=(4;-12). d) 2=md+nb,khidém+n>3.

> Cau 5. Cho ba diém A(-3;4), B(-3;1), C(1;2). Khi d6
a) AB=(0;-3).
b) Ba diém A, B, C lap thanh mot tam giac.
¢) Dé ABCD la moét hinh binh hanh thi toa d6 diém D 14 (5;1).
d) Giao diém ctia duong thang AC va truc hoanh 1a diém M(-5;0).

$> Cau 6. Trong mét phang Oxy, cho tam gidc ABC véi A(2;-1), B(1;4), C(7;0). Khi d6
a) AB=26.
b) Chu vi tam gidc ABC bang 17,4 (1am tron dén hang phan chuc).
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¢) Tam gidc ABC la tam giac déu.
d) Dién tich tam giac ABC bang 26.
$> Cau 7. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho ba diém A(2;1), B(-1;-4), C(-2;0).
a) 0C = —27.
b) |AB|=v35.
3 .
c) Toado I (—5;—2) véi I la trung diém cta BC.
d) Goi D 1a diém sao cho ABCD la hinh binh hanh. Khi d6 D(1;5).
> Cau 8. Trong mat phang Oxy, cho bon diém M(-2;1), N(4;5), P(3;0), Q(0;11).
a) MN = (6;4).
b) Hai vecto J\TQ) va PN cung phuong.
c) Ba diém M, N, P théng hang.

— >

d) Goi R 1a diém théa man RM +2RN = 0. Khi d6 ba diém P, @, R théng hang.
> Cau 9. Trong méit phang Oxy, cho @ = 37—2?, b= (2;5) va ba diém A(-2;1), B(3;-2),
C(14;3).

a) 20+ b =(8;3).

b) Cac diém O, A, B thang hang.

¢) AC=2027+Db).

d) Cho diém D(x;y) thi ti gidc OABD la hinh binh hanh. Khi d6 x +y = 2.
$> Cau 10. Trong mit phang Oxy, cho cac diém A(1;3), B(4;5), C(1;-2).

a) Ba diém A, B, C la ba dinh ctia mét tam giéc.

b) Toa do trung diém cta doan thang BC 1a I(-3;-7).

c) Toa do6 trong tam cuia tam giac ABC la G(2;2).

d) Khi diém D(2;-2) thi ti gidc ABCD la hinh binh hanh.
$> Cau 11. Trong mat phang Oxy, cho ba diém A(1;2), B(3;—1), C(2;0).

o . 2 < 3o 1

a) Trung diém cua doan thang AB la diém I (2; 5).

b) Cac diém A, B, C thang hang.

¢) Cho diém D(x;y) thi t gidc ABCD la hinh binh hanh. Khi d6 2y —1=6.

d) Pudng tron tAm B di qua diém A cat tia Oy tai diém M(a;b). Khi d6 a+b =1.

Tu luan.

& Bai 1. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho ¥ =(1;2), ¥ =(-3;4), @ = (4;8)
a) Hay bidu thi méi vects @, T, @ theo cac vects 7, ;.
b) Tim toa do ¥ + U, 2%.
¢) Tim mdi lién hé gifta vects @ va .

& Bai 2. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho cac diém A(1;3), B(2;4),C(-3;2).
a) Chiing minh rang A,B,C la ba dinh cta mét tam giac.

b) Tim toa d6 trung diém M cta doan thang AB.
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¢) Tim toa do trong tam G caa tam giac ABC.
d) Tim diém D(x;y) d& 0(0;0) l1a trong tam ctia tam giac ABD.
& Bai 3. Trong mat phang toa d6 Oxy cho hai diém M(-2;1) va N(4;5).
a) Tim toa do ctia diém P thudc Ox sao cho PM =PN.
b) Tim toa do ctia diém @ sao cho M@ = 2PN.
¢) Tim toa d6 ciia diém R théa man RM+2RN=0. T dé suy ra P,Q,R thang hang.
& Bai 4. Trong mat phang toa d6 Oxy cho hai diém M(-3;2) va N(2;7).
a) Tim toa do ctia diém P thudc truc tung sao cho M, N, P thing hang.
b) Tim toa d6 caa diém @ d6i xting véi N qua Oy.
¢) Tim toa do cta diém R d6i xting véi M qua truc hoanh.
& Bai 5. Trong mat phang toa d6 Oxy cho hai diém C(1;6) va D(11;2).
a) Tim toa d6 cta diém E thudc truc tung sao cho vecto EC+ED c6 d6 dai ngan nhét.
b) Tim toa do ctia diém F thudc truc hoanh sao cho ‘217‘_0) +3FD ‘ dat gia tri nhé nhét.
c¢) Tim tap hop cac diém M sao cho ‘]T/I—a+ﬁ) =CD.
& Bai 6. Trong mat phang toa do Oxy cho ba diém A(1;2),B(3;4) va C(2;-1).
a) Ching minh ring A,B,C la ba dinh cta mét tam giac. Tim toa d6 trong tam cta
tam giac do.
b) Tim toa d6 tam I ctia dudng tron ngoai tiép va truc tAm H cua tam gidc ABC.

a5

$> Cau 12. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho hinh binh hanh ABCD biét diém A(4;5),
C(-2;-1). Goi M la trung diém cta BC, N la giao diém ctia BD va AM. Biét N(4;1), toa
d6 diém D c6 dang D(a;b) véi a, b € Z. Gia tri a + b bang bao nhiéu? a 3

& Bai 7. Mot 16p hoc ¢6 20 hoc sinh va 1 gido vién dudc b tri ngoi nhu Hinh vé. Hoc sinh
ngodi & cac vi tri nit giao ctia luéi 6 vudéng, canh ctia mot 6 vudng nhé trong hinh 1a 1m.
Quy udc chi dude chon hé truc toa d6 sao cho cac truc toa do trung véi cac duvng thang
trong ludi 6 vudéng va vectd don vi trén cac truc déu c6 d6 dai 1m.

a) Hay cho hai vi du vé cach chon hé truc toa do dé toa do Gido vién
cta An 1a (1;1). Trong mbi trudng hop, hay cho biét toa
do ctia diém tuong tng véi vi tri ctia gido vién, Vi va Son.

b) C6 bao nhiéu cach chon hé truc toa do sao cho giao vién An
thudc phan tu thi hai, An va Son thuéc phan tu thi ba
va Vi thudc phan tu thi tu cia mat phang Oxy? a 4

Son

& Bai 8. Trong hinh bén duéi, quan ma dang 6 vi tri c¢6 toa do (1;2). Hoi sau mot nudée di
quan mé cé thé dén nhiing vi tri nao? Luu y: quan ma di chuyén theo hinh chit L - hinh
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cht nhat 2 x 3 hoac 3 x 2.
y

o

& Bai 9. Trong hinh vé bén dudi, quan xe bén ¢t dé dang & vi tri c6 toa d6 (1;-1). Biét
rang sau mot nudc di, quan xe bén co d6 dén vi tri c6 toa d6 1a (a;b) thi sé chiéu tudng
dude bén co xanh ma khong bi quan ma ¢t xanh an quan xe d6. Biét rang luat choi co
tudng dbi véi quan xe chi dude di doc hoéc ngang khip ban ¢ mién khong c6 quan nao
can, quan ma di theo duong chéo hinh chir nhat kich thuéc 1a 1 x 2 va khong bi quan nao
can ngay canh n6 theo duong ngang hoac duong doc. Vi du quan ma den 6 toa do trén co
thé di dén toa do (0,-1), (1,0). Tinh a2 + b2. & 10

y
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& Bai 10. Trong mit phiang toa do Oxy, cho A(1;0), B(0;3), C(-3;-5). Toa dé cta diém
M(m;n) thude truc Ox sao cho )2MA _3MB +2MC| nho nhét khi d6 gia tri ctia m +n bing
bao nhiéu? & -4

> Cau 13. Cho biét su chuyén dong ctia mét chiée thuyén duge thé hién trén mot mét
phang toa d6 nhu sau: Thuyéen roi bén tit vi tri A(2;3), chuyén dong thang déu véi van
toc (tinh theo gio) dudc biéu thi béi vectd T = (a;b), sau khi khéi hanh 2 gig thi vi tri cta
tau (trén mit phang toa d6) 1a B(8;9). Tinh a +b. & 6

& Bai 11. Trén man hinh ra da ctia dai kiém soat (dudc coi nhu mét phang toa d6 Oxy)
v6i don vi trén cac truc (tinh theo ki-16-mét), mot xe thiét gidp chuyén dong thang déu tur
muc tiéu A c6 toa d6 (60;20) dén muc tiéu B c6 toa do (20;50) va thoi gian di quang duong
AB la 3 gid. Goi M(xyr;var) 1a toa do ctia xe thiét giap tai thoi diém sau khi xuat phat 1
gio. Hoi yyr bang bao nhiéu?

& 30
Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
(1 DpJ2 D|3 A4 A5 D|6 B|7 c|s D9 AJ10 A
(11 cJ12 AJ13 B|14 c|15 BJ16 Af17 B|18 BJ19 BJ20 C]
(21 AJ22 c]23 A]24 D|25 B|26 C]27 c|28 c|29 A]30 D]
(31 C|32 Al33 B|35 A|36 D|37 B|38 A|39 D|40 DJ41 C]
Bang dap an trac nghiém ding sai
Cau 1. @)s®b()s@Pb ||Cau2. ObLIOEIOEIOE
Cau 3. @)s®b()s @D ||Cau4. @s®plOP@Ss
Cau 5. @Pb)b(c)s@)sS ||Caus. (@P®)P()s@s
Caun. (@s®)s(c)p(@)D ||Caus. @pbdbP()s@Pp
Cau 9. @)s®s()bP ||Cau 10. @pbs@ObdSs
Cau 11. @pd)s()s@p
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§5 TICH VO HUGNG CUA HAI VECTO

I. LY THUYET CAN NHG

1) Goéc giira hai vecto

Cho hai vects @ va ¥ khac 0. TU mét diém A tuy ¥,

BAC dudc goi 1a s6 do géc gitta hai vects @ va v hay
- — B

don gian la goc gitia hai véc to w, v.
Ki hidu 1a (7, 7). A

N
u —
- — . — . . % ” . \ 1%
vé cac vecto AB =u va AC = v. Khi d6, so do cua géc /
N
u

¢ Quy udc rang géc gitia hai vects @ va 0 c6 thé nhan mot gia tri tuy y tu 0°
dén 180°.

& Néu (¥, 7) =90° thi ta néi ring @ va ¥ vudng géc véi nhau, ki hiéula @ L v
hodc v L «.

~ - A —> . ~ A z /. .
Pac biét 0 dudc coi 1a vudng goc véi moi vecto.

@ @ cung huéng b thi
@, 5)=0°

® @ nguoc huéng b thi
(@,b)=180°

2) Tich v hudng cta hai vectd

Tich v huéng cta hai vecto @ va v 1a mot s6, ki hiéu 1a @ - 7, dude xéc dinh

béi cong thiic sau:

S ULTeu-UT=0.

© ¥ con dude viét 1a w2 va dudc coi 1a binh phuong v hudéng cta vects %.
2 =9 - | > o —|2
Taco u =|u||u|cos0:|u|.

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004



198

Chuong 4. Vecto

3) Biéu thic toa d6 va tich chit cia tich vé hudng

Tich v hudng cta hai vecto @ = (x;y) va v = (x';y’) dugc tinh theo cong thic

w-v=xx'+yy.

L Luu Y.
& Hai vects @ va U vudng géc véi nhau khi va chi khi xx’ + yy' = 0.

¢ Binh phuong v huéng ctia @(x;y) 1a w2 =22+ y2.
® Néuw#0 vaT#0 thi

- —

cos (W, V) = v o_ xx' 45y
’ |7||7| \/x2+y2.\/x/2+y12'

4 P g % [N . A .
{3 Tinh chat: Véiba vecto @, b, ¢ bat ki va moi s6 % ta c6:

S
o
)
=
=n
o

t giao hoan);
+ @ - ¢ (tinh chat phan phoi);

Tir cc tinh chit trén, ta co thé chiing minh dugc:

& W(UV-wW)=w-U-uw-w (tinh chit phan phéi dbi véi phép trir);

S (W+V)2=02+20-T+72% (W-0)2=u2-20-T+70%

& @+V)- (@ -=u*-7*

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Tich vd hudng, géc giira hai vectd (chua xét toa do)

Tich v6 huéng cta hai vects @ va v 1a mét s6, ki hiéu 1a - v, dude xéc dinh béi cong
thuc sau:

77 = || |7 cos(, 7).

Géc giita hai vecto: Néu @ # 0 va U # 0 thi

cos(u,V) =
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§56. Tich vo hudng cua hai vecto

Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 B = 60°. Tinh (ﬁ,ﬁ),(C_A),CTB)), (ﬁ,ﬁﬁ)

< Vidu 2
Cho hinh vuéng ABCD canh biing 2av/2. Tinh tich v6 huéng AB-AC. & sa?

¢ Vi du 3

Cho AABC vuong tai A ¢6 AB =a, BC = 2a. Tinh cac tich v6 huéng

a) AB-AC. a0 b)AC-CB. a 32 c¢) AB-BC. & o’
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Chuong 4. Vecto

BAI TAP REN LUYEN

[ 51 ] o
Cho AABC déu canh bing a. Tinh céc tich vo huéng
a) AB-AC. a l b) AC-CB. a -l ¢ AB-BC. a 1o

ca :

Cho hinh vuéng ABCD tam O, canh a. Tinh cac tich v6 huéng sau:

a) AB-AC. a “22‘@ b) A_C)(E+A—D)) & 22 ¢) OD-BC. &

Dang @ Tich vd hudng, géc giira hai vectd (theo toa do)

Tich vé huéng cla hai vecto @ = (x;y) va v = (x;y') dude tinh theo cong thic

U =xx'+yy.
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§56. Tich vo hudng cua hai vecto

> Vi du 4
Cho @ =(2;1) va b = (~1;4). Tinh cosa, v6i a = (E’, 3)

> Vidu 5

Cho hai vecto @ va b théa man |@|=3,|b

S
Il
DN
<
m/
Q|
>
Il
|
Rl
—
[y
=]
=
aQ
[«
o
o]
[0
o
o)
=
QO
[
&
o
—
Q.

-
avab. & 120°

BAI TAP REN LUYEN

o :

Trong mit phang toa do Oxy, cho hai vecto @ =(1;-2), b =(2:4)va T=@3:-1).

a) Tinh ||, | 5| b) Tinh @- 5. & -6
¢) Tinh @ (b + ). a 1 d) Tinh cos(a’, 3). a !

Dang @ Ung dung tich vé huéng

© TLb < a.b =0.
& Trong Vat li, tich v6 huéng caa F va d biéu dién cong A sinh béi luc F khi thuc
hién d6 dich chuyén d. Ta c6 cong thidc A = F.d.
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Chuong 4. Vecto

¢ Vidu 6

Cho tam giac ABC v6i A(-1;2), B(8;-1), C(8;8). Goi H la truc tam tam giac ABC.
a) Ching minh rang AH-BC=0vaBH-CA=o.
b) Tim toa do cua H.
c¢) Giai tam giac ABC.

& Vidu7

Cho hinh chit nhat ABCD va mot diém M tuy y. Ching minh réng
MA.MC=MB.MD.

¢ Vidu 8

Cho hinh vuéng ABCD. Goi M va N lan lugt 1a trung diém A B
ctia cac canh BC va CD. Ching minh rang hai dudng thang

AM va BN vuong goc véi nhau.
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§56. Tich vo hudng cua hai vecto

S Vidu 9

Tinh cong sinh ra béi luc F c6 cudng do 50N, hop véi phuong di chuyén mot géc
45°, dung dé kéo mét vat di moét quang duong 30m (Hinh vé). Két qua thay ddi thé
nao néu luc F nay c6 phuong song song véi huéng di chuyén?

BAI TAP REN LUYEN

[ scia 2
Trong mét phéng toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(4;3),B(2;7) va C(-3;-8). Tinh d6
dai duong cao AA' cia AABC.
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Chuong 4. Vecto

o -
Trong mit phéng Oxy, cho ba vects @ =(1;3), b =(6;-2), T =(x;1).
a) Ching minh @ L b.
b) Tim tat ca céc gia tri cia x 46 @ L ¢.
¢) Tim tat ca céc gia tri cia x d€ & cung phuong véi <.
d) Tim toa d6 vecto d théaméan @ L d va b - d = 20.

Vosis ] :
Cho ti gidc ABCD c6 cac canh théa man hé thic AB? + CD? = AD? + BC?. Chitng minh
rang ACLBD.
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§56. Tich vo huong cua hai vecto

[ sai | °
Mot luc F dung dé kéo mot xe goong di quang dudng 100 m, luc F tao v6i phuong ngang

mot goc 15°. Cong sinh ra la 500 J. Tinh cuong do cua F. Lam tron két qua dén hang
phan tram. & 5,14

Tric nghiém nhiéu phuong an luva chon.

¢ Cau 1. Cho @ va b 13 hai vecto cung huéng va déu khac vecto 0. Ménh dé nao sau
day dung?

®d-b=al-|5] ®a-b=o. © @ b=-1 ®@-b=-|a|-|5|
&> Cau 2. Cho hai vects @ va b khac vect 0. Khi @- b = -] )Z‘ thi géc a gitta hai
vectd @ va b bing

() 180°. 0°. (©) 90°. (D) 45°.
$> Cau 3. Cho tam giac ABC déu. Géc gitta hai vecto CA vaCB bang

@) 30°. 60°. (©) 120°. (D) 90°.
4> Cau 4. Cho hai vecto @ va b. Biét |@| =2, || = v3va (d,5)=60°. Tinh @- 5.

@A) 2V3. V3. (©) 4V3. D 1.
$> Cau 5. Cho hai vecto @ =(2;-1), v =(-3;4). Tich vo huéng ¥ - v 1a

@ 11. -10. © 5. (D) -2.
6% Cau 6. Cho hai véc to 7 va ] vudng géc va c6 d6 dai bing 1. Xét hai vecto @ =47 +6
vA b =37 —17;. Tinh tich vo huéng @ b.

@ @- b =30. ®) @- b =43. © @ b=3. ©) @- b =-30.
> Cﬁu_?). Eong méit phang Oxy, cho ba diém A(3;-1), B(2;10), C(-4;2). Tinh tich vo
huéng AB-AC.

@) AB-AC=-26. (B)AB-AC=26. (C)AB-AC=-40. (D)AB-AC =40.

- = > 3= 4 ., IS
& Cau 8. Trong hé toa do (0;i; ), chovecth:—gz—gJ.Dodalcuavecthbang

@g gé ©1. @g

> Cau 9. Trong mat phéng Oxy, cho hai vecto @ = (4;3) va b= (1;7). Tinh goc a gitta hai
vectd @ va b.
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Chuong 4. Vecto

(A) a=45°. B) a=90°. (©) a=30°. (D) a=60°.
$> Cau 10. Trong mat phang Oxy, cho hai vecto @ =(-1;1) va b= (2;0). Tinh cosin cua
géc gitta hai vects @ va b

> 1 .
@cos(a,b)—\/i. cos(a,b)—z.
(©) cos(a, b)= —\g. D) cos(@, b) = —%.

> Cau 11. Trong méit phang Oxy, cho ba vects @ = (1;2), b =(4;3) va € = (2;3). Tinh
P=a-(b+7).
(A) P=18. (B) P =28. (© P=0. (D) P = 20.
$> Cau 12. Cho tam gidc ABC vudng tai A va c¢6 C = 30°. Géc B
gitia BA va BC bang

@A) 60°. 30°. (©) 90°. (D) 45°.

Al c
$> Cau 13. Cho tam giac déu ABC canh bang a va H 1a trung A
diém ctia BC. Tinh AH -BC.
3 2
N gaz. 0. ©) a?. D) %.
B H C

> Cau 14. Cho tam giac ABC déu. Géc gitta hai vec-to AB va BC bang
@ (AB,BC)=30". (4B,BC)=45°. (© (AB,BC)=120°. (D (B4,BC)=135".

¢ Cau 15. Cho tam gidc ABC déu c6 canh bing a. Khi d6 AB-AC bing

(12 a2\/§ a2\/§
@) 5 5 © 5 D) a?.
¢> Cau 16. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bing 3. Khi d6 AB-AC bing
9v2
@) 9v3. 9IV2. © 9. -
¢S Cau 17. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢c6 AB=AC =a. Tich v6 huéng AB-BC bang
@A) -a?. a?. ©) —a?v2. D a?v2.
$® Cau 18. Cho hinh vuong ABCD canh a. Tich v6 huéng AB-DB bang
@) -a?. a?. © -a?v2. D) a?Vv2.

> Cau 19. Cho hai vectd c6 d6 dai 1an lugt 1 3 va 4 va c6 tich vo hudng 1a —6. Tinh géc
gitta hai vecto do.

@A) 60°. 120°. (©) 45°. (D) 90°.
$> Cau 20. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho tam giac ABC ¢6 A(6;0), B(3;1), C(-1;-1).
Tinh s6 do géc B.

@A) B=15°. (B) B=60°. (© B =120°. (D) B=135°.
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§56. Tich vo huong cua hai vecto

$> Cau 21.Tam giac ABC vuong § A va c6 goc B =50°. Hé thiicnao ¢
sau day sai?

@ (AC,CB)=40°. (4B, BC)=130".
© (FC’,T):W. ) (ﬂa’, @’):50°.
A B
¢S Cau 22.Cho hinh vuong ABCD canh a. Tinh AB-AC. A D
® AB-AC=a?V2. ® 4840 - a2
© AB-AC = a2. ©) AB-AC=_a.
B ()

$> Cau 23. Trong mit phang Oxy, cho ba vects @ = (1;2), b =(4;3) va € = (2;3). Tinh
P=3-(b+7).

(A P=18. (B) P =28. © P=0. (D) P =20.

1-

¢ Cau 24. Trong mé#t phang Oxy, cho hai vects ¥ = 51 —5}) va

- -2 N s N 2 4
UV=Fki—-4j.Timk dé vects & vudng géc véi v.

@A) k= -20. B) k = —40. ©) k= 20. (D) & = 40.
. : - 1- -
¢ Cau 25. Trong mat phang Oxy, cho hai vecto uw = gt - 57 va

— rd -2 R P — s — s 3A Jic LY
v=ki—-4j.Tim k dé vecto u va vectd v c6 do dai bang nhau.

V37 5 37 37
@k:iT kzg @k:Z @k:T

¢ Cau 26. Mot ngudi dung mot luc F c6 do 16n 1a 90 N 1am mot vat dich chuyén mot
doan 100 m. Biét luc hop F vé6i huéng dich chuyén 14 mét géc 60°. Tinh cong sinh béi luc
F

(A) 4500V/3(J). 4500(J). (C) 450V/3(J). (D) 450(J).

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Cho tam giac déu ABC c6 duong cao AH . Khi d6

a) (AB,AC)=60°. b) (AB,BC|=120°. ¢) (AH,BC)=90°. d) (HA,AB)=120°.
¢ Cau 2. Trong hé toa do Oxy, cho céc vectd @ = (4:3) va b = (1;7). Khi d6

a) (i;7)=90°. b) (¢-b)La. c) cos(a;z):g. d) (a;b)=45°.
$> Cau 3. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho ba vects @ =(3;-1), b =(1;-2), T = (=1;7).
Khi do

a) TLb.

b) Toa dd vectd @ =@ —2b +3C 1a @ = (-2;24).

—> <\ 771y 1
c) Co-sin cua goc gitia hai vects @ va b bang E

d) Bibt ring ¢ =ma +nb (v6i m,neR). Khi d6 m—n = -3.
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Chuong 4. Vecto

$> Cau 4. Cho hinh vuéng ABCD tam O, c6 canh a. Biét M la trung diém cta AB,G la

trong tam tam giac ADM. Khi do
2

a) AB-CA =a2. b)ﬂi.ﬂ:’:%.
—_ ——> @ ——> —> az —> —_— —>
¢) AD-BD+OM-AC==. d) (AB+AD)(BD +BC) =a?
$> Cau 5. Trong mat phang Oxy, cho hai vects @ =4 i +37 ab= 7+7] Xét tinh dung
sai ciia cac khang dinh sau:
a) |2|=1. b) |5|=5V2. ¢ @-b=14. d) (,b)=45".

> Cau 6. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 s6 do géc B 14 60° va AB = a. Xét tinh ding
sai cia cac khang dinh sau:
a) AC-CB=-3v2a. b) AB-AC=0. ¢) CA-CB=34%. d) AB-BC =-a?

$> Cau 7. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a. Khi d6
2
a

a) AC-BD =0. b) (ﬁ,]?c’):135°. ¢) AB-AC =a2. d) AB-BD=-L

$> Cau 8. Cho tam gidc déu ABC tam O, c¢6 do dai cac canh bing a. Xét tinh dung sai
cua cac khang dinh sau:

a) Goc gitta vecto ABva AC bang 60°.

b) Goc gitia vectd AB va BC bang 60°.

¢) Tich vo huéng ciia OA va BC bing 0.
—> —> _ \ 2
d) Tich v6 huéng ctia OA va OB bing —%.

$® Cau 9. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB =a, BC =2a.

a) ACB = 60°. b) BA-BC =a2.
¢) BC-CA =3a2. d) AB-BC+BC-CA+CA-AB = —4a2.

$® Cau 10. Cho hinh vuéong ABCD canh a, G la trong tam tam giac ABC.
2

a) AC-BD =0. b) AC2 =q2. ¢) AC-DC =—qg2 d)ﬂ;’-ﬂ)’:%

¢ Cau 11. Trong hé truc toa do Oxy, cho ba vects @ =(3;-1), b =(1;-2), € = (-1;7). Xét
tinh dung - sai clia cac khang dinh bén dudi.

a) W=a-2b +3C=(-2;24).

b) |3|*=2| b\

c) a- (b + c)

d) vects X = b + 57 vudng géc véi vecto @
&> Cau 12. Trong hé toa do Oxy, cho hai vects @ = (1;1) va b =(2;1). Biét T théa man
(@+5)- @=-1va(d+2¢)-b =1.Khidé

a) |2]= V5. b) 5-¢=-1. c) TLT. d (@-5)-7=1.

Tu luan.

& Bai 1. ABC la tam giac vuong tai A v6i AB =6, AC =8, AH la dudng cao. Tinh ﬁA_C),
AB-BC, AH-AC, HA-(AB+AC) va AH-(2AB - 3AC).
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§56. Tich vo huong cua hai vecto

& Bai 2. Cho tam gidc ABC ¢6 B =120°, C =20°, @6 dai dudng cao ké tit dinh A bang 4.
Tinh CA -CB va CA-AB. Lam tron két qua dén hang phan tram.

& Bai 3. Trong mat phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(4;3), B(0;-5), C(—6;—2).
Ching minh tam giac ABC vudng tai B.

& Bai 4. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai diém A(-3;3), B(4;4).

a) Tim toa do diém M € Oy 46 AMB = 90°. & M©O;7)
b) Tim toa do diém N € Ox dé€ A, B, N thang hang. & N(-24;0)

& Bai 5. Trong mat phang toa d6 Oxy, hay tinh géc gitta hai véc-te @ va b trong méi
truong hop sau

a) @=(3;1),b =(2;6); b) @ =(3;1),b =(2;4); ©) T=("Z1),b =(2V-2).

& Bai 6. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai diém A(1;2), B(—4;3). Goi M(¢;0) 1a mot
diém thuoc truc hoanh.

a) Tinh AM -BM theo ¢. b) Tim ¢ d& AMB = 90°.

& Bai 7. Trong mét phéng toa d6 Oxy, cho ba diém khong thing hang A(-4;1), B(2;4),0(2;-2).
a) Giai tam giac ABC.
b) Tim toa d6 truc tam H cta tam giac ABC.

& Bai 8. Chitng minh rang véi moi tam gidc ABC, ta c6:

1l —. — —_—
SaABC = 5\/AB2 -AC2—-(AB-AC)2.
& Bai 9. Cho tam giac ABC c6 trong tAm G. Ching minh réng véi moi diém M, ta c6
MA?+MB?+ MC?=3MG? + GA® + GB® + GC?.

& Bai 10. Cho tam giac nhon ABC, ké dudng cao AH. Chiing minh rang:
a) AB-AH =AC-AH, b) AB-BC=HE-BC.

& Bai 11. Cho biét || =183,

3‘:19Vé‘3+3‘:24. Tinh’&’—a. & 22

& Bai 12. Cho hai vects @ va b théa man |a| =6,

b|=8va|d+b|=10.
a) Tinh @-(T+b). & 36
b) Tinh sé do cia géc giita hai vecto @ VA @+ b . & ~53,13°
& Bai 13. Trong mat phang toa do Oxy cho hai diém A(2;1) va B(4;3).

a) Tim toa do cia diém C thudc truc hoanh sao cho tam giac ABC vudng tai A. Tinh

chu vi va dién tich cta tam giac ABC. & C(3;0), P=3v2+ V10, S =2
b) Tim toa do diém D sao cho tam gidc ABD vudng can tai A. & D(4;-1) hosc D(0;3)
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Chuong 4. Vecto

& Bai 14. Cho ntta dudng tron tam O c6 duong
kinh AB = 2R. Goi M, N 14 hai diém thudc nita M
duong tron sao cho AM va BN cat nhau tai 1.
a) Chiing minh: Al -AM = Al -AB va
BI -BN=BI -BA.
b) Tinh AT-AM +BI-BN theo R. A o B

& Bai 15. Cho doan thang AB c¢6 O 1a trung diém va cho diém M tuy y. Chiing minh
rang: MA-MB=MO02-0A2.

& Bai 16. Trong mat phang toa d6 Oxy cho hai diém A(1;4) va C(9;2) 12 hai dinh cta
hinh vuéng ABCD. Tim toa dé cac dinh B, D biét rang tung dé ctia B 1a mot s6 Am.

& B(4;-1), D(6;7)

& Bai 17. Trong mit phang toa do Oxy cho hai diém A(1;1) va B(7;5).
a) Tim toa do cia diém C thudc truc hoanh sao cho C cach déu A va B. & C(6;0)
b) Tim toa d6 ctia diém D thudc truc tung sao cho vecto DA +DB c6 d6 dai ngén nhét.
& D(0;3)

& Bai 18. Mot da tré can nang 15 kg trudt trén mot cau truost dai 5 m tit do cao 3 m
(hinh vé). Tinh c6ng sinh ra béi trong ludng cia dda tré, bé qua luc ma sat. Cho biét
trong luc tinh béi cong thic P = mg, trong d6 m 1a khoi lugng ctia vat va g =9,8m/s? 1a
gia tbc trong truong. Pon vi cta P 1a Newton.

& Bai 19.Mot may bay dang bay tit huéng dong sang

huéng tay véi toc do 700 km/h thi géip ludong gié thoi

tit huéng d6ng bic sang hudng tay nam véi tbc d6 40 700 kuyh
km/h. May bay bi thay d6i van toc sau khi gép gi6 thoi. 4
Tim t6c d6 méi cia may bay (lam tron két qua dén hang 40 km/h
phan tram theo don vi km/h).

& 728,83
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§56. Tich vo huong cua hai vecto

& Bai 20. Phan ti sulfur dioxide (SO2) ¢6 ciu tao hinh chit V, géc lién két OSO gan biang
120°. Nguoi ta biéu dién su phén cuc gitta nguyén t& S véi méi nguyén tit O bing cac
vectd 117 va i3 ¢6 cung phuong véi lién két cong hoa tri, c6 chiéu tit nguyén tit S vé moi
nguyén ti O va cung c6 do dai 1a 1,6 don vi. Cho biét vecto tong 1 = i3 + s dudc dung dé
biéu dién su phan cuc ctia ca phan ti SOy. Tinh d6 dai cta 1.

& Bai 21. Trong mot cudc thi truy tim kho
bau c6 hai d6i A va B tham gia. Ban d6
hoc dude giao cho c6 don vi la 1km. Hé
truc toa d6 trong ban d6 c6 diém gbc 1a A,
chiéu duong ctia truc hoanh trung véi huéng
Pong, chiéu duong cta truc tung trung véi
huéng Béc. Pon vi trén mbi truc tuong tng
1km. D6i A xuét phat tit diém A va di theo
huéng Pong — Bac (PB), d6i B xuat phat tir
diém B(3;0) va di theo huéng chéch vé huéng
Bic 15° so v6i huéng Tay — Bic (TB).

B

[@)]

(6]

4
w
7

& 1,6

bB

Ban t6 chiic cho biét kho bau nam 6 giao diém cta hai dudng di ctia hai d6i. Hay xac dinh

toa do ctia kho bau theo huéng dan sau:

& Gia st M(x;y) 1a vi tri cia kho bau. Ddi A di theo hudng cta vecto @ =(1;1). Do AM
ciing hudng véi 7 nén tdn tai sé thuc ¢ sao cho AM = ¢ = (¢;¢). Suy ra M(z;2).

& Goi C la giao diém ctia dudng di cia d6i B véi truc NB. St dung tinh chit ABC = 60°

dé tim toa d6 ctia diém C va vecto BC.

& Vecto BM = (t— 3;t) cung phuong véi BC nén ton tai s6 thuc % sao cho BM =kBC. Tt

do suy ra gia tri caa ¢.
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Chuong 4. Vecto

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
(1 Az A3 B|4 B|5 BJ6 D|7 D|s c|9 AJio C]
(11 AJ12 AJ13 B|14 |15 AJ16 c|17 A]18 BJ19 CJ20 D]
(21 AJ22 c|23 Al24 B|25 A)26 B]

Bang dap an tric nghiém ding sai

Cau 1. @pPb)b()P()S ||Cau?. @p®b)s@Pp
Cau 3. (@s®D()p()S ||Cau4. @s®s@Op@p
Cau 5. (@s®b(c)s@Pb||Caus. @s®plep@>b
Cau . @P®d)s(c)b(d)S ||Caus. @pd)sp@s
Cau 9. (@s®b(c)s(@P ||Cau 10. @p®)s)s@p
Cau 11. @P®)P(c)S(@)D ||Cau12. @s®pep@p
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§6 ON TAP CHUGNG 4

W A Tire
Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

¢ Cau 1. Trong cac vectd sau, hay tim cap vecto ngudc hudng.
B D E G
A C F H

() AB va EF. B) AB va GH. © AB va CD. D) CD va GH.

° . 1
$® Cau 2. Cho doan thang AB va M la mot diém trén doan AB sao cho MA = EAB' Trong
cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

@m:%ﬁ. Aﬂ’:—izﬁ. (©) MB = —4MA. @m:_gA—B’.

> Cau 3. Trong mat phang Oxy, cho vecto @ dude biéu dién nhu hinh vé.

Toa do6 cuia vecto @ la
@ (3;3). (3;2). © (2;3). ) (3;-2).
¢ Cau 4. Tim gia tri ctia k sao cho @ = kb, biét riing @, b ngudc huéng va |d| =5,
|5|=15.
1 1
@k:3 k:—g. ©k:§ @k:—S.

> Cau 5. Cho AABC. Goi M, N, P lan ludt 1a trung diém ctia céc canh AB,BC,CA. Cé
bao nhiéu vecto déi ctia vects MP biét cac vectd c6 diém diu va didm cubi 12 cac diém A;
B;C; M; N; P?

@) 2. 1. © 3. D) 4.
> Cau 6. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Khang dinh nao sau day la dung?
@) 04 =0C. ®) AD =BC. (© AB=CD. (D) OB =0D.
&> Cau 7. Cho céc diém phan biét M, N, P, @, R. X4c dinh vecto MN +PQ@+RB+NP+QR.
(&) MP. MN. © MQ. (D) MR.
$® Cau 8. Cho hinh vuong ABCD canh a. Gia tri S = )ﬁ +AD | bang
@A) S =aV3. B S =av2. © S =2a. (D) S =aVe.
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Chuong 4. Vecto

g A ]. 2 . N A .
$» Cau 9. Cho diéem M trén doan AB sao cho AM = gAB. Khang dinh nao sau day sai?

@m:_gzg’. m:%A—B’. (©) ME = 2AM. @ﬁ:_%ﬁ.

> Cau 10. Cho hinh binh hanh ABCD. Ménh dé nao duéi day dung?
) AB+AD=AC. (B AB+AD=CD. (C)AB+AD=BC. (D)AB+AD=BD.

$> Cau 11. Trong mat phang toa d6, cip vectd nao sau day c6 cung phuong

1 —
A w=(2;3)vav = (5;6). @ =(v2;6) va b =(1;3V2).
© 7 =(0;1)va j =(10). D ¢ =(1;3) va d =(2;-6).
$> Cau 12. Trong mat phang toa dd, cip vectd nao sau day vudng géc véi nhau?
@ @ =(23) va U =(4;6). ® @ =(1;-1) va b =(-1;1).
©) Z =(a;b) va T =(=b;a). D 7 =(1;1) va k =(2;0).

$> Cau 13. Trong mit phang toa d6, vects nao sau day c6 d6 dai bang 1?

g 1 - 1 -1
@ =), b =(1;-1). o= (23) =[5
®a ©7=(23 ®d-(2
¢ Cau 14. Géc gitia vectd @ = (1;-1) va vecto b= (-2;0) ¢6 s6 do bang

@A) 90°. 0°. (©) 135°. (D) 45°.

$> Cau 15. Khéang dinh nao sau day 1a ding?

@ (@-5)C=3(b-2). (@-5)2=a2% b2
© @-b=I3l-151sin(a, b). ©a(b-)=a-b-a-¢.
> Cau 16. Cho AABC c6 trong tAm G va M 1a mot diém tuy y. Khang dinh nao sai?
@) AM +BM +CM =3GM. ®) GA +GB +GC =3GM.
(© MA + MB + MC = 3MG. ® GA+GB+GC=0.

$> Cau 17. Cho hai vects @ va v ¢6 |@| =17, | V| =12 va ¥ - ¥ =42v3. Tinh géc (¥, 7).
@) 45°. 30°. (©) 90°. (D) 60°.
$® Cau 18. Cho tam giac ABC vuodng tai A va AB =2, AC = 3. D6 dai cua vecto BC+AC
bang
@ v1s. 40. © 2v/10. D) 5.
$> Cau 19. Poan thang AB ¢6 M 1a trung diém. Khang dinh nao sau day diung?
@) AB = 2MB. ®) BA = 2MB. @ggzgm (D) MA - MB.

4> Cau 20. Cho ba diém phan biét A, B, C. Ménh dé nao sau day la dung?
() Néu hai vects CA va CB ngude huéng thi ba diém A, B, C thing hang va C ndm
gitia A va B.
Néu hai vectd CA va CB cling huéng thi ba diém A, B, C thdng hang va C nim giita
A va B.
(C) Néu hai vecto CA va CB cung phuong thi ba diém A, B, C thang hang va C ndm
gitta A va B.
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§6. On tap chuong 4
(D) Néu hai vecto CA va CB c6 gia vuéng gée véi nhau thi ba diém A, B, C thing hang
va C nam gifta A va B.
$> Cau 21. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Vecto nao sau day bang vecto 0C?

® GO, ® 0Z. © 40, ©) OB,

$® Cau 22. Cho hinh thoi ABCD. vecto cung hudéng véi B
AB la
@ DC. BA. © AC. ©) CD.
A C
D

$> Cau 23. Chon phat biéu ding trong cac phat biéu sau.
(A) Hai vecto dugc goi 1a cung phuong khi va chi khi gia ctia ching song song véi nhau.
Hai vecto dugc goi 14 bang nhau khi ching cung phuong va cung d6 dai.
(© Vecto—khong 1a vects c6 diém dau va diém cubi tring nhau, ki hiéula 0.
(D) Vecto 0 cung phuong, ngudc hudéng véi moi vectad.
> Cau 24. Khang dinh nao sau day dung?
@ Néu @ va b cung huéng véi ¢ thi @ cung huéng véi b.
Néu AB =DC thi bén diém A,B,C,D 1a bén dinh ctia mét hinh binh hanh.
(©) Néu AB =AC thi AB = kAC.
© m(@-b)=(ma)b.
< Céu_iS. Trong mét phang toa d6 Oxy, cho cac diém M(4;-3) va N(-2;0). Toa d6 cta
vectd MN la
@) (-2;3). (6;-3). ©) (-6;3). (D) (2;-3).

&> Cau 26. Cho hai vects @, b trong hinh sau

v/
Pang thic nao sau day dang?
A) @ =-2b. a:§b. @a:—gb (D) @ =2b.
$> Cau 27. Trong méit phang toa d6 Oxy, cho @ = 7 7 Toa d6 vec to @ la

@A) @ =(-1;-4). ®) @ =4;-1). © ad=(-4 D) @ =(-1;4).
> Cau 28. Trong hé toa d6 Oxy, cho hai diém A(2;3),B(-4;7). Toa d6 trung diém I cua
doan thang AB la

@) (—6;4). (-2;4). ©) (-1;5). (D) (-2;10).
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> Cau 29. Cho tam giac déu ABC. Tinh géc giita hai vecto AB va AC.
@A) 30°. 60°. (©) 120°. (D) 150°.
$> Cau 30. Cho tam giac ABC, khéng dinh nao sau day ding?
@ AB-AC=BC. (B AB-CA=BC. (©BC+AB=AC. (D)AB+AC=CB.

$> Cau 31. Cho hai vects @, b véi |@| =3,

3‘ =2, (E’, 3) = 120°. Két qua ctia @ - b bing

@ 3. -3. ©) 6. (D) 3V3.
$> Cau 32. Cho tam gidac AABC déu canh a. Tich vo huéng AB-BC bang
2 2
@ % —a2. © -%. ©) a2.

&> Cau 33. Cho hinh chit nhat ABCD c6 canh AB =4 va AD = 3. D6 dai ctia vects AB—BC
1a

@) 4. 5. © 1. D 3.
¢ Cau 34. Cho tam gi4c ddu AABC c6 d6 dai canh bing 8. Tinh BA -AC.
@) 32. -32. © 16. (D) -16.

$> Cau 35. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =2a, AD = 3a, BAD = 60°. Diém K thudc
AD théa méan AK = —2DK. Tinh tich vé6 huéng BK - AC.

@) 3a2. 6a2. © a?. D) o.
$> Cau 36. Cho tam gidac ABC. Goi I 1a trung diém canh BC, G 1a trong tam tam giac
ABC va M 1a mot diém tuy ¥. Xét cadc ménh dé sau

(1) TB=BC; (3) GA = 2G1:
—_— — —> 1
(2) AB+AC = AL (4) MG:§(MA+MB+MC).

Trong cac ménh dé trén, c6 bao nhiéu ménh de dung.
@ 3. 1. © 2. D) 0.

$> Cau 37. Trén mat phang véi hé truc toa do Oxy, cho vecto @ =7 7—9_1'). Toa d6 cua
vectd u 1a

@A) @ =(-9;7). u=(-7;-9). © @ =(7;-9). D) @ =(9;-17).
$> Cau 38. Trong mat phing véi hé truc toa d6 Oxy, cho diém A(-5;4). Khang dinh nao
sau day dung?

@ OA=57-47. AO=-57+4]. (©AO=5i+4]. [ OA=-57+4].

&> Cau 39. Cho hinh vuéng ABCD, tinh cos (EB’, (171).

V2 1 V2 1
®-5- X © 3 ©-5
¢> Cau 40. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =3, AD =4. Tinh (E +AD ]
@™ 7. 12. ©) 5. D 1.

> Cau 41. Trong mat phang toa do Oxy, cho diém M(1;3). Toa d6 caa vectd OM la
@ OM =(-1;3). OM=(-1;-3). (C) OM =(1;-3). ©) OM =(1;3).
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§6. On tap chuong 4

¢ Cau 42. Trén dudng thing AB liy diém M sao cho MA +3MB = 0. Diém M dudc xac
dinh dang trong hinh vé nao sau day?
A M B A B M
@ : :
A M B A B M

> Cau 43. Trong mit phang toa do6 Oxy, cho tam gidc ABC véi A(3;—-1), B(—4;2), C(4;3).
Tim toa d6 ctia diém D dé ABCD la hinh binh hanh.

(A) D(11;0). D(3;-6). (©) D(-11;0). (D) D(-3;6).

$> Cau 44. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho @ =(1;2), b =(3;8). Toadd € =23 -5b la
(A) ¢ =(-13;-36). T =(17;44). (© ¢ =(4;12). (D) ¢ =(-13;25).

¢ Cau 45. Cho @ = (x1;y1), b= (x9;y9). Khang dinh nao sau day la sai?
@l&’lz\/m. 6’-3:x1x2+y1y2.
(C) Hai vecto @ L b x1%2 + y1y2 = 0. (D) cos(d, b)= @b Tiv2 Jiy2

T Rty
$> Cau 46. Cho tam gidc ABC ¢6 canh AB =4; AC =7 va BAC = 60°. Tich v6 hudng
AB-AC bang

@) 4. 7. © 14. (D) 28.

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Trong méit phang toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC véi A(-2;5), B(—4;-2), C(1;5).
a) AB=(-2-T7), AC = (3;0).
b) Néu G la trong tam thi toa d6 G 1a (—g; g)
c¢) T giac ABCD la hinh binh hanh khi D(3;10).
d) BAC ~105°.

$© Cau 2. Cho tam giac ABC véi A(-2;5), B(—4;-2), C(1;5).
a) Doan AB = /53.
b) Toa db vectd @ = 2AB + AC 1a (-1;14).
c¢) Goi G la trong tam cta tam giac ABC. Khi do6 cos (E, C_G)) >0,84.
d) Goi M 1a trung diém BC, khi d6 M (—g; g)
> Cau 3. Trong hé toa do Oxy, cho ba diém A(-2;6), B(3;2), C(-1;7).
a) AB = (-5;4). b) |BC| = |4B|
¢) AB-BC=0. d) Tam giac ABC vuodng tai B.

$® Cau 4. Cho hinh binh hanh ABCD tam O.
a) AD , BO cung phuong.
b) OA+OB+0C+0D=0.
c) OA-CB=0D.
d) Goi G la trong tam tam giac ABC, khi do AG = gAB + gAD.
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$> Cau 5. Cho tam giac ABC déu canh a, ¢6 trong tam G. Khi dé:
a) AB=AC.
b) AB-CB=CA.
c) ‘E+A—C)‘ =av/3.
d) Goi CM la trung tuyén ctia tam giac ABC thi CM+3MG=0.

4> Cau 6. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 tam I, AD =17, DC = 34 va géc DAB = 60°. Goi
P, @ lan luot 1a trung diém ctia DC va AB.

a) AD +AB=BD. b) IA-DI+IC=1ID.

¢) QC-CP=AB+AD. d) (XB+Z§(:17\F7.

> Cau 7. Cho tam gidc ABC. Goi M, N, P lan lugt 14 trung diém ctia BC, CA, AB.
- 11—
a) MN = EAB.
b) BM +CN =PA.
c) AP+AN-AC+BM=0.
d) GA+GB+GC=GM +GN +GP véi G la trong tam tam giac ABC.

> Cau 8. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC ¢6 A(-1;5), B(—4;1), C(2;2).
a) BC = (6;1).
b) Véi D(xp;yp) thi AD = (xp — 1;yp +5).
¢) Dé tit gidc ABCD 1a hinh binh hanh thi ta c¢6 D(5;6).
d) Piém I(-1;1) 14 trung diém ctia doan thing BC.

4> Cau 9. Trong méit phang toa d6 Oxy, cho hai diém A(1;-2), B(-3;-1).
a) OA=1- 27.
b) AB =(-4;1).
¢) Toa d6 ctia diém C sao cho OABC 1a hinh binh hanh 1a C(4;1).
d) Toa d6 trung diém ctia doan thing AB 1a (-1;-3/2).

4> Cau 10. Cho hinh thoi ABCD c¢6 tam O, canh béng a va ABD = 60°.

a) AB-AC =BC. b) OA+OB+0C+0D=0.
— — — — 3 2
c) ‘CB+CD‘:a\/§. d) AO-CD:%.

$> Cau 11. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho AABC ¢6 A(3;-2),B(5;3),C(-1;2).
a) Toa do6 cua vecto BC1a (6;1).
b) M la diém d6i xiing véi A qua B, khi d6 diém M c6 toa d6 (7;8).
¢) Do dai vecto BC 1a v37.
d) Tam gidc AABC ¢6 ABC la géc tu.
$© Cau 12. Cho hinh vuéong ABCD tam O, canh a.
a) AB=CD. b) DO = OB. o) |CE|=|CA|. @ DB-BC=-d?

$® Cau 13. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O. Goi M 1a diém théa méan CM =2MB va
G la trong tam AABC.
a) OA +0B +0C +0D = 0. b) GA +GC+GD = 0D,

—_— — — —s — 11—
c) AB+AD=AC. d) AM:AB+§BC.
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§6. On tap chuong 4

$> Cau 14. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang 4 va c6 dudng cao BH. Goi G 1a trong
tam AABC. /3
Y — — 2V3
a) BA-BH =38. b) |GA+GC|= 2=
¢) D6 dai ctia vec to BH bing 2v/3. d) BA+AC =BC.

—

¢ Cau 15. Trong mit phing toa d Oxy, cho cic vectd T =47 -6, b =(-3;4), C=a-2b
va hai diém P(2;3), Q(7;-4).
a) @ =(2;-3). b) PQ =(5;-7).

c) T;) =1. d) Hai vects PQ va ¢ cung phuong.

¢ Cau 16. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢c6 AB=6, AC =8. Khi do
—_ —> —_— —> 4 —_—> —> —_ —
a) AB-AC =0. b) cos(BA,BC) = - © BA-BC=4.  Q 4B +ac| =10.

$> Cau 17. Cho hinh vuéng ABCD c6 tAm O canh bing 4. Khi d6
a) BA+BC=BD. b) (E,E):so°. ¢) AB-CO=-16. d) ‘A_B)+A—C)‘:4\/5.

$> Cau 18. Cho tam gide ABC ¢6 AB =4v2, AC =6, BAC = 45°. Goi D 1a trung diém cta
doan thing BC. Diém E thod man AE = kAC (k € R).
a) AB-AC =24. b) AD = §AB + §AC.

¢) BC2=20. d) AD | BE khik:%.

4> Cau 19. Cho hinh chit nhat ABCD tam O, AB =a, AD =2a. Goi E, F lan ludt 1a trung
diém ctia AD va BO. Khi dé6

a) AB+AD =2A0. b) BC =DA.
c) EF = —ZAD + ZAB. d) BE-AC = —a?.

4> Cau 20. Cho hinh vuéng ABCD véi @6 dai canh bang a.
a) BC +BA =BD.
b) Do dai ctia vects BD bang 2a.
c) BA-DB =a2.
d) Véi diém M tuy ¥, goi T = )MA +MB+MC+MD \ Gi4 tri nho nhét ctia T 1a 2025a.

$> Cau 21.Cho hinh chtt nhat ABCD tam O ¢c6 AB=4,AD=3. 4 M B
Goi M 1a trung diém ctia AB.
— 1 — — —
a) CM = ;BA-BC. b) |AB+AD|=1.
_— — — — —_ — 0
c) OA=0B=0C=0D. d) BC-BA =0.
D C

> Cau 22. Cho hinh chit nhat ABCD c6 tam O biét AB =2a, AD =a va M 14 trung diém
cua AB.
a) AD =CB. b) CA =CB+CD.

c) Zﬁ—aﬁ\:a\/& d) Tich vo huéng AB-DM = 4a>.

$> Cau 23. Cho hinh thoi ABCD c¢6 tam O, canh béng a v ABD = 60°.
a) AB-AC=BC. b) OA+OB+0C+0D=0.
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Chuong 4. Vecto

3a?

c) @’+C_D’):a\/§. d)A_O)-C_D):T.

4> Cau 24. Cho AABC can tai A ¢6 AB =4 va BAC = 120°. Goi M 1a trung diém cta doan
thing BC. Diém E théa man AE = ?_LA—é

a) AB=AC. b) AB-AC=AB-AC-cosBAC.

¢) &M = _AB+_AC. d) AM-BE = 1.
$> Cau 25. Cho tam gidc ABC can tai A ¢6 canh bén bang 6 va géc BAC = 120°. Piém M
thudc canh AB sao cho AM = %AB va diém N 1a trung diém ctia canh AC.

a) Zﬁ‘:e. b) AB-AC=18. ¢ (EZ;E@):W. d) BN-CM = -51.

¢ Cau 26. Cho AABC c6 G 1a trong tam, M 13 trung diém ctia BC. P4t AB=a,AC=b.
a) AM = _?3A—G)
b) AB+AC =3AG.
¢) V6i I 1a diém dbi xing véi G qua M thi GI =

N
a+-=b.

W -
[SSR V]

@ |GH|=<|a+ ).

$> Cau 27. Cho tam giac déu ABC c6 canh BC = 18 cm. Goi G 1a trong tam tam giac
ABC. H 1a hinh chiéu cta A trén canh BC.
a) GA+GB+GC=0.
b) AH =183 cm.
c) GA =2V3 cm.
d) Tap hop cac diém M théa man dang thicc |MA +MB+M C‘ = ‘A—B) ‘ la duong tron c6
dinh c6 ban kinh R =2 cm.

$® Cau 28. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =2 cm,

A D
BC =4 cm va ABC = 60°.
a) ‘ﬁ’ =2v/3 cm.
b) AB-(DA+AC)=1. T .

¢) Dién tich hinh binh hanh ABCD bang 4 cm?.
d) AB=DC.

$> Cau 29. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =2a, AC = 3a, BAC =60°. Goi I 12 trung diém doan
thang BC. Piém J thuéc doan AC thoéa man 12AJ —7AC =0. Khi d6

a) Al=_AB+_AC. b) BJ =-AB+AC.

¢) AB-AC =4a>. d) AI LBJ.
$> Cau 30. Cho hinh vuéng ABCD tam O, c¢6 canh bang 21. Piém G la trong tam tam
giac ABD.

a) AB-AD =0.

b) AB+AD =2A0.
¢) GB+GD =GC.
d) Tap hop cac diém M théa man MA-MC + MB-MD =9 la duong tron ban kinh 15.
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§6. On tap chuong 4

¢ Cau 31. Cho hai vecto @, b thoa man |@| =3,

a) aﬂ?:\a’-z’\-cos(z,”). b) @-b=-15
c) (3+E’)2:19. d) (a’+25’) (a’—b):8,5

4> Cau 32.Cho hinh vuéng ABCD canh a. Ly E 1a trung difm D C

o g 2 ~ = 3 = , ~ y . 2 2,
cua BC, diém F thoa man BF = ZBD' Xét tinh dung sai cta cac

ménh deé sau.

¢c) EF = _ZAB + ZAD' d) Tam giac AEF vuodng can.
A B

Tu luan.

& Bai 1. Trén canh BC cta tam giac ABC lay diém M sao cho MB =3MC.
a) Tim méi lién hé giita hai vec-to MB va MC.
b) Biéu thi vec-td AM theo hai vec-td AB va AC.
& Bai 2. Cho hinh binh hanh ABC. Chiing minh réng v6i moi diém M, ta cé:
MA+MC=MB+MD.

& Bai 3. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho A(2;1), B(-2;5) va C(-5;2).
a) Tim toa do6 cua cac vecto BA va BC.

b) Ching minh réng A, B, C la ba dinh ctia mét tam gidc vuong. Tinh dién tich va
chu vi caa tam giac do.

¢) Tim toa do trong tam G caa tam giac ABC.
d) Tim toa d ctia diém D sao cho ti gidc BCAD 1a mét hinh binh hanh.
& Bai 4. Cho hinh vuéng ABCD c6 tam 1a O va canh a. M 1a mét diém bat ky.

a) Tinh [AB+0D|, |AB-0C+0D)|. & [a5+0D)- 22 [a8-0¢ +08] 0
b) Tinh d6 dai vectoc MA-MB-MC +MD. & |MA-MB-MC+MD|=2a

& Bai 5. Trén canh BC cta tam giac ABC lay cac diém M,N, khong trung véi B va C
sao cho BM =MN =NC.

a) Chiing minh rang hai tam gidc ABC va AMN c6 cung trong tam.
b) Goi G la trong tam cta tam gidc ABC. Dit GB = @ va GC = 7. Hay biéu thi cac

vecto sau qua hai vecto @ va : GA, GM, GN. & GA-—(t+ o), Gli-27+17,GN=-17+27

& Bai 6. Cho tam giac ABC ¢6 AB=4, AC =5 va CAB = 60°.
a) Tinh tich v6 huéng AB-AC, AB-BC. & 10; -6;
b) Lay cac diém M,N théa méan 9AM +3MC =0 vAa NB+xNC =0 (x#-1). Xac dinh x
sao cho AN 1L BM. & -2

65
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Chuong 4. Vecto

& Bai 7. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M,N theo thi tu la trung diém cac canh
AB,CD. Lay P thuéc doan DM va @ thudc doan BN sao cho DP =2PM, BQ = xQN. Pat
AB=4vaAD=7].

a) Hay biéu thi cic vecto AP, AQ qua hai vecto ¥ va U. & AP=luw+lv, AG= 52 7+ 27

b) Tim x dé A,P,Q thang hang. & x-2
& Bai 8. Cho hinh thang vuéng ABCD ¢6 DAB =ABC =90°, BC=1, AB=2, AD =3. Goi
M la trung diém cua AB.

a) Hay biéu thi cac vects CM, CD theo hai vectd AB va AD.

b) Goi N la trung diém ctia CD, G 1a trong tam tam gidc MCD va I 1a diém thudc canh

CD sao cho 9IC =5ID. Chiing minh ring A,G,I thang hang.
¢) Tinh d6 dai cac doan thang AT va BI.

_— 12 1=

& CM=1AB-1AD, CD=

_— —

AD-AB; AI=2 Br=1

coldo

& Bai 9. Cho ABCD la hinh thang vuéng tai A va D ¢c6 AB=AD =a, CD =2a. Goi H la
trung diém DC, M 1 diém théa man MB = -3MC, goi K 1 giao diém ctia DM va BH.

a) Tinh [DE +DC| theo a.

b) Bi&u thi BK theo hai vects BD va BC.
¢ Cau 33. Cho hinh binh hanh ABCD goi M la trung diém ctia canh CD, N la diém

2 1 - . N A £ ., N 2
thudc canh AD sao cho AN = §AD. Goi G la trong tam cua tam giac BMN, duong thang
AG cit BC tai K. Khi d6 BK = . BC (véi  1a phan sb tbi gian). Tinh S=m+n. a 17
n n

$> Cau 34. Mot vat tai diém M trén mét phang ngang chiu tac dung cta hai luc F 1= MA ,
Fo=MB c6 d6 16n 1an lugt 1a 1500 N va 1000 N. Cho biét géc gitta F1 va Fs, 1 60°. Biét
vecto hop luc F la tong cta hai luc F 1va F 9. Tinh c6sin cua goc gita FvaF 1 (lam tron
két qud dén hang phan chuc). & 0,9
& Bai 10. Mot khinh khi cau dang bay tit huéng tay sang hudng dong véi téc do 12 km/h
thi gap mot ludng gié théi tit huéng bic sang huéng nam véi van téc 10 km/h. Khinh khi
cau bi thay déi van toc sau khi gap gié théi (nhu hinh vé bén duéi). Tim van téc méi caa
khinh khi cau. (két qua 1am tron dén hang phan chuc theo don vi km/h)

Nam

& 20,3
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§6. On tap chuong 4

& Bai 11.Khi may bay nghiéng canh méot goc 45°, luc F caa khong s Fig----» 7
khi tac dong vudng géc véi canh va bang téng cta luc nang F 1va / \4;5‘2 i
Iyic can F'3 (tham khéo hinh v&) biét |F| =20 N. Tinh |Fy| + |F2| (lam Jé R
tron dén hang phan chuc, don vi 1la N). & 282 :

& Bai 12. Mot vat khdi ludng m = 40v/3 kg dudc treo ¢6 dinh trén tran

nha bang hai sdi day khong gian c6 d6 dai bang nhau. Biét rang luc  _ X\ 60° N
cing day T; va Ty c6 do 16n nhu nhau va hdp véi nhau mét géc 60° Ta T:

(hinh bén). Luc cing ctia day bang bao nhiéu? Biét P =m-g, g = 10 m/s2.

—

p

& Bai 13. Trung tam Khi tugng Thay van dang theo do6i 16 trinh cia mot con bao trén
ban d6 vé tinh (dudc gan hé truc toa do Oxy, véi don vi d6 dai trén cac truc 1a km). Gia
st tam bao chuyén dong théng déu theo mét huéng cb dinh. Liic 7 gis 00, tam bao 6 vi tri
diém A(120;-50). Lic 9 gio 00 cung ngay, tam bao di chuyén dén vi tri diém B(180;30).
Cac nha khi tuong du bdo rang néu giit nguyén téc d6 va huéng di chuyén, con bio sé d6
b vao dat lién lac 12 gio 00 trua cung ngay tai vi tri diém C(x;y). Hay tinh gia tri cta
biéu thic T =x —2y. & -30

& Bai 14. Mot vat dang 6 vi tri O chiu hai luc tac dung ngudce chiéu nhau la F 1va F 2
trong do6 do 16n luc F 5 16n gap d6i do 16n luc F 1. Nguoi ta mubn vat ding lai nén can tac
dung vao vat hai luc F 3, 1_5')4 ¢6 phuong hgp véi luc F 1 cac goc 30° nhu hinh v€, chiung co
d6 16n bang nhau va bang 50v/3N. Tim d6 16n caa luc F 2.

& 300

& Bai 15. Mot vat nam trén mat phang ngang chiu Fo
tac dung cua hai luc ﬁ = 50N c6 phuong song song
v6i mét phang ngang va F‘; = 30N theo phuong tao
v6i mat phang ngang mét géc 60°(nhu hinh vé). Ta

nhan thay vat di chuyén theo phuong ndm ngang mét
quang duong 28 m. Tinh cong sinh ra (don vi: Jun) béi
luc F la hgp luc caa hai luc F_'{ va E’ noi trén.

& 1820

& Bai 16. Hai ngudi cung kéo mot xe goong nhu hinh. Méi ngudi cam vao mot soi day
cung budc vao xe goong, va luc tong hop, hop véi phuong ngang (méit dusng) mot géc 30°.
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Chuong 4. Vecto

Ngudi thit nhat kéo mot luc 1a 30v/3 (N), ngudi thi hai kéo mot luc 14 90 (N). Héi cong
sinh ra khi kéo vat di mot khoang dai 100 m la bao nhiéu?

E

30°
©
A B |

& 9000

& Bai 17. Tai ba diém A, B, C 1an ludt kéo luc F1, Fo, F3 dé giit cAn bing mét vat M
nhu hinh vé. Biét luc kéo tai méi diém B, C gap hai lan luc kéo tai A. Tinh géc giita F 1,
F o (don vi dé, két qud lam tron dén hang phan muoi).

B

—

Fy

A
F—

C

>

Fj

& Bai 18. Trén mat phang toa dé Oxy, cho 3 diém A(1;3), B(2;4), C(-3;5). Xac dinh toa

do diém N trén truc tung sao cho @ =2 NA + 2]—\/'—§‘ +3 ‘m+l\f—6‘ nhé nhét.

& Bai 19. Mot béng den c¢6 khéi luong m = 0,4 kg dudc treo can bang béi hai soi day. Hai
soi day nay c6 chiéu dai bang nhau, dudc gin vao cung moét diém trén béng den va hai
dau con lai dude gan 1én tran nha. Biét rang hai sdi day hdp véi nhau mot géc 46°. Tinh
luc céng ctia moi sdi day, don vi N. Cho biét trong luc tac dung 1én béng den 1a P= mg,

v6i g = 10 m/s? (Két qua lam tron dén hang phan tram). & 217
46°
Day 1 Day 2
I

N
< '

\-‘,
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§6. On tap chuong 4

& Bai 20.

a) Trong hé toa do Oxy, cho diém A(2;-3),B(3;4). Tim toa do diém M thudc truc hoanh
sao cho AABM vuong tai A.
b) Pé kéo duong day dién bang qua mdt hd hinh thang vuéng tai A va B véi d6 dai
AB =180 m, BC = 140 m, AD = 200 m, ngudi ta du dinh lam 4 cot dién tiép tiép
cach déu nhau trén mot dudng thang, c6t thi nhit nam trén b AB va cach dinh A
khoang 60 m, c6t thit ba dén b AD. Tinh khoang cach tit vi tri c6t thi ba dén bo
AD.
& Bai 21. Mot dién vién xiéc (coi 1a mot vat ran) trong luong 700 N di trén day lam day
vong xudng mot géc 140°. Tinh luc cing cia day treo khi dién vién xiéc ding can bang
(nhu hinh minh hoa bén duéi), coi day khong gian. Biét rang khi & vi tri can bang thi

?1 + T)z +P=0. kbt qua lam tron dén hang don vi)

!

& Bai 22. Trong khu déng tau, dé van
chuyén tau téi khu ha thiy, ngudi ta dao
mot dudng kénh va lap dit 2 rong roc kéo
hai bén bo. Khi kéo tau, ngudi ta mudn
dung day kéo dé kéo tau di doc theo bo
hai bén (nhu hinh vé minh hoa). Rong
roc thi nhat dung luc kéo 3000 N tao
véi huéng tau di chuyén mot géc 30°; luc

kéo rong roc thit hai tao v6i huéng tau di
chuyén mot géc 45°. Héi rong roc thit hai
can dung luc kéo bao nhiéu dé€ kéo dugc
con tau di doc theo bo (két qud lam tron
dén hang don vi)? & 2,120

& Bai 23. Trong mat phang toa d6 Oxy, mot dai kiém soat khong luu dat & gbe toa do
0(0;0), don vi trén méi truc 1a kilémét. Mot may bay chuyén dong theo dusng théng, bay
qua hai vi tri A(-5;5) va B(2;6). Biét rang khi may bay dén vi tri M(a;b) thi may bay gan
tram kiém soat khong luu nhéat. Tinh gia tri biéu thic 20a — 15b.

[ —]
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Chuong 4. Vecto

& -100

& Bai 24. Trén man hinh ra-da cta dai kiém soat khong luu (dudc xem nhu mét phang
toa do Oxy véi don vi trén cac truc tinh theo ki-16-mét), moét may bay truc thang chuyén
dong thang déu tir thanh phé A c6 toa d6 (900;400) dén thanh phd B c6 toa do (300;700),
thoi gian bay quang dudng AB la 4 gis. Goi toa do clia may bay truc thang tai thoi diém
sau khi xuat phat 3 gio 14 (a;b). Tinh P = a +b.

& 1075

& Bai 25. Dé kéo duong day dién bing qua mét ho hinh chit nhat ABCD véi d6 dai
AB =140 m, AD =50 m. Ngu¢i ta du dinh 1am nim c6t dién lién tiép thing hang va cach
déu nhau. Cot thit nhat nam trén bo AB va cach dinh A mét khoang bang 10 m. Cot thi
nam nam trén bs CD va cach dinh C mot khoang bang 30 m. Khoang cach ti cot thi tu
dén bo AD bang bao nhiéu mét.

D

& 85
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§6. On tap chuong 4

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

(1 Az D3 c|4 B|s c|6 B|7 Als BJ9 Afi0 A

(11 BJ12 cJ13 D|14 c|15 DJ16 B|17 BJ18 CJ19 AJ20 A]

(21 c]22 A]23 c]24 D|25 C|26 B|27 D|28 c|29 B|30 C]

(31 BJ32 c|33 B|34 B|35 C|36 B|37 A|38 D|39 AJ40 C]

(41 DJ42 AJ43 AJ44 A]45 D46 C]

Bang dap an trac nghiém ding sai

Cau 1. @P®)DP(c)s(d)S ||Cau2. @pb)s@©Op@p
Cau 3. @)s®b(c)s(ds ||Cau4. @s®pb@Db
Cau 5. (@s®)s()b@)P||Caus. @s®bpl)s@p
Cau 7. @)s®bP()PPD ||Caus. @p®s@Op@ds
Cau 9. @DP®)P()s (P ||Cau 10. @s®pObdSs
Cau 11. (@s®be)b()S ||Cau12. @s®b)s@p
Cau 13. @pP®)S()b()S ||Cau l4. @s®sp@dnp
Cau 15. (@s®b(c)s(@)Db ||Cau 16. @pb)s(©s@np
Cau 17. @DP®)s(c)s(@Pb ||Cau 18. ObLIOEIOEIOE
Cau 19. @DP®d)s(c)b(d)S | |Cau 20. @s®s)s@s
Cau 21. @D (®)s(c)s (@b ||Cau 22. @s®b)s@s
Cau 23. @)s®bP()P()S ||Cau 24. OFIOEIOEIOE
Cau 25. @D®)s(c)s (@b ||Cau 26. @s®bp)s@p
Cau 27. @P(d)s(c)s(d)s ||Cau28. @s®ss@p
Cau 29. (@s(®D(c)s (@)D ||Cau 30. @pb®bP()s@Pp
Cau 31. (@s®b(e)p()S ||Cau 32. @pb)s@©Op@p
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CAC SO DAC TRUNG
CUA MAU SO LIEU

KHONG GHEP NHOM

1) S6 gan ding

Trong nhiéu truong hop, ta khong biét hosc khé biét s6 dung (ki hiéu @) ma chi tim dudc
gia tri khac xap xi né. Gia tri nay dudc goi 1a sé gan dung , ki hiéu 1a a.

2) Sai sb tuyét doi va sai sb tuang dbi

¥ Sai sb tuyét déi: Cho @ la sb ding va a 1a s6 gan ding ctia @. Gia tri A, = |a—a| phan
anh muc d6 sai léch gita s6 dung a va sbé gan ding a, dudc goi 14 sai sb tuyét dbi
cia sb gan dung a.

% Trén thuc té, nhiéu khi ta khong biét @ nén ciing khong biét dudc A,.
Tuy nhién ta c6 thé danh gia dudc A, < d, v6i d 1a mét sé6 duong nao dé.
* Néu A, <d thi|a-a|<d ©a-d <a=<a+d. Khi d6, ta ¢ thé viét
@ =a+d va hiéu 1a sb dung @ nam trong doan [a — d;a + d].

* V6i d cang nho thi a cang gan @ nén d goi 13 d6 chinh xac clia sé gan
ding .

¥ Sai sb tuwong dbi: Sai sb tuong d6i cuia s6 gan dung a, ki hiéu 14 6, va dudce tinh béi

A
cong thic 6, = ﬁ
a

P A d . d w i a
#* Neua=a+d thi A, <d, suy ra 6a:ﬁsﬁ. Néu = cang nho thi
a a a

chat lugng ctia phép do cang cao.

* Nguoi ta thuong viét sai s6 tuong d6i duéi dang phan tram.
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§1. S6 gan diing va sai so
3) Quy tron sb gan diang
S6 thu dudce sau khi thuc hién lam tron sé dudce goi 1a sb quy tron . S6 quy tron 13 mot sb
gan dung caa sb ban dau.
{3 Quy tic quy tron sb:

® _P6i véi chit s6 hang lam tron:

§ Gitt nguyén néu chit sb6 ngay bén phai né nhé hon 5;

& Tang 1 don vi néu chit s6 ngay bén phai né 16n hon hoéc béng 5.

& B6 di néu ¢ phan thap phan;

& Thay béi cac chit s6 0 néu é phan s6 nguyén.

{3 Nhan xét:
® Khi thay sb6 ding béi sé quy tron dén mét hang nao d6 thi sai sé tuyét déi caa
s6 quy tron khéng vudt qua nita don vi cta hang lam tron.
@ Khi quy tron s6 ding @ dén mot hang nao d6 thi ta néi s6 gan ding a nhan
dudgc 1a chinh xac dén hang d6. Vi du, s6 gan dung ctia 7 chinh xac dén hang phan
tram la 3,14.
® Cho s6 gan dung a v6i d chinh xac d. Khi dude yéu cau lam tron s6 ¢ ma
khong néi ré 1am tron dén hang nao thi ta lam tron sb6 « dén hang thip nhat ma
d nho hon 1 don vi cua hang do.

1. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Sai sb tuyét dbi va sai s6 tuang dbi

Cho @ 1a s6 dung va a 1a sb gan ddng cla a.
@ Sai s6 tuyét doi duge tinh theo cong thie: A, =|a - a.
. A A , A , A
@ Sai s0 tuong doi dudc tinh theo cong thuc: 6, = I_a
a

® Néua=ax+d thi
« S6 dung @ nam trong doan [a —d;a +d].

. o .ox £ d
e Panh gia sai so tuong doi §, < al
a

& Vidul

.2z . PN - o 8 N N . A A A A , A
Cho gia tri gan dung cua 17 1a 0,47 thi sai so tuyét doi khong vudt qua bao nhiéu?
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

> Vi du 2

Moét bao gao ghi thong tin khéi lugng 14 5+ 0,2 kg.
a) Xac dinh khéi lugng ding, khoi ludng gan ding va do chinh xéc ctia bao gao.
b) Khbi luong thuc ctia bao gao ndm trong doan nio?

¢ Vi du 3

Cho tam giac ABC ¢6 d0 dai ba canh do dudc nhu saua =12cm+0,2cm; b =10,2cm+
0,2cm; ¢ = 8cm +0,1cm. Tinh chu vi P cta tam gidc va danh gia sai s6 tuyét doi,
sai s6 tudng d6i ctia sb6 gan ding cta chu vi qua phép do.

BAI TAP REN LUYEN

[ sai | z
Gia st khéi luong ding ctia mot hop keo 1a 0,85 kg. Binh va An can hop keo nay va ghi
nhan két qua lan luot 12 0,8 kg va 1 kg.

a) Tim sai s6 tuyét d6i ctia két qua can ctia méi ban.
b) Két qua can ctia ban nao chinh xac hon? Vi sao?

[ saiz z
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§1. So gan dung va sai so

o z
Hai k§y thuat vién trac dia tham gia do dién tich ctia mét thiza dat hinh tam giac. Nguoi
thi nhat do day tam giac véi két qua 65,58 (m) véi sai s6 tuong d6i 1a 1%. Ngusi thi hai
do dudng cao tuong tng ctia tam giic véi két qua 47,39 (m) véi sai sb tuong doi 1a 3%.

Hay tinh dién tich cta tam giac va viét két qua dudi dang chuén.

[ scia ;
Mot ngudi thg can biét chiéu cao cia mot ngdi nha. Anh ta thuc hién cac phép do trong
ba lan va dudc két qua nhu sau: A1 = 10,23 +0,43 (m), ks = 10,58 +0,2 (m), ks = 9,92 + 0,63
(m). Héi trong ba s6 liéu d6, ngudi the nén chon s6 nao lam chiéu cao ngéi nha.

Dang @ Xac dinh sb quy tron cha sb gan ding véi dé chinh xac cho trudc

& Néu chit s6 sau hang quy tron nhé hon 5 thi ta thay né va céc chit sé6 bén phai
né béi chit s6 0.

& Néu chit s6 sau hang quy tron 16n hon hodc béng 5 thi ta ciing lam nhu trén,
nhung céng thém mét don vi vao chit s6 hang quy tron.

¢ Chang han, s6 quy tron dén hang nghin cta x = 2841675 la x = 2842000, ciia
y =432415 1a y =~ 432000.

¢ S6 quy tron dén hang tram cta x = 12,4253 1a x ~ 12,43, cia y =4,1521 14 y ~ 4,15.

> Vi du 4

Cho s6 gan dung a = 2841275 ¢6 do chinh xac d = 300. Hay viét s6 quy tron cta a.
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

$> Vidu b

Biét V7 =2,6457513...
a) Lam tron két qua dén phan mudi va udc lugng sai sb tuyét doi.
b) Lam tron két qua dén phan nghin va udc luong sai sb tuyét doi.

$> Vidu 6

Cho sb gan ddng a = 6547 v6i d6 chinh xac d = 100. Hay viét s6 quy tron ctia s6 a va
uéc luong sai s6 tuong dbi cta s6 quy tron do.

BAI TAP REN LUYEN

[ sais | i
Hay viét s6 quy tron ctia s6 gan ding a = 3,1463 biét @ = 3,1463 +0,001.

o :
Cho biét v/3 = 1,7320508. ... Hay quy tron v/3 dén hang phan tram va udc ludng sai s
tuong doi.

O»
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§1. So gan dung va sai so

[ sai7 | ;

Hay viét s6 quy tron ctia s6 a véi do chinh xéc d dudc cho sau day:

a) a =17658 + 16. b) a = 15,318 +0,056.

Trac nghiém nhiéu phuadng an lua chon.

$> Cau 1. Trong céc s6 sau day, sb6 nao 1a sé6 ding?
(A) Do dai dudng chéo cua hinh vudng canh 11a v2.
Ban kinh Trai D4t 14 6371 km.
(C) Trai DAt quay mot vong quanh Mt Troi mat 365 ngay.
(D) S6 7 xap xi bang 3,14.
$> Cau 2. Khi mot bao bi gao ghi thong tin khéi luong 1a 5+0,2 kg, s6 0,2 dudc goi 1a gi?
(A) S6 gan dung. Sai s6 tuyét déi. (C) Pd chinh x4c. (D) Sai s6 tuong dbi.
$> Cau 3. Cong thitc tinh sai sb tuyét doi A, cia s6 gan ding a so véi s6 ding a 1a
@A) Ay =a—ad. B As=a-—a. © Ay =la—al. (D) Ay =a+a.
$> Cau 4. Cho sb gan ding a = 2,53 véi d6 chinh xac d = 0,01. S6 dung a chic chin thudc
doan nao sau day?
@) [2,53;2,54]. [2,52;2,54]. (©) [2,51;2,55]. (D) [2,52;2,53].

$> Cau 5. Sai sb tuong d6i cia s6 gan dung a, ki hiéu 1a 6,, dude tinh hoéc danh gia theo
cong thic nao?

@5aslj—|. 5a:%. ©) 6, =lal-d. @5‘15%.
> Cau 6. Lam tron s6 2359,3 dén hang chuc ta dudc sé quy tron 1a

(Aa) 2359. 2360. (C) 2350. (D) 2300.
$> Cau 7. Lam tron s6 18,693 dén hang phan tram ta dude sb quy tron 1a

(A) 18,69. 18,70. (C) 18,60. (D) 18,68.

$> Cau 8. Cho s6 do d6 cao ctia mot ngon nui 1a 1235 +5 m. S6 quy tron cia sb6 gan dung
1235 la

(A) 1235. 1230. (©) 1240. (D) 1200.
$> Cau 9. Cho s6 gan ding a = 581268 véi do chinh xac d = 200. Sb6 quy tron ctia a 1a
(A) 581000. 581300. (C) 581200. (D) 580000.

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004

233



234

Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

> Cau 10. Viét s6 quy tron cia sé gan ding 11251900 + 300.
@ 11251000. 11250000. ©) 11251900. D) 11252000.

$> Cau 11. Viét s6 quy tron ctia s6 gan ding 18,2857 +0,01.
(A) 18,29. 18,3. (©) 18,28. (D) 18,0.
$> Cau 12. Stt dung may tinh cam tay dé tim s6 gan ding cho ¥/7 véi do chinh xac 0,0005,
ta thu dudc két qua nao sau day?
@) 1,91. 1,912. ©) 1,913. (D) 1,9129.
> Cau 13. Biét s6 gan ding a = 7975421 ¢6 do chinh xéc d = 150. Hay uéc ludng sai sb
tuong doi cta a.
@) 8, <0,15%. 84<0,19%. (©) 6, <0,25%. (D) 6, <0,21%.
$> Cau 14. Bac noéng dan do manh vudn hinh chit nhat c¢é chiéu dai 5+ 0,03 m va chiéu
rong 3+ 0,01 m. X4c dinh sai s6 tuong d6i ca phép do dién tich manh vudn.
@) 0,75%. 0,85%. (©) 0,95%. (D) 0,1%.
> Cau 15. Mot cong ty stt dung day chuyeén A dé déng gao vao bao véi khéi lugng mong
mubn 14 5 kg. Trén bao bi ghi thong tin khéi ludng 1a 5+0,2 kg. Céng ty ciing st dung
day chuyén B dé dé déng gao véi khéi luong chinh xac 1a 20 kg. Trén bao bi ghi thong tin
khoi lugng 1a 20 +0,5 kg. Héi day chuyén nao dong goéi t6t hon?
(A Day chuyén A déng géi t6t hon day chuyén B.
Day chuyen B déng géi tot hon day chuyen A.
(C) Hai day chuyén déng géi t6t nhu nhau.
(D) Khéng c6 day chuyén nao déng géi tét.
> Cau 16. Néu lay 3,14 1am gia tri gan ding cho sb 7 thi sai sb tuyét d6i khong vudt qua
() 0,01. 0,02. (©) 0,08. (D) 0,04.
4> Cau 17. Cho sb6 a 1a sb6 gan dung cia s6 @. Ménh dé nao sau day 1a ménh dé ding?
@) a >a. ®) a<a. © la—al>0. (D) -a<a<a.
$> Cau 18. Day chuyén A déng bao gao véi khéi luong 5+0,2 kg. Day chuyén B déng bao
gao 20+0,5 kg. Khang dinh nao sau day la ding khi so sanh chat lusng hai day chuyén?
(A) Day chuyén A t6t hon vi do chinh x4c nhé hon (0,2 <0,5).
Hai day chuyén tot nhu nhau.
(C) Day chuyén B t6t hon vi c6 sai s6 tuong d6i nho hon.
(D) Khong thé so sanh dugc.
$> Cau 19. Céc nha vat li do hing s6 Hubble bang hai phudng phap cho két qua 1a
67,90+ 0,55 va 67,74 +0,46. Phuong phap nao chinh xac hon?
(A) Phuong phap thi nhat.
Phuong phéap thi hai.
(C) Hai phuong phap chinh x4c bang nhau.
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§1. So gan dung va sai so

(D) Khong danh gia dudgc.

$> Cau 20. An va Binh cling tinh chu vi hinh tron ban kinh R = 2 cm. An 14y 7 ~ 3,14 dudc
két qua 12,56 cm. Binh 14y 7 = 3,1 dudc két qua 12,4 cm. Nhan xét nao sau day dung?
(A) K&t qua ctia An chinh xéc hon. Két qua ctia Binh chinh x4c hon.
(C) Hai két qua chinh x4c nhu nhau. (D) Ca hai déu 1a két qua ding tuyét doi.

Trac nghiém dang sai.

> Cau 1. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Cho s6 gan dung a = 581268 véi do chinh xéc d = 200. C6 s6 quy tron 1a 581200.
b) Cho sb gan ding ctia 7 1a a = 3,141592653589, d6 chinh xac 1a 10710, S6 quy tron cta
a la 3,141592654.
¢) Chiéu dai mot cai cau do dudc 1a [ = 1745,25 +0,01 m. Cé sb quy tron 1a 1745,3 m.
d) S6 gan diung v/5 véi d6 chinh xac 0,005 1a ~ 2,24.

$> Cau 2. Khi st dung may tinh bé ti v6i 10 chit s6 thap phan ta dudc v/8 = 2,828427125.
a) S6 2,828427125 1 s6 chinh xac.
b) Gia tri gan ding ctia v8 dén hang phan nghin 1a 2,8284.
¢) Gia tri gan diung cua v/8 dén hang phan mudi la 2,8.
d) Gi4 tri gan dang ctia v8 dén hang phan tram la 2,83.

$> Cau 3. Khi do d6 dai cta hai doan théng, ta thu dudc hai két qua 12 7; =10+0,1 cm
va Iy =100+0,2 cm. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Phép do /1 c6 sai sb tuyét dbi 16n hon phép do I,.

b) Phép do I, ¢6 d6 chinh xéc cao hon phép do 5 theo tiéu chi sai s6 tuyét dbi.

¢) Sai s6 tuong dbi ctia phép do /; khéng vudt qua 1%.

d) Phép do /; c6 chat ludng t6t hon phép do .

¢ Cau 4. Biét mot vat thé c6 thé tich V = 180,37 cm® 0,05 cm®.
a) S6 180,37 1a s6 gan ding cua thé tich.
b) Sai sb tuong d6i ciia gia tri gan ding ay khong vudt qua 0,03.
¢) Do chinh xac ctia s6 gan ding cla thé tich 1a d = +0,05.
d) Thé tich cua vat 12 mot s6 ndm trong khoang tit 180,32 cm?® dén 180,42 cm?.

$> Cau 5. Mot miéng dat hinh chit nhat véi chiéu dai 1a x = 23,64 +0,01 m va chiéu rong
1a y = 15,05+ 0,01 m. Xét tinh ding sai cta cac ménh dé sau

a) S6 quy tron cia y = 15,05 1a 15,1.

b) S6 diung x thudc [23,63;23,65].

¢) Sai s6 tuong d6i ctia s6 gan dung x = 23,64 14 6, < 0,05%.

d) Chu vi ciia miéng dat 1a P =77,38 m + 0,02 m.
> Cau 6. Mot cong ty st dung day chuyén A d€ déng gao vao bao véi khéi luong mong
mudn 5 kg. Trén bao bi ghi théng tin khéi lugng 5 + 0,2 kg. Goi @ 1a khéi lugng thuc té
ctia mot bao gao do day chuyén A déng géi. Khi dé

a) S6 ding a. b) 5,2 14 s6 gan dung caa a.
c¢) Do chinh xac la d =5 kg. d) Gia tri ctia @ ndm trong doan [4,8;5,2].
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

> Cau 7. Két qua do chiéu dai cia mot thita dat 1a 75,4 m + 0,5 m va do chiéu dai caa
mot cay cau 1a 466,2 m + 0,5 m. Khi d6
a) Doi véi phép do thiza dat, sai sé tuong d6i khong vudt qua 0,663%.

A P ~ > A 2 . A As TN d 075 5
b) Doi véi phép do thira dat, c6 sai so tuong doi la — = =—.
la| 75,4 754
A 4. , <X <. A X ~ . A As 14 5
¢) Doi v6i phép do chiéu dai cay cau, ¢ sai so tuong doi 16n hon 1660 0,107%.

d) Phép do cay cau c6 do chinh xéac cao hon phép do chiéu dai ctia mot thita dat.

Tu luan.

& Bai 1. Trén bao bi ctia mot san pham c6 ghi “khéi lugng tinh 200+ 2 g”. Hay danh gia
sai s6 tudng d6i ctia sb6 gan ding nay. & 1

& Bai 2. Trén bao bi cia mot san pham c6 ghi “khéi lugng tinh 200 + 2 g”. Hay danh gia
sai s6 tuong d6i ctia s6 gan ding nay. & 1

& Bai 3. Ban Ngan c¢6 mét manh nhua véi bé mét hinh tron ban kinh 1 dm. Ban 4y thuc
hién do chu vi cia mép manh nhua d6 bang cach st dung mét sdi day dai khéng dan nhu
sau: C6 dinh mét dau sdi day trén mép manh nhua, roi quan soi day quanh mép manh
nhua mét vong cho dén khi dau day cb dinh cham vao than s¢i day 1an dau tién, sau d6
do @6 dai phan day cham vao mép manh nhua va dudc két qua 1a 6 dm. Khi d6 sai sb
tuyét déi trong phép do khong vuot qua bao nhiéu dm. & 0,3

& Bai 4. D06 dai cac canh caa manh vuon hinh chtt nhatla x=7,8 m +2 cm va y =25,6 m
+4 cm. Tim dién tich (sau khi quy tron) cia manh vuon. & 200

& Bai 5. Cho hinh chit nhat ABCD. Goi AL va CI lan lugt 1a dudng cao cia tam giac
ABD va BCD. Biét DL = LI = IB = 1. Dién tich hinh chit nhat 14 bao nhiéu (két qua chinh
xéc lam tron dén hang phan tram)?

R 4,24

& Bai 6. Trong mot cudc dieu tra dan s6, nguoi ta viét dan sb ciia mot tinh 1a 3 574 625
ngudi + 50000 ngudi. Sai s6 tuong d6i ctia sb6 gan ding nay khéng vudt qué bao nhiéu
phan tram? ( két qua 1am tron dén hang phan musi)

& 14

& Bai 7. Két qua do chiéu dai mét cay cau cé do chinh xac 14 0,75 m véi dung cu do dam
bao sai s6 tudng d6i khong vudt qua 0,15%. Chiéu dai gan ding cta cay cau la bao nhiéu
mét?

& 500
& Bai 8. S6 quy tron cta sb 1,4142135 véi do chinh xac 0,005 1a bao nhiéu?

& 1,41
& Bai 9. S6 @ dudc cho bdi sb6 gan dung a = 5,7824 véi sai s6 tuong d6i khong vuot qua
0,5%. Sai sb tuyét d6i ctia sb gan dung a khéng vust qué bao nhiéu phan tram? (két qua
lam tron dén hang phﬁn mudi)

& 2,9
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§1. So gan dung va sai so

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

(1 Az c|3 c|4 B|s A6 B|7 A|s c|9 AJi0 D]
(11 BJ12 cJ13 B|14 C|15 BJ16 Af17 C]18 CJ19 BJ20 A]

Bang dap an trac nghiém ding sai

Cau 1. @)s®P()DPD ||Cau 2. @s®sep@nb
Cau 3. (@s®b)p()S ||Cau4. @p®)s)s@p
Cau 5. @DP®)P(c)sd)s ||Caus. @p®)s(s@p
Cau 7. ObLIOBIOEIC::)
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§2 CAC SO DAC TRUNG DO XU THE TRUNG TAM

I. LY THUYET CAN NHG

1) S6 trung binh

x1+xg+--+x,

X =
n

L LuuY.
« S6 trung binh céng ctia mau sb liéu thong ké trong bang phan b tan sé la:

S6 trung binh cong ctia mot mau n s6 liéu thong ké bang téng cac s6 liéu chia
cho s6 cac s6 liéu d6. S6 trung binh cong ctia mau s6 lidu x1,x9,...,x, bang

nixi+neXxo+...+npxp Gia tri

X =

X1

X2

XE

nyit+ng+...+np

ni

ng

ne

« S6 trung binh cong cia mau sb liéu théng ké trong bang phan bb tan sé

tuong doi la:

Gia tri

X1

X2

XE

%= f1x1+ foxs +...+ frxg,
n Tan s6 tuong doi

f1

fo

fr

2 ni ng k
trong do flz _,fz = _9""fk =
n n n

vlin=ni+ng+...+ny

« S6 trung binh 1a gia tri trung binh cong ctia cac s6 trong mau sb liéu, né
cho biét vi tri trung tam ctia mau so6 liéu va c6 thé dung dé dai dién cho

mau s6 liéu.

2) Trung vi

Sap thit tu mau s6 liéu gom n s6 liéu thanh mot day khéong giam (hoéc khong

tang).

2 T PES (X  PR f 1 em .
& Neu n la 1é thi so liéu diung 6 vi tri thua nT (so ding chinh gita) goi la

trung vi.

& Néu n 1a chén thi s6 trung binh céng cta hai s6 liéu ding 6 vi tri thi

va % +1 goi la trung vi. Trung vi ki hiéu 1a M,.

n
2
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§2. Cidc s6 dic trung do xu thé trung tim

L Luuy.

« Trung vi 12 gi4 tri chia d6i mau sb liéu, nghia 14 trong mau s6 liéu dugc sip
xép theo thit tu khong giam thi gia tri trung vi ¢ vi tri chinh gitta. Trung vi
khong bi anh hudng béi cac gia tri bat thuong, trong khi d6 sb trung binh
bi anh hudéng béi gia tri trung binh.

« Trung vi khéng nhéat thiét 1a mét s6 trong mau s6 liéu va dé tinh toan.

« Khi céc s6 liéu trong mau khong cé su chénh 1éch 16n thi sb trung binh cong
va trung vi xap xi nhau.

3) T& phan vi

Sap thit tu mau s6 liéu gom N s6 liéu thanh mét day khong giam. T phan vi
ctia mau s6 liéu trén 1a bo ba gia tri: ti phan vi thi nhat, t& phan vi thi hai va
t phan vi thi ba; ba gia tri nay chia mau s6 liéu thanh bén phan c6 s6 ludng
phéan t& bang nhau.
¢ Tt phan vi thi hai @, bang trung vi.
& Néu N 1a sb chan thi ti phan vi thi nhat @; bang trung vi cia na day
phia duéi va tit phan vi thi ba @3 bang trung vi ctia nita day phia trén.
& Néu N la s6 18 thi ti phan vi tht nhat @ bang trung vi ciia nita day phia
dudi (khong bao gdm Qs ) va ti phan vi thi ba @3 bang trung vi cta nita
day phia trén (khéng bao gom Qs ).

Nura day phia dudi Nura day phia trén
Gia tri @1 (D) Q3 Gia tri
nhé nhat 16n nhat

Y nghia:

Cac diém @1, Q2, Q3 chia mau sb liéu da
sap xép theo thit tu tit nhé dén 16n thanh

2 X X X PN 7z LY . 25% X
bon phan, moi phan déu chua 25% gia Gi4 tri nhé nhét Gia tri 16n nhat

25%%1 o5% 92 CGhsg

tri.

4) Mét

DPinh nghia: Mét ctia mét mau s6 liéu 1a gid tri c6 tan s6 16n nhat trong bang phan bb
tan s6 va ki hiéu 1a M,.

Q Luuy.
(1) Mot mAu s6 liéu c6 thé c¢6 mot hodc nhiéu mot.
(2) C6 thé dung mot d€ do xu thé trung tAm cua mau so liéu khi mau s6 liéu
c6 nhiéu gia tri trung nhau.

1
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Sb trung binh

& S trung binh (s6 trung binh céng) ctia mau s6 liéu x1, xa,..., x,, ki hiéu la x
dudc tinh bang coéng thiic

_ x1tx9t+---+x,
X = .
n

& Trong trudng hop mau sb liéu cho dudi dang bang tan sb thi s6 trung binh dude

tinh theo cong thic
_ mixi1t+tmoxg+---+mpxp
X = )
n

trong do mp latan sochagiatrixy van=mi+mgo+---+my.

> Vidul

Két qua bon lan kiém tra moén toan ctia ban Hoa 1a: 7, 9, 8, 9. Tinh s6 trung binh
cong x ctla mau so liéu trén. a 825

> Vi du 2

Théng ké sb sach mdi ban trong 16p da doc trong ndm 2021, An thu dude két qua
nhu bang bén. Héi trong nam 2021, trung binh méi ban trong 16p doc bao nhiéu
cudn sach? & 3,325

Sbcubnsach [1/2| 3 | 4 |5

S6 ban 3/5|15|10 |7

> Vi du 3

Cho biét nhiét d6 trung binh c4c thang trong nam 6 Ha Nbai.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 | 11 | 12

hiat do
N(ffzf)d"’ 16,4 [ 17,0 20,2 | 23,7 | 27,3 28,8 28,9 |28,2 (27,2 |24,6 | 21,4 | 18,2
a) Nhiét do trung binh trong nam 6 Ha Noi 1a bao nhiéu? & ~235°C

b) Nhiét d6 trung binh ctia thang cé gia tri thap nhéat; cao nhat 14 bao nhiéu d6
Cc?
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§2. Cidc s6 dic trung do xu thé trung tim

BAI TAP REN LUYEN

[ sci 1 ] *
Diém kiém tra mén Todn ctia mot nhém gom 9 hoc sinh nhu sau

1 13 6 7 8 9 10

Tinh s6 trung binh céng ctia mau s6 liéu trén va néu nhan xét. & ~59

ez "
Bang sau cho ta biét thui gian chay cu li 100m ctia céc ban trong 16p (don vi gidy)
Thoigian | 12 | 13 | 14 | 15 | 16
S6 ban 5|7 (10| 8| 6
Hay tinh thoi gian chay trung binh cu li 100m cta cac ban trong 16p. & ~14,083

[ sais | :

Mot ctta hang béan xe dap thong ké s6 xe ban dude hang thang trong nam 2021 nhu sau:

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 | 11 | 12

S6 xe 8 10 7 10 | 22 | 28 | 28 | 256 | 20 | 10 9 7

a) Hay tinh sb xe trung binh ctta hang ban dudc mbi thang?
b) Tinh xem trong bén quy (I, IT, III, IV), quy nao ctta hang ban dudc nhiéu xe nhat?

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004

241



Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

Dang @ Xac dinh so trung vi cia mau so liéu

D¢ tim trung vi cia mot mau s6 liéu, ta thuc hién cac budc sau:
& Sap xép cac gi4 tri trong mAau sb liéu theo thi tu khéng giam.
¢ Néu sb gia tri cia mau s6 lidu 1a s6 18 thi gia tri chinh gitta ca mau la trung
vi. Néu 1a s6 chén thi trung vi 1a trung binh céng cta hai gia tri chinh gitta

ciia mau.

> Vi du 4

Mot cong ty nhé gom 1 giam dbc va 5 nhan vién, thu nhap méi thang ctia giam doc

14 20 triéu dong, ctia nhan vién 1a 4 triéu dong. Tim trung vi cho mau so6 liéu vé
luong cua giam doc va luong cia nhan vién cong ty. & 4

Thoi gian (tinh theo phit) ma 10 ngusi doi § bén xe buyt 1a
28 12 34 146 13 25 42 19 35 08
Tim trung vi cia mau sb liéu trén. & 2,65

BAI TAP REN LUYEN

o -

Cho bang s6 liéu ghi lai diém ctia 40 hoc sinh trong bai kiém tra gitta ky I mén Toan

nhu sau
Diém 34|56 |7|/8|9]|10/| Cong
Séhocsinh |23 |7|18(3[2 /4| 1| 40
Tim sb trung binh va trung vi ctia mau s6 liéu trén. & ¥=61;M, =6
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§2. Cdc sé dic trung do xu thé trung tam

Dang @ Xac dinh t& phan vi

Dé tim cac t& phan vi ciia mau x6 lidu cé n gi4 tri, ta lam nhu sau:
& Sap xép mau sb liéu theo thit tu khéng giam.

¢ Tim trung vi. Gia tri nay la Qs.

¢ Tim trung vi ctia ntta s6 liéu bén trai @2 (khoéng bao gom Q2 néu n 18). Gia tri
néy la Ql.

¢ Tim trung vi cia nita s6 liéu bén phai @, (khong bao gom @2 néu n 18). Gia tri
néy la Q3.

& Khi d6, Q1, Q2, @3 dudc goi 1a cac i phdn vi ctia miu sb lidu.

$> Vi du 6

Tim ti phan vi cia mau so liéu sau

21 35 17 43 8 59 72 119

& Q1=19,Q2=39,Q3=655

& Vidu7

Ham lugng Natri (don vi miligam, 1mg = 0,001g) trong 100g mét sb loai ngii cbe
dudc cho nhu sau
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130
140 180 190 160 290 50 220 180 200 210
Hay tim cac ti phan vi. Cac ti phan vi nay cho ta thong tin gi?
& Q1=135,Q2 =180, Q3 =205
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | 2
Théng ké GDP nim 2020 (don vi: ti d6 la M§) ctia 10 nudc tai khu vuc Pong Nam A
dugc két qua nhu sau:

Brunei Campuchia Indonesia Lao Malaysia
12,02 25,95 1059,64 19,08 338,28
Myanma Philippines Singapore Thai Lan Viét Nam
81,26 362,24 339,98 501,89 340,82

a) Hay tim céc td phan vi ctia day s6 liéu trén. & Q1 =2595Q5 =339,13,Q3 = 362,24
b) Giai thich y nghia cta cac ti phan vi nay. Viét Nam c6 thuéc nhém 25% quoc gia

¢6 GDP nam 2020 cao nhét trong ving Pong Nam A khong?

Dang @ Xac dinh mbt dua vao mau sé liéu

Mot ctia mau s6 liéu 12 gia tri xuat hién véi tan so6 16n nhat.

$> Vi du 8

Thoi gian truy cap internet (don vi gio) trong mot ngay ctia mot sb6 hoc sinh 16p 10
dudc cho nhu sau

0 01 1 1 3 4 4 5 6
Tim mét ctia mau s6 liéu nay.
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§2. Cidc s6 dic trung do xu thé trung tim

> Vidu9

S6 40 ctia mot cita hang da ban ra trong mét thang dudce thong ké trong bang tan
sb6 sau

Q
[N

Cd a0 37 138|389 |40 |41 |42 |43
S6 40 ban dudc (tan sb) | 15 | 46 | 62 | 81 | 51 | 20 | 3

Tim mot ciia mau so liéu nay.

BAI TAP REN LUYEN

[ seis | z
S6 doi giay ban ra trong Quy IV nam 2020 ctia mot ctta hang dude thong ké trong bang
tan sb sau:

Cd giay 37 | 38 | 39 | 40 | 41 | 42 | 43 | 44

Tan so

. 40 48 52 70 54 47 28 3
(So doi giay ban dudc)

a) M6t ciia mau s6 lidu trén 1a bao nhiéu?
b) Ctta hang d6 nén nhap vé nhiéu hon ¢ giay nao dé ban trong thang tiép theo?

Tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon.

$> Cau 1. Lép 10A ctia mét trudng trung hoc phd thong cé diém thi mon Toan trong hoc
ky 1 vita qua dudc thong ké trong bang sau

Piémthi |5/6|7|8 [9] 10
Tan sb 21719128 |4

Tinh diém trung binh c6ng mén Toan ctia 16p 10A (Iam tron dén hang phan mudi).
@A) 7,9. 7,6. (©) 8,0. D) 7,7.
$> Cau 2. Tim ti phan vi thi nhat cta méu sb liéu:

27 156 18 30 19 40 100 9 46 10 200.

@) 15. 18. (©) 46. (D) 40.
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

$> Cau 3. Thoi gian chay (giay) cu li 50 m cta 6 hoc sinh dudc ghi lai trong bang dudi day

Thoi gian (giay) | 8,1 | 8,4 | 8,5

Tan sb 112 3

S6 trung binh cong ctia mau sb liéu trén la
@A) 8,4 (giay). 8,5 (giay). (©) 8,7 (giay). (D) 8,6 (giay).
$> Cau 4. Cho bang phan bb tan sé sau: khéi lugng 20 hoc sinh 16p 104

Khbi ludng (kg) | Tan sb
50 4
51 5
52 6
55 3
56 2

S6 trung binh cong x ctia bang sb liéu da cho 1a

@) 53. 52,8. ©) 52,2. (D) 52.
> Cau 5. Mot cia mot bang phan bb tan sé 1a

(A) Tan s6 16n nhat trong bang phan bb tan sé.

Gia tri ¢6 tan s6 16n nhit trong bang phan bb tan sé.

(C) Gi4 tri c6 tan s6 nhé nhat trong bang phan bb tan sb.

(D) Tan s6 nhé nhéat trong bang phan bb tan sb.

> Cau 6. Cho bang s6 liéu ghi lai diém cta 40 hoc sinh trong bai kiém tra 1 tiét mén
Toan.

Diém 3|4|/5/6 |7|/8|9]|10/| Cong

Sbhocsinh |23 |7]18[3 |24 1| 40

S6 trung vi 1a
@) 5. 6. (©) 6,5. D) 7.
$> Cau 7. Céc gia tri xuat hién nhiéu nhat trong méu sb liéu dudc goi 1a
(&) Mét. S6 trung binh.  (C) S6 trung vi. (D) D6 léch chuén.

$> Cau 8. Tién thudéng (triéu dong) clia can bd va nhan vién trong mot cong ty dudc cho
6 bang dudi day

Tién thuéng | 12 | 13 | 14 | 15 | 16 | Cong

Tan sb 25 15|11 |16 | 17| 84

Tinh m6t M,.
@A) My =15. B) My =12. (©) M, = 10. (D) My = 16.
> Cau 9. Can nang (kg) ciia mot nhém hoc sinh nit 16p 10A cho béi s6 liéu sau:

38 39 44 44 46 47 47 48 52 55.
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§2. Cidc s6 dic trung do xu thé trung tim

Tim sb trung vi ctia mau s liéu trén.
A) 44. 46. (©) 46,5. (D) 47.

$> Cau 10. Diéu tra tién luong mot thang ctia 100 nguoi lao dong trén dia ban mot xa ta
¢6 bang phan bb tan sb sau:

Tien luong
(VND)

6 000 000 | 7000 000 | 8 500 000 | 9 500 000 | 10 000 000 | 10 500 000

Tan sb 13 37 25 11 6 8

Tim mét ciia bang phan bd tan sb trén.
(A) 6 000 000. 7 000 000. (C) 8 500 000. (D) 9 500 000.
$> Cau 11. Chiéu dai (don vi mét) ctia 5 con ca voi xanh truéng thanh dude cho nhu sau:

25 22 31 33 27.

Tim chiéu dai trung binh ctia 5 con ca voi xanh trén.

() 27,6 m. 28,2 m. (©) 27 m. (D) 23 m.

$> Cau 12. S6 hoc sinh ciia cac 16p khéi 10 trong méot trudng trung hoc dude thong ké
nhu sau:

35 40 37 46 38 42 43 36
Tt phan vi thit hai cia mau s6 liéu dude théng ké 6 trén 1a
@) 36. 42. (© 39. (D) 40.

$> Cau 13. S6 liéu sau day cho ta l1ai hang thang ctia mét cita hang trong ndm 2023. Pon
vi 1a triéu dong

Thang | 1 | 2 | 3 |4 |5 |6 |7 |89 |10 11|12
Lai 10|12 |18 |15 |22 |20 | 15|13 |18 | 17 | 20 | 22

Tim sb trung vi cia mau sb liéu trén.

@A) 17,5. 15. (©) 20. (D) 21.
> Cau 14. DE du diéu kién dude cip ching chi A cta trung tam tin hoc, hoc vién phai
trai qua 6 1an thi trdc nghiém, thang diém méi 1an 1a 100 diém, va phai dat trung binh
70 diém trd 1én. Qua 5 lan thi ban Van dat trung binh 67,5 diém. Héi trong 1an kiém tra
cubi cing Van phai dat it nhat bao nhiéu diém dé dudc cap chiing chi?

@A) 90. 80. (©) 0. (D) 82,5.

$> Cau 15. S6 40 ban dudce trong mot quy & ctta hang ban o so mi nit dugde thong ké nhu
sau:

Cd a0 363738 |39 |40 |41 |42
Tan s6 (S6 40 ban duge) | 13 | 45 | 126 | 125 | 110 | 40 | 12

Gia tri mot cta bang phén bo tan so trén bang

@) 12. 126. (©) 42. (D) 38.
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

$> Cau 16. Tim ti phan vi thit ba ctia méu s6 liéu:
27 15 18 30 19 40 100 9 46 10 200.

(a) 40. 18. (©) 15. (D) 46.

$> Cau 17. Nhiét do (°C) trung binh céc ngay trong tuan dau thang 3 cia Nam Pinh la
20 19 22 19 24 28 25

Tim so trung vi ciia mau so liéu trén.

@) 23. 25. (©) 24. (D) 22.

Trac nghiém dang sai.

> Cau 1. S6 diém ma nam van dong vién béng ré ghi dude trong mot tran dau:
9 8 15 8 20.
Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Trung vila 9.
b) S6 trung binh cong cia mau sb liéu trén la 12.
¢) T phan vi thi nhat @, =17,5.
d) M6t ciia mau s6 lidu trén 1a 15.
> Cau 2. Piém diéu tra vé chat lugng san phdm méi (thang diém 100) nhu sau:
72 68 39 41 54 61 72 75 80 61 50 65 78
Cac ménh dé sau diung hay sai?
a) M6t cia mau s6 liéu 1 61.
b) Téng sb trung vi, ti phan vi thi nhat va ti phan vi thi ba 1a 190.
c) n=12.
d) T phan vi thit hai 1 s6 thi 6.
$> Cau 3. Cho bang s6 liéu diém kiém tra mon Toan ciia 20 hoc sinh.

Piém 4/5|6|7|8|9|10 | Cong
Sohocsinh |[1/2[83|4|5[4| 1| 20

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Mét 1a Mo = 10. b) S6 trung binh x =7,5.
c¢) Ta phéan vi thi hai la @ =7,5. d) T phan vi tht nhat 12 @, =6.

$> Cau 4. Thong ké sb bao xi mang dude ban ra tai mot ca hang vat liéu xay dung trong
6 thang cho két qua nhu sau:

60 |61 |65|63 |61 71

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Sai khéc giita s trung binh va s6 trung vi 1a 1,5.
b) M6t cia méu sb lidu 1a 61.
¢) Mau sb liéu trén c6 n = 12.
d) Khoang cach ti @ dén @ 1a 3.
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§2. Cidc s6 dic trung do xu thé trung tim

> Cau 5. Bang s6 liéu sau cho biét mitc luong hang nim ciia cac can bd va nhan vién
trong mot cong ty (don vi: nghin dong)

20910 | 76000 | 20350 | 20060

21410 | 20110 | 21410 | 21360

20350 | 21130 | 20960 | 125000

Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau
a) Muc luong trung binh cac can bé nhan vién 1a x = 34087,5 (nghin dong).
b) Mic luong 16n nhit 1a 76000.
¢) S6 trung vi la 21045 (nghin dong).
d) C6 thé lay miic luong binh quén lam gia tri dai dién.

Tu luan.

& Bai 1. Mot ctia hang ban xe dap thong ké sb xe ban duge hing thang trong nidm 2021
J bang sau:

Théang | 1 (2 |(3|4|5|, 6 |7 |8 |9 |10]11 | 12
Séxe |10 |8 |7 |5(8[22(28|25/20 10| 9 | 7

a) Hay tinh sb xe trung binh cita hang ban dude méi thang trong niam 2021.
b) Hay so sanh hiéu qua kinh doanh trong quy III ctia cita hang véi 6 thang dau nam
2021.

& Bai 2. Bang sau thong ké sb sach méi ban hoc sinh t6 1 va t6 2 da doc 6 thu vién
truong trong mot thang:

T™o1(3|1]2/1]2/2|83[25]1

T62|4|5|4/3|3|4|5] 4

a) Tinh cac trung vi ctia s6 sach céc ban ¢ T6 1 va s sach cac ban 6 T6 2 da doc.

b) Stt dung trung vi, hay so sanh xem céc ban 6 t6 nao doc nhiéu sach 6 thu vién hon.
& Bai 3. Hay tim tid phan vi cia cdc mau sb liéu sau:

a) 10; 13; 15; 2; 10; 19; 2; 5; 7.

b) 15;19; 10; 5; 9; 10; 1; 2; 5; 15.

& Bai 4. Can ning cta 20 van dong vién mon diu vat cia mot cau lac bé dude ghi lai 6
bang sau:

50 | 56 | 57 | 62 | 58 | 52 | 66 | 61 | 54 | 61

64 | 69 |52 | 65|58 |68 |67 |56 |59 |54

Dé thuan tién cho viéc luyén tap, ban huin luyén muén xép 20 van dong vién trén thanh
4 nhém, méi nhém gom 25% s6 van dong vién c6 can ning gan nhau. Ban hay gitup ban
huén luyén xéac dinh cac ngudng can niang dé phan nhém mdi van dong vién.

1
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

& Bai 5. Biéu d6 dudi trinh bay sb liéu vé chiéu cao (tinh bang cm) ctia mot s6 cay 14y gb
méi dudce trong:

Sé cay
A
4 -
3 4
2 4
1 4
[ ] H H 1 [ R

>

30 31 33 35 45 51 Chiéu cao (cm)
Chiéu cao ctia cay

a) Tinh s6 trung binh va trung vi ctia mau so liéu. & =39 ~ 3545, Trung vi=33

b) Trong hai s6 trung binh va trung vi, s6 nio thé hién tot hon xu thé trung tam cua
mau so6 liéu da cho? & Chon trung vi

& Bai 6. Tong lugng mua trong ndm tai mot tram quan tric dit tai Nha Trang tir 2010
dén 2020 dugdc thé hién trong biéu db sau

mm

i Téng luong mua trong nam tai Nha Trang

3000 -
26579

2392,2

2500 A

2000 A

1500 A

1000 A
980,9

500

[l [l [l [l [l [l [l [l [l [l [l 3
T T T T T T T T T T T »

2010 2011 2012 2013 2014 2015 2016 2017 2018 2019 2020 Nam

a) Hay tinh luong mua trung binh tai tram quan tric trén tit 2010 dén 2020.
b) Hay tim céc ti phan vi ctia mau sb liéu doé.

& x=1564,1; Q1 = 1225,8; Q4 = 1381,1; Q3 = 1769,8
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§2. Cidc s6 dic trung do xu thé trung tim

Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

(1 D2 A3 A4 c|5 B|6 B|7 A|s B|9 c|i0 B
(11 AJ12 c|13 A|14 D|15 DJ16 D|17 D]
Bang dap an trac nghiém ding sai
Cau 1. @PD®)bP()sds ||Cau. @pDb)ss@ds
Cau 3. (@s®)s()b@)P||Cau4. (@P®)P()s@s
Cau 5. @pb)s@Op@ds

> TOAN THAY TAI ON QUYEN 910,17,12 VA ITDH - 0889 971 004

251



§3 CAC SO DAC TRUNG DO DO PHAN TAN

I. LY THUYET CAN NHG

1) Khoang bién thién

Khoang bién thién, ki hiéu 1a R, 1a hiéu sb giita gia tri 16n nhat va gia tri nhé

nhat trong mau s6 liéu.

L Luuy.
(1) Khoang bién thién dung dé do d6 phan tan ctia miu s6 liéu. Khoang bién

thién cang 16n thi mau s6 liéu cang phan tan.

(2) St dung khoang bién thién c6 uu diém 14 don gian, dé tinh toan song
khoang bién thién chi st dung thong tin ctia gia tri 16n nhat va gia tri
nhoé nhit ma bé qua thong tin tit tat ca cac gia tri khac. Do d6, khoang bién
thién rat dé bi anh hudng béi cac gia tri bat thuong.

2) Khoang tir phan vi

Khoang tt phan vi, ki hiéu 14 Ag, 12 hiéu sb gitta t phan vi thi ba va ti phan
vi thit nhét, tic 1a

Ag =Q3—- Q1.

Q Luuy.
@ Khoang ti phan vi cling 14 mét s6 do d6 phan tan ctia mau sb6 liéu. Khoang

t phan vi cang 16n thi mau s6 liéu cang phan tan.

(2) Vé ban chat, khoang td phan vi la khoang bién thién ctia 50% s6 liéu chinh
gitia cia mau sb liéu da sap xép.
3) Phuong sai va do léch chuan
Ta xét mau sb liéu x1, x9, ..., x,, Néu goi sb trung binh 1a ¥ thi vé6i méi gia tri x;, do 1éch

ciia_no so v6i gia tri trung binh 1a x; —x.

(xl_§)2+(x2_5)2+"-+(xn—f)2

Phuong sai la gid tri s® =
n
Can bac hai ctia phuong sai, s = Vs2 dudc goi 1a d6 1éch chuén.
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§3. Cdc sé dic trung do do phan tdn

L LuuY.
@ Néu sb liéu cang phan tan thi phuong sai va d6 léch chuén cang 16n.

(2) Ngoai ra, ngudi ta con st dung dai lugng sau d€ do 6 phan tan ctia mau
s6 liéu
ey ey ey
2 (1 =) + (g —%)" + -~ + (xp, —X)
n-1

4) Phat hién sb liéu b4t thudng hoic khong chinh xac bing biéu d6 hop

Trong mau théng ké, doi khi ta gap nhiing gia tri qué lén hoéc qua nhé so véi
da s6 cac gia tri khac. Nhiing gia tri nay dudc goi 1a gia tri bat thuong.
Nhiing gia tri nay xuat hién trong mau s6 liéu c¢6 thé do nham 1an hay sai sét
nao d6. Ta c6 thé dung biéu d6 hop dé phat hién nhiing gia tri bat thusng nay
(xem hinh sau).

Cac gia tri bat thuong Ag Cac gia tri bat thuong
o .I |..
(Q1_1,5AQ) Ql QZ Q3 (Q3+1,5AQ)

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Xac dinh khoang bién thién dua vao mau sb liéu

¢ Khoang bién thién, ki hiéu 14 R, 1a hiéu sb gitta gia tri 16n nhat va gia tri nhé
nhét trong mau sb liéu.

& Khoang ti phan vi, ki hiéu 1a Ag 14 hiéu s6 gitta td phan vi thi ba va ti phan
Vi tha nhét, tuc la AQ = Q3 —Ql.

& Mot gia tri trong mau sb6 liéu dudc coi 1a bat thusng néu né nhé hon @ - 1,5Aq
hoéc 16n hon @3+ 1,5Ag. Khoang ti phan vi cho ta cach nhan ra gia tri bat
thuong ctia mau sb liéu.

¢ Vidul

Tuéi tho trung binh ngudi dan cta 11 nuée dude théng ké nhu sau:

69 77 75 83 65 75 T4 68 T3 72 71

Hay tim khoang bién thién cia mau s6 liéu trén.
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

> Vidu 2

Diém trung binh mén hoc ki ciia hai ban An va Binh dudc cho bang sau

Toan | Vat 1i | Héa hoc | Ngit véan | Lich st | Piali | Tin hoc | Tiéng Anh
An 9,2 8,7 9,5 6,8 8,0 8,0 7,3 6,5

Binh | 8,2 8,1 8,0 7,8 8,3 7,9 7,6 8,1

a) Diém trung binh mén hoc ki cia hai ban ¢6 nhu nhau khong?
b) Tinh céic khoang bién thién ctia hai mau sb liéu. Can ci trén mau sb nay, ban
nao hoc déng déu hon?

¢ Vi du 3

MaAu sb liéu sau day cho biét can ning ctia 10 tré so sinh (don vi kg)
2,977 3,155 3,920 3,412 4,236
2,693 3,270 3,813 4,042 3,387

Hay tinh khoang bién thién, khoang ti phan vi cho mau sb liéu nay.
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§3. Cdc sé dic trung do do phan tdn

BAI TAP REN LUYEN

[ 5ai1 ] *
MaAu s6 liéu thong ké chiéu cao (don vi: mét) ctia 15 cay bach dan 1a
63 66 75 82 83 78 79 90 89 72 175 87 77 88 176.
a) Tim khoang bién thién cia mau sb liéu trén.
b) Tim khoang tt phan vi ctia mau sb6 liéu trén.

[ saiz :

Nhiét d6 trung binh cac thang trong nam 2019 cta hai tinh Lai Chau va LAm Pong

dudc ghi lai trong bang sau:

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10 | 11 | 12

Lai Chau |14,8|18,8|20,3 |23,5|24,7|24,2|23,6|24,6|22,721,0|18,6| 14,2

Lam Pong | 16,3|17,4|18,7|19,8|20,2|20,3|19,5|19,3 18,6 |18,5|17,5|16,0

a) Tim khoang bién thién va khoang ti phan vi ciia mau s6 liéu trén.
b) Hay cho biét trong mét ndm, nhiét d6 dia phuong nao it thay dsi hon?

Dang @ Xac dinh phuong sai, d6 léch chuin dua vao mau sb liéu

(@1 =%+ (x2 =% + - (% —F)°
" .
& Can bac hai clia phudng sai, s = Vs2, dudc goi 1a d6 1éch chuén.

¢ Phuong sai la gia tri s% =
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

> Vi du 4

MAu s6 liéu sau day cho biét si s6 ctia 5 16p khéi 10 tai mét truong Trung hoc
43 45 46 41 40.
Tim phuong sai va do léch chuan cho mau s6 liéu nay.

> Vidub

Bang dudi day théng ké tong sb gis ning trong nidm 2019 theo ting thang dudc do
béi hai tram quan sat khi tugng dat 6 Tuyén Quang va Ca Mau.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 | 11 | 12

Tuyén Quang | 25 | 89 | 72 | 117 | 106 | 117 | 156 | 203 | 227 | 146 | 117 | 145

Ca Mau 180 | 223 | 257 | 245 | 191 | 111 | 141 | 134 | 130 | 122 | 1567 | 173

a) Hay tinh phuong sai va d6 léch chuén caa di liéu ting tinh.
b) Néu nhan xét vé su thay d6i tong sb gio nang theo tiing thang 6 méi tinh.

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | :

S6 liéu théng ké két qua 5 bai kiém tra mon Toan ctia ban Diing va ban Huy nhu sau

BanDing (1) |8 (6 |7 |5 |9

BanHuy(2) (6|7 |7 (8|7
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§3. Cdc sé dic trung do do phan tdn

a) Tinh phuong sai cia mau sb liéu trén.
b) So séanh phuong sai ciia mau s6 liéu (Ban Diing) v6i phuong sai ciia mau sb lidu
(Ban Huy). Tt dé cho biét ban nao c6 két qua kiém tra moén Toan dong déu hon?

[ scia :

Nhiét d6 trung binh cac thang trong nam 2019 cta hai tinh Lai Chau va Lam Pong

dudc ghi lai trong bang sau:

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10 | 11 | 12

Lai Chau |14,8|18,8|20,3|23,5|24,7|24,2|23,6|24,6|22,7|21,0|18,6| 14,2

Lam Poéng | 16,3|17,4|18,7|19,8|20,2|20,3|19,5(19,3 18,6 |18,5|17,5|16,0

a) Tim khoang bién thién va khoang ti phan vi cia mau sb liéu trén.
b) Hay cho biét trong moét ndm, nhiét do dia phuong nao it thay d6i hon?

Dang @ Tim cac so liéu bat thuong cia mau so liéu

DéE tim cac s6 liéu bat thuong ciia mot mau sb lidu ta thuc hién cac bude giai nhu sau:
© Tim khoang ti phan vi Ag = @3 — Q1 ctia mau s6 liéu.
¢ Xac dinh doan [@1-1,5-Ag;@s+1,5-Ag].
® Tim céc s6 lidu khéng thudc doan [@;-1,5-Ag;Q3+1,5-Ag] 12 cac sb liu bat
thudng .
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

> Vidu 6

Moét canh sat giao thong ghi téc d6 (don vi: km/h) ctia 25 chiée xe qua tram nhu
sau:

20 41 41 80 40 52 52 52 60 55 60 60 62

60 65 60 65 135 70 70 65 75 75 T0 55
Hay tim cac s6 liéu bat thudng trong mau sb liéu trén.

BAI TAP REN LUYEN

[ 5cis | *
Binh dung d6ng ho do thoi gian d€ mot vat roi tu do (don vi: gidy) tit vi tri A dén vi tri
B trong 10 1an, cho két qua nhu sau:

Lan do 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

S6 giay | 0,398 | 0,399 | 0,408 | 0,410 | 0,406 | 0,405 | 0,402 | 0,401 | 0,290 | 0,402

Binh nghi 1a gia tri 0,29 & lan do tht 9 khong chinh xac. Hay kiém tra nghi ngo cia
Binh.
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§3. Cdc s6 déic trung do do phan tan

B A i
Trac nghiém nhiéu phudng an lua chon.

$> Cau 1. Piém sb cta cau lac bo Chelsea dat dudc tai giai ngoai hang, tit mua giai
2012-2013 dén mua giai 2020-2021 nhu sau:
75 82 87 50 93 70 72 66 67
Khoang bién thién ctia mau sb liéu la
@) 27. 23. (©) 50. (D) 43.
$> Cau 2. San ludng gao ciia Viét Nam tit 2007 dén 2017 nhu sau:
2007 | 2008 | 2009 | 2010 | 2011 | 2012 | 2013 | 2014 | 2015 | 2016 | 2017
453 | 468 | 6,06 | 6,75 | 7,18 | 7,72 | 6,68 | 6,32 | 6,57 | 4,89 | 5,77

Khoang bién thién ctia mau sb liéu la

@A) 2,81. 3,11. ©) 1,92. (D) 3,19.
$> Cau 3. Theo két qua théng ké diém thi gitta ky 2 mén toan khéi 11 ctia mot truong
THPT, ngusi ta tinh duge phuong sai ctia bang théng ké dé 1a s2 = 0,573. D¢ léch chuan
ctia bang théng ké d6 x4p xi bang

A) 0,812. 0,657. (©) 0,757. (D) 0,936.
$> Cau 4. Phuong sai cta day sb 2; 3; 4; 5; 6 1a

@A) s2=2. B) s2=4. ©) s2=V2. (D) s2=-2.
> Cau 5. Cho mau s6 liéu théng ké {1;2;3;4;5;6;7;8;9}). Tim khoang ti phan vi cia mau
sb liéu trén.

@A) 5. ®) 2. © 3. (D) 4.

$> Cau 6. Chon cau ding trong cac cau tra 16i sau day: Phuong sai bang

(A) binh phuong ctia d6 1éch chuin. can bac hai cia d6 léch chuén.
(©) hai 1an ctia d6 léch chuén. (D) mot niia ctia d6 1éch chuén.

$> Cau 7. D€ danh gia mic d6 phan tan ciia céac s6 liéu thong ké so véi s6 trung binh, ta
dung dai lugng nao sau day?

(A) Sb trung vi. Phuong sai. (C) Mét. (D) S6 trung binh.
> Cau 8. Khoang ti phan vi caa day s6 2; 3; 4; 5; 6 1a

@) Ag =3. B Ag =2. © Ag =V2. D) Ag =-2.
¢ Cau 9. Diém thi ctia 16p 10C ctia mot trudng Trung hoc Phé Thong dude trinh bay 6
bang phan bb tan sé sau

Piémthi | 5|6 | 7| 8 | 9] 10

Tansd |7|5(10]12 4| 2 | n=40

> TOAN THAY TAI ON QUIYEN 910,71,42 VA LTDH - 0889 971 004 259



260

Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

Phuong sai ctia bang phan bé tan s6 da cho la

@A) 1,94. 3,94. (©) 0,94. (D) 2,94.
%> Cau 10. Cho phuong sai cia cac s6 liéu bang 4. Tim d6 1éch chuén.

@ 8. 2. © 4. (D) 16.
$> Cau 11. Cho mau sb liéu

3678910121619

Khoang t& phan vi cia mau sb liéu trén 1a

@) 9. 6,5. © 17,5. (D) 14.

$> Cau 12. Diém thi cia 16p 10C ctia mét trudng Trung hoc Phé Thong dudc trinh bay &
bang phan bb tan sé sau

Piémthi | 5|6 | 7| 8 | 9] 10
Tansd |7|5(10|12 /4| 2 | n=40

Phuong sai cia bang phan bé tan sb da cho la
A) 0,94. 3,94. (©) 2,94. (D) 1,94.

> Cau 13. D€ danh gia mic do phan tan cla cac sb liéu thong ké so véi sb trung binh,
ta dung dai luong nao sau day?
(A) S6 trung binh. S6 trung vi. (C) Mét. (D) Phuong sai.

$> Cau 14. Bang s6 liéu sau cho biét thoi gian 1am bai tinh bang phut ctia 50 hoc sinh.

Thoigian 3|4 5678|910 11| 12

Séohocsinh |[1(3|4(7[8[9(8| 5|3 |2 |N=50

Phuong sai ciia mau s6 liéu théng ké trén bang
A) 7,68. 2,13. (©) 4,63. (D) 4,54.
> Cau 15. Cho mau sb liéu sau

158 146 152 160 170 154 175 155 x
Khi d6 x nhan gia tri nao sau day dé mau sb liéu nay c6 khoang bién thién 1a 30?

(A) 160. 130. (©) 145. (D) 180.

Trac nghiém dang sai.

> Cau 1. Cho mau sb lidu 15; 20; 1; 2; 4; 3; 7; 5.
Cac ménh dé sau diung hay sai?
a) Cd mau la 8.
b) Khoang bién thién ctia mau sb6 liéu 1a 10.
¢) Khoang ti phan vi cia mau 1a 8.
d) MAu s6 liéu c6 gia tri trung vi 14 4,5.
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§3. Cdc s6 déic trung do do phan tan

$> Cau 2. Khoang bién thién tong sb gio ning trong nam ctia mot tinh thanh dudc théng
ké tif nam 2006 dén 2019 dugc cho nhu sau

1884 | 1600 | 1645 | 2049,9 | 1913,8 | 1664,1 | 1846,5

1964,8 | 1951 | 2023,6 | 1996,2 | 1699,1 | 1845 | 2190,4

Cac ménh dé sau diung hay sai?
a) S6 gio nang 16n nhéat 14 2190,4 gio.
b) S6 gio nang trung binh trong nam la 1826,67 gio.
¢) S6 gio ndng nho nhat 1600 giv.
d) Khoang bién thién 1a 520,4.

> Cau 3. S6 liéu théng ké ti 1é (%) t6t nghiép THPT ctia mot dia phuong tit ndm hoc
2001 - 2002 dén niam hoc 2016 - 2017 dudc cho nhu sau
98,82 | 97,46 | 99,19 | 98,90 | 98,65 | 79,51 | 85,06 | 86,18

98,68 | 99,23 | 99,93 | 99,34 | 99,74 | 93,08 | 97,34 | 97,82

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Tilé tot nghiém trung binh 95,56%.
b) D6 léch chuén s = 6,09.
¢) Phuong sai s% =~ 36,03.
d) 99,19 1a ti 1& (%) t6t nghiép THPT cao nhét.

$> Cau 4. Piéu tra thu nhap ctia 40 ho gia dinh 6 moét ban dudce s6 liéu nhu sau

Thu nhap (triéu dong/ndm) | 4 |45 |5 |55 |6 |65 |7 |75 |8

S6 ho gia dinh 1| 3 |4/ 6 |8 7 |6| 3|2

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) M6t cia mAu s6 liéu 14 8.
b) Phuong sai ciia mau s6 liéu trén 1a 1,9561.
¢) Cd mau la 40.
d) S6 trung binh ctia mau sb liéu trén 14 6,1125.

Tu luan.

& Bai 1. Hay tinh khoang bién thién va khoang ti phan vi cia mau sb liéu: 10; 20; 3; 1;
3;4;7;4;9. & R=19,AQ =6
& Bai 2. Bang duéi day thong ké tong s6 gis nang trong nam 2019 theo ting thang dudc
do béi hai tram quan sat khi tuong dat 6 Tuyén Quang va Ca Mau.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

Tuyén Quang| 25 89 | 72 117 | 106 | 177 | 156 | 203 | 227 | 146 | 117 | 145

Ca Mau 180 | 223 | 257 | 245 | 191 | 111 | 141 | 134 | 130 | 122 | 157 | 173

a) Hay tinh phuong sai va d¢ 1éch chuén cta dit liéu ting tinh.

b) Néu nhan xét vé su thay d6i tong sb gio nang theo ting thang 6 méi tinh.
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

& Bai 3. Piéu tra mot s6 hoc sinh vé s6 cai banh chung ma gia dinh méi ban tiéu thu
trong dip Tét Nguyén dan, két qua dudc ghi lai & bang sau.

S6 caibanhchung |6 |7 | 8 |9 |10 |11 |15
S6 gia dinh 5/7/10|8| 5|4 |1

Hay tinh s6 trung binh va d¢ 1léch chuén ctia mau s6 liéu. & s~18

& Bai 4. DE biét cay dau phat trién nhu thé nao sau khi gieo hat, ban Chau gieo 5 hat
dau vao 5 chau riéng biét va cung cap cho ching ludng nudc, anh sang nhu nhau. Sau 2
tuan, 5 hat dau da nady mam va phat trién thanh 5 cay con. Ban Chau do chiéu cao tit ré
dén ngon ctia mbi cay (don vi mm) va ghi két qua 12 mau sb liéu sau

112 102 106 94 101

Tim d6 léch chudn ctia mau s6 liéu trén (két qua lam tron dén hang phan tram). & 593

& Bai 5. Biéu d6 sau ghi lai nhiét do lic 12 gid trua tai mot tram quan trac trong 10
ngay lién tiép (don vi: °C).

o Nhiét do

35 -

30

25 -

20 1

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10  Ngy
a) Hay viét mau s6 liéu thong ké nhiét d6 tit biéu do trén.
b) Hay tim khoang bién thién va khoang ti phan vi cia méu s6 liéu d6. & r-9 aq-1.
¢) Hay tim phuong sai va d6 léch chuén ctia mau sb liéu dé. & ¥=253; S2=761; S ~2,76
Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an
(1 D2 D|3 cJ4 A5 A6 A7 B|s A9 A]10 B
(11 c]12 DJ13 D|14 D|15 C]

Bang dap an trac nghiém ding sai

Cau 1. @P®d)s(c)s(@)p ||Cau 2. @p®d)s(©b@)s
Cau 3. @DP®)P(c)s(d)s ||Cau4. @s®s@p@p
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§4 ON TAP CHUONG 5
B A i

Tric nghiém nhiéu phuong an lua chon.

$> Cau 1. Ludng dién tiéu thu (don vi: k#Wh) hang thang ctia gia dinh 6ng Binh trong
nam 2024 dudc ghi lai nhu sau

163 | 165 | 159 | 172 | 167 | 168
170 | 161 | 164 | 170 | 174 | 166

Khoang bién thién ctia mau sb liéu da cho bang
@) 11. 13. © 15. D) 17.

$> Cau 2. Cho bang s6 liéu ghi lai diém ctia 40 hoc sinh trong bai kiém tra 1 tiét mén
toan

Piém 34|56 |7(8[9]10
Sébhocsinh (2 3|7 /18[3 (24| 1

Mbt cta dau hiéu la

A M,=18. B M,=6. © M, =40. D) M,=1.
$> Cau 3. Chiéu dai cia mot cay cau la [ = 1547,25 m +0,01 m. Hay cho biét s6 quy tron
cual.

(A) 1547 m. 1547,3 m. (C) 1547,2 m. (D) 1548 m.

> Cau 4. Cho bang tan sb vé tién thuéng (triéu dong) ciia mét s6 nhan vién trong mot
cong ty.

Sotiénthuéng |2 | 3 | 4 |56

Tan sb 5151067

Mot ctia bang tan s6 da cho la bao nhiéu triéu dong?

@) 3. 5. (© 8. D 2.
> Cau 5. Cho mau s6 liéu thong ké 1;2;3;4;5;6;7;8;9. Tim khoang ti phan vi cia mau
s6 liéu trén.

@ 8. 4. © 2. D) 5.
$> Cau 6. Két qua diéu tra miic luong (don vi: triéu dong) hang thang ctia mot sb cong
nhan ctia nha may A dudc ghi lai nhu sau

2(9(9/8(10|9]9|11 |9

Phuong sai ctia mau s6 liéu da cho bing
611 1028 1010 470

® 5 ® 51 © %1 T
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

$> Cau 7. Cho mau sb liéu 10; 20; 3; 1; 3; 4; 7; 4; 9. Khéng dinh nao sau day 1a dung?
(A) R =20. Q2=3.
(©) AQ = 20. (D) Mau c¢6 mot gia tri ngoai 1é 1 20.
$> Cau 8. Trung vi ctia day mau s6 liéu 65; 68; 70; 72; 73; 78; 84; 90 1a
(&) S6 liéu thit 4 cta day.
S6 liéu thi 5 caa day.
(©) Trung binh cong ctia s6 liéu thit 4 va thi 5 ctia day.
(D) 4,5.
> Cau 9. Quy tron sb6 3,654 dén hang phan muoi, dudce s6 3,7. Sai s6 tuyét d6i 1a
@) 0,1. 0,05. (©) 0,04. (D) 0,046.
> Cau 10. Nhiét do (°C) trung binh céc ngay trong tuan dau thang 3 cia Nam Pinh 1a
20 19 22 19 24 28 25.
Tim sb trung vi cia mau sb liéu trén.
@) 24. 22. (©) 25. (D) 23.

> Cau 11. Mét ctta hang ban xe 6t6 thong ké lai s6 ludng xe (don vi: chiéc) ban dudc
trong 6 thang dau nam theo bang sb liéu sau

Théng |1[2|3| 4 |56
Séluong |3 |5 |7 |11 |5 |2

Mbt ctia méu s6 liéu da cho 1a

@) 5. ®) 11. © 4. (D) 2 va 5.
$> Cau 12. Theo két qua thong ké diém thi gitta ky 2 mon toan khéi 11 ctia mot truong
THPT, ngudi ta tinh dugc phuong sai ctia bang théng ké d6 1a s2 = 0,573. Do léch chuin
ctia méu sb liéu théng ké dé xap xi bang

() 0,936. 0,757. (©) 0,657. (D) 0,812.
> Cau 13. T phan vi thi ba cia mau sb lidu 8; 7; 22; 20; 18; 15; 19; 11; 13; 13 1a
@A) Q3 =19,5. Qs = 20. (©) Q3=185. D) Qs =19.
$> Cau 14. Cho sb gan ding a = 32925 véi d6 chinh xéc d = 60. S6 quy tron cta s a bing

(A) 32000. 33000. (C) 32930. (D) 32900.

$> Cau 15. Bang s6 liéu sau 1a két qua kiém tra can ning (don vi: kg) ctia 18 hoc sinh
16p 10A.

Can nang | 43 | 45 | 47 | 50 | 57

Séluong | 4 | 5 | 4 | 4|1

Trung vi cia mau so liéu da cho bang

@) 44. 45. (©) 46. (D) 47.
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§4. On tap chuong 5

> Cau 16. Cho s6 diém thi mon Toan ctia 7 hoc sinh nhu sau
9 10 4 8 7 2 6
Trung vi ctia méu sb liéu trén 1a
@A 1. 9. © 6. (D) 8.

> Cau 17. Cho mau théng ké 3; 4; 5; 6; 6; 7; 9; 9; 12; 18; 20. T\ phan vi thi ba @3 cua
mAau sb liéu trén bang

@A) 10. 15. ©) 18. D 12.
$> Cau 18. Hay viét s6 quy tron ctia s6 gan dung a = 136738 +40000.
(A) 140000. 100000. ©o. (D) 136738.

$> Cau 19. Nha truong thong ké diém thi mon Ngoai ngit ciia hoc sinh trong ky thi khao
sat chat luong. Két qua théng ké bang bang dudi day

Diém sb 45|67 |8]9]10
S6hocsinh | 3|12 |53 | 113 (60| 6| 2
Hoi c6 bao nhiéu hoc sinh tham gia trong ki thi?

@) 113. 249. (C) 534. (D) 467.
$> Cau 20. Khang dinh nao sau day dung?

(A) S6 liéu cang phan tan thi phuong sai va d6 1éch chuan cang nho.

S6 liéu cang phan tan thi phuong sai va d6 1éch chuédn bing nhau.
(C) S6 liéu cang phan tan thi phuong sai bang sb trung binh céng.
(D) S6 liéu cang phan t4n thi phuong sai va d6 léch chuén cang 16n.

$> Cau 21. Cho s6 gan ding a = 7141516 v6i do chinh xac d = 400. S6 qui tron ctia s6 gan
dang a la

@) 7142000. 7141000. (©) 7141500. (D) 7141600.
> Cau 22. S6 dic trung nao sau day do xu thé trung tam ctia mau s6 liéu?

(A) Khoang bién thién. Khoang ti phan vi.

(©) Trung vi. (D) Do 1éch chuin.

> Cau 23. Mot hinh chit nhat c¢6 dién tich S = 180,57 cm? +0,6 cm?. Tinh sai s6 tuong
d6i ctia phép do trén.

@) 3,32%. 0,03%. ©) 0,33%. (D) 3,3%.

$> Cau 24. Piéu tra nang suat lia ctia 7 hécta trong lda ciia hai viing A va B ta thu dudc
mau sb lidu sau:
& Vung A: 41; 44; 45; 47; 51; 53; 54.
& Vung B: 43; 44; 47; 48; 50; 51; 52.
Khang dinh nao dudi day 1a sai?
(A) Khoang t phan vi ctia viing A 16n hon khoang tit phan vi cia vung B.
Ning suat trung binh ctia hai ving A va B 1a nhu nhau.
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

(C) Viing A trong lda 6n dinh hon ving B.
(D) Khoang bién thién & viing A 16n hon khoang bién thién ctia ving B.

Trac nghiém dang sai.

$> Cau 1. Tong s6 tran bao d6 bo vao dat lién ctia Viét Nam tit nam 1945 dén nam 2014

6 méi thang 1,2,...,12 dudc ghi nhan lai theo thi tu nhu sau
4 3 4 4 9 28 50 66 9 97 82 21

(Nguon: NOAA, Téng cuc Hdi Duong va Khi quyén Hoa Ky)

a) Khoang bién thién ctia mau sb liéu 1a R = 94.

b) S6 trung binh ctia mau sb liéu trén 1a 37.

c¢) Khoang tit phan vi ctia mau sb liéu trén 1a Ag = 70.

d) Do 1éch chuén ctia mAau s6 liéu trén 1am tron dén hang don vi 14 35.

> Cau 2. Két qua bai thi mén Toan cta cac ban hoc sinh t6 1 dude thong ké & bang sau

6,7/8|7]9

5188|910

7181398

a) Mot ciia mau sb liéu trén 1a 10.

b) Khoang bién thién ctia mau sb liéu trén 1a 7.

¢) Mau sb liéu trén c6 2 gia tri ngoai 1é.

d) Sau khi bé di cac gia tri ngoai 18, diém thi trung binh cta mau sb liéu trén 1a 7,8
(lam tron dén hang phan chuc).

$> Cau 3. Cho bang phan bb tan sb vé S6 tién thudng cho nhan vién trong mot cong ty
A cudi ndm 2025 nhu sau:
Sé tién thudng (triéudong) | 7| 8 | 9 |10 | 11

Tan sb 5/15|10| 6 | 7

a) Cong ty A c6 43 nhan vién.

b) Khong c6 nhan vién nao c6 sb tién thudng dudi 7 triéu dong.
¢) C6 6 nhan vién c6 sb tién thudng tir 10 triéu trd 1én.

d) M6t ctia bang phan bb tan sé da cho 1a 8 triéu dong.

> Cau 4. Két qua diéu tra miic luong hing thang ctia mot sb cong nhan cta hai nha
may A va B dudc cho & bang sau (don vi: triéu dong):

Congnhannhamay A |4 |5 (5|47 | 5 (6|4 | 4

CongnhannhamayB [ 2[99 | 8 [10 99|11 |9

a) Do léch chuédn ctia mAu s6 liéu 6 nha may A 1a s = 14.
b) Gia tri ti phan vi thi 2 cia mAau s6 liéu 6 nha may B 1a @ =9.

266 > TOAN THAY TAI ON 2UYEN 910,11,142 VA JTDH - 0889 971 004



§4. On tap chuong 5

¢) Mot ciia mau s6 liéu 6 nha may B 1la M, = 11.

d) Khoéng ti phan vi ctia mau s6 liéu 6 nha may A 1a Ag = 1.
$> Cau 5. Két qua diéu tra miic luong hang thang (don vi: triéu déng) ctia mot sb cong
nhan hai nha may A va B dudc cho trong bang sau:

NhamayA |4 |5 |5|4| 7 |5|6/| 4 |4

NhamayB [ 2 |9 |9 |8 |10 |9 |9 |11 9

a) M6t cia mAu s6 liéu 6 nha may A 1a M , € (4;5).

b) Khoang bién thién ctia miu s6 liéu 6 nha may B1a R =11.

¢) Miic luong trung binh hing thing ctia cic cong nhan é nha may A 1a x = 10.

d) Khoang ti phan vi cia mau s6 liéu 6 nha may B 1a Ag =1
$> Cau 6. Mau s6 liéu duéi day thong ké s6 gis hoc thém ctia 10 hoc sinh trong mét tuan:
2:3;4;4;5;6;6;7;8;15. Khi do

a) S6 gio hoc thém trung binh cta 10 hoc sinh trén 14 6 gio.

b) D6 léch chuén vé s6 gio hoc thém ctia 10 hoc sinh trén 1a 2,5 gio.

¢) Gia tri ngoai 1é cia mau s6 liéu trén 13 15.

d) M6t ctia mau s6 liéu trén bang 15.

$> Cau 7. Cho biéu d6 chiéu cao dau nam hoc ctia moét nhém hoc sinh 16p 10 nhu hinh vé.

tan sb

103

104 o

75

50

25 15 13 R

7 7 7 chiéu cao (cm)
0 150 155 160 165 170

a) Trong sb cac hoc sinh & trén, c6 ban A 16p 10 chiéu cao 1a 155 cm, ban thudc nhém
25% hoc sinh c6 chiéu cao thap nhat.
b) S6 trung binh cong ctia mau sb liéu 1a x = 159,8 (lam tron dén hang phan muoi).
¢) Do léch chudn ctia mau s6 lidu 1a S = 5,124 (lam tron dén hang phan nghin).
d) Khoang bién thién ctia mau sb liéu 1a R = 10.
$> Cau 8. S6 luong thiép xuan caa cac 16p lam dude trong cudc thi thiét ké duge thong

ké nhu sau

S6 luong thiép | 5 | 6 | 7| 8 | 9| 10
S6 16p 1012|715 |7 4

a) Mau sb liéu khong c6 gia tri ngoai 16.

b) Trung binh méi 16p 1am dudc x ~ 7 thiép (lam tron dén hang don vi).
¢) M6t cia mAu sb liéu M, = 6.

d) Khoang tid phan vi ctia m4u s6 lidu Ag = 2.
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$> Cau 9. S6 liéu thu nhap binh quan dau ngudi moét thang (don vi: triéu dong) nam 2023
clia 6 vung kinh té - xa hoi tai Viét Nam dudc cho trong bang sau (nguon: gso.gov.vn -
Két qud khdo sdt muc song dan cu 2023)

Vung kinh té - xa héi Thu nhap (triéu dong)
Pong bang song Hong 6,2
Trung du va mién ndi phia Bac 3,4
Bic Trung B6 va Duyén hai mién Trung 4,1
Tay Nguyén 3,6
Poéng Nam Bo 6,5
Pong bang song Cttu Long 4,4

a) Vung kinh té Tay Nguyén c¢6 miic thu nhap binh quan thip nhéit trong 6 vung.

b) Thu nhép trung binh cta cac vung 1a 4,7 triéu déng/thang.

¢) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu thu nhap gitta cac vung 1a 3,1 triéu dong.

d) Néu tat ca cac vung déu c6 thu nhap tang thém 1 triéu dong/thang thi do léch
chuén ctia mau sb6 liéu méi sé khong thay ddi so véi s6 liéu ban dau.

Tu lugn.

& Bai 1. Tai mét tram y té ciia phuong, ngudi ta khao sat do tudi cta cac tré em cé do
tudi duéi 15 va sb liéu dude ghi lai bang sau

Tudi 6/7/8(9]10 11|12 |13 |14
Sétréem 1125|383 |3 |2 |21

Hay xac dinh d6 1éch chuén ctia mau s6 liéu trén (lam tron két qud dén hang phén tram).

& Bai 2. Mot ctia hang giay thé thao thong ké ¢d giay ctia 12 khach hang nam vira ban
dudc trong ngay nhu sau:
38; 39; 39; 40; 40; 41; 42; 42; 42; 42; 43; 43; 44.

Tim khoang ti& phan vi cia mau sb liéu trén. & 3
& Bai 3. Theo bao cao “Digital 2024: Vietnam” tu We Are Social va Meltwater, thoi gian
stt dung Internet trung binh méi ngay ctia ngudi dung Viét Nam c6 su khéc biét gitta cac
nhém tudi va muc dich. P& khao sat thuc té tai méot 16p hoc, ban 16p trudng théng ké thoi
gian st dung dién thoai (don vi: gid) trong mét ngay ctia 10 hoc sinh trong 16p nhu sau
625570658065 [50/(65/[90]78

Tim trung vi, t& phan vi v moét ctia mau s6 liéu trén.

& Bai 4. Cho mau s6 liéu dudi dang bang tan sé nhu sau

Gia tI‘i X1 X9 X3 | X4 X5 Xg | X7

Tansd | 3 | m2+2m | 10| 15| 11m-20| 8 | 5

Tim tat ca cac s6 nguyén duong m sao cho xs va x5 12 hai moét ciia mau sé liéu da cho.
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& Bai 5. Diém trung binh mén 9 mén hoc nam hoc vita qua ciia ban Nga va ban Mai
dudce thong ké nhu sau:

Moén hoc | Toan | Van | Tiéng Anh | Vat 1y | Lich s& | Quéc phong | Sinh hoc | Tin hoc

Hoa hQ1

Nga 95 | 85 9,1 9,0 9,2 9,4 9,3 9,3

7.9

Mai 93 | 88 9,5 9,1 9,5 9,8 8,3 9,5

8,2

a) Trong hai ban Nga va Mai, ban nao c6 diém trung binh tt ca cac mon cao hon?
b) Hay cho biét ban nao hoc dong déu cac mén hoc hon. Vi sao?

& Bai 6. San ludng ca phé (don vi: nghin tin) cia hai tinh Pak Lak (ci) va Gia Lai (ci1)
giai doan 2016-2020:

Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020
Pik Lik | 450,2 | 462,5 | 455,8 | 470,1 | 468,0
GiaLai | 390,6 | 405,3 | 3984 | 410,2 | 402,5

a) Tinh do léch chuén va khoang bién thién cia san lugng ca phé ting tinh.
b) Tinh nio cé san lugng ca phé 6n dinh hon? Giai thich.
& Bai 7. Ham lugng Natri (don vi mg) trong 100 g mét sb loai ngii céc dude cho nhu sau
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130
140 180 190 160 290 50 220 180 200 210
Goi T 1a téng cac gia tri bat thuong ciia mau s6 liéu. Gia tri T =? a 12
& Bai 8. Can ctt theo Thong tu s6 22/2021/TT-BGDPT vé quy dinh danh gia hoc sinh
trung hoc cd sé va trung hoc phé thong. P6i v6i mén hoc danh gia bing diém sb, diém

trung binh moén hoc ki ( PTB,,;5,;) dudc tinh theo cong thic sau
TPDG:, +2 x DDGg +3 x DDG;,

DTB,,; = i
hk S6 DPPG,, +5

Trong do
& DPTB,,4:: Diém trung binh mén hoc ki.
& TDDGy: Tong diém danh gia thudsng xuyén.
& DDGy;: Diém dénh gia giita ki.
¢ PDPG,;: DPiém danh gia cudi ki.
& S6 PDPGy,: S6 diém danh gia thuong xuyén.
Ban An c6 cac diém trudc ki kiém tra cudi hoc ki nhu sau
bbGy, DDG,. | DGer | DTBps
918|910 7,5 8,0

P& ban An c6 diém trung binh hoc ki 14 8,0 thi ban An can c¢6 két qua bai kiém tra cubi
ki 12 bao nhiéu diém? & 17
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Chuong 5. Céc sb dic trung cha m3u sb lieu khong ghép nhém

& Bai 9. Z-score 1a chi s6 dudc T6 chitc Y té Thé giéi (WHO) stt dung dé€ danh gia tinh
trang dinh dudng ctia con nguvi théng qua cac théng sé chiéu cao, can ning va do tudi.
H-h
Z = .
s

Trong d6 & 1a chiéu cao trung binh cua lda tudi, s 1a d6 léch chuén, H 1a chiéu cao
ngudi dang xét. Néu Z < —3 thi nguoi d6 suy dinh dudng thé thap coi, mitc d6 ning; néu
-3 < Z < -2 thi suy dinh dudng thé thap coi, miic do vita. Héi mot nguoi 17 tudi, cao 155
cm ¢6 bi suy dinh dudng thé thip coi khéng? Néu bi thi 6 mic d6 nao? Biét rang chiéu
cao trung binh ctia nam 17 tuéi 1a 175,16 cm va d6 léch chuén 1a 7,64 cm.

& Bai 10. Biéu d6 doan thang 6 hinh bén duéi biéu dién tdc d6 ting trusng GDP cta
Viét Nam giai doan 2012 —2019.
Téc d6 ting truéng GDP (%)

754
7 4
6,5+
6A,
5515 25
: : : : : : : : > Nam
2012 2013 2014 2015 2016 2017 2018 2019
Tinh phudng sai ctiia mau sb liéu d6 (két qud lam tron dén hang phan tram). & 0,44

& Bai 11. Mot cong ty san xuat thuong xuyén dit mua nguyén vat liéu & hai nha cung
ting X,Y. Pé dam bao tién do san xuat, cong ty muodn trung binh viéc thuc hién mot
don dat hang nguyén vat liéu mat khoang 10 ngay. Sau vai thang hoat dong, ngudi ta
théng ké s6 ngay ma méi nha cung tng X,Y thuc hién cic don dit hang bang hai biéu
do dudi day.

Tan sb Tan sb
4 4
i B 2
[ ] S6 ngay S6 ngay
7 8 10111213 15 9 1011
Hinh a) S6 ngay nha cung ing X thuc hién Hinh b) S6 ngay nha cung ing Y
don hang thuc hién don hang

a) Tinh s6 ngay trung binh ma méi nha cung tng X,Y thuc hién moét don hang.
b) Phan tich xu thé trung tAm va mic do phan tan cia hai mau s6 liéu thu dude. Nha

cung tng nao dang tin cay hon vé viéc giao hang dung tién d6?

& xx =xy =10,3; ChonY
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Bang dap an tric nghiém nhiéu phuong an

(1

cl2 BJs B[4 Al5 D|é DJ7 DJs

c|9 D|10 B

(11 cJ12 BJ13 D|14 D|15 cJ16 Af17 D|18 AJ19 BJ20 D]

(21 A]22 c]23 C]24 C]

Bang dap an tric nghiém ding sai
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