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CHUONG4/ NGUYEN HAM. TiCH PHAN

BAI 1. NGUYEN HAM

1.DE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong @n lua chon

Cdu 1. Cho ham sb f(x) c6 dao ham 14 ham lién tuc trén R. Phat biéu nao ding?

A. / F)de = f'(x) +C. B. / P dre = f(x).
C. / £ de = £ (x). D. / P de= f(x)+C
Céu 2. Biét / (Z_Ix —|—x5> dx = aln |x| + bx® + C véi (a,b € Q,C € R). Tinh a® +b.
5 7
Ao E- Bo 9. C E Do 8.
Cdu 3. Ho cac nguyén ham ctia ham sb f(x) =3x*+11a
3
A. X +C. B.%+x+C. C.°+x+C. D. 6x+C.

Cdau 4. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) =x7 1a
8 7
A. % +C. B. 7x° +C. C. 88+ C. D. ’67 +C.
Cau 5. Cho ham s6 f(x) xac dinh trén K va F(x) 1a mét nguyén ham cta f(x) trén

K. Khéng dinh nao duéi day ding?

A. f'(x) =F(x), Vx € K. B. F'(x) = f(x), Vx €K.
C.f'(x)=F(x)+C, VxeK. D. F(x) = f(x), Vx € K.

Cau 6. Phat biéu nao sau day 1a dung?
A. /cosxdx: —sinx+C. B. /cosxdx:sinx+C.
C. /cosxdx: —cosx+C. D./cosxdx:cosx+C.

Cau 7. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = 2x+ 6" 1a

e

A./fx dr =2+ 6'In6+C. B. /f dx =2 + +1+c
C. /f dv = 22 +R+C D./f(x)dx:Zx +65In6+C.

Cau 8. Cho / 5 dx = F(x) + C. Khing dinh nao duéi day ding?
A.F'(x)=5"In5. B.F'(x)=-5 C. F'(x) =5 D. F'(x) =5"+C.
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Céu 9. Khang dinh nao sau day ding?
x+1
A./6xdx:6 +C. B./6xdx:6x-ln6+C.
x+1
C. [6u=6+C D. /6de——+c
In6
Cau 10. Cho ham sb f(x) = 4 + cosx. Khang dinh nao duéi day ding?
A./f(x)dxz—sinx—l—C. B./f(x)dx:4x-|—sinx+C.
C. /f(x)dx:4x—sinx+C. D./f(x)dx:4x+cosx+C.
- .1 P | <
Cau 11. Cho F(x) la nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 6x° + — thoa man F(1) = 0.
X
Tim F(x).
11 s 13
A.F(x)— _2_.362+§ B.F() X+2—xz—§.
11 s 3
Cau 12. Tim mét nguyén ham F(x) ctia ham sb f(x) = —2x biét F(0) = 5.
A. F(x) =52 +5. B. F(x) = —x*+3x+30
C.F(x)=5—x% D. F(x) = 15— x?

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham sb f(x) = w

a) Gia st F(x) la mot nguygn ham cta f(x) théa F(1) = 2. Khi d6 ta cé
F(x) = x> —3x+8In|x| +4.

b) Tiém can xién ctia do thi ham s6 y = f(x) cat cac truc toa do tai hai diém A(a;0)
va B(0;b). Khi d6 2a— b = 6.

¢) Diém cuc dai ctia ham s6 y = f(x) la x = 2.

N > < A ~ N / 2x2 - 8
d) Dao ham ctia ham so da cho la f/(x) = 2
. 2
Cau 2. Cho ham so f(x) = (sin)—zc +cos§> :
a) f(x) =1+sinx. b) f(x) lién tuc trén R.

c) /f )dx = /dx+/ —cosx)dx. d) /f dx=x+cosx+C.

Cau 3. Goi F(x) 1a mét nguyén ham cta ham f(x) = e* —2x trén R théa méan

F(0) = 1.
a) F'(0) = 0. b) F(1)=e— 1.
3
c) /F(x)dx:ex—%—i—C. d)/f ) v = In x| — 26" +C.
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Cau 4. Mét bé chita dau ban dau c¢6 50000 1lit dau. Goi V(t) 1a thé tich dau (lit)
trong bé tai thoi diém ¢, trong d6 ¢ tinh theo gis 0 <t < 24. Trong qua trinh bom
dau vao bé, thé tich dau tang theo téc do dude biéu dién béi ham sb V(1) = k- /1,
v6i k 12 hang sb6 dudng. Sau 4 gio bom lién tuc, thé tich dau trong bé dat 58000 lit.

a) Ham s6 V(r) 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(t) = k- /1.

2k N <

b) V(t) = ?t\/h—C, v6i 0 <t <24 va k,C la cac hang so.

¢) Sau 16 gio bom lién tuc, thé tich dau trong bé dat dugc 148000 lit.

d) Trong qua trinh bom dau, néu sau méi gid luong dau bi ro ri déu dén véi toc

do 500 lit/gio, thi tai thoi diém r bang 9 gig, thé tich dau trong bé 1a 72500 lit.

PHAN 3. Cau tréc nghiém & I1&i ngén.

Céu 1. Biét F(x) 1a mét nguyén ham cta ham s6 f(x) = sinx + ox théa man

F (%) = -2 Tinh F(0) KQ: [T 1T
Cdu 2. Cho ham s6 bac ba y = f(x) ¢6 f'(x) =3x> +2x—m+1, f(2) = 1. D6 thi ham
s6 y = f(x) di qua diém M (1;—3). Tinh f(—1). KQ:[ [ [ []

Cdu 3. Cho ham sb f(x) = x> +4x. Biét / f(x)dx = ax® 4+ bx* + C, trong d6 a, b € R.
Tinh 3a+b. KQ:[ [ [ []
Cau 4. Cho F(x) = (ax? + bx+c)e* la mdt nguyén ham ciia ham sb f(x) = 2x? - e*".
Tinh tong a + b+ 2c. KQ:[ [ [ 1]

Cdéu 5. Mot chiéc 6 t6 dang chay véi van téc 15 m/s thi nhin thay chuéng ngai vat
trén duong cach d6 50 m, ngudi 1ai xe ham phanh khén cip. Sau khi ham phanh, 6
t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(r) = —3r+ 15 (m/s), trong d6 ¢ (giay). Goi
s(t) 1a quang duong xe 6 t6 di dudc trong thoi gian ¢ (gidy) ké tit lic dap phanh. Héi
tir lic ham phanh dén khi ding han, 6 t6 di chuyén dudc bao nhiéu mét? (két qua
lam tron dén hang phan muoi) KQ:[ [ T 11

Céu 6. Mot gia dinh san xuét chiéu c6i 6 Nga Son mdi ngay san xuat dude x chiée
chiéu (0 < x < 20). Chi phi bién dé€ san xuat x chiéc chiéu (tinh bang nghin dong) cho
b6i ham s6 sau C'(x) = 3x% — 4x + 10. Biét rang chi phi c¢6 dinh ban dau dé san xuat
12 500 nghin dong. Gia sit gia dinh nay ban hét chiéu méi ngay véi gia 270 nghin
dong/chiéc chiéu. Tinh 1¢i nhuén t6i da theo don vi nghin dong ma gia dinh d6 thu

dugc. KQ:[ [ [ []

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Ho cac nguyén ham ctia ham s6 f(x) = sinx 1a

A. F(x) = —cosx+C. B. F(x) = —cotx+C.

C. F(x) = cosx+C. D. F(x) =cotx+C.
Céu 2. Ho t4t ca cac nguyén ham ctia ham s6 f(x) = x> +2026 1a

A. %4+2026x. B. %4+2026x+C. C. 4x*+2026x+C. D.3x*+C.
Céu 3. Nguyén ham ctia ham sb6 y =5 1a

5x 5x+1

A.5In5+C. B.x 5 1+cC. C.i5+C. D. —+C.
Cdu 4. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 y = 2sinx — 3cosx la

A.2cosx—3sinx+C. B. —2cosx—3sinx+C.

C. 2cosx+3sinx+C. D. —2cosx+3sinx+C.
Cdu 5. Khéng dinh nao sau day ding?

A. /szx_3 dx =2 —3Inx+C. B. /2x2x_3 dx =247 + 3Inx +C.

C. /ZXZX_B’ dr =222 — 3In|x| +C. D. / 2x2x—3 dx = x* —3In|x|+C.
Cau 6. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) =x7 1a

A.7x5 +C. B. 8:x% +C. C. x77+c. D. %8 +C.
Cau 7. Xac dinh nguyén ham ctia ham sb y = f(x) = 2x?

A. P +C. B.%ﬁjtc. C.%SJFC. D. 6x° +C.

Cdu 8. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 6x> +sinx 1a
A.2x3 —cosx+C. B.2x*+cosx+C. C.3x>—cosx+C. D.12x+cosx+C.

Cau 9. Cho / ——dx = F(x) +C. Khing dinh nao dui day diing?
sin” x
sin2x 1 1
A.F'(x)=— . B.F'(x)=—cotx. C.F'(x)=-— . D.F(x)= )
(x) cos*x () () sin?x (x) sin?x
Céu 10. Nguyén ham ctia ham sb f(x) =2*+x1a
2% X x2 x2
A. — +x2+C. B. — +—+C. C.2*+—+C. D.2"+x*+C.
In2 In2 2 2

Cau 11. Biét / F(x)dx = 22 + cosx+C. Khing dinh nao sau day ding?

A. f(x) =2x—sinx. B. f(x) =2x+sinx.
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x 3
C. f(x):g—l—sinx—I—C. D-f(x)=§—sinx—|—C.
1

Cau 12. Goi F (x) 1a mét nguyén ham ctia ham sé f(x) = (2x—3)* théa F (0) = 3
Tinh gia tri cta biéu thic T = log, [3F (1) —2F (2)].
A.T=10. B. T =4. C.T=2. D.T =—-4.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) = e +x°.
a) Néu F(x) 1a mét nguyén ham cia f(x) thi F(x)+5 cling 12 mot nguyén ham
caa f(x).
b) F(x) =e*+x°+C la ho nguyén ham caa f(x).
c¢) Néu F(x) 1a mét nguyén ham cta f(x) va F(0) = 1 thi F(1) = 2e.
d) Néu F(x), G(x) 1an lugt 1a cac nguyén ham cta f(x) va F(0) =1, G(1) =e thi ta
ludn c¢6 G(x) = F(x) +e.

Cdau 2. Cho F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 2x—2, biét rang F(1) = 1.
a) F(x) luén x4c dinh trén R. b) F(x) = x*> — 2x.
¢) F(x) >0, v6i moi x € R. d) F(-2)=2.

X1

Cau 3. Cho c4ac ham sb f(x) va g(x) x4c dinh trén R\ {0} théa man f(x) = va

/g(x)dx:x+ln\x] +C. Khi d6
1
a) f(x) =x+—.
i
b) g(x) = 1+;+C.
c) F(x) 1a mot nguyén ham caa f(x)+ g(x) va théa man F(—1) = 3. Khi dé tim
1
duge F(x) = x> +2In|x| — o
d) G(x) 1a mét nguyén ham caa f(x)+ g(x). Biét G(2) =2In2 va G(4) + G(—4) = 2.
Khi d6 tim dudec G(—6) = aln2+ bIn3 + ¢, v6i a,b,c 1la cac sb thuc. Khi dé
a+b+c=-2.
Cdau 4. Mot cong ty A sé hitu mét khu khai thac dau, bat dau khai théc tai thoi
diém ¢ = 0. Dua trén udc tinh trit lugng dau, gia sit toc do khai thac du kién dudc
cho bdi Q'(r) = 3r2(40—1)2, 0 <t <40, trong d6 Q dudc do bang triéu thung, ¢ tinh
theo nam.
a) 0"(¢t) = 6¢(40—1)(40 —2r).
3
b) O(t) = 240013 — 60t* + §t5.
¢) Tai thoi diém ¢ = 30 nam thi téc 6 khai thac 16n nhét.
d) Luong dau dudc khai thac trong 30 nam dau tién 1a 0(30) = 9180000 thiing.
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PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

Cdu 1. Cho ham sb f(x) = % c6 nguyén ham la F(x) théa man F(1) = 1. Tinh F( /e).

KQ:[ [ [ ]
Cau 2. Mét nguyén ham ctia ham f(x) = 5x> — 2x\/)_c—% véi x > 0 c6 dang
F(x) = ax® +bx3 —Inx+2025. Tinh gia tri biéu thiic P = 6ab. KQ[ [ [ 1]
Cau 3. Cho ham sé f(x) thoa man f/(x) — ax® + )% F—1) =2, F1) =3, f/(1) =0.
Tinh a+ 2b. KQ:[ [ [ []
Cdu4. Cho ham s6 f(x) = —(2x*> — 8x + 7)e > c¢6 mdt nguyén ham Ia
F(x) = (ax* +bx+c)e *. Tinh a+ b +c. KQ: [ [ ]

Céu 5. Cong ty A va cong ty B cung ra mat san phdm canh tranh thi truong méi
vao cung thoi diém. Thi phan dudc do bang sb luong khach hang lay ké.

e Cong ty A: Bit dau véi 0 khach hang. Trong giai doan dau, chién dich market-
ing hiéu qua gidp téc d6 thu hut khach hang méi cia ho ting dan theo thoi
gian, dudec md ta béi ham f(r) = 2t + 7 (nghin khach hang/thang), véi 7 14 sb
thang ké tit khi ra mat.

e Coéng ty B: Nhd ¢6 uy tin tit trude, ho bat dau véi 10 nghin khach hang dat
truéc san pham. Sau d6, ho duy tri mot toc do thu hat khach hang méi 6n
dinh 1a 10 nghin khach hang/thang.

Hobi sau khoang bao nhiéu thang ké tit khi ra mét, tong sé6 luong khach hang lay
ké cta cong ty A bang tong sé luong khach hang lily ké caa cong ty B (tinh ca 10
nghin khach hang ban dau)? KQ:[ [ T 1]

Cdu 6. Ngudi ta quan sat mot quan thé vi khuén dang ting trudng, ban dau gom
500 vi khuédn. Sau mét ngay va sau bon ngay ké tit khi bat dau quan sat, s6 luong
vi khuén ctia quan thé dé tuong tng 14 600 vi khuén, 1300 vi khuén. Goi P(r) 1a s6
luong vi khudn cta quan thé dé tai thoi diém r ngay ké ti khi bat dau quan sat,
0 <t < 10. Nguoi ta wéc tinh téc do ting trudng ciia quan thé vi khuin dé dudc
md ta béi P'(t) = ar + b/t (vi khudn/ngay), trong dé a,b 1a hang s6. Héi s6 luong vi

khuén caa quan thé d6 sau 9 ngay ké ti khi bat dau quan sat 14 bao nhiéu?

KQ:[ [ [ []
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Tim nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 2025"

202 x+1 2025*%
A. 2025%1n2025+C. B. 2025+ +C. C. 025 +C. D. 025 +C.
x+1 In2025
Cdu 2. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 4x> —2024 1a
A.x*—2024x+C. B.4x>—2024x+C. C. 12X +C. D.x* +C.

Cdu 3. Mot nguyén ham ctia ham sb f(x) = sin2x 1a

1 —1
A.F(x)=2cos2x. B.F(x)=—cos2x. C.F(x)= ECOSZ)C. D.F(x) = 700s2x.

Cau 4. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = 2x+ 6" 1a

65+1
A./fx )dx=2+6"In6+C. B. /f dx = x>+ +1+C.
C. /f dx = x +R+C D./f(x)dszx 4656 +C.
- . s 1 % | BN
Cau 5. Ho nguyén ham cia ham so y = ——la
cos?x
A. tanux. B. —cotx+C. C. —cotux. D. tanx+C.
Cdu 6. Ham s6 F(x) = x> +sinx 1a mét nguyén ham ctia ham sb
1
A. f(x) =2x—cosx. B. f(x) = §x3 — CoSX.
1
C. f(x)= §x3 + cosux. D. f(x) = 2x+cosux.
Cdu 7. Ho c4c nguyén ham ctia ham sb f(x) =x* 1a
5
A.x*+C. B. 43 +C. C.%+C. D.x +C.
~ A 2 S A 1 < A s
Cau 8. Cho ham s0 F(x) la nguyén ham ctia ham so f(x) = NG Biet F(1) =1, tinh
X
F(4).
A.7. B. 2. C.5. D. 3.
Cau 9. Nguyén ham cia ham s6 f(x) = ¢ la
x+1 X
A+ B. ¢ +C. c.-+c D.x e +C.
x+1 X
Cau 10. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = n* 1a
5 5 4
A.%Jrc. B. %C +C. C. %w D. x4 C.

Céu 11. Mot nguyén ham F(x) ciia ham sé f(x) = sinx +2cosx biét F (g) —01la
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A. F(x) = —2sinx—cosx+2. B. F(x) =2sinx—cosx+2.

C. F(x) = sinx—2cosx —2. D. F(x) = 2sinx —cosx — 2.

Cau 12. Phat bidu nao sau day sai?
A./[f(x)+g(x)]dx:/f(x)dx+/g(x)dx.
B.2/f(x)dx:/2f(x)dx.

C. /xf(x)dx:x/f(x)dx.
D. [ [fx) ~ ()] de= [ fx)ar— [ g(x)ar

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) xac dinh trén khoang K. Goi F(x) 1a ho nguyén ham ctia
f(x) trén K.

a) F'(x) = f(x). b) Néuf(x):)—lcthi F(x) =Inx+C.

¢) Néu f(x) = cosx thi F(x) = sinx. d) Néu f(x) =e* thi F(x) =e¢*+C.
Cau 2. Cho ham sb f(x) = sinx. Khi dé

a) Ta co /f(x) dx = —cosx+C, véi C 12 hang sb.

b) Goi F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén R théa mén F(x) = 1. Khi

dé ta co F(0) = —1.
¢) Ta c6 / F(x) dx = sinx+C1, véi C; 12 hiing sb.
d) Phuong trinh F(x) = f(x) ¢6 dung 4 nghiém trén doan [0;47x].

Cdau 3. Cho ham s6 f(x) = 4x> — 6x. Biét F(x) 1a mét nguyén ham caa f(x) va

F(0) =2.
a) F(x) = f'(x). b) F'(x) = f(x).
¢) F(x)=x*—3x2+2. d) F(1)=3.

Cdu 4. Tai mot khu di tich vao ngay 1& hoi hang nam, téc d6 thay doi luong khach
tham quan dudc biéu dién bang ham sé Q'(r) = 413 — 721> + 288¢, trong d6 ¢ tinh
bang giv (0 <1 < 13), Q' (1) tinh bang khach/gis. (Nguon: R. Larson and B. Edwards,
Calculus 10e, Cengage).
Sau 2 gio da c6 500 nguoi c6 mat. Khi do

a) Luong khach tham quan dudc biéu dién béi ham sb Q(r) = t* — 2413 + 14412

b) Sau 5 gi¢ lugng khach tham quan la 1325 ngudi.

¢) Ludng khach tham quan 16n nhat 12 1296 ngudi.

d) Téc d6 thay doi luong khach tham quan 16n nhéat tai thoi diém 7 = 6.
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PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

Cdu 1. Cho ham sb f(x) = x> 4 4x. Biét /f(x)dx — ax® + bx* +C, trong d6 a, b € R.
Tinh 3a+b. KQ:[ [ [ ]
~ S A A 1s . 1s £ , ~ 3

Cau 2. Cho F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham so f(x) = e¢*+2x théa man F(0) = %
Tim F(2) (két qua 1am tron dén hang phan mudi). KQ:[ [ [ ]
Cau 3. Cho F(x) = cos2x 1a mdt nguyén ham ctia ham sé f(x) - tanx. Biét nguyén
ham ctia ham s6 fanx c6 dang &

i) © e
so toi gian va C € R. Tinh a — 2b. KQ:[ [ [ 1]

4 A ~ a .. ~
tanx + C v6i a, b 1a cac s0 nguyén duong, 5 la phan

Cdau 4. Ngudi ta truyén nhiét cho mot binh nudi cay vi sinh vat tit 1°C. Toc d6 tang
nhiét do ctia binh tai thoi diém ¢ phut (0 < < 5) dude cho bdi ham sé f(r) = 3¢
(°C/phut). Biét rang nhiét d6 ctia binh do tai thoi diém ¢ = 1 14 mot nguyén ham caa
ham sb f(r). Nhiét d6 ctia binh tai thoi diém 3 phut ké tit khi truyén nhiét 1a «°C.
Khi d6 a c6 gia tri b?mg bao nhiéu? RKQ:[ [ [ 1]

Cau 5. Mot vat dude ném lén tit d6 cao 300m véi van téc dude cho béi cong thiic
v(t) = —9,817 429,43 (m/s). Goi h(t) (m) 1a d0 cao clia vat tai thai diém ¢ (s). Sau bao
lau ké tur khi bat dau duge ném 1én thi vat d6 cham dat (Jam tron két qua dén hang

phan chuc giay)? KQ:[ [ [ []

Céu 6. Trén mot mat ho phang rong 470 mét vudng, mot dot tao lam doc hai phat
trién véi toc do ty 1é thuan véi can bac hai kich thudc hién tai ctia né. Néu ta goi
S(r) 1a dién tich cta dgt tdo nay sau r ngay thi §'(r) =k- \/m (trong d6 k 12 hang sb
thuc). Khi méi phat hién, dgt tdo nay bao phtt 16 m? mat ho. Dién tich ctia né tang
gap doi trong 3 ngay tiép theo, héi sau bao ngay tinh tit lic phat hién ddt tao nay
pht kin mat ho? (Két qua 1am tron dén hang don vi). KQ[ [ T 1]

— Hét—
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4.DE 4

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Nguyén ham ctia ham s6 f(x) =e* +x lé

2 2
A+ 1C. B. e +x*+C. c.t iesc D.e+> +C.
2 In2 2
Cau 2. Tim ho nguyén ham ctia ham s f(x) = x20%*.
1
A. /f x)dr= —— -x*B 1. B. /f(x)dx=2024-x2023+C.
2023
42025 42025
— . D. .
L T
Céu 3. Trong cic khang dinh sau khang dinh nao sai?
1 1
A./—dlen]xH—C. B. /x“dx:—-xa+1+C; a#—1.
X o+1
e)chl
C. /exdx: +C. D. /sinxdx: —cosx+C.
x+1
Cau 4. Ho tit ca nguyén ham ctia ham s6 f(x) =2x+4 1
A.2x* +4x+C. B. x> +4x+C. C. x> +C. D.2x*+C.
Cau 5. Ham sb F(x) = x? + sinx 12 mdt nguyén ham ctia ham s6
1
A. f(x) =2x—cosx. B. f(x) = §x3 — COSX.
1
C. f(x)= §x3 + cosux. D. f(x) =2x-+cosx.

Cau 6. Cho ham sb6 F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham sb f(x) trén K. Trong cac
ménh dé sau, ménh dé nao 1a sai?

/
A. / Fx)dv=F(x) +C. B. ( / f@)dx) = £().
/ /
C (/f(x)dx) — F(x). D. (/f(x)dx) — F(x).
Céu 7. Khang dinh nao sau day ding?
A. /32de_—+c B./Szxdx:9x-ln9+C.
In9
2
C. /32x (—) +C. D./32xdx:3x-ln3—|—C.
In3
Cadu 8. Cho ham s6 f(x) = 3*+2x. Khang dinh nao dudi day ding?
A/f dx——-|—2—|—C B/f()dx—IS—S—i—x e
C. /fx )dx=3"-In3+2+C. D./f(x)dx:3x-ln3+x2+C.
Cau 9. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = 2sinx+ _32 la
sSin—x
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A. —2cosx—3cotx+C. B. 2cosx—3tanx+C.

C. —2cosx+3cotx+C. D. 2cosx—3cotx+C.

3
Cau 10. Ham sb F(x) = % +¢* 13 mét nguyén ham ctia ham s6 nao sau day?
x* x*
A. f(x)= 5 e B. f(x) =3x*+¢*. C. f(x)= e D flx) =x>+¢".
Cau 11. Biét F(x) 12 mét nguyén ham ctia ctia ham sb f(x) = sinx va d6 thi ham s6
y=F(x) di qua diém M(0;1). Tinh F <g)

A.F(g):l B.F(g)z—l. C.F(%):O. D.F(%)zl.

Cdu 12. Cho y = f(x) c6 dao ham f'(x) =e*+2x+ 1 va f(0) = 1. Biét F(x) 1a nguyén
ham caa f(x) théa man F(1) =e. Tinh F(0).

5 1
A. 3 B. —. C.

D. —.
6

6

N —

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) = e +x°.
a) Néu F(x) 1a mét nguyén ham cia f(x) thi F(x)+5 cling 12 mot nguyén ham
caa f(x).
b) F(x) =e*+x°+C la ho nguyén ham caa f(x).
¢) Néu F(x) 1a mét nguyén ham cta f(x) va F(0) = 1 thi F(1) = 2e.
d) Néu F(x), G(x) 1an lugt 1a cac nguyén ham cta f(x) va F(0) =1, G(1) =e thi ta
ludn c¢6 G(x) = F(x) +e.

Cdu 2. Trong day chuyén san xuit sita chua hién dai ctia mot nha may thuc pham,
ting giot stta chua 4m tham chuyén minh duéi tac dong ciia hang triéu vi khudn
Lactic, nhitng “nghé nhan ti hon ”kién tao vi chua thanh dic trung. Mat d6 vi
khuén (sb triéu té bao trén méi ml sita chua) tai thoi diém ¢ (gio) duge ki hiéu la
N(¢). Ban dau (r = 0 gid), mat dé vi khuan do dudc 1a N(0) = 10 triéu té bao/ml. Do
su thay d6i vé nguon dinh dudng (duong lactose giam) va d6 pH (axit lactic téng)
nén toc do thay doi mat do vi khudn N'(r) (don vi: triéu té bao/ml méi gis) dudc mo
hinh héa béi cong thic N'(r) = 18 — 3> (triéu té bao/ml mbi gid) véi r 1a thdi gian
tinh bang gio (0 <t < 7).
a) N'(1) = 15 triéu té bao/ml gis.
b) N(t) = 9> — 3.
¢) So v6i lic ban dau (r = 0), mat do vi khuan da tang thém 108 triéu té bao/ml
khi dén thoi diém ¢ = 6 gio.
d) Tai thoi diém r = 7 giv, mat do vi khudn trong 1 ml sita chua 1a 108 triéu té
bao/ml.
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Cau 3. Cho ham sb f(x) = tan?x va F(x) = / £(x)dx. Khi d6
a) F'(x) = tan’x. b) tanx 12 mo6t nguyén ham ciaa f(x).

o) F@):/( : 1) dr. d) Biét F(0) = 0 = F(x) = 0.

cosZx

Cdu 4. Cho ham s6 f(x) = 2x+m va G(x) = x> +mx*> + 3x+m v6i m € R. Goi F(x) lam
mot nguyén ham cta f(x) sao cho F(0) = 1.
a) Khi m =3 thi /f(x) dx = x> —3x+C.

b) Khi m =2 thi G(x) 1a mot nguyén ham ctaa f(x).
¢) Khim=—1 thi /[G(x) ()] dx = %x“ - %f + %xz +e.

d) C6 2 gia tri nguyén duong ctia m dé€ F(x) > 0,Vx € R.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 11 ngén.

Cau 1. Cho ham s6 F(x) 12 mot nguyén ham cta ham sé f(x) = 3x> —4x+1 va

F(2) =2. Tinh F(3). KQ:[ [ [ []
N \ . |
Cau 2. Mot nguyén ham ctia ham f(x) = 5> — 2xy/x — — c¢6 dang
X
F(x) =ax’+ bx3 — Inx+2025. Tinh gi4 tri biéu thic P = 6ab. KQ:[ [ T 11

Cau 3. San pham A c¢6 ham 1¢i nhuan bién theo san ludng la M, = —100Q + 1000.
Biét rang, néu chi ban dudc 100 san pham thi cong ty bi 16 50000 don vi tién té (1
don vi tién té 14 1000 dong). Ta tim dudc ham l¢i nhuan theo Q 14 mot ham sb bac

b
hai c6 dang 7(Q) = aQ? 4 bQ + ¢, tinh 7000a + Tooo T ¢ KQ:[ [ [ 1]

Céu 4. Mot 6 t6 chuyén dong trén dudng thang nam ngang véi gia toc phu thudc
thoi gian 7 (s) 1a a(r) = 2t — 7 (m/s?). Biét van tbc dau bang 10 (m/s), héi sau bao lau

thi 6 t6 dat van tbc 18 (m/s)? KQ:[ [ T 1]
Cau 5. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan
[—1;3], c6 do thi 1a mét phan cia parabol va y

3 ,,,,,,,,,

mot phan 1a doan thang nhu trong hinh bén.

Biét F(x) 1a nguyén ham ctaa f(x) va F(x) lién /
3 \
2

tuc trén doan [—1;3] théa man F(—1) = —3 | |
Gia tri cta F(0) + F(3) bang bao nhiéu? (két —10 \/ 3x

qua lay dén chit s6 thap phan thit nhat sau
dau phéy). —2
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Cadau 6. Trong mot nghién ctu cta V.A.Tucker va K.Schmidt-Koenig, nguoi ta da

xéc dinh rang nang luong E tiéu thu bdi mot con chim trong chuyén bay thay d6i

theo téc d6 v (km/h) ctia con chim. Déi véi mot loai vet dudi dai, mic tiéu hao nang
0,31v? — 471,51

= v2

E dudc tinh bang Jun. Quan sat cho thay vet dudi dai ¢6 xu huéng bay véi toc do vy

lugng thay ddi theo toc do dude cho béi E'(v) véi v > 0, trong do

dé 1am giam tiéu hao ning luong xudng con toi thiéu Ey;, = 24(J). Trong 4 gis quan
sat con vet bay v6i van tdc ting déu dan tir 30 km/h dén 46 km/h. Tai thoi diém sau
ding mot gio quan sat, mic ning ludng tiéu hao ciia con vet do dudc bang 1a bao
nhiéu Jun? (l1am tron két qua dén hang phan mudi). RKQ:[ [ T 1]

— Hét—
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5. DE 5

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 4x> — 2024 1a

A.x* —2024x+C. B.4x3—2024x+C. C.12x3+C. D.x*+C.
Cdu 2. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = (x+1)(x+2) la
32
A.2x+3+C. B.%—§x2+2x+C.
32 33
C.%+§x2+2x+C. D.%+§x2+2x+C.

~ \ A N kd N /’\ 2
Cau 3. Tim nguyén ham ctia ham s6 f(x) = x> + =z

301 32 31 32
AT _“ic B.- —“.ic c.Z+-+c D.2+Z1c
3 x 3 x 3 x 3 x

Céu 4. Khang dinh nao day sai?
A./sinxdx:—cosx+C. B. /cosxdxz—sinx-i—C.
C. /cosxdx:sinx+C. D./cosxdx: —tanx+C.

Cdu 5. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 3x> +sinx 1a
A. X3 —cosx+C. B. 6x—cosx+C. C. x> +C. D. x* +sinx+C.

Céu 6. Ho nguyén ham ctia ham s6 f (x) = sinx+cosx 1a

A. cosx—sinx+C. B. —cosx—sinx+C.

C. cosx+sinx+C. D. —cosx+sinx+C.
Cdéu 7. Nguyén ham ctia ham s6 y = 2% 1a

A. /2de——+c B./2xdx:ln2~2x+C.

C./2de=2X+c. D./2de=x:1+c.
Cau 8. Biét F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s f(x) = )—16 trén (0;+) va F(e) = 3.
Tinh F(5).

A.F(5)=In5+C. B.F(5)=In5. C. F(S) =In5+2. D.F(5)=In5+5.
Céu 9. Tim nguyén ham ctia ham sb f(x) =

A. / e*dx =e* +C. B. / idr S +C.

2x+1
C. / e®"dx = 2e* +C. D. / e*dx = %ez)‘ +C.
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Cau 10. Cho ham sb y = F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 y = x*. Tinh F'(25).

A. 25. B. 125. C.5s. D. 625.
Cau 11. Tim ham s6 y = f(x), biét f'(x) = 3/x+ % (x>0)va f(1) =

A. f(x) =2x\/x+3Vx2 -4, B. f(x) = 2x\/x—3Vx2+2.

C. f(x) = x+3Vx2 -3, D. f(x) = x\/x+3y/x—3.

Céu 12. Biét F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 2¢* + 1 thoa méan F(0) = 1.
Khi d6, khang dinh ding la

A.F(x)=2e"+x—1. B. F(x) =2e"+x+2.

C. F(x) = e +x. D. F(x) =2e"+x+1.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Goi F(x) 1a mot nguyén ham caa f(x) =e*—2x trén R théa man F(0) = 1.

a) F'(0) =0. b) F(1)=e—1.
c) /F dx=¢" —?—{—C d)/f dx=1In|x| —2¢" +C.
Céu 2. Goi ham sb F(x) = 2 x_l 12 mét nguyén ham ctia ham s6 f(x), véi x # 0.
1 232 —1
8) f(x)=2- . b) /f(x)dx— ale)
c) /F(x)dx:f(x)+C. d) /F(x)dx:x —In|x|+C.

Cdau 3. Biét ham sb6 f(x) théa man cac diéu kién f'(x) = 2x+ 3 va do thi ham s
y = f(x) di qua diém M(0;1). Khi d6:

a) Ham s6 f(x) dong bién trén (—oo;co).

b) Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb f(x) tai diém M 1a y = 3x+ 1.

c) Giatri f(2 )_ 11.

d) /f x +§x —x+C.

Cdau 4. Cay ca chua khi trong c6 chiéu cao 5 cm. Toc d6 ting chiéu cao ca ciy ca
chua sau khi trong dude cho béi ham s6 v(r) = —0,1¢3 + 12, trong d6 ¢ tinh theo tuan,
v(¢) tinh bang cm/tuan. Goi A(r) (tinh bang cm) 1 d6 cao ctia cay ca chua & tuan thi
t. Khi dé6
A

a) h(r) = mntg v6itr > 0.

b) Chiéu cao tdi da ctia cay ca chua dé 1a 88,3 cm (1am tron dén hang phan muoi).

¢) Giai doan téng trudng cta cay ca chua dé kéo dai trong 9 tuan.

d) Vao thoi diém cay ca chua d6 phat trién nhanh nhat thi chiéu cao cay ca chua

dat 54,4 cm (két qua 1am tron dén hang phan muoi).
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PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

2~ S A ~ . A 3 « A v 1 4,0
Cdau 1. Cho ham so f(x) xac dinh trén khoang (0; +). Biét rang, f'(x) = 2x+ — véi
x
moi x € (0;+00) va f(1) = 1. Tinh gid tri f(4). Lam tron dén hang phan chuc.
KQ:[ [ [ []

~ .o > 1 m e N M A N A A N
Cdu 2. Gia su / \3/—_5 dx = axn 4+ C v6i a 1a hang so thuc, n la s6 nguyén duong, m la
X

s6 nguyén va % 12 phan s6 t6i gian. Gia tri cta biéu thic S = a+m+n 14 bao nhiéu?

KQ:[ [ [ ]]
Cau 3. Cudng d6 dong dién trong mot day dan tai thoi diém ¢ (giay) la
I(t) = Q'(t) = 3> — 6t + 5. V6i Q(r) 1a dién lugng truyén trong day dan tai thoi diém
t. Biét khi r = 1 giay, dién luong truyén trong day din la Q(1) = 4. Tinh dién luong
truyén trong day dan khi r = 3 giay. RKQ:[ [ T 1]
Cau 4. Mbét chiéc coc chita nudce 6 95 °C dude dit trong phong c¢6 nhiét do 20°C. Toc
do6 gidm nhiét d6 sau r phutla 7'(r) = —%e_St_O (°C/phut). Tinh nhiét d6 cua nudc tai
thoi diém ¢ = 30 phut (két qua 1am tron dén hang phan chuc). KQ:[ T T 1]
Cau 5. Mot vat chuyén dong véi ham sb gia toc 1a a(r). Biét rang do thi ham s
a(t) trén doan [0;6] dude cho nhu hinh duéi day va van toc tai thoi diém r =0 1a
v(0)=1 m/s.

Tai thoi diém 7 = 6 gidy, van tbc ctia vat 1a bao nhiéu (Iam tron két qua dén hang
phan nghin) ? KQ:[ [ [ ]
Cau 6. O giai doan thai tri, giai doan cubi sau khi mot ngudi ubng mot lidu thude,
nong do thubc trong mau ky hiéu 1a C(r) (don vi: mg/1), gidam dan sau ¢ gio ké tit khi
giai doan nay bat dau. Khi dé, toc d6 giam nong d6 C'(¢) ti 16 véi chinh nong do hién

C'(t)

c6, tic 1a SO —k (k 12 hang sb6 duong). Biét rang khi bat dau giai doan thai tru,

nodng d6 thudc con lai 1a 12 mg/l va sau 6 gis ké ti luc bat dau thai trir, nong d6 do

dudc 1a 3 mg/l. Héi sau khoang thoi gian bao nhiéu gid thi nong d6 con lai bang 1
mg/1? (két qud lam tron dén hang phan muoi). KQ:[ [ T 11
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BANG DAP AN CAC DE ON TAP BAI 1
BANG DPAP AN DE 1

DAP AN PHAN I

1. D|[2. A||3. cC]|4. A||5. B|l6. B||7. c][s. c||9. D]
(10. B|[11. C||12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@p(b)P(c)S(dP||Cau?. (@P®)P(c)S(s
Céu 3. (@s(®P(c)P(d)S | |Caud. OEIORIORICH:)
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.
el Dl D Dl DD el [ |l [s]|ief3]o]o]

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. All2. B||3. C|]|4. B||5. D||6. D||7. B|[8. A||9. D]
(10. B|[11. A||12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@pb)s(e)P(ds | |Cau2. @pb)spds
Cau 3. (@Pb)s(c)s(db | |Caud. @pb)s)s@p
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.
L[S Il [Tl Is)flol [ [ J|ls] [ [ J|[3[2]o]o]

BANG DPAP AN PE 3
DAP AN PHAN I

1. D|[2. A|l4. c]|5. D||6. D|[7. c||8. DJ||9. B||10. D]
|11. D] [12. C]

DAP AN PHAN II
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BAIl 2. TiCH PHAN

1.DE 1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

1 3 3
Cau 1. Néu/ f(x)dx:2vé/ f(x)dx:Sthi/ f(x)dx bang
0 1 0

A. 16. B. 4. C. 10. D.6.
Cau 2. Gid tri cia /0 *(2x— %) dv biing
A.3-—¢% B.3—e. C.5—¢2. D.5—e.
Cau 3. Cho /0 ') dr =2 va /0 ' o(v)dx = 5 khi d6 /O ' [3£(x) — 2¢(x)] dx bing
A. 4. B. 16. C. -3. D.11.

Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) théa man f(1) = —2, f(2) = 1 va c6 dao ham lién tuc
2

trén doan [1;2]. Gia tri ctia tich phan I = / f(x)dx 1a
1

A.1=-1. B.1=2. C.1=-3. D.1=3.

1 2 2
Cau 5. Cho / Flode=1va / #(x)dx = —4. Tich phan / (x)dx bling
0 0 1

A. 5. B. -3. C. -5. D. 3.
Cdu 6. Gia tri trung binh ctia ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;b] (a < b) dudc

1 b P
dinh nghia la / f(x)dx. Khi dé, gia tri trung binh ctia ham so y = cosx trén

T b—a
doan [8;5} la
= B. .. c.z. D. >
21 2 3 21

Céu 7. Cho ham s6 f(x) lién tuc va c6 dao ham trén R thoa man f(2) = 16 va
2

/ f'(x)dx = 12. Gia tri cta f(0) bang
0
A

. —28. B. 28. C. 4. D. 4.

2

-1
Cdu 8. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R. Néu / f(x)dx =6 thi / f(x)dx bing
-1 2

A.6. B. —6. C. 18. D. 18
2 b

Cau 9. Véi a, b 1a céc tham sb thuc thi gié tri tich phan I = / (3 —2ax—1) dx
0

bang
A. b3 —ba®—b. B. b+ b*a+b. C. b —b*a—b. D. 30 —2ab — 1.
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- . [?x*—3x+3 y e A .
Cau 10. Biet | ——————dx=a+bIn2. Pat S =2a+b, gia tri caa S thudc khoang
X
nao duéi day?"
A. S e (-2;0). B.Se(—1;1). C. S€(0;2). D. S e (1;3).
) 2 5 5 N
Cau 11. Cho/ f(x)dx:3vél/ F(x)dx = 4. Tinhlz/ -3 ] ax
1 2 1
A.1=1. B.1=17. C.I1=5. D.71=-1.
Cau 12. Cho hai ham s6 f(x),g(x) 1a hai ham sb lién tuc trén [—1;2] thod méan
2 2 2 .
/ [F(x) + g(x)] dx = 24 va / 2£(x) — 3g(x)]dx = 3. Khi d6 / ¢(x) dx biing
1 1 1
A. —15. B. 15. C.9. D. -9.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau

y - 0 - 0 + 0 —
0 f4)
y - / \ ) / \ B

4
Bibt /(x) 1a dao ham ciia ham sb da cho va / £(x)] dx = 5.
1
2 2
a)/ Fde=1. b)/ 12 ()| dx = 2.
1 1
4
c)/2 £/()] dr = 3. d) f(4)=3.
Cdu 2. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f/(x) lién tuc trén R va c6 F(x), G(x) lan lugt 1a
hai nguyén ham ctia né. Biét F(1)+G(1) =2, F(3)+G(3) =6, f(2) =0, f(3) =9.
3
a) / F/(x)dx = —9.
2

2
b) Néu / F(x)dx = —2024 thi f(a) = 2024.

c) 13 F(x)dx = 4.

d) 13(2x—f(x))dx = 8.

Cau 3.nCh0 ham s6 f(x) = sinx+ cosx va g(x) = 3 — 2sinx.
a) /Ef(x)dx:l
b) Toétp gia tri cia ham s6 g(x) =3 —2sinx1a T = [1;3].
c) /g(x)dx: 3x—2cosx+C.
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T
d) S6 nghiém phuong trinh / g f(x)dx =3 —2sinx trén doan [0;2x] 1a 2.
0

Cdéu 4. Hai chit diém chuyén déng ngudc chiéu nhau thi xay ra va cham, hai
chat diém tiép tuc di chuyén theo chiéu ban dau thém mot quing dudng nita thi
dung hén. Biét ring sau khi va cham, mét chit diém di chuyén tiép véi van toc
vi(t) = 6 — 3t (m/s), chat diém con lai di chuyén véi van toc v, (r) = 12 — 41 (m/s).

a) Quang duong chat diém thi nhat di chuyén sau khi va cham dudc biéu dién
2

b6i ham sb s (¢) = 6 — % +C (m).

b) Quang dudng chit diém thi hai di chuyén sau khi va cham duge biéu dién béi
ham s6 s,(t) = 12t —2¢> +C (m).

¢) Quing dudng chat diém thi nhat di chuyén sau khi va cham 1a 18 (m).

d) Khoang cach hai chit diém khi da dung han 12 (m).

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

-~ .z v 2 b 2 4 N 2 A A s
Cau 1. Biet rang / (6x2 + \/)?) dx = a+3 V2 V61 a,b la cac so nguyén. Tinh a + b.
1

KQ:[ [ [ 1]

2
Cau 2. Bibt J = / Ve dy = 2ae® + be véi a,b € Z. Tinh gia tri ciia a® + b2,
0

KQ:[ [ [ []
3
) g b ,
Cau 3. Blét/\zx—4\dx=a+m,vm (a,b,c € Z). Tinh &+ b+ 2.
C
0
KQ:[ [ [ []
) x*+x khix<l, o 2 a
Céu 4. Cho ham sb f(x) = { | . Biét ring / F)dr = ¢ +Ine véi
“+1 khix>1 -1 b
X
(a,b,c € Z, g 12 phan sb tbi gian). Tinh abe. KQ:[ [ [ ]

Cdéu 5. Mot vat chuyén déng trong 3 gid véi van téc v (km/h) phu v
thuoc thoi gian ¢ (h) ¢6 do thi ctia van téc nhu hinh bén. Trong thoi
gian 1 gio ké tir khi bat dau chuyén dong, do thi d6 1a mot phan caa
Parabol c¢6 dinh 7(2;9) va truc dbi xiing song song véi truc tung,
khoang thoi gian con lai d6 thi 14 mét doan thang song song véi

truc hoanh. Quang dudng s ma vat di chuyén dudc trong 3 gio dé

(két qua lam tron dén hang phan chuc) 1a bao nhiéu?

KQ:[[ 1] |

o 1 2 3t
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Cdéu 6. Mot tran dich lay lan dén mic sau khi bung phat ¢ tuan sé6 ngudi nhiém
bénh 1a N;(r) = 0,172 + 0,5t + 150, 0 < r < 50. Hai muoi 1&m tuan sau khi dich bénh
bung phéat, mét loai vic xin da duge phat trién va tiém cho céng ching. Khi dé, sb
ngudi nhiém bénh dudc diéu chinh theo mé hinh N, (r) = —0,22 + 61 +200, 25 < t < 50.
Hay udc tinh gan ding sb ngusi ma vac xin da ngan ngira khéi dich bénh trong thoi
gian xay ra dich bénh. KQ:[ [ [ 1]

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

2 2
Cau 1. Biét / x)dx=2va / 2(x)dx = 4. Gid tri ctia / 2f(x) + g(x)] dx bing
0 0

A. 10. B. 6. C. 8. D. 12.
Cau 2. Cho ham sb y— f(x) lién tuc trén R va /1  f)dr = 10, / F(x)dx = 1. Khi d6
/1 ’ f(x)dx bang

A.9. B. 10. C.11. D. 9.

2
Cau 3. Tinh tich phan 1 = / (2x+ 1) dx.
0
A l—4. B.I=5. C.7=6. D./=2.

Cdu 4. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi F(x) 12 mdt nguyén ham
ctia ham sb f(x) trén doan [a;b]. Khang dinh nao sau day sai?

A./ fx) / dx+/ (a<c<b).

B. / () / Fx)dx— / g(x) dv.
C./ (x)dx =F(a) —F(b).

D. / / Flx) dx.

Cau 5. Cho / F(x)dx = 10. Tinh /
1
A. —10. B. 10. C.5s. D. -5.

b
CAau 6. Cho hai ham sb y = f(x) va y = g(x) lién tuc trén doan [a, b] biét / fx)dx=2,
b b . ¢
/ ¢(x)dx = —1. Khi d6 / [£(x) — 2¢(x)] dx bing
A. 0. B. 1. C. 3. D. 4.

Cdu 7. Dién tich hinh thang cong dudc t6 ddm trong hinh y
vé bén bang
A.2. B. 8. C.n3. D.In2. 11
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b
Cau 8. Tich phan /

Py T Y
——dx, véia,b e (0;5) bang

sin” x
a
A. tana —tanb . B. cotb —cota. C. tanb—tana . D. cota —cotb .
N N £ n 32
Cau 9. Tim so thuc m sao choI:/ (x2—2x+5)dx=?.
1
A.m=3. B.m=4. C.m=5. D.m=2.
2
Cau 10. Tich phéan / ¢ dx bing
i
L s 2 ls » 5_ 2 s, 2
A.g(e —e°). B.ge —e”. C.eo—e". D.g(e +e).

Cadu 11. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R. Biét ham sb F (x) 1a mot nguyén ham caa
3 ~
F(x) trén R va F(1) = 2, F(3) = 6. Tich phan / #(x)dx bling
1
A. 8. B. —4. C. 4. D. 2.

Cau 12. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R. Goi F(x) 1a mét nguyén ham cia f(x) trén
2
R théa man F(2) — F(0) — 5. Khi d6 / 3f(x)dx biing
0

A. 6. B. 15. C. 10. D.5s.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé.

X |—oo 1 2 4 oo
@ - o + 0o - 0 +

0\ f(4)
£(x) _ / B / \_

a) /12f’(x)dx:1. b) /14[3—|—f’(x)]dx:f(4)+3.
) /lzf’(x)dx:f(l)—f(Z) : d) Néu /14f'(x)dx:5 thi f(4)=3.

¥ —2x khix>?2

Cdau 2. Cho ham sb f(x) = .
x—2 khi x <2

2 2

a) /f(x)dx /(x—Z)dx.

1 1
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[ [ie
b) [ f(x)dx= [ (x" —2x)dx
% ’ 2 2 3
c) ]/f(x)dx: (3—2)6) 1—|—<3—2x> 2.
d) /Sf(x)dx:%.

caus.Cho/ X)dx = 3/ x)dx = 5. Khi d6

a)/0 - b)/zfxdx:

. 2
c)/ — 2] dr= 1. d) Néuf(2):10thi/0 X f'(x) dx = 13.

Cdu 4. Gia st rang khi r nadm tudi, mét may céng nghiép A tao ra doanh thu véi
toc do R'(r) = 588 — 3¢2 (triéu dong/mam), tinh tit lic bat dau hoat dong (r = 0). Biét
chi phi bién van hanh va bao tri 1a C'(r) = 48 + 12¢% (triéu dong/mam), véi C(¢) 1a chi
phi van hanh va bao tri cia may A khi né dude t ndm tudi.

a) C(t) = / (48 4 12¢2) dr.

b) C(t) = 48t 4 4> +20.

¢) Téng chi phi van hanh va bao tri trong 6 nam ctia may A 1a 1152 (triéu dong).

d) Loi nhuén do may A tao ra trong subt thoi gian tuéi tho hitu ich 14 2160 (triéu

dong), véi tudi tho hitu ich 1a thoi gian trude khi lgi nhuén bat dau giam.

PHAN 3. Cau tréc nghiém tré 18i ngén.

10 6
Cau 1. Cho ham sb f(x) lién tuc trén doan [0; 10] va / f(x)dx=7va / f(x)dx =3.
0 2

Tinh P — / dx+/10 KQ[ [T

Cdu 2. Két qua caa tich phan /Z sinxdx = £ _2\/5. Tinh a+b. KQ:[ [ [ 1]
0

N < b

Céau 3. Cho ham so f(x) = —2 + +2 v6i a, b 1a cac sb6 hitu ti théa diéu kién

X

1

[ F(x)dx =2 —3In2. TinhT:a+b. KQ:[ [ [ 1]
2

Cdau 4. Gia tri trung binh ctia ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;b] (a < b) dudc
1 / ’ f(x)dx. Mat d6 khdi luong ctia mét thanh kim loai c¢6 chiéu
dai 4 mét dudc choabgi cong thic p(x) = 1000 +x — /x ( kg/m?), trong d6 x 1a khoang
cach bang mét tinh tit mét dau cta thanh. Mat d6 khéi lugng trung binh (kg/m?)

dinh nghia la 5

trén toan bo chiéu dai cia thanh 14 bao nhiéu? (lam tron dén hang don vi).
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KQ:[ [ [ []

Cdéu 5. Mit cat ngang cta mot 6ng dan khi néng 1a hinh
vanh khuyén nhu hinh vé. Khi bén trong 6ng dudc duy tri
& 150°C. Biét rang nhiét d6 T (°C) tai diém A trén thanh
6ng 12 ham sb ctia khoang cach x (cm) tit A dén tam cia

mat cat va

(Nguon: Y.A.Cengel, A.I.Gahjar, Heat and Mass Transfer,
Mc Graw Hill, 2015).

Tim nhiét d6 méit ngoai ctia 6ng (lam tron dén hang don vi). KQ:[ [ [ 1]

Céu 6. Trong mot chuong trinh giao luu 4m nhac dén tét vui xudn, ban dau véi
su tham du ctia 1700 khan gia. Ban t6 chiic da thong ké dude s6 luong khan gia &
lai san khiu xem 4m nhac theo thoi gian, dudc mé ta béi mét ham sb lién tuc trén

1700 —-400¢, 0<tr<2 . _ . o e
[0;+00): /(1) = (trong do6 f(r) la so khan gia, r la so gio ke

a(t—2)*+b, t>2

tit khi chuong trinh bat dau, a, b 1a tham s6 thuc), véi ham sb f(r) mé ta tong su
hién dién cta khan gia theo thoi gian ¢. Sau 2 gio 30 phut s6 ludng khan gia 6 lai
san khau 14 875. Hoi tit khi bat dau cho dén khi khan gia ra vé hét, trung binh méi
gid con bao nhiéu khan gia 6 lai tham gia chuong trinh &m nhac? KQ:[ [ [ | |

— Hét—
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

3 3
Cdu 1. Néu / f(x)dx =2 thi / [f(x) 4 2x] dx bing
1 1
A. 20. B. 10. C. 12. D. 18.
4 4 4 R
Cau 2. Néu / Fx)dx = —2 va / 2(x)dx = —6 thi / 2f(x) — g(x) + 1] dx bing
1 1 1
A.2. B. 4. C.s. D.3.

1
Cau 3. Tich phan I = /
-1

A.1=4. B.1=2. C.1=3. D.I=1.

(x3 +3x+2) dx c6 gia tri la

Cdau 4. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Biét ham s6 F(x) 12 mot nguyén ham caa
4 N
(x) trén R thoéa man F(2) = 6 va F(4) = 12. Gid tri caa / (x)dx biing
2

A. —o6. B. 6. C. 18. D. —12.
2018
Cau 5. Tich phan / 2°dx bang

0
22018 -1 22018

2018 2018
A.2 1. B. ———. C. - D. 22018,
1
Céu 6. Tinh /= | (e"+3v4) d.
0
A.2te. B. 1+e. C.1+4¢. D. 3.
s
Cdau 7. Tich phan I = / > cosxdx bang
0
V3 V3 1 1
Ao 7. Bo _7. Co 5. Do _5.
. 2 1 2
Cau 8. Cho/ [2f(x)—3x+1]dx:§.Tinh/ Flx) dx
1 1
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
. R 3 3
Cdau 9. Biet réng/ ft)dr=4. Tinh/ 2f(x)dx.
1 1
A.2. B. 6. C. 4. D.s.

Cdu 10. Biét F(x) = x*> 12 mdt nguyén ham ctia ham sbé f(x) trén R. Tich phan
2

/ 2+ f(x)] dx ¢6 gia tri biing

1

A. 13—3 B. 3. C.s. D.

7
3
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3
Cau 11. Cho I — / 2x— 4| dx. Chon khéng dinh ding.
-1

3 2 3
M (2x—4) ‘ B.I:—_/1(2x—4)dx+2/(2x—4) d.
3 2 3
C.I:/(Zx—4)dx+/(2x—4) dx. D.I:/(Zx—4)dx—/ (2x—4) dx.

-1 2 -1

Cdau 12. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R va cé / (x)dx =9; / x)dx = 4. Tinh

I:/O4f(x)dx

A.1=5. B.1=36. C.I:% D.7=13.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Khi d6
ol 1
a) Néu / Fx)de =2 thi / 4f(x)dx =
~1 ~1

) 3 e B S B
b) Neu/1 f(x)dx:5va/1 f(x)dx_3th1/3 £ de = —2.
¢) Néu f(x) = x> —2x, F(0) =1 thi F(2) = 11.
3
d) Néuf(x):x2—2xthi/ ’x2—2x‘dx:§.
0 3

Cdau 2. Cho ham sb f(x) = sin2x. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau.
T
a)/ F(x)dx=0. b) Biét F(0) :lthiF(g) ~1.
0

) /0 % [cosx — f(x)] dx = 2. d) Biét / x)| dx = 4.

Cau 3. Trong thi nghiém nuéi cAy mét loai vi sinh vat, ki hiéu f(r) 12 téng s6 luong
vi sinh vat sau ¢ gio. Biét rang sau 3 gio dau tién thi tong sb lugng vi sinh vat 1a
50 con. Trong 7 gid tiép theo, sb luong vi sinh vat thay d6i véi toc do f'(r) = 1> — 8t
(con/gio). .

a) Ho nguyén ham caa f'(¢) 1a % —8t24+C (C€R).

b) S6 lugng vi khuén téng lién tuc trong khoang tit 3 gio dén 10 gio sau thoi diém

lam thi nghiém.
¢) S6 luong vi khuén 14 nhé nhét sau 8 gio tinh tit ldc bat dau lam thi nghiém.
d) Sau 6 gid thi s6 lugng vi khuén 1a 5 con.
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Cau 4. Cho ham sb f(x) xéc dinh trén R\ {0} théa man f(x) =x+5— 9
X

P 6
a) f(x) la mot nguyén ham ctia ham so g(x) =1+ =z
1
b) /f(x)dx = 5x2+5x—61mc+c.

¢) Goi F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) va théa man F(1) = 5. Khi dé
2
F(2) = 5+/1 Fx)dx.
d) Goi G(x) 1a mot nguyén ham caa f(x) théa man G(1) =4 va G(2) + G(—1) =5.
Khi d6 G(—6) = —13 — 61n3.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

322 khio<x<l1 :
. Tinh tich phan / F(x) dx.
4—x khil<x<2

Cdu 1. Choham sby = f(x) = {
0
KQ:[ [ [ []

2
R 241 b . .. ) b )
Cau 2. Cho tich phéan / ¥t v =Ina+ 2, bibt a, b, c 13 s6 nguyén va - 1a phan sb
X C C
1
t6i gian. Tinh téng a+ b +c. KQ[ [ T 1]
Cau 3. Cho 0 < m < 2 va tich phanzz/yx—z| dx = 2. Tim . KQ:[ T T 1]
0

Céu 4. Mot khinh khi cau thay d6i van toc 1én

cao v(t) theo biéu d6 bén. N6 khéi hanh 6 do
cao 350 (mét) so vé6i muc nuée bién. Hoi sau
200 (giay), khinh khi cau 6 d6 cao bao nhiéu 2|

mét so véi muc nuée bién? \

o 50 100\ 150 200 ¢

KQ:[ [ [ ]
Céu 5. Nhiét d6 trung binh ctia Trai Pat c¢6 xu huéng tang do nong d6 khi CO,
trong khi quyén. Gia st luong CO, trong khi quyén (tinh béing ppm-parts per mil-
lion) dudc mo ta béi cong thitc C(¢) = 200 +20¢ — 2%, trong d6 ¢ dudc tinh theo nim,
t = 0 dng véi nam 2025. Mbi quan hé giita nhiét do trung binh cta Trai Dat T(r)
(tinh bang °C) va nong d6 CO, dudc mb ta bdi cong thitc T(r) = / t kC(x) dx v6i hang
s6 k = 0,005 (mtic d6 anh huéng ctia CO, 1én nhiét do). Néu khéngocé bién phap giam
phat thai khi CO,, nhiét d6 trung binh ctia Trai Dat c6 thé tang thém bao nhiéu °C
tit ndm 2025 dén nam 2040? KQ:[ T T 1]
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Cdu 6.
Mot cai dap c6 mét cat ngang ¢6 dang hinh thang

ho
theo cong thic F = 9800 / h(x) - k(x)dx (N), trong
0

d6 h(x) va k(x) 1an lugt 1a chidu dai va d6 sau cia

50 m

can cao 20 mét, day 16n rong 50 mét, day nho rong \ /

30 mét. Nuéce cach dinh dap 4 mét (tham khao hinh

vé). Ap suét thuy tinh tac dung 1én dap dugc tinh 20 m
30 m ’

16p nudce tai vi tri cach day x mét, ho la do cao cta
nudc trong ho. Biét F = a- 107 (N), tinh a (lam tron
két qud dén hang phan muoi).

KQ:[ [ [ 1]

—Hét—
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4.DE 4

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

1 N
Cdu 1. Ket qua tich phan I = / 5*dx bang
0

4 5
A 1= ]nS B.I—4ln5 C.I—SIHS D.I_R

5 ~
Cau 2. Tich phan / 2xdx biing
1

A. 4. B. 24. C. 21. D. 6.

1 1 —1
Cau 3. Cho / Fx)dx =4 va / 2(x)dx = 3. Tinh tich phan I — / 2f(x) — 5g(x)] dx.

-1 1

A.1=-7. B./1=7. C.I=-14. D. = 14.
Cdau 4. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;5], ¢ € (a;b). Ménh dé nao sai?
A./kdx:k(a—b),VkeR. B./f(x)dx:—/f(x)dx
a a b
b b b c b
C. /f(x)dx _ /f(t)dt. D. /f(x)dx _ /f(x)dx+/f(x)dx

. In3 In3 R
Cau 5. Néu / (f(x)+¢]dr=6thi [ f(x)dx bing
0 0

A.6+In3. B. 6 —In3. C. 4. D. 8.

4—x khio<x<l1

2
. Tinh tich pha 1::/ dx.
372 khil<x<?2 R pRan of(x)

Cau 6. Cho ham sb f(x) = {

21 7 5
A, —. B. - . D. -.
2 2 C.7 2
2
Cau 7. Cho / _2y / — _1.Tinh1 :/ v+ 2 (x) — 3g(x)] dx.
- -1
AI—17 B.I :z C.I:Z DI—11
2 2 2 2
Cau 8. Dién tich hinh thang cong dudc t6 dam trong hinh v,
vé bén bang
10 4 8
A. E B. 3 C.3. D. 3
y=x>+1
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. T
Cdau 9. Cho ham so f(x) xac dinh va lién tuc trén R, théa man / [f(x) +sinx] dx= 10.
0

Tinh 1 — /0 " Fx) dr.

A.1=4. B.1=8. C.1=12. D./=6.
Cdau 10. Biét F(x) = x> 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén R. Gia tri caa
2
/1 (2+ f(x)) dx bling
15 23
A.7. 9. . —. ..
B.9 C 1 D 1

2 2 .
Cau 11. Cho / f(x)dx = 2026, tich phan / (2/(x) —3x?) dx béing
0 0

A. 8096. B. 8112. C. 4044. D. 4060.

. 11
Cau 12. Cho ham so0 y = f(x) lién tuc trén doan [—6; 11] va théa man / f(x)dx =38,
-6

6 2 11
/ F(x)dx = 3. Gid tri ciia bidu thic P — / Fo)de+ [ f(x)dx bing
2 —6 6

A.P=4. B.P=11. C.P=5. D.pP=2.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) =e".
a) Ham sb6 y = f(x) dong bién trén R.  b) f/'(1) =e.
1

) /f’(x)dle. a /f(x)dx:e+1.
0 0
Cau 2. Cho ham sb f(x) = x*. Goi F(x) 12 nguyén ham ctia f(x) trén R.

a) F'(x) = f(x), Vx e R.
3
b) F(x) = %+C.
¢) Biét F(1) = 0. Gia tri ctia F(0) bang 0.

a
d) Véi a > 1, khéng c6 gié tri ndo ciia a théa man / B3f(x)— 1] dx = 0.
1

Cdu 3. Cho ham s6 f(x) = 3x> —2x+5 ¢6 dao ham f'(x). Xét tinh ding sai ctia cac

khang dinh sau:
2 1 2 1 31
a) / Flodc=3. b) / fWdx=7. ¢ / 3f(x)dr = 42. d) / xf(x)de ==,
~1 0 0 0
Cdu 4. Mot hé thong pin nang ludng mat tréi gom cac tAm pin dude két ndi véi mot
b6 luu trit dién. Trong thoi gian mét troi chiéu sang ciia mét ngay, nang luong dién
thu dudc tit cdc tAm pin dude luu trong bo luu trit dién. Goi F(r) 1a nang lugng dién

(kWh) luu trit dude ké tir thoi diém hé thong bat dau hoat dong dén thoi diém r,

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



PE ON THEO CHUONG, BAI [/ /| _ /[
TOAN 12 HK2 @ GV: Ngb bic Tai 38
Al

trong d6 r 1a thoi gian tinh theo gio (0 < ¢ < 12) va thoi diém hé théng bat dau hoat
dong ting véi r = 0. Biét rang F(0) = 0. Téc d6 luu trit ning luong dién (kW) ctia hé
thong nay 12 ham s6 f(r) = F'(r) v6i 0 <t < 12. S6 liéu ghi nhan dudc 6 mét ngay cu
thé trong nam cho thay f(r) = —0,15:> +1,8¢ v6i 0 <1 < 12.
a) F(t) = —0,05:340,9> v6i 0 <t < 12.
b) Néng luong dién (kWh) luu trit dude ké tir thoi diém ¢ = a dén thoi diém
t=b (0<a<b<12) lé/bf(t)dt.
¢) Ning ludng dién luu trit (aiIIQc ké tur thoi diém ¢ = 1 dén thoi diém 7 = 5 nhd
hon 15,3 kWh.
d) Nang lugng dién luu trit dude ké tit thoi diém ¢ = 1 dén thoi diém ¢ = 9 gip hai
1an néng luong dién luu trit duge ké ti thoi diém 7 = 1 dén thoi diém ¢ = 5.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngén.

- 2 S Lao A TiA . . 1 b .
Cau 1. Neu f(x) 1a ham so lién tuc trén doan [a;b] thi T = Py / f(x)dx duge goi
12 gid tri trung binh ca f(x) trén [a;b]. Gia tri trung binh ctia ham s6 f(x) = x°> —4x
trén [—1;3] bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ ]
1 2
Cau 2. ChoA = / (x> —x+42024m)dx = 5. Tinh B = / (x% — 3x+ 3 +2024m)dx.
0 1

KQ:[ [ [ []

Y/ . N N ~ % LA: oo .
sinzzcoszzdx =—+ g, véi (a,b € Z) va g la phan so toi gian. Tinh
c

bie KQ:[ 1 11

Cdu 4. Gia stt anh Nam nhay du tit mot chiéc truc thiang. Vao thoi diém 19 giay
sau khi roi khoi truc thing, anh Nam md chiéc di1 ctia minh trong 2 gidy, anh Nam

Cau 3. Biét

O\M\a

cham dat sau 19 giay ké ti Iic bung du. Tai thoi diém ¢ (giay), vi tri cia anh Nam
cach mat dat mot khoang /() mét va van toc roi cia anh Nam (tinh bang m/s) 1a
mot ham s6 duge cho béi cong thiic

— 80, 0<r<19
v(t) = h'(t) = { 37t — 783, 19<t <21
—6 khi 21 <t < 40.

D6 cao vi tri cia anh Nam khi bat dau nhay ra khéi truc thiang bang bao nhiéu m.

KQ:[ [ [ []
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Cdu 5. Hiéu suit caa tim 14 Iuu lugng mau dude bom béi tim trén mét don vi thoi
gian (luu luong mau chay vao déong mach cht). D€ do hiéu suét cta tim, ngudi ta
bom A (mg) chat chi thi mau vao tAm nhi phai, chay qua tim roéi vao dong mach chu
va do nong do chét chi thi mau con lai 6 tim dén thoi diém 7'(s) khi chét chi thi nay
tan sach. Goi ¢(r) 1a nong do (mg/l) chat chi thi mau tai thoi diém 7(s) thi hiéu suét
cua tim dudc xac dinh béi F = TL (1/s). Biét c(r) = %t(lZ—t) v6i 0 <r < 12.

c(t)dr
0
Tinh hiéu suat cua tim khi bom 8 mg chat chi thi mau vao tam nhi phai (Iam tron
dén hang phan tram theo don vi Us). RKQ:[ [ [ 1]

Cau 6. O 45°C, phan ung hoa hoc phan huy N,Os xay ra theo phuong trinh

N>Os — 2NO, + %02 v6i nong do c(r) (mol/L) cia N,Os tai thoi diém ¢ gidy (r > 0)

théa man ¢/(r) = —0,0005¢(¢). Biét khi r = 0, nong d6 ban dau ctia N,Os 1a 0,05 mol/L

va nong d6 trung binh ctia N,O0s (mol/L) ti thoi diém « gidy dén thoi diém b giay

/ bc(t) dt. Nong do trung binh ctia N»Os tit thoi
a

1
(a < b) dudc cho bdi cong thic 5

diém 10 giay dén thoi diém 20 gidy 1a a-10~* (mol/L). Tinh k (1am tron dén hang
don vi). KQ[ [ [[]

—Hbt—
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5. DE 5

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

2x% +1 .
il dx dudc ket qua la

Cau 1. Tinh /

A. 8—1In3. B. 8+21In3. C. 8+1n3. D.7+1n3.

ENE

Cdu 2. Tinh /(2x—sinx+4) dx

A T2+ 16m+8V2—16 B ml+l16m+2v2—4
’ 16 : ) 16 :
2 2 _
c. ™ +167r+8\/§' D.* 1167 16.
16 16

Cau 3. Chol— / 2x — 4| dx. Chon khé&ng dinh dtng.
—1

A.IV(2x4) dx‘ B.I:—/2(2x—4)dx—|—/3(2x—4) dx.

1 -1 2
2 3 2 3

C.I:/(2x—4)dx+/(2x—4) dx. D.I:/(Zx—4)dx—/(2x—4) dr.
—1 2 -1
Cdu 4. Cho f(x) 1a ham s6 lién tuc trén [1;2]. Biét F(x) 1a nguyén ham ctia f(x) trén
2 N
(1;2] théa man F(1) = —2 va F(2) = 4. Khi d6 / F(x)dx biing
1

A. —6. B. — C.6. D. 2.
1
Cau 5. Cho / ) dx=3, / 2(x)dx = —2. Tinh gi4 tri ctia biéu thiic I — / 2f(x) — 3g(x)] dx
0
A.I=—-6. B./=12. C.I=6. D./=0.

1 1
Cau 6. Cho tich phan / [£(x) +24] dx = 2. Tinh / £l d
0 0
A. 0. B. 2. C. 4. D. 1.

Cdau 7. Blet/ x)dx = 4. Gia tri cua/ 3f(x)dx bang

A. 3 B. 6. C. 12. D. 4.

1 3 3
Cau 8. Cho / Flo)de=—1; / F(x)dx = 5. Gid tri ciia / F(x)dx bing
0 1

0
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A. 4. B. 1. C.5s.

D.6
Cau 9. Cho ham sé f(x) lién tuc trén R thoa man /0 ) de=6, /O ' f(x)dx = 8. Khi
d6 gid tri / 11 @ dx bing

A. 14. B. 1. C. 4. D.2.

2 1
Cau 10. Cho / £(x)dx = 10. Tinh / £(x) dx.
1 2

A. —10. B. 10. C.5. D. 5.
CAu 11. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh y
bén va dao ham jf/(x) lién tuc trén R. Gia tri cta

2 N
/ #(x)dx bing

1

A. 0. B. 1. C. 4. D. 2.

Cdu 12. Cho ntta dudng tron ban kinh bang 2 (xem hinh
vé). Dién tich phan t6 dam dudc tinh bang coéng thic

2 2
A./\/4—x2dx. B./\/Z—dex.
0 0

2 2
C./\/4—x2dx. D./\/Z—x2dx.
-2 -2

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Biét ham sb6 F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén doan [1;3] théa

3
F(1)=2, F(3):6Vé/ g(x)dx=7.
3 ! 3
:a.)/1 Fx)dx = F(1) — F(3) = —4. b)/1 2f(x)dx = 8.
) /133g(x)dx:21. d) /13[2f(x)—3g(x)]dx:13.

2x khix <0

Cadu 2. Cho s6 thuc a va ham sb f(x) =
' f ) {a(x—xz) khi x >0

a) /Olf(x)dx:/oledx.
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b)/ de=—%.
2

)Khla—2/ de=—3.
2

d) Diéu kién can ca da dé / f(x)dx>31aa> —6.
1
Cau 3. Cho ham sb f(x) = x —sinx.

a) Goi F(x) la mot nguyén ham caa f(x). Khi d6 F'(x) = f(x).
2
b) Ham sb F(x) = % —cosx+C 1a ho c4c nguyén ham ctia ham s6 f(x).

c)/ flx)dx = /xdx / sinxdx.
d)/ x)dx———l

Cdu 4. Trong qua trinh san xuit giay, viéc kiém soat bot rat quan trong dé dam

bao chat ludng san pham. Gia sit y(x) 1a nong do ctia mot chat gay bot con du trong
bé xtt Iy (don vi mol/L) tai thoi diém x (gidy), y(x) > 0 véi x > 0. Sau khi thém mot
luong chat chéng tao bot, nong d6 chat gay bot giam dan theo thoi gian théa man
hé thic y/(x) = —7-10~*y(x) véi x > 0. Biét rang tai thoi diém bat dau xi Iy x = 0,
nong do chat géy bot 12 0,05 mol/L. Xét ham sb f(x) = Iny(x) v6i x > 0.

a) f'(x)=-7-10""%

b) f(x ): —7-107*x+1n(0,05).

¢) y(30) —y(15) ~5,7-10~*.

d) Cho biét gia tri trung binh ctia ham s6 lién tuc g(x) trén doan [a;b] dudc dinh

1 b 5 P
nghia la 5 / g(x)dx. Nong do trung binh cta chat gay bot trong khoang
—a a

thoi gian tu gidy tha 20 dén giay thi 30 bang 0,03 mol/L.

PHAN 3. Cau tréc nghiém & I1&i ngén.

b
Cau 1. Timgiétricﬁab;«éldé/ (2x —6)dx = 0. KQ:[ [ [ 1]
1

CaAu 2. Cho hinh thang cong (H) gidi han bdi cac duong y =e*, 1y,
y=0,x=0,x=In4. Puong thang x =k (0 < k < In4) chia (H) thanh
hai phan c6 dién tich S; va S, nhu hinh bén. Tim k dé S; = 25,.
Lam tron két qua dén hang phan chuc. RKQ:[ [ T 1]

O! kln4 X
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T I BT /.
z N
n X c ., .. , e 1.
Cau 3. Cho /4 (tan2x+ sin? 5) dx=a+ e (v6ia, b, c € Z). Tinh gia tri cta biéu
0

thie S =a+b—3ec. KQ:[ [ [ ]]

Cdu 4. C4 hoi Thai Binh Duong dén mua sinh san ching thudng boi tit bién dén
thugng nguodn con séng dé dé tring trén séi da roi chét. Khi nghién citu mét con

cé hoi sinh san ngudi ta phat hién ra mot quy luat né chuyén dong trong nudc yén
lang la s(r) = —% + 4z, v6i t gio 1a khoang thoi gian ti lde con ca bat dau chuyén
dong va s km 1a quang dudng con cé boi trong khoang thoi gian d6. Biét rang con
ca hoi duge tha vao dong nude cé van téc dong nude chay 1a 2 km/h. Tinh khodng
cach xa nhat ma con ca hoi c6 thé boi ngude dong nuée dén noi dé tring (theo don

vi km). KQ[ [T TT1]

Cau 5. Mot 6 to bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van toc v (1) = 2¢ (m/s). Di
dugc 12 giay, nguoi lai xe gip chudéng ngai vat va phanh gip, 6 t6 tiép tuc chuyén
dong cham dan déu vdi gia toc a = —12 (m/s?). Tinh quéng duong s (m) di dudc caa
6 t6 tu luc bat dau chuyén dong dén khi ding han. KQ:[ [ [ 1]

Cau 6. Vé tinh Van Allen Probes dudc phéng lén khong gian dé nghién citu cac
vanh dai biic xa bao quanh Trai Pat. Vé tinh nay bay theo mét qu§ dao ¢6 chu ky 10
gio-nghia 14 mdi vong bay quanh Trai Dat kéo dai dung 10 gio. Ctt mdi vong bay, vé
tinh lai xuyén qua vung btc xa manh va tich liy thém liéu bitc xa. Biét rang don vi
ctia biic xa 1a Gray (Gy) va khi tong liéu biic xa chiéu vao vé tinh dat 1000 Gray thi
vé tinh héng hoan toan. Khoang cach tit tam Trai Pat dén vé tinh dudec mé hinh
héa bang ham s6 R(T) = 7000+ 30007 (km), trong d6 T 1a thdi gian tinh bang gio,
0 < T < 10, ké ti dau vong bay. Cong thiic sudt liéu bitc xa-tic 1a lugng biic xa vé
tinh nhan dudc trong 1 gid, phu thudc vao khoang cach R (km) tit vé tinh t6i tam

) R \? A )
Trai Dat, 1a D(R) =60- (M) milliGray/gic. Biet rang do tinh doi xing va chu
ky ctia quy dao bay, tong liéu bitc xa vé tinh nhan dudc trong mét vong bay 10 gio
~ 5 2z
duoe tinh biing cong thic L = 2. / D(R(T))dT va 1 Gray = 1000 milliGray. Tinh s
0

nam hoat dong ctia vé tinh tit lic bat dau hoat dong t6i khi héng hoan toan (khéng
lam tron cdc budc trung gian, chi lam tron két qud cubi cung téi hai chii sb thap
phén sau ddu phdy, coi mét nam cé 365 ngay, méi ngay cé 24 gio).  KQ:[ [ [ | |

—Hbt—
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BANG DAP AN CAC DE ON TAP BAI 2
BANG PAP AN DE 1

PAP AN PHAN I

1. c][2. c|[s. All4 D|[5. c||l6. D|[7. D|[s. B||9. (]
[10. B|[11. A|[12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s()b(c)s(db | |Cau2. @sbbl)s@s
Cau 3. (@P(b)b(c)S(db | |Caud @pb)b)s@ds
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.
(4fal L sL L [ jlelsl [ [3lol [ Jfl2lt].[e]|l4]5][3]1]

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. C]l2. A||38. C]l4. cC||5. All6. D||7. cC][s. D||9. A]
[10. A][11. c|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@s(®)s(c)s(ds ||Cau?. OEIOERIORICH:)
Cau 3. (@)s(P(c)P(d)S | |Caud. OEIOEIOICH:)
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

4l L[ el [0 Jii=te] [ Jj[efofofufjfefafe] [|[8]8]o] |

BANG DAP AN DE 3
DAP AN PHAN I

1. B|[2. c][3. A|l4. B||7. A|[8. B||9. D]|[10. C||11. B][12. D]

DAP AN PHAN II
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Ccau 1 (a)s(b)p(c)S(d)b | |Cau?2 @pb)s)s@p

Cau 3 (a)s(b)s(c)P(d)b | |Caud. @pb)spds

DAP AN PHAN III

Cdu 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau4 Cdu 5. Cdu 6.

LIS L el ] Jjlalofol Jilafs] | [jlal.[4] |
BANG DAP AN DE 4

PAP AN PHAN I

1. Al][2. B|[38. B|[4. A][5. c||6. Al[7. A][s. All9. B]

[10. B][11. cC|[12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Pb)p(c)P(d)S | |Cau?2 @pb)b)s@b

Cau 3. (@Ppb)s(c)p(db | |Caud @pb)b)s@ds

DAP AN PHAN III

Cdu 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.

ol DOl [T 2l L etz [2]ofj[of. [t]t]jl4]o]6] |
BANG DAP AN DE 5

DPAP AN PHAN I

1. c]l2. A||3. B]|4. cC||5. B|l6. D||7. c|[s. D||9. B]

[10. A][11. D|[12. A]

DAP AN PHAN II

cau 1. (@)s(b)p(c)P(d)S | |Cau?2 @pb)spds

Cau 3. (@Ppb)s(c)P(db | |Cau4 @pb)b)s@ds

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.

L2l [l el =L s ] e lof ] jlafel8] [|ls].[t]9]
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BAI 3. (YNG DUNG HINH HOC CUA TiCH PHAN

1.DE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Cho hinh phéang (H) giéi han béi cac duong y = 2x —x%, y = 0. Quay (H)
quanh truc hoanh tao thanh khdi tron xoay c6 thé tich la

A. /02 (2x—x2) dx. B.TL’/O2 (2x—x2>2dx.

C. /02 (2x—x2)2dx. D.TL'/O2 (2x—x2> dx.

CAau 2. Goi S 1a hinh phéng giéi han béi cac dudng y = sinx, y =0, x = 0, x = 27.
Ménh dé nao dudi day la dung?
T 2 2 2
A.S= / sinxdx. B.S= / |sinx| dx. C. § = / sinxdx. D.S= / sin® xdx.
0 0 0 0

Céu 3. Tinh thé tich cta khéi tron xoay khi cho hinh phang giéi han béi dudng

thang x = 2, do thi ham s6 y = x? va truc hoanh khi quay xung quanh truc Ox.
4r St 32n /4

A. 5 B. r C. = D. o
Cdu 4. Cat mot vat thé béi hai mat phang vudng géc véi truc Ox tai x =1 va x = 2.
M6t mat phang tuy y vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (1 < x < 2) cat
vat thé d6 c6 dién tich S(x) = 2024x. Tinh thé tich ctia phan vat thé gidi han béi hai
mét phang trén.

A.V =3036. B.V =3036m. C.V =1518. D.V =1518mr.

Céu 5. Thé tich vat thé tron xoay khi quay hinh phang giéi han béi cac dudng

y=+ve"—x,y=0,x=1, x =2 xung quanh truc Ox la
3 5 5 3
Ar(@el) Bee FICEEEI N NERN
7ree2 et—e—5 C7ree2 et—e—5
Cau 6. Cho ciac ham s6 y = fi(x), y = f>(x) lién tuc trén doan [a;b]. Khi d6, dién tich

hinh phang giéi han béi do thi cac ham sb y = fi(x), y = f>(x) va hai dudng thang

A-s= [0~ ] ax B.s= [ A0~ i) dx.
c.s= ["17( - fto] ax D.5= [ 1A - /9] dx.

Céu 7. Trong mét phang véi hé toa d6 Oxy, dién tich S ctia hinh phéng giéi han béi
do thi ham sbé y = 2+ 5, truc hoanh va hai dudng thang x = 0,x = 3 dudc xac dinh
bang cong thic
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T I BT _——
3 3
A.S:/ (2*4-5)%dx. B.S:/ (2*+5)dx.
0 0
3 3
C.S:n/ (2* +5)dx. D.S:n/ (2 4 5)% dx.
0 0

Cdu 8. Tinh dién tich hinh phang (H) giéi han béi cac dudng y = x> —4x, truc hoanh,

x=-3vax=4.
A. 36. B. 44, c. 2. p. 2
4 4
Cau 9. Cho hinh phang (H) giéi han béi do6 thi y = 2x — x> va truc hoanh. Tinh thé

tich V vat thé tron xoay sinh ra khi cho (H) quay quanh Ox.

4 4 16 16
A V=, B.V=_m. C.V=—m. D.V=—.
3 3" 15" 15
Céu 10. Tinh dién tich hinh phéng giéi han béi d6 thi cac ham sb y = —x2+ 2x va
y = —3x.
125 125 125 125
Ao T- Bo T- Co ?- Do T.
Cdu 11. Cho db thi ham s6 y = f(x). Dién tich S ctia hinh y
phang (phdn té6 dém ciia hinh vé dudi) 1a
3 70
. —2\ i )
A.S= _zf(x) dx. o N
0 3
B.s— 2f(x)dx+/0 Flx)dx.

C.S:/O_zf(x)der/OBf(x)dx.
0 0

D.S= | f(x)dc+ [ f(x)dr.
-2 3

Cdu 12. Cho do thi ham s6 y = f(x) nhu hinh vé bén.
Dién tich phan hinh phang giéi han béi d6 thi ham sb
y = f(x) v6i truc Ox nam phia trén va phia dudi truc Ox

3 N
1an luot 12 3 va 1. Khi d6 / £(x)dx biing
-2

A.2. B. 2. C. 3. D. 4.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = x> — 3x+2 d6 thi 1a (C) va duong thang y = —2x+8 ¢6 do thi
12 (d) va cac duong thang x = 1, x = 3. Goi S| 1a dién tich hinh phang giéi han bdi
(d), truc hoanh va duong thang x = 1, x = 3. Goi S, 1a dién tich hinh phang giéi han
béi (d), truc hoanh va dudng thang x = 5.

a) S6 giao diém cua do thi (C) va dudng thang (d) 1a 3.

b) Ham s6 y = x> — 3x+ 2 dat cuc tiéu tai x = 1.
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c) S1 > 5s.
d) Dién tich hinh phang giéi han béi hai d6 thi ham s6 y =x> —3x+2, y= —2x+38
va hai dudng thing x = 1,x = 3 bang 23.

Cdu 2. Cho ham sb f(x) = x> — 3x% 4+ 2x ¢6 d6 thi nhu hinh dusi day

y

a) /0] F(x)dx =0,

b) Goi F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham sb £(x), khi d6 F(x) = / 710 dx.

c¢) Dién tich hinh phang giéi han bgi d6 thi ham sb y = f(x), truc hoanh va hai
dudng thing x— 0,x =214 S = / " ) du.

d) Goi (D) 1a hinh phang giéi hanobéi do thi ham s6 y = f(x), truc hoanh, truc
tung va duong thang x = 1. Thé tich khéi tron xoay dudc tao thanh khi quay
(D) quanh truc hoanh dudc tinh theo cong thiicV =17 /0 1 £2(x)dx.

Cadu 3.

M6t ngusi néng dan c6 mét manh dat hinh y
vudéng ABCD canh biang 8 m. Ong ta dinh chia A 4
manh dat thanh ba phan béi cac parabol di

qua cac dinh ctia hinh vuéng nhu hinh vé, biét

rang dinh cta parabol cach canh hinh vuéng 2
2m. Ong du dinh tréng hoa trén hai phan ”

dién tich nam gitta méi parabol va canh tuong L
ung cta hinh vudng, trong cé trén phan dién

tich con lai. Chon hé truc Oxy sao cho A(—4;4),

B(4:4), C(4;—4), D(—4; —4). b )

2

a) Phuong trinh ctia hai parabol lan lugt 1a y = T iova y=-—

A s N vy 64
b) Dién tich trong hoa bang 3 m?.

8

¢) Néu chi phi mua cay giong hoa 1a 100000 déng/m?, c¢6 14 70000 dong/m? thi chi
phi mua cay giéng cho ca khu vuon 1a 5120000 dong.

2 2 N N N 1
d) Ti so dién tich dat trong hoa va trong co6 bang 3
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Céu 4. Khoi chém cau c6 ban kinh R = 5 va chiéu cao 4 = 1 sinh ra khi quay hinh
phang giéi han bdi cung tron c6 phuong trinh y = v/25 — x2 , truc hoanh va hai dudng
thing x = 4, x = 5 xung quanh truc Ox.

a) Khoang cach tir tam cta khéi cau dén khéi chém cau bing 3.

7 N 5
b) Thé tich ctia khéi chém cAu V; dude tinh theo cong thic V; = / (25 —x2> dx.
4

>, . ” 4. ” N 147w
c¢) The tich caa khoi chém cau V| = =
. N R, o o A A 2 ~ - v 2 A R, V 7
d) Goi V, 1a theé tich cia nlta khoi cau c6 ban kinh bang 5. Ti so thé tich 71 =155"
2

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngén.

Céu 1. Thé tich vat thé tron xoay khi quay hinh phang giéi han béi cac dudng
y=1—x2, y =0 quanh truc Ox c6 két qua dang % V61 g 12 phan sb t6i gian. Khi d6

S = a+b bing bao nhiéu? KQ[ [T T1]
Cdau 2. Cho (H) 1a hinh phang dudc t6 dam trong hinh vé va dudc giéi han bdi cac
. . . 10 5 —X khix<1 _. | . N
duong c6 phuong trinh y = —x—x*, y = . Dién tich caa (H) bang

3 x—2 Kkhix>1
bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x). Db thi ctia dao ham f'(x) 1a dudng cong trong Hinh 2.
Biét rang dién tich ctia cac phan hinh phang A va B 1an lugt 1a S, = 2 va Sz = 3. Néu

£(0) =4 thi gia tri cta f(5) bang KQ:[ [ [ 1]

y

Céu 4. Mot hinh cau c¢6 ban kinh 6 dm, ngudi ta cit bé hai phan bing hai mét
phang song song va cung vudng géc véi dudng kinh dé l1am méit xung quanh cta
mot chiéc lu chita nude (nhu hinh vé). Tinh thé tich V (lit) ma chiéc lu chia dudc

biét mat phéng cach tam mét cdu 4 dm (1am tron dén hang don vi).
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Cau 5. Vuon hoa ciia mot trusng hoc ¢6 hinh dang C
dudc giéi han béi mot duong elip c6 bon dinh A, B, R
C, D va hai dudng parabol c6 cac dinh 1an lugt 1a E,
F (phan t6 dam cta hinh vé). Hai dudng parabol c6
cung truc d6i xiing AB, d6i xtiing nhau qua truc CD,
hai parabol cét elip tai cac diém M, N, P, Q.

Biét AB=8m, CD =6 m, MN = PQ =33 m, EF =2 m. Chi phi dé trong hoa trén
vuon 14 300000/m?. Héi sb tién trong hoa cho ca vuon 1a bao nhiéu triéu dong. Két
qua lam tron dén hang phan tram. KQ:[ [ [ 1]
Céu 6. Mot bé chita nhién liéu hinh tru dit ndm ngang, c6 chiéu dai 5 m, ¢6 ban
kinh day 1 m. Chiéu cao cia muc nhién liéu 1a 1,5 m.

2m

Tinh thé tich phan nhién liéu trong bé (theo don vi m?, 1am tron dén hang phan
chuc).

KQ:[ [ [ 1]
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céau 1. Tinh dién tich S cta hinh phéng giéi han béi cac dudng y = x2 +4, truc

hoanh, x =0, x = 1.
13 13 13 13
A.—r. B. —. . —. D. —nr.
37" 3 C 6"
Cdau 2. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén [a;b]. Goi D 1a hinh phang giéi han béi do
thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x = a, x = b. Thé tich V ca vat

thé tron xoay dudc tao ra khi cho D quay xung quanh truc Ox la

a

AV =r? bfz(x)dx. B.V = bfz(x)dx.
b b
C.V:n/ Flx)dx. D.V=n[ f(xdx

Céu 3. Hinh phang giéi han béi do thi ham s6 y = 2%, truc hoanh va hai dudng
thing x = 0,x = 7 quay quanh truc Ox tao thanh khéi tron xoay c6 thé tich bang

7 7 7 7
A.Jr/ 2% dx. B./ 12*| dx. C.n/ 2% dx. D./ 2% dx.
0 0 0 0

Cdu 4. Tinh dién tich S ctia hinh phéng giéi han béi cac duong y=x2+x; y=x;x=4

va truc tung.

64 64 128 128
A. ?ﬂ' B. ? C. T D. TTC

Céu 5. Tinh thé tich V cta khéi tron xoay tao thanh khi quay quanh truc hoanh
hinh phang giéi han béi cac dudng y =x2—2x, y=0,x=0va x = 1.

87 i 87 157
A.VZE. B.VZ?. C.V=7. D.Vz?.
Céu 6. Dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng y=x>—2x—1, y=2x—4, x=2,
x=31a
AL B. 2. c.2 D._2.
3 3 3 3

Cdu 7. Goi (H) la hinh phang giéi han béi do thi ham s6 y = x*> — 3x+2 va truc
hoanh. Thé tich cia khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh (H) quanh truc hoanh

bang
AT B. . c.” D.
2. 2 35 a5

Cau 8. Cho hinh phéng (H) giéi han béi do thi ham sb y = x> — 2x, truc hoanh, truc
tung va duong thang x = 3. Dién tich ctia hinh phang (H) dudc tinh bang cong thiic
nao dudi day?

3 3
A.S— / (¥ — 2x)dx. B.S— / (= 4 2x)dx.
2 0
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C.S:/S‘xz—Zx’dx. D.S:/3’x2—2x‘dx.
2 0

Cé&u 9. Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phéang giéi han béi do thi
ham sb f(x) = \/x, truc hoanh va hai dudng thang x = 0, x = 2 quay quanh truc Ox la

2 2 2 2
A./ xdx. B./ Vxdx. C. 71:/ Vxdx. D. 7r/ xdx.
0 0 0 0

Cdau 10. Cit mot vat thé béi hai mat phing vudng géc véi truc Ox tai x =0 va x = 2.
M6t mét phang tuy ¥ vudéng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (0 < x < 2) cat
vat thé d6 c6 thiét dién 14 mot hinh vudng canh x°. Tinh thé tich ctia phan vat thé

giéi han béi hai mét phang trén.
128 128 18 28
AV =—. B.V=—. C.Vv=—. D.V=—.
7 5 7 7
Céu 11. Dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng cong y = sinx,y = cosx va cac
duong thang x = 0,x = & bang

A. 3V2. B. V2. C. 2V2. D. -21/2.

Céu 12. Cho ham sb y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh duéi va dién tich hai phan A, B lan
luot bang 11 va 2.

y y=f(x)

)
7207
,,,,,,,
72207
0 1B’/ X
— ;
Y
77

1
Tinh tich phan / F(x)dx.
)

A. 13. B. -9. C. —-13. D.o.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Cho ham s6 y = f(x) = 2x+3. Biét F(x) 12 mét nguyén ham cta f(x) trén R.
a) Biét F(1) =2 thi F(x) = x> +3x+2.

2 2 0 .
b) Gi tri ciia / Flx) de— / £l dr+ / F(x)dx bing 42.
0 5 ~1
c¢) Dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng y = f(x), truc hoanh va x = -2,

x =1 bang 6.
d) Thé tich khéi tron xoay thu dude khi quay hinh phang giéi han béi hai duong
« 1556
y = f(x) vA y = x> — 2x+ 6 quanh truc Ox bang 75 n

Cdau 2. Cho d6 thi cac ham sb f(x) =x+ 1 va g(x) = 0,7° nhu hinh vé
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a) /Olf(x) - %

b) Thé tich vat thé tron xoay dudc sinh ra khi quay hinh phéng giéi han béi céc
dudng y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x = —1; x = 0 quanh truc hoanh
bang 97.

¢) Thé tich vat thé tron xoay dudc sinh ra khi quay hinh phang giéi han béi cac
dudng y = g(x), truc hoanh va hai dusng thang x = 0; x = 2 quanh truc hoanh
6 gia tri x4p xi bang 7,9 (lam tron két qua dén hang phan mudi).

d) Khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang giéi han béi cac duong y = f(x),
y = g(x), truc hoanh va hai dudng thang x = —1, x = 2 quanh truc hoanh cé thé
tich xap xi bang 4.4 (lam tron két qua dén hang phan muoi).

Cau 3. Cho ham s6 y = x> —2x% —3x+4 c6 db thi (C) va duong thang (d): y =2x—2.

a) Puong thang d cat do thi (C) tai ba diém A(—2;—6), y
B(1;0), C(3;4). y=2x—2
b) Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi (C), truc
° N 21
hoanh, duong thang x = —1;x = 2 bang 7 s,
¢) Dién tich hinh phang giéi han béi @6 thi (C) va dudng 5 =
. . 253
thang d bang —.
£ 12 s oax N 3_2x2 _3x4+-4
d) Biét duong thing d cat @6 thi (C) thanh hai mién S, Y T T
) . 28] 63
aS,. Khidotiso —=—.
va S, 1d6 tiso S, = 16

Céu 4. Cho mot vat thé bang gb ¢6 dang hinh tru véi chiéu cao va ban kinh day
cung bang 1. Cat khéi gb d6 béi mét méit phang di qua dudng kinh ctia mot mat day
cta khéi gb va tao véi méit phang day caa khéi g6 mot géc 30° ta thu dude khdi gb
hinh ném (H) va dit khéi (H) vao hé truc toa do6 nhu hinh vaé.
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a) Nita duong tron day khéi gb hinh tru cé phuong trinh y=+/1+x2, (-1 <x<1).
b) Mét mit phang vudng gée véi truc Ox tai diém M c¢6 hoanh d6 x, cit hinh ném
theo thiét dién 12 AMNP vuéng tai N va cé géc PMN = 30°. Lic d6 doan MN

bang V1 — 2.
¢) Dién tich tam gidc MNP bang 1 — x2.

d) Thé tich hinh ném (H) bang 29£

PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 181 ngén.

Céau 1.
Biét thé tich khdi tron xoay tao nén khi quay xung quanh truc y
Ox hinh phang giéi han béi cac dusng y = (1 —x)%,y=0,x=0
y[2 . N ~ X LAs .o . cs e 1R
x =2 c¢6 dang % voi % la phan so toi gian. Tinh gia tri biéu

I Al
thite § = 24a+ 12b, ke[TT1) 1~ P

Céu 2. Cho hinh vuéng OABC c6 canh bang 4 dudc chia
thanh hai phan béi duong cong (C) c6 phuong trinh y =
0,25x%. Goi S1, S». 1an luot 1a dién tich cia phan khong bi
gach va phan bi gach (nhu hinh vé bén). Ti sb i—; bang

KQ:[ [ [ []
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Céu 3. Cho hai ham s6 f(x) = ax®* +bx>+cx—2 va y ¢
g(x) =dx®> +ex+2 (a, b, ¢, d, e € R). Biét rang do thi cta
ham s y = f(x) va y = g(x) cit nhau tai ba diém c6 hoanh OC M £
do 1an lugt 14 —2; —1; 1 (tham khéo hinh vé). Tinh dién tich i o1 i x
hinh phang giéi han béi hai do thi da cho (lam tron dén chit i
s6 thap phan thi nhét)?

Cdu 4. Mot thung 1am kem c¢6 mat ciat dang parabol nhu hinh. Biét phuong trinh
duong bién c6 dang f(x) = ay/x, héi dung tich ctia thung bang bao nhiéu lit.

X

~— 30 cm —

y=ayx 20cm

KQ:[ [ [ ]]
Cau 5. Hoa si thiét ké mot loai gach trang tri c6 dang nhu Hinh 1, gach ¢6 dang
hinh vudng canh 8dm. Khi dit ban vé trong hé toa do (Oxy) véi don vi ctia méi truc

x 4
la 1dm thi moi nét cong phia trong thuéc mét trong hai duong hypebol y = —— va
X

4 N ~ B .« A X A N 2
y=: (Hinh 2), cac canh cua vién gach lan lugt thudc 4 duong thang x = —4, x =4,
y = —4, y=4. Nguoi ta son mau hong vao phan hinh dudc gach chéo nhu Hinh 3.
Dién tich phan son mau hong 1a bao nhiéu dm? (lam tron két qua dén hang phan
muoi).

Hinh 1 Hinh 2
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Céu 6. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [—1;6] A V1 B
va c¢6 d6 thi 1a dudng gip khic ABC trong hinh ; ,
bén. Biét F(x) 1a nguyén ham ctia f(x) théa man l l 6 x
F(—1) = —2. Gi4 tri ciia F(5)+ F(6) bng bao nhiéu?  —1 |0 4 5\
KQ:[ [ [ 1] DY R '
C
—Hét—
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PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phéng giéi han béi db thi
ham sb f(x) = v/, truc hoanh va hai duong thang x = 0, x = 2 quay quanh truc Ox

la 2 2 2 2

A. /0 xdr, B. /0 Jrdr, C. 7:/0 Jrde.  D. n/o xdr,
Cdu 2. Xét trong khong gian Oxyz, tinh thé tich cta vat thé nam giita hai mét
phéng x = —1 va x = 1 biét rang thiét dién cta vat thé bi cit béi méit phang vudng
gbc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (—1 < x < 1) 12 moét hinh vudng canh la
2V 1—x2,

A.V:1—6. B.V:m—ﬂ. C.V:E. D.V:M—ﬂ

3 3 3 3
Cau 3. Goi (H) 1a hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = x> — 5x + 4 va truc Ox.

Tinh thé tich ctia khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh (H) quanh truc Ox.

9 81 81m o
Ao 5. Bo E. Co 1_0. Do 7.
Cédu 4. Dién tich hinh phéng giéi han béi d6 thi ctia ciac ham sb y = x2, y = x va cac
duong thang x = 0, x = 1 bang

Al e fa B[ |eede e [ erda D[ e
1 0 —1 0

Céu 5. Cho hinh phang D giéi han béi cac duong y = v/x— 1, truc hoanh va x = 5.

Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox bang

157 15
A, —. B. —. . 87. D. 8.
> > C.8xm 8

Cdau 6. Cho hinh phing (H) giéi han béi cac dusng y =x>+6, y=0, x=0, x = 2.
Goi V 1a thé tich khdi tron xoay dudc tao thanh khi quay (H) xung quanh truc Ox.
Ménh dé nao sau day 1a diung?

av=r[(2+6)]a B.v=[ (+6)ar
C.V:/Oz(x2+6)2dx. D.V:n/oz<x2+6)dx.

Cdu 7. Dién tich hinh phang giéi han béi cac dusng y=x2 —4x+3;x=0vay=0
bang

5 16 4 8
Ao §- Bo ?. Co g- Do 5.
Céu 8. Dién tich ctia hinh phang giéi han béi hai d6 thi ham s6 y = x2 —4x+3 va
y=x—1bang
3 9 9
Ao E- Bo E. C. 1- Do _5-
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Cau 9. Dién tich S cta hinh phang (H) gidi han béi dudng cong y = —x> + 12x va

y = —x? bang
937 343 397 793
A.S—W. B.S—E- C.S—T- D.S—T-

Céu 10. Thé tich khdi tron xoay thu dude khi quay hinh phang giéi han béi cac
dudng y = 4 —x? va y = 0 quanh truc Ox bang

A B. 2% c. o7, D. 2%
3 15 3 15
Céu 11. Dién tich phan hinh phéng gach chéo trong
hinh vé bén dudc tinh theo cong thic nao dudi day?
2 2
42 _
A./<2x2—2x—4>dx. B./(—2x+2)dx. y=r el
—1 —1 X
2 2
C. /(2x—2)dx. D./(—2x2+2x+4) dx.
-1 -1 y=—x*+3

Cau 12. Cho hinh phang (H) giéi han béi parapol (P): y = x> va duong thang
d: y = 2x. Thé tich khéi tron xoay sinh béi (H) khi quay quanh truc Ox bang
64r B l6m 2561

4r
o T _ _ . o T . _ . o T . _ . D. T .
15 15 C 15 3

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham sb y = f(x) = 2x+ 3. Biét F(x) 12 mot nguyén ham ctia f(x) trén R.
a) Biét F(1) =2 thi F(x) =x%+3x+2.

2 2 0 .
b) Gié tri cia / Flx)dx— / Fx)dx+ / £(x)dx bling 42.
0 5 ~1
¢) Dién tich hinh phing giéi han bdi cac duong y = f(x), truc hoanh va x = —2,

x =1 bang 6.
d) Thé tich khéi tron xoay thu dudc khi quay hinh phéang giéi han béi hai dudng

1556w
15 °
Cdu 2. Cho hai ham s6 f(x) = x\/x+8, g(x) = 5 —¢* va F(x) 12 mot nguyén ham ctia

y = f(x) va y = x2 — 2x+ 6 quanh truc Ox bang

f(x).
a) /g(x) dx=5"In5—-¢"+C.

b) /13f(x) dv=F(3)—F(1).

¢) Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = g (x), truc Ox va cac duong
thing x = 1, x = 2 bang 7,8 (lam tron dén hang phan chuc).

d) Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y =
f(x), truc Ox, x =0, x = 3 quanh truc Ox bang 312 (lam tron dén hang don vi).
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2x2 41

Cau 3. Cho ham sb f(x) =

c¢6 do thi (C)

a) Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén (0; +eo) 1a x>+ Inx +C.
2 \
b) Gia tri ciia tich phan / 3xf(x) dx bing 17.
1
c) Dién tich hinh phang (H) giéi han béi do thi (C) va duong thang y = —3 dudc

o=

tinh béi cong thitc / 2 () — 3| d.
~1
d) Hinh phéng (G) gi6i han béi (C) va duong thang d: y = 3 quay quanh truc Ox
tao thanh khéi tron xoay c¢é thé tich bing g

Cdu 4. Ngudi ta ché tac mot giot nude bang thiy tinh. Biét giot nuée thiy tinh nay
12 vat thé tron xoay khi xoay hinh phang giéi han béi do thi ca ham s6

Va—x? (—2<x<0,6)

f =49 o1 2301
_ < .
20 1 100 (0,6 <x<4,6)

va truc Ox quanh truc Ox (don vi trén truc la centimet). Xét tinh diung sai caa cac
khang dinh sau:

a) Ham s6 y = f(x) lién tuc tai x = 0.6.

b) Dién tich mét cat ca giot nude thiy tinh khi cat béi méit phang qua truc dude
46
tinh béi cong thitc S =2 [  f(x)dx cm?.
2

¢) Thé tich caa giot nudc thity tinh nay 16n hon 40 cm?.
d) Biét khéi lugng riéng ciia thiy tinh 1a p = 2,6 g/cm?, khoi lugng ctia giot nudc
thiy tinh nay 1a 102,22 g (1am tron két qua dén hang phan tram).

PHAN 3. Céau tréc nghiém trd 18i ngén.

Cau 1. Dién tich ctia hinh phang (H) giéi han béi duong cong y = x> —x> — 12 va
truc Ox bang bao nhiéu? (lam tron két qua dén hang phan muoi). KQ:[ [ [ [ |
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Céu 2. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R (nhu hinh
1 3 y=f(x)
v8), ¢6 / Fx)dx =38, / F(x)dx = 5. Goi S 1a dién tich
) 1
hinh phang giéi han béi cac duong y = f(x), y=0, _2/” 73
x = —2, x=3. Khi d6 S bang bao nhiéu? &2
KQ:[ [ [ ]

Céu 3. Nguoi ta tao ra mé hinh mét qua tring ngéng bang cach quay hinh phang
N P4 1
giéi han béi do thi ham so y = %\/7569 —400x% va truc hoanh véi —4,35 <x < 4,35

quanh truc Ox. St dung mo6 hinh nay dé tinh thé tich qua tring theo don vi cm? va
lam tron dén hang don vi (véi x, y duge do theo don vi cm). KQ:[ [ [ 1]

Cdéu 4. Mot chiéc den c6i nhu hinh bén. Néu cat den bang
mét phang song song véi mat day va cach mat day mot
khoang x (dm) (0 < x < 5) thi dudc thiét dién 1& hinh tron c6
ban kinh v/5 — x (dm). Thé tich cta chiéc den céi 1a bao nhiéu?
(két qua lam tron dén hang phan chuc)

Cdau 5. Mot cai cong c6 kich thudée nhu hinh bén duéi. Vom cong cé6 dang mot
Parabol. Tinh dién tich hai canh ctta cong (két qud lam tron dén hang phan chuc).

el el

KQ:[ [ [ 1]

Cdu 6. Mot ly tra stta dang hinh nén cut, ¢6 duong kinh

2 cm
day ly 6(cm), dudng kinh miéng ly 9(cm), chidu cao =
13,4 (cm), 6 miéng ly c6 stt dung mét ndp day c6 hinh dang

_-9cm--__

ntta mat cau va ¢ dinh cia nta mat cau nay c6 mot hinh f
tron c6 duong kinh 2(cm) d€ cadm 6ng hut, mit phang

chita hinh tron nay song song véi mat phang chita miéng 13,4 cm
ly (tham khéo hinh vé sau). Tinh thé tich bén trong cua

ly bao gdom ca thé tich cta nép (lam tron két qud dén hang
don vi). 6 cm
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PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho hinh phang (H) giéi han béi do thi ham s6 y = \/x, hai dudng thang
x =1, x = 4 va truc hoanh. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay (H)

quanh truc hoanh.

157 15 147 14
A, —. B. —. . —. D. —.
2 2 C 3 3
Cdau 2. Goi (H) 1a hinh phang giéi han béi cac duong y = sinx, Ox, x =0, x = 7. Dién

tich ctia hinh phang (H) bang

A. 1. B. 27. C.2. D. &.
Cdu 3. Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phéang (H) xac dinh béi cac duong
1
y= §x3 —x? va y =0 quanh truc Ox 1a
Tim 81 71 81w
A, —. B. —. . —. D.—.
35 35 C 35 35

Céu 4. Cho hinh phang D gidi han béi dusng cong y = /2 + sinx, truc hoanh va cac
duong thang x = 0, x = 7. Khéi tron xoay tao thanh khi xoay D quanh truc hoanh cé
thé tich V bang bao nhiéu?

AV =2n(r+1). B.V=2rn+1). C.V =2n. D.V =272
- A A A s " s P L9 s x sin2x o
Cadu 5. Biet mot nguyén ham ctia ham so f(x) = sin“x la F(x) = 5T The tich

cta khoi tron xoay giéi han béi d6 thi ham sb y = sinx, truc hoanh va hai dudng

thang x = 0, x = 7 khi quay quanh truc Ox la:
n? n?
A, —. B. —. C. —-. D.
4 2 2

INES

Cdau 6. Tinh dién tich (S) cta hinh phang giéi han béi cac d6 thi ham s6 y = x* —x,

y =2x+4 va cac duong thang thang x =1, x = 4.
1539 27 125 81
AQS—I—O. BoS-?- C.S—?. DQS—T-
Cau 7. Goi (H) 12 hinh phang giéi han béi cac do thi ham sb y = tanx, truc hoanh
va cac dudng thang x =0, x = g Quay (H) xung quanh truc Ox ta dudc khéi tron

xoay c6 thé tich bang
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2 77.72

2 - T T
A. -, B.4+7r. C.1 1 D.x 1

Cdu 8. Vat thé B giéi han béi mat phang cé phudng trinh x = 0 va x = 2. Cat vat
thé B v6i mit phang vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh dé bang x, (0 <x <2)
ta dudc thiét dién c6 dién tich bang x*(2 —x). Thé tich ctia vat thé B 1a
2 2 4 4
A.V=_m. B.Vv=_. V== D.V=_nm.
|4 3 T % 3 C.v 3 3 T
CA&u 9. Tinh dién tich S ctia hinh phang giéi han béi cac duong y =x*+x; y=x;x=4

va truc tung.

64 64 128 128
A2 B. 2. =S D. 7.
3" 3 C. 3 3 "

Cdau 10. Cho hinh phang (H) giéi han béi do thi ham sé y = x2 — 2x, truc hoanh,
truc tung va duong thang x = 3. Dién tich ctia hinh phang (H) dudc tinh bang céng
thic nao dudi day?
3 3
A.S= / (¥ — 2x)d. B.S— / (= + 2x)dx.
2 0

3 3
C.S:/ ‘x2—2x’dx. D.S:/ ’xz—Zx‘dx.
2 0

Cau 11. Goi S 1a hinh phang giéi han béi cac duong y = f(x), y = g(x), x =a, x = b.
Biét rang f(x) — g(x) = —8. Ménh dé nao duéi day la ding?

b b b b
A.S:/—8dx. B.S:/8dx. C.S:/64dx. D.S:n/64dx.
Cdau 12. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang giéi han

béi cac dudng y = f(x), y=0, x = —1 va x = 5 nhu hinh vé. Ménh dé nao sau day
dung?

A.S:—/f(X)dx—/Sf(x)dx- y\l 5/
1 R

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



Df: ON THEO CHUONG, BAIT /[ /[ _ |

TOAN 12 HK2 amm O GV:Ngo pic Ta

Cau 1. Cho ham s6 f(x) =" — 1.
a) Ho nguyén ham ctia ham s6 1a ' —x+ C (véi C 1a hang sb).
b) Goi F(x) la mét nguyén ham cta f(x) trén R, v6i F(0) =3 thi F(x) =e* —x+2.

1 1
¢) Cho / 2(x)dx =7, ta c6 / (%) + 2(x)] dx = Te.
0 0
d) Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = f(x), truc Ox va duong
thang x = 2 bang e — 3.
Cau 2. Cho ham s6 f(x) =x?> —3x+5. Goi F(x) 1a nguyén ham cia f(x) va F(1) =5.
a) F(4)=317.

b) /25 (x2—3x+5) dxz%.

¢) Dién tich hinh phang giéi han béi do thi hai ham s6 f(x) = x> —3x+5, g(x) =
x+2 va hai dudng thing x = 1, x = 3 bang 4.

d) Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang giéi han béi d6 thi hai
ham s6 f(x) = x> —3x+ 5, bbreakbreak g(x) = x+2 va hai duong thang x = 1,

x =3 quanh truc Ox bang ?n.

Cau 3. Cho ham s6 y = /2 —x ¢6 do thi (H) va duong thang y = 2x—2. Khi d6
a) Dién tich hinh phang D giéi han béi d6 thi (H), truc tung, truc hoanh la

/ *(VI ).

0
b) Dién tich hinh phang giéi han bdi d6 thi (H), x = —1 va truc hoanh 1a ——.
¢) Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phéng D quanh truc Ox 1a 2x
(dvtt).

21/9
3

d) Gia tri
duong thang x=0,x=—1,y=2x—2. Khid6 a+b+c = 11.

12 dién tich hinh phang giéi han béi do thi (H) va cac

av/3+b\V2+c
3

Cdau 4. Cac nha kinh té stt dung duong cong Lorenz dé minh hoa su phan phdi thu
nhap trong mét quéc gia. Goi x 1a dai dién cho phan tram s6 gia dinh trong mot
quoc gia va y 1a phan tram téng thu nhap, mo hinh y = x sé dai dién cho mot quéc
gia ma cdc gia dinh ¢6 thu nhiap nhu nhau. Puong cong Lorenz y = f(x), biéu thi su
phan phéi thu nhap thuc té. Dién tich giita hai mo6 hinh nay, véi 0 < x < 100, biéu
thi "su bat binh dang vé thu nhép" ctia mét quoc gia. Nam 20035, dusng cong Lorenz
cta Hoa Ky c¢6 thé dudgc mé hinh héa béi ham sb

y = (0,00061x% +0,0218x+ 1,723)2, 0 < x < 100.

Trong dé x dudc tinh tir cac gia dinh ngheéo nhat dén giau c6 nhat.
(Theo R.Larson, Brief Calculus: An Applied Approach, 8" edition, Cengage Learn-
ing, 2009)
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a) Theo thi tu tit cac gia dinh ngheéo nhat dén giau nhét, téng thu nhép thuc té
clia 60% cac gia dinh dau tién chiém chua dén 30% so véi tong thu nhap cta
toan bo cac gia dinh.

b) Néu sip xép cac gia dinh theo thi tu tit ngheo nhit dén giau nhét, roéi chia
thanh 10 nhém bang nhau tit 1 dén 10, téng thu nhap cta cac gia dinh trong
nhém 3 chiém khoang 8,56% tong thu nhap ctia toan bé cac gia dinh.

¢) Su bat binh dang vé thu nhap cia Hoa Ki nam 2005 dudc xac dinh béi cong
thitc /0 v [x— (0,00061x* +0,0218x + 1,723)?] dx.

d) Su bat binh dang vé thu nhap cia Hoa Ky nam 2005 da vugt qua 2000.

PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

Cau 1.
Cho d6 thi ham sb y = cosx va hinh phéng dudc gach soc  y
nhu bén. Tinh dién tich hinh phang d6 (viét két qua dudi
dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan muoi).

Céu 2. Cho hinh phang giéi han béi cac dudng y = xInx, y =0, x = e quay quanh truc
Ox tao thanh khéi tron xoay c6 thé tich bing g (be®—2) véi a,b € N. Tinh gia tri P =
3

X

=57 (91n*x—6Inx+2).

a®— b2, biét mot nguyén ham ctia ham sb f(x) = (xInx)* 1a F(x)
KQ:[ [ []]

Cau 3. Cho (#) 1a hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = x? véi x > 0, truc tung
va dudng thang y = 9. Dudng thang y = ax chia (##) thanh hai phan c6 dién tich
bang nhau. Tinh ¢ (lam tron dén hang phan chuc). KQ:[ [ [ 1]

Cdu 4. Pé trang tri mot bang gb hinh chit nhat ¢6 chiéu dai 9 dm va chiéu réng
5 dm, nguoi ta thiét ké mét logo hinh con ca. Logo 1a hinh phang giéi han béi hai
parabol véi cac kich thuée dude cho trong hinh vé duéi day (don vi trén méi truc toa
do 1a decimét), sau d6 logo dude son mau xanh véi chi phi 20000 dong/dm?; phan
con lai s6n mau trang véi chi phi 10000 dong/dm?2.
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T I BT _——
y
2 dm 2N
O
[ X
3 dm or@
Y
3
1 dm 4 dm 4 dm

S6 tién can dung dé trang tri bang gb trén 1a bao nhiéu nghin dong (1am tron két
qua dén hang nghin dong)?

KQ:[ [ [ []

Céu 5. Mot binh hoa c6 dang khéi tron xoay véi chiéu S———
cao 14 25cm (tham khao hinh vé). Khi cit binh hoa
theo mét mat phang vudéng géc véi truc cua né thi

ta luon dugc thiét dién 13 mot hinh tron c¢6 ban kinh
4 5 4 25 . 5
R:§x3—§x2—|—§x—l—%(dm)w’nx€[0;5

miét cit t6i mat day cta binh hoa (tinh theo don vi dm). Luong

la khoang cach tu

2, X 2N N ~ i 2, N v 2 - X
nudc can do vao binh dé mic nuéc trong binh cao bang 3 chieu
cao ctia binh chiém ti 1é bao nhiéu phan tram so véi thé tich
ctia binh hoa? (Két qua lam tron dén hang don vi).

KQ:[ [ [ 1]

Cdu 6. Mot vat trang tri c6 dang khoi tron xoay dudc
tao thanh khi quay mién (H) (phan gach soc trong hinh
vé bén) quanh truc AC. Biét rding AC = 5 cm, BC = 3 cm,
mién (H) dudc gidi han béi doan thang AB, cung tron BD
c6 tam C, duong cong elip AD c6 truc AC va CD. Thé tich

cta vat trang tri bang bao nhiéu centimet khéi (két qua

lam tron dén hang phan mudi).
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5. DE 5

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho ham sb y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [a;b]. Dién tich hinh
phang giéi han béi do thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x = q,
x = b dudc tinh theo cong thic

A. /ab|f(x)|dx. B. /ba|f(x)|dx. C. /abf(x)dx‘. D./abf(x)dx.

Cdu 2. Cho hai ham sb f(x) va g(x) lién tuc trén [a;b]. Dién tich hinh phang gi6i
han bdi d6 thi cia cac ham sb y = f(x), y = g(x) va cic dudng thang x = a, x = b bang

A [ 10 - el B. [ 700 + g0l
C. [1709 - g(w)lax. D. [ 170~ ().

Céu 3. Cho mot vat thé trong khong gian Oxyz. Goi B 1a phan vat thé giéi han béi
hai mat phang vuéng géc véi truc Ox tai cac diém c6 hoanh d6 x = a, x = b. Mot mat

phéng vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do 1a x cat vat thé theo mat cat c6
dién tich 1a S(x). Gia st S(x) 12 ham s6 lién tuc trén doan [a;b]. Khi d6 thé tich V
cia phan vat thé B tinh béi cong thiic 1a

b b
A.V:n/ S(x)dx. B.V:n/ S?(x) dx.

C.V=5(x). D.V:/bS(x)dx.

Cdau 4. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi D 12 hinh phang giéi han
béi d6 thi ctia ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x = a, x = b (a < b).
Thé tich cta khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh dudc tinh theo
cong thitc nao?

A.V:n/bfz(x)dx. B.V:n/bfz(x)dx.

C.V:nz/abf(x)dx. D.VzZn/abfz(x)dx.

Cdau 5. Cho hinh phang (H) giéi han béi do thi ham sb y = x* — 2x, truc hoanh, truc
tung va duong thang x = 3. Dién tich ctia hinh phang (H) dudc tinh bang cong thiic

3 3
A.S= / (x* — 2x)dx. B.S5= / (=% +2x)dx.
2 0
3 3
C.S:/ (xz—zx]dx. D.S:/ ’x2—2x‘dx.
2 0

Cédu 6. Dién tich S cta hinh phéng giéi han béi d6 thi ham sb y = x2, truc hoanh
Ox, cac dudng thang x=1,x=21a
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A.S=38. B.S:g. C.S=17. D.Szg.

Cdau 7. Cho hinh phang (H) giéi han béi d6 thi ham s6 y = x> — 2x, truc hoanh, truc
tung va duong thang x = 3. Dién tich ctia hinh phang (H) dudc tinh bang cong thiic
nao dudi day?
3 3
A S= / (¥ — 2x)dx. B.S= / (=2 +2x)dx.
2 0

3 3
C.S:/ ‘x2—2x‘dx. D.S:/ ‘xz—Zx‘dx.
2 0
Céu 8. Hinh phang giéi han béi do thi ham s6 y = 2%, truc hoanh va hai dudng
thing x = 0,x = 7 quay quanh truc Ox tao thanh khéi tron xoay c6 thé tich bang
7 7 7 7
A. n/ 2% dx. B./ 12*| dx. C. n/ 2% dx. D./ 2% dx.
0 0 0 0
Céu 9. Khoi tron xoay do quay xung quanh truc Ox hinh phang giéi han béi duong
1 2 o N
cong y = —, truc hoanh va hai duong thang x = 1, x = 2 ¢6 thé tich bang
X
A. . B. g C. nln4. D. 7ln2.

Céu 10. Tinh thé tich V cta phan vat thé giéi han béi hai mét phang x =0 vax =3,
biét rang thiét dién ctia vat thé bi cit béi mét phang vudng géc véi truc Ox tai diém
c¢6 hoanh d6 x (0 < x < 3) 1a mét hinh tron c6 duong kinh bang v/36 — 3x2.

1 1
A.v:%r. B.V:%. C.V =8lr. D.V =8l.
Céu 11. Dién tich hinh phang gach soc trong hinh vé bén bang ; y=2"
1 3
A. /2xdx. B. /2xdx.
3 1
1 3 2
/
C./(zx—z)dx. D./(zx—z)dx. S
3 1

Cdau 12. Goi S 1a dién tich hinh phang gidi han béi cac duong y = f(x), truc hoanh
1 2
va hai dudng thing x = —3,x = 2 (nhu hinh vé). Dit a = / Fo)dy, b= / Flx) dx
-3 1

Ménh dé nao sau day dung? y
A.S=—-a—b. B.S=a+b.
s ol /]

) X

C.S=a-b. D.S=b—a. _;

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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Cau 1. Trong mat phang toa dd Oxy, xét parabol (P): y =x>—4.

a) Hoanh d6 giao diém ctia (P) va Ox1a —2 va 2.

3
b) /(x2 —4)dx = % +4x+C.
) [x* —4| =x*—4,Vxe [-2;2].
A s N 2 e - N vy 32

d) Dién tich hinh phang gidi han béi (P) va Ox bang 5
Céu 2. Cho khdi chép déu c¢6 day 1a hinh vudng canh L va chiéu cao 1a 4. Chon truc
Ox sao cho gbc O trung véi dinh ctia khéi chép va truc di qua tam cia day (nhu hinh

dudi).
0 /l
T x

a) Pay ctia khéi chép ndm trén mit phang song song véi Ox.

b) Mbi mit phang vudng géc véi truc Ox tai diém c¢6 hoanh d6 bang x, (0 < x < h),
cat khéi chép theo mét cit 1a hinh vuéng canh a.

n s TR L
¢) Dién tich mat cat 1a S(x) = Exz.
. Ae 12 1s 1
d) Thé tich ctia khéi chép la Vv = §L2h.

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham f'(x) va f”(x) lién tuc trén khoang (0; o),
¢6 bang bién thién nhu sau

X 0 2 3 5 +oo

0 £5)
! _m/ \_1/ \_m

5
@) [ fd=15)-10).

3
b) / Flde=1.
2
¢) Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi (C): y = f/(x); y=0; x =2; x = 3 bang
1

5

5.
. 5
d) Biét réng/ |f'(x)| dx =35, suy ra f(5) =5.
2
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- . e 3 1 .
Cau 4. Cho hinh phang (H) giéi han béi dudng cong y = f(x) = §x3 —x% va truc
hoanh.

a)/
3

b) /f dx_——§+c

¢) Dién tich hinh phang (H) bang g
d) Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang (H) quanh truc Ox (1am tron dén
hang phan chuc) béing 2,3 (don vi thé tich).

PHAN 3. Cau tréic nghiém trd 1i ngén.

Cau 1. Tinh thé tich khbi tron xoay khi quay hinh phang (H) giéi han béi cac dusng
ex

Y=y = 0 va x = —1, x = | quanh truc hoanh (lam tron két qua dén hang phan

tram). KQ:[ [ [ 1]

Cdu 2. Tinh thé tich V ctia vat thé nam gitta 2 mat phang x = 0 va x = r, biét thiét
dién cta vat thé bi cat béi mot mét phang vudng géc véi truc Ox tai diém cé hoanh
d6 x (0 < x < &) la tam giac déu canh 1a 2v/sinx (két qua lam tron dén hang phan
mudi). KQ: [ [ ]
Cadu 3. Khuo6n vién nha ban Thuy Duong c6 dang ntia hinh tron, trén d6 nguoi
thiét ké phan dé trong hoa c6 dang cia mot canh hoa hinh parabol c6 dinh trung
v6i tam va cé truc doi xing vudng goc véi dusng kinh ctia nita hinh tron, hai dau
mit cla canh hoa nam trén nita dudng tron va cach nhau mét khoang bang 4 m.
Phan con lai cta khuon vién danh dé trong ¢6 Nhung Nhat. Biét cac kich thudc
cho nhu hinh v&é, chi phi trong hoa va ¢c6 Nhung Nhat tuong tng 1a 250000 dong/m?2
va 150000 dong/m?. Héi chi phi d€ trong hoa va trong ¢6 Nhung Nhat trong khuon
vién d6 hét bao nhiéu triéu dong (1am tron két qua dén hang phan chuc)?
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2

N . £ b

Cdau4. Choham soy= f(x) = % y
x_

va parabol (P) c6 d6 thi nhu hinh vé. Ham ‘
s6 y = f(x) c6 dudng tiém can ding x=1va ‘
duong tiém can xién cit parabol tai diém i
A(3;1). Ky hiéu céc dién tich hinh phang s, 1 x

S1, S 1an lugt 1a cac phan dién tich dudce
t6 dam va khong t6 mau nhu hinh vé. Biét B/~

rang gia tri |+ 5, = 33—2 va f(4) = ézl Tinh
gia tri cia S, (Két qua lam tron dén chit
s6 hang phan tram).

KQ:[ [ [ ]]
Cdu 5. Hinh elip dugc ting dung nhiéu trong thuc tién, dic biét 1a kién tric, xay
dung, thiét bi noi that,... Mat trong (lot 1ong) va ngoai (pha bi) cia mot bon ria
(lavabo) bang st c¢6 hinh dang 1a mét nita khéi tron xoay khi quay quanh mot truc
cta 2 elip ¢6 chung céc truc ddi xtiing (hinh minh hoa). Théng s6 ki thuat mat trén
ctia bon rita dai x réng la 660 x 380 mm (phai bi) va elip (lot long) c6 truc 1én, truc
nhé it hon elip pht bi mot khoang 40 mm. Tinh thé tich chita nuéc ctia bon ria
(don vi: 1it) (1am tron két qua dén hang phan mudi).

660 mm

Cdu 6. Cho hai duong tron (0;;5) va (0,;3) cat nhau tai hai
diém A, B sao cho AB 12 mot dudng kinh ctia dudng tron (0,).
Goi (D) 1a hinh thang dudc gidi han béi hai duong tron (phan
6 ngoai duong tron l6n, dudc gach chéo nhu hinh vé).

s6 tb1 gian) thi a® + b° bang bao nhiéu?
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BANG DAP AN CAC DE ON TAP BAI 3
BANG DPAP AN DE 1

DAP AN PHAN I

1. B||2. B||3. C|]|4. A|[5. All6. D||7. B|[8. cC||9. C]
[10. C][11. c|[12. A]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@s)s(e)p(ds | |Cau2. @pb)s)s@p
Céu 3. (@Ppb)b(c)P(S | |Caud (@sb)b()P(dD
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cau 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.
Ll [ el [s[ |l [ [ )|z [z [of J|[al. [s[e]|[1][2].]6]

BANG DAP AN DE 2
PAP AN PHAN I

1. B||2. D||3. C|]|4. B|[5. All6. cC||7. c][s. D||9. D]
[10. A][11. C]||12. D]

PAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s(b)b(c)s(db | |Cau2. @pb)s)s@p
Cau 3. (@Ppb)s(c)P(ds | |Caud @sbbl)s@b
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.
rfols ] 2l [ [ el 121 J|l2f8]. [3]3[8] . [2]|[t]7] ||

BANG DAP AN DE 3
DAP AN PHAN I

1. D|[2. A||38. cCc]|4. D|[5. c|l6. A||7. DJ|[s. B||9. A]
(10. B|[11. D||12. A]

DAP AN PHAN II
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Ccau 1 (a)s(b)p(c)S(d)b | |Cau?2 @sbbpl)pds

Cau 3 (@Ppb)b(c)s(db | |Caud @pb)b)s@b

DAP AN PHAN III

Céau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdu 5. Cdu 6.

MO BRI NEEREENEInnnE ke
BANG DAP AN DE 4

PAP AN PHAN I

1. All2. cC||38. D||4. A||5. B|l6. B||7. D]|[8. C||9. B]

[10. D|[11. B|[12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Pb)p(c)S(db | |Cau?2 @sbbl)s@p

Cau 3. (a)s(b)s(e)P(db | |Cau4 @pb)s)s@p

DAP AN PHAN III

Céu 1. Cdou 2. Cdéu 3. Cdau 4. Cdu 5. Cdu 6.

4l [ |7 Lofa] i[al . [s] [i[713fo] [jlof2] | |[3][7]. 7]
BANG DAP AN DE 5

DPAP AN PHAN I

1. All2. cC||3. D||4. A||5. D|l6. D||7. D]|[s. C||9. B]

[10. A][11. D|[12. D]

DAP AN PHAN II

cau 1. (@P(b)s(c)s(db | |Cau?2 @sbb)s@p

Cau 3. (@P(b)s(c)s(ds ||Cau4 @pb)b)s@ds

DAP AN PHAN III

Céu 1. Cdou 2. Céu 3. Cdau 4. Cdu 5. Cdu 6.

2] 8|l [s] sl [o] [jlol.[ola]j[t][8]. [8]|[1][6]2]7]
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BAI 4. ON TAP CHUONG 4

1.DE 1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Ham s6 F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén khoang K néu
A. F'(x) = f(x),Vx € K. B. F'(x) = —f(x),Vx € K.
C. f'(x) = —F(x),Vx € K. D. f'(x) = F(x),Vx € K.

1 3 3
Cau 2. Cho / Fx)dx=—1; / F(x)dx = 5. Gia tri ctia / £(x)dx bling
0 0 1
A. 4. B. 1. C. 5. D.s.

Cdau 3. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén [1;3]. Dién tich hinh phang giéi han bdi
do thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va cac duong thang x=1, x=3 1

3 1 3 3
A. s:/ £(x)|dx. B. S=/ £(x)]dx. C.S= —/ F(x) dx. D.Sz/ F(x) dx.
1 3 1 1
Cdau 4. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Biét ham s6 F(x) 12 mét nguyén ham caa
3 N\
£(x) trén R va F(1) = 2, F(3) = 6. Tich phan / #(x)dx bling
1
A.8. B. 4. C. 4. D.2.

Cdau 5. Tim nguyén ham F(x) = / % dx

3 7[2 x2

A.F(x)=12x+C. B.F(x)=2mx+C. C. %+c. D. = +C.
Cdu 6. Xét hinh phang (H) giéi han béi d6 thi ham sb y = sinx, truc hoanh va hai
duong thang x = 0,x = g Khéi tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang (H)

quanh truc Ox cé thé tich l1a

n n
AV = 7r/2 sinxdx. B.V = n/z sin®xdx.
°x T
2 .9 2 .
C.V= 71:/ sin” xdx. D.vV :/ sinxdx.
0 0
~ .z 3x+2 L. . 2
Cdau 7. B1et/ dx=a+blnc,véia,b,c€Z, c <9. Tinh tong S =a+ b +c.
1 x
A.S=7. B.S=5. C.S=3. D.S=4.
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Cau 8. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = sinx+x 1a
1 1 1
A. —cosx+ §x2+C. B. cosx+ Exz +C. C.—cosx— Exz—l—C. D. cosx+x*+C.

Céu 9. Cho mot vat thé trong khong gian Oxyz. Goi B 12 phan vat thé giéi han béi
hai mat phang vuéng géc véi truc Ox tai cac diém c6 hoanh d6 x = a, x = b. Mot mat
phang vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do 1a x cat vat thé theo mat cat c6
dién tich 1a S(x). Gia st S(x) 12 ham s6 lién tuc trén doan [a;b]. Khi d6 thé tich V
ctia phan vat thé B tinh bdi cong thic 1a

A.V:n/abS(x)dx. B.V:n'/asz(x)dx.
C.V:n/abS’(x)dx. D.Vz/abS(x)dx.

Cau 10. Thé tich V ctia khéi tron xoay dudc tao ra khi quay hinh phang giéi han
b6i do thi ham sé y = f(x), truc Ox va hai dudng thang x = a, x = b (a < b), xung
quanh truc Ox la

b b
A.V:/ £ d. B.V:n/ £2(0) dx.
b b
C. V:/ F2(x)dx. D.V:n/ f(x)dx.
Céu 11. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi nhu hinh vé. Dién tich y= )
cta hinh phang t6 dam dudc tinh bang coéng thiic nao?
2 2
A.S:/f(x)dx. B.S:—/ £ dx. |
1 1
2 2 *
C.S:n/ £(x)dx. D.S:n/ F2(x)dx.
1 1

Cdu 12. Khi cat vat thé béi mét phang vudng géc véi truc

Ox tai diém c6 hoanh d6 14 x (0 < x < 3), ta dudc mat cat

12 mot hinh vudng cé canh 1a v/9 —x2 (dugec md hinh héa

béi hinh vé bén duéi). Thé tich clia vat thé dé bang
A.171mx. B. 171. C. 18x. D. 18.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Cho ham sb f(x) xac dinh trén khoang K. Goi F(x) 1a ho nguyén ham cia
f(x) trén K.

a) F'(x) = f(x). b) Néuf(x):)—lcthiF(x)zlnx—kC.

¢) Néu f(x) = cosx thi F(x) = sinx. d) Néu f(x) =e* thi F(x) =e¢*+C.
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Cdu 2. Xét tinh dung sai ctia cac phép tinh tich phan sau.

2 1 2
a)I:/OZ|x—1\dx:/O (x—l)dx+/1 (x—1)dx.
b)I:/ —1|dx=1.

0

N N A a 612+1
¢) Cho a la so thuc duong thi tich phan 7 = / x| dx = 5
-1
< 3 b b <z
d) Neu I = / |2 — 4| dx:a+m v6i a, b, c € Z va — la phan so toi gian thi khi
0 c c

dé ta c6 gia tri ctia biéu thic P = a* +b*> 4+ * = 3.

Cau 3. Cho cac do thi ham sb6 (Cy):y = ?x% cung tron c¢6 phuong trinh
(C3): y = /4 —x2 va hinh phang (H) dudc t6 mau nhu hinh vé.
a) Hinh phéng d6 dudc gidi han bdi cac do thi y
ham s6 y = \gﬁ, y = V4 —x2, truc hoanh va 2
cac duong thang x =0, x = 2.
b) Cac duong (C;) va (C;) déu di qua diém 0
A(V3:1). 2 x
¢) Thé tich vat thé tron xoay dudc tao thanh khi
quay hinh phang giéi han béi do thi ham sbé
(Cy): y=+/4 —x2 va hai dudng thang x =0, x=2
quanh truc hoanh 1a V — / ’ (Va—2) ax.
d) Biét thé tich cua khé)i tron xoay tao
thanh khi quay (H) quanh truc hoanh la
V= (—g\/?Jr 2) n,trong d6 a, b, c,d € N* va g,

2 12 cac phan s6 t6i gian. Khi d6 a+b+c+d =
46.

Céu 4. Cay KEO LAI 1a mét trong céc loai cay khong chi 1a nguyén liéu gidy quan
trong ma con la loai cay cung cap g6 nguyén liéu cho cac nganh khac nhu ché bién
van nhan tao, ché bién do méc xuat khau, gb bao bi, gb xay dung. Cay phat trién véi
téc d6 nhanh. Ki hiéu &(x) 1a chiéu cao ctia mét cay (tinh theo mét) sau khi trong
x nam. Biét rang sau nim dau tién cay cao 8 m. Trong 10 nim tiép theo cay phat
trién véi toc do i’ (x) = z (m/n&m).

a) Biéu thic cta i(x) 1a h(x) = 91In(x) +C.

b) Sau 3 nam cay cao 20 m.

¢) Toc do phat trién cta cay trong 10 ndm dau sé giam dan.

d) Ngudi ta thuong thu hoach cay KEO LAI khi n6 ¢6 do cao trong khoang tu

26 m dén 28 m sau 8 hoéc 9 ndm sau khi trong.
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PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

Cau 1. Bidt / ® Jsinx|dx = a— Vb (a,b € Q). Khi d6 a-4b bing bao nhiéu?
KQ:[ [ [ []

Cau 2. Cho ham s f(x) thoa man f'(x) = a + 2, f(—1) =2, f(1) =3, f/(1) = 0.

S|

3
Tinh a-+ 2. ) KQ:[ [ 11
Céu 3. Thé tich vat thé tron xoay khi quay hinh phang giéi han béi cac dudng
y=2 yZ0,x=1, x=4 quanh truc Ox la bao nhidu (Iam tron két qua dén hang
phan mubsi) ? RKQ: [ [ [ 1]

Cdu 4. Trong moét dich cim, tdc d6 ting sb truong hop méc bénh cta mét thanh
phoé dudc udc luong béi N(r) = 10-e%% (trudng hop/ngay) trong dé N(r) 1a sb trudng
hop méc bénh sau thoi gian 7 ngay ké ti khi bat dau dich. Biét rang thoi diém bat
dau dich ¢6 5 truosng hop mac bénh. Uéc luong s6 truong hop mac bénh caa thanh
ph6 sau 10 ngay dich bat dau. RKQ:[ [ [ 1]
Céu 5. C6 mot coc nude thiy tinh hinh tru, ban kinh trong long day coc 1a 6 cm,
chiéu cao long coc 1a 10 cm dang dung mot lugng nuée. Tinh thé tich (don vi: cm?)
luong nudc trong cbc, biét khi nghiéng coc nude vira lic khi nude cham miéng coc
thi day muc nudc trung véi dudng kinh day céc. KQ:[ [ [ 1]

Y
N

Cdu 6. Nha bac An c6 tat ca 8 canh ciia sat hinh chit nhat véi 0,5m

>

chiéu dai 2m va chiéu rong 1 m. Hai mat ciia mdi canh ctra dudc
thiét ké nhu hinh Yé dudi day. Trong do, phén/ dudc to déln\l dudc {m
son mau xanh, phan con lai dudc son mau trang. Moi phan son
mau trang c¢6 dudng bién cong 14 mot phan cua parabol c¢6 dinh
nam trén canh ctia hinh chit nhat. Biét rang chi phi d€ son mau
xanh 1a 120 nghin ddng/m? va chi phi son mau trang 14 110 nghin

dong/m?. Hoi dé son toan bd sb cta sat trén, bac An phai tra bao
nhiéu triéu dong (lam tron két qud dén hang phan tram theo don

vi tridu dong)?

KQ:[ [ [ 1]
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Cho ham s6 f lién tuc trén R va a 14 s6 thuc duong. Khéng dinh nao dang?

A. /aaf(x)dle. B. /aaf(x)dx:—
C. /aaf(x)dx:f(a). D. /aaf(x)dx:
Cdau 2. Cho F(x) 1a mot nguyén ham ctia y = f(x) trén [a;b]. Tim khang dinh ding
A./bfx )dx = F(b) — F(a). B./b Fx)de = £(b) — f(a).
C. [ =)+ (@), D. [ roac=Fv)+ Fla)

Céu 3. Khéng dinh nao ding?

1\? 3 1
A./<x——> dr=" 22—~ 4cC.
X 3 X

2 3
B./(x—l> =" ot lic
X 3 X
2 3
C./(x—l) dx:l(x—l) +C.
X 3 X
2 3
D./(x—l) dx:l<x—l> <1+l)+C.
X 3 X x2

Cau 4. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 3x% +sinx 1a

A. x} —cosx+C. B. 6x —cosx+C. C.x+C. D. x* +sinx+C.
Cdu 5. Tat ca cac nguyén ham ctia ham sb f(x) =37 1a
3 3=
A. — +C. B. -37*+C. C.3*In3+C. D. +C.
In3 In3
- .z 1 1 2 . .
Cau 6. Cho ham s0 f(x) = -~ + ———. Chon khang dinh dung.
x  cos’x
A./f(x)dx:1n|x|+tanx+C. B. /f(x)dlenx+tanx+C.
C. / £(x)dx = Inx + tan || + C. D. / F(x)dx = In|x| + tanx.

Cdau 7. Choham sb y= f(x) lién tuc trén R, / x) dx = 4. Biéu thiic / 20f(x)dx bang
A. 80. B. 24. C. 16. D.s.

Céu 8. Cho ham sé f(x) lién tuc trén doan [0;3]. Biét ham s6 F(x) 12 mot nguyén

ham ctia ham sb f(x) trén doan [0;3] va F(0) = —1, F(3) = 4. Khi dé /03 f(x)dx bang
A. 3. B. —4. C.5s. D. 5.
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Cdau 9. Dién tich cta hinh phang phan gach chéo
trong hinh bén dudc tinh theo cong thic nao sau

day? Y
A°S:/02f(x)dx—/24f(x)dx. il
B°S:_/2fde+/4fxdx. 9 2 4 X
C.5= / dx+/f

D.S:/O F(x) dx

Céu 10. Tinh thé tich V cta phan vat thé giéi han béi hai mat phang x =0, x = 1,
c6 thiét dién bi cit béi mit phang vudng géc véi truc Ox tai diém c¢6 hoanh d6 x
(0 < x < 1) 1a mot tam giac déu c¢6 canh bang x.

12n 12 V3 V3
A V= 5 B.V = 5 C.Vv= T D.V = TR
Cau 11. Cho hinh phéng (H) giéi han béi db thi y = 2x — x?, truc hoanh va hai dudng

thang x =0, x =2. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay sinh ra khi cho (H) quay quanh

truc Ox.
A.V:ﬂ:/o2 <2x—x2> dx. B. V:7r2/02 <2x—x2>2dx.
C.V:ﬂ?/o2 <2x—x2>2dx. D.V:/O2 <2x—x2>2dx.

Céu 12. Dién tich S hinh phéng giéi han béi cac dudng y = x> + 2x+ 1, truc hoanh,

x=1vax=2la
39 31 49 21

AS—4 B'S:Z' C'S:Z' D'S:Z'

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

Cdu 1. Cho ham s6 f(x) = 2x> — 1 vA ham sb g(x) x4c dinh trén R.

x4
a) /f(x)dx: SHC.
b) Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang giéi han béi do thi ham sb6

. v 5
y = f(x), truc hoanh, 2 duosng thang x = 0; x = 1 quanh Ox bang 7

c)/ flx <——x> 2 |

d) Bibt / x)+g(x)] dx = 15. Khi d6 / 2(x)dx = 19,
)

-2

Céu 2. Cho ham s6 y = v4—x2. Khi d6
a) y = V4 —x2, x € [0;2] 1a phuong trinh mét phan tu ctia dudng tron tam tai goc
toa d6 O, ban kinh béing 2 va ndm & géc phan tu thi 1.
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2
b) / V4 —x2dx 1a mét phan hai dién tich hinh tron tAm O ban kinh 2.
0
2 1
c) / \/4—x2dx:z-7r-22.
0
2
d)/ V4 —x2dx =2m.
-2

Cau 3. Cho ham sb f(x) = cos?>.

2
1

a) /f(x)dx = g - Esinx—l—C.
b) Néu F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham s f(x) trén khoang (—oo;4o0) va thoa

~ R /4 T 11

mjnF(O) =3 tth(g) = E+I'

2 1

) /2 f(x)dx=a-+b7 (a,b € Q), trong dé & +b = .
0

d) Dién tich ciia hinh phing giéi han béi @b thi ham sb y = f(x), y =2 — 4 +cos>

2
. v 23
va hai duong thang x = 0,x = 3 bang ER

Céu 4. Mot chuyén gia kinh té nghién ciu téc do thay do6i
lugng dién tiéu thu ctia hai khu vuc cong nghiép A va B tu
dau nam 2020 dén dau nam 2024. Toéc d6 thay d6i luong
dién tiéu thu (don vi: triéu kWh/nam) caa khu vuc A va
khu vuc B 1an lugt duge mé ta béi cac ham sb: Ef (1) = 2/ +8
va Ejp(t) = 3,75t +n (n 12 mot héng sb), trong d6 ¢ 1a s6 nam
ké tit dau nam 2020 (0 < < 4). Biét rang tai thoi diém bat
dau khao sat (r = 0) va dau nam 2024 (1 = 4), toc d6 thay déi
luong dién tiéu thu ctia ca hai khu vuc 1a bang nhau (nhu

hinh veé).
a) Tai thoi diém ¢ = 3, téc do thay d6i lugng dién tiéu thu ctia khu vuc A 1a 16triéu
kWh/nam.
b) Méc thoi gian 7, ma tai d6 téc do cua khu vuc A dat 12triéu kWh/nam 1
to =2,5.

¢) Tong luong dién tiéu thu ting thém ctia khu vuc A sau 4 nam dau khao sat
x4ap xi bang 53,64triéu kWh.

d) Tong luong dién tiéu thu tang thém ctia khu vuc B nhiéu hon khu vuc A mot
luong xap xi 10,93 triéu kWh.

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngén.

Cau 1. Cho ham sb f(x) = % c6 nguyén ham la F(x) théa man F(1) = 1. Tinh F( /e).

KQ:[ [ [ []
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Cdu 2. Biét tich phan 7 = /Swdx: a+Inb,a, b e N. Tinh § =2a-+b.
1 KQ:[ [ [ 1]
Céu 3. Tinh dién tich hinh phang dudc t6 mau Yy
trong hinh vé bén. . y=2x
N e
y=r .

Cau 4. Mot bé nuéc hinh hop chit nhat cao 1 m va cé day
12 hinh vuéng canh 2 m. Ban dau bé day nuéc. Ngudi ta
md mot cai voi 6 day, nudce chay ra véi toc do ty 1é thuan
v6i can bac hai cia d6 cao cia nudc tai bat ki thoi diém
nao. Gia st do cao ctia nudc trong bé tai thoi diém ¢ la
h(t) va V(t) 1a thé tich cta nudc hién tai sau ¢ phut mé
voi thita ¢ V(1) = k- /h(t) véi (k € R).

Biét rang, muc nudc gidm 19 cm sau 2 phut, héi sau bao
nhiéu phut thi bé can nuéc? RKQ:[ [ [ 1]
Cdau 5. Pé dat dude mot vat trang tri trén méit ban, ngudi ta thiét ké mot chan dé
nhu sau. LAy mot khéi g6 c¢6 dang khoi chép cut ti gidc déu véi do dai hai canh

day 1an lugt bang 7.4 cm va 10,4 cm, bé day cua khéi gb bang 1,5 cm. Sau d6 khoét
bé di moét phan cta khdi gb sao cho phan dé ¢6 dang vat thé H, 8 d6 H nhan dudc
bang cach cat khdi cau ban kinh 5.5 cm béi mét mét phang cat ma miét cat 1a hinh
tron ban kinh 3,5 cm (xem hinh duéi). Thé tich cta khéi chan dé bang bao nhiéu
centimét khoi (khong lam tron két qua cac phép tinh trung gian, chi lam tron két
qua cudi cung dén hang phan muoi)?
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KQ:[ [ [ ]]
Cau 6. Mot buc tuosng hinh cht nhat ABCD ¢6 AB = 6m, BC = 4m dudc ban An trang
tri bang cach vé mot Parabol c¢6 truc dbi xiing 1a truc d6i xiing cia hinh chit nhat va
dinh caa Parabol cach CD mot doan la 1m, cac nhanh Parabol chia hinh chtr nhat
thanh ba phan H,, H,, H; nhu hinh vé bén duéi (HK = 2m).

A 6m B
H, H Hj 4m
D H 2m K C

Phan H; dudc son mau xanh da troi, phan H, dude son mau vang, phan H; dudc son
mau xanh 14 cay. Biét rang mbi hop son ciac mau chi son dudc 3 (m?) tuong, dong
thoi gia cta hop son mau xanh da troi 1a 120000 dong/hop, hop son mau vang 1a
130000 dong/hép, hoép son mau xanh 1a cay 1la 110000 dong/hop. Tinh gia tién ban
An phai tra dé son biic tudng nay. Biét rang ctta hang son chi ban sé nguyén hop
(don vi la triéu dong va lam tron két qud dén hang phan tram). RKQ:[ [ T 1]

— Hét—
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

1
Cau 1. Gia tri cﬁa/
-2

A. 16. B. —16. C. 52. D. 0.

2
(4x° 4+ 3% + 8x) dx + / (4x* +3x% + 8x) dx bang
1

Cau 2. Cho hinh phang (H) giéi han béi do thi y = 2x —x?, truc hoanh va hai dudng
thang x = 0, x = 2. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay sinh ra khi cho (H) quay
quanh truc Ox.

2 2 )
A.V:ﬂ:/ <2x—x2> dx. B.V:nz/ <2x—x2> dx.
0 0
2 2 2 2
C.V:ﬂ:/ <2x—x2> dx. D.V:/ <2x—x2> dx.
0 0
Céu 3. Ham s6 nao sau day 1a mét nguyén ham ctia ham s6 y = x*?
5 5
A. —xg. B. 4x°. C. %—H. D. —4x —1.

Cau 4. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi F(x) 12 mdt nguyén ham
ctia ham s6 f(x) trén doan [a;b]. Khang dinh nao sau day sai?

A./a F(x)dx / dx+/ (a<c<b).
B. [ /() st ax= [y / ¢()dr

C. /bfx )dx = F(a) — F(b).

D. [[ == [ st
Cdu 5. Cho y = f(x) c6 dao ham f'(x) = e*+2x+ 1 va £(0) = 1. Biét F(x) 1a nguyén
ham caa f(x) théa man F(1) =e. Tinh F(0).

5 1 1 5
A. —. B. ——. . —. D. ——.
6 6 c 6 6
Cdau 6. Nguyén ham cia ham sb f(x) = 2*(1+27*-sinx) 1a
2X+l 2x 2)6 —1
. —cosx+C. B. — —cosx+C. C.—+cosx+C. D +cosx—+C.
x+1 In2 In2 1

Cau 7. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f’(x) lién tuc trén R va f(2 ) =3, f(5) =2. Gia
5 N
tri cta / f'(x)dx bang
2
A. —1. B. 1. C.5s. D. 6.
7 5 2 ~
Cau 8. Néu / F(x)dx = 2 thi / #(x)dx bing
2 5

A. -2 B. 2. C. -5. D.5s.
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2
Cau 9. Tinh/ 2+ 1] dx.
-1

1 5 13
A. 5 B. 2. C. > D'?'
Céu 10. Trong khong gian Oxyz, cho vat thé T giéi han béi hai mat phang cé
phuong trinh x = a va x = b (a < b). Cat vat thé 7 béi mot mat phang vuong géc
véi truc Ox tai diém c6 hoanh dé bang x (a < x < b), ta dudc thiét dién c6 dién tich
bang S(x). Khi S(x) 12 mét ham lién tuc trén doan [a;b], thé tich V cta vat thé T
dudc tinh theo cong thic nao sau day?

P

} M~ —
o a g
y
A.V:/abS(x) dx. B.V:n/abS(x) dx.
C.V:/baS(x) dx. D.V:n/ab[S(x)]zdx.

4—x khio<x<l1

2
. Tinh tich pha 1:/ dx.
3 khil<x<2 H e phan of(x)

Cdau 11. Cho ham sb f(x) :{

21 7 5
A, —. B. -. . D. -.
2 2 C.7 2
Cau 12.
Dién tich phan t6 dam trong hinh vé bén dudc y
tinh bang cong thiic nao? 2 .
2 +y =4
A. / (\/4—x2+x—2) dx.
0 2
X
0

B.

(V4—22—x+2)dx. y=2—x

C.

(2—x—ﬂ) dx.

D.

<2—x—|— \/4—x2) dx.

O\N O\N O\N
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham sb6 f(x) lién tuc trén R. Khi d6
1 1
a) Néu / f(x)dx =2 thi / 4f(x)dx = 6.
-1 1

3 5 5
b) Néu/ f(x)dszVé/ f(x)dx:3thi/ Fl)de= —2.
1 1 3
c) Néu f(x) = x> —2x, F(0) = 1 thi F(2) = 11.
. 3 8
d) Néu f(x) = x*> — 2x thi / ‘xz—Zx‘ dx = 3
0
Cau 2. Goi (H) 1a hinh phang giéi han bdi cac d6 thi ham s6 y = \/x, y = 2¢* va hai
duong thang x = 0, x = 4.
a) Dién tich hinh phang dudc giéi han bdi do thi ham sb y = \/x, truc hoanh va
4
hai dudng thing x =0, x=41a § = n/ xdx.
0
b) Goi V 1a thé tich ctia khdi tron xoay giéi han bdi do thi ham s6 y = 2¢*, truc
hoanh va hai duong thang x = 0, x = 4 khi quay quanh truc Ox. Khi d6
V=2m(e—1).
c) Dién tich ctia hinh (H) 1a Sy = 2¢* — EX
d) Thé tich khéi tron xoay giéi han béi hinh (H) khi quay quanh truc Ox la

21 (68 — 5).
. . . 3x> —2x+m khix>1 . . )
Cau 3. Cho ham so f(x) = (mla tham so thuc) lién tuc trén
1 —4x khi x <1
R. Biét rang f(x) c6 nguyén ham trén R 1a F(x) théa man F(—2) = —6.
¥ —x*—4x+7 khix>1
a) m=—4. b) F(x) = _
x—2x>+4 khi x <1
5
c)/ F(x)dx = 108. d) F(2)—F(0) = 1.
-1

Cdu 4. Mot xe 6 t6 dang chay véi van téc 65 km/h thi nguoi 14i xe bat ngo phat hién
chudéng ngai vat trén duong cach d6 50 m. Ngudi lai xe phan tng mot giay, sau do6
dap phanh khén cip. K& ti thoi diém nay, 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi toc
d6 v(t) = —10r +20 m/s, trong d6 r 1a thoi gian tinh bang gidy ké tit lic dap phanh.
Goi s(t) 12 quang dudng xe 6 t6 di dugc trong ¢ gidy ké tit lic dap phanh. Khi d6
a) Quang duong s(r) ma xe 6 to di dudc trong thoi gian ¢ gidy la moét nguyén ham
ctia ham s6 v(r).
b) s(t) = —5¢2 4 20x.
¢) Thoi gian ké ti lic dap phanh dén khi xe 6 t6 ditng han 14 20 giay.
d) K€ tit luc dap phanh dén khi xe 6 t6 diung han thi xe 6 t6 d6 khong va vao
chudng ngai vat 6 trén duong.
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PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

5 5
Cau 1. Cho / £(x)dx = —2. Tich phan / [4£(x) — 3x%] dx bing? KQ:[ T T 1]
0 0
Cdu 2. Dién tich cia hinh phang (H) giéi han bdi dudsng cong y = x> —x*> — 12 va
truc Ox bang bao nhiéu? (lam tron két qua dén hang phan muoi). KQ:[ [ [ [ |

Cau 3. Cho ham sb F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham sé f(x) = (x> —2) (2x+1) va
1 1 4 £ £ 7

F(-1)= 2 Tinh F (—5) (viet ket qua duédi dang so thap phan va lam tron den

hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]

Céu 4. Chtt mot trung tdm thuong mai muén cho thué mét sé6 gian hang nhu
nhau. Ngudi d6 mubn tang gia cho thué ciia méi gian hang thém x (triéu dong)
(x > 0). Téc do thay déi doanh thu tit cac gian hang dé dudc biéu dién bdi ham sb
T'(x) = —20x+ 300, trong dé T'(x) tinh bang triéu dong (Nguon: R. Larson and B.
Edwards, Calculus ioe, Cengage). Biét rang néu nguoi d6 tang gia thué cho méi
gian hang thém 10 triéu dong thi doanh thu la 12000 triéu dong. Tim gia tri cta x
dé nguoi d6 c6 doanh thu 1a cao nhat? KQ:[ [ [ 1]

Cau 5. Mot hoa vén trang tri dude tao ra tit mot miéng bia
hinh vuéng canh bang 10 cm béng cach khoét di bén phan
bang nhau c¢6 hinh dang parabol nhu hinh vé bén. Biét
AB =5 cm, OH = 4 cm. Biét gia trang tri hoa van lcm? la
50.000 dong, tinh s6 tién can b6 ra dé trang tri hoa vin d6
(don vi triéu dong, 1am tron két qua dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ 1]

Cau 6. Chu4n bi cho dém hoi dién vian nghé chio dén ndm B

méi, nhém ban Lan da lam mét chiéc mi “cach diéu” cho
éng gia Noel c¢6 dang mot khéi tron xoay. Mat ciat qua truc
cta chiéc mi nhu hinh vé bén. Biét rang 00’ = 6(cm),
OA = 10 (cm), OB = 20 (cm), dudng cong AB 1a mét phan cta
parabol ¢6 dinh 1a diém B. Tinh thé tich cta chiéc ma (lam
tron két qud dén hang don vi).

—Hbt—
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4.DE 4

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Tinh thé tich khdi tron xoay thu dude khi quay hinh phéng giéi han béi hai
dudng y = —x?> 4+ 3x va y = 0 xung quanh truc Ox.

5w 2T 8lm or
A —. B. —. c— D. —.
2 10 C 10 2
Cdu 2. Mot nguyén ham ctia ham s f(x) = x> + 2x ¢6 dang F(x) = ax* + bx®. Tinh
T =4a+0b.
A. T=0. B.T=1. C.T=2. D.T=3.
Céu 3. Ham s6 nao sau day khong 13 mét nguyén ham ctia ham sb y = x3?
4 4 4
A.y:x——i—l. B.y:x—+2. C.y:x——|—3. D. y=3x%.
4 4 4
X
Cau 4. Tim nguyén ham ctia ham sb f(x) =e™* (2 + coes2 )
X
2
A.F(x) = —— +tanx+C. B. F(x) =2¢* —tanx+C.
ex
2
C. F(x) = —— —tanx+C. D. F(x) =2e*+tanx+C.
ex

Céu 5. Cho hinh phang D giéi han béi d6 thi ham s6 y =x+5, x =0, x = 2. Thé tich

khoéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox 1a bao nhiéu?
218w 218

2r
A. T B. T C. 218r. D. ?

2 1
Cdu 6. Néu / f(x)dx =4 thi / f(x)dx bang
1 2
A.2. B. 4. C. —4. D. 1.

Cau 7. Cho ham sb6 y = f(x) x4c dinh va lién tuc trén doan [a;b]. Dién tich hinh
phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x = q,
x = b dudc tinh theo cong thiic

A.S:/abf(x)dx. B.S:/ab|f(x)|dx. C.S:—/abf(x)dx. D.S:/ba\f(x)]dx.

9 1
Cau 8. Tinh tich phan / WAL
RVAS

A. 45, B. 43. C. 42. D. 44.
Cau 9. Cat mot vat thé béi hai mat phang vudng géc véi truc Ox tai x =1 va x = 2.
M6t mét phang tuy ¥ vudéng géc véi truc Ox tai diém c¢6 hoanh d6 x (1 < x < 2) cét
vat thé d6 c6 dién tich S(x) = 2024x. Tinh thé tich ctia phan vat thé gidi han béi hai
mét phéng trén.

A.V =3036. B.V =3036mx. C.V=1518. D.V =1518x.
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2 4
Cdu 10. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R va c6 / f(x)dx=09; / f(x)dx = 4. Tinh
0 2

I:/O4f(x)dx.
9

A.1=5. B.1=36. C.I=Z. D.7=13.

Cdu 11. Ho nguyén ham ctia ham sb f(x) = sinx +x 1a
1 1 1
A. —cosx+ §x2+C. B. cosx+ Exz—i—C. C. —cosx— Exz—l—C. D. cosx+x2+C.

Céu 12. Goi S; va S, 1a dién tich cta hai hinh phang giéi han béi do thi cia ham
s6 y = f(x) va truc hoanh nhu hinh vé duéi day.

2 N
Tich phan / /(x)| dx bling
)

A. S -5, B. S|+ 5,. C. S —9,. D. -S|+ 9,.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f’(x) lién tuc trén R va c¢6 F(x), G(x) lan lugt
12 hai nguyén ham cta né. Biét F(1)+G(1) =2, F(3) +G(3) =6, f(2) =0, f(3) =09.

3
a) | f(x)dx=-09.
.
b) Néu / 7(x) dx = —2024 thi f(a) = 2024.
3 a
c) flx)dx=4.
h,
Q) /1 (2x— f(x))dx = 8.
CAu 2. Cho ham sb f(x) = 5x* 4+ 4x — 2. Khi dé
1
a) /0 Fx)dx=1.
b) Ho nguyén ham cta f(x) 1a F(x) = x’ +2x> — 2x+C.

¢) Nguyén ham F(x) ctia f(x) va théa F(0) =2 1a F(x) = x> +2x* — 2x + 4.
d) F(x) 1a mot nguyén ham caa f(x) thoa F(1) =4 thi F(3) = 258.

Céu 3. Cho D 14 hinh phang giéi han b6i d6 thi ham s6 y=x2—x, x=—1,x=2 va
truc hoanh. Goi S la dién tich caa D.
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2
a)S:/ ‘xz—x‘ dx.
1

0 2
b)S:/ X —x dx+/ X% —x) dx.
(a2 |
¢) Thé tich ctia khoi tron xoay khi quay D quanh truc Ox dudc tinh bang cong
2 2
thuc V = 71:/ <x2 —x) dx.
5 -1

Cdu 4. Gia stt 10i nhuan bién (tinh triéu dong) ctia mot san phdm dude md hinh
héa béng cong thic P'(x) = —0,0008x+ 10,4. O day P(x) 12 I¢i nhuén (tinh bang triéu
dong) khi ban dudc x don vi san pham.
a) Loi nhuan khi ban dudc x don vi san phdm dudc tinh bing céng thic
P(x) = —0,0008x> 4 10,4x.
b) Lgi nhuan khi ban dudc 50 san phdm dau tién la 519 triéu dong.
¢) Su thay d6i ctia 10i nhuan khi doanh s6 tang tit 50 1én 55 don vi san pham la
49,79 triéu dong.
d) Biét su thay déi cia 10i nhuén khi doanh s6 tang tit 50 1én a don vi san pham
16n hon 517 triéu dong, khi dé gia tri nhoé nhat ctaa « 1a 100.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngén.

Cdu 1. Biét rang /(2tanx+ cotx)?dx = atanx+ bcotx+cx+C véi a,b,c € Z.

Tinh S=a+b+c. KQ:[ [ T 11
Cdu 2. Biét tich phan / (1 — 1) dx = e +a. Gia tri cta a bang bao nhiéu?
1 X
KQ[ [ [ ]

Cdu 3. Mot thung dung Bia hoi (c6 dang nhu hinh vé) ¢6 duong kinh day la 30 cm,
duong kinh 16n nhat cta than thung 14 40 cm, chiéu cao thung 1a 60 cm, canh bén
héng ctia thung c6 hinh dang cia moét parabol. Tinh thé tich ctia thung Bia hoi
(lam tron dén hang phan chuc).
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KQ:[ [ [ ]]
Céu 4. Mot hoc sinh dang diéu khién xe dap dién chuyén dong thang déu véi van
téc k (m/s). Khi phat hién cé chuéng ngai vat phia trudc hoc sinh dé thuc hién
phanh xe. Sau khi phanh, xe chuyén dong cham dan déu véi van toc v(r) = k — 2¢
(m/s), thoi gian tinh bang gidy. Tim gia tri 16n nhat caa k d€ quang duong xe dap
dién di dudc sau khi phanh khong vugt qua 9m. RKQ:[ [ T 1]

Cadu 5. Dé chuén bi cho hoi trai do Poan trudng to
chiic, 16p 124 du dinh dung mét cai léu trai ¢ dang
hinh parabol nhu hinh vé. Nén cta léu trai 1a mot
hinh chit nhat ¢ kich thuéc bé ngang 3 mét, chiéu
dai 6 mét, dinh trai cach nén 3 mét. Tinh thé tich

phan khong gian bén trong léu trai.

Cadu 6. Nguoi ta lat gach trang tri mot (Pl)l i i i S S S B B I(Pz)

manh san hinh cht nhat c6 kich thudc :[g:[

14 m x 12 m nhu hinh vé bén duéi, trong

dé (P;), (P,) 1a hai parabol dbi xiing truc 55

v6i nhau qua truc d6i xing vudéng géc véi I 1 11(C) 12m
X gse oo a1 A Coas . LI

chiéu dai cia manh san, (C) la duong tron

c¢6 tam trung véi tAm ctia manh san va lan 5

ludt c6 duy nhat mot diém chung véi cac g

parabol d6 (tham khao hinh vé biét phan

gach dam 14 phan 14t gach). 14m

Chi phi cho phan lat gach 14 240 nghin dong mot mét vuong. Trong truong hop hinh
tron (C) c6 dién tich 16n nhéat thi chi phi 14t gach 14 bao nhiéu triéu dong? (két qua
lam tron t6i hang phan chuc). RKQ:[ [ [ 1]

— Hét—
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5. DE 5

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Tim nguyén ham cua / 5x%dx

5 6 5

A. ?x7+C. B. §x7+C. C.x' +cC. D. 8x7+C.
Cdau 2. Cho ham s6 f(x) théa man f'(x) =27 +cosx va f(0) =2019 Ménh dé nao dudi
day dung?

A. f(x) =27x+sinx+ 1991. B. f(x) =27x—sinx+2019.

C. f(x) =27x+sinx+2019. D. f(x) = 27x —sinx —2019.

Cau 3. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R va F(x) 1a mot nguyén ham cta f(x), biét
/ng(x)dx — 9 va F(0) = 3. Tinh F(9).

A.F(9)=12. B. F(9) = —6. C.F(9)=-12. D.F(9)=6.
Cau 4. Ham sb6 f(x) = x> ¢6 mét nguyén ham 1a F(x). Gia tri cta biéu thic
F(2) — F(0) bang

A. 1. B. 4. C. 8. D. 16.

3 3
Cau 5. Cho ham sb f(x) théa méan / Fl)de =5 va / £(x)dx = 1. Tinh tich phan
1 —1

1
1:/ Flx)dx.
~1
A.I=-6. B./=6. C.I1=-4. D.I=4.

2 2 2
Cau 6. Cho / Fx)dr=3va / 2(x)dx = —1. Gi4 tri caa / [£(x) — 5g(x) +x] dx bling
0 0 0
A. 0. B. 12. C. 10. D. 8.

Cau 7. Tinh dién tich hinh phang (H) giéi han béi cac duong y = x> —4x, truc hoanh,
x=-3vax=4.
201 119

A. 36. B. 44. . —. D. —.
36 C ) 2

CAu 8. Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi cho hinh phéng (H) giéi han béi cac
duong y = x1/x; y = 0;x = 0; x = 1 xoay quanh truc Ox la

1 T 27 T
Ao Z. Bo Z. Co ?. Do E.

Céu 9. Van téc cia mot vat chuyén dong 1a v(r) = 3r>+ 5 (m/s). Quiang dudng vat dé
di dugc tit gidy thi 4 dén gidy thi 10 1a
A. 669 m. B. 696 m. C. 699 m. D. 966 m.
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Cau 10. Ho nguyén ham cia ham s6 f(x) =" +2x1a
A.

+1ex—i—x2+C. B.e"—x2+C. C.ef—-2+C. D.e* +x%*+C.
X

x+1 khix>0

Cau 11. Cho ham sb f(x) =
&) {ezx khi x <0

2
. Tich phan I — / F(x)dx ¢6 gid tri
-1

bang bao nhiéu?

3e? -1 9e? — 1 11e?—11 7e? +1
A.l= . B./= . C.l=————. D.I=
e? 2e? 2e? 2e?
Cdu 12. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y=x> —xva y =x—x2.
81 9 37
A. 13. B. —. . D. —.
3 12 €3 12

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

2
~ .« A N A A < 2 1
Cau 1. Biet F (x) 1a mét nguyén ham cta f(x) = r

a) F(x)=f'(x),Vx € (0;+0c0).
b) F (x) +2025 ciing 12 mét nguyén ham ctia ham sb f (x).
¢) F(x) =x>+Inx+2025.

trén khoang (0; +<o).

2
d) Biét F(1) = % khi d6 F (e) = % +2.

Cdau 2. Cho cac ham sb i(x),g(x) lién tuc trén doan [—1;2] théa man céc diéu kién
0 0 2
/ [4h(x) + g(x)] dx = 22, / (—3h(x) —3g(x)]dx = —12 va / h(x) dx = —5.
-1 -1 -1
0 0
a) [ hx)dx=s. b) [ glx)de=3.
—1 -1

2 0
c) / h(x)dx = —11. d)/ [x+5—2h(x)+3g(x)]dx = ——.

0 -1
Cau 3. Cho hinh phang dudc t6 trong hinh bén dudi.

a) Hinh phéng dudc t6 mau trong hinh trén dudc
giéi han céc do thi y = x%; y = /x.

y y=x?

> 1
b) Dién tich hinh phang t6 mau trong hinh vé la 3

c) Thé tich ctia vat tron xoay tao thanh khi ol 1 X
quay hinh phang trén quanh truc Ox la
1

71'/ (\/}—x2> dx.

0
d) Thé tich V ctia vat tron xoay tao thanh khi quay

hinh phang (H) gi6éi han béi cac dusng (P): y = x%;

N 3
(C): y=+/x quanh truc Oy bang l_g
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Cédu 4. D6i véi nganh nubi trong thiay san, viéc kiém soat luong thube ton du trong
nuée 13 moét nhiém vu quan trong nham dap tdng cac tiéu chuédn an toan vé moi
truong. Khi nghién cttu mot loai thudc tri bénh trong nuéi trong thiy san, ngudi ta
stt dung thudc d6 mot 1an va theo doi nong d6 thube ton du trong nude ké ti lac s
dung thubc. Két qua cho thay nong do thube y(r) (don vi: mg/lit) ton du trong nuée
tai thoi diém 7 ngay (r > 0) ké tit lic s dung thubc, théa man y(r) > 0vay (1) =k.y(¢)
(t > 0), trong d6 k 13 hang s6 khac khong. Po nong do thubce ton du trong nudc tai
céac thoi diém r = 6 (ngay); r = 12 (ngay) nhan dudc két qua 1an luot 1a 2 mg/lit; 1
mg/lit. Cho biét y(r) = e5() (r > 0).
a) g (1) =kt +C (r > 0) véi C 1a mot hang sb xac dinh.

In2

b) k=——.
) 6

c¢c) C=4In2.

d) Nong do thudc ton du trong nudc tai thoi diém ¢ = 21 (ngay) ké ti lic st dung
thudc 16n hon 0,4 mg/lit.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

X —1 khi x >2
¥ —2x+3 khix<?2
bao nhiéu? Lam tron két qua dén chit s6 thap phan thi 2. KQ:[ [ [ 1]
Céu 2. Cho ham sb y = f(x) c6 dd thi la (C). Xét diém M(x; f(x)) thay déi (C). Biét
rang, hé s6 géc clia tiép tuyén ctia do thi (C) tai M 1a ky = (x— 1)? va diém M trung

3
Cau 1. Cho ham sb f(x) = { . Tich phan I = %/ f(x)dx bang
1

v6i gbe toa d6 khi né nam trén truc tung. Tinh f(4). Lam tron két qua dén hang

phan tram. KQ:[ [ [ 1]

Céu 3. Mot cita vom c6 dang hinh parabol dudc 1ap céc
tam kinh hinh tron dudng kinh 1m va céc tAm kinh hinh
vudng c¢6 canh 1m nhu hinh vé. Phan con lai ca cita dude
son mau trang tri véi mic gi4 1,2 triéu dong /m?. Chi phi
son mau la bao nhiéu triéu dong (két qua lam tron dén

hang phan chuc)? KQ:[ [ [ 11

Cdau 4. Tu mét qua cau bang da trang ban kinh ~———
bang 1dm ngudi ta khoan rit 16i ngay “chinh

gifta” qua cau, truc dbi xing cta 16i va qua cau
trung nhau, duong kinh 16i 12 1dm. Tinh thé o=

tich con lai ctia qua cau bang bao nhiéu dm? (két Qua ciu da

01

qua lam tron dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ []

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



PE ON THEO CHUONG, BAI [/ /| _ /[
TOAN 12 HK2 @ GV: Ngb bic Tai 93
Al

Cau 5.
Mot chiéc bat thiy tinh c6 bé day ctia phan xung quanh

12 mot khéi tron xoay, khi xoay hinh phang D quanh
mot duong théng a bt ki nao d6 ma khi gén hé truc toa
d6 Oxy (don vi trén truc 1a decimet) vao hinh phang D
tai mot vi tri thich hop, thi duong thang a sé trung véi
truc Ox. Khi @6 hinh phang D dudc giéi han béi cac do

. N A 1 N . N 2
thi ham s0 y=x+—, y=xva hai duong thangx=1,x=4
X

nhu hinh duéi day. Thé tich ctia bé day chiéc bat thuy ¥ N
tinh d6 bang bao nhiéu decimet kh6i? (1am tron két qua N N ,",'
dén hang phan mudi). RKQ:[ [ [ ] NV

Cdéu 6. San van dong Sport Hub (Singapore) 1a san c¢6 mai vom ky vi nhat thé
gidi. Pay 12 noi dién ra 18 khai mac Dai héi thé thao Pong Nam A dudgc t6 chic tai
Singapore ndm 2015. Nén san 12 mét elip (E) c6 truc 16n dai 150 m, truc bé dai 90 m
(hinh vé). Néu cit san van dong theo mét méit phang vudng géc véi truc 16n caa (E)
va cat elip 6 M, N (hinh vé) thi ta dudc thiét dién ludn 12 mét phan cta hinh tron cé
tam 7 (phan t6 dam trong hinh duéi) véi MN 1a mot day cung va géc MIN = 90°. D
14p may diéu hoa khong khi thi cic kj su can tinh thé tich phan khong gian bén
dudi mai che va bén trén mat san, coi nhu mét san 1a mot mét phang va thé tich
vat liéu 12 mai khong dang ké. Biét rang cach tinh cong suit can da 1a 200 BTU/m?>.
Héi can bao nhiéu chiéc diéu hoa cong suat 50000 BTU?

— Hét—
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6. DE 6

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

3
Cau 1. Néu / f(@)dx =%+ +C thi f(x) biing

4 4
A. f(x) =x*+e'.  B.f(x)= % +e'.  C.f(x)=3x24¢". D.f(x)==+e¢"
2
Cadu 2. Tinh tich phan / (2ax+b) dx.

1

A.3a+b. B. 3a-+2b. C. a-+2b. D.a-+b.
3
3
~ , A dx v
Cau 3. Tich phanI:/ —— bang
sin“x
T
4
T /4 /4 T T T T /4
A. cotg—cotz. B. cot§+cotz. C. —cot§+cotz. D.—cotg—cotz.

Céu 4. Ménh dé nao sau day sai?
A. / [F(0)+g(x)] dr = / £ dxt / ¢(x)dx, v6i moi ham sb f(x), g(x) lién tuc trén R.

B. / f'(x)dx = f(x) +C véi moi ham sb f(x) c6 dao ham trén R.

C. / £ (x) — g(x)] dx = / F(x) dx— / 2(x)dx, v6i moi ham s £(x), g(x) lién tuc trén R.

D. / kf(x)dx=k / f(x)dx v6i moi hang s6 k va v6i moi ham sb f(x) lién tuc trén R.
Cdu 5. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R, théa man /02 f(x)dx=4va /lzf(x) dx=3.
Khi d6 /0 ' (x)dx bling

A.0,75. B. 12. C. 1. D.7.

Cdu 6. Thé tich ctia khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang giéi han béi cac
dudng y = 5x — 6x%, y=0, x =0, x = 1 xung quanh truc Ox.

1 8 /4 81
A. —. B. —. .= D. —.
2 15 C 2 15
Céu 7. Ham sb F(x) = e* la nguyén ham ctia ham s6 nao trong cac ham sb sau
3
X
A f(x)=32¢". B.f)=+-¢".  C.fl)=¢".  D.flx)=15.
X

Céu 8. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi cac duong y=x>+1,x=—1,x=2va

truc hoanh.

A.S=6. B. S=16. C.S:%. D.S=13.
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Cau 9. Cat mot vat thé béi hai mat phang vudng géc véi truc Ox tai x =0 va x = 2.
M6t mét phang tuy ¥ vudéng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (0 < x < 2) cét
vat thé d6 c6 thiét dién 14 mot hinh vudng canh x°. Tinh thé tich ciia phan vat thé

gi6i han béi hai mét phang trén.

128 128 18 28
AV=—. B.V=—. V=—. D.V=—.
Vv 7 Vv 5 C.v 7 Vv 7

Céu 10. Dién tich S ctia hinh phang giéi han béi cac duong y =212, y= —1,x=0va

x = 1 dudc tinh bdi cong thitc nao sau day?
1 1

A.S:n/(2x2+1)dx. B.S:/(2x2—1)dx.
0 0
1 5 1
C.s:/(2x2+1) dx. D.S:/(2x2+1)dx.
0 0
Céu 11. Cho ham sb f(x) c6 dao ham 12 ham lién tuc trén R. Phat biéu nao sau day
12 dang?
A. / Fx)de= f'(x) +C. B. / £ dr = f(x).
C. / £ dx = £(x). D. / £ dx = f(x)+C.

Céu 12. Cho ham sb f(x) c6 mot nguyén ham trén R 1a F(x). Biét F(1) =3 va
3 \

F(3)=-2,giatricaal = / f(x)dx bang
1

A.1=5. B.I1=1. C.1=-1. D.I=-5.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham 6 f(x) = 3 — 32 +2x— 1 va F(x) — / £(x)dx. Khi d6
a) F/(x) =x> —3x* +2x— 1.
< 1 p
b) Him s6 y = Zx“ — x> +x? — x 12 mét nguyén ham ctia ham s6 f(x).

1
e) F(x)=-x*—x*+x*—x.

4

d) Biét F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) théa man F(0) = 1. Khi d6
5
F(l)=-.
(=7

Cdau 2. Biét ham s6 F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén doan [1;3] théa
3

F(1)=2,F(3)=6va / g(x)dx=7.
3 1

3
a) [ f(x)dx=—4. b) /1 2f(x)dx = 8.

¢) [ 3g(x)dx=21. d) /13[2f(x)—3g(x)]dx:13.
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Cdu 3. Biét (H,), (H,) 1a hinh phang dudc y
gi6i han béi cac duong nhu hinh vé bén.
Goi S, S» 1an lugt 1a dién tich cdc hinh
phang (H,), (H,). Xét tinh ding sai ctia cac
khang dinh sau:

a) S 1=

w|5[\)|\°

b) S» =

c) Quay (Hl) quanh truc Ox ta dudgc

81
khéi tron xoay c6 thé tich bang —g

d) Quay (H) quanh truc Ox ta dugc

188
khéi tron xoay c6 thé tich bang ?jr

Cdau 4. Gia st toc do v (m/s) ca mét thang may di chuyén tir tang 1 1én tang cao
t néu0<r<2
nhét theo thoi gian r dudc cho bdi cong thic v(r) = < 2 néu2<tr<20 .
12—-0,5 néu20<t<24
a) Toc do tai thoi diém s =2 s 14 2.
b) Gia toc chuyén dong ctia thang may tai thoi diém 7 = 15s5 1a 2 (m/s?).
¢) Quang dudng chuyén dong ctia thang may 14 42 m.
d) Téc d6 trung binh ctia thang may 1a 1,75 (m/s).

PHAN 3. Cau tréic nghiém trd 18i ngén.

3 3 3
Cau 1. Cho / Fx)de=1va / ¢(x) dx = 4. Tinh gi tri cha tich phan / £ (x) — g(x)] d.
2 2 2

KQ:[ [ [ 1]

Bx—1)2 i
M, biet do thi ham so

Céu 2. Goi F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham sb f(x) =
y = F(x) di qua diém M(1;—2). Tinh F (e?) (lam tron két qua dén hang phan chuc).

KQ:[ [ [ 1]

Céu 3. Goi (r) cm 1a muc nude & mot bon chita sau khi
bom nude vao bon dudc r gidy. Biét rang #'(t) = k- /1 va
lic dau bon khong ¢é nude. Sau 162 gidy, muc nude cia
bon 1a 27 cm. Biét bon chia nude cao 12,96 m, héi sau
bao nhiéu gidy bon chita nudc sé day? KQ: [ [ T 1] h(t)
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Cdu 4. Mot manh dat hinh chit nhat c6 chiéu
dai 60 m, chiéu rong 20 m. Ngusi ta mudn

trong hoa 6 hai dau ca manh dat hai hinh

bang nhau giéi han béi hai dudng parabol
c6 hai dinh cach nhau 40 m va nhan duong

trung binh cta hinh chit nhat lam truc d6i §
xting (nhu hinh vé bén duéi). Phan con lai i
cta manh dat ngudi ta lat gach. Tinh dién ‘
tich phan lat gach (m?) (két qua lam tron dén
hang don vi). KQ:[ [ J]] o C x

Cau 5. Dé ché tac mot hat cuom, ngudi ta 1ay mét khoi vat thé c6 dang mot khoi

tron xoay dudc tao thanh khi quay hinh phang giéi han béi truc Ox va nita trén cia
2 2

elip lx_52 + % =1 (mdt don vi dai trén mdi truc toa do tuong ng véi mot xang-ti-mét

trong thuc té) quanh truc Ox; sau d6 khoan doc theo truc xoay (xem hinh duéi). L6
khoan c6 dang hinh tru véi ban kinh 0,1 cm va ¢6 truc nam trén truc xoay. Phan
con lai sau khi khoan 1a hat cudm, c6 dang mot khéi tron xoay. Thé tich ctia hat
cudm d6 bang bao nhiéu xang-ti-mét khéi (khéng lam tron két qua cac phép tinh
trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phan tram)?

~ y 2 2 y 2 2
Bén kinh 15 khoan 0,1 ipte=1 iptpe=l
Miii khoan / \ y=0,1
'I'/ ¢ 5 x
Truc xoay

Luu y: Cdc kich thuéc trong hinh minh hoa cé thé khong ding ti 1é thuc té.

KQ:[ [ [ ]]
Cédu 6. Khi thi cong tuyén cao téc Nghi Son - Bai Vot, don vi thi c6ng can san mot
ngon nii nhé. Biét dudng vién chan nii 14 mot elip ¢6 truc 16n AB =400 m va truc bé
CD = 200 m; mat cit béi mit phang chiia AB va vudng géc véi méat dat 1a nia hinh
tron dudng kinh AB; mat cit béi cac mat phang vudng géc véi AB ¢6 dang parabol
v6i dinh thuoce ntta dudng tron duong kinh AB (tham khéo hinh vé). Tinh thé tich
ngon nui dé theo don vi triéu m? (lam tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ | |
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7. DE 7

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

2 1
Cau 1. Cho /1 £(x)dx = 10. Tinh /2 F(x)dx.

A. —10. B. 10. C.5s. D. -5.
Céu 2. Nguyén ham ctia ham s6 f(x) = x> 1a
4 2
A.x*+C. B.%+c. C.3:2+C. D.%+C.

3 3 .
Cau 3. Néu / F(x)dx =2 thi / [£(x) + 2] dx bing
1 1
A. 20. B. 10. C. 12. D. 18.
Cdau 4. Nguyén ham cia ham sb f(x) = cosx 1a
A. cotx+C. B. tanx+C. C. sinx+C. D. —sinx+C.

Céu 5. Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phéang giéi han béi do thi
ham sb f(x) = \/x, truc hoanh va hai dudng thang x = 0, x = 2 quay quanh truc Ox la

2 2 2 2
A./ xdx. B./ Vxdx. C. 71:/ Vxdx. D. 7r/ xdx.
0 0 0 0

Cdu 6. Cho F (x) 1a mot nguyén ham cia ham sé f (x). Khi d6 F(0) — F(1) bang

1 1 0 0
A. [ f(x)dx. B. [ F(x)dx. C. | F(x)dx. D. [ f(x)dx.
Jiou fron e fron ]
2 3 3 N
Cau 7. Néu / F(x)dx =5 thi / 2f(x)dx bing
1 1
A. % B. 7. C. 4. D. 10.

Cdau 8. Cho ham sb F(x) 12 mét nguyén ham cta ham sb f(x) trén K. Trong cac

ménh dé sau, ménh dé nao la sai?

A. / F(x)dx = F(x) +C. B. ( / f@)dx) = f(x).
c. ( / f()dx) = F/(). D. ( / f@)dx) = £'(x).
2 2 2
Cau 9. Néu / Fx)de=3va / 3f(x) —g(x)]dx = 2 thi / 2(x) dx biing
1 1 1
A1l B.5. C. 1. D.7.
Cau 10. Nguyén ham ctia ham sb f(x) =e*+x 12
2 X 2
A+ 1c. B.e"+x>+C. C. = 12+4c. D.e+> +C.
2 In2 2
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Cau 11. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R c¢6 do thi (C) cat y
truc Ox tai 3 diém c6 hoanh d6 lan ludt 14 a,b,c(a < b < c).
Biét phan hinh phang ndm phia trén truc Ox giéi han béi do Q

7 X °
thi (C) va truc Ox c6 dién tich 1a §; = 10 phan hinh phang ¢ b S, |[€ X
nam phia dudi truc Ox gidéi han béi do thi (C) va truc Ox cé
dién tich 1a S, = 2 (nhu hinh v). Tinh 7 = / F(0) dx.

Ar=—2 B./=12. c.r=2L. D.1=—2
10 10 10 10

Cdéu 12. Tinh dién tich S caa hinh phang giéi han béi do thi cac ham sb y = 312,

y=2x+5x=—1vax=2.

2 2
A.S=27. B.g_ 26 c.s= 2%

, _ 22 D.S=09.
27 27 §=9

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

2x2 41

Cau 1. Cho ham sb f(x) = c6 do thi (C)

a) Ho nguyén ham cia ham sb f(x) trén (0;+eo) 1a x>+ Inx+C.
2
b) Gia tri cua tich phan / 3xf(x)dx bang 17.
1
c) Dién tich hinh phang (H) giéi han béi do thi (C) va duong thang y = —3 dudc

=

tinh béi cong thic / 2 F(x) = 3|dw.
1

d) Hinh phéng (G) giéi han béi (C) va duong thang d: y = 3 quay quanh truc Ox
tao thanh khéi tron xoay c¢é thé tich bing g

Cau 2. Cho ham sb f(x) = x*. Goi F(x) 12 nguyén ham ctia f(x) trén R.
a) F'(x) = f(x), Vx e R.
3
b) F(x) = % +C (C 12 hing sb).
¢) Biét F(1) = 0. Gia tri ctia F(0) bang 0.

d) Véi a > 1, khong 6 gié tri ndo ciia a thoéa man / 3f(x)— 1] dx = 0.
1

Cdau 3. Cho vat thé (T) giéi han bdi hai mat phang x = —1, x = 1. Cat vat thé (T)
bdi mét phang vudng géc véi truc Ox tai x (—1 < x < 1) ta thu dudc thiét dién 14 mot
hinh vuéng ¢ canh bang 2v/1 — x2.
a) Mit cat c6 dién tich S(x) lién tuc trén [—1;1].
1

b) Thé tich vt thé dugc tinh theo cong thic V — 1 / S(x) dx.
—1

¢) Dién tich ctia mat cat 1a S(x) = 2(1 —x?).

> - A g > 16
d) The tich cta vat thé (7T) bang 5
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Céu 4. Trong moét nha may, toc do tiéu thu dién ning cta mot day chuyén san
xuat sau khi khéi dong c6 xu huéng gidm dan theo thoi gian va tién vé miic do on
dinh. Gia s sau khi bat dau van hanh dudgc 7 giv, tbe d6 tiéu thu dién nang caa day
chuyén san xuit nay dudc mo hinh héa béi ham sb E'(r) = A +e %% (don vi kWh/h)
(0 <t <8), trong dé E(r) (kWh) 1a luong dién ning tiéu thu tinh tit lic bat dau
van hanh. Biét rang trong 8 gio hoat déng, day chuyén da tiéu thu téng céng 120
(kWh).

5 4 N v A
a) E(t) = At — Ee*()"” +C, véi C 1a hang so.

b) A = 14 (két qud lam tron dén hang don vi).

¢) Luong dién néng tiéu thu ctia day chuyén trong 4 gis dau 16n hon 65 (kWh).
d) Téc d6 tiéu thu dién nang trung binh cta day chuyén san xuat trong khoang
E(b)—E(a)
) X b—a
(kWh/h). Toc do6 tiéu thu dién nang trung binh ctia day chuyén san xuat trong
4 gio cubi bang 14,6 (kWh/h) (két qud lam tron dén hang phan muoi).

thoi gian ti « gio dén b gio dudc xac dinh bdi céng thic v =

PHAN 3. Cau tréc nghiém & I1&i ngén.

Cdu 1. Biét rang F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = ¢! va théa man

F(0) = g. Gia tri ctia In® [3F (1)] bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ []
Cdau 2. Cho ham sb y = f(x) c¢6 do thi
tren [0:7] nhy hinh vé (mot phin 12 y=/()

ntta duong tron, mot phan 1a duong
7

ghp khic). Tinh tich phan / £(x) dx.
0

Lam tron két qua dén hang phan chuc.

Cdu 3. Kién tric su thiét ké mot khu sinh hoat cong dong cé
dang hinh chit nhat véi chiéu réng va chiéu dai 1an ludt 1a 60 m
va 80 m . Trong dé, phan dudc t6 mau dam 1a san choi, phan con
lai d€ trong hoa. Mbi phan trong hoa c¢6 duong bién cong 1a mot
phan cta parabol véi dinh thudc mot truc d6i xing cta hinh chit
nhat va khoang cach tit dinh dé dén trung diém canh tuong dng 20m

cta hinh chi nhat bing 20m (xem hinh minh hoa). Dién tich cta

phan san choi 1a bao nhiéu mét vuéng?

KQ:[ [ [ []
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Cdu 4. Toc do ting cAn ning ciia mot bé gai trong d6 tudi tir 0 thang dén 36 thang
duge wéc tinh bdi ham sé f/(¢) = 0,00093:2 — 0,04792¢ +0,76806 (kg/ thang), véi f(¢)
14 can nang cta bé gai lic ¢ thang tudi. Ngudn: hitp /| | www.vinmec.com) Hay uéc
tinh can nang ctia mot bé gai 5 thang tudi, biét cAn ning ctia bé gai d6 khi méi sinh
1a 3,3 kg (don vi: kg, lam tron két qud dén hang phan tram). RKQ:[ [ T 1]

Céu 5. Mot khdi bé tong c6 chiéu cao 2 mét '
dugce dat tréen mat dat. Néu cat khoi bé téng ;
béi mot mat phang nam ngang va cach mit /
dat x mét (0 < x < 2) thi dudc mét cat 1a mot /

hinh chit nhat ¢6 chiéu dai 5 mét va chiéu 2(m) :” 5(m) )
rong bang (0,5)" mét (tham khao hinh bén). [ (0,5)F
Thé tich ctia khéi bé tong d6 bing bao nhiéu s x(m)
mét khéi (két qua lam tron dén hang phdn

mudi)? KQ:[ [ [ []

Cdu 6. Mot vat thé dung dé trang tri noi that c6 dang nhu hinh (H1) bén dudi.
Day 1a mot khéi tron xoay dudc tao thanh khi quay hinh phang (R) (phan gach chéo
trong hinh (H2) quanh truc AB. Hinh phang (R) dudc giéi han béi cac canh AB, AD
ctia hinh vuéng ABCD tam I, d6 dai canh 4 cm va céc cung phan tu DI, IB caa céc

duong tron ban kinh bang 2 cm v6i tAm 1an ludt 1a trung diém ctia cac canh AD, AB.
Thé tich ctia vat thé (H1) bang bao nhiéu centimét khéi (khong lam tron két qud

cdc phép tinh trung gian, chi lam tron két qud cubi cung dén hang phan chuc)?

B C B
:
I
I
I
I

4em

— Hét—
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8. DE 8

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Ham s6 nao duéi day 1a mot nguyén ham ctia ham s6 y = 10*?
A.yzﬁ. B.y=10"In10. C.y=10" D.y= IOXH.
In10 x+1
Cau 2. Cho hinh (H) giéi han béi parabol y = 2x — x> va truc hoanh. Thé tich khéi

tron xoay khi hinh (H) quay xung quanh truc Ox bang

157 157 15 15
o F. B. 7- Co E- D. ﬁo
1 1 1
Cau 3. Cho/ f(x)dx:3,/ g(¥)dx = —2. TinhI:/ 2f (x) — 3¢ (x)] dx.
0 0 0
A. 6. B. 6. C. 12. D.o.

Céu 4. Nguyén ham ctia ham s6 y = sinx+2cosx 1a
A. cosx+2sinx+C-. B. cosx—2sinx+C-.
C. —cosx—2sinx+C-. D. —cosx+2sinx+C-.

T
Cadau 5. Tinh /6 cosxdx.
0

1 1
A. 1. B. ——. .= D. 1.
2 ¢ 2

Cdu 6. Tinh thé tich V caa phan vat thé giéi han béi hai mét phing x = 0,x = 1,
c6 thiét dién bi cat béi mat phang vuéng géc véi truc Ox tai diém cé hoanh do

x(0 < x < 1)1a mét tam gidc vuong can c6 canh géc vudng bang x.

V3 1 V3n T
A.V—E. B.V—g. C.V—T. D.V=—.

(@)}

~ N 3 N A 1 N
Cdau 7. Ho nguyén ham ctia ham so f(x) = - +2*1a
X

2x
A.Inx>+2*-In2+C. B. lnx2+m+C.
1 2% 1
C. ——+—+4C. D.-+2"-In2+C.
x In2 X

Cau 8. Dién tich hinh phang giéi han béi do thi ctia ham s6 y = f(x), truc hoanh
va hai dudng thang x=0,x=21a

2 2 2 2
2 2
A./O £ d. B.n/of(x)dx. C./Of(x)dx. D.n/o £ d.
2 1
Cau 9. Cho / £(x)dx = 10. Tinh / F(x) dx.
1 2
A. —10. B. 10. C. 5. D. 5.
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Céu 10. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi do thi cac ham sb6 y = —x>+ 2x va

y = —3x.
A2 B. 12 c. 2. D. 2.
2 3 6 8

Céu 11. Cho hai ham sb y = f(x) va y = g(x) ¢6 d6 thi (C|) va (C,) lién tuc trén [a;b].
Cong thiic tinh dién tich hinh phang giéi han béi (C;), (C;) va hai duong thang

x=a,x=>bla

A.S:/ab|f(x)—g(x)|dx. B.S—

C.5— / le(x) — F()]d. D.S—

Cau 12. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh vé
sau. Biét rang / 1 f(x)dx=a va / ’ f(x)dx = b. Tinh
dién tich S caa h_iilh phang dugc t16 dam.
A.S=a—b. B.S=a+b.
C.S=b—a. D.S=—-a—b.

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) = 3x+2 va F (x) 12 mot nguyén ham ctia ham s6 f (x).
a) /14f(x)dx:F(4)—F(1).
b) Néu F(0) =3 thi F(2) =7.
c) Néu/olkf(x)dx:7thik:2.

3
d) Biét/ I 4 —attnb, a.be . Khidéatb=0.
1 X

Cdu 2. Cho ham sb f(x) =2x> —3x> + 1.

a) Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham sb da cho, truc hoanh va hai

duong thang x = 0, x = 2 bang 2.

4
b) Ham s6 da cho c6 mot nguyén ham 1a ham s6 G(x) = % — x> +x.
< 1
¢) F(x)la mot nguyén ham ctia ham so f(x) thod man F(2) =2,khidé F(—1) = 5
d) Véi a € [~1;2], ham sb H(a) = / £(x)dx dat gié tri 16n nhat taia — 1.
~1

Céu 3. Cho ham sb6 bac hai y = —x? + 5x va dudng thang y = 2x.
a) Toa do giao diém ctia duong thang y = 2x va d6 thi ham s6 y = —x?>+5x 12 A(0;0)
va B(3;6).
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b) Dién tich hinh phéng giéi han béi do thi ham sbé y = —x2 + 5x, truc hoanh 1
27

R

oA , N 2 .« s o . A . N A S 9
c¢) Dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = —x>+5x, y =2x 12

d) Goi S; 1a dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = —x* + 5x,2y = 2x
va §, va dién tich hinh phéng giéi han béi d6 thi ham s6 y = —x? +5x, y = 2x va
truc hoanh. Ti sb dién tich i—; bang %

Cdu 4. Mot con su t& dang dudi theo mot con ngua van va ching cung chay trén
mot dudng thang. Ngua van da nhan ra su ti khi su ti cach né khoang 40 m. Tu
thoi diém nay, su ti dudi theo ngua van véi toc do vi (1) = 15¢ %" m/s va ngua van
b6 chay véi toc d6 v (r) = 20 —20e % m/s (¢ tinh bang gidy, 0 < r < 60).

a) Tai thoi diém ban dau r = 0 gidy, van tc ciia con ngua van 1a 20 m/s.

b) Toc d6 cta su ti gidm dan theo thdi gian, trong khi téc d6 cta ngua van téng
dan theo thoi gian.

c¢) Su t& & gan ngya vin nhat khi v/ (r) = v4(¢) va khoang c4ch ngin nhat gitia
ching 14 1,72 m (lam tron dén hang phan tram theo don vi mét).

d) Su t& sé khong bat dudc ngua van va khoang cach ngan nhéat gitta ching 1a
1,92 m (1am tron dén hang phan tram theo don vi mét).

PHAN 3. Cau tréc nghiém & I1&i ngén.

et

- £ 24+ bV2 s
Cadu 1. Biet rang /(sinx—x)dx _ar +32\/_+C V61 a,b,c la cac so nguyén. Gia tri
0
ctia abe bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]
Céu 2. Cho ham s6 bac ba y = f(x) ¢6 f'(x) = 3x* +2x—m+1, f(2) = 1. D6 thi ham
s6 y = f(x) di qua diém M (1;—3). Tinh f(—1). KQ: [ [ ]

Cau 3. Cho hai ntta dusng tron nhu
hinh vé, biét duong kinh ctia duong
tron 16n gap doi dudng kinh cua
duong tron nho. Nua duong tron
duong kinh AB ¢6 dién tich la 327 va
BAC = 30°. Ky hiéu (H) 14 hinh phéng
dudc t6 mau nhu trong hinh vé. Tinh
thé tich khoi tron xoay tao thanh khi
cho hinh (H) quay quanh truc AB. (két

qua lam tron dén hang don vi).
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Céu 4. Mot miéng thit nuéng dugc 1ay ra khoi ngan da ctia ta lanh va dé trén ban
dé ra dong. Nhiét do ctia miéng thit nuéng khi né dude 1ay ra khéi ngén da la —4°C
va t gio sau d6, nhiét d6 ctia miéng thit nuéng tang véi toc do T'(t) = 7e 3% °C/gis.
Nhiét do ctia miéng thit sau 2 gio 1a bao nhiéu °C (két qud lam tron dén hang phan

chuc)? KQ:[ [ [ []

Céu 5. Lo gb gin tai cac Showroom ctia hang 6 t6 VINFAST
12 mo6t hinh tron. Phan t6 dam (ndm giita parabol dinh I
va duong gap khic AJB) dudc dat bac v6i chi phi 10 triéu
dong/m?. Phan con lai ctia hinh tron dude phti son véi chi phi 2

. ) V13
triéu dong/m?. Biét AB=2m,IA=IB=+/5mvaJA=JB= -

m. Tinh tong s6 tién (don vi: triéu dong) d€ dat bac va phii son

A

toan bo 16 g6 néi trén (lam tron két qua dén hang phan chuc).

KQ:[ [ [ 1]

Cau 6. Mot bé nuéc hinh nén tron xoay nhu hinh -

vé ¢6 chiéu cao 10 mét va ban kinh day 4 mét dudc
d6 nudc cao dén d6 cao 8 mét. Cong dé bom nudc
ra ti mot voi 6 dinh bé dude tinh theo cong thiic

W = 9,8/10xS(x)dx (don vi kiléJun), trong d6 S(x) w
(m?) 1a dién tich ciia 16p nudc cach mat bé x (mét). &
Tinh W (kJ) (két qua lam tron dén hang don vi).

wQI

4dm

— Hét—
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9. DE9

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Ho cac nguyén ham ctia ham sb f(x) = x2%6 1a
2027
A. )26027 +C. B. 12027 el C. 2027x2027 +C. D. 20262025 +C.

Cdau 2. Cho f(x) 1a ham s6 lién tuc va c¢6 dao ham trén doan [1;3] va f(1) = -5,
3 ~
£(3) = —3. Khi d6 / 7' (x) dx biing
1
A. -8. B. 2. C. 2. D. 8.

2 2
Cdu 3. Biét / Fx)dx=2va / 2(x)dx = 5, khi d6 / [£(x) — g(x)] dx bing
-1 —1 —1
A.3. B.7. C. 3. D. 7.

N . s % 1.
Cau 4. Nguyén ham ctia ham so f(x) = 3x? +- 1a

A. F(x) =6x+1Inx+C. (x) x3+1nx+C.

C. F(x) = 3x* +1Inx| +C. F(x)=x>+In|x|+C.
Cdu 5. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R va c 02 =09; /2 f(x)dx = 4. Tinh
I:/O4f(x)dx

A.1=5. B.1=36. C.I:?_l' D.7=13.

Cdu 6. Dién tich hinh phéng giéi han béi cac dudng y = x2 + 1, truc hoanh va cac

duong x =0, x =2 1a?

10 14 17
A.S= B.S=—. S=—. D.S=4.
S = 3 S 3 C.S 3 S

2 2
Cau 7. Néu / F(x)dx =3 thi / 2x — f(x)] dx bling
0 0

A.7. B. 10. C. 1. D. -2.
Céu 8. Dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng y=x2—2x—1, y=2x—4, x =2,
x=31la

4 4 2 2

A. 3 B. —3 C. 3 D. 3
Cau 9. Cho ham s6 f(x) théa man f/(x) =3 —5cosx va f(0) = 5. Ménh dé nao dudi
day dung?

A. f(x) =3x—S5sinx—5. B. f(x) =3x+5sinx+5.

C. f(x) =3x+5sinx+2. D. f(x) =3x—5sinx+35.
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Céu 10. Cho hinh phang giéi han béi do thi ham sb y = 6x2 — 12x, truc hoanh va cac
duong thang x = —4,x = —1. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh

phéng d6 quay quanh truc Ox.

4 784 7 4
A SESOL g UL g e s

Cdu 11. Vé6i C 1a hang sb6, ménh dé nao sau day diung?

1
A. /xadx:a—ﬂxa+l+c(a7é_l)‘ B. /xo‘dx:(oc—l)-x“‘1+c.
C. /xadxza-xal—l—c. D./xadx: (a+1)x*t 4.

Céu 12. Dién tich ctia hinh phang phan gach chéo
trong hinh bén dudc tinh theo cong thic nao?

A.S:/Ozf(x)dx—/;f(x)dx.

B.S:—/Ozf(x)dx+/24f(x)dx.

C.S:/Ozf(x)dx+/24f(x)dx.
4

D.S:/O F(x)dx.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Cho ham s6 y =e* c6 do thi (C).

a) Dién tich hinh phang gidi han béi do thi (C), truc hoanh va hai dudng thang
x=0, x =3 bang .

b) Khi k = 4 thi dién tich hinh phang giéi han béi do thi (C), truc hoanh va hai
duong thang x = 0, x = k bang 3.

¢) Goi d 1a tiép tuyén ctia do6 thi (C) tai diém xo = 1. Dién tich hinh phang giéi
han béi dudng thang d, truc hoanh va hai duong thang x = 0, x = 3 bang %.

d) Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phéng D giéi han béi do thi

(C), truc hoanh va hai dudng thang x = 0, x = 3 quanh truc Ox bang e®.
Cau 2. Cho ham sb F(x) = /(4X+2X+ 1)dx.
a) F(x) = /4de+/2xc1x+/ dx.

22x_|_2x
b) F(x) = 5 +x+C.
¢) Néu F(1) = —— thi F(2) = = |
4 T Y T2
d) Néu G(x) — 2xildxthiG(x):F(x)+C.
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Cau 3. Cho ham s6 f (x) c6 dao ham f’ (x) lién tuc trén R théa man f’ (x) =2 — 5sinx
va £(0) = 10.
a) f(m)=2m.
b) /f’ (x) dx = 2x — 5cosx +C vé6i C 1a hang sb.
c) f(x)=2x+5cosx+5.
d) Dién tich S ctia hinh phang (H) giéi han bdi cac duong cong y = f (x); y =g (x) =
5cosx+9 va truc tung bang 4.

Cdu 4. Mot chat diém chuyén dong thang trong 24 gidy véi van toc v(r) (don vi: m/s)
12 ham s6 phu thudc thoi gian 7 (don vi: gidy) c6 do thi cho bdi hinh vé sau:

a) Tai thoi diém r = 2 gidy, van toc ctia chat diém bang
10m/s.

b) Trong khoang thsi gian ti 2 gidy dén 16 gidy, do thi
cta v(r) 1a mot phan cia duong thang cé phuong
trinh v(f) = —t+ — m/s.

¢) Quing dudng s(¢) (don vi: mét) ma chat diém di
dudc trong khoang thdoi gian r giay (0 <t < 24) dudc

t710 50
tinh theo cong thic s(7) = / (7t + 7) dr.
0

d) Quang duong chat diém di duge ti lic 0 giay dén
24 giay bang 420 m.

PHAN 3. Cau tréic nghiém trd 1i ngén.

2

Cau 1. Cho /0 [£ () +3+] dx = 10. Tinh tich phan /O *f (o) d.

KQ[ [ []]
Cdau 2. Cho F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham sb f(x) = ¢* + 2x théa man F(0) = %
Tim F(2) (két qua lam tron dén hang phan chuc). KQ:[ [ [ ]

Céu 3. Dbi véi cac du an xay dung, chi phi nhan cong lao dong dude tinh theo sb
ngay cong. Goi m(r) 1a s6 luong céng nhan dudc st dung 6 ngay thi ¢ (ké tit khi
khéi cong du an). Goi M(r) 1a s6 ngay cong dude tinh dén hét ngay thi r (ké tit khi
khéi cong du an). Trong kinh té xay dung, nguoi ta da biét rang M'(r) = m(r). Mot
cong trinh xay dung du kién hoan thanh trong 400 ngay. S6 lugng cong nhan dudce
st dung cho béi ham sb m(r) = 800 — 2z, trong d6 ¢ tinh theo ngay (0 < r < 400), m(r)
tinh theo ngudi. Pon gia cho mot ngay cong lao dong 1a 400000 dong. Tinh chi phi

(ty dong) nhan cong lao dong ctia céng trinh dé (cho dén lic hoan thanh).

KQ:[ [ [ 1]
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Cdu 4. Mot gia dinh thiét ké chiéc cong c6
dang 1a mét parabol (P) c¢6 kich thuéc nhu
hinh vé, biét chiéu cao cong bang chiéu réng
clia cong va bang 4 m. Ngudi ta thiét ké cia
di 12 mét hinh chit nhat CDEF sao cho chiéu E D
cao ctta di 1a CD =2 m, phan con lai dung dé

w §

trang tri. Biét chi phi phan t6 dam la 1,5 triéu

dong/m?. Tinh sb tién (triéu dong) gia dinh dé

phai tra dé trang tri phan té6 dam (lam tron - 4m

két qud dén hang phan chuc). KQ:[ [ [ ]

Céu 5. Mot vat trang tri c6 dang khoi tron xoay tao thanh khi A
quay mién (R) (phan t6 dam trong hinh vé) quay xung quanh
truc AB. Mién (R) dudc gidi han bédi cac canh AD, AB, BC, EF va
cac cung phan tu ctia cic dudng tron ban kinh bang 2 cm véi
tam 1an lugt 14 trung diém ctia AD va BC. Biét ABCD 1a hinh chit
nhat c6 canh AB = 8 cm, AD = 4 c¢cm; diém E cach AD mot doan

bang 2 cm; diém F cach BC mot doan bang 2 cm. Thé tich ctia vat g

thé trang tri trén 1a bao nhiéu centimetkhdi? (quy tron dén hang

phan muoi). KQ: [ [ T 11

Cau 6. Mot kién tric su chiu trach nhiém thiét ké
mot toa nha cao 30 (m). Mat cit ngang tai moi do
cao, vudng géc véi truc thang ding, ludn 1a mot
hinh vuéng (xem hinh vé). Mat day toa nha la hinh
vuong c6 canh Ly = 26 (m), mat dinh la hinh vuong
¢6 canh Liy = 20 (m). Mat cit ngang tai vi tri hep
nhat ctia toa nha 14 hinh vuéng c6 canh Ly, = 13,75
(m). M&t cat cua toa nha theo méit phang ding
chita duong chéo day c6 dang 1a hinh phang gidi
han béi hai dudng cong parabol déi xiing véi nhau
qua truc thang ding di qua tam day cta toa nha.
Tinh thé tich cta toa nha d6 (lam tron dén hang
don vi, don vi tinh: mét khbi).

KQ:[ [ [ 1]

—Hbt—
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10. BE 10

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho f 1a ham sb lién tuc trén doan [1;2]. Biét F 1a nguyén ham caa f trén
2

doan [1;2] théa man F(1) = —2 va F(2) — 3. Khi d6 / F(x)dx biing
1

A. 5. B. 1. C. -1 D.5s.

2 1
Cau 2. Néu / F(x)dx = 4 thi / (x)dx bing
1 2

A.2. B. 4. C. —4. D. 1.
Cdu 3. Cho ham s6 f(x) = ¢**. Khi d6

A. / fx)dx = e* +C. B. / f(x)dx = 2e* +C.

C. / f(x)dx = %eﬂ +C. D. / f(x)dx =2e*+C.

Cau 4. Goi F(x) 1a mot nguyén ham caa f(x) = 2x+e* théoa man F(0) =2019. Tinh
F(1).
A.e+2018. B. e—2018. C. e+2019. D.e—2019.
Cdu 5. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham sb y = 25 — 5x, truc Ox va
cac dudng thang x =7,x = 11.
225 175 227

A.80- BOT. C.T. DOT.

4 4 4

Cau 6. Cho / F(x)dx = —10, / 2(x)dx = —2. Tinh / [10£(x) +g(x)] dx.
0 0 0

A. —98. B. —120. C. -30. D. 102 .

Cdau 7. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = (tanx + cotx)? 1a

A. 2x+tanx —cotx+C. B. 2x+tanx+ cotx + C.
C. tanx —cotx+C. D. tanx+cotx+C.
Céu 8. Dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng y=x>—2x—1, y=2x—4, x =2,
x=31la
4 4 2 2
Ao §- Bo _§. Co g- Do _5-
Cdau 9. Cho F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham s6 y = f(x) trén doan [a;b]. Tim khang
dinh dang
b b
A. [ f()dx=F(b) - F(a). B. [ f(x)dv=f(b)~ f(a).
b b
C. / Fx)dx = £(b) + f(a). D. [ f(x)dx=F(b)+F(a).
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3 N
Cau 10. Cho/ x)dx = —1; / x)dx =5. Gia tri cua/ f(x)dx bang
1

A. 4. B. 1. C.5s. D. 6.

Céu 11. Cho hinh phéng D giéi han béi dudng cong y = /2 + sinx, truc hoanh va cac
duong thang x = 0, x = 7. Khéi tron xoay tao thanh khi xoay D quanh truc hoanh cé
thé tich V bang bao nhiéu?

AV =2n(r+1). B.V=2rn+1). C.V =2nm. D.V =2n°.

N . A s e s oz 3
Cdau 12. Tim nguyén ham ctia ham so / (x2 + = — 2\/}> dx
X

x> 4 x3 4
A.§+3ln|x|+§\/)?+c. B.§+3ln|x|—§\/)?+c.

3 4 3 4
C.%+31nx—§\/)?. D.%—31n|x|—§\/ﬁ+c.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Cho ham s6 f(x) lién tuc va khong am trén doan [1;2]. F (x) 1a mét nguyén
ham caa f(x) trén doan [1;2] théa man F(2) =5 va F(1) = 2.
1

a) / 3f(x)dx=—9.

b) [ () di= / flx

¢) Hiéu s6 F(2) - ) dudc goi 1a tich phan tit 1 dén 2 ctia ham s6 f (x).

Q) /1 Fl)dr =
Cdu 2. Cho ham s6 f (x) ¢6 dao ham f’(x) lién tuc trén R théa man f’(x) =2 —Ssinx
va £(0) = 10.

a) /f’(x)dszx-l—Scosx—l—CV(’iiClé hing sb.
b) /Onf(x)dx:S.

o) [ f(dx=7 ().

d) f(x) =2x+5cosx+5.

Cau 3. Cho hinh phéang (H) giéi han béi do thi cac ham sb y = \/x, truc hoanh Ox
va hai duong thing x =0, x = 4.

y
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a) Cong thitc tinh dién tich hinh phing (H) 1a /0 * Jide.

b) Dién tich hinh phang (H) la %9

¢) Thé tich khoi tron xoay gidi han bdi do thi ham sb6 y = /x, x = 0,x = 4 va truc
hoanh Ox 1a 8.

d) Goi la thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quanh hinh phang giéi han béi
cac duong y = /x, x = 0,x = 4 va truc Ox. Pudng thang x =a (0 < a < 4) cat do
thi ham sb6 y = \/x tai M. Goi V; 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay
tam gidc MOH quanh truc Ox. Biét rang V = 2V;. Khi d6 a = 3.

Cdau 4. Mot quan thé vi khudn (A) c6 s6 luong ca thé 1a P(r) sau r phit quan sat
dugc phat hién thay déi véi toc do 1a P'() = ae®!" 4 150e =29 (vi khudn/phit) (a € R).
Biét rang luc bat dau quan sat, quan thé c¢6 200000 vi khuan va dat téc do ting
truéng 1a 350 vi khuan/phut. Xét tinh dung sai ctia cac ménh de sau

a) Gia tri cta a = 200.

b) P(t) = 2000e"!" — 5000e %93 -+ 200000.

¢) Sau 12 phut s6 luong vi khuén trong quan thé 1a 206152 con (1am tron két qua
dén hang don vi).

d) Sau 12 phiit, mét quan thé vi khuén (B) c6 toc do ting trudng 1a G'(r) = 500e%%
(vi khuan/phiit) bat dau canh tranh nguon thic &n truc tiép véi quan thé (A),
mét ca thé tai quan thé (B) triét tiéu mot ca thé tai quan thé (A). Sau 5 phit
canh tranh quan thé (A) bi triét tiéu hoan toan. S6 luong vi khudn ciia quan
thé (B) 6 thoi diém bat dau canh tranh 1a 191967 con (lam tron két qua dén
hang don vi).

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

1 khix>1
2x—1 khix<1

Cau 1. Cho f(x) = { .Tinh J = /_ 2] £(x) dx. KQ:[ [ [ 1]

Cdau 2. Tinh dién tich ctia hinh phéng giéi han béi d6 thi ham s6 y=2—x2vay=nx.
KQ:[ [ [ ]

Céu 3. Hoa si thiét ké mot chiéc mi xe may c6 dang khéi
tron xoay, mit cat ding chita tdm cta khéi tron xoay cé
dang méot cung tron ban kinh 20 c¢cm, v6i dé dai day cung la
32 cm (hinh bén). Thé tich cta khéi tron xoay nay 1a bao
nhiéu dm? (lam tron két qud dén hang don vi)?

A 32 cm B
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Cdu 4. Trong kinh té hoc, ngudi ta tinh toan thu nhap ctia moét khoan dau tu théng
qua cong thic FV = / ' f(t)e " dt trong d6 véi khoang thdi gian r thi f(r) 1a téc do
sinh loi, T la thoi gial(; dau tu va r 1a 1ai suat hang ky. Ban Nam dang c6 gang dé
can nhac gitta hai khoan dau tu nhu sau

e Khoan dau tu thi nhat cé gia 1000USD va du kién sé tao ra mét dong thu
nhép lién tuc véi téc do f;(r) = 3000e%%3 (USD) mbi nam.

e Khoan dau tu thi hai ¢é gia 4000USD va duge ude tinh sé tao ra thu nhap véi
toc do khong di 1a f>(r) = 4000e%%% (USD) méi nam.

Gia st 14i suat hiang nam hién hanh van cb dinh 6 mic 5% méi nam va dudc tinh
1ai kép lién tuc. Em hay giip Nam chon khoan dau tu 16i hon bang cach tinh sb
Dollar chénh léch gitta hai khoan dau tu sau 5 nam. (Lay gia tri duong va lam tron
két qua dén hang don vi) KQ:[ [ [ 1]

Cau 5. Mot nghé si dang thuc hién vé tranh tuong 3D
nghé thuat dé trang tri noi that. Méi biic tranh gom mét
hinh luc gidc déu c6 canh bang 30 cm , trén mdi canh
cta hinh luc gidc déu c6 mét canh hoa hinh parabol,
dinh ctia parabol cach canh luc gidc déu 30 cm va n3m

phia ngoai hinh luc giac, duong parabol dé di qua hai
dau mut cta mbi canh (xem hinh bén). Biét tong gia
vé tranh 3D (bao gom cong va vat tu) 1la 500000 dong

/m?. Héi nghé sinhan dudc bao nhiéu tién sau khi hoan
thanh bic tranh? (Lam tron dén nghin dong ).

Cdu 6. Hudng ung chinh sach hién dai héa nong y
thon, ngudi dan 6 khu phé A dong long cung nhau
gép tien d6 bé tong mot duong di trong khu phd
(phan dude t6 dam trong hinh vé). Biét rang khi
chon hé truc toa do Oxy véi don vi do dai trén
mbi truc toa d6 1a 10 m, cac duong cong AB,
CD la mép dudng dudc cho bsi d6 thi ham sb

flx) = 31—2x2 — gx—i-% va g(x) = 3i2x2 - gx—l— 1, dong
thoi 16p bé téng dude d6 day 16 cm va gia tién 1 m?
bé tong 1a 1080000 dong. Tinh sb tién (don vi triéu
dong) can dung dé d6 bé tong con duong d6 (lam
tron két qua dén hang don vi). KQ:[ [ [ 1]

////////
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11. BE 11

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Ho cac nguyén ham ctia ham sb f (x) = 3x% — 4x 1a?
A.F(x)=6x—4+C. B. F(x) =x’+2x2+C.
C.F(x)=x"—2x*+C. D.F(x)=x>—4+C.
Cdu 2. Biét F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham sb f(x) trén doan [a;b] va théa man
2F(a)—7 = 2F(b). Tinh tich phan I — / ’ .

a

7 7
A.1=-2. B.I—E. C'I—_E' D.1=2.

Cau 3. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Ménh dé nao dudi day la sai?
b a
A. dx = — dx.
| == [ 1w
b c b
B. / Flx)de = / f(x)dx+/ F(x)dx, Ve € R.
ab ab C
C. / Fx)dx = / £lt)de.
D. /af(x)dx:().

Cdu 4. Cat mot vat thé béi hai mat phang vudng géc véi truc Ox tai x =1 va x = 3.
M6t mat phang tuy y vudng géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (1 < x < 3) cat
vat thé d6 theo thiét dién 14 mot hinh chit nhat ¢6 d6 dai hai canh 1a 3x va 3x2 — 2.
Tinh thé tich cia phan vat thé gidi han bdi hai mat phang trén.

A.V =156r. B.V =156. C.V =312n. D.V =312.
Cau 5. Ham sb6 F(x) = 2x> —2x+ 1 12 nguyén ham ctia ham s6 nao sau day?
1
A. f(x)=6x>—-2+C. B. f(x):§x4—x2—|—x—|—C.
1
C. f(x) =6x*—2. D.f(x):§x4—x2—|—x.

Cdu 6. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b], goi Z 1a hinh phang giéi han
béi cac dudng y = f(x), y=0va x =a, x = b. Quay hinh 2 quanh truc Ox ta dudc khéi
tron xoay c6 thé tich bang

A.V:Jr/b[f(x)]zdx. B.Vz/ab|f(x)|2dx.

b b
C.v=r [ |f()]ax D.v— [ |f()]ax
2
Cau 7. Tich phén / 2xdx ¢6 gid tri 1a
1
A. 4. B.3. C.2. D. 1.
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Cau 8. Cho ham sb f(x) xac dinh trén K (K 1a khoang hoéc doan hoéc nita khoang
cia R). Ham s6 F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén K néu

A. f'(x) = —F(x), Vx € K. B. F'(x)=—f(x), Vx e K.
C.F'(x)=f(x), Vx e K. D. f'(x) = F(x), Vx € K.

Céu 9. Tim ho nguyén ham ctia ham sé y = x2025.
A.2026x% +C. B.x?%+4C. C.2026x**°+C.  D. 201—26x2026 +C.

) 13
Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [1;13] théa man / f(x) dx = 16,
1

4 13 .
| s av=2.Gidtri [ f(x) drbing

1 4

A. 12. B. 14. C. 18. D. 10.

Céu 11. Goi S 1a dién tich cta hinh phang giéi han béi cac duong y = 3%, y=0, x=0,

x =2. Ménh dé nao duéi day ding?
2 2

2 2
A.S= / 3*dx. B.S=1x / 3%dx. C.S= / 3% dx. D.S=nx / 3*dx.
0 0 0

Céu 12. Dién tich phan hinh phang gach chéo trong y
hinh vé bén dudc tinh theo cong thic nao?

3

A. / (—x2 ~|—3x) dx. B.
0
3

3
C. /(—x+2)dx—i—/<x2—4x—|—2) dx. D.
0 0

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham sb f (x) lién tuc va duong trén doan [—2;4]. Goi F (x) 1a mot nguyén
4
ham ctia f (x) trén doan [—2;4]. Biét F(—2) =1, F(3) =5va /f(x) dx =2. Cac ménh
3
dé sau ding hay sai?

3 4
a)I:/Zf(x)dx:4. b)K:/z[f(x)+2x]dx:18.
3 -2

O H=[[MUO e demtera. D M= [l d=s
) 4
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Cdau 2. Cho ham sb f(x), g(x) lién tuc trén R. Biét F(x) = sinx 12 mt nguyén ham
caa f(x).
a) /[f( +2g(x /f dx+2/

b) [1/(x)-g(x)]de = /f e [ g

c) /(f( )+e')dx =sinx+e* +C.
d)/ X) +sin x)dx 2x+C.

Cau 3. Cho hinh phéng (H) giéi han béi cac dusng y =x>—4x+4 (C;) vay =4x—12
(C2).
a) Cac dudng (Cy) va (C;) déu di qua diém M(4;4).

b) Dién tich ciia hinh phing (H) 1a S = / ‘xz —8xt 16) dx

4 4
o L A N < 2
c) Theé tich cua vat tron xoay la V = n/ <x2 —4x+4) dx — ﬂ/(4x— 12)2dx.
2 3
% ta L. a o ~ X L Ae oo N
d) NeuV = 5 (voi 5 la phéan so toi gian) thia+ b = 32.

Céu 4. Muc nudc trong ho chita ctia nha may dién thuy triéu thay d6i trong sudt
mot ngay do nudc chay ra (khi thay triéu xubéng) va nuéc chay vao (khi thuy
triéu lén). Toc d6 thay doi cha muc nudc trong ho chia dudc cho bsi ham sb

W(t)= G (562 — 120 +480) (mét/gid), trong d6 A(r) (mét) 1a muc nude trong ho chia
tai thoi diém ¢ gio (0 < ¢ < 24). Tai thoi diém ¢ = 0 gis, muc nude trong ho chia la
6 mét.

a) Gia tri ca ham sb6 h(r) bang 6 tair = 0.

5 5 20
b) h(t) = @ﬁ — 1—81‘2 +51+C (0 < <24) véi C 1a mot hang sb xac dinh.

c¢) Tai thoi diém ¢ = 18 giv, muc nudc trong ho chita 1a 1 mét.
d) Muc nuéc trong ho chita khong thé vudt qua 11 mét.

PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

2 2 2 N
caul. Cho/lf(x)dx:3,/1g(x)dx:—1.Khi délz/l[x+2f(x)—3g(x)]dxbéng

bao nhiéu? KQ[ [ [ []
Cdu 2. Cho ham s6 y = f(x) = 2x*> — 2x+ 1. Biét F(x) 12 mot nguyén ham cta f(x) va
F(2)=0. Tinh F(4). RKQ:[ [ [ []

Cdu 3. Theo dinh luat lam mat cia Newton thi téc do lam mat cia mot vat ti
1é thuan véi chénh léch nhiét d6 gitta vat dé va méi trudng xung quanh, véi diéu
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kién 1a chénh léch nay khong qua 16n. Gia st T(¢) 1a nhiét do ctia vat thé (don vi:
do C) tai thoi diém ¢ (don vi: phut) va 7, 1a nhiét d6 ctia méi truong xung quanh,
chénh léch gitta nhiét d6 cia vat thé va méi trudng xung quanh 1a y(t) = T(¢) — T,
thi y/(r) = k- y(t) véi k 12 hang s6. Mot coc nudc dang 6 nhiét d6 phong la 22°C dudc
dua vao ngén mat ta lanh cé nhiét do 1a 5°C. Sau 30 phit, nhiét d6 caa coc nudc
dudgc do lai 14 16°C. Héi sau mét tiéng trong ti lanh, nhiét dé cbc nudc 1a bao nhiéu
do C (két quad lam tron dén hang don vi)? RKQ:[ [ [ 1]

Cadau 4. Mot bién quang cdo c6 dang hinh vuéng ABCD I

canh bang 4 m va I 1a trung diém cta doan thang CD. D ¢

Trén tAm bién d6 c6 dudng parabol dinh 7 di qua A, B va M S
cat duong chéo BD tai M (tham khao hinh vé). Chi phi
son phan t6 hinh gach soc (c6 dién tich S;) 1a 200000
dong/m?2, chi phi son phan t6 dam (c6 dién tich $») 1a S,
150000 dong/m? va phan con lai 14 120000 déong/m?2. S6

tién cAn chi tra dé son tAm bién quang cdo 12 bao nhiéu 4 B

nghin dong?
KQ:[ [ [ ]]

Cau 5. Mot bé ca c6 dang 14 mot phan hinh cau dude tao O
thanh khi cit hinh cau ban kinh 2dm béng méit phing
cach tAm ctia hinh cau 1 dm (Hinh bén). Tinh dung tich caa
bé ca (két qua lam tron dén hang phan muoi cia déximét

khéi). KQ[ [ [ 1]

Cdu 6.
Mot chiéc dong ho cat nhu hinh vé, gom hai phan d6i xing nhau @' T
qua mit phing ndm ngang va dat trong mot hinh tru. Thiét dién |\----_-- -

thang ding qua truc ctia né 1a hai Parabol chung dinh va d6i xing | ho
nhau qua méit phing ndm ngang. Ban dau ludng cat don hét & /{g'— 22
phan trén ctia dong ho thi chiéu cao cia muc cat bang % chidu cao |87 7
ctia bén dé. Cat chay tit trén xudng dudi véi toc do v(r) = 0,2t + 13 ’ )

(cm3/phiut). Khi chiéu cao cia cat con 4 cm thi bé mét trén cung | \

clia cat tao thanh mét dudng tron cé chu vi bang 87 cm. Biét sau |-evsammmnas R
20 phut thi cat chay hét xuong phan bén dudi ctia dong ho. Tinh
chiéu cao ctia khéi tru bén ngoai theo cen-ti-mét (lam tron két qud
dén hang phan muoi).
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12. BE 12

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho ham sb6 f(x) = 6x°, khang dinh nao duéi day ding?

A. /f(x)dx: éx6—|—C. B. /f(x)dx: %x6+C.

C. /f(x)dx:x6+C. D./f(x)dx:x5+C.
Cdu 2. Ho nguyén ham ctia ham sé f(x) =e** 1a

A. %exth. B. 3¢ +C. C. 3¢ +C. D. %e3x+C.
Cdu 3. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham sb f(x) = 2sinx 1a

A.2cosx+C. B. sin2x+C. C. sin’x+C. D. —2cosx+C.

Cdu 4. Cho hinh phéng D giéi han béi @6 thi ham sé y=x+35, x =0, x = 2. Thé tich

khoéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox 1a bao nhiéu?

2187m 218 27
A. T B. T C. 218x. D. F

Cdu 5. Cho ham sb6 f(x) lién tuc, c6 dao ham trén [—1;2], biét f(—1) =8; f(2) = —1.
2 N
Gié4 tri cta tich phan / f'(x)dx bang
-1

A.9. B. 7. C. -9. D. 1.

2 2 2
Cau 6. Cho/lf(x)dx:ZVQ/ g(x)dx:—l.tl’nhI:/1[x—|—2f(x)—3g(x)] dx.

—1

Ar=_ B.=1. c.r=1. D.1=2.
2 2 2

2
1 2 )
Cau 7. Cho / F0)dx=1va / £(x)dx = —4. Tich phan / #(x)dx bing
1
0 0

A. 5. B. 3. C. —5. D. 3.
Cau 8. Cho ham sb f(x) lién tuc trén doan [0;3] va /O * ) dr = —1, /0 Y ) dr= 3.
Tich phan /2 ’ f(x)dx c6 gia tri bang

A.2. B. 2. C. 4. D. 4.
C;'iu 9. Biét F(x) = x> 1a mdt nguyén ham ctia ham sb f(x) trén R. Tich phan

/ 2+ f(x)] dx ¢6 gia tri bing
1

A. 13—3 B. 3. C.5. D.

W[
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Céu 10. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = 25 — 5x, truc Ox

va cac dudng thang x =7,x = 11.

225 175 227
A. 80. B. —. «— . D.—.
80 2 ¢ 2 2

Cau 11. Cho ham sb f(x) xac dinh trén mét khoang K,C la hang s6. Ham sb F(x)
12 mot nguyén ham ctia ham sb f(x) trén K néu:

A. F'(x) = f(x),Vx € K. B. f'(x)=—F(x)+C,Vx € K.

C. f'(x) =F(x),Vx € K. D.F'(x)=—f(x)+C,Vx€ K.

b
Cdau 12. Tich phan /

A. tana —tanb . B. cotb —cota. C. tanb —tana . D. cota —cotb .

Lo T Y
——dx, v6ia,b € (0;5) bang
sin” x

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

X2 +1

Cau 1. Biét F (x) 1a mét nguyén ham ctia ham sb f (x) = trén khoang (0; 4-o0).

Xét tinh dung sai cia cac ménh deé sau:
2

a) F(x) = % +Inx+2025.

2
b) Biét F(1) = % Khi 46 F (e) = % +1,

) F(x) = f"(x),Vx € (0;+o0).
2
d) Biét rang do thi ctia ham s6 F (x) di qua M (e; %) .Khi dé F(1) = %

Cau 2. Cho ham sb6 y = x> —2x ¢6 d6 thi (C). Ki hisu A ¥
12 hinh phang giéi han béi (C), truc hoanh va hai duong
thang x = 0, x = 2; B 1a hinh phang giéi han béi (C), truc
hoanh va hai dudng thang x =2, x =« (a>2). Goi S4, Sp
lan ludt 1a dién tich cta hinh phang A, B. Xét tinh ding

sai cua cac khang dinh sau:
2

a) Sy =/<x2—2x> dx.

0

a

b) Sz = <x2—2x> dx.
/
c) V6ia=3thi S(A) =S(B).

d) / (2x—2%) dx = S(4) +S(B).
0
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0

0
Flx)dr = —4 va /Bg(x)dx: _3. Khi d6

Céu 3. Cho /

-3
@ [0+ e= 7.
0 0

b) Néu /3[mf(x) +ng(x)]dr = —51 va /_3[nf(x) +mg(x)]dx = —19 thim+n = —3.

-3

c) f(x)dx = —4.
/00

Q) /3—3f(x)dx: 12,

Cau 4. Mbt bé boi hinh tru cé duong kinh
5m va chiéu cao 1 m; bé dugc bom nuée vao
v6i tbc do khong ddi vo. Sau khi nude dude
bom day, bé boi bi thing mét 16 6 day va
nudc chay ra ngoai va bé bi chay hét nuéc

trong 8 gio. Biét toc do giam chiéu cao caa
bé boi khi nuée chay ra ngoai vao thoi diém Sm
¢ gio (tinh t lic nuée day bé va ngiing bom)

dudc cho bdi ham sb #/(t) = ar+b, véia, b € R.
Lic nudc chay hét ra ngoai thi toc d6 giam

chiéu cao bang 0.
a) Thé tich ctia bé boi sau khi nude duge lam day 14 6,257 m>.
b) 32a+1=0va4b—1=0.

R NI TN . . % NN 51
¢) Sau 4 gio ke tu luc bé bi ro, lugng nuée bi mat di bang 16 m?>.

d) Luong nudéc bi ro ri ra ngoai mot nta sau 8 —4+/2 gid.

PHAN 3. Cau tréic nghiém trd 1i ngén.

Cau 1. Biét F(x) 12 mét nguyén ham ctia ham sb f(x) = 6sinx — 3cosx théa man

F (g) —2025. Tinh F (_g) KQ:[ [ [ ]
T
. [x+xcosx—sin’x n* ox )
Cdu 2. Biet / T cos dx = — — 3 + ¢, trong d6 a,b,c 1a cac s0 nguyén
X a
0
duong. Tinh S =a+b+c. KQ:[ [ [ 1]

Céu 3. Mot chit diém A xudt phat tu O, chuyén dong thang véi van tbc

va(t) = ITISOtz + %t(m/s), trong d6 r (giay) 1a khoang thoi gian tinh ti lic A bat dau
chuyén dong. Tu trang thai nghi, mét chat diém B ciing xuét phat ti O, chuyén
dong thang cung huéng véi A nhung cham hon 5 gidy so véi A va cé gia tbc bang a

m/s2. Sau khi B xuat phat dudc 10 giay thi dudi kip A. Tim gid tria. KQ:[ [ [ | |
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Cau 4. Dé chuin bi quang b4 san pham, ngusi ta trang tri
tam pano dang parabol nhu hinh vé, biét OS =8 m, AB=6
m véi O 13 trung diém ctia AB. TAm pano dugc chia thanh
ba phan dé trang tri véi mic chi phi khac nhau: phan trén
12 phan ké soc gia 100000 dong/m?, phan giita 1a hinh quat
tam O ban kinh 3 m dudc t6 dam gia 200000 dong/m?2, phan
con lai gia 150000 dong/m?2. Tinh tong chi phi dé trang tri
tam pano (don vi triéu dong, két qua lam tron dén hang
phan tram).

CAau 5. Cho vat thé c6 day 1a hinh tron ¢6 ban kinh bang

1 (tham khao hinh v&). Khi cat vat thé bang mit phang ,:;.v"
/]
vuong géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh @6 x (—1 <x<1) W“"\\\\
4 N > /]
thi dugc thiét dién 14 mot tam gidc déu. Thé tich V caa ,,:,o;&“‘“‘\\\\

vat thé d6 1a bao nhiéu (lam tron dén hang phan tram)?

A
’n i" i \
il
A
KQ[ [ ]]
ti-mét trong thuec té), goi (H) la hinh phang dudc t6 dam, giéi han bdi dusng elip

/ \

/

Cdu 6. Ngudi ta can tinh thé tich ctia mot vat thé dude ché tac nhu sau. Trén mat
2 2

N
L
Ay
phang v6i hé toa d6 Oxy (mot don vi d6 dai trén méi truc tudng tng véi mot xéng-
Xy

756 + i 1 va duong tron tam O ¢6 ban kinh 10 (xem hinh minh hoa bén duéi).
Vat thé c6 dang khoi tron xoay dudc tao thanh khi quay hinh phang (H) quanh truc
hoanh. Thé tich ctia vat thé néi trén bang bao nhiéu xang-ti-mét khéi (khong lam
tron két qua cac phép tinh trung gian, chi lam tron két qua phép tinh cubi cung

dén hang don vi)? KQ:[ [ [ 1]
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13. BE 13

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 8% 1a

8x+l road
A. +C. B. —+C. C.x8 1 +C. D. 8*In8+C.
x+1 In8
Cdau 2. Ho tat ca cac nguyén ham cta ham sb f(x) = 5x* —8x> —6x 1a
A.F(x)=x —2x* -3x2 +C. B. F(x) =x —x*—x*+C.
C.F(x)=x—4x* —2x* +C. D. F(x) =x +2x* - 3x* +C.
~ N > N A 1 2 <
Cau 3. Nguyén ham F(x) ctia ham s6 f(x) = §x3 —2x? 4 x — 2024 théa man
F(1) = —2024 1a
1, 24 1, 5 1, 25 1, 1
A. TRl +2x 2024x + T B. 75 3" +2x 2024x 7
1, 25 1, I 1, 25 1 5
e —=xt = S —x? —2024x 4+ —. D. —x*—Zx% + —x? —2024x — —.
C ¥ 37 1 AR A T

7 7 .
Cau 4. Choham sb y— f(x) lién tuc trén R, / £(x) dx = 4. Biéu thic / 20/ (x) dx bing
6 6

A. 80. B. 24. C. 1e6. D.5s.
Cau 5. Cho ham sb f(x) lién tuc trén doan [0;3]. Biét ham s6 F(x) 1a mét nguyén
e 3 N
ham ciia ham sb £(x) trén doan [0:3] va F(0) = —1, F(3) = 4. Khi d6 / £(x)dx bing
0

A.3. B. —4. C.5s. D. -5.
4 4 .
Céu 6. Néu / f(x)dx = 37 thi / [2/(x) —3x?| dx biing
0 0
A. —27. B. 18. C. 12. D. 10.

Cd&u 7. Thé tich khéi tron xoay thu dude khi quay hinh phang giéi han béi hai
duong y = x2 —4x+3 va y = 0 quanh truc Ox bang

10 B. 1% c. 2%, ...
I5 15 30 30
4
C&u 8. Tinh [ (vx+2"+In2) dr
1
Az B.2°. c.” D. 2.
3 3 3 3

Cau 9. Néu /f(x)dx:)—lc—an—i—C thi f(x) la
A. f(x) = x+Inx+C. B. f(x) = —\/)_c—i—%—l—lnx—l—c.

_x—l

C. f(x):—%+lnx+C. D. f(x) = 2
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Cau 10. Hinh phang (H) dudc giéi han béi do thi ham
s6 bac ba va truc hoanh dudc chia thanh hai phan
c6 dién tich lan lugt 1a S; va S, (nhu hinh vé).Biét
1 4

/f(x)dx _ 2 va /f(x)dx - —%. Khi d6 dién tich S ctia

- 1
hinh phéang (H) bang

12 2
— B.S c. 2. p. %

24 3 24

2
Cau 11. Tich phéan / 2925 4y bing
0
22027 22026 22026 22026 -1
T T c.- . D.o___°
In2 In2 2026 2026

Céu 12. Tinh dién tich S caa hinh phang giéi han béi do thi cac ham sb y = 312,

y=2x+5x=—1vax=2.
256 269

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi F (x) 12 mét nguyén ham
caa ham s6 y = f(x) trén doan [a b].

a)/ A 2/ fx
b b

b) / 2025 £ (x) + 2026) dx = 2025 / £(x)dx+2026 (a— b).

¢) /f(x)dsz(x)-l—C.

d) F/ (x) = f(x),Vx € [a;D].

Cdu 2. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R thod man f'(x) = 2x+ 1 va £(0) =
2
a) f(x) =2 4x+1. b)/ F1(x)dx=9.

c)/ 2] dx = 8. d)/ ~2xf(x)] dx = —8.

Cau 3. Cho hinh phéang (H) giéi han béi do thi ham sb y = x> — 2x, truc hoanh Ox
va hai dudng thang x =0, x =a (v6i 0 < a < 2). .
a) Cong thiic tinh dién tich hinh phing H 13 S = / (¥ —2x) dx.
0

3
b) Dién tich hinh phéng (H) theo a 1a a® — %

2 1
c¢) Dién tich hinh phang giéi han béi hai duong y=x>—2xvay=—x1a ¢ (dvdt).
d) Goi V 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang giéi han béi
8
y=x>—2x,x=0, x =1 va truc Ox, quanh truc Ox. Tacé V = G (dvtt).
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Cdéu 4. Mot miéng thit song dude 1ay ra khoi ngéin da caa ta lanh va dé trén ban
dé ra dong. Nhiét do ctia miéng thi khi né dude lay ra khéi ngén da 1a —4°C va sau
t gio thi nhiét 6 cia miéng thit tang véi téc do 77(r) = 7e%35°C/giv. Miéng thit nay
dudce ra dong khi nhiét do ctia né dat dén 10°C. Khi d6

a) Sau 2 gio téc do thay d6i nhiét d6 cia miéng thit bang 3,48°C/gio (lam tron két
qua dén hang phan tram).

b) Nhiét d6 ctia miéng thi bing 0°C sau 43 phut (lam tron két qua dén hang don
vi cua phut).

¢) Can mat 2,44 gio d€ miéng thit dudc ra dong (lam tron két qua dén hang phan
tram cua gio).

d) Sau khi ra déng dudc 2 tiéng, miéng thit dudc dem di nuéng trong 1o nudéng.
Toc d6 thay doi nhiét d6 ctia miéng thit trong 1o nuéng sau ¢ gio dude xac dinh
béi ham s6 L'(r) = 80e%2°C/gis. Miéng thit dudc coi 1a chin déu néu nhiét do
cta né l1a 77°C. Thoi gian dé nuéng chin déu miéng thi 1a 48 phut (lam tron
két qua dén hang don vi cta phit).

PHAN 3. Céau tréic nghiém trd 1i ngén.

—X

A . " 1s £ 2 , b
Cau 1. Nguyén ham cua ham so f(x) = e* (1 — 25 ) c6 dang F(x) = e™ + 7 +C

v6i C 1a hang sb va a,b, ¢ 1a cac s6 nguyén duong. Tinh a?°26 52927 5. KQ:[ [ [ | ]
Cdau 2. Biét F(x) = x* 1a mét nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén R. Tinh gia tri caa

[ 4w a KQ:[ T

Céu 3. Mot xe 6 to dang chay vé6i téc d6 72 km/h thi ngudi 1ai xe bat ngd phat hién
chuéng ngai vat trén duong cach d6 55 m. Nguoi 1ai xe, phan tng mat 1 gidy sau
d6 roi dap phanh. K& tit thoi diém nay, 6 t6 chuyén déng cham dan déu véi toc do
v(t) = —10r 420 (m/s), trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang giay ké tit lic dap phanh.
Khi xe 6 t6 dirng han, khoang cach tit 6 t6 dén chuéng ngai vat 1a bao nhiéu mét?

KQ:[ [ [ []

Cdau 4. Cho dudng tron tam (0) c6 ban kinh bang 5 m va
duong kinh 1J. Cac hinh chit nhat ABCD, MNPQ ndi tiép
hinh tron nhu hinh vé véi AB=MQ =5 m va I la diém
chinh gitta ctia cung nhé MQ. Ngudi ta can san xuit mot

san pham 1a vat thé tron xoay khi cho hinh phiang dudc
gach chéo trong hinh vé quay quanh /J va chi phi délam U P
san pham nay 1a 1,2 triéw/m?>. S6 tién phai chi tra dé D C

lam san pham nay 12 bao nhiéu (Pon vi: triéu dong va

két qua lam tron dén hang don vi)?
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KQ:[ [ [ ]]
Cdau 5. Mét bién quang cao c6 dang hinh elip vé6i bon dinh Ay, A,, B;, B, nhu hinh
vé dudi. Biét chi phi d€ son phan to6 dam 1a 200000 (dong) va phan con lai 100000
(dong). Biét A;A, = 8 m, BB, = 6 m va ti gidc MNPQ 1a hinh chit nhat ¢c6 MQ =3 m.
Hoéi s6 tién dé son theo cach trén (1am tron dén hang phan truc, don vi triéu dong)

bang bao nhiéu?

B,

By

KQ:[ [ [ ]]
Cdau 6. Mot kién tric su thiét ké mot ho boi vo cuc ¢6 mat trén cua bé boi nam
trong mét phang Oxy (don vi trén truc 13 mét). Mot canh ctia ho boi dai 12m nam
trén truc Ox; hai canh bén 1an ludgt nam trén truc Oy va dudng thang x = 12; canh

. % A N A P N . 2 N A 2 ~ PN .
con lai (mat vo cuc) la mot phan do thi cia ham so y = —1—8x2 + §x+4. Pay ho boi

2 > 1
khong phang ma d6 sau tai diem (a;b) dudc tinh theo cong thic i(a) = Za+ 1 (mét).

Thé tich nuéc tdi da ma ho boi ¢ thé chita bang bao nhiéu m?3?

KQ:[ [ [ []

— Hét—
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14. BE 14

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

2 2
Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R théa man / f(x)dx =4, / f(x)dx=3.
0 1

Tinh /O ).

Al B. 12. C. 0,75. D.7
Cau 2. Néu / 32 F(x)dx = 4 thi / 322f(x)dxb§ng

A. -8, B.s. C. 4.

D. 4.

Céu 3. Dién tich S ctia hinh phang giéi han béi do thi ham sb y = x2, truc hoanh
Ox, cac duong thang x =1, x=21a

A.5=5. B.S=". C.5=7. D.s=_.
3 3
- . . x+2 khi -3<x<-1 3 N
Cdau 4. Cho ham so f(x) = . Tinh / f(x) dx bang
x> khix>-1 -3
22 31 28 26
A. e B. ER C. e D. e

Céu 5. Cho s6 thuc k # 0. Phat biéu nao sau day 1a ding?

A./kdx:x+C. B./kdx:kx+C. C./kdx:C. D./kdx:kx-C.
Céu 6. Nguyén ham F(x) ciia ham sb f(x) = 2sinx— cosx théa man F (
A. F(x) =2cosx—sinx— 1.
C. F(x)

=——1a

=%

B. F(x) = 2cosx+sinx— 1 —+/3.
D. F(x)
Cau 7. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = 2cos? > 1a

—2cosx—sinx+ 1.

—2cosx—sinx— 1.

2
A.4cos§—|—C. B. x+sinx+C. C.2sin2g+C. D.gcos3g—|—C.
Céu 8. Tinh thé tich V ctia phan vat thé giéi han béi hai méit phang x =0 vax =3,

biét rang khi cat vat thé béi mét phang tuy y vudéng géc véi truc Ox tai diém cé

hoanh d6 x (0 < x < 3) thi dudc thiét dién 1a moét hinh vuéng c6 do dai canh 2v/9 — x2

A. 90. B. 72x. C. 78r. D. 72.

Cdau 9. Cho hinh phang (H) giéi han béi d6 thi y = 2x — x?, truc hoanh va hai duong

quanh truc Ox.

thang x = 0, x = 2. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay sinh ra khi cho (H) quay
2
A V= 77:/ <2x—x2> dx.
0

B.V = 7r2/02 <2x—x2>2 dx.
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C.V:n'/oz(2x—x2>2dx. D.V:/()z(Zx—x2>2dx.

2
Cau 10. Tinh tich phan / (2 +1)72dv.
0
206 260 33 34
A, —. B. —. . —. D. —.
15 15 C 4 3
Céu 11. Mot 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(r) = 27 — 9v/7. Quing
duong ma 6 t6 di chuyén dudc tir thoi diém 7 = 0 dén thoi diém ma vat diung lai 1a

A. 120m. B. 18m. C. 81m. D. 54m.
N R . £ 2025¢ Y .
Cau 12. Nguyén ham ctia ham so f(x) =e* <2024 — Se ) la
X
2025 2025
A. [ fx)ar=2024e" - =22 C. B. [ f(x)dx—=2024e"+ =" +-C.
X
2025 2025
. =2024¢* . D. =2024e* — —— .
C/f(x)dx 024e"+ = +C /f(x)dx 024e7— = +C

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 f(x) = x>.
3
a) / Flx)de=3.
3
b) Dién tich hinh thang cong giéi han béi d6 thi ham sb y = f(x), truc hoanh,

truc tung va dudng thang x =2 1a 3.

28

2
) /[f(x)+5]dx:?
0
3

) /f(x)dx:9.

0
~ N A A N o N A 1
Cau 2. Cho F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 3x> + — +2.
X
a) Néu F(1) =2 thi F(x) =x> —In|x| +2x — 1.
1
b) F'(x) =6x— .
) F(x) =6r—

e

c)/f(x)dx:e3+2e—2.
1
d)/<3x2+)—1c—|—2)dx:x3—|—ln|x|—|—C.

Cau 3. Cho d6 thi ham s6 y =x> —2x> —3x+4 (C) va dudng thang d: y = 2x — 2.
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y=2x—-2

. y=x3—2x>-3x+4

a) Puong thang d cat do thi (C) tai ba diém A(—2;—6), B(1;0), C(3;4).
b) Dién tich hinh phéng giéi han béi d6 thi (C), truc hoanh, duong thang x = —1,
.21
x=2bang —.

4
¢) Dién tich hinh phang giéi han béi do thi (C) va duong thang d bang 2
d) Biét duong théng d cat 6 thi (C) thanh hai mién S; va S,. Ti sb % = %
2

Cdu 4. Mot bé chita nuéc c6 hinh dang dic biét dang dude bom nudc vao. Biét toc do
bom nudée v(¢) (don vi m3/s) tai thoi diém r (gidy) dude cho béi ham s6 v(t) = 6ar> + 121,
trong d6 a 1a hang s6. Ban dau, trong bé da cé mét ludng nuée 1a 10 m3. Sau 3 giay,
thé tich nuéc trong bé 1a 100 m?>.

a) Mot nguyén ham ctia ham s6 v(¢) 1 h(r) = 2at> + 612,

3
b) Luong nudc bom dude sau 3 gidy dude tinh bdi cong thiic la / v(t)de.
0

¢) Luong nuéc bom dudce sau 6 gidy 1a 514 m>.
d) Thé tich nudc trong bé sau khi bom dudc 9 gidy 1a 1468 m>.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 16i ngén.
a\/_ b\/_

Caul. Cho/ (\/_smx 9c0sx)dx— (a,b€Z). Tinhab. KQ:[ [ | | |
3

Cau 2. Cho F(x) = (ax? —|—bx—|—c)\/2x—3 12 moét nguyén ham ctia ham sb

20x% —30x+7 e
Flr) =22 ﬁ* . Tinh gié tri abe. KQ:[ [ [ [

Cau 3. Toc do giai ngan M'(r) ctia 2 ty tién trg cAp M danh cho mot viing A bi thiét
hai vi la lut ti 1é thuéan véi binh phuong cta (100 —1¢), trong dé r 1a thoi gian tinh

bang ngay (0 < < 100) va M(z) 1a sb tién con lai chua giai ngan. Hoéi s6 tién con lai
chua giai ngan sau 40 ngay 1a bao nhiéu triéu dong, biét rang toan bo sb tién sé
dudc giai ngan trong 100 ngay. RKQ:[ [ [ 1]
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Cdu 4. Kién trac su thiét ké mot khu sinh hoat

A
cong dong c6 dang hinh vudéng ABCD c¢6 d6 dai M
duong chéo AC = 120 m. Trong d6, phan dudc to N
mau dam 1a san choi, phan con lai dé€ trong hoa.
Moi phan trong hoa c6 duong bién cong la mot v v
phan cta dudng parabol véi dinh thudc mot truc Q’

C

d6i xing cta hinh vuéng, khoang cach tu dinh d6
dén dinh tuong dng ctua hinh vudng bang 40 m va
AM = MN = NB (xem hinh minh hoa). Dién tich cua
phan san choi 14 bao nhiéu mét vuong? (Iam tron két

qua dén hang don vi). KQ:[ [ [ 1]

Cau 5. C6 mot cai choi hinh “chép cong”, trong dé mai choi S

(H) c6 dang hinh “chép luc gidc cong déu” nhu hinh vé bén. \
D4y ctia (H) 1a mot hinh luc gidc déu tam O, dudng chéo
qua tam O c6 d6 dai 1a 10 m, chiéu cao SO = 10 m (SO vuéng
géc véi mit phang day). Cac “canh bén” ca (H) la cac sgi
day thép nam trén cac dudng parabol c6 truc dbi xing song
song v6i SO. Gia st hinh tao bdi cac doan giao tuyén ctaa
(H) véi mat phang (o) vudng géc véi SO 1a mot luc giac déu.

Biét rang khi mat phang (o) di qua trung diém ctia SO thi
luc gidc déu c¢6 canh / =2 m. Tinh thé tich phan khéng gian
nam bén trong mai choi (H) dé.

Cdu 6. Xét phan dung nudc bén trong mot luc binh c6
dang mat tron xoay trong dé duong sinh la duong cong
(C) quay quanh truc (d) nhu hinh bén. Biét rang (C) 1a
duong cong bac ba; chiéu cao phan dung nudc 1a 35 cm;
ban kinh day phan dung nudc 1a 10 cm; ban kinh miéng
phan dung nuéc 1a 14,375 cm; ché rong nhat cia phan
dung nuée c6 ban kinh 30 cm; d6 cao cia phan dung
nudc tinh tit day dén chd rong nhat 1a 10 cm. Thé tich
t6i da ma chiéc binh nay dung dudc 1a bao nhiéu 1it? (két
qua lam tron dén hang phan chuc). KQ: [ [ [ 1]

—Hbt—
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15. BE 15

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdau 1. Cho hém 56 f(x) = 3*+2x. Khang dinh nao duéi déy dung?
A/f dx——+2+C B. /f dx——+x +C.

C. /fx =3".In3+2+C. D./fx dx=3"-n3+x>+C.

Cdu 2. Tinh thé tich V cta khéi tron xoay tao thanh khi quay quanh truc hoanh

hinh phéng giéi han béi cac dudng y =x2—2x, y=0,x=0va x = 1.
87 Wk 87 157
AV = B.V = C.Vv=— D.V=—-
15 8 V= 7 8
Cdau 3. Mot nguyén ham ctia ham sb f(x) = sin2x 1a

1 —1
A.F(x)=2cos2x. B.F(x)=—cos2x. C.F(x)= Ecos2x. D.F(x) = 7c052x.

2 1 R
Cau 4. Néu / F(x)dx = 4 thi / () dx bling
1 2
A.2. B. 4. C. 4. D. 1.
Céu 5. Ho nguyén ham ctia ham sb y = sinzg la
X4+ sinx X —sinx X —COSX X+ cosx

+C. B. > +C. C. +C. D.

Cdu 6. Tinh dién tich S ctia hinh phéng giéi han béi cac duong y =x>+x; y=x;x=4

A. +C.

va truc tung.

64 64 128 128
Cdu 7. Cho y = f(x) c¢6 dao ham f'(x) = e* +2x+ 1 va f(0) = 1. Biét F(x) 12 nguyén

ham ctaa f(x) théa man F(1) =e. Tinh F(0).

5 I I 5
A. 6- B. _6. C. 6- D. _6-
2 2
Cau 8. Cho / [4f(x) — 24 dx = 1. Khi d6 / £(x) dx bing
1
Al B. 3. C. 3. D.—1.

Cd&u 9. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = e*, truc hoanh va
hai dudng thang x =0 va x = 3.
A. &’ B.e’ 1. C.e?—1. D.e(e?—1).
13 13
Cau 10. Cho tich phan / F(x)dx = 9. Tinh tich phan / 3f(x) — 6] dx
8 8

A. —59. B. -3. C. 57. D. 21.
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Cau 11. Tim nguyén ham/(S——) dx.
X
4 4
A. - +C. B.3x+ 5 +C. C.3x—4ln|x|+C. D.3x+In|x|+C.
X X

Cau 12. Dién tich ctia phan hinh phéng gach chéo trong hinh bén bing

y

9
A. E B.E. C.Z. D. —.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham sb f(x )—
a)/ x)+x]dx = 3x—|— > +C.
b) /f ) dx = 3x+C.

2

c) /[f(x)+x]2dx:x3—%+2x+C.

d) Biét F (x) 12 mot nguyén ham cta f(x). Biét F(1) =1 thi F (x) =3x— 1.
Céu 2. Cho ham sb f( ) = x> +2x.

a) J— /f dx+/f :/Sf(x)dx
1

b)I:IO/f x)dx =270 .
1
¢) Dién tich S ctia hinh thang cong gidi han béi d6 thi ham s6 y = f (x), truc hoanh
3

va hai duong thing x = 1, x = 3 dudc tinh bing cong thic S = / (¥ +2¢) dx.

d) Goi F (x) 12 mdt nguyén ham ctia ham sé £ (x). Khi do, /f(x)dx =F(3)—F(1).

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



Df: ON THEO CHUONG, BAIT /[ /[ _ |

A V: N O ‘D’ T~' 132
TOAN 12 HK2 amm O GV:Ngo pic Ta

Céu 3. Mot cong ty thiét ké noi that san xudt mau gach men cao cip dang hinh
vuoéng OABC canh 1m dé lat sanh trung tAm thuong mai. Chon hé truc toa d6 Oxy
sao cho 0(0;0), A(0;1), B(1;1), C(1;0). M6i don vi do dai trén truc tuong tng 1m. D&
tao diém nhan nghé thuat, trén bé mat vién gach ngudi ta in hai dudng cong lan
lugt 1a do thi ctia cac ham s6 y = x> va y = ¢/x. Phan dién tich hinh phang giéi han
b6i hai d6 thi y = x* va y = /x va hai duong thang x =0, x = 1 dudc phi 16p men
mau dam tao hoa tiét trang tri nhu hinh vé minh hoa.

y y=x

Abm e ‘ y=/x
I X

0 C

a) Dién tich (don vi m?) hinh phang giéi han bdéi do thi ham sb6 y = x°,
y = /x, dudng thang x = 0 va duong thang x = 1 dudc tinh bang coéng thiic
s= [ (= 9)ax

b) Diénotich phan dudc phtt 16p men mau dam tao hoa tiét trang tri c6 gia tri
bang %(mz).

¢) Thé tich (don vi m?) ctia khdi tron xoay sinh ra khi quay quanh truc Ox hinh
phang giéi han béi d6 thi ham s6 y = /x, truc Ox, truc Oy va duong thang x = 1
dugc tinh bang cong thicV =7 / 1 (%)de.

d) Dién tich hinh phang giéi han bf(i)i do thi ham s6 y = x°, truc Ox va hai dudng
théng x — 0 va dudng thing x — 1 bing %(mZ).

Céu 4. Mot quan thé vi khuén ban dau c6 1000 con. Sau 2 gid, sé luong vi khudn
tang 1én thanh 4000 con. Goi P(r) 1a s6 lugng vi khuén tai thoi diém ¢ (giv). Biét
rang toc do ting trudng ctia quan thé ti 1é thuin véi sb lugng vi khuén hién cé, tic
1a P'(1) = k- P(¢), v6i k 12 hing s6 khac 0 va P(1) > 0 véi 1 > 0.

a) Hing s6 toc do tang trudéng cta quan thé vi khuén 1a k = In2.

b) Sau 5 gio ké tit thoi diém ban dau, s6 luong vi khuén 1a 32000 con.

¢) Coéng thiic tinh s6 Iuong vi khuén tai thoi diém r 1a P(r) = 4000eX véi r > 0.

d) DE s6 luong vi khuén dat 64000 con, can diung 8 gis ké ti thoi diém ban dau.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngén.
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Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [2025;2026] théa man
£(2025) — £(2026) = 2008. Tinh gia tri cua tich phan 7 = /2 sz i £/ (x)dx.

KQ:[ [ [ []
Cau 2. Cho ham s6 f(x) = 8x* — 3. Goi ham s6 F(x) = ax” + cx +d 12 mét nguyén ham
ctia ham s6 f(x) théa man F(0) = —5. Tinh gid trictaa+b+c+d. KQ:[ [ [ [ |

Céu 3. Hé thong loc nudc bé boi vo cung quan trong khi tién hanh xay dung céng
trinh bdi 16i d€ nguodn nudc dude lam sach thudng xuyén va gitt vé sinh cho nguvi
boi. Trong qud trinh van hanh loc nuéc thi luong nuée trong bé sé thay déi theo
thoi gian. Luong nudc trong bé giam néu hé théng dang xa nuéc ban ra khéi bé
va tang néu hé théng dang cip thém nudc sach cho bé. Biét ring 1 gallon gan
bang 3,785 lit, dung tich ctia bé 1a 1000 gallon va thsi diém 6 gio sang bé chia 250
gallon nuéc. Ham s6 f(r) biéu thi cho téc do thay déi luong nude trong bé theo
thoi gian ¢ gig, tu thoi diém 6 gio sang dén 6 gio chiéu dudc cho bdi cong thiic
100z khi0<r<3
f(t)=1<{900—200 khi3<t<6 véi mbc thsi gian r = 0 tai thoi diém 6 gio sang.
100/ —900 Kkhi6 <7< 12
Hoi 6 thoi diém 6 gio chiéu thi trong bé chita bao nhiéu gallon nuéc? KQ:[ [ [ | |

Céu 4. San trudng c6 mot bon hoa hinh tron
c6 tam 0. Mot nhom hoc sinh 16p 12 dudc giao
thiét ké bon hoa, nhém nay dinh chia bon
hoa thanh bén phan, béi hai dudng parabol
c¢6 cung dinh O va d6i xting nhau qua O. Hai
duong parabol nay cat duong tron tai bon
diém A, B, C, D tao thanh mot hinh vuéng cé
canh bang 4 m (nhu hinh vé).

Phan dién tich S, S, dung d€ trong hoa, phan dién tich S3, Sy dung dé trong
c¢6 (Dién tich 1am tron dén chit s6 thap phan thi hai). Biét kinh phi dé trong hoa
1a 150000 dong/m?, kinh phi dé trong cé 1a 100000 dong/m?. P& trong bon hoa dé
nha trudng can sb tién 1a bao nhiéu nghin déng? (S6 tién lam tron dén hang chuc

nghin). KQ:[ [ [ 1]

Cdéu 5. Lép vo cia mot 10 phan tdng hat nhan bang kim loai va dudc tao béi hinh
phang (S) giéi han béi nhanh bén phai truc tung ctia cac duong hypebol (H;), (H»)
va hai dudng thang y = —12, y = 6 khi quay quanh truc Oy nhu hinh vé sau:
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/\Q

HZ) « 4 (Hl)

12 koo

Biét (H;) di qua diém (\/%; O) c6 tiéu cu bang 10V/6, (H,) di qua diém (5;0) ¢6 tiéu
cu bang 10v/5 va don vi trén cac truc toa do do bang mét. Thé tich khéi kim loai
can st dung dé 1am vo 10 phan tng hat nhan bang bao nhiéu mét khéi (két qua lam
tron dén hang don vi)? KQ:[ [ [ 1]
Cau 6. Cho mot thanh g6 hinh tru A ¢é day 14 hinh tron ban kinh 1, va mét thanh
g6 hinh ling tru ding B c6 ddy 1a hinh vudng canh v/2 nhu hinh vé.

V2

Hai thanh g6 c6 truc chinh cit nhau va tao v6i nhau mot gée 30°.

truc chinh

} truc chinh

Trong hai dudng chéo cta tiét dién vudng géc véi truc ctia thanh gb B, ¢6 mot dusng
chéo vudng géc véi mat phang chia truc cta ca hai thanh g6, con dudng chéo con
lai thi ndm trong mat phang d6. Khi d6, phan thé tich chung cia hai thanh gé 1a

am +b. Hay tinh gia tri ctia biéu thic 10a + 3b, biét rang a va b 1a cac sb hitu ti.

KQ:[ [ [ []
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BANG PAP AN CAC DPE ON TAP OTC 4
BANG DAP AN PE 1

DAP AN PHAN I

1. All2. D||3. All4. cC||5. All6. cC||7. Al[s. A||9. D]
[10. B|[11. B|[12. D]

PAP AN PHAN II

Ccau 1. (@)Pd)S(c)s(db | |Cau2. @s®pl)pds
Cau 3. (@P(b)b(c)S(db | |Caud @pb)sCp@pb
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cdau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cau 6.

sU L L=l Isisdz ] [r)|[s]al4] [|l2]4]o] [|[3].[6]3]

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. D|[2. A|[3. All4. A|[5. All6. A||7. All9. A||10. C]
11. C|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s(®s(c)p(db||Cau2. OEIOEIOICH:)
Cau 3. (a)s(b)s(c)P(d)b | |Caus. @pb)spds
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.
szl Dol Ist Bl2fol [ Jolal [l Te]t]

BANG DAP AN DE 3
PAP AN PHAN I

1. All2. C||38. c]l|l4. c||5. c|l6. B||7. Al[s. A||9. D]
[10. A|[11. A]

DAP AN PHAN II
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Al

Ccau 1 (a)s(b)p(c)S(d)b | |Cau?2 @sbbl)s@p

Cau 3 (@Pb)b(c)s(ds | |Caud. @pb)b)s@b

DAP AN PHAN III

Céu 1. Céu 2. Cau 3. Céu4 Cau 5. Cdau 6.

Lol sz fs L fufjlol Jafol[t]s] [ J|l2].[3]3]|[3]1][4]2]
BANG DAP AN DE 4

DAP AN PHAN I

1. c]l2. c||38. D||4. A|[5. All6. c||7. B|[s. D|[9. A]

[10. D|[11. A|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@s(®P(c)s(ds ||Cau?2 OEIORIORICH:)

Cau 3. (@Pb)s(c)p(ds ||Cau4d @s®bbl)s@ds

DAP AN PHAN III

Céau 1. Cdou 2. Cdéu 3. Céu4 Cdau 5. Cdu 6.

2] [ L |l T flels ] Isfjlel [ 1 [|[3le] | [|ls[3]e]t]
BANG PAP AN DE 5

DAP AN PHAN I

1. All2. cC||38. A]|5. c||6. c|[7. c||8. B||9. D||10. D]

[11. B|[12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1 (a)s(b)p(c)S(d)P | |Cau?2 @sb)spds

Cau 3 (@PpDd)P(c)s(db||Cau4 ObIORIOEICOE

DAP AN PHAN III

Céu 1. Céu 2. Céu 3 Céu 4. Céu 5. Céu 6.

sl s fs|lol. [a]s]|[8l. [1] [il2]. [7]2]|[2[1]. [2]|[e[4]3] |
BANG DAP AN DK 6
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DAP AN PHAN I

1. All2. A||38. cC]|4. D|[5. cC|l6. D||7. Al[s. A|l9. A]

(10. D|[11. D||12. D]

DAP AN PHAN II

cau 1. (@)PpDd)P(c)s(ds ||Cau?2 @s®pl)pds

Céu 3. @)PDd)P(c)s(db | |Caud. OBLIOEIOEICH:

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cau b Cau 6

3 [ J|lefal afl2lolsl4flol3l3] J|lel [t]of|l7[.[t]1]
BANG DAP AN DE 7

DAP AN PHAN I

1. All2. B||3. B||4 c]||5. D||6. D||7. D|[s. D||9. D]

[10. A][11. A||12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Pb)b(c)s(db | |Cau?2 @pb)b)s@b

Cau 3. (@Pp(b)s(c)s( @b ||Cau4 @pb)s)s@s

DPAP AN PHAN III

Céau 1. Céu 2. Céau 3 Cau4d Céu 5. Céu 6.

] [ [|Lefel [ef|[sl2lolof|[e].[s[s]|[s[.[4] [lol8 [1]
BANG DAP AN DE 8

DAP AN PHAN I

1. All2. cC||38. C]l|4. D|[5. cC|l6. B||7. cC|[s8. A|l9. A]

[10. C|[11. A||12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1 (@)Pp(d)S(c)P(d)Ss | |Cau?2 ObIORIOEICE

Cau 3 (@)P(d)s(c)p(d)s | |Cau 4. @s®pl)s@h
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PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

(spoefe] 7] 1 [ iisl2le] [jlel.[o] J|lelof. [2]|[3][3]6]3]
BANG DAP AN DL 9

DAP AN PHAN I

1. Al][2. B|[38. cC|[4 D|[5. D||l6. B|[7. c][s. cC]||9. D]
[10. B|[11. A|[12. A]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s()s(c)p(ds | |Cau2. @pb)s)s@s
Cau 3. (@b(b)S(c)P(d)D ||Caud. OEIOERIORICH:)
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

2] [ ] fjlefel Tofjlelal [ [zl Is] J|l2lt]3] J|i8o]7]e]

BANG DAP AN DK 10
DAP AN PHAN I

1. D|[2. c|[3. c||4 c][5. All6e. D|[7. c][s. cC||9. A
(10. D|[11. A||12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@P(®)P(c)P(dS ||Cau?. OEIOEIORIC:)
Cau 3. (@P(b)s(c)P(db | |Caud @pb)spds
PAP AN PHAN III

Cau 1l Cau 2. Céu 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.
Lol L fflel O] filslol [ Jlel7ls[s]|l2lof7] J|l2][s5][3] |

BANG DAP AN DE 11
DAP AN PHAN I
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1. c]l2. c||3. B]|4. B|[5. cC|l6. A||7. B|[s. C||9. D]

[10. B|[11. C|[12. A]

DAP AN PHAN II

Cau 1 (@)PpDd)P(c)s(ds ||Cau?2 @pDd)Ss)pds

Cau 3 (@Ppd)Ss(c)p(d)s | |[Cau4 ObIORIOEICE

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdau 2. Cau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.

LtfofL [sf|lefrfo] Jilif2] | Jl2l4lels]|[2]8] [3]|[2[o].[7]
BANG DAP AN DE 12

DAP AN PHAN I

1. c]|2. D||3. D||4. A|[5. cC|l6. cC||7. c][s. D||9. C]

[10. A][12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@P()s(c)s(ds ||Cau?2 @sbbp)pds

Cau 3. (@Pb)s(c)s( @b ||Cau4d @pb)spds

DPAP AN PHAN III

Céau 1. Céu 2. Céu 3. Cau4d Céu 5. Céu 6.

2fofa[ ]l [ el Is] Jllal.[afe]l2]. [3[1]|[8]3]8] |
BANG PAP AN PE 13

DAP AN PHAN I

1. B||2. A||3. C]|4. A|l6. D|[7. B||8. B||9. D||10. C]

[11. D] [12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (a)s(b)s(c)P(d)b | |Cau?2 @pb)s)s@p

Cau 3. (@)s(b)p(c)P(d)S | |Caus. @pb)s)s@s

PAP AN PHAN III
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Cau 1. Cdau 2. Cau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cau 6.

(tof2faf 28] [ Jltls] | J{[s[3[a] Jll7[.[3] |l1lefo] |
BANG DAP AN DE 14

DAP AN PHAN I

1. All2. B||3. D||4. cC||5. B|l6. cC||7. B|[s. D||9. C]

[10. A][11. c|[12. C]

DAP AN PHAN II

cau 1. (a)s(b)s(c)s(db | |Cau?2 @sb)spds

Cau 3. (@s(®s(c)s(ds ||Caud OEIORIORICH:)

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdau 6.

(tof2faf)[-[s] [ Jl4lal2] J|[3[4fe]7][[4][o]. [1]
BANG PAP AN PE 15

DAP AN PHAN I

1. B||2. A|l4. c]|5. B||6. B|[7. cC||8. All9. B||10. B]

11. c][12. B]

DAP AN PHAN II

Cau T (@P(b)b(c)s(ds ||Cau?2 @pb)sCp@b

Cau 3 (2)s()s(c)p(d)b||Cau4 ObIORIOEIOE

PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cau 6.

[sfof2f-[2] [ [|lzlofol J{l3[.[2[7]|[2]s[3] [|l2]4] | |
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CHUONG 5/ PHUONG PHAP TOA DO TRONG
KHONG GIAN

BAI 1. PHUONG TRINH MAT PHANG

1.DE 1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, mit phang nhan 7 = (a;b;c) 1a vecto
phap tuyén va di qua diém 7 (xo;yo;z0) 6 phuong trinh 1a
A.a(x—x0)+b(y—yo)+c(z+z20)=0. B.a(x—xo)+b(y—yo)+c(z—2z0)=0.
C.a(x—xp)+b(y—yo)—c(z—z20)=0. D.a(x—x0)+c(y—yo)+b(z—20)=0.
Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao sau day khong phai la phuong
trinh téng quat cia mot mat phang?
A.x—3y+72=0. B.z—-1=0.
C.6x—y+3z—1=0. D.2x—z=0.
Cau 3. Trong khéng gian véi hé toa dé Oxyz, cho hinh hop cht nhat ABCD.A'B'C'D'.
Vectd nao la vecto phap tuyén ctia mat phang (ABCD)?
A. AB. B. AC. C. AD. D. AA.

Céu 4. Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau day la vects phap tuyén ctia mat
phang (P): x4+ 3y —4z+5=0?

A. 7 =(3;4;5). B. 7, =(1;3;-4). C.7n;=(1;3;4). D. 74 = (3;—4;5).
Cau 5. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P): x—2y+z—5=0.
Diém nao dudi day thuoc (P)?

A. P(0;0;-5). B. M(1;1;6). C. 0(2;—1;5). D. N(-5;0;0).

Cdu 6. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, khodng cach tit M(1;2;—3) dén miit

phang (P): x4+2y+2z—10=01a
2 4 11
A. 3. B. -. .- D. —.
3 3 C 3 3
Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh mit phang di qua diém M(5;1;2) va
c6 mdt vectd phap tuyén 7 = (1;—2;3) 1a
A.5x+y+2z+9=0. B.x—2y+3z+9=0.

C.x—2y+3z—-9=0. D.5x+y+2z—9=0.
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Cau 8. Trong khéong gian Oxyz, cho ba diém A (1;2;3), B(1;1;1) va C(3;0;2). Phuong
trinh mit phang (P) di qua A va vudng géc véi duong thang BC 1a
A.2x—y+z—-3=0. B.2x—y+2z=0.
C.x+2y+3z—1=0. D.x+2y+3z—7=0.
Cau 9. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(0;2;1), B(3;0;1), C(1;0;0).
Phuong trinh mit phang (ABC) la
A.2x—3y—4z+2=0. B.4x+6y—8z+2=0.
C.2x+3y—4z—-2=0. D.2x—3y—4z—2=0.
Cau 10. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (o): 2x — 3y —z— 1 = 0. Piém nao
duéi day khong thudc mit phang (o)?
A. M(-2;1;,-8). B. 0(1;2;-5). C. N(4;2;1). D. P(3;1;3).
Céu 11. Trong khong gian Oxyz, vectd nao sau day 12 mot vects phap tuyén cta
(P). Biét @ = (1;—-2;0), ¥ = (0;2;—1) 1a cap vecto chi phuong ctia (P).
A. 7 =(1;2;0). B. 7 =(2;1;2). C.n=(2;-1;2). D.7n=(0;1;2).
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho A(7;6;7), B(12;13;6), mat phéng (P) chua AB
va song song v6i Ox c¢6 phuong trinh la

A.—y—7z+55=0. B. -y—7z4+53=0. C. —y—7z+56=0. D. —y—7z+35=0.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;0;—3) va cdc vects @ = (—1;-2;5),
Vv = (3;—1;—2). Mat phang («) di qua A va nhan @, ¥V 1am cép vecto chi phuong.
a) Mot vecto phap tuyén ctia mét phang (o) 1a 7 = (9;13;7).
b) Phuong trinh méit phang (a): 9x+ 13y +7z—2 =0.
¢) Mat phang (a) di qua diém M(1;—2;-3).
d) Mat phang (R) di qua M song song véi (o) ¢6 phuong trinh x+2y+5z+ 18 = 0.

Cau 2. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai mat phang (P) va (Q) lan
lugt ¢6 phuong trinh 1a (P) : x—2y+3z+1=0va (Q): 2x—4y+6z+1=0.

a) Cac vecto phap tuyén cua hai mat phang trén cung phuong.

b) Hai mit phang (P) va (Q) déu di qua diém M (1;1;2).

° N 14
c) Khoang cach gitrta hai mat phang (P) va (Q) bang %
d) Phuong trinh mat phang (R) cach déu hai mit phang (P) la
(Q): 4x+8y+12z—5=0.

Cau 3. Cho céc diém A (1;-2;0); B(2;—1;1); C(1;1;2).

a) Phuong trinh mat phang (ABC) 1a x+2y—3z—3=0.
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b) Phuong trinh méit phang (a) qua A va vudng gée véi BC 1a x —2y —z—5=0.
¢) Phuong trinh mat phang trung truc (B) ctia doan AC la 6y+4z—1=0.
d) Phuong trinh mat phang () chia truc Ox va diém C 1a 2y+z=0.

Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;—-2;1), B(0;1;—3)
va mat phang (P): x—y—3=0.
a) Diém A thudc mat phang (P).
b) Mit phang (Q) song song véi mit phang (P), cach (P) mot khoang bang 2+/2
va cat truc Ox tai diém c6 hoanh d6 duong c6 phuong trinh (Q): x—y—1=0.
¢) Mat phang (P) song song véi truc Oz.
d) Mat phang (a) di qua A, B vuong géc véi mat phang (P) c6 phuong trinh
2x+2y+z—1=0.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(2;1;—1), B(—1;0;4), C(0;—2;—1).
Phuong trinh mét phang qua A va vudng géc véi BC c¢6 dang x+ by +cz+d = 0.

Tinh b+c+d. RKQ:[ [ [ 1]
Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(—1;2;0), B(1;1;3) va
mat phang (P): x—2y+3z—5 = 0. Phuong trinh ctia mit phang di qua hai diém A,
B, dong thoi vudng goc (P) 1a 2x —ay — bz + ¢ = 0. Gia tri ctia biéu thic a +2b+ 3¢

bing KQ:[ [ [ ]

Céu 3. Ban vé thiét ké cia mot cong trinh dude vé trong hé truc toa do Oxyz. San
nha thudc mit phang Oxy, dudng dng nuée thang di qua hai diém A(1;2;—1) va
B(5;6;—2). Trén duong 6ng nudéc gan mot cai khéa tai trung diém ctia AB. Tinh
khoang cach tit cai khéa dén mat san nha KQ:[ [ T 11

Cdu 4. Mot phan san truong dude dinh vi béi A 25 m B
cac diém A, B, C, D, nhu hinh vé bén. Buéc dau
ching dudc 1ay “thang bang” dé cé cung d cao,
biét ABCD 1a hinh thang vuéng & A va B véi do 15m 18 m
dai AB =25 m, AD =15 m, BC = 18 m. Do yéu

cau ki thuat, khi 14t phang phan san trudng D\

phai thoat nudc vé géc san & C nén ngudi ta lay C

do cao 6 cac diém B, C, D xudng thap hon so véi
do cao 6 A 1a 10 cm, a cm, 6 cm tuong tng. Gia
tri ciia ¢ bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ 1]
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Cdau 5. Mot san van dong dude xay dung theo moé hinh 1a hinh chép cut OAGD -
BCFE c6 hai day song song v6i nhau. Mét sdn OAGD la hinh chit nhat va dude gan
hé truc Oxyz nhu hinh vé (don vi trén mdi truc toa do 14 mét). Mat san OAGD c6
chiéu dai OA = 100 m, chiéu réong OD = 60 m va toa do diém B(10;10;8). Gia si
phudng trinh téng quat ctia mat phang (OACB) c¢6 dang ax+y+cz+d =0. Tinh gia
tri biéu thitc 4(a+c+d).

KQ:[ [ [ ]
Céu 6. Khi gan heé truc toa do Oxyz (don vi trén méi truc toa do 1a decimét) vao mot
ngo6i nha 1 tang, nguoi ta thay rang mat trén va méit dudi cia mai nha thudc cac
mat phang vudng géc véi truc Oz. Biét rang cac vi tri A(3;4; 33), D(9; 8; 35) lan lugt
thude mét dudi, mét trén cta mai nha. D6 day ctia mai nha dude tinh béing khoang
cach gitta mét trén va mat dudi cia mai nha dé. Hay cho biét do day ctia mai nha

dé6 1a bao nhiéu decimét? KQ:[ [ T 11

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian véi hé toa dé Oxyz, cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’. Céap vecto
nao la cip vects chi phuong ctia mat phang (ABCD)?

A.AB,AD. B. AB, AD. C. AB, AA'. D. AB, AB'.
Cdu 2. Trong khong gian véi hé toa déo Oxyz, phuong trinh nao sau day la mét
phuong trinh téng quat ctia mat phang?

A.x?—4y+57-6=0. B.3x—y*+57—-6=0.

C.3x—4y+5z—6=0. D.3x—4y+22—6=0.
Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang (P): x+y+z—1=0 c6 mét
vecto phap tuyén la

A 7 =(-1;1;1). B.uy=(1;—-1;1). C.n3=(1;1;1). D.7,=(1;1;,-1).
Cau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (P): x—2y+z—5 = 0. Diém nao dudi
day khong thudc (P)?

A.A(2;—1;-5). B. B(0;0;5). C. C(5;0;0). D. D(1;1;6).
Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, khoang cach tit diém M (xo;yo;z0) dén
mét phang (P): ax+by+cz+d=01a

laxo + byo + czo +d| B laxo + byo — czo +d|
Vet +d T Vatpr+d
C. laxo + byo + czo +d| D. laxg + cyo + bzo +d|

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A (1;2;3), B(1;1;1) va C(3;0;2). Phuong
trinh mat phang (P) di qua A va vudng géc véi duong thang BC la
A.2x—y+z—-3=0. B.2x—y+2z=0.
C.x+2y+3z—1=0. D.x+2y+3z—7=0.

Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao sau day la phuong trinh ctia mét
phang (Oyz)?
A.y=0. B.z=0. C.x=0. D.x+3=0.

Cau 8. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, khoang cach tit diém A(1;1;0) dén miit
phang («): 2x+2y+z—1=0bang
3v2

A. 1. B. g. C. - D.2V2.
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Céu 9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, mét phang di qua gbc toa d6 va nhan
7 = (—1;0;3) 1am mdt vecto phap tuyén c6 phuong trinh tong quat la.

A. —y+3z=0. B. —x+3z=0. C. —x+3y=0. D. —x-3z=0.
Cau 10. Trong khéng gian Oxyz, mat phang (P) ¢6 phuong trinh x —y+2z—1=0
song song v6i mit phang nao trong cic mat phang sau day?

A.x+y+2z+3=0. B. 2x—2y+4z—2=0.

C.x+2y—z=0. D.x—y+2z+6=0.
Cau 11. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(1;2;—1), B(—1;0;1)
va mat phang (P): x4 2y —z+ 1 = 0. Viét phuong trinh mit phang (Q) qua A, B va
vudng goéc véi (P).

A.(Q):3x—y+z=0. B. (Q): x+z=0.

C.(Q): 2x—y+3=0. D.(Q): —x+y+z=0.
Cau 12. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho () song song véi gia cta hai
vecto d@ = (1;—2;-3), b= (—4;2;0). Vecto nao duéi day khong phai la vecto phap
tuyén cta (o)?

A. nf = (6;12;-6). B

C.n3=(-2;—-4;2). D.ng = (-3;-6;-3).

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;-2;—1), B(4;1;2), C(2;3;1).
a) AB = (3;3;3).
b) Ba diém A, B,C khong thang hang.
¢) Mt phang di qua ba diém A, B,C c6 vecto phap tuyén 1la @ = (3;1; —4).
d) Mat phang (a) di qua A dong thdi song song véi Oy va duong thang BC c6 vecto
phap tuyén la 7 = (1;0;2).

Cdu 2. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho diém M(2;3;—1) va méit phang
(P): x+2y—3z+1=0.
a) Vécto phap tuyén cia mat phang (P): x+2y—3z+1=01a 7 = (1;2;-3).
b) Phuong trinh mét phang (Q) qua diém M(2;3; —1) va song song véi mat phang
(P)lax+2y—3z+11=0.
¢) Phuong trinh mat phang (R) di qua M(2;3;—1), song song véi truc Oy va vudng
géc v6i mat phang (P) 1a 3x+z—5=0.
d) Cho mat phang a di qua M(2;3;—1) cat truc Ox, Oy, Oz lan luct tai 3 diém A,
B, C sao cho diém M la truc tam cta tam gidc ABC. Phuong trinh mét phang
(a)la2x+3y+z+14=0.
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Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho A(1;2;5) va mat phang (a): x+2y+2z—6=0.
a) Vecto 7 = (1;2;2) 1a mot vectd phap tuyén cta ().
b) Phuong trinh mat phang (8) di qua diém A va song song véi mit phang (o)
c6 phuong trinh x+2y+2z+15=0.
¢) Phuong trinh mit phang (y) di qua hai diém O va A dong thoi vuong géc véi
mét phang (&) ¢6 phuong trinh 2x —y = 0.

. , 2 4
d) biém M € (a) sao cho A,0,M thang hang thi toa d6 M (5; §;2>.
Cdau 4. Trong khong gian véi hé toa do6 Oxyz, cho diém M(1;0;1) va hai mét phang
(Q):x+y—3z2—5=0,(R): x+2y—z—1=0.
a) Mat phang (R) di qua diém M.

b) Khong céch tit diém M dén mit phing (Q) bing \/%

¢) Mat phang di qua M va song song véi mat phang (Q) ¢6 phuong trinh la
x+y—3z—2=0.

d) Mit phang di qua diém A(1;—2:0) va vudng géc véi hai mit phang
(Q):x+y—-32-5=0, (R): x+2y—z—1=0 c6 phuong trinh la
Sx—2y+z—-9=0.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cdu 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mit phang (P) di qua M(2;3;—1)
dong thdi song song véi gia ctia hai vec to @@ = (1;1;0) va ¥V = (1;2;-3) c6 dang
ax+by+cz+2=0.Tinha—b+c. KQ:[ [ [ 1]

Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, mat phang (P) di qua diém M(1;2;4) va cat c4c tia
Ox, Oy, Oz 1an ludt tai cac diém A, B, C sao cho d dai OA, OB, OC theo thit tu lap
thanh cip s6 nhan c6 cong boi bang 2. Biét phuong trinh mit phang (P) c¢6 dang
(P): 4x+my+nz+p =0v6im, n, p € Z. Tinh gia tri biéu thitc T =m+n+ p.

KQ:[ [ [ ]]
Cdau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho hai mat phang (P): 3x —y+mz—4 =0 va
(Q): 6x+ny+2z—2=0. Biét (P) va (Q) 1a hai mit phang song song. Gia tri cia
m+n bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

Cdu 4. Trong mot tro choi moé phéng ban sung, mot ngusi choi dit diém ngam tai
diém O la giao diém ctia AC va BD trong cén phong hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’
c6 kich thuéec AB = 15(m), AD =20(m), AA’ = 25(m). Ngudi choi di chuyén trén doan
BD c6 nhiém vu ban tring moét muc tiéu di dong trén mat phang (CB'D'). Tinh
khoang cach ngin nhéit tit diém ngdm d6 dén muc tiéu (lam tron dén chiz sé thdp

phdn thi hai). KQ:[ [ [ 1]
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Céu 5. Hinh vé minh hoa mét khu nha dang xay dung dugc gan hé truc toa d6 Oxyz
(don vi trén cac truc 1a mét). Mdi cot bé tong c6 dang hinh ling tru ti gidc déu va
tam ctia mét ddy trén 1an luct 1a cac diém A(2;1;3), B(4:3;3), C(6;3;2,5), D(4k;0;3k).
Biét rang 4 diém A, B, C, D dong phang, tinh gia tri cta k (viét két qud lam tron dén
hang phan muoi).

KQ:[ [ [ ]]
Cau 6.
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz (don vi trén moi truc
toa do la mét), mot ngoi nha (xem hinh vé) c6 san nha

nam ngang trén mat phang (a):y—z—5=0. Hai m4i nha ,

(coi nhu 14 hai phin méit phéng) 1an lugt ndm trén cic | [
mat phang (P):2x—3y+z—-6=0, (Q) : 2x+y—3z+10=0. -
Hobi chiéu cao ngdi nha tinh tit néc nha (diém cao nhéat

cia mai nha) dén san nha 1a bao nhiéu mét (khéng lam
tron két qud cdc phép tinh trung gian, chi lam tron két

qud cubi cung dén hang phan tram)?

— Hét—
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cadu 1. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, phuong trinh nao dudi day la phuong

trinh mat phang di qua diém M(1;2;—3) va c6 mot vects phap tuyén 7 = (1;—2;3).
A.x—2y+3z+12=0. B.x—2y—3z—-6=0.
C.x—2y+3z—12=0. D.x—2y—3z+6=0.

Cdau 2. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(1;2;2) vaA mat phang

(a): x+2y—2z—4=0. Khoang céch tit diém A dén mat phang (a) bang

13 1
A. 3. B. 1. C. 3 D. 3

Cau 3. Trong khéong gian Oxyz, cho ba diém A (1;2;3), B(1;1;1) va C(3;0;2). Phuong
trinh mit phang (P) di qua A va vudng géc véi duong thang BC 1a
A.2x—y+z—-3=0. B.2x—y+2z=0.
C.x+2y+3z—1=0. D.x+2y+3z—-7=0.
Cdu 4. Trong hé toa d6 Oxyz, viét phuong trinh mat phang trung truc cta doan
A(1;1;—1), B(5;2;1).
A. 6x+3y—27=0. B. 8x+2y+4z—-27=0.
C.8x+2y+4z+27=0. D.4x+y+2z-3=0.
Cdu 5. Trong khong gian Oxyz, véc-to nao dudi day 1a mot véc-to phap tuyén cta
mat phang (P): 2x—y —5z+1=0?
A .7 =(2;-1;,-9). B. 7, =(2;1;-5).
C.73=(2;1;5). D. 74 = (2;-1;5).
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(0;2;1), B(3;0;1), C(1;0;0).
Phuong trinh mit phang (ABC) la
A.2x—3y—4z+2=0. B. 4x+6y—8z+2=0.
C.2x+3y—4z—2=0. D.2x—3y—4z—-2=0.
Cdu 7. Phuong trinh nao duéi day 14 phuong trinh mat phang di qua diém M(1;2;—3)
va c6 vecto phap tuyén 7 = (1;—-2;3)?
A.x—2y+3z—12=0. B.x—2y—3z+6=0.
C.x—2y+3z+12=0. D.x—2y—3z—6=0.
Cau 8. Trong khéng gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Mat phang chia diém A va truc
Oz ¢6 phuong trinh la
A.2x—y=0. B.x+y—z=0. C.3y—2z=0. D.3x—z=0.
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Cau 9. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(0;—3;2) va mit phang
(P): 2x—y+3z+5=0. Mit phang di qua A va song song v6i (P) c6 phuong trinh 1a
A.2x—y+3z+9=0. B.2x+y+3z—-3=0.
C.2x+y+3z+3=0. D.2x—y+3z—9=0.
Cau 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, mit phang di qua diém M(1;—1;1),
N(2;1;2) va song song v6i truc Oz c¢6 phuong trinh la
A . x+2y+z=0. B.2x—y—-3=0. C.x+2y4+z—-6=0.D.2x—y+5=0.
Cau 11. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang (P): 2x+y+z—2=0 song
song v6i mat phang nao dudi day?

1 1
A. —y—=z—1=0. B.x—y—z—-0=0.
x+2y 2Z X—y—2z
C.4x+2y+2z+4=0. D.2x+y+z—-2=0.

Céu 12. Trong khong gian Oxyz, khoang cach tit gbc toa d6 O dén mat phéing
(P): 2x—y+2z+12=0bang

A. 12. B. 1. C.

W

D. 4.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC v6i A(1;1;1), B(1;2;2), C(4;1;0).
a) AB = (0;1;1).
b) Tich ¢6 huéng ctia hai vects AB,AC 1a @ = (—1;3;—3).
c) B_C)’, b= (6;—2;—4) 1a cip vecto chi phuong ctia mat phang (ABC).
d) Vecto phéap tuyén ctia mit phang (AOB) 1a 7@ = (1;1;2).

Céu 2. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh
day bang av/2, chiéu cao bang 2a va O la tAm cta
day. Thiét lap hé truc toa d6 Oxyz nhu hinh vé bén.
a) SO = (0;0; —2a) 1a mot vects phap tuyén caa
mat phang (ABC).
b) Mat phing (SAB) c6 phuong trinh la
—2x+2y+z—2a=0.
¢) Mat phang (P) di qua O va song song véi mp
(SAB) ¢6 phuong trinh la —2x+2y+z=0.
d) Khoang cach tit diém C dén mat phang (SAB)

N 2
bang 3%
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Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;0), B(1;0;2), C(2;1;3) va mat
phéng (P): x —y+2z+7 =0.

a) Mait phang (ABC) c6 mot vectd phap tuyén 1a (2;1;1).

b) Mit phang (ABC) di qua diém M (3;1;5).

¢) Mat phang (ABC) vudng géc véi mat phang (P).

d) Khoang cach tit diém A dén mit phang (P) bang 6.

Cdu 4. Trong mot bé hinh 1ap phuong canh 1 m cé chita mot it nuée. Ngudi ta dat
day bé nghiéng so v6i mit phang nam ngang. Biét rang lic d6 mit nudc c6 dang
hinh binh hanh ABCD va khoang céach ti cac diém A, B, C dén day bé tudng ting la
38 cm, 46 cm, 50 cm. Trong khong gian Oxyz, gbc toa d6 1a géc cta day bé, méi don
vi trén hé truc toa do tuong tng véi 1 cm.
a) Diém A c6 toa do 1a (100;0;38).
b) Mat phang day cta bé nudc c¢6 vecto phap tuyén
1a 7 = (2;—1;-25).
¢) Khoang cach tit diém D dén day bé 1a 42 cm.
d) Géc gitta mét nude va méit phang day cta bé
nudc 1a 5,1° (két qua lam tron dén hang phan
muoi).

PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 11 ngén.

Cau 1. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, mit phang di qua diém M(1;0;0)
va song song véi mit phang (a): 2x—y—1=0 c6 dang —x+by+cz+d = 0. Tinh

b+c—3d. KQ:[ [ 111

Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1), B(—1;1;3) va mat phang
(P): x—3y+2z—5=0. Mit phang (Q) di qua hai diém A, B va vudng géc véi mit
phang (P) ¢6 phuong trinh ax+by+cz—11=0.Tinh T =a+b+c. KQ: [T TT1]

Cau 3. Cho hinh minh hoa mét nha kho trong khong K
gian v6i hé toa d6 Oxyz (don vi trén modi truc 13 mét).
Hai mai EFIK, HGIK c6 kich thuéc bang nhau. Biét rang = j~---/------ H
chiéu cao ctia nha kho 12 9 m va cac bitc tusng caa

nha kho tao thanh hinh hop chit nhat ABCD.EFGH vé6i F
AB=10m, AD =24 m, AE =7 m. Biét mat phang (EFIK) bl by et >
c6 phuong trinh ax+ by + cz+42 = 0. Tinh gi4 tri ctia biéu J
thic a—b+c. Bf
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KQ:[ [ [ ]]
Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém H(1;2;3) 1a truc tAm
cia tam gidc ABC véi A, B, C 1an ludt nam trén céc truc Ox, Oy, Oz (khac gbc toa o).
Phuong trinh mét phang di qua ba diém A, B, C ¢6 dang mx+ny+ pz— 14 = 0 (v6i m,
n, p € Z). Tinh m+n+ p. KQ:[ [ [ 1]

Cdau 5. Trong tiét thé duc hoc ve ki thuat z
chuyén béng hoi, Nam va An dang tap chuyén
bong cho nhau, Nam ném béng cho An d6, qua |

bong bay 1én cao nhung lai 1éch sang phai cua

Nam va roi xuong vi tri cach An 0,5m va cach y

2 05m
quy dao ciia qua béng ndm trong mat phing M

Nam 4,5m dudc mo ta bang hinh vé. Biét réng 0

(a): ax+ §y+cz+d = 0 va vuong goc v6i mat ~*

dat. Tinh a+ c+d (két qud lam tron dén hang

phan chuc)?
KQ:[ [ [ ]
Cdu 6. G6c quan sat ngang ciua mot camera la 115°.
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, camera dudc dat
tai diém C(4;2;3) va chiéu thang vé phia mit phang
(P): 2x —y+2z—3 = 0. Biét ving quan sat dudc trén mat E
115°

phang (P) ctia camera la hinh tron. Tinh dién tich cta
vung quan sat dé (1am tron két qua dén chit s6 thap phan
thi nhat).

— Hét—
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4.DE 4

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong Oxyz, cho diém A(—3;4; —2) va vects 7 = (—2;3; —4). Mat phang
(P) di qua diém A va nhan 7 lam vects phép tuyén c6 phuong trinh la

A. 3x+4y+2z4+26=0. B. —2x+3y—4z429=0.

C.2x—3y+4z+29=0. D.2x—3y+4z+26=0.
Cau 2. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A (1;2;3), B(1;1;1) va C(3;0;2). Phuong
trinh mit phang (P) di qua A va vudng géc véi duong thang BC 1a

A 2x—y+z-3=0. B.2x—y+2z=0.

C.x+2y+3z—1=0. D.x+2y+3z—7=0.
Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mét phang (P): 3x+2y—z+1=0.
Mit phang (P) c6 véc-to phap tuyén 1a

A.7=(3-12). B.n=(-132). C.n=(3;2;—-1). D.n=(23;-1).
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, mat phang di qua diém M(1; —2;3) va song song véi
miét phang (Q): 2x —3y+z+5 = 0 ¢6 phuong trinh 1a

A.2x—3y+z—11=0. B.2x—3y+z+11=0.

C.x—2y+3z—11=0. D.x—2y+3z+11=0.
Cdau 5. Trong khéng gian hé toa d6 Oxyz, mat phang di qua ba diém A(2;3;5),
B(3;2;4) va C(4;1;2) c6 phuong trinh la

A.3x—y—2z—4=0. B.x+y—-5=0.

C.y—z+2=0. D.2x+y—7=0.
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mit phang (P): 2x+y+z—2 =0 song
song v6i mat phang nao dudi day?

1 1
A x+-y—=z—1=0. B.x—y—z—-0=0.
x+2y 2Z X—y—2z
C.4x+2y+2z+4=0. D.2x+y+z-2=0.

Céu 7. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, khoang cach tit gbc toa d6 O dén mat
phang (P): 2x—y+2z+12 =0 bang

A. 12. B. 1. C. g D. 4.
Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, mit phang (P): x+y+z—3 =0 di qua diém nao
dudi day?

A.M(—1;—-1;—1). B.N(I;1;1). C. P(-3;0;0). D. 0(0;0;-3).
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Cau 9.
Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D'. Cap vecto nao sau day o

12 cip vectd chi phuong ctia mit phang (ABCD)?
A.AB,AA'. B.AB,AB. C.AB,A'B. D.AD,AB.

B

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

Cau 10. Trong khong gian hé toa do Oxyz, cho hai diém A(4;0;1) va B(—2;2;3).
Phuong trinh mat phéng trung truc cta doan thang AB la
A.3x+y+z—-6=0. B. 6x—2y—2z—1=0.
C.3x—y—z+1=0. D.3x—y—2z=0.
Cdu 11. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P): 2x—y-+2z+11=0
va hai diém A(1;0;—2), B(—1;1;3). Mat phang (Q) di qua hai diém A, B va vudng géc
v6i mat phang (P) c6 phuong trinh la
A.3x+14y+4z+5=0. B.2x—y+2z—-2=0.
C.2x—y+2z+2=0. D.3x+14y+4z—-5=0.
Cdau 12. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (P): 2x —3y+4z+20 =0 va
(Q): 4x— 13y —6z+40 = 0. Ménh dé nao sau day ding?
A. (P) [ (Q). B. (P)=(0Q). C. (P) cat (Q). D. (P) L (Q).

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

Cdau 1. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mit phang (P) di qua diém
M (—1;2;0) va c6 mot vects phap tuyén 7 = (4;0;—5).

a) Mat phang (P) c6 phuong trinh 1 4x — 57+4 = 0.

b) Mit phang (P) di qua diém A (2; —1;5).

¢) Mat phang (Q) : 4x—5z+4 = 0 song song véi (P).

d) Cho diém B(—2:1:3). Khi d6 d (4, (P)) = %.

Cau 2. Cho céc diém A(1;-2;0), B(2;—1;1), C(1;1;2).
a) Phuong trinh mat phang (ABC) la x+2y—3z—3=0.
b) Phuong trinh mat phang (a) qua A va vudng géc véi BC 1a x—2y—z—5=0.
¢) Phuong trinh mat phang trung truc (B) ctia doan AC la 6y+4z—1=0.
d) Phuong trinh mat phang () chia truc Ox va diém C 1a 2y+z=0.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 A(0;0;0),
B(2:0;0), D(0;2:2), A’(0;0;2). Goi M, N lan ludt 12 trung diém ctia AB va AA’ (Hinh

ve).
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a) Toa do chia diém M(1;0;0).
b) Toa do6 cia diém N(0;1;0).
y

¢) Phuong trinh mat phang (DMN) la % + 3 + % =1.

R A o & M 8
d) Khoang cach tu diém C’ dén méat phang (DMN) bang 3

Céu 4. Mot nip bé nuée hinh chit nhat ABCD z
nam canh bo tudng c6 kich thudc 9dmx12dm
dudc kéo ra tit mat san. Do tac dung caa trong
luc nén nap bé khong thé mé ra duge néu khéng

c6 ngudi git. Ngudi ta dung mdét sgi day xich
dai 15dm va kéo cing ndi dinh C cta hinh chit
nhat v6i diém M nam phia trén bs tudng sao
cho AM = 9dm va AM vudng goéc v6i mat san.
Chon hé truc Oxyz nhu hinh vé&, khi d6 nap bé

mé ra véi mit san mot géc o (don vi trén moéi

truc toa do tinh bang dm). Bé qua d6 day caa
nap bé.
a) Piém M thudc mat phang ¢6 phuong trinh z = 0.
b) Toa d6 diém C 1a C (9sina;12;9cos ).
¢) Géc gitta nip bé va mat san sau khi kéo 1én 14 a = 60°.
d) Phuong trinh mé&t phang chia ndp bé nudc sau khi kéo béi day xich 1a

x—\/§z:0.

PHAN 3. Cau tréic nghiém trd 18i ngén.

Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do6 Oxyz, cho mat phang (P): x—2y+2z—5=0.
Diém M(5,1,c) nam trén mat phang (P). Tim c. KQ:[ [ [ 1]
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Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): 2x+y—2z—1=0 va
(Q): 6x+3y—6z+415 = 0. Khoang cach giita hai mit phang (P), (Q) bang bao nhiéu?
KQ[ [ [ ]

Cdau 3. Trong khong gian Oxyz, mat phang (Q) song song véi mit phang
(P): 2x —y—2z+19 =0 va cach (P) mot khoang bang 5 c6 dang ax+y+cz+d = 0.

Tinh a+c+d. KQ:[ [ [ 1]

Cdau 4. Trong mot khung luéi 6 vudng gom cac hinh lap phuong, ngudsi ta dua ra
mot cach kiém tra bén nat luéi (dink hinh lip phuong) bat ki c¢6 dong phang hay
khong bang cach gan hé truc toa d6 Oxyz vao khung luéi 6 vuong va lap phuong
trinh mat phang di qua ba nut luéi trong bén nut luéi da cho. Gia st ¢6 ba nut luéi
ma toa do 1an ludt 1a (1;1;10), (4;3;1), (3;2;5) va mét phang di qua ba nit luéi dé6 c6
phuong trinh x+my+nz+ p = 0. Gia tri cia m+n+ p la bao nhiéu? KQ:[ [ [ | |

Cdu 5. Khéi rubik dudc gin véi hé toa db

Oxyz ¢6 don vi bang d6 dai canh cta hinh

lap phuong nhé (hinh vé). Xét bén diém
A(3;0;0), B(0;3;0), C(0;0;2), D(3k;3k;2k) v6i

k > 0 déng phéng. Biét rang toa d6 diém
D(a;b;c). Khi d6 gia tri a+2b+3c baingbao ~ ~
nhiéu?

KQ[ [ [ []
Céu 6. Mot buéi biéu dién san khau dién ra trén moét san khau nghiéng vé phia
khan gia.

Cubi buéi biéu dién, nit dién vién chinh rdi san khau trong mét chiéc ghé treo
. o N .0 A .2 . . 3 ~

trén day, di chuyén tu diém A(8;0;0) den diém B(0;20;10). Sau khi di dudc 4 dquang

duong, co iy dung lai d€ thuc hién dong tac cubi. Hay tinh khoang céach cua co ay

dén mat phang san khau tai thoi diém d6 (lam tron két qud dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ 1]
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PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao sau day khong phai la phuong
trinh téng quat cia mot mat phang?

A.x—3y+72=0. B.z—-1=0.

C.6x—y+3z—1=0. D.2x—z=0.
Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, cho mat phang (P): x—2y+z—5 = 0. Piém nao dudi
day khong thudc (P)?

A.A(2;—1;-5). B. B(0;0;5). C. C(5;0;0). D. D(1;1;6).
Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém M(2;—1;4) va méit phang
(P): 3x—2y+z+ 1 = 0. Phuong trinh cia mit phang di qua M va song song véi mat
phang (P) 1a

A.2x—2y+4z7—-21=0. B.3x—2y+z—-12=0.

C.2x—2y+4z+21=0. D.3x—-2y+z+12=0.
Cau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho mét phang (P) ¢ phuong trinh 2x+y—z+9=0.
Véc-td nao sau day 1a moét véc-to phap tuyén cia méit phang (P)?

A 7 =(2;1;-1). B.n=(2;1;51). C. 13 =(2;0;0). D. 74 =(2;-1;6).
Cdau 5. Phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh ctia méit phang (Oyz)?

A.y=0. B.x=0. C.y—z=0. D.z=0.
Cdu 6. Trong khong gian véi hé toa dé Oxyz, khoang cach gitta hai m#t phéing
(P): x+2y+2z—10=0va (Q): x+2y+2z—5=0bang

5

5 7
A. - B. -. .S. D. —.
3 3 C.5 9

Cau 7. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, phuong trinh mét phang («) di
qua diém A(2;—1;3) va c6 vecto phap tuyén 7 = (2;3;—1) 1a
A.(a): 2x—y+3z+2=0. B. (a): 2x+3y—z+2=0.
C.(a): 2x+3y—z—2=0. D. (a): 2x—y+3z—2=0.
Cau 8. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(5;—4;2) va B(1;2;3).
Viét phuong trinh ctia mét phang (P) di qua A va vudng géc véi duong thang AB.
A.2x—3y—z—-20=0. B.3x—y+3z—-25=0.
C.2x—3y—z+8=0. D.3x—y+37—13=0.
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Mat phang chia diém A va truc
Oz c6 phuong trinh la
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A.2x—y=0. B.x+y—z=0. C.3y—2z=0. D.3x—z=0.
Cau 10. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh mét phang di qua ba diém A(0;3;0),
B(2:0;0), C(0;0;—2) la
y y

x z x z
A.2 —2z=1. B.-+=z+—=1. C. 2y—2z=1. D.=+z4+—=1.
x+3y—2z 3+2+_1 C.3x+2y—2z 2+3+_2

Cau 11. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(1;2;—1), B(—1;0;1)
va mat phang (P): x+2y —z+ 1 = 0. Viét phuong trinh mit phang (Q) qua A, B va
vuong goc véi (P).
A.(Q):3x—y+z=0. B.(Q): x+z=0.
C.(Q):2x—y+3=0. D.(Q): —x+y+z=0.
Cau 12. Trong khéng gian Oxyz, phudng trinh mit phang (P) di qua diém M(2;1;—2)
va vudng géc véi hai mat phang (Q): x+y+2z:—3=0va (R): x—y—z+4=01a
A.x+3y—2z+9=0. B.2x+y—2z—-9=0.
C.x+3y—2z—-9=0. D.2x+y—2z4+9=0.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): 10x+ 7y —26z+2 =0.
a) 7 = (10;7;—26) la mét vecto phap tuyén ciia mat phang (P).

. . . N 7v33
b) Khoang cach tu diem M (0;1;—1) déen mat phang (P) bang EETEE

¢) Mit phang (P) vudng géc véi mit phang (Q): 10x+ 7y —26z+2 = 0.

d) Mat phang (o) di qua hai diém A(—2;—2;—2), B(0;—2;—1) va vudng géc
v6i mit phang (P) ¢6 phuong trinh dang ax + by + ¢z — 138 = 0. Khi d6
a+b+c=—69.

Cdau 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém B(3;—2;1) va ba mat phang
(): 2x—y+4z—-5=0,(B): x+3y—2z+4=0, (y): 5x—y+z—6=0. Khi dé6
a) Mat phang (y) ¢6 mot vects phap tuyén 1a 7 = (5;—1;1).
b) Mt phang (
(

c) Mat phang
d) Mit phang (P) di qua diém B va vudng géc véi hai mat phang (a), (y) cb
phuong trinh tong quat 1a 7x+ 13y —2z+21 = 0.

) song song véi mat phang (B).
B) vuong géc v6i méit phang (7).

Cau 3. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;—2;1), B(0;1;—3)
va mat phang (P): x—y—3=0.
a) Diém A thudc mat phang (P).
b) Mit phang (Q) song song véi mit phang (P), cach (P) mot khoang bang 2+/2
va cat truc Ox tai diém c¢6 hoanh d6 dudng c6 phuong trinh (Q): x—y—1=0.
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¢) Mat phang (P) song song véi truc Oz.
d) Mit phing (a) di qua A, B vudng géc véi mat phang (P) c6 phuong trinh
2x+2y+z—1=0.
Cdu 4. Mb hinh toan hoc sau day dudc st dung trong quan sat chuyén dong cta
mot vat: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz co ?, 7, ¥ 1an lugt 1a cac vecto don vi
trén cac truc Ox, Oy, Oz va d6 dai ciia mdi vects don vi d6 bang 1 kilomét. Mot tén
la phéng tit vi tri gbc toa do O theo hudng va van téc khong doi. Tén lita bay tir
diém 0(0;0;0) dén diém A(140;60;6) trong 8 phiit.
a) Sau 8 phut ké tit lic phéng, tén ltta bay dudc quang dusng 152,4 km (lam tron
két qud dén hang phan chuc).
b) Sau ding 4 phut ké tit lic phéng, d6 cao cua tén Ita 1a 3 km.
¢) Toa do cia tén lita sau 12 pht ké tir lic phéng 1a (210;90;12).
d) Goi (P) 1a mat phang chita quyj dao bay ctia tén lita va vudng géc véi mit
phang (Oxy). Phuong trinh mit phang (P) 1a 3x— 8y = 0.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, mit phang («) di qua diém M(5;4;3) va cat cac tia
Ox, Oy, Oz cac doan bang nhau c6 phuong trinh 14 x+ay+ bz + ¢ = 0. Tim gia tri caa

c. KQ:[ [ [ ]
Cau 2. Trong khéng gian toa do Oxyz, phudng trinh mit phang (P) di qua ba diém
A(1;0;-2), B(—3;1;1), C(5;5;—5) ¢6 dang ax+by+cz+5 = 0, khi d6 gia tri ctia biéu
thiic a+ b+ ¢ bang KQ:[ [ T 11

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;0;1) va 2 vecto @ = (1;—-3;2),
b= (—1;—1;2). Mot mat phang (Q) chita diém A va nhan @, b lam cap vecto chi
phuong c6 phuong trinh la ax+by+cz—3=0. Tinh a+b+c. KQ:[ [ [ 1]

Céu 4. Gan hé toa d6 Oxyz (don vi dm) vao mot ngdi nha mét tang dién tich 250 m?.
Mat duéi va mét trén cla mai nha nam trén cac mat phang vuéng géc Oz. Biét
A(3;4;33) thudoc mat duédi va B(9;8;35) thudc mat trén. Do day mai la khoang cach
gitta hai mat phang ay. Gia 1 m? bé téng tusi: 1 100000 dong; tién cong: 100000 dong
trén 1 m>. Chi phi lam maéi nha bang bao nhiéu triéu dong? KQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Hinh anh bén minh hoa mot canh ca hinh chit nhat c6 chiéu rong 1 m
va chiéu cao 2 m khi dang md. Chon hé toa d6 nhu hinh vé, biét canh ctta tao véi
btic tudng mot géc 30°, b tudng vudéng géc véi mét san. Bé qua bé day ciia canh
cia thi phuong trinh mat phang chia canh ca 1a x+ by + cz+d = 0. Tinh gia tri
9b% +3c% +d.
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KQ:[ [ [ ]
Cadu 6. Trong qua trinh 6ng An xay nha thi phai d6 bé tong cho mot mai vat dé lop
ngéi. Ong tinh toan viée ghép cbt pha di qua diém B trén mot chan tudng va diém
C trén cot géc nha va tan dung mot chiée cot ¢6 sdn cach déu hai bic tudng 1 m va
chiéu cao 1 m (dinh cét la diém M) @€ chéng mét ghép, dong thoi mat ghép cot pha
phai di qua diém A trén mot chan tudng con lai cach diém O mot khoang 4 m (tham
khdo hinh vé). Biét rang hai biic tuong dudc x4y vudng géc véi nhau, méi biic tuong
déu vudng géc véi san mai nha. Dién tich nhé nhat ctia khung ghép ¢t pha ABC 1a

bao nhiéu mét vudng (két qud lam tron dén hang phan tram)?

Chéan tuong

o Goécnha

>
|
|
|

N
s

R e ety

KQ:[ [ [ []

— Hét—
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BANG DAP AN CAC PE ON TAP BAI 1

BANG DAP AN PE 1

DAP AN PHAN I

1. B||2. A||3. D||4. B||5. B|l6. D||7. c|[s. A|l9. C]
[10. D|[11. B|[12. A]

DAP AN PHAN II

Ccau 1. (@)Pd)s(c)s(ds | |Cau2. ObLIOEIOEIC:
Céu 3. (@s()b(e)P(dS | |Caud @pb)spds
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cau 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.
Lol [ |l2lal [l [s[ J|lelz [ [2)|[=[s] [ J|[2[ | []

BANG DAP AN DE 2
PAP AN PHAN I

1. All2. C||38. C]l4. A|[5. c|l6. A]|7. c][s. A||9. B]
(10. D|[11. B||12. D]

PAP AN PHAN II

Cau 1. (@Ppb)p(c)P(dS | |Cau2. @pb)spds
Cau 3. (@Pp(b)s(c)P(db | |Caud @sb)sCp@p
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.

s L D f=tel j=tel [ jlefol . [8]flol.[8] [jl6].[3]6]

BANG DAP AN DE 3
DAP AN PHAN I

1. All2. B||3. All4. B|[5. All6. c||7. c][s. A|l9. D]
(10. B|[11. C]||12. D]

DAP AN PHAN II
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Ccau 1 (@Pb)b(c)s(d)s | |Cau?2 @pb)bp)PSs

Cau 3 (a)s(b)b(c)s(d)s | |Caus. @pb)sCpP@D

DAP AN PHAN III

Cdau 1 Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.

L2l s [ L=tz L jlel [0 Ji=Tal. Is]|lelo]. 7]
BANG DAP AN DE 4

PAP AN PHAN I

1. D|[2. A||3. cC]|4. B||5. B|l6. C||7. D]|[s. B||9. D]

[10. D] [11. A|[12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@P(b)s(c)s(db | |Cau?2 @sbbl)pds

Cau 3. (@Ppb)s(c)p(db | |Caud @s®)s)s@p

DAP AN PHAN III

Cdu 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Caub Cdu 6.

ol PPl Tl =t fol JiisT [ 1 [|ls]. [8]2]
BANG DAP AN DE 5

DPAP AN PHAN I

1. A][2. A|[3. B|[4. A][5. B||6. Al[7. B|[s8. A]l9. A]

[10. D|[11. B|[12. C]

DAP AN PHAN II

cau 1. (@Pb)b(c)s(ds | |Cau?2 @pb)spds

Cau 3. (@P(b)s(c)p(ds ||Cau4 @pb)b)s@ds

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Caub Cdu 6.

Ll D Dl T elsf T 3l [ 1 |8l [314]
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BAI 2. PHUONG TRINH DUONG THANG

1.DE 1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

- . R 2 8 -5 Cas A
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: )% = y_2 = % Khi do, mot
vecto chi phudng ctia dudng thang d c6 toa d6 1a

A. (4,-2;-1). B. (4;,-2;1). C. (4;,2;-1). D. (-38;5;0).

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, diém nao dudi day thuodc duong thang d c6 phuong
trinh =1l _y=2_ il
-1 3 3
A.N(—1;4;3). B. P(1;2;—1). C. (1;2;1). D. 0(1;-2;2).

x=2t
Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d cé phuong trinh tham s6 { y=1—¢
7=—2+3t
Mot vecto chi phuong ciia duong thang d 1a
A . =(-42,-6). B.u=(6;-3;6). C.u=(0;1;-2). D.u=(2;1;3).
Cdau 4. Trong khong gian Oxyz, duong thang A di qua M(1;2;—3) va nhan vecto

i = (—1;2;1) l1am vecto chi phuong c6 phuong trinh chinh tic la
x—1 y—-2 z+3 x+1  y+2 z-3

A. 1 -2 1 B. —1 2 1
x—1 y-2 z-3 x—1 y=2 z+3
C'1_2_—1' D'—1_2_1'

Cdu 5. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh tham s6 ctiia duong thang di qua diém
M (2;0;—1) va c6 vecto chi phuong @ = (2;-3;1) la

xX=2+2t x=—-2+4 xX=2+2t x=—-2+2t
A.(y=-3 . B.{y=-6: . C.{y=-3 . D.qy=-3t
z=1—t z7=1+2¢ z=—1+1¢ z=1+¢
Cdu 6. Trong khéng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai duong thing
d: x; L y_—12 = Z__13 vad': %C = )%21 = % Chon khang dinh dung.
A.dcatd. B. d va d’ chéo nhau.
C. d song song véi d’. D. d trung véi d'.

Cau 7. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, M(a;b;c) 1a giao diém ctia mét phang

5 —1
(P): x+2y—z+2 =0 va dudng thdng d: XT - ll - % Khi d6
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A.a+b+c=—-1. B.a+b+c=2. C.a+b+c=-2. D.a+b+c=".

x=—1+t
Cdu 8. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang d: { y=1+3r .

z7=-3—t¢
Diém nao duéi day thudc d?
A. M(1;-1;3). B. N(0;—2;-2). C. 0(0;4;—4). D. P(0;—4;4).

Cau 9. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (a): —5x+2y+z+2025 = 0. Phuong
trinh tham s6 ctia dudng thang di qua diém A(2;1;—5) va vudéng géc véi mit phang

(a) la
x=2-—5¢ x=>5t xX=-5+2¢ xX=-5-2¢
A.Sy=1+2¢. B. {y=-2r. C.<y=2+t . D.¢y=2-1¢
7=—-5+t 7= —t z=1-—5¢ z=1+5¢

Cau 10. Trong khoéng gian Oxyz, dudng thang d di qua hai diém M(1;—1;3), N(3;0;2)
¢6 phuong trinh tham s6 1a

x=3+2t x=1+2¢ x=2+t x=1+4+2¢
A.dy=t . B.{y=-1+zt. C.¢<y=1-t . D.<y=1+1 .
z=2—t z=3+t¢ z=—143¢ z7=3—t¢

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;2;3), B(1;1;1), C(3;4;0). Pudng
thang A di qua diém A va song song véi BC c6 phuong trinh la
Ax+1_y+2_z+3 Bx—l_y—2_z—3

21 32 _g‘ | 21 32 _g.

X — — — x

¢ :ys :Zl ' D. : :yst :Zle'

Cdu 12. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh tham s6 ciia truc Oz 1a
x=t x=0 x=0 x=t

A . (y=r. B.{y=rt. C.<y=0. D.J{y=0.
=t z=0 =t z=0

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

- . R 2 2 —1 . g
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho dusng thang d: )% Y iz va diém

A(—=3;—1;3) . Mat phang (P) di qua A va chita duong thang 4.
a) Mot vecto chi phuong cua d 1a @ = (1;2;-2).
b) Puong thang d qua diém M (3;11;-9).
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xX=-2—t
¢) Phuong trinh tham s6 ctia d c6 dang { y=1—2¢ .
7="2t
d) Phuong trinh mat phang (P) 1a x+2y—2z+11=0.

- . R P 1 -1 2
Cadu 2. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: x; _ _ i va m

phang (P): 2x—y+3z—1=0.
a) Vecto @7 = (2;1;—1) la vecto chi phuong ctia duong thang d.
b) Goc toa d6 cach mit phang (P) mét doan bang 10.
¢) Puong thang d song song mit phang (P).
d) Mit phang (Q) chita dudng thing d va vudéng géc méit phang (P) c6 phuong
trinh la x—4y—2z+1=0.
Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(4;—2;—1) va dudng thang

x—1 y+2 z+1
d): = = .
(d) 2 1 1

a)Ad¢(d).

b) Mit phang (P) qua diém A va vudng géc véi dudng thang (d) c¢6 phuong trinh la
4x—2y—z+11=0.

¢) Goi diém H(a;b;c) 1a hinh chiéu vudng géc ciia diém A 1én duong thang (d).
Tacéa+b+c=4.

d) Goi (¢) 14 dudng thang di qua diém A, vudng géc véi duong thang (d) va cat
dudng thang (d). Mot vecto chi phuong cta (¢) 14 @(a;b;1). Tacé a+b=0.

.

Xe dudc ciu tao bdi khung xe c¢6 gin hai Puly tai vi tri A va B cach mat dat lan
lugt 12 20 m va 19,9 m (nhu hinh vé). Xe du day di chuyén giéng xe dap, dudc két hop
day xich, lip, dia, ban dap, phanh; ban dap dat tai vi tri C. Chon hé truc toa dé Oxyz

Céu 4. Nam 2011, k§ su Nguyén Tri Hiéu, ngudi Quang
Ngai, da sang ché ra chiéc xe du day phuc vu cong nhan
dién luc di chuyén trén day dién cao thé. Khi & vi tri can

bang, chiéc xe va duodng day dién sé cung nam trén mot mat

phang vudng géc véi mat dat.

sao cho mat phang (Oxy) trung véi mat dat (mdi don vi dé dai trong khéng gian
Oxyz tuong ting véi 1 m trén thuc té); toa do cdc diém A, B, C lan luodt 1a (7;5;20),
(7;5,5;19,9), (7;5;19).
a) Mot vecto chi phuong ctia dudng thang AB 1a ¥ = (0;5;1).
b) Khi ngudi tho dién di chuyén dén vi tri diém D cach mat dat 18 m thi toa d6
diém D 1a D(7;—-5;18).
¢) Phuong trinh miat phang (ABC) lax=7.
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d) Khoang cach tit Puly tai A dén ban dap tai C 1a 1,03 m (két qua lam tron dén
hang phan tram).

PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

- . . 2 -1 -3 5 ix Ly
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: * 7= Y — = Zj_ s Biét rang

i = (a;b;5) 12 mét vecto chi phuong ctia A. Gi4 tri ctia a + b bang bao nhiéu?
KQ:[ [ [ ]]

Cau 2. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;2;—1), B(2; —1;3).
x=72t

duong thang di qua 2 diém A, B c6 phuong trinh dang A: { y = yy+br.

z=2z0+ct

Tinh yo + 20+ b+c. KQ:[ [ [ 1]
x—2 y z 5

2 -1 4
1 .
. Phuong trinh mat phang (P) chita d va A ¢6 dang

Céu 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thang d:
A: x—1 _ y—2 _ Z+
2 —1 4
ax+by+z+c=0.Tinh gia tri caa a+ b +c. KQ:[ [ [ 1]
Cdéu 4. Truc thang ctu ho Alpha cat canh lic 10 gio 00 tir diém xuat phat Adler-
horst A(10;6;0). N6 bay thang véi van toc 300 km/h t6i dinh niii Mount Devil D(4; —3;3),
noi xay ra tai nan. (Toa d6 tinh bang km). Cung lic d6, truc thing Beta cat canh
tit dinh nii Tempelberg T (7; —8;3) dé dua du khach vé diém B(4;16;0), van toc cta
n6 la 350 km/h. Ngudi ta chitng minh dude rang hai truc thing cé duong bay giao
nhau tai S. Khi Alpha té6i S thi Beta da di qua truéc dé6 mot khoang thai gian (tinh
bang gidy), hay tim khoang thoi gian d6? (1am tron két qua dén hang phan mudi).

< D
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A . e 1A . p 1 -2
Cau 5. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho duong thang d: )% _ Y <

-1 1
va diém A(2;1;—1). Goi M(a;b;c) 1a hinh chiéu cia A 1én d. Tinh T = a+ b + ¢ (két
qua lam tron dén hang phan mudi). KQ:[ [ [ 1]

Cdu 6. Tai mot niat giao thong c6 2 con dudng khac miec. Trén thiét ké, trong khong
gian Oxyz hai con dudng dé thudc hai dudng thang 1an lugt c¢6 phuong trinh 1a

-2 -2 . -2 1 o £ R .
dy: * = yT = il vad: a = )% = % Nguoi ta muon tao mot con duong
A cét dy, d» 1an lugt tai A va B sao cho AB nhé nhét. Tinh d¢ dai AB (két qua lam
tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]

—Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thing A di qua diém
M(2;0;—1) va c6 vectd chi phuong @ = (4;—6;2). Phuong trinh tham s6 ctia A la

x=-2+72 xX=2-+2t x=4+2t x=-2+4¢
A {y=-3 B.{y=-3t C.{y=-6-3¢ D.J{y=—-6¢
z=1+t. z=—1++t. z7=2-+t. z=1+2¢.

Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, duong thang d di qua hai diém M(1;—1;3), N(3;0;2)

¢6 phuong trinh tham s6 1a

x=3+2¢ x=1+2¢ x=2-+t x=1+2¢
A.dy=t B.{y=—-1+t. C.{y=1-¢ D.<y=1+1 .
7=2—t 7=3+4t z=—1+4+3¢t z7=3—1¢

Cdu 3. Trong khéng gian Oxyz. Pudng thang di qua H(3;—1;0) va vudng géc véi
mit phang (Oxz) ¢6 phuong trinh 1a

x=3 xX=3+4+t¢ x=3 x=3
A.dy=-1 B.{y=-1 C.{y=—-1+¢ D.{y=—1+t
z=0. z7=t. z=0.

Z="1.
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh duong thang di qua diém P(1;1;—-1)

va c6 vecto chi phuong u = (1;2;3) la
x+2 y+3 z+2

A.x_lzy_lzz+1. .
1 2 3 1 2 3
x—1 y—-2 z-3 x—1 y—1 z+1
C'1_1_—1' D'2_3_2'
x=0
Cdu 5. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duvng thang d: { y=r . Vecto
7=2—t
nao dudi day 1a vecto chi phuong ctia duong thang d ?
B. W =(0;1;—-1). C.u=(0;0;2). D. W =(0;1;2).

A. 7 =(1,0,—1).

x=2—t

Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: { y = —1+2¢. Piém nao dudi
7=3-3t

day thuoc d?

A. O(1;-2;3). 1;3). D.N(-2;1;-3).

B. P(—1;2;-3). C.M(2;—
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Cdau 7. Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P): x+2y—3z+4 =0 va diém
A(1;—2;-3). Phuong trinh dudng thang di qua A va vudng géc véi méit phang (P) 1a
x—1 y+2 z+3 x+1 y—=2 z-3

A. 1 5 - B. | 5 -
C.x—lzy—2:z+3' D.x—1:y+2:z+3.
1 -2 -3 1 -2 -3

A A . N 2 x—1 y+2 z-—-4 ,
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: == =1 Trong cac
diém sau day, diém nao khong thudc dudng thang A?

A.M(4;,-7,-2). B. N(7,—-12;6). C. P(10;—17;7). D. 0(13;—-22;8).

- R . N 2 x—1 y=-7 z-3 |
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d; : =T T V@

_3 4 z 2 2

dr: g = )7_2 = % cat nhau tai diém M c6 toa do bang

A. M(0;3;,—4). B. M(1;7;3). C. M(-3;5;-5). D. M(3;-5;5).

Cdu 10. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém M(3;—1;2) va duong thang
x—1 y=5 z+42

A: 5 =% 0 Goi d 1a duong thang di qua M va song song v6i dudng thang
A. Phuong trinh nao sau day 1a phudng trinh tham sé cia duong thang d?
x=3+2t x=2+3t x=3+t x=3+2t
A.dy=—-1-5. B.<{y=-5-t. C.{y=—-14+5t. D.{y=-1+5¢.
7=2—4t 7=—442t 7=2-2t 7=2—4

Cau 11. Cho tam giac ABC véi A(1;0;—-2), B(2;—3;—4), C(3;0;—3). Goi G la trong
tam tam gidc ABC. Vecto nao sau day 1a mot vecto chi phuong ctia dudng thang
0G?

A. (—2;1;3). B. (3;-2;1). C. (2;1;3). D. (—1;-3;2).

Céu 12. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, vi tri tuong ddi ctia hai dudng thing

x—1 'y z+1 | x y—1 z_
Ar: =~="—vaAh:-="—-=-1
S R B Rt Rt T
A. Trung nhau. B. Chéo nhau. C. Song song. D. Cat nhau.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;3;3) va B(3;5;9).
a) Mot vecto chi phuong cia dudng thang AB 1a @ = (1;1;3).
x=34t
b) Phuong trinh tham s6 ctia duong thang AB1a { y=5+3¢,(t € R).
z2=943t
¢) Piém M(4;6;9) thudc dusng thang AB.
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d) Phuong trinh dudng thing d di qua diém C(2;0;—3) va song song véi duong

2 . x—4 y—2 z-3
ang a 1 1 3

x=—1+2t
Cdu 2. Trong khéong gian Oxyz cho dudng thang d c6 phuong trinh tham s { y =1+
z=3-2t.

a) Giao diém ctia duong thang 4 va mét phang (P): x+2y—3z+2=01a1(0;1;2).
b) Véc-to @ = (4;2;—3) 1a mot véc-to chi phuong cla dudng thang d.
¢) Puong thang d di qua diém A(—1;1;3).
x+1 y—1 z-3
2 1 =27
Cau 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém M(2;1;0) va dudng thang
g x—1 y+1 z
21 -1
a) Puong thang d ¢6 mot véc to chi phuong 1a @ = (2;1;—1).

d) Phuong trinh chinh téc ctia dudng thing d 1a

b) Mit phang (P) di qua diém M va vudng géc véi d c6 phuong trinh tong quat 1a
2x+by+cz+d=0.Khi d6 b+c+d=-5.

¢) Goi M’ 12 diém déi xiing véi M qua d. Khi d6 M'(1;0;—2).

d) Phuong trinh duong thang A di qua diém M cat va vudng géc véi duong thang
d: x—2 :y—l = % Khi d6 a+ b = —6.

1 a

Céu 4. Mot toa nha van phong cé dang 1a khéi hinh hop chit

nhat ABCD.A'B'C'D’ véi chiéu cao AA’ = 50 m. Pay ABCD cua toa

nha 14 mot hinh chi nhat trén mat dat véi chiéu dai AB =40m

va chiéu rong AD = 30 m. P& tao diém nhéan va thuan tién cho

viéc di chuyén, ngudi ta 1ap diat mot thang may kinh trong subt. = = =
Puong di ca thang may dude thiét ké 1a dudng thang d di qua

trung diém I ctia dudng chéo AC va song song véi chiéu cao AA’

cua toa nha.

Trén mat dat (ABCD) thi khu vuc cho thang may dudc quy hoach 1a mét hinh
tron c6 tam / va ban kinh r. Tt mét vi tri M bat ky trén duong tron khu vuc cho
nay, ngudi ta ngudée nhin 1én dinh ¢’ ctia toa nha dé chiém ngudng kién tric. Chon
gbc toa do dit tai dinh A tic A = 0(0;0:0), B € Ox; D € Oy.

a) Toa d6 trung diém cta doan thang AC 1a 1(20;15;0).
b) Phuong trinh tham sé cta duong thing 4 (dudng di cta thang may) la

x=20
y=15.
X=t
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¢) Khoang céach ti diém B’ dén duong di ctia thang may 14 35 m.
d) Ban kinh 16n nhAt i, ctia khu vic chd thang may d6 dam bao géc nhin CMC’
khong nho hon 45° 1a 25 m.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1i ngén.

x=2—t

Cau 1. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang A: { y=2¢ va

z=1—t
2 1 - 6 3 . . . 2 by . < 2 N N
duong thang d: x+1 _ 7 5 = Z+2 . Goi giao diém cta hai duong thang A va d la
M(a;b;c). Tinh a+b+c. KQ:[ [ T 11

Cdu 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxy, cho hai dudng thang cé phudng trinh
x—=2 y+1 z+43 x—3 y-7 z

—1 . , N
. Puong thang d cat d; va d, dong

dy: 3 1 5 vad,: -5 I
thoi di qua diém M(3;10;1) c6 mot vecto chi phuong 12 @ = (a;5;2). Khi d6, a —7b
béng bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxy, cho diém A(2;1;3), duong thang
JoATL_y-l -2

L2 :
tac caa duong thang A di qua A, song song v6i mat phang (P) va vuoéng géc véi

-5 d .., . . 1. .
xta v _ it . Gia tri caa biéu thuc M =a+b+c+d
C

va mat phang (P): x+y—2z+2 = 0. Phuong trinh chinh

duong thang d c¢6 dang
bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ ]]
Céu 4. Mot khdi thép khéng gi ¢6 dang hinh chép cut ti gidc déu. P dai canh day
16n 8 cm. D6 dai canh day nhé 4 cm. Chiéu cao 8 cm.

Z

A 0

Goc toa do 0 (0;0;0) dit tai tam day 16n. Tia laser khoan theo doan PQ véi P(—3,5;9,5;6)
Q(—6;16;8). Tinh d6 dai kénh khoan biét dau vao nam trong mat (CDHG) va dau
ra nam trong mat (ABFE). RKQ:[ [ [ 1]
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Céu 5. Mot phan mém mo phéng van dong vién tap ban bia muc tiéu c6 kich thudc
nhé 42 cmx42 cm béang sting tiéu lién AK trong khéng gian Oxyz. Cho biét van déng
vién d6 st dung thuéc ngdm 3 va ding cach xa bia muc tiéu 1a 100 m, truc d cta

x=t x=1
nong sung va coc dd bia ¢’ 1an lugt c6 phuong trinhd: { y=2vad': {y=2 .Dé
z=4 z=1+3¢

ban tring hong tam (diém 10) thi van dong vién phai ngam ban vao diém N(a;b;c) €
d’ va cach giao diém ctia d va d’ mot khoang 6 cm. Khi ¢ < 0, tinh gia tri biéu thiic
a—b+c.

Cdu 6. Mot cong ty logistics dang thit nghiém
hé théng giao hang tu dong bing may bay
khong ngudi lai (drone). Trong khong gian
Oxyz, moi don vi trén cac truc tuong tng véi 1

mét trén thuc té. Mat ngoai ciia mét toa nha
cao tang dudc xem 14 mét phan clia mat phang
(P) thang diing, di qua hai diém C(10;50;0) va
D(30;10;0).

Vi tri giao hang 1a diém B nam trén mat phang (P). Drone bat dau bay tit kho
hang tai gbc toa do 0(0;0;0). Ban dau, né bay theo mot duong thang dén vi tri
A(30;40;120). Tt vi tri A, drone thay d6i duong bay, di chuyén theo phuong vuéng
géc véi mit phang (P) dén vi tri giao hang B. Tinh khoang cach tit O dén B (lam
tron dén hang don vi). KQ:[ [ [ 1]

—Hét—
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, vects nao sau day la mot vects chi phuong caa

. -5 -9 —12
dubngthéngA:x8 :y6 :ZS ?

A. 7 =(8:6;3). B. i, =(8;6,-3). C.u3=(-8;6;,-3). D.us=(59;12).

Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, cho duong thang d vudng géc véi mat phang (o) cé
phuong trinh x+2z+3 = 0. Mot vectd chi phuong cua d 1a
A. d =(1;0;2). B.d=(2,-1;0). C.d=(1;2;3). D.d =(2,0;,—-1).

x=142¢
Céu 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho duong thang d: y=—3—t
z=2-3t
(r € R). Mot vecto chi phuong ctia duong thang d 1a
A 7 =(-1,3;-2). B.u=(2;1;-3). C.u=(-2;153). D.u=(2,—-1;,-3).
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, dudng thang nao sau day vudng géc véi dudng
x=2+t
thang A: { y=1+1?

=72
) _4 _ _
Ad:? _ :Z+4. B.d:~ lzy 2:Z+1.
1 2 -3 1 2 3
x—1 y=2 z+1 x—1 y—=2 z+1
.d: = = . D.d: = = .
C.d 1 1 —1 d 2 3 1
Céu 5. Phuong trinh nao duéi day 1a phuong trinh chinh téc ctia dudng thing
x=1+2t
d: ¢y=3 ?
=2+t
x+1 y z-2 x—1 'y z+42
A. = =" B. 22
2 3 1 2 3 1
1 -2 —1 2
c.tTl_Y_ 77 ) JRED e
2 3 -2 1 3 -2

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, duong thang d di qua diém M(1;1;1) c6 vec-to chi
phuong ¥ = (1;2;3) ¢6 phuong trinh la

x=1+t¢ x=1+3t
A . (y=1+2(t€R). B.{y=1+2(r €R).
z=1-3t z=1+1t
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x=1+4¢ x=1+t¢

C.{y=1+3t(teR). D.{y=1+2(t €R).
z=1+2 =143t

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho céc diém A(1;2;3), B(1;1;1), C(3;4;0). Puong
thang A di qua diém A va song song v6i BC c6 phudng trinh 1a
x+1 y+2 z+3 x—1 y—-2 z-3

A. . B. = .
2 3 —1 2 3 —1
x—1 y—2 z-3 x+1 y+2 z+43
C. = = : D. = = .
4 5 1 4 5 1
Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, duong thang di qua diém A(1;2;3) va song song véi
dudng thing d: il — % - iz c6 phuong trinh chinh tc 1a
x—1 y+3 z-2 x—1 y—-2 z-3
A. = = . B. = =
1 2 3 1 -3 2
x+1 y—3 z+2 x+1 y+2 z43
C. = — . D. = = .
1 2 3 —1 3 -2

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A (1;-2;—3),B(2;4;5). Phudng trinh
chinh téc ctia dudng thing AB 1a

x+1 y-2 z-3 x+1  y+2 z+3

A. . B
1 6 8 —1 6 8
x—1 y+2 z+43 x—1 y+2 z+3
. — pr— . D. — — .
¢ 1 —6 8 1 6 8

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh duong thang d di qua diém M(2;1;—1)
va ¢6 mot vecto chi phuong @ = (1;-2;3) la

-2 —1 1 1 -2
A.x Yy o+ Bx+ _ Y :z+3.

11_—21_ 31' ) 21 12 —13
xX— — xX— —
c.i =i e e
x=2+t
Cau 11. Cho hai dudng thing d: {y=1—1 (1 €R) va d": le = y_—12 = Z_+22.
z=1
Khang dinh nao sau day dung?
A. d, d’ song song véi nhau. B. d, d’ chéo nhau.
C. d, d' trung nhau. D. d, d’ cit nhau.

Cdau 12. Phuong trinh duong thang di qua A(1;—2;0) va vuong géc véi mat phang
(P):x—2y+2z+1=01a

x—1 y+2 z x—1 y+2 =z
Al rrz 2 B il _yts_ =
1 -2 2 1 2 2
x—1 y=-2 z x—1 y-2 ¢z
c. Xl _ry-2_ 2 ol _y=2_z
—1 -2 -2 b 1 -2 2
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Céu 1. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai dusng thang

x—1 :y+1 :z+3 A

x y—1 z-2
1 2 37773 2 1

A:

a) Hai vecto @ = (1;2;3), @’ = (3;2;1) lan luct 12 hai vecto chi phuong ciia A, A

b) Piém M(1;—1;—3) khong thudc duong thang A, diém M’(0;1;2) khong thuoc
duong thang A’

c) [u,u']=(—4;8;-4).

d) Hai duong thang A, A’ chéo nhau.

Cau 2. Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;2;-5), B(—1;0;2),

5 s —1
mat phang (P): x+2y—2z=0 va duong thang d: )I—C: yT = %

a) Duong thang d vudng géc miat phang (P).
b) Puong thang A di qua A va vudng géc véi (P) c6 phuong trinh la

x=2+4t
A: Sy=142t
z=—1-2¢
A . .0 > < < g 1 _5
c) Toa do giao diém cta d va (P) la diem C 3 T;6 .
d) Goi M € d sao cho biéu thiic T = [MA — MB| dat gia tri 16n nhat 1a T;,,,. Khi d6,
Thax = V57.
- . R 2 1 3 2 s
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho dusng thang d: XJIF = y; = Z; va diém

A(3;2;0).
a) Puong thang (d) di qua diém A(3;2;0).
b) Duong thang (d) c6 mot vectd chi phuong 1a @@ = (—1;—3;-2).
¢) H(1;1;2) 1a hinh chiéu ctia A lén dudng thang d.
d) A'(—1;0;4) 1a diém dbi xiing v6i A qua dudng thang d.

Céu 4. Bay Flycam trai phép 1a hanh vi tiém 4n nguy co uy hiép truc tiép an toan
hang khong, linh vuc lién quan dén tinh mang ctia hang tram hanh khéch trén méi
chuyén bay. M6t cang hang khong quéc té thiét 1ap hé thong radar giam sat dudc
dat tai goc toa do 0(0;0;0) trong khong gian Oxyz (don vi: 1km, mat phang Oxy la
mat dat). Tai thoi diém ¢ = 0, radar quét dudc tin hiéu mot Flycam xam nhéap tai
diém A(4;2;2) va dang bay theo duong thang véi vects van téc V| = (—1;0;0) (don
vi: km/phut). Cung lic d6, mot may bay ché khach A321 dang chd 1énh cat canh tai
diém B(0; —2;0). Néu dudc cap phép, quy dao cat canh du kién ctia may bay 1a mét
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dudng thang véi vects van toc v, = (0;4;3) (don vi: km/phiit). Kiém soat vién khong
luu khéng dudc phép cap lénh cat canh cho may bay thuong mai néu hé théng du
bao c6 bat ki thoi diém nao khoang céach giita may bay va vat thé la nhé hon 5km.
a) Khoang cach tut vi tri ban dau cta may bay dén Flycam tai thoi diém phat
hién 16n hon 5km.
x=0
b) Phuong trinh dudng thang mé ta quy dao may bay cit canh 1a { y= —2 +4r.
=273t
¢) Toc do cta Flycam 1a 1 km/h va toc do cat canh du kién ctia may bay A321 1a
300 km/h.
d) Néu may bay A321 dudc phép cat canh, khoang cach ngan nhéit gitta né va
chiéc Flycam sé dat dudc vao thoi diém 1 phut ké ti lic roi duong béng.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 18i ngén.

Céu 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh tham sé cia duong thang di qua

diém M(3;—2;1) va song song véi duong thang d: X2 y_—32 = Z;6 ¢6 dang
x=a-+4t
y=—2+bt. Tinh a+b+2c. RKQ:[ [ [ 1]
z=14ct

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(2;—1;0), B(1;2;1), C(3;—-2;0), D(1;1;-3).

Duong thang di qua D va vudng géc véi mat phang (ABC) luon di qua diém M(2;a;b).

Khi d6 «® bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ | |
x=2—t

Cau 3. Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang A: { y=2¢ va

z=1—t
° 1 - 6 3 . . . 2 by . < 2 N N
duong thang d: x+1 _ 7 5 = Z+2 . Goi giao diém cta hai duong thang A va d la
M(a;b;c). Tinh a+b+c. KQ:[ [ T 11

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, mot khinh khi cau 6 toa do A(—16;—10;10) bat dau
bay véi vecto van toc khong d6i v = (4;3;—1) (don vi vdn téc la km/h) va du kién
bay trong thoi gian 10 gio. Biét tram kiém soat khong luu dat & vi tri goc toa do O
kiém soat dudc cac vat thé cach tram mot khoang t6i da 1a 12 km. Thoi gian ké tu
khi tram kiém soat khong luu phat hién ra khinh khi cau dén khi khinh khi cau
ra khéi viing kiém soat 1a bao nhiéu phut? RKQ:[ [ [ 1]
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Cdéu 5. San quan vt dudc mé hinh héa 1y tudng, c6 chiéu dai 24 m va chiéu réng
10 m. Cac 6 giao béng dai 6 m va rong 5 m. Luéi cao lién tuc 1 m. Moi ci danh déu
bay theo dudng théng.

Z

thO

Y
Mot van dong vién ding 6 vach cubi san tai diém P(3;24;0) va cb6 gang danh qua
béng véi van téc 144 km/h & d6 cao 3,10 m sao cho béng roi ding vao diém 7'(5;6;0)
cta 0 giao béng. Sau khi cham dat, béng phan xa theo géc o (giit nguyén van toc,
khong doi huéng ngang). Tai vi tri K trén vach cubi san bén kia d6i thua sé danh
tra, hay tinh thoi gian d6i tha cé dé phan tng 1a bao nhiéu giay? (lam tron két qud
dén hang phan tram) RKQ:[ [ [ 1]
Céu 6. Cau Cong Vang (The Golden Gate Bridge) 6 My. Xét hé truc toa do Oxyz véi
O 12 bé cta chan cot tru tai mat nudc, truc Oz trung véi cot tru, mat phang (Oxy) 1a
méit nudc va xem nhu truc Oy cung phudng véi cau nhu hinh vé. Day cap AD (xem
nhu 13 mot doan thang) di qua dinh D thudc truc Oz va diém A thudc mit phang
(0yz), trong d6 diém D 1a dinh cot tru cach mat nuéc 326 m, diém A cach mat nuéc
82 m va cach truc Oz khoang 352 m.

Gia st ta dung mot doan day ndi diém N trén day cap AD va diém M trén thanh
cau, biét M cach mét nudc 82 m va MN song song véi cot tru. Tinh do dai doan MN,
biét diém M cach truc Oz mét khoang bang 250 m (Két qua 1am tron dén hang don

phan chuc). KQ:[ [ [ 1]
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4.DE 4

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, véc-td nao sau day la mot véc-to chi phuong caa
truc 0z?

A.7=(1;0;0. B.j=(0;1;0. C.k=(0;0;1). D.%=(1;1;1).
I y+2 z-4

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: x; —3 = Trong cac
diém sau day, diém nao khong thudc dudng thang A?
A.M(4;,-7,-2). B. N(7,—-12;6). C. P(10;—17;7). D. 0(13;—-22;8).

Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, dudng thang di qua hai diém A(—1;1;0) va B(3;2;—1)
c6 mot véc-to chi phuong la
A.Z=2:11). B.i=41;-1). C.b=(21-1). D.V=(41;l).
I y=2 z+1

Céu 4. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: x; =73 T Diém nao
sau day thudc d?
A. O(—1;-2;1). B. N(—1;3;2). C.A(2;3;—1). D. P(1;2;—1).

x=1-—t
Cdu 5. Trong khong gian Oxyz, dudng thang d: { y = 3+ 2t ¢6 mét vec-to chi phuong la
7=t
A. 7 =(-1;2;0). B.u=(1;3;1). C.u3;=(1;2;1). D.uds=(-1;2;1).

Cdu 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém M(3;—1;2) va duong thang
x—1 y—=5 z+42

A== . Goi d 1a dudng thang di qua M va song song véi duong thang
A. Phuong trinh nao sau day la phuong trinh tham s6 ctia duong thang d?
x=3+2t x=2+3t x=3+t x=3472t
A.(y=—1-5. B.{y=-5-t. C.{y=-1+5. D.<y=-1+5¢.
7=2—4 7=—442t 7=2-2t 7=2—4

Céu 7. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh ctia dudng thang A di qua diém
M(2;0;—1) va c6 vecto chi phuong @ = (2;—-3;1) la

x—2 'y z+1 x+2 y  z—1
AT T B t2_» -1
2 -3 1 2 -3 1
-2 1 2 —1
c.Xc_Yy_z=zH1 pite_ry_z—1
2 3 1 2 3 1
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x=142¢
Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, dudng thang { y=3—; khéng di qua diém nao

z=1—t
dudi day?
A. 0(3;2;0). B. N(5;1;—1). C.A(1;3;1). D. P(0;1;2).
x=—1+2t
Cdau 9. Cho dudng thangd: { y=—¢ . Trong cac duong thang sau, duong thang
7=-2—t
nao vudng goc véi d?
x=73t x=2
A.di: {y=1+7. B.d: y=2+"¢.
7=>5¢ z=1+"¢

Céu 10. Tai mot nit giao thong dusng bo cé hai con duong. Trén thiét ké, trong
khong gian Oxyz, hai con dudng dé tuong tung thudc hai duong thang

—1 1 -3 1 . . . il AL
Ay ol S - Zi, 2! al _rt < Khang dinh nao sau day la diung?
2 —1 3 —1 1 1
A. A; va A, song song v6i nhau. B. A; va A, trung nhau.
C. Ay va A, vuong goc véi nhau. D. A; va A; chéo nhau .

Cau 11. Trong khéng gian Oxyz, cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’. Biét rang B(—1;1;3),
C(—1;-1;2), D(1;0;—2), D'(2;—2;—3). Tim mét véc-to chi phuong ctia duong thang
AA’.

A v=(1,-2;1). B.u=(1;2;1). C.u=(-1;-2;1). D.uw=(1,-2;-1).

u
x=—1+t¢
1 y+2 z—4 |

Cau 12. Chodi: ——- =*== = *_= va dy:

goc v6i nhau
A. 1. B. 1. C. 2. D.2.

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

x+3  y+2 F AN

Cdu 1. Trong khéng gian Oxyz, cho hai dudng thang A, : S =TT = v
Ay x+3 _ y+5 _ z—1.
1 2 -1 9
a) Puong thang A; di qua diém M;(—3;-2;0) va ¢6 u#; = (2;1;—1) la véc-to chi
phuong.
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b) Puong thang A, di qua diém M,(—3;—5;1) va ¢6 s = (1;2;—1) 1a véc-to chi
phuong.

c) Néu #; = (2;1;—1) va @p = (1;2; 1) thi [@, 12] = (1;153).

d) Hai dudng thing A, va A, chéo nhau.

Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (a): x+y—z+6 =0 va dudng thang
g x—1 y+4 z

P = 3 =5 ,
a) Mt phang («): x+y—z+6 =0 c¢6 vects phap tuyén 7 = (1;1;—-1).

, 1 4
b) Puong thang d: o _yte_z ¢6 vecto chi phuong ¥ = (1;—4;0).

] 2 35
¢) Duong thang d cat (o).

2 . L, A ) . . 5 —1
d) Hinh chiéu vudng géc cta d trén (a) c6 phuong trinh la % = )% = ZT

Cau 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz (don vi trén méi truc toa do 1a kilomét),
mot may bay dang 6 vi tri A (;, -2; %) va s€ ha canh 6 vi tri B (;, 1—21;0) trén duong
bang EG. Biét rang c6 mot 16p may dudc md phéng béi mot mat phang («) di qua
ba diém M (5;0;0), N (0;5;0), P <0;O; %) , diém C 1a vi tri ma may bay xuyén qua dam
may dé ha canh va theo quy dinh an toan bay, nguoi phi cong phai nhin thay diém
dau E (% g;O) ctia dudng bang & do cao toi thidu 1a 120 m (dudc mo phéng béi hinh
vé bén duéi). (Nguon: R.Larson and B.Edwards, Calculus 10e, Cengage, 2014).

Z
i
2
A
c
N,,,,,,,,,,,,,,,:> S
-5 > y
E B G
sYM
X
( 7
)
a) Puong thang AB ¢6 phuong trinh tham s6 14 ¢ y:—2+§t,(z‘€R).
_2.2
. 5 5

. 7 28
T 0 cua dié <—; —>
b) Toa do caa diém C 3 0 G

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



PE ON THEO CHUONG, BAI [/ /| _ /[
TOAN 12 HK2 @ GV: Ngb bic Tai
Al

¢) Khi may bay dat dudc do cao 120 m so v6i duong bang thi may bay dang 6 vi
L g R 2 , s 7 13 3

tri diém D trén doan thang AB c6 toa do 1a D 3155 )

d) Néu tam nhin xa ctia ngudi phi cong sau khi ra khéi dam may 1a 900 m thi

ngudi phi cong dé dat dude quy dinh an toan bay.

-1 y+2 z-3
5 1 -1 27
, mat phang (P): 2x—3y+z—2025 =0 va diém M(0;—1;2).

Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thfmg dy: a
x+1 y—4 z—

2 -1 4
a) Hai duong thang d; va d, chéo nhau.

dz:

b) Puong thang di qua M(0;—1;2) vudng géc véi d; dong thoi song song véi mat

. 1 -2
phang (P) c6 phuong trinh la ;_—C = y% = Z—l

¢) Mat phang cach déu hai duong thang d; va d, 1a (P): —4x+2z+5=0.
x y+l z-2

d) Phuong trinh dudng thang di qua diém M va cat ca d, va d, 1a ) 5 T

PHAN 3. Céau tréc nghiém tré 1i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;1), B(1;1;0) va C(3;4;—1). Phuong
z—1

trinh duong thang di qua A va song song véi BC ¢6 dang % _Y_i (m;neZ).
m n

Tinh giatriS=m+n KQ:[ [ 111

Cdau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém M(1;3;5) va mat phang

(P): 2x+y—3z+ 1 = 0. Phuong trinh tham sb ctia dudng thang di qua M va vudng

x=1+4+at
géc véi (P) c6 dang ¢ y=b+t . Tinh 3a+b+c. KQ:[ [ T 11
z=5+ct

Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(2;1;3), duong thang
x=—1+t¢

d:{y=1-2t (r€R)vamitphang (P):x+y—2z+2=0. Phuong trinh chinh tic
2=2+t

ctia duong thang A di qua A, song song v6i mat phang (P) va vudng géc véi dusng

thang d c6 dang rra_ y: ! = ngd. Gia tri ctia biéu thic T = a+b+c+d bang

bao nhiéu? KQ[ [ [ ]]

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba diém A(1;4;5), B(3;4;0), C(2;—1;0)
va mit phang (P): 3x+ 3y —2z—29 = 0. Goi M(a;b;c) 1a diém thudc (P) sao cho biéu
thic T = MA? + MB? +3MC? dat gia tri nhé nhat. Tinh tong a+ b+ c.

KQ:[ [ [ []
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Cdu 5. Trong mét trung tAm nghién citu robot bay, ngudi ta bd tri mot thiét bi dinh
vi tai diém cb dinh A(1;0;2) trong khong gian ba chiéu véi hé toa do Oxyz (cac don vi
toa d6 dudc tinh bang mét). Thiét bi nay giao tiép dong thoi véi hai cAm bién: Cam
bién thi nhat di chuyén doc theo dudng thang A: XI3 = y—|2—1 = Z__14
thi hai dude gan trén méit phang (a): 2x—y+z+ 1 = 0. Gifta hai cdm bién dudc két

, cam bién

nbéi biing mét dudng truyén BC, trong d6 B nam trén dudng thang A, C nam trén
mat phang («) va thiét bi dinh vi tai A 1a trung diém ctia doan BC. Biét rang duong
thang BC ¢6 mot véc-to chi phuong @@ = (—2;a;b), hay tinh gia tri a + 2b.

KQ[ [ ]]
Cdu 6. Mot nhan vién ctu ho ding 6 mat dat, dieu khién mot drone ché vat tu y
té, du kién bay thang tit dinh A ctia thap thi nhat dén dinh B cta thap thi hai.
Tuy nhién, do gip moét khu vuc nhiéu séng an ninh nén drone phai bay thang tit A
dén mot diém P trén mat dat d€ ha canh. Nhan vién d6 mang drone tit diém P doc
theo huéng Tay 40 m dén diém Q va sau d6 drone bay thang tit diém Q lén dinh B
cta thap thua hai (hinh vé). Biét dinh A cao 100 m va ¢6 hinh chiéu 1én mat dat cach
vi tri nguoi ding ban dau 200m vé phia Pong va 100 m vé phia Nam. Pinh B cao
300m va c6 hinh chiéu 1én mat dat cach vi tri ngusi ding ban dau 140m vé phia
Tay va 200 m vé phia Nam.

B
A Qi
4 g
) N
\ /
B\ e
- =
s/ Thap 2
Thipl 5
[]
B Neusi ding

Chon hé truc toa do Oxyz c6 gbc tai vi tri ngusi ding ban dau, mit phang (Oxy) 1a
mét dat, truc Ox huéng Pong, truc Oy huéng Nam va truc Oz huéng thang ding
1én trén (don vi trén cac truc 1a 100m). P& hoan thanh nhiém vu, ngudi d6 chon vi
tri diém P(a;b;c) trén mat dat sao cho tong quing duvng bay la ngan nhéat. Gia tri
cta biéu thic S = 2a +4b + ¢ bang bao nhiéu? KQ:[ [ T 11
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5. DE 5

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

-3 y+1 z+2

Céu 1. Trong khéng gian Oxyz, cho dudng thang d: x 1 5 . Vecto nao

duéi day la mot vectd chi phuong cta d?
A. 3= (3;—-1;-2). B. U4 = (4;2;3). C.ur=(4,-2;3). D.u;=(3:;1;2).

Céu 2. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh tham s6 ctia dudng thang di qua diém
A(0;8;3) va c6 mot véc-to chi phuong ¥ = (2;1;—1) la

(x=2 (x =2t
A.Jy=8+r ,teR. B.{y=8+1,teR.

(z=—1+3¢ (z2=3+¢

(x =2t (x =2t
C.<y=8 ,teR. D.{y=8+1,teR.

(z2=3—1 (z=3—1

Céu 3. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh chinh tic ctia dudng thang d di qua
hai diém A(1;3;2), B(2;1;1) la

x—1 y=3 z-2 x—1 y+3 z-2

A. B. = .
1 -2 —1 1 -2 —1
x—1 y—-3 z-2 x—1 y+3 z-2

C.1—2—_1. D'l_—l_—l'

Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, véc-to nao sau day la mot véc-to chi phuong cta
truc Ox?

A.7=(1;0;0). B.j=(0;1;0. C.k=(0;0;1). D.%=(1;1;1).

- A . R 2 x—1 y+1 z _. e
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, duong thang d: =1 =3 di qua diém nao
dudi day?

A. (1;-1;0). B. (1;0;1). C. (1;-1;1). D. (0;0;1).

A N . N 2 x—1 y+2 z—4 .
Cadu 6. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: 3 = 5 — 1 . Trong cac

diém sau day, diém nao khéng thudc duong thang A?
A . M(4;,-7,-2). B. N(7;—-12;6). C. P(10;—17;7). D. O(13;-22;8).
x=1-—t
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, diém nao dudi day thuoc dudsng thang { y=5+1
=243t
A. O(—1;1;3). B. N(1;—1;3). C.A(—2;5;-2). D. P(1;5;2).
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Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh duong thang di qua diém P(1;1;—1)
va c6 vecto chi phuong ¥ = (1;2;3) 1a

x—1 y—1 z+1 x+2 y+3 z+2

A. 1 2 3 B. 1 2 3
x—1 y—-2 z=-3 x—1 y—1 z+1
. — p— . D. — —

c 1 1 —1 2 3 2

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing d c6 phuong trinh chinh tac

—1 3 -2 4 . < 2 <
Y =Y * _ T Phuong trinh tham so caa duong thang d 1a

3 2 —
x=1+3¢ x=—1+3¢ x=3—t¢ xX=—3+¢
A.dy=—-3+2r. B.<{y=3+2r . C.q{y=2+3 . D.{y=-2-3t.
z7=2—1t 7=—2—t z7=—1-2¢ z7=1+2¢

Cau 10. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, vecto nao la mot vecto chi phuong
x—1 3y 3—z

cta duong thang cé phuong trinh: 5 =5 = T?
3 N - - 2
A.Zz’:(3;§;1). B. @ =(9;2;3). C.d=(3;2;1). D.a:(3;§;—1).
~ ~ . . < 2 X y+1 l— <
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d;: == - 1

x=1+3t
dy: { y=—2—t. Khang dinh nao sau day ding?

z=3—1t
A. d1 || dz. B. dl va d2 chéo nhau.
C.d =d,. D. d, va d> cit nhau.

Cau 12. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(1;2;0). Phuong trinh
duong thang A di qua A, vudng géc va cat truc Ox 1a

x=1 x=1—t x=1+t¢ x=1
A . (y=rt. B.{y=2+1. C.{y=2+t. D.{y=rt.
7=t z=0 z=0 z=0

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: x; = =

a) Piém M(1;3;2) nam trén dudng thang d. 1 ’
b) Mot vecto chi phuong caa d 1a @ = (1;3;2).
x=1+t
¢) Puong thang d song song v6i dudng thang A: { y=3—¢ .
7=242t
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x= -3t
d) Duong thang d va duong thang d’: { y=1 la hai dudng chéo nhau.
y=—-1-3¢
- . R 2 4 =5 2
Cadu 2. Trong khong gian Oxyz, cho dusng thang d: XJ; _ = Z—|1— .
a) Diém M(3;—4;1) nam trén dudng thang d.
b) M6t vecto chi phuong cta d 1a o = (—3;4;—1).
x=—4+473t

¢) Dudng thang d song song véi dudng thang A: { y=5—4¢

z=t
N 2 £ N TN . N 2 x—1 y+1
d) Puong thang A song song véi d va cat ca hai duong thang d,: —— = =
-2 2 -3 , . . 4 1 1
ZTvadz: )Hz_ :})TzicophUOngtrmhlaAl: x43r :yj4 :Zle .

Céu 3. Mot chiéc may bay thuong mai Vietnam Airlines dang bay trén bau troi
theo mot duong thang tit D dén E ¢6 hinh chiéu trén mat dat 1a doan CB. Tai vi tri
D thi may bay bay cach mét dat 9000 m, tai vi tri E thi may bay cach mat dat 12000
m . Mét ra da dudc dat trén mat dat tai vi tri O cach C khoang 20000 m , cach B
khoang 16000 m va géc BOC = 90°; pham vi theo do6i cia ra da la 20 km . Xét hé truc
toa do Oxyz (don vi trén mdi truc 1a 1000 m) véi O 1a vi tri dit ra da, B thudc tia Oy,
C thuoc tia Ox.

a) Tai D, may bay cach ra da 21000 m (lam tron dén hang nghin theo don vi mét).
. ~ A . 2 - ~ ~ I — . . v A
b) Khi may bay bay den diém I théa man DI = ZDE , may bay cach mat dat

9750 m.
¢) Trén hanh trinh bay tu D dén E, may bay sé di qua diém c6 toa dod
P(163,2:9.6).
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d) Khoang cach gitta vi tri dau tién va vi tri cudi cing ma may bay bay trong
pham vi theo dbi ctia ra da 1a 22500 m (lam tron dén hang tram theo don
vi mét).
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): x—2y+3 =0 va diém A(2;1;2).
. o i £ S 3
a) Khoang cach ti diém A den (P) bang 7
b) Puong thang d di qua diém A va vudng géc véi mat phang (P) ¢ phuong trinh
xX=24t
tham s61a { y=1-2r.
z=2
¢) Mat phang (Q) qua 2 diém B(1;1;0), C(—2;1;1) va vudng géc véi mat phang (P)
¢6 phuong trinh (Q): 2x+y=0.
d) Puong thang d’ 1a giao tuyén ctia hai mat phang (P) va (Q) c¢6 phuong trinh

x=-=3+4
thams61a {y=2¢
L7

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

x=2 'y z
| 2 —1 4
. Phuong trinh mit phang (P) chia 4 va A c¢6 dang

Céu 1. Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho hai duong thang d:
x—1  y=2 z+

2 -1 4 ; i
ax+by+z+c=0. Tinh gia tri cha a+ b+ ¢ (lam tron dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ []

x=1+4+2¢

va A:

Cdu 2. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang A: { y=—¢
=2+t
va cho cac diém A(1;0;2), B(3;—1;1), C(5;—2;4), D(—1;1;—1). Trong céc diém da cho
¢6 bao nhiéu diém khéng thudc dusng thang A?
KQ:[ [ [ ]
x=2—mt
Cau 3. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang A: { y=2ms

z=1—-4

, _1 2 .
va dudng thing d: xsz%:z. Tim m dé A 1 d.

KQ:[ [ [ ]]
Cdu 4. Trong mét dot dién tap qubc phong, hai ngusi 6 vi tri khac nhau cung ngam
ban mot muc tiéu cb dinh trén khéng. Ngusi ta gan mot hé truc toa do Oxyz (don vi
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trén méi truc tinh theo mét), mat phang (Oxy) trung véi mit dat. Nguoi thi nhat
ban mét vién dan di qua hai diém A(5;7;10) va B(6;9;12). Nguoi thi hai ban mot
vién dan di qua hai diém C(15;17;5) va D (diém D & d6 cao 26m so v6i mat dat). Biét
rang sau mot thoi gian roi khoéi nong sing, hai vién dan cham véi nhau tai vi tri
cach diém A mot khoang 150m (tham khao hinh vé)

Héi diém D céach diém C mot khoang bao nhiéu mét? (Két qua lam tron dén hang

phan chuc) KQ:[ [ [ []

Cdéu 5. Trén mat dat phang, ngudi ta dung mot cay

cot thang cao 6 m vudng géc véi mat dat, c6 chan cot z
dat tai vi tri O trén mit dat. Tai mot thoi diém, duéi \
anh ning mit troi cach chan cot 3 m vé huéng S60°E

(huéng tao véi huéng nam goéc 60° va tao véi huéng

dong goc 30°) (hinh bén dudi). Chon hé truc toa do 19)
Oxyz ¢6 gbc toa dd 1a O, tia Ox chi huéng nam, tia

Oy chi huéng dong, tia Oz chia cay cot, don vi do 1a

mét. phuong trinh dudng thing chia tia ning mat S “,

30° Y
60°

A/

troi di qua dinh cot tai thoi diém dang xét c6 dang

_ —6
R A L . Tinh a+yy+c. KQ:[ [ [ 1]
a \/§ c

Cau 6. Tu diém A(—7;—3;—8) qua diém B(—2;0;-9) 1a z
mot dudng ham thang tén Kuckucksloch sé duge dao m

xuyén vao nui. Tuong tu, tit diém C(4; —6;—6) qua diém C x
B

D(7;—1;—8) mot dudng ham thang tén Morgenstern
cing sé dudc xay dung. Sau khi khoan xong 2 dudng
ham sé gap nhau tai diém S.

T diém S, duong ham Kuckucksloch tiép tuc dao theo huéng vecto (2;1;2) cho
dén khi dén diém P trén mit dat ma duong ham sé cham téi. Trén doan SP, cach
P mot khoang 1200 m sé dao mot 16i thoat hiém thang ding. Tinh d6 sau can dao
bang bao nhiéu mét? (M6i don vi trong hé toa d6 tuong tng 100 m. Mat dat 1a mat

phéng). KQ:[ [ [ 1]
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BANG DAP AN CAC PE ON TAP BAI 2

BANG DAP AN PE 1

DAP AN PHAN I

1. B||2. B||3. All4. D|[5. cC|l6. cC||7. Al[s. cC||9. A]
[10. A][11. B|[12. C]

DAP AN PHAN II

Ccau 1. (@)Ppd)Ss(ec)p(d)s | |Cau2. OBLIOEIOEICH:
Céu 3. (@Ppb)s(c)s(db | |Caud @s®spds
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cau 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.
Lol el [ |=l2f [ )|lel [af J{lof. [7] J|[2] . [4]5]

BANG DAP AN DE 2
PAP AN PHAN I

1. B|[2. A||3. B||4. A|[5. All6. cC||7. Al[s. A|l9. C]
[10. A][11. A||12. B]

PAP AN PHAN II

Cau 1. (@Ppb)s(c)s(db | |Cau2. @sb)sCEpdp
Cau 3. (@Pb)b(c)S(db | |Caud @pb)b)s@b
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.

30 [ =08l [ fj=tal [zl fafs||=03] [ J|itf2]s6] |

BANG DAP AN DE 3
DAP AN PHAN I

1. All2. A||3. D||4. c||5. B|l6. D||7. B|[8. B||9. D]
(10. A][11. D||12. A]

DAP AN PHAN II
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TOAN 12 HK2

Al

Ccau 1 (@P(b)s(c)P(ds | |Cau?2 @sb)s)s@p

Cau 3 (a)s(b)s(c)P(d)b | |Caud. @pb)b)s@b

DAP AN PHAN III

Cdu 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.

ofof [ J|lol Jolsf|s] [ | [|[2l4fo] Jjlof.[t]s]|7][o],]7]
BANG DAP AN DE 4

PAP AN PHAN I

1. c|][2. A|[3. B||4. D|[5. D||6. A|[7. A][s. D|[9. A

[10. C][11. D|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Pb)p(c)P(d)S | |Cau?2 @pb)s)s@p

Cau 3. (@Ppb)s(c)p(ds ||Cau4 @pb)b)s@b

DAP AN PHAN III

Cdu 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Caub Cdu 6.

2l [Pl Tl TP Jiiel [0 =l Isfilz . [s] |
BANG DAP AN DE 5

DPAP AN PHAN I

1. c|[2. D|[3. All4. A][5. All6. Al|7. D|[s. A]l9. A

[10. D|[11. A|[12. D]

DAP AN PHAN II

cau 1. (@P(b)s(c)s(db | |Cau?2 @sbb)s@p

Cau 3. (a)sb)p(c)P(d)S | |Cau4d @pb)b)s@ds

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Caub Cdu 6.

ol P |l [ =Ll Is]jl208 ] 8] =[3] | [|[8[ofo] |
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BAI 3. CONG THU'C TINH GOC TRONG KHONG
GIAN

1.DE 1

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong én lva chon

Céu 1. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho dudng thing d ¢6 phuong trinh
x= -2t

tham s6 ¢ y=6+¢ va mat phang (P): 2x—y+3z+ 12 = 0. Tim sin ctia géc giita d va

z=1-3¢

(P)?

A. 0°. B. 1. C. 0. D. 90°.
Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, sb do géc o gitta duong thang A: % = 12 = % va
mat phang (P): 5x+11y+27—4=01a

A. —30°. B. 30°. C. 60°. D. 45°.

A~ N . 1A N 2 x y+1 z—1
Cau 3. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho hai dusng thang d; : 1= —1=-"7%

1 -3 . ) . 2 PN
le = )T} = ZT Goc gitta hai duong thang doé bang

A.90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.

vad,:

Cau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho A(0;1;0), géc giita dudng thang OA va miit
phang (Oxz) bang

A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 0°.
Céu 5. Trong khong gian Oxyz, géc gitia hai dudng thang d; : )—lc = HTI = —i2 va
x=1+t1
dy: {y= -2t bang
=3+t
A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.

Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, tinh géc gitta mat phang (P): 2x— 3y —4 =0 va mit
phang (Oxy).

A. 30°. B. 90°. C. 60°. D. 0°.
Céu 7. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, géc gitta duong thang d chia truc Ox
va mit phang (P): 3y —z+5 =0 bang

A. 90°. B. 60°. C. 0°. D. 30°.
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x=2—t
Cdu 8. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, tinh géc gitta hai dudng thang d;: { y=1+¢
z=35
x= -2t
vady: {y=—-3+¢
z=1-2¢.
A. 60°. B. 45°. C. 30°. D. 90°.
Cdau 9. Trong khéng gian Oxyz, géc giita hai mat phang (P): x+2y—3z+5=0va
(Q): 2x+y—3z—1 =0 bang (két qua lam tron dén do)
A. 20°. B. 22°. C. 25°. D. 27°.
x=-2+t x=2-2m

Céu 10. Trong hé toa do Oxyz, cho hai dusng thang A, : y=—442t ValAy: {y=2-2m

z=—1+42t z=34+m
Goi ¢ 1a géc gitta hai duong thang. Tinh cos ¢?
5 1 V3 4
A. -, B. —. C. —. D. -.
6 9 2 9
Cau 11. Tinh géc o giita mét (P): x+z—4 = 0 va méit phang (Oxy).
A. 45°, B. 30°. C. 90°. D. 60°.

Cdu 12. Cho mat phang (P): x+y—v/2z+5 = 0. Tinh géc ¢ giita mat phang (P) va
truc Oy.
A. ¢ = 60°. B. ¢ = 45°. C. ¢ = 90°. D. ¢ = 30°.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cdu 1. Trong khéng gian Oxyz, cho hai duong thangd;: { y=—1+¢vads: { y=2
z=3 z=—-2+t

Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau

a) Duong thang d; c6 mot vecto chi phuong 1a if = (1;1;3).

b) Géc giita hai dusng thang d; va d» bang 60°.

¢) Puong thang d; c6 mot vecto chi phuong 1a w3 = (—1;0;1).

) N 1
d) Gia tri cosin cua goc gitia hai duong thang d, va d, bang —5

Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) : 2x+y+2z— 1 =0 va hai diém
A(1;—1;2), B(0;1; —1). Xét tinh ding sai ctia cdc khang dinh sau
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., . . - 2 .~ N & N v 2 Y 2
a) Gia tri cosin ctia goc gitta duong thang AB va mat phang (P) bang WoTh
b) Puong thang AB vudng géc véi mat phang (P).
¢) Mt phang (OAB) c6 mét vecto phap tuyén 1a 7 = (—1;1;1).
., . . 2 » .~ v 2 N v 2 v 3
d) Gia tri cosin cua goc gitta mat phang (OAB) va mat phang (P) bang R
Céu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho duong thang d: )—lc = Lz = % va mit phang

(P): 5x+ 11y+2z—4 = 0. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau
a) Puong thang d c6 mét vects chi phuong 1a @ = (1;-2;1).
b) Mit phang (P) c6 mét vects phap tuyén 1a 7 = (—5;—11;2).

. . N 1
c) Gia tri cosin ctia géc gitta duong thang d va mat phang (P) bang 3

d) Géc gitta duong thang d va mat phang bang 30°.
Cdau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (P): 3x+4y+5z+2 = 0 va dudng
thang d 1a giao tuyén ctia hai mit phang (a): x—2y+1=0va (B): x—2z—-3=0.
Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau

a) Mat phang (P) c6 mét vecto phap tuyén la 7 = (3;4;5).

b) Géc giita dudng thang d va mat phang (P) bang 30°.

¢) Puong thang d c¢6 mét vecto chi phuong 1a @ = (2;—1;1).
7 11 19 )

d) Duong thang d cat mat phang (P) tai A (E; 515

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 18i ngén.

Céu 1. Trong khéng gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho dudng thing d c6 phuong trinh
x—1_ y+2  z+3

va mat phang (P) ¢6 phuong trinh x+2y —z+7 = 0. Géc giita d

2 1
va (P) bang bao nhiéu d6? KQ:[ [ [ 1]
Cdau 2. Cho hai diém A(1;—1;1), B(2;—2;4). C6 bao nhiéu mat phang chia A,B va
tao v6i mat phang (a): x—2y+z—7=0mot goc 60°. KQ:[ [ [ 1]

x=1+4+2¢
Céu 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho dudng théng A: y=2+t va
7=—-2—t
(P): —x+2y+2z+5=0. Goi d 1a duong thang di qua diém A(—1;0;—1) cat duong
thang A va tao v6i mit phang (P) mét géc nhé nhét. vects chi phuong i] = (a;b;c).

Tinh tong a +2b — 3c. KQ:[ [ [ []

Céu 4. Khi gan hé truc toa do Oxyz (don vi mdi truc tinh theo km) vao mbi san bay,

: VRN e e 4\
mat phang (Oxy) trung véi mat san bay. Mot may bay & vi tri A (7; —4;3) sé ha
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canh 6 vi tri B(7;11;0) trén dudng bing. Géc giita dudng bay (mot phan ctia dudng
thang AB) va san bay (mét phan ctia mit phang (Oxy)) bang bao nhiéu do (Iam tron
ké qud dén hang don vi)? KQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Mot kién tric su mudn xay dung mot toa nha biéu 4 z c
tuong doc la cho thanh phd. Trén ban thiét ké toa nha c6 [
hinh dang 14 mét khéi lang tru tam giac déu, c6 canh bén
béng canh day va dai 320 mét (tham khao hinh v&). Kién M [Tt
tric su mudn xay dung mét ciy cdu MN bac xuyén tdoa nha

(diém dau thuodc canh A'C, diém cudi thudc canh BC') va

cay cau nay sé dudc dat vang véi don gia 4 ty dong trén 1
mét dai. Vi vay dé dap tng bai toan kinh té, kién tric su

phai chon vi tri cy cau sao cho MN ngan nhét. Khi d6 gia

x4y cay cau nay hét bao nhiéu ti dong (két qua lam tron
dén hang don vi)?

KQ[ [ ]]
Céu 6. Mot chiéce truc thing bay trong diéu kién tdm nhin kém tién vé phia mot
sudn nii doc 1én, dude mo ta béi cac diém P(0;5;0), 0(5;10;2), R(10;10;2).

Z

Truc thing bay qua cac diém A(1;6;1) va B(2;7;1) (don vi km).

Néu truc thang tiép tuc gitt nguyén hudng bay hién tai, sé va vao sudn ndi. Vi thé
dé tranh tai nan, tai diém B phi coéng gitt nguyén huéng theo phuong x — y nhung
bay 1én v6i géc nang sao cho duong bay song song véi suon nui. Tinh géc ma phi
cong da thay déi huéng bay tai diém B (lam tron két qud dén hang phan musi, don

vi do). KQ:[ [ [ []

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

~ N 2 x—1 y+1 z x—=3 y—-1 z-5 _;
1. Choh h == dy: = = .
Cau 1. Cho hai dIIdng.:,f thang d, 3 —> L dr 1 3 , So do
goc gitta hai duong thang d;;d, bang
A. 90°. B. 60°. C. 30°. D. 45°.

- . N 2 —1 1
Cdu 2. Trong khong gian hé toa do Oxyz, cho hai duong thang d : XT = )T) e

x—=2 'y z—1

d - STy T Tinh c6-sin cta géc gitta hai dudng thang d; d'.
A. cos(d;d’):%. B. cos(d;d") = 3+1\/6'
C. cos(d;d’):%. D. cos(d;d’):5i4.
x=2+4t
Céu 3. Trong khoéng gian Oxyz, cho hai dudng thang d; : x__13 _7 __23 = Z-ll_ ! ydy: Cy=5—t
=72t
Géc gitta hai dusng thang d; va d, bang
A. 60°. B. 90°. C. 120°. D. 30°.
Cdu 4. Trong khéng gian Oxyz, tinh s6 do géc o gitta duong thing A: )—lc = —L2 = %
va mat phang (P): 5x+ 11y+2z—4 =0.
A. —-30°. B. 30°. C. 60°. D. 45°.
Céu 5. Trong khéng gian véi hé truc Oxyz, cho hai dudng thang d; : % = );11 = %

1 -3 . N 2 PR
x+1 = % = ZT Goc gitia hai duong thang dé bang

A.90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.

vad,:

Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (a): 2x+2y+z =0 va
(B): x+z+4++/3 =0. Géc giita hai mat phang () va (B) la

A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.
Cdau 7. Trong khong gian Oxyz, cho A(0;1;0), goc giita dudng thang OA va mit
phang (Oxz) bang

A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 0°.
Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;3), B(0;3;1) va mat phang
(P): x—y+2z—1=0. Géc giita duong thang AB va mit phang (P) bang

A. 0°. B. 180°. C. 90°. D. 45°.
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- . : . 2 x—4 y=T7 z-3 _
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: o= = 4 v mat
phang (P): 3x—2y+z—6 = 0. Gia tri ctia sin(d, (P)) bang

A e B. Y0, c. 2o D. Y0,

7 42 21 3

Céu 10. Trong khéng gian Oxyz, géc gitta truc Oy va mét phang (Oxz) bang

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.

Céu 11. Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, goi ¢ la géc gitta duong thing

5 y—2 z-2 )  d
d:)HZ_ :yl =+ va mat phang (P): 3x+4y+5z—2025 = 0. Khi d6

A. o =90°. B. ¢ =45°. C. o =060°. D. ¢ = 30°.

Cau 12. Trong khéng gian hé toa do Oxyz, cho hai mat phang (o): 2x+2y+z=0va
(B): x+z4++/3 =0. Géc giita hai mat phang («) va (B) 1a
A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

x=1+¢
Céu 1. Cho dudng thdng A: { y=2—; va mét phang (P): x+2y+z—4=0.

z2=3+t
a) @ = (—1;1;—1) la mét vects chi phuong ctia dudng thang A.
b) M(0;3;—2) khong thudc dudng thang A.
¢) Puong thang A vudng géc véi mit phang (P).
d) Duong thang A cat mat phang (P) tai N(—1;4;1).

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d di qua hai diém A(1;2;1) va
B(3;0;1), mat phang (a) di qua ba diém M(0;1;0), N(2;1;3), P(4;1;1).

a) Véc-to AB khong 1a véc-to chi phuong cua duong thang d.

b) MN = (2;0;3), MP = (4;0;1).

¢) Mat phang (a) c6 mot véc-to phap tuyén cé toa do 1a (0;—1;0).

d) Géc giita duong thang d va mit phang («) bang 45°.

Céu 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, mat mot ngudi quan sat dat tai diém
M(1;2;3) va quan sat mot thanh AB véi A(7;8;—3), B(2;3;—3). Mot tam bia cing c6
dang hinh tron thudc mat phang (Oxy) ¢6 tam 0(0;0;0), ban kinh R va che khuat
hoan toan thanh AB d6i véi ngudi quan sat tai diém M.

a) Vecto MA = (6;6;—06).

b) Pudng thang AB tao véi mét phang chita tAm bia mot géc 30°.
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x=14t
¢) Phuong trinh duong thang MA: { y=2+¢,1€R.
7=3—1
d) TAm bia c¢6 ban kinh nhé nhat bang /41.
A

1\ B

M

Cdau 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh
chit nhat, AB=1, BC = /3, SA =1 va SA vudng géc véi
mat day. Pat hé truc toa do Oxyz nhu hinh veé.
a) Toa do céc diém B, C1a B(1;0:0), C (1:1/3:0).
b) Mét vecto chi phuong caa dudng thang SB la
u=(1;—-1;1).
¢) Mot vecto phap tuyén ctia mit phang (SBD) la
i = (V3:1:v3).
d) Goi o 1a géc giita hai duong thang BD va (SBC).

 a . 2
Khi dé6 sina = %

PHAN 3. Céau tréc nghiém trd 1i ngén.

x=2-+t

Cdu 1. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho duvng thang A: { y=3—4¢ (véi

z=-—1
¢ € R 1a tham sb). Géc gitia A va dudng thang Oy bang bao nhiéu d6? (két qua lam
tron dén hang don vi) KQ:[ [ T 11
x =2t
N . ) N e x y+1 z |
Cau 2. Trong khong gian Oxyz cho hai duong thang d; : =y =3V dr: {y=1
z=1-—1t

Goi ¢ 1a géc giita hai duong thang. Gia tri cos ¢ c6 dang aT\/E. Tinh gia tri biéu thic

P=b—3a+ec. KQ:[ [ [ 1]
x=142¢

Céu 3. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, cho duvng thang A: y=2+t va

7=—2—t
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Al

(P): —x+2y+2z+5=0. Goi d 12 duong thang di qua diém A(—1;0;—1) cat duong
thang A va tao v6i mit phang (P) mot géc nhé nhét. vects chi phuong i) = (a;b;c).

Tinh tong a+2b —3c. KQ:[ [ [ 1]

Cau 4. Trong mét bé hinh 1ap phuong canh 1 m cé chita mot it nuée. Ngudi ta dit
day bé nghiéng so véi mat phang nam ngang. Biét réng, lic dé mét nude c6 dang
hinh binh hanh ABCD va khoang cach ti cac diém A, C dén day bé tudng tng la
25cm, 75 cm. Tim khoang céch tit diém B dén miét day bé khi géc gifta mat nude va
mit d4y bé dat gia tri nhd nhat (don vi tinh 1a cm).

Im

), Lo

1m

KQ[ [ ]]
Céu 5. Khi gan hé toa d6 Oxyz (don vi trén méi truc tinh theo mét) vao mét cin
nha sao cho diém H(2;1;2) 1a hinh chiéu vuéng géc ciia goc toa do O xudng mit
phang (P). S6 do géc giita mat phang (P) va mat phang (Q): x+y— 11 =0 bang bao
nhiéu (1am tron két qua dén hang don vi)?

KQ:[ [ [ 1]

Cdau 6. Mot chiéc ban gap gon da dudce thiét lap

hé toa do Oxyz. Piém A 1a chan ban tiép xic véi
x=-—-3+¢

mat dat thuoc duong thang a: { y=1+¢ cat
7=—-2+4

mét ban 12 mat phang (P): x4+y—2z+6 =0 tai

diém F. Do dai chan ban FA = 40v/3 cm, khi dé

do cao cia mat ban tinh tu mat dat 1a 1a bao

nhiéu cm? a

KQ:[ [ [ 1]

—Hét—
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BAI 4. PHUONG TRINH MAT CAU

1.DE 1

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khéong gian Oxyz, mét cau (S): (x+2)>+ (y—1)2 42> =4 c6 tam I va
ban kinh R 1an ludt 1a

A.I1(2;-1;0),R=2.B.1(2;—-1;0),R=4. C. I(-2;1;0), R=4. D. I(—2;1;0), R=2.

(=
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (§): x* +y> 422 — 2x+ 4y — 47— 25 = 0.
Tim toa d6 tAm / va ban kinh R ctia mit cau (S)?

A.I(1;-2;2),R=6. B.I(—1;2;-2),R=5.

C.1(1;-2;2), R=+/34. D. I(—2;4;—4; R =+/29.
Cau 3. Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém 1(2;—3;—1). Mt cau (S) tam
I, ban kinh R = 3 ¢6 phuong trinh la

A, (x—2)2+(y+3)2+(z+1)? =3. B. (x—2)2+(y+3)*+(z+1)2=09.

C. (x+2)%+(y—3)*+(z—1)>=6. D. (x—2)?+(y+3)*+(z+1)>=6
Cau 4. Trong hé truc toa dd Oxyz, cho mit cau (S) c6 tam 1a K(4; —2; 1) va di qua
diém B(3; —4; —1). Phuong trinh ctia mét cau (S) 1a

A x> +y2 4+ 72 —8x+4y—2z—-21=0. B. x> +y>+72+8x—4y+2z+12=0.

C.x2+y*+722—4x+2y—z+21=0. D. x> +y*+72—8x+4y—2z+12=0.
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao trong cac phuong trinh sau la
phudng trinh ctia mét mat cau?

A (S): x*+y? -2 —4x+2y+2z-3=0.

B. (S): x> +2y* + 72 —dx+2y+2z— 10 = 0.

C.(S): X +y*+2> —4x+2y+2:+2=0.

D. (8): x> +y?+72 —dx+2y+2z+8=0.
Cau 6. Trong khéng gian Oxyz, tAm ctia mét cau (S): (x+1)>+(y—2)2+ (z—1)>=9
co toa do la

A. (—1;2;—1). B. (1;-2;1). C. (1,-2;-1). D. (—1;2;1).
Cdau 7. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh x* +y? +z> — 2ax — 2by — 2cz+d =0 12
phuong trinh ctia mét mét cau khi va chi khi

A+ +c*—d>0. B. &> +b*+c*+d > 0.

C.a?+b*+c*+d>0. D.a*+b*+c*—d >0.

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



PE ON THEO CHUONG, BAI [/ /| _ /[
TOAN 12 HK2 @ GV: Ngb bic Tai 200
Al

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, mit cau (S) c6 tAm M(1;2;4) tiép xic mit phang
(P): 2x+y—2z+1=0 c6 ban kinh bang
4 3
A. -. B. 1. .. D. 2.
3 C 4
Cau 9. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;3; —4) va diém B(3;—1;0). Mit cau
(S) ¢6 duong kinh AB c6 phuong trinh la
A. (x+2)24+(y+1)2+(z—2)*=3. B. (x—2)2+(y—1)2+(z+2)>=0.
C.(x+2)>+(y+ 1)+ (z—2)>=0. D. (x—2)24+(y—1)2+(z+2)>=3.
Céu 10. Trong khong gian Oxyz (don vi trén cac truc 1a km), mét thiét bi phat séng
dat & vi tri I(—1;2;4) va dudc thiét ké ban kinh phti séng 13 4000m. M4y thu séng
ctia thiét bi d6 & vi tri ndo sau day thi thu dudc séng?
A. M(1;-2;3). B. N(1;4;5). C. P(3;1;-1). D. Q(-1;3;—1).
Céu 11. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz. Hay viét phuong trinh mat cau
c6 tam 7(2;2;3) va tiép xtc véi mat phang (Oxz).

A, (x+2)% +(y+2)° + (z+3)* = 4. B. (x—2)" 4+ (y—2)* 4+ (z—3)* = 13.
C.(x—2)+(y—2)"+(z—3)* =4. D. (x—2)*+(y—2)%+(z-3)*=2.

CaAu 12. Cho mit cau (8): (x— 1)>+ (y+2)> +2z> = 9. Mit cau (S) c6 thé tich bang
A.V =36mx. B.V = 14xm. C.V =4n. D.V = 16mx.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S): (x—1)*+ (y+3)2+ (z—2)* = 49.
a) Mat cau (S) c6 ban kinh R =7.
b) Piém A (1;4;2) nam trén mat cau (S).
¢) Mat cau (S) c6 tam 7(1;3;2).
d) Mat cau (S) con c6 phuong trinh: x? 4+ y?> + 72 — 2x+ 6y — 47 — 49 = 0.

Cau 2. Trong khéng gian Oxyz, cho diém A(4; —1;2); mat phang (P): x—y+z—1=0
va mit cau (S) c6 tAm 12 A va di qua diém O
a) Mot vécto phap tuyén cia (P)1a 7 = (1;—1;1).

b) Puong thang (d) di qua A va vudng géc véi (P) c6 phuong trinh chinh tac la
x+4  y—1 42
1 -1 1

2 3
c) Goi ¢ la géc gitta hai mat phang (Oxy) va (P), ta c6 cos@ = g
d) (S) c6 phuong trinh 1a (x —4)> + (y +1)> +(z—2)*> = 21.

Cdu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho mit cau (S) : (x—2)*+y*+ (z+1)* =1 va mat
phang (P): x+2y—z+1=0. Cac ménh dé sau ding hay sai?
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2 2, N A A v 2 M 6
a) Khoang cach tu tam / den mat phang (P) bang \/T_
b) Miit cau (S) c6 tam 7(2;0;—1) va ban kinh R = 1.
¢) Mat phang (P) tiép xtc mét cau (S).
d) Phuong trinh mat cau tam 7(2;0;—1) va tiép xidc mat phang (P) la:

7
(Y%xl+ﬁ+{z—%%2z+§20.

Cau 4. Mot tau citu hd dang & vi tri A(1; —2;2) (don vi km) va di chuyén theo dudng
thang véi vects van toc vV = (—2:4;1) (km/gis). Mot con bao dang hinh thanh biét
vung nguy hiém dude mé ta bdi mot hinh cau c6 tam bao tai B(—3;0;4) (don vi km)
va ban kinh R = 6 km. Khi do
a) Phuong trinh mé td ranh giéi viung nguy hiém ctia con bao la
(x+3)>+y* +(z—4)> =6.
b) Phuong trinh tham sb ctia dudng thang biéu dién quy dao di chuyén ctaa tau
x=1-2t
cdiuhola ¢ y=—-2+4r,t>0.

=2+t
¢) Khoang thoi gian ma tau é trong ving nguy hiém la 2 gio.
d) Khoang cach ngan nhét tit tau citu hé dén tam béo 1a 3 km (két qua lam tron
dén hang don vi cia km).

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Céu 1. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, biét phuong trinh mét cau (S) di qua
4 diém A, B, C, D, biét rang A (—3;0;0), B(0;0;8), C(0;—9;0) va D(0;0;0) c6 dang

x2+y?*+72—2ax—2by—2cz+d =0. Tinh 4- (¢ + b* + 2 + d?). KQ:[ [ [ 1]
Cdau 2. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, goi (S) 1a mit cau di qua hai diém
A(3;—-1;2), B(1;1;—2) va c6 tam thudc truc Oz. Ban kinh ctia mit cau (S) 1a R. Gi4
tri R bang? KQ: [ 1]
Cau 3. Trong hé toa d6 Oxyz, cho diém A(2;1;3), mat phang (P): 2x+2y—z—3=0
va mit cau (§): x%+y? +z2 —6x—4y— 10z+2 = 0. Goi A 1a duong thang di qua A, nam
trong mit phang (P) va cat (S) tai hai diém M, N. D6 dai doan MN nhé nhat bang
a. Tinh gia tri a°. KQ:[ [ [ []
Céu 4. Trong khong gian Oxyz (don vi ctia céc truc toa do 1a mét), mot thiét bi phat
séng wifi dat tai vi tri A(3;1;1). Vung pht séng tét nhat ctia thiét bi c6 ban kinh

bang 11 (m). Héi sb gia tri nguyén cta tham sbé m dé mot ngudi st dung dién thoai
tai diém E(—3;8;m) c6 thé bat dudc tin hiéu wifi ctia thiét bi néi trén.

KQ:[ [ [ 1]
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Cau 5.

Mot khinh khi cau nghién ctu khi tusng dudec phéng
lén dé thu thap dit liéu trong tang binh luu. Khinh
khi cau nay cé thiét bi dinh vi st dung tin hiéu tu

cdc vé tinh ctia cong ty S dé xac dinh vi tri trong
khéng gian. Tai thoi diém quan sat, khi cau dang bay
6 do cao 50 km va nhan dudc tin hiéu tu ba vé tinh
S ¢6 toa do trong khong gian Oxyz (don vi: km) nhu
sau: Ve tinh A tai vi tri A(103;204;62), vé tinh B tai vi
tri B(106;208;74), vé tinh C tai vi tri C(105;212;134).
T thoi gian truyén tin hiéu, hé théng xac dinh rang

khoang cach ti vi tri M ctia khinh khi cau dén cac vé
tinh la MA = 13 km, MB = 26 km, MC = 85 km. Tinh
khoang cach tir khinh khi cau dén gbc toa d6 O (lam
tron két qua dén hang don vi ctia km).

KQ:[ [ [ 1]

Cdu 6. Mot nha san xuat 6 bi da diat mot mo
hinh qua cau khéng 16 trén mai nghiéng ctia nha
xuéng. Mit méi c6 thé dudc mé tad bang mit
phéng (E): x4 2y+2z = 10. Trong d6 A, B, C la
giao diém ctia mit phang (E) véi cac truc toa do.
Mot mo hinh qua cau ban kinh r = 3 dudc dat tiép
xic v6i mit phang (E) tai diém C.

Tt C ké dudng vudng géc véi AB tai F. Khi thay thé qua cau, né lan trén dudng
thang CF cho dén khi qua cau vita tiép xic véi mat phang (Oxy) tai P(a;b;0) thi
dung lai. Tinh a +b. KQ:[ [ [ 1]
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh nao sau day la phuong
trinh ctia mét mat cau?
A —(x—1)2+(y+1)2+(z—10)2=225. B. (x—1)2—(y+1)2+(z—10)? =225,
C.(x—1)24+(y+1)2—(z—10)2=225.  D.(x—1)>+ (y+1)>+(z—10)> = 225.
Cdu 2. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, trong cac mét cau dudi day, mat cau
nao cé ban kinh R =27
A (S): P+ + 22 —4x+2y+2:-3=0. B.(S): x*+y?+22—4x+2y+2:—10=0.
C.(8): > +y*+22—dx+2y+2z+2=0. D.(S): x> +y>+2>—dx+2y+2z+5=0.
Céu 3. Phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh mat cau?
A 2+ — 22 +4x—2y+62+5=0. B. 2+ 4+ 22 +4x—2y+6z+15=0.
C.X>+y’+72+4x—2y+z—1=0. D. x> +y?>+22 —2x+2xy+62—5=0.
Cau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S) c¢6 tam 1a diém I(a;b;c) va ban kinh
R. Phuong trinh caa (S) la
A. (x—a)?+(y—b)>+(z—c)* =R B. (x+a)>+(y+b)>+(z+c)* =R
C.(x—a)l+(—b)?+(z—c)*=R. D. (x+a)’>+(y+b)>+(z+c)> =R.
Cdu 5. Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S): (x—3)2+ (y+1)>+(z—2)?> = 4. Xac
dinh toa d6 tAm 7 va ban kinh R ctia mit cau (S).
A.I(3;—-1;2),R=2. B.1(-3;1;-2),R=2.
C.I1(-3;1;-2),R=4. D.(3;-1;2), R=4.
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, diém nao trong cac diém sau day
thuoc mét cau (S): x> +y> 422 = 50?
A. M (3;4;6). B. N(4;4;5). C. P(3;4;-5). D. 0(-3;3;-5).
Cdau 7. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S): x> +y> +2z2 — 2x+ 4y +2z— 10 = 0.
Tam va ban kinh ctia mat cau (S) 1a
A.I1(-2;4;2), R=4. B.I1(1;,-2;—-1),R=4.
C.1(2;—4;-2), R=/10. D.I1(—1;2;1), R=/34.
Cau 8. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho méit cau (S) ¢ phuong trinh
x2+y? 472 —2x—4y+67—2 = 0. Puong kinh cia mit cau (S) bang
A.8. B. 16. C.2V14, D. 4.
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Cau 9. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, viét phuong trinh mat cau () c6
tam 7(2;1;2) va ban kinh R = 3.
A (S): (42 +(+ 1)+ (z+2)2=9. B.(S): x+2°+(+1)>+(z+2)* =3.
C.(8): (x—2°+(—1)’+(z-2°=3 D.(S): x=2>+(—1)>+(z-2)*=9.
Cau 10. Trong khong gian véi hé truc toa dé Oxyz, cho hai diém A(1;-2;3) va
B(5:4:;7). Phuong trinh mit cau nhan AB 1am dudng kinh 1a
A (x— 1)+ (+2)>+(z-3) =17. B. (x—3)°+ (- 1)+ (z—5)*=17.
C.(x=5+ (-4 +(z-77>=17. D. (x—6)*+(y—2)* 4 (z— 10)* = 17.
Cau 11. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém 7(1;0;—1) va A (2;2;-3).
Mait cau (S) tam / va di qua diém A c6 phuong trinh la
A (x— 1724y +(z+1)*=0. B. (x— 1)*+y* 4+ (z+1)* =3.
C.(x+1)+y*+(z—1)*=0. D. (x+ 1)+ +(z—1)*=3.
Cau 12. Trong khéong gian Oxyz, cho diém 7(1;—2;3). Phuong trinh mét cau tam I,
tiép xtc véi mat phang (Oyz) 1la
A (x— 1)+ (+27°+(z—3)*=09. B. (x—1)>+(y+2)*+(z—3)> = 13.
C.(x—1)*+(y+2)*+(z—3)* = 14. D.(x—1)°+(y+2)°+(z—3)" = 1.

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) : x> +y> +z2+2x+8y+1 = 0. Cac
ménh dé sau ding hay sai?

a) Mat cau (S) c6 tam 7(1;4:0).

b) Mit cAu (S) con ¢6 phuong trinh: (S) : (x+1)* + (y+4)> +22 = 16.

¢) Piém M (0;3;4) nam bén ngoai mat cau ().

d) Mat cau (S) c6 ban kinh R = 4.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;—4), B(1;-3;1), C(2;2;3).
a) Ban kinh ctia mat cau (S4) di qua ba diém A, B, C va c6 tam nam trén mat
phang (Oxy) 1a R = v/26.
b) Mt cau (S;) tidm A, ban kinh R = 1 c¢6 phuong trinh la:
=1+ =2+ (=47 =1.
¢) Ban kinh ctia mit cau (S;) ¢6 tam 13 A va di qua diém C 1a /50.
d) Mi&t cau (S;) nhan AB lam dudng kinh c6 phuong trinh Ia:

1\? 3\? 25
(x—1)"+ yt5) +ats >

Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): 2x+2y—z+2 =0 va hai diém
A(1;1;0), B(2;1;3).
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a) Mot vecto phap tuyén cta (P) 1a 7 = (2;2;1).
b) Puong thang d qua A va vudng géc véi (P) c6 phuong trinh x%l = y%l = —il
c) Mat cau tdm A va tiép xidc véi mét phang (P) c¢6 phuong trinh
(=17 + (= 1)+ =4.
1

d) Goi o 1a géc giita duong thang AB va mét phang (P). Khi d6, sina = m

Céu 4. Trong khong gian Oxyz, mot thiét bi phat séng dét tai vi tri A(4;0;0). Vung
pht séng ctia thiét bi ¢6 ban kinh bang 4.
a) Diém M(4;2;2) thudc viing pht séng.
b) Tap hop tat ca cac diém thudc vung phu séng cua thiét bi dude giéi han béi
mit cau c6 phuong trinh (x —2)2+y> 422 = 4.
¢) Mbét biic tusng dudc xay gan d6 c6 phuong trinh (P):x+y—z =06 sé chin séng
ctia thiét bi.

d) Ving nhan dudc tin hiéu trén mat phang (P) 1 hinh tron cé ban kinh bang 4.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 11 ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, mat cau (§) c6 dudng kinh AB véi A (—1;2;—1) va

B(1;1;—2) c6 phuong trinh dang (x—a)*+ (y—b)*+ (z—c)* = R%. Tinh a+ b+ c +R>.

KQ[ [ [ ]

Céu 2. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): x> +y?> + 22 +4x—6y+m =0 (m 1a
x=4-+72t

tham s6) va duong thang A: { y =3+ .Biét duong thang A cat mat cau () tai hai
7=3472t

diém phan biét A, B sao cho AB = 8. Tinh gia tri ctia m. KQ:[ [ [ 1]

Cadu 3. Khi dat hé toa do Oxyz vao khong gian véi don vi trén truc tinh theo ki-16-
mét, ngudi ta thiy rang mét khong gian pht séng dién thoai c6 dang mét hinh cau
(S) (tap hop nhiing diém nam trong va nim trén mat cau tuong ung). Biét mat cau
(S) ¢6 phuong trinh x> +y? + 72 — 2x — 4y — 6z + 5 = 0. Khoang cach xa nhét giita hai
diém thudc vung phu séng la bao nhiéu ki-16-mét? KQ:[ [ [ 1]

Cdu 4. Trong khong gian Oxyz (don vi caa cac truc toa do la ki—16-mét), mot tram
thu phat séng dién thoai di dong cé dau thu dit tai diém 7(1;2;2) biét rang ban kinh
phti séng cia tram 1a 3 km. Hai ngudi sit dung dién thoai lan luct tai M (4; —4:2)

va N (6;0;6). Goi E(a;b;c) v6i a < 0 1a mot diém thudc ranh giéi viing pht séng cia
tram sao cho tong khoang cach tit E dén vi tri M va N 16n nhat. Tinh T =a+b+c.

KQ:[ [ [ []
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CA&u 5. Tai 1& Tri an va trudng thanh cta hoc sinh khéi 12 cta mot trusng THPT
CPV. Két thiic budi 16, mét hoc sinh khéi 12 dai dién cho cac ban tha mét khinh
khi cau véi khat vong bay cao va vuon xa. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz,
mobi don vi tng véi 1 m, gia st khinh khi cau dang & vi tri ¢6 phuong trinh 1a
(S): (x—1)24(y—2)2+(z—10)> = 2. Cung thdi diém d6 c6 ba chiéc flycam A, B, C cach
nhau 3 km, 4 km, 5 km va tao thanh mét tam giac ABC c6 ba canh tiép xtc véi mat
cau (S), biét rang mat phang (ABC) song song v6i mat phang (P): 2x—y+2z—17=0
va c¢6 phuong trinh dang 2x+ ay + bz + ¢ = 0. Tong gia tri cia T = a+ b+ ¢ bang bao

nhiéu? KQ:[ T T 1]

Cdu 6. Mot bon chita khi hinh cau (K) c6 dudng
kinh 10m tiép xdc truc tiép véi mét bic tudng
thang ding tai diém 7(—6;0;5). Bon dudc che
chan bang mot tAm chin nghiéng, c¢6 dinh

Z

xuéng mit dat tai cac diém A(0;16,25;0) va
B(12;16,25;0), dong thoi dudc chong dd béi céc
thanh thing ding tai cac diém C(0;5;15) va
D(12;5;15) (tham khao hinh vé bén). Tinh khoang
cach an toan giita tAm chan E va mit cau (K) (don

vi mét). RKQ:[ [ [ ][]
— Hét—
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A (1;1;2) va B(3;1;0). Mit cau dudng
kinh AB c¢6 phuong trinh la
A (=27 + =1+ (z— 1)
C.(x— 1)+ (y—1)>+(z—2)
Cdau 2. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S): x> 4+y> + 2> —2x—4y+2z:—2 =0.
Xac dinh toa d6 tAm I va ban kinh R cia mét cau (S).
A.1(1;2;-1), R=2V2. B./(—1;-2;1), R=2V2.
C.1(2;4;-2),R=+2. D.1(2;4;2), R=38.

8. B. (x—2)°+(—1P2+(z-17>=2.
8. D. (x—3)+ (-1 +22=2.

Cdu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho diém 1(0;—3;1) va R = 2. Mit cau tam 7, ban
kinh R c6 phuong trinh la
A+ (y+3)° 4+ (z—1)* =4, B. x>+ (y—3)2+(z+1)>=4.
C.’+(y+3)2+(z—1)?=2. D.x>+(y—-3)2+(z+1)>=2.
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): x> + (y —2)> 4 (z+ 1)? = 6. Pudng
kinh ctia (S) bang
A. 2V6. B. /6. C.6. D. 3.
Céu 5. Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S) cé tam 7(2;2;—1) va tiép xic véi
mat phang (o) : x —y—z+2 = 0. Phuong trinh mét cau () la
A (x—2°+ (27 +(z+1)*=09. B. (x—2)°+(y—2)*+(z+1)°
C. (x+2)* +(y+2)>+(z—1)*=3. D. (x+2)°+(y+2)>+(z—1)° =

3.
Cau 6. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz, phuong trinh nao sau day la
phuong trinh ctia mit cau tam 7(1; —2;3) ban kinh R = 3?

A. (x— 12+ (y+2)2+(z—3)*>=3. B. (x—1)?+(y+2)2+(z—-3)2=09.

C.(x+1)24+(y—2)2+(z+3)2=3. D. (x+1)2 4+ (y—2)> 4 (z+3)* =0.
Cau 7. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S): (x—2)°+ (y+1)* + (z—1)* = 6.
Diém nao dudi day thudc mit cau (5)?

A.B(3;1;1). B. A(3;-2;2). C. C(3;-2;3). D. D(1;0;4).
Cdu 8. Trong khéng gian Oxyz, cho mit cau (S): (x—2)>4 (y+1)>+(z—1)>=9. Tim
toa do tam 7 va ban kinh R cta mat cau S

A.I(-2;1;—-1),R=3. B.1(2;-1;1),R=09.

C.1(2;,—-1;1),R=3. D.7(-2;1;-1),R=09.
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Cau 9. Trong khéng gian Oxyz, mat cau tam /(—7;8;9) di qua A(—5;6;10) c6 phuong
trinh la

A. (x+7)*+(y—8)2+(z—9)?=09. B. (x+7)2+(y—8)2+(z—9)> =8l.

C.(x+7)2+(—8)2+(z—9)*=3. D. (x—7)>+(y+8)*+(z+9)?=0.
Céu 10. Phuong trinh nao sau day 1a phuong trinh ctia mot mat cau?

A X2 +y* 4+ 722 —4x—2y+5=0. B. x> +y? 4+ 224+ 2x+6y—2z+15=0.

C.°+y*+72—4x+1=0. D. x> +y?+72—62+20=0.

Cau 11. Trong khéng gian (Oxyz), cho mit cau (§): x> +y?+z2 —4x+4y—2z—7=0.
Toa do tam I va ban kinh R ctia () 1an lugt 1a
A.1(—-2;2;—1),R=4. B.7(-2;2;—-1),R=8.
C.1(2;-2;1),R=4. D.1(2;-2;1),R=8.
Cau 12. Trong khéng gian (Oxyz), mét thiét bi phat séng dit tai vi tri 7(1;0;—1).
Vung pht séng cta thiét bi c6 ranh giéi 1a mét mét cau ban kinh bang 2. Piém
nao sau day thudc vung pht séng caa thiét bi?
A.A(1;051). B.B(1;1;—1). C.C(-2;0;1). D.D(1;-2;-1).

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S): x> +y>+z2 —2x+4y+1=0 c6 tam
I va ban kinh R.

a) Mat cau (S) c6 tam 7(1;—2;0) va ban kinh R = 2.

b) Ban kinh ctia mat cau (S) 1a doan IM véi diém M (1;1;2).

¢) Mat cau (S) c6 dudng kinh AB v6i A (0;1;—2) va B(2; —1;—4).

d) Mit cau (S) tiép xic véi mat phang (P): x+y—z—2=0.

Céu 2. Trong khéong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho mét cau (S) c6 phuong trinh
(x—4)24 (y—3)%+ (z+1)? = 169. Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau

a) Mat cau (S) c6 dudng kinh bang 13.

b) Dién tich mit cau S, = 3387.

¢) Mat cau (S) tiép xic véi mat phang (P): x—2y —2z—39=0.

d) Mat cau (S) cat truc Oz tai hai diém phan biét A, B sao cho AB = 24.
x+1 _ y+3  z42

1 2 2
(S) c6 tam 1(3;2;0). Puong thang d cat mat cau (S) tai hai diém A, B sao cho AB = 8.

Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau

Céu 3. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: va mét cau

a) Phuong trinh mit phang (P) di qua diém 7(3;2;0) va vudng géc véi duong
thang d ¢6 phuong trinh 1a x+2y+2z—7 = 0.
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b) Goi H 1a hinh chiéu vuéng ctia I 1én d. Khi d6 H(1;—1;2).
¢) Mat cau (S) c6 ban kinh R = 5.
d) Phuong trinh mat cau (5): (x—3)>+ (y—2)2 42> =25.

Cdu 4. Trong khoéng gian hé truc toa d6 Oxyz (don vi trén mdi truc 1a kilomét), dai

kiém soat khong luu cia mot san bay 6 vi tri 0(0;0;0) va dudc thiét ké phat hién

may bay ¢ khoang cach t6i da 600 km. Mot may bay dang chuyén dong véi van toc
x = —1000+4 100¢

900 km/h theo dudng thang d ¢6 phuong trinh { y=—-300+80r (t € R) va huéng

z=100V11

vé dai kiém soat khéng luu (nhu hinh vé).

a) Ranh gi6i viing phat séng bén ngoai ctia dai kiém soat khong luu trong khong
gian 1a mat cau c6 ban kinh bang 300 km.

b) Phudng trinh mat cau dé mo ta ranh giéi bén ngoai vung phat séng cta dai
kiém soat khéng luu trong khong gian 14 x* + y? + z2 = 360000.

c¢) May bay dang chuyén dong theo duong thang Jd dén vi tri diém
M (—500; 100; 100\/ﬁ). Vi tri nay ndm ngoai vung kiém soat khong luu cta
dai kiém soat khong luu san bay.

d) Thoi gian ké tit khi dai kiém soat khong luu phat hién may bay dén khi may
bay ra khoi ving kiém soat khong luu la g gio.

PHAN 3. Cau tréc nghiém & I1&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai diém A(1;0; —3), B(—3; —2; —5).
Biét rang tap hop cac diém M trong khéng gian théa man déng thiic AM? + BM? =30
12 mét mat cau (). Tim ban kinh R ctia mét cau (S). KQ:[ [ T 11
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Cau 2. Trong khong gian Oxyz, goi (S) 1a mit cau ¢6 tam 7 thude truc hoanh Ox va
di qua hai diém A(—6;6;0), B(—4;0;8). Tinh ban kinh R ctia mit cau (S).

KQ:[ [ [ ]
Céu 3. Trong khong gian Oxyz, mat cau (S) c6 tam 7(2;0;24) va tiép xic véi mét
phang (P): 3x+4y—z—8 =0 c¢6 phuong trinh dang x> +y*> 472 — 2ax —2by —2cz+d = 0.
Héi d bang bao nhiéu? KQ[ [T 1]

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, (don vi trén méi truc 12 mét), mot router phat séng
wifi ¢6 dau thu phat duge dit tai diém 7(3;—1;2) va ban kinh pha séng wifi 13 40m.
Mot ngudi dang & vi tri A(45;—1;2) mubn vao viing phii séng dé st dung wifi. D& di
chuyén theo duong di ngan nhat, ngudi d6 can dén diém N nam trén ranh gidéi phu
song. Biét N c6 toa d6 1a (a;b;c). Hay tinh gia tri cia a+b+c. KQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Ban Binh @6 ban Nam tim dudc dudng kinh ctia qua béng ré, biét rang néu
dat qua béng 6 mét géc can phong hinh hop chit nhat, sao cho qua béng cham (tiép
xtc) v6i hai bic tudng va nén nha cta cin phong dé (khi dé6 khoang cach tir tam
qua béng dén hai biic tudng va nén nha déu bang ban kinh cia qua béng) thi cé
mot diém M) trén qua béng véi khoang cach 1an lugt dén hai bitc tusng va nén nha
12 17 cm, 18 cm va 21 ecm (Hinh bén duéi). Tinh duong kinh ctia qua béng ré dé, biét
rang loai béng ré tiéu chuén c6 dudng kinh tit 23 cm dén 24,5 cm (két qua lam tron
dén hang phan chuc, don vi 1a cm).

Cau 6.

Mot cong ty xay dung mot hé thong Giam sat moi trudng
tai khu céng nghiép. Hai cam bién khong day dudc dit
tai hai vi tri A, B trong khong gian 3 chiéu dé thu thap
dit liéu khong khi. P& dam bao tin hiéu truyén giita hai
cam bién 6n dinh, cong ty thiét ké mot bong bao vé tin

hiéu hinh anh cau di dong nhung luén di qua ca hai cam

bién A va B. Béng nay can tiép xic véi méat dat dé dam (P): 2x+y—224+9=0
bao tinh 6n dinh.
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Gia st trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, toa do cac diém 1a A(3;5;—2), B(—1;3;2)
va mat dat dude mo ta bang mat phang P(x): 2x+y—2z+9 = 0. Trong qua trinh mé
phéng, diém tiép xuc gitta béng bao vé va méat dat (goi 1a €) thay ddi. K§ su can xac
dinh khoang céch gitta goc toa do 0(0;0;0) dén diém tiép xiic C dé danh gia mic do
anh hudng tu vi tri dat thiét bi. Goi m, 1a gia tri 16n nhat va m, 1a gia tri nhé nhat
ctia d§ dai OC. Tinh gid tri m? +m3. KQ:[ [ [ 1]

— Hét—
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BANG DAP AN CAC DE ON TAP BAI 3

BANG DAP AN DE 1

PAP AN PHAN I

1. D|[2. cC|[3. B||4. D|[5. c||l6. D|[7. A][s. B||9. B]
[10. B|[11. C|[12. A]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@P(®)P(c)S(dS ||Cau?. OEIOEIORIC:)
Cau 3. (@)s(P(c)S (AP ||Caud. (@s®P()P(D
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.
Lufsfal Jilefe] [ jfzdol [ Jledsl [ Jfl2l2fo] izl .[8] |

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. D|[2. C||38. C]l4. A|[5. All6. cC||7. B|[s. A|l9. D]
[10. B|[11. B|[12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s(®P(c)P(dD||Cau?. OEIOEIOICHE:)
Céu 3. (a)s(b)p(c)P(d)S | |Cau4. @pb)spds
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

ol IOt sl [ Jifal [0 Ji=f2f2] el [ 1]
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BAI 5. ON TAP CHUONG 5

1.DE 1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, mat cau (S): (x+2)>+ (y—1)2 42> =4 c6 tam I va
ban kinh R lan ludt 1a
A.1(2;-1;0),R=2.B.1(2;—1;0),R=4. C. I(-2;1;0), R=4. D. I(—2;1;0), R=2.
Cdau 2. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, cho diém A(0;—3;2) va mat phang
(P): 2x—y+3z+5=0. Mit phang di qua A va song song véi (P) c6 phuong trinh 1a
A.2x—y+3z4+9=0. B.2x+y+3z—-3=0.
C.2x+y+3z+3=0. D.2x—y+3z-9=0.
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): 2x+3y+z+ 1 = 0. Mt vectd
phap tuyén ctia mat phang (P) 1a
A. (2;3;1). B. (—2;-3;1). C. (2;-3;1). D. (3;-2;1).
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau day la vecto chi phuong ciua duong
thing A: 22> Y9 12
8 6 3
A. i, =(8,6;-3). B.us=(59;12). C.u;=(8;6;3). D. ;= (-8;6;-3).

Cdau 5. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (a): 2x — 3y —z— 1 = 0. Diém nao
duéi day khong thudc mit phang (o)?

A. M(-2;1;,-8). B. 0(1;2;-5). C. N(4;2;1). D. P(3;1;3).
Cau 6. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (§): (x—1)>+ (y+2)>+ (z—3)?> =4. Tim
toa do tAm / va ban kinh R ctia mét cau (S).

A.1=(-1;2,-3),R=2. B.1=(-1;2;-3),R=4.

C.1=(1;-2;3),R=2. D.7=(1,-2;3),R=4.
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (3;0;0) va N(0;0;1). Vects nao duéi
day 1a mét vectd chi phuong ctua dusng thang MN?

A.d=(-1;1;2). B.Z=(1;22). C.b=3;0;1). D.@=(=30;1).
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh dusng thang di qua diém M(1; —2;-5)
va c6 vecto chi phuong v = (2;1;—1) la

1 _ _ _ _

A.x Y 2:z 5‘ B.x—i—lzy 2:z 5.
2 1 —1 2 1 -1
x=2 y—-1 z+1 x—1 y+2 z+5

C.1 =5 =5 D.2 =T =0
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Cdau 9. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho diém 1(2;—3;—1). Mat cau (S) tam
I, ban kinh R = 3 ¢6 phuong trinh la
A (x—2)2+(y+3)2+(z+1)>=3. B. (x—2)2+ (y+3)*>+(z+1)>=0.
C.(x+2)2+(y—3)2+(z—1)>=6. D. (x—2)2+(+3)>+(z+1)>=6.
Céu 10. Trong khong gian Oxyz, diém nao dudi day thudéc dudng thang
x+1 y—-2 z—1
d: = = ?
—1 3 3
A.A(1;2:1). B. N(—1;3;2). C. P(—1;2;1). D.Q(1;-2;—1).

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, khodng cach tit M(1;2;—3) dén mat phang
(P):x+2y+2z—-10=01a

2 4 11
Ao 3. Bo 5. Co §. Do ?.
Céu 12. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, sb6 do géc gitta hai duong thang
a’:x_1 :y—2:z+1 Véd,:x—2:y+1 :Z_l la
1 2 —1 3 1 —1
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, cho mat phang («): x+2y+2z—3 = 0. Khi d6
a) Phuong trinh (f) di qua M(2;—3;1) va song song véi (a) la x+2y+2z+2=0.
b) Phuong trinh dudng thang A di qua A(1;—2;3) va vudng géc véi (o) la
x=1+1
y=2+2t,tcR.
7=3+2t
¢) Phuong trinh mit cau tam 7(1;1;—3) tiép xidc véi mit phang (a) la
(k=12 +(y—1)°+(z+3)* =2,
d) Phuong trinh méat cau (S): (x+2)2+ (y—1)>+ (z+3)? = 25 cat () theo giao
tuyén 14 mot duong tron c6 ban kinh bang 4.

Cdau 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém B(3;—2:;1) va ba mit phang
(a): 2x—y+4z—5=0, (B): x+3y—2z4+4=0, (y): Sx—y+z—6=0. Khi do6
a) Mat phang (7) c6 mot véc-to phap tuyén 1a 7 = (5;—1;1).
b) Mit phiang (o) song song véi mét phang ().
¢) Mat phang () vudng géc véi méit phang (7).
d) Mat phing (P) di qua diém B va vudng géc véi hai mat phang («), (7) cé
phuong trinh tong quat 1a 7x+ 13y — 2z +21 = 0.
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Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(0;2;—1), B(2;2;—1) va dudng thang

x=1+4+2¢
A: Sy=3+1 (teR).
z=4-5¢

a) Mot vecto chi phuong ctia duong thang Ala @ = (1;3;4).
b) Phuong trinh mat cau dudng kinh AB 1a (x—1)2+ (y+2)%+ (z— 1) =2.
¢) Phuong trinh chinh tic cta duong thing d di qua diém A va song song véi

2 2 - 1
dung thing Ala > =2 0= =2
Cae s N 2 . ez v30
d) Goi o la géc gitta hai duong thang A va AB, khi d6 cosa = 5
Cau 4.
Hinh vé m6 phong mot tram thu phat song dién thoai di Z

trén moéi truc 1a kilomét) va dudc thiét ké véi duong kinh
phti séng 1a 10000 m. v
a) Ban kinh vung phu séng cta tram phat song dién !
thoai 1a 5 km. / *

b) Phuong trinh mat cau mé ta ranh giéi mién bén

dong dat 6 vi tri 1(1;2;2) trong khong gian Oxyz (don vi A

trong va bén ngoai vung phu séng ctua tram phat vy
séng dién thoaila (x—1)* + (y—2)* + (z —2)* = 25.

¢) Piém A(1;2;6) nam trong vung phu séng ciia tram
phat séng dién thoai.

d) Nha ban Mai va ban Nam c¢6 vi tri toa d6 1an lugt 1a
M(1;2;7) va N(5;5;5). Néu ca hai ban Mai va Nam
dung dién thoai tai nha thi déu c6 thé st dung dich
vu cua tram phat song dién thoai nay.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 13i ngén.

x=145¢
Cdu 1. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho duong thang d: { y=—2+¢ va

z=1
mét phang (P): 3x — 2y +5 = 0. Géc hgp bdi giita duong thang 4 va mét phang (P)
bang bao nhiéu d6? KQ:[ [ [ 1]

Cdau 2. Cho diém A(1;2;5) va mét phang (P): x+2y—2z+2 =0. Mit phang (Q) song
song v6i mat phang (P) va cach A mét khoang bang 1 ¢6 dang (Q): x—by+cz+d =0.

Tinh S = —b—3c+d. KQ:[ [ T 1]
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Céu 3. Ericsson Globe (Thuy Pién) 1a toa nha ban cau 16n nhat trén thé giéi (nam
2020), v6i hinh dang mot qua cau mau trang c6 dudng kinh 1a 110 m va chiéu cao
bén trong 85 m, né c¢6 du chd ngdi cho 16000 khan gia cia cac budi biéu dién hoa
nhac hodc 13850 khan gia ctia cac tran dau khic con cau trén biang. Gia st ta bidu
dién mo6 phoéng ciia toa nha Ericsson Globe trong hé truc toa d6 Oxyz béi mot mat
cau c6 tam 7, duong kinh 110 m va OA = 85 m nhu hinh vé (don vi trén truc 12 mét).
Phuong trinh ctia mit cau nay c6 dang x>+ y> + (z — a)2 = 2. Tinh a +b.

Mit dat

Cdau 4. Trong mot quang truong, cé6 hai bic
tuong nghé thuat dudc diat cd dinh tai cac
vi tri A(1;2;—1) va B(—2;1;0). Mot tru den
chiéu sang théng minh dude lap dit trén
mot tam kinh 16n c¢6 dinh, c¢6 phuong trinh
(P): x—2y+z+4=0. Goi toa do diém dat tru
den la M(a;b;c).

Dé€ tao hiéu dng anh sang d6i xting hoan hao gita hai bic tudng, qua tinh toan
ngudi thiét ké yéu cau tru den phai cach déu hai diém A va B sao cho
MA? = MB? =2,75. Tinh gié tri cia a+ b +c. KQ:[ [ T 11

Céu 5. Hé théng dinh vi toan cau (tén tiéng Anh la: Global Positioning System,
viét tat 1a GPS) 1a mot hé théng cho phép xac dinh chinh xac vi tri cia mot vat
thé trong khong gian. Ta c6 thé mé phong co ché hoat dong ctia hé thong GPS trong
khéong gian nhu sau: Trong cung mot thoi diém, toa do ctia mot diém M trong khong
gian sé dudc xac dinh béi bén vé tinh cho trudc, trén méi vé tinh c6 mét may thu tin
hiéu. Bang cach so sanh su sai 1éch vé thdi gian tit lic tin hiéu duge phat di véi thoi
gian nhan phan hoi tin hiéu dé, méi may thu tin hiéu xac dinh dudc khoang cach
tir vé tinh dén vi tri M can tim toa d6. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho bon
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vé tinh A(0;4;5), B(—=3;—1;3), C(—2:8:9), D(—7;2; —3). Tinh khoang cach tit gbc
toa d6 O dén diém M biét rang khoang cach tir cac vé tinh dén diém M 1an lugt 1a
MA =3, MB=5, MC =9, MD = 10. (Két qua lam tron dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ 1]

Cdu 6. Cho ngoi nha nhu hinh bén phai (cac 22
kich thuée tinh theo mét). Mot ang-ten trén Q X
mai nha c¢6 hai diém dau mut A(-2;2;5), -
B(—2;2:6) Chiéu anh sang song song theo

huéng cta véc-to vV = (2;8;—3) vao ang-ten,

ez . 4 m g
bong cua angten sé do xuong mat phang mai a %
m

EFGH. Tinh chiéu dai béng caa &ng-ten trén PEE—- Y —

mai nha bang bao nhiéu mét? (lam tron két
qud dén hang phan tram)

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, goi (o) 1a mat phang di qua diém
A(2;—1;1) va song song vé6i mit phang (Q): 2x —y + 3z+ 2 = 0. Phuong trinh mait
phang (a) 1a

A.2x—y+3z—-8=0. B.2x+y+3z+8=0.

C.2x+3z4+16=0. D.2x—y+3z+24=0.

Cdau 2. Trong khéng gian Oxyz, cho mat phang (P): x—2y+z—5 = 0. Piém nao duéi
day khong thuoc (P)?
A.A(2;—1;-5). B. B(0;0;5). C. C(5;0;0). D. D(1;1;6).

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh duong thang di qua diém P(1;1;—1)
va c6 vecto chi phuong ¥ = (1;2;3) 1a

Ax—l_y—l_z-l—l x+2 y+3 z+2

B.

1 2 3 1 2 3
x—1 y=-2 z-3 x—1 y—-1 z+41
. = = ) D. = = .

c 1 1 —1 2 3 2

Cdu 4. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh nao sau day la phuong
trinh téng quat ctia mat phang

A X’ +y+z+2=0. B. 2x+y*+z+1=0.

C.2x+y+z+3=0. D.2x+y+z2+4=0.

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, mit phang (Oxy) ¢6 phuong trinh 1a

A.x=0. B.y=0. C.x+y=0. D.z=0.
~ . < M - 2 1 3 - R N
Cadu 6. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: * 7 = y+1 _ it . Piém nao

sau day thudc duong thing d?
A. M(2;—1;-3). B. N(—2;1;3). C. P(3;-1;2). D. 0(-1;0;5).

Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d di qua diém M(2;2;1) va c6 mét
vecto chi phuong ¥ = (2;3;—1). Phuong trinh cta d la

x=2+5¢ x=2-+5¢ x=2+5¢ x=54+2¢
A.dy=2+2t . B.<{y=2+2t. C.<{y=2+2t. D.{y=2+2¢
z7=—1-3¢ z=1+3¢ z=1-3¢ z=-3—1¢t

Cau 8. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, khoang cach tit M(1;2;—3) dén miit
phéng (P): x+2y+2z:—-10=01a

A. 3. B. % C.

SRS
[E—
[E—
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Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (§): % +y> 422 — 2x+ 4y +2z— 10 = 0.
Tam va ban kinh ctia mat cau (S) 1a

A.1(—2;4;2),R=A4. B.I1(1;,-2;—-1),R=4.

C.1(2;—4;-2), R=/10. D.I1(—1;2;1), R=+/34.
Cau 10. Trong khéong gian Oxyz, phuong trinh mét cau c6 tam 7(2;3; —3) va c6 ban
kinh R=31a

A, (x+2)2+(y+3)2+(z=3)>=09. B. (x+2)>+(y+3)>+(z—3)?=3.

C.(x—2)2+(y—3)2+(z+3)>=3. D. (x—2)2+(y—3)%>+(z+3)>=0.
Cau 11. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(2;1;—3) va B(4;3;1). Mat phang di
qua trung diém ctia doan thang AB va vudng géc véi AB c¢6 phuong trinh 1a

A x+y+22—3=0.B. x+2y—z+3=0.C.x+y+2z4+3=0.D.x+2y—z—3=0.
Cdu 12. Trong khong gian Oxyz, cho hai mét phang (P): 2x —3y+4z+20 =0 va
(Q): 4x — 13y — 6z+40 = 0. Ménh dé nao sau day ding?

A. (P) ] (). B. (P)=(Q). C.(P)cat (Q).  D.(P)L(Q).

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(—1;1;0), B(1;—1;2), C(1;-2;1).
a) Vecto 7 = (1;2;3) 12 mot vecto phap tuyén ctia mit phang (ABC).
b) Phuong trinh mit phang (a) qua A va vudng géc véi BC 1a x — 2y —z+3 =0.
¢) Mot vecto phap tuyén ctia mit phang (ABC) la [ﬁ,ﬁ} .
d) Vects @ = (1;1;0) 1a mot vecto phéap tuyén cia mit phang di qua O va chita
duong thang AB.
x=1+2t
Cau 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho 2 dudng thang A;: { y=3—¢ va
=243t

x—8 y+2 z-2
-2 1 2
a) Puong thang A, ¢6 1 vecto chi phuong la i) = (—4;2;—6).
b) Piém M(3;2;5) thudc duong thang A,.
¢) Puong thang A, va dudng thang A, chéo nhau.
d) Géc gitta 2 dudng thang A; va A, nhé hon 50°.

Azl

Céu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho mit cau (S): (x—1)2+ (y+2)*+22=9.
a) (S) c6 tam 7(1;—2;0) va ban kinh R = 3.
b) () di qua gbc toa dé O.
¢) Diém M (1;—2;4) nam trong mat cau (S).
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d) (S) cat truc Oz tai cac diém c6 toa do (0;0;2) va (0;0;—2).

Cdu 4. Mot mai nha hinh tron dude dat trén 3 cay cot tru. Cac
cay cot tru vudng géc véi mat san nha phang va cé do cao lan
lugt 1a 8m, 9m, 10m. Ba chan c6t 1a ba dinh ciia mot tam giac
déu trén mit san nha véi canh dai 8m. Chon hé truc toa do
nhu hinh vé, véi B thudc tia Ox, C thudc tia Oy, tia Oz cung
huéng véi vecto AA : gbc toa do O trung véi trung diém ctia AC

va moéi don vi trén truc c6 do dai 1 mét (xem hinh vé).

a) Toa dd c4c diém A’(0; —4;10), B'(41/3;0;9), C'(0;4;8).

b) Phuong trinh méat phang (A’B'C’) 1a y+ 4z —36 = 0.

¢) Biét do dbc cia may nha dat tiéu chudn khoang 27° dén 35° thi mai nha trén
6 muc dat tiéu chuén.

d) Biét rang bé mat mai nha 1a hinh tron c¢6 tam / trung véi tdm duong tron
ngoai tiép tam giac A’B'C’. Khi d6 diém I cach mat san khoang 9 mét .

PHAN 3. Cau tréc nghiém & I1&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): x—2y—z+ 1 =0 va hai diém
A(1;—1;2), B(2;—1;1). Mat phang chiia dudng thang AB va vuéng géc véi (P) cb
phuong trinh ax+ by + cz— 3 = 0. Gi4 tri cta a+ b + ¢ bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ 1]

Céu 2. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai duong thang c6 phuong trinh

-2 1 3 -3 —7 —1 . ., N
dy: x3 :yle :Z; va dy: xl _7 . _Z — Dubng thiing d cit d, va d, déng
thoi di qua diém M(3;10;1) c6 mot vecto chi phuong 1a @ = (a;b;2). Khi d6, a —7b
bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho 4 diém A(2;0;0), B(0;2;0), C(0;0;2), D(2;2;2).
Goi I(a;b;c) 12 tam mit cau (§) ngoai tiép tid dién ABCD, tinh a+ b +c.

KQ:[ [ [ ]]
Cau 4. Trong mot khu du lich, ngusi ta cho du khach trai
nghiém thién nhién bang cach du theo dudng trugt zipline
tu vi tri A cao 15 m caa thap 1 nay sang vi tri B cao 10 m
cua thap 2 trong khung canh tuyét dep xung quanh. Véi hé

truc toa do Oxyz cho trude (don vi: mét), toa do cia A va B
lan luot 1a (3;2,5;15) va (21;27,5;10). Biét toa do du khach
khi 6 d6 cao 12 m 1a (a;b;¢). Tinh P =5a+b+c.
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Cau 5. Trong mot tiét thuc hanh vé quan sat
qua dia cau c6 mot nhém hoc sinh cam mot

qua dia cau sao cho né khéng cham vao mat
ban. Trén mat ban c6 mot to gidy hinh tam
giac ABC. Xét trong khong gian Oxyz, tam giac
ABC ¢6 A(3;0;0), B(0;5;0), C(0;5;1).

KQ:[ [ [ []

o oAy P 49 . . 2
Gia st bé mit qua dia cau la mét cau (5): x> +y>+ (z—3)> = 0 Co giso khang

dinh trén qua dia cau () ton tai duy nhat mét diém M(a;b;c) sao cho biéu thiic
T = MA?+ MB? + MC? dat gia tri 16n nhat va yéu cau nhém hoc sinh d6 di tim diém
M néu trén. Téng a+ b+ ¢ bang bao nhiéu (lam tron két qud dén hang phan tram)?

KQ:[ [ [ []

Céu 6. Mot ki su thiép lap mot hé toa do Oxyz dé theo
déi vi tri 18p dit ctia 2 mai nha da duge gin véi nhau
tao thanh hinh chit V vao ciac thanh da sao cho chuén
xac nhét. Biét phuong trinh miat phéng chia 2 mai la
(P): x+2y—2z+6=0va (Q): x+2y+z—5=0, diém A 1a
néc ngéi, 2 diém B, F 1a ria dudi ngéi clia mobi mai tiép
xUdc gitta mai va thanh da nhu hinh vé (cac thanh da dai
nhu nhau) khi ¢6 dinh phan dudi ctia ngbi nha. Khoang
cach BF =20 m, khi d6 ti s6 do dai cia thanh da AF va
khoang cach BF bang bao nhiéu (lam tron két qud dén
chit sb thap phdn thi hai)?

— Hét—
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3.DE 3

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (§): (x—1)2+ (y+2)>+ (z—3)>=4. Tim
toa do tam / va ban kinh R ctia mat cau ().

A.1=(—-1;2,-3),R=2. B./=(-1;2;-3),R=4.
C.1=(1;-2;3),R=2. D.7=(1;-2;3),R=4.
xX=24t
A n . Can 2 x=3 y-3 z+1
Cadu 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d; : T =5 = ,dy: S y=5—1
z=72t.

Géc gitta hai duong théng d; va d, bang
A. 60°. B. 90°. C. 120°. D. 30°.
Cdu 3. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang di qua diém A(2;—3;-2)
va song song v6i méit phang (Oxz) ¢6 phuong trinh la
A.x+z=0. B.y+3=0. C.y—3=0. D.x—z=0.
Cdu 4. Trong khéng gian Oxyz, mat cau tam /(—7;8;9) di qua A(—5;6;10) c6 phuong
trinh la
A (x+7)+(—8)2+(z—9)?=0. B. (x+7)>+(y—8)?+(z—9)* = 8I.
C.(x+7)?+(y—8)2+(z—9)*>=3. D. (x—7)>+(y+8)*+(z+9)*=9.

Cdu 5. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, hoi trong cac phuong trinh sau phuong

trinh nao 1a phuong trinh cia mét cau?
A X2+ 4+ 72 —x+62+16=0. B. >4+’ + 72 +4x—6y+8z—1=0.
C.xX24+y2+2242x—4y+4z+13=0. D.x2+y2+72—2x+2y—4z+9=0.
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh miat phang (P) di qua 3
diém A(—1;1;3), B(2;—1;3), C(2;2;—1) la
A.8x+12y+9z—-31=0. B. 8x+12y+9z+31 =0.
C.8x—12y+9z—31=0. D. 8x—12y+9z+31=0.
Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, cosin géc gitta hai mat phang (P): x+2y—2z+1=0

va (Q): x+y+z—1=0bing

V3 V3 V3 V3
Ao ?- Bo T. Co _?. Do _?-
Cdu 8. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (P): x—2y—z+ 1 =0. Diém nao duéi
day khong thudc (P)?

A. M(2;1;1). B. N(—2;—1;1). C. P(4;2;1). D. Q0(2;-3;1).
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Céu 9. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, diém nao dudi day thudc duong thang
x+1 y—2 z—1
d: = = ?
—1 3 3
A.A(1;2:1). B. N(—1;3;2). C. P(—1;2;1). D.Q(1;-2;—1).

Cau 10. Trong khoéng gian Oxyz, cho hai diém M(1;0;1) va N(2;1;0). Puong thang
MN cé phuong trinh tham s6 1a

x=1+4+2¢ x=1+¢ x=1-—t¢ x=1+t¢
A.(y=2t . B.{y=¢r . C.{y=t . D.{y=¢
z=1+41¢ z=1+4t¢ z=1+4t z=1—t¢

Cau 11. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;-2;3), B(3;4;5).
Phuong trinh mat cau duong kinh AB la
A (x—1)2+(y+2)2+(z—3)*=11. B. (x—2)2+(y— 12+ (z—4)2 = V11.
C.(x=2+(y—1)+(z—4)?> =1L D. (x+2)2+(y+1)2+ (z+4)> = 11.

Cdu 12. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(1;2;3) va dudng thang
g x—3 y—1 z+

7 2 . . e 3 2 .
. Puong thang di qua A va song song véi duong thang d ¢6

2 1 -2
phuong trinh la
—1 -2 — —1 -2 —
AL _ - 3. B.~ . - 3
2 1 -2 2 1 2
x—1 y—-3 z-2 x—=2 y—1 z-3
Co — — . D. — — .
2 1 -2 2 1 -2

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC ¢6 A(1;2;3), B(4;5;6), C(1;0;2) va
mat phang (P): x+2y—z+1=0.
a) (P) c6 mot vects phap tuyén 7 = (1;2;—1).
b) Piém A thuoc mat phang (P).
¢) Mat phang (ABC) c6 phuong trinh x+y—2z+3 =0.
d) Mat phang (Q) qua A, B va vudng géc véi mat phang (P) cé phuong trinh
3x—2y—z+4=0.

Cdu 2. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho hai dudng thang d va d’ ¢6

phuong trinh:
x=1+t
x—1 vy z42 y
d: =-="""d": =
2 1 3 y=*
7=-2—t

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Puong thang d di qua diém M(—1;0;2).
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b) Duong thang d’ ¢6 vecto chi phuong cé toa do (1;0;—2).
¢) Hai dudng théng d va d’ cat nhau.
d) Puong thang di qua diém M(—1;0;2) va song song véi duong thang d’ cé
x+1 y z-2
=7="—

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho méat cau (S): x> +y> + 72 —2x+4z+1=0.

a) Toa d6 tAm I ctia mit cau la (1;0;—2).

b) Dién tich m#t cau bang 167 (dvdt).

¢) Diém A(1;2;3) nam trong mat cau.

phuong trinh chinh tac 1a

A ez , R 2 —1 -2 S

d) SO diém chung ctia duong thang A: g = yT = Z—l va mat cau (S) bang 0.
Cau 4. Trong moét khu vuce khai thac mé, ngusi ta dat hé toa do Oxyz dé€ mo phéong
vi tri cac diém trong khéng gian (tinh theo mét). Vi tri ctia tram quan sat nam tai
A(0;0;10). Vi tri cia giéng khoan nam tai B(4;3;0). Mot may bay khong nguoi 1ai M
x—1 _ y+l z-2

° 2 7z B _1 N 1 ‘ 2z 2

a) Toa do diéem H la hinh chiéu vuong goc cta gieng khoan B trén duong thang

dlaH(1;—1;2).

dang bay trén duong thang

2~ .~ N 2 N o 2 N 5
b) Géc gitta duong thang AB va mat phang (Oxy) la \/?_

¢) Khoang cach nhé nhat tit may bay M dén giéng khoan B 1a 5.
d) Néu tir A, ngudi quan sat nhin thiy may bay M duéi mét géc 16n nhat (géc
nhin dudc tao bdi dudng thang AM va dudng thang vudng géc véi mat phang

(Oxy)), vi tri cia M dé géc nay 16n nhéat c6 tong ctia cac thanh phan toa d6 1a
34

E.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cdau 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh cia mit phang (P) di qua diém

B(2;1;-3), dong thoi vudéng géc véi ca hai mit phang (Q) : x+y+3z=0 va

(R):2x—y+z=01aAx+By—3z+D=0. Tinh A+ B+D. KQ:[ [ [ 1]
xX=24t

Cau 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho duong thang A: { y=3—4r (véi

z=-1
¢ € R 1a tham s6). Géc gitia A va duong thang Oy bang bao nhiéu d6? (két qua lam
tron dén hang don vi) KQ:[ [ [ 1]

Céu 3. Trong khong gian Oxyz, mit cau (S) c6 tam la diém A (1;2;-3) va di qua
diém B (3;—2;1). Goi M (1;b;—3) 1a diém thudc mat cau biét b € N*. Tung d6 diém M
c6 gia tri bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]
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Cau 4. Trong khong gian Oxyz(don vi ctia cac truc toa do 1a ki — 16 - mét), dai kiém
soat khong luu san bay c6 toa do (—64;128;64). May bay bay trong pham vi cach
dai kiém soat khong qua 500 km thi sé hién thi trén man hinh ra da. Mot may
bay N xuét hién trén man hinh ra da va mét may bay M nim trong mat phang
(P) : x—2y+2z— 1458 = 0 sao cho hai may bay M, N thudc dudng thang c6 vecto chi
phuong 1a @ = (1;1;1). Khoang cach nhé nhat giita hai may bay M, N 1a bao nhiéu
km? (két qua lam tron dén hang don vi) RKQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Trén mot suon nui (cé6 d6 nghiéng déu), ngudi
ta trong mot ciy thong va mudn gitt né khong bi
nghiéng biang hai s¢i day neo nhu hinh vé. Gia thiét
cay théng moc thang ding va trong mét hé toa d6 phu
hop, cac diém goc O (gbc cay thong) va A,B (noi bude
day neo) c6 toa d6 tuong ting la 0(0;0;0), A(5; —3; 1),
B(—3;—4;2), don vi trén mdi truc toa do 1a mét. Biét

rang hai day neo déu dudc budc vao cay thong tai diém
C(0;0;5) va dudc kéo cing tao thanh cac doan thang.
Khi d6, goc tao bdi day neo CA va méit phang sudn nii
12 bao nhiéu d6 (1am tron két qua dén hang don vi ctia
do)? KQ[ [ ]]
Cdau 6. Thap gom mot khéi lap phuong, trén d6 gin thém moét khung hop chit
nhat, va phia trén 14 mot khéi chép t gide déu. Tai d6 cao bang chiéu cao khéi 1ap
phuong, c6 gdn mot mét phang trugt hinh chit nhat (xem hinh, cac kich thuée tinh

bang mét).

iy 8
| H G
1
|
E —
| 3 7
A C N y
.7 P

Tt dinh S ¢6 bude mot soi day xudng diém P(1;7;0) lam day leo. Trén mat phang
trudt, c6 mot dia tré ding thang tai vi tri chinh gifta tAm trudt va véi thang tay
(vubng géc v6i mat dat) nam dude day leo. Tinh chiéu cao tay vin cta dia tré tinh

tit mat dat. KQ[ [ T 1]
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4.DE 4

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, trong cac mat cau dudi day, mat cau
nao co6 ban kinh R =27
A (S): 24+ + 22 —4x+2y4+27—3=0. B.(S): x> +y*+22—4x+2y+2:—10=0.
C.(8): > +y*+22 —dx+2y+2z+2=0. D.(8): x> +y>+2%>—dx+2y+2z+5=0.
Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau diy la mot vecto chi phuong cta

. > x—=5 y—9 z—-12
duong th A: = = ?
ng thang 4: =3 6 3

A. U =(8:6;3). B. i, =(8;6,-3). C.u3=(-8;6;,-3). D.us=(59;12).

Céu 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, mit cau (x—5)>+ (y+8)2+ (z— 13)2 =92
co toa do tam la

A. (5;8;13). B. (5;-8;13). C. (-5:8;—13). D. (—5;-8;—-13).
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, dudng thang d di qua diém M(3;—1;4) va c6 vecto
chi phuong ¥ = (—2;4;5) c6 phuong trinh tham s6 1a

x=3-2¢ x=3-2t x=3+4+2 x=-2+4+3¢
A. y=—1+4t. B.dy=1+4r. C. y=—1+4t. D.{y=4—1
z7=4+5¢ z7=4+5¢ z7=4+45¢ 7=5+4¢

Cau 5. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (P): 2x+ 3y +z+2 = 0. Vectd nao
dudi day 12 mot vects phap tuyén cta (P)?
A. 7, =(2;0;3). B. 75 =(2;3;2). C. 7= (2;3;1). D. 7, = (2;3;0).
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(—1;0;1) va B(2;1;0).
Phuong trinh mit phang (P) di qua A va vuéng géc véi AB 1a
A.3x+y—z+4=0.B.3x+y—z=0. C.3x+y—z=0. D.2x+y—z+1=0.
Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, vecto nao dudi day 14 mét vecto phap tuyén ctia mat
phang (Oxy)?
A. 7 =(1;0;1). B. 7, =(1;1;0). C. 3= (0;0;1). D. 74 = (1;0;0).
Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, duong thang di qua diém A (—12;13;—14) va c6 véc-

to chi phuong % (17; —18;—19) ¢6 phuong trinh chinh tac la
x+12  y—13  z414 x+12  y—13  z414

A. = . B. = -
17 18~ —19 17~ —18 19

c ST12_y—13_xtld p XtI2_y-13_zt14

1T 18 19 17 18 19
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Cau 9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(—3;1;2). Viét phuong trinh
mét phang (a) di qua A va chida truc Oy.
A.(0):2x—3z=0. B. () :3x+2z=0. C. (a):3x—2z=0. D.(a): 2x+3z=0.

x=2+t
Céu 10. Cho hai dubng thing d: {y—1—1 (t € R) va d': le _ y__lz - Z_+22.
z=1
Khang dinh nao sau day ding?
A. d, d’ song song véi nhau. B. d, d’ chéo nhau.
C. d, d’ trung nhau. D. d, d’ cit nhau.

Céu 11. Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S) ¢6 tam 7(2;2;—1) va tiép xic véi
mit phang (&) : x —y—z+2 = 0. Phuong trinh mit cau () 1a

A (x—2+ (-2 +(z+1)* =9. B. (x—2)*+ (-2 +(z+1)*=3.

C. (x+2)* +(y+2)>+(z—1)*=3. D. (x+2)°+(y+2)>+(z— 1) =9.
Cdau 12. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): 2x—y—z—3 =0 va
(Q): x—z—2=0. Géc giita hai mat phang (P) va (Q) bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(4;—1;2); mat phang (P): x—y+z—1=0
va mat cau (S) c6 tam 1a A va di qua diém O
a) Mot vécto phap tuyén ctia (P) 1a 7 = (1;—1;1).

b) Puong thang (d) di qua A va vudng géc véi (P) c6 phuong trinh chinh tac la
x+4 y—1 z+2

1 —1 1
Coae s . 2 . ) 3

c) Goi ¢ la goc gitta hai mat phang (Oxy) va (P), ta c6 cos @ = %

d) (S) c6 phuong trinh 1a (x—4)% + (y+1)2+ (z—2)> = 21.

- : N 2 3 -2
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang A, : )—IC = y% = ZT va Ay :
x=5 'y z+2

2 4 -1

a) Goi o 1a géc gitta hai dudng thang A, va A,. Gia tri cta cos @ bang ?6
x=t

b) Phuong trinh tham s6 ctia duong thang A; 1a { y= —3 +2r.
=243t

¢) Phuong trinh mét phang chia A; va song song véi Ay 1a —2x+y—3=0.
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d) Hai duong thang A; va A, chéo nhau.
Cau 3. Hinh bén duéi minh hoa hinh anh cia mét mai nha cé dang lang tru ding
dude dit ndm ngang trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz (O 1a trung diém ctaa
doan BC, don vi trén mdi truc 14 mét). Biét riang phan tran BCC'B’ cta can nha c6

dang la mot hinh chi nhat.

a) Toa do ctia diém C’ 1a C'(5;—1;0).
b) Phuong trinh mit phing chia phan m&i nha khéng cat tia Oy la
—2y+z-2=0.
c) BC' 100
d) Phuong trinh mét phang chiia tran ctia cdn nha la x+y = 0.
Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz (don vi trén moéi truc la ki-16-mét),
mot tram thu phat song dién thoai di dong duge dat 6 vi tri 1(3; —2;5) trén mot ngoi

lang ven bién va dudc thiét ké véi ban kinh phti séng 1a 6 km.

<

<
N
N
PN

=
><]

a) Néu st dung phuong trinh m&t cau dé moé td ranh giéi bén ngoai
cia vung phu séng trong khong gian thi phuong trinh mat cau la

N/
/N

N/
/N

(x—=3)2+(y+2)>+(z—5)> = 36.
b) Mot ngudi di tau dén vi tri c6 toa do M(—2;5;3) thi tai vi tri nay van c6 thé st

dung dich vu ctia tram thu phat song nay.
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c) Mot hon ddo nhé c6 dang hinh tam giac véi cac dinh c6 toa do 1la A(5;7;2),
B(—6;2;3), C(2;—5;—3). Hon dao d6 nam trén mit phang cach tram thu phat
séng mot khoang 5,89 km (két qua lam tron dén hang phan tram).

L 55 N R o 1 N P

d) Tuvitri N (2; I; E) trén hon dao, mot nguoi cheo thuyén di chuyén véi vecto
van téc vV = (2;3;0). Sau nita gio, nguvi dé chua thé st dung dudc dich vu ctia
tram thu phat song nay.

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 1&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—1;2;3), B(3;0;—1) va mit phang
(P): x—2y+2z+8=0. Goi I 1 trung diém ctia doan thang AB, diém M (a;b;c) thuoc
(P) sao cho M 12 hinh chiéu vudng géc ctia I trén (P). Tinh gid tri cia a+b+c.

KQ:[ [ [ 1]
Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, géc giita hai mit phang (P): x+y+z—1=0va
(P): x+2y—2z—3 =0 1a n° (lam tron két qua dén hang don vi, n 1a s6 nguyén
duong). Gia tri cua n 1a bao nhiéu? KQ:[ [T 1]
Céu 3. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: x; ! _7 _11 _Z ; 4 va miét cau
(S): x> 4+y>+72 =9. Goi (P) 1a mét phang c6 phuong trinh dang: ax+by+cz+9 = 0.
Biét rang (P) chita d va (P) tiép xtc véi (S). Tinh gid tri biéu thic a+b +c.

KQ:[ [ [ 1]
Cdu 4. Cong nghé hd trg trong tai VAR (Video Assistant Referee) thiét 1ap mot hé
toa do Oxyz dé theo dbi vi tri ciia qua béng M. Cho biét M dang ndm trén mat san c6
phuong trinh z = 0, dong thoi thudc mat cau (S): (x—22)2+ (y—4)>+ (z— 13)2 = 194
(don vi d6 dai tinh theo mét). Goi J 12 hinh chiéu tam 7 ctia méat cau (S) xudng miit

san béng. Khoang cach tit vi tri M cta qua béng dén diém J 1a

KQ:[ [ [ ]
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Cau 5. Tai cac vi tri M ¢6 mét ho chia nuée (d€ trit nuée sau d6 hat nude dua lén
mat dat tai diém E). Mot kénh tran k dan nudce tit M dén A. Tu diém T trén mat dat,
mot mii khoan théng khi » duge khoan theo huéng cta véc-to v = (1;1;—4). Chon
hé truc toa do Oxyz c6 don vi trén mai truc 1a 100m sao cho M(8;12;—6), A(11;0;-9),
T(8;2;0). Chiéu dai miii khoan can dung dai t6i thiéu bao nhiéu mét dé miii khoan
dén dugc vi tri cta kénh tran? (Lam tron két qua dén hang don vi).

KQ:[ [ [ ]]
Cau 6. Vi hé truc toa d6 Oxyz thich hop, don vi trén méi truc 12 mét, ngudi ta thiét
xX=t
lap mot dudng dng dan dau trén khong doc theo dudng thang d: { y=0 (r 12 tham
z=16
s0). Vi dia hinh phiic tap, ngudi ta danh chon diém A(12;10;15) canh vach nii dé
lam diém trung chuyén tit mat dat (mat phang (Oxy)) dén duong 6ng nay. Dua vao
kinh nghiém ctia minh, ho phai chon vi tri B thudc dusng ng va vi tri C thudc mét
dat sao cho téng d6 dai cac doan duong AB, BC, AC 1a bé nhat, tim gia tri bé nhat
dé theo don vi mét (Iam tron dén hang phan chuc). RKQ:[ [ 1 1]

— Hét—
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PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdau 1. Pudng thang d di qua M(2;0;—1) va c6 véc-to chi phuong @ = (2;—3;1) ¢6

phuong trinh
x=4+42t x=—-2+42t x=2+2t x=—-2+44
A {y=-3t . B.{y=-3 . GC.{y=-3 . D.J{y=-6t
=2+t z=1+t¢ z=—1+t¢ z=1+2t

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, phudng trinh duong thang di qua diém P(1;1;—1)
va c6 vecto chi phuong ¥ = (1;2;3) 1a

A.x—lzy—1:z+1. B.x—|—2:y+3:z+2.
1 2 3 1 2 3
C.x—lzy—2:z—3' D.x—lzy—lzz—kl.
1 1 —1 2 3 2
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, mat cau (S): x> +y> 4+ 272 —6x+2y — 15 =0 c6 ban
kinh R bang
A.s. B. V5. C. 15. D. 25.

Cdau 4. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang di qua diém A(2;—3;-2)
va song song v6i mét phang (Oyz) ¢6 phuong trinh 1a
A.3y—27=0. B.x+2=0. C.x—2=0. D.3y+2z=0.
Cau 5. Trong khéng gian Oxyz, cho diém I(0;—3;1) va R = 2. Mit cau tam 7, ban
kinh R c6 phuong trinh la
A P+ (y+3)°2+(z—1)2 =4 B. x>+ (y—3)2+(z+1)*=4.
C.x*+(y+3)*+(z—1)*=2. D.x>+(y—3)*+ (z+1)>=2.
Cdu 6. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, phuong trinh mit phang («) di
qua diém A(2;—1;3) va c¢6 vects phap tuyén 7 = (2;3;—1) la
A. (a): 2x—y+3z+2=0. B. (a): 2x+3y—z+2=0.
C.(0): 2x+3y—z—2=0. D. (a): 2x—y+3z—2=0.

Céu 7. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, diém nao dudi day thudc duong thing
x+1 y—2 z-—1
d: = = ?
—1 3 3
AL A(L:2:1). B. N(—1:3:2). C.P(-1;2:1). D. 0(1;-2;—1).

Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (a): 2x — 3y —z— 1 = 0. Diém nao
duéi day khoéng thudc mit phang (o)?
A.M(-2;1,-8). B. 0(1;2;-5). C. N(4;2;1). D. P(3;1;3).
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Cau 9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mét phang (P): 3x+2y—z+1=0.
Mit phang (P) c6 vects phap tuyén 1a
A.7=3;-1;2). B.7=(-1;32). C.n=(32-1). D.n=(23;-1).

Cau 10. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba diém A(1;2;—1), B(3;0;1) va
C(2;2;—2). Pudng thang di qua A va vuong géc véi mat phang (ABC) c6 phuong

trinh la
A.x—l _y—2:Z+1'

B x+1:y—|—2:z—1-

1 2 1 T 2 1
x—1 y—2 z+1 x—1 y—2 z—1
C. = = ) D. = = .
1 ) 3 1 2 -1

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;3;—4) va diém B(3;—1;0). Mat
cau () c6 dudng kinh AB c6 phuong trinh 1a

A, (x+2)2+(+1)2+(z—2)?=3. B. (x—2)2+(y—1)>+(z+2)>=0.

C.(x+2)2+(y+ 1)+ (z—2)>=0. D. (x—2)2+(y—1)2+(z+2)?>=3.
Céu 12. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, goi H 1a hinh chiéu vudng géc cta
diém A(2;—1;—1) trén mit phang (o) : 16x—12y—15z—4 =0. Tinh d6 dai doan thang
AH.

22

11 11
A. 5 B. 55. C. 75 D. 5

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cdu 1. Trong khéng gian (Oxyz) cho hai diém A(1; —2;3) va B(2; 1; —3) va mit phang
(a) ¢6 phuong trinh 2x —y+2z—-2025=0
a) Diém M(1;—-2024;—1) 1a mot diém thudc mat phang.
b) Mét vec-to phap tuyén ctia mit phang () 1a 7 = (2; —1;2).
c¢) Phuong trinh mét phang di qua B va song song véi mét phang (a) c6 dang
ax+y+bz+c=0.Khidéa+b+c=-7.
d) Phuong trinh mat phang di qua A va vuéng géc véi duong thang AB c6 dang
la x4+3y—6z—23=0.
x—1 y-=2 -3

Cdau 2. Trong khoéng gian Oxyz, cho hai dudng thang (d,) ;=T = Va
x=t

(dr): Cy=1+t.
=2+t

a) Piém B(—2;—1;0) thudc dudng thang (d»).
b) Mot vecto chi phuong caa (d;) 1a d = (—2;-5;-1).
¢) Hai duong thang (d;) va (d») 12 hai duong thang chéo nhau.
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d) Goi M(a;b;c) 1a diém thudc (d,) sao cho do dai OM 1a ngan nhat.
Khi d6a+b+c=0.
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho (S) : (x+ 1)? + (y4+2)?> + (z+3)* = 14 va diém
M(—1;-3;-2).

a) Mat cau (S) c6 tam I(—1;—2;—3).

b) Khoang cach tit tam 7 dén diém M 1a IM = 2.

¢) Piém M nam trong mat cau (S).

d) Goi (P) 1a mat phang di qua diém M va cat mit cau (S) theo giao tuyén la
mét dudng tron c6 ban kinh nhé nhat. Khi dé phuong trinh mit phang (P) 1a
y—z+5=0.

Cdu 4. Mb hinh toan hoc sau day dudc st dung trong quan sat chuyén dong cta
mot vat. Trong khong gian cho hé toa d6 Oxyz co ?, 7, ¥ 1an lugt 1a cac vectd don vi
trén cac truc Ox, Oy, Oz va d6 dai ctia méi vecto don vi d6 bang 1 mét. Cho hai diém
A va B, trong d6 diém A c6 toa do 1a (7;7;0). Mot vat (coi nhu 12 mét hat) chuyén
dong thang véi toc do phu thudc thoi gian r (gidy) theo cong thitc v(r) = Br + 300
(m/gidy), trong d6 B 1a hang s6 dusng va 0 < ¢ < 6. O thoi diém ban dau (t=0) vat
di qua diém A véi toc do 300 m/gidy va huéng téi B. Sau 2 gidy ké tu thoi diém ban
dau, vat di dudc quing dudng 606 mét. Goi @ = (a;b;c)la vecto cung huéng véi vecto
AB. Biét riing 77| = 1 va géc giita vecto # 1an lugt véi cac vects 7, ;, ¥ c6 sb do tuong
ing bang 60°,60°,45°.

a) a = cos60°.

s -7 -7
b) Phuong trinh duong thang AB la * = )’T = %
c) B =3.
d) Gia st sau 5 giay ké tit thoi diém ban dau, vat dén diém B (xp;yp;zz). Khi dé
xg > 776.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cdau 1. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, phuong trinh mat phang (P) di qua
M(2;3;—1) dong thoi song song véi gia ctia hai vec to @ = (1;1;0) va v = (1;2;—3) ¢6
dang ax+by+cz+2=0. Tinha—b+c. KQ:[ [ [ 1]
Cdau 2. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, goi (S) 1a mit cau di qua hai diém
A(3;—-1;2), B(1;1;—2) va c6 tam thudc truc Oz. Ban kinh ctia mit cau (S) 1a R. Gi4

tri R? bang? KQ: [ 11
- . . 2 -1 —2 . ae
Cadu 3. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: T Yt %45 didm M(—4;0;1).

2 1 2
Mat phang (P) chita A cach M mét khoang bang v/5 ¢6 phuong trinh ax+by+cz+1 =

0v6ic #0. Tinh S = a+ b+ c (két qua 1am tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ [ |
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Cau 4. M4y bay Beta huéng t6i diém C(10;—10;5). Khi qua diém C, may bay Beta
nhén 1énh tit dai kiém soat bay déi huéng bay theo vecto w = (—5;4;—1). O diém P
¢6 d6 cao 1000 m, may bay Beta sé thuc hién mot 1an ddi huéng cudi cung theo vecto
i d€ ha canh xuéng san bay F(—12;7;0). Tinh cosin géc ctia hai vecto @ va w (lam
tron két qua dén hang phan muoi). San bay F nam trén mat phang (Oxy). Méi don
vi trong hé toa do tuong tng 1 km.

° 7
.

<

KQ:[ [ [ ]]
Céu 5. Mot co s6 san xuat kem lam mot moé hinh Kem 6c qué 16n gom 2 phan: Phan
Kem c6 dang hinh tron (C) 1a phan tiép xtc giita phan Kem va phan 6c qué. Chon
hé truc toa do Oxyz trong khong gian thoang, phan Kem c6 hinh cau ¢6 tam 1(1;2;3),
ban kinh R. = 3 va phan dinh ctia hinh nén 14 diém H(0;1;—2) day 14 dudng tron
c¢6 ban kinh Ry = /6. D& t6i uu héa lusng anh sang chiéu den c6 thé chiéu vao cay
kem, ngudi ta tinh toan rang chiéc den Led sé phai 6 vi tri M(a;b;2), a € Z va tit
diém M ké dudc 2 tiép tuyén véi dusng tron (C) sao cho géc giita hai tiép tuyén dé

khong bé hon 60°.
| H
KQ:[ [ [ ]

Céu 6. Trong khoi pha 1é hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ canh 8 (cm) ¢6 mét cau
cach déu cac mat ctia hinh lap phudng ABCD.A’B'C’'D’' mét khoang 1 (cm). Chon hé
truc toa do Oxyz sao cho dinh A trung véi goc toa do O, dinh B thudc tia Ox, dinh
D thudc tia Oy, dinh A’ thudc tia Oz. Khi d6, phudng trinh cia mét cau bén trong
khéi pha 1& hinh 1ap phuong 1a x* +y? + 7% + 2ax + 2by + 2cz+d = 0. Tim gia tri ctia

a+b+c+d. KQ:[ [ [ 1]
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6. DE 6

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Trong khéong gian Oxyz, mit cau (§) tdm I(2;1;—1) ban kinh bang 3 c6

phuong trinh la
A (x=22+(y— 1)+ (e + 1) =3. B. (x+2)2+ (y+1)2+ (z— 1)> = 36.
C.(x+2)2+(y+1)*+(z—1)*=09. D. (x—2)2+(y—1)?+(z+1)2=09.

Cadu 2. Cho hinh hop ch@t nhat ABCD.A’B'C'D'. Cap vecto nao sau day la cap vecto
chi phuong ctia mét phang (ABB'A’) ?
A. AB va AD. B. AB va AD'. C.ABvaA'B. D. AB va CC'.

-3 y—4 z+l1

Céu 3. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: a ) s 3 Véc-to nao

duéi day la mot véc-to chi phuong cua d?

A.d=3:4,-1). B.d=(2;-53). C.ad=(-3;-4;1). D.d=(2,-5;-3).
Cdu 4. Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho méat phang (P): 2x—y+2z+11=0
va hai diém A(1;0;—2), B(—1;1;3). Mat phang (Q) di qua hai diém A, B va vudng géc
v6i mat phang (P) c6 phuong trinh la

A.3x+14y+4z+5=0. B.2x—y+2z—-2=0.

C.2x—y+2z+2=0. D.3x+14y+4z—-5=0.

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho mét phang (P): x4+y—z+ 1 = 0. Piém nao sau
day thudc mat phang (P)?

A.A(1;1;3). B. B(1;1;-3). C.C(3;1;1). D.D(-1;-1;3).

Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, trong cac phuong trinh sau phuong
trinh nao la phuong trinh ctia mat cau?

Ay +72—2x4+47—1=0. B. x> +72+3x—2y+4z—1=0.

C. x> +y?+72+2xy—4y+4z—1=0. D.x*+y>+72—2x+2y—4z+8=0.

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—1;-3;4) va B(3;—1;2). Phuong
trinh méat cau duong kinh AB la

A (x+1)°+ (-2 +(z+3)* =6. B. (x— 1)+ (y+2)* +(z—3)* = 24.

C. (x+1)*+(y—2)>+(z+3)* =24. D. (x—1)>+(y+2)°+(z—3)*=6.
Cdu 8. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S) ¢é tam 7(0;0;—3) va di qua diém
M (4;0;0). Phuong trinh cuaa (S) la

A.x2+y2—{—(z—{—3)2:5. B. 2 +y*+(z—3)* =5.

C.x2+y2+ (z+3)* =25. D. 2 +y2+(z—3)* =25.
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Céu 9. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, khoang cach gitta hai mat phang
(P): x+2y4+2z—10=0va (Q): x+2y+2z—5=0bang
5

5 7
A. - B. -. . 5. D. —.
3 3 C.5 9

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): x—2y+2z—1=0 va

(Q): 2x+2y—z—3=0. Goi o 1a géc giita hai mat phang (P) va (Q). Gi4 tri cos o bang
2 4 2 4
Ao §. Bo _§. C- _5. Do 6.

Cdu 11. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, phuong trinh chinh tac caa
duong thang d di qua hai diém A(1;3;2), B(2;1;1) 1a
A.x—lzy—3:z—2' B.x—1:y+3:z—2.
1 -2 —1 1 -2 —1
x—1 y-3 z-12 Dx—l_y-l—3_z—2
1 2 =1 N S e
Cdau 12. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, M(a;b;c) 1a giao diém ctia mat phang
5 —1 ol
(P): x+2y—z+2 =0 va dudng thang d: XT:%:?KIH 6

A.at+b+c=—-1. B.a+b+c=2. C.at+tb+c=-2. D.a+b+c=7.

C.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;0), B(1;0;2), C(2;1;3) va mat
phéng (P): x —y+2z+7 =0.

a) Mait phang (ABC) c6 mot vectd phap tuyén 1a (2;1;1).

b) Mit phang (ABC) di qua diém M (3;1;5).

¢) Mat phang (ABC) vudng géc véi mat phang (P).

d) Khoang cach tit diém A dén méat phang (P) bang 6.
Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) ¢6 tam 7(2;3;—1) cat duong thang

x—11 'y z+25
d): ==
(d): ——=7

khang dinh sau
a) Puong thang (d) c6 vecto chi phuong 1a @@ = (2;1;-2).
b) Puong thang (d) di qua diém A(5;—3;—-31).
¢) Mat phang (P) chia 1(2;3;—1) va vudng géc véi duong thang (d) cé phuong
trinh 1a 2x+y—2z—-9=0.
d) Mit cau (S) ¢6 phuong trinh 1a (x —2)2 4 (y — 3)? + (z+ 1)? = 225.

tai hai diém A, B sao cho AB = 16. Xét tinh ding sai ctia cac

Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;5;3), M(1;2;—1) va dudng thang

1 ) . .
d: — Y ZT . Goi (P) l1a mat phang chita duong thang d sao cho khoang cach
tit diém A dén (P) 16n nhat.

2 1
a) d c6 mot véc to chi phuong la o = (2;1;2).
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b) Mit phang qua A va vuéng géc véi d c¢6 phuong trinh 14 2x+y+2z+5=0.
2 2 N o 2 A N 2 M 8
c¢) Khoang cach tit diéem M dén duong thang d bang 3
el e A ee q2 v 112
d) Khoang cach tu diém M dén mat phang (P) bang e
Cdu 4. Cac thién thach c6 duong kinh 16n hon 140m  u A
va c6 thé lai gan Trai Pat 6 khoang cach nho hon °
7500000 km dudc coi la nhitng vat thé c6 kha ning
va cham gay nguy hiém cho Trai Pat. D€ theo doi
nhiing thién thach nay, nguoi ta da thiét 1ap cac tram

N

6400k: 6600km
o

(0]

quan sat cac vat thé bay gan Trai Dat.

Gia stt ¢6 mét hé théng quan sat c¢6 kha ning theo déi cac vat thé 6 do cao khong
vuogt qua 6600 km so v6i muc nudc bién. Coi Trai Pat 1a khéi cau cé ban kinh
6400 km . Chon hé truc toa d6 Oxyz trong khong gian c6 goc O tai tam Trai Dat
va don vi d6 dai trén moéi truc toa dé 1a 1000 km . Mot thién thach (coi nhu mét
hat) chuyén dong véi toc d6 khong ddi theo mot duong thang tit diém M(6;20;0) dén
diém N(—6;—12;16).

x=06+43t
a) Duong thang MN c6 phuong trinh tham s6 14 { y =20+ 8¢, (r € R).
2= —4
b) Vi tri dau tién thién thach di chuyén vao pham vi theo déi ctia hé théng quan
sat 1a diém A(—3;—4;12).
¢) Khoang cach gitta vi tri dau tién va vi tri cudi cung ma thién thach di chuyén
trong pham vi theo déi cia hé thong quan sat 14 18900 km (két qua lam tron
dén hang tram theo don vi ki-16-mét).
d) Néu thoi gian di chuyén cta thién thach trong pham vi theo déi ctiia hé théng
quan sat 1a 3 phut thi thoi gian né di chuyén ti M dén N 1a 6 phut.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 18i ngén.

Céu 1. Trong khéng gian, tim m dé sé do géc gitta hai dudng théng d,, d» bang 60°
x=1+4t x=2+mt

biétdi: {y=1—1t ,dp: {y=3+1 . KQ:[ [ [ []
1=—3+V2t z=2t
I y—-3 z+

Céu 2. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: o

5 .
. Biet rang

2 -1 -5
i = (a;b;5) 12 mét vecto chi phuong ctia A. Gi4 tri ctia a + b bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ []
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Cau 3. Trong khong gian Oxyz cho cac diém A(2;0;0), B(0;4;0), C(0;0;6), D(2;4;6).
Goi (P) 1a mit phang song song v6i mét phang (ABC), (P) cach déu D va mét phang
(ABC). Phuong trinh ctia mit phang (P) 12 ax+ by +2z+d =0 véi a, b, d € Z. Gi4 tri
cta d bang bao nhiéu? KQ:[ [ T 11
Cdau 4.
Ban kinh Trai P4t 14y bang 6400 km, khi gan hé
truc toa do Oxyz thi bé mat Trai D4t 13 mat cau
c6 phuong trinh x? +y? + 7> = 64, dudng xich dao 7
nam trén mat phang (Oxy). Mot tau vii tru X roi n
khéi bé méat Trai Pat theo phuong tiép tuyén
v6i dudng tron vi tuyén tai diém A(5;1/23;4), véi
gia thiét raing sau khi roi khéi bé mat Trai Dt
tau vii tru X bay theo qui dao thang véi toc do
khong ddi béing 8 km/s.

Héi sau dung 20 phut ké tir khi roi khéi bé mat Trai Pat thi khoang cach ti tau
vil tru dén mét diém trén duong tron xich dao ngan nhit bang bao nhiéu kilomet
(lam tron két qua dén hang don vi)? KQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Cho to gidy c6 hinh dang nhu sau: mét hinh vuéng ABCD c6 canh bing 8, &
hai canh d6i dién AB va CD 1an lugt gn hai ntta dudng tron c6 dudng kinh 1a méi
canh 4y. Trén cung tron AB liy 2 diém chia thanh ba doan biang nhau, liy diém
gan B 1a P. Trén cung tron CD, 14y diém Q chia cung tron CD thanh hai doan bang
nhau. Gap to gidy 1én theo hai dudng thang AB va CD sao cho hai ntta dudng tron
dung ding (cung phia) 1én khéi mét phang ABCD. Khi d6, tit hai diém P va Q ta ha
cac dudng vuong géc xuébng mit phang (ABCD) dudc cac hinh chiéu 14 G va H.

B

Ngudi ta cho biét G v H ndm bén trong hinh vuéng ABCD sao cho PG = v/3;0H =
21/3. Goi 6 la géc giita mat phang (PCQ) va mit phang (ABCD). Héi gia tri caa
70co0s20 bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



PE ON THEO CHUONG, BAI [/ /| _ /[
TOAN 12 HK2 @ GV: Ngb bic Tai 239
Al

Céu 6. Mot tau ngam nghién cttu bi méat tich. Pude hai tau trén mét bién tim kiém
phéat hién tau ngam cung lic.

e Tau 1 phat hién tau ngam theo huéng ctia vects v, = (—1;3;—1).
 Tau 2 phat hién tdu ngadm cung lic theo huéng ctia vects v, = (4;2;—1).

Tau 1 6 vi tri P(6;2;0), con tau 2 6 vi tri Q(—4;4;0) dang neo dau.

Bén phut sau, cac tau lai do huéng va xac dinh réng tau ngdm hién dang & vi tri
B(6;10;—1) (1 don vi d6 dai = 100 m). Tau ngam tiép tuc di chuyén thang tit B cho
dén khi néi 1én mat nudc (tic z = 0). Tai thoi diém xac dinh vi tri B, mot truc thing
roi khéi tau 1, bay thang ding lén t6i do cao 1100 m (vi tri R), roi huéng thang téi
vi tri néi W ctia tau ngam. Van téc cta truc thang 1a 20 m/s. Tinh thoi gian bay cta
truc thing dé dén W 1a bao nhiéu giay? KQ:[ [ [ 1]

—Hét—
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7. DE 7

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, mat phang (P) di qua diém A(1;—1;2) va nhan
7 = (2;1;2) lam vecto phap tuyén c6 phuong trinh 1a
A.2x+y+2z+3=0. B.x—y+2z—-5=0.
C.x—y+2z+3=0. D.2x+y+2z—-5=0.
Cdu 2. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang (o) di qua diém M(—1;5;2)
dong thoi (o) c6 cip vects chi phuong @ = (0;1;1) va ¥ = (—3;—5;1) c6 phuong trinh
A.y+z—-7=0. B.2x—y+2z+5=0.
C. —x+5y+2z+5=0. D.2x+y+z-5=0.
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, duong thing A di qua M(1;2;—3) va nhan vecto

i = (—1;2;1) lam vecto chi phuong c6 phuong trinh chinh tic la
x—1 y—-2 z+3 x+1 y+2 z-3

A. B.
1 -2 1 —1 2 1
1 _ _ _ _

C.x Y 2:z 3. D.x 1:y 2:z—|—3.
1 2 —1 —1 2 1

Zz
A

Cau 4. Trong khong gian hé truc toa do Oxyz, khoang cach tit diém A(3;1;-2) dén
mét phang z = 0 bang
A. V5. B. V14. C.2. D.3.
Céu 5. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, mat phang 2x —4y+8z—1 =0 ¢6 mot
vectd phap tuyén la
A. 7 =(1;2;4). B.7=(1,-2;4). C.7=(2;—4;4). D.unw=(2;—41).
x=3472t
Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, diém nao dudi day thudc dusng thangd: { y=1—3¢ ?
z=—1+4t¢
A. M, (3;1;-1). B. M, (2;-3;1). C. M;(1;3;—1). D. M4 (—3;—1;1).
Céu 7. Trong khong gian Oxyz, mat cau (S): (x+2)>+(y—1)>2+z> =4 c6 tam I va
ban kinh R lan luct 1a
A.I1(2;-1;0),R=2. B.1(2;—-1;0),R=4. C. I(-2;1;0), R=4. D. I(—2;1;0), R=2.
x=243t
Cau 8. Trong khéng gian Oxyz, cho dudng thang { y = —1+7. Vects nao sau day la

z=5-2t
mot vecto chi phuong ctia dudng thang A?
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A uw=(2,-1;5. B.(2;—-1,-2). C.u=(3;1;9). D.w =(3;1,-2).

Cau 9. Trong khéng gian Oxyz, duong thang d di qua hai diém M(1;—1;3), N(3;0;2)
¢6 phuong trinh tham s6 1a

x=3+2t x=1+2¢ x=2+t x=1+4+2¢
A.Sy=1 . B.{y=-1+zt. C.¢<y=1-t . D.qy=1+1 .
z=2—t z=3+t z=—143¢t z=3—1t

Cdu 10. Trong khong gian Oxyz, géc giita hai mat phang (P): x+2y+z—1=0va
(Q): —x+y+2z+2=0bing

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Cau 11. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P): x—2y+z—5=0.
Diém nao dudi day thuoc (P)?

A. M(1;1;6). B. P(0;0;-5). C. 0(2;-1;5). D. N(-5;0,0).

~ . < 2 - _1 . R N
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: al 5 3 _7 5= Zj15. Diém nao
duéi day thuoc d?

A. M(3;1;5). B. N(3;1;-5). C. 0(2;2;1). D. P(2;2;—1).

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Trong khong gian Oxyz cho dudng thang A : x%l = % = # va diém M(1;2;3).
Goi (P) 12 mat phang qua M va vudng géc véi A.
a) Duong thang A cé mot véc to chi phuong la: @ = (2;—1;1).
b) Mit phang (P) phuong trinh 1a: 2x+y—z—1 =0.
¢) Mit cau tam /(2;2;—1) va tiép xic véi mat phang (P) c6 phuong trinh la (S) :
(x =2+ (y—2)*+(z+1)* =6,
d) Khoang cach tir diém M dén dudng thang A bang 5.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(0;0;0);
B(3;0;0); D(0;2;0); A’(0;0;5).

a) Diém C c6 toa do 1a (3;2:0).

b) Khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 5.

¢) Khoang cach tit diém A dén mit phang (4’BD) bang 2.

. L e .. e . v 289
d) Cosin géc gitta hai mat phang (AB'D’) va (CB'D’) bang R
- . : N 2 x—1 y=-3 z-2
Cadu 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d;: =7 = 5 Va
x=1_y  z+1
hi =T

a) Puong thang 4, di qua diém A(2;4;4).
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b) Duong thang vuong géc véi ca d; , d» c6 médt vectd chi phuong 1a @7 = (1;1;1).

¢) Puong thang d; va dudng thang d» chéo nhau.

d) Khoang cach gitia hai dudng thang d; va d, 1a 3v/2.
Cau 4. Trong khong gian cho hé toa do Oxyz, cac vecto z
7, 7, ¥ 1an lugt 1a cac vecto don vi trén cac truc Ox, Oy,
Oz va d6 dai ctia méi vecto don vi d6 bang 1 kilomét. May
bay bat dau qu4 trinh ha canh tai diém A(3;3;4) & thoi
diém ban dau va chuyén dong thang déu huéng vé vi tri
B(3;0;0) trén dudng bing. Tai gbc toa do O, san bay thiét
lap mot tram radar canh bao thién tai c6 vung pht séng
dudc mo phéng bdi mét mat cau (S) ban kinh R = 5 km.

Trong qua trinh ha canh, may bay phai xuyén qua mot

16p may day dic dudc mé phéng bdi mat phang (o) di
qua ba diém M(5;0;0), N(0;10;0) va P(0;0;10). Goi C 1a vi
tri may bay bat dau xuyén qua dam may.
a) Phuong trinh mat phang (o) mé phéng 16p may la 2x+y+z—10=0.
b) Phuong trinh mit cau (S) mé phéng vung phi séng cta radar la
K +y*+72=25.
¢) Tai vi tri diém C, may bay khong nam trong vung pha séng hiéu qua cua

radar.
d) Tong do dai quang duong may bay di chuyén trong viing pht séng ctia radar
nho hon 4 km.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cau 1. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, cho diém M(1;—1;0) va mat phang
(P): x—2y+2z—9=0. Tinh khoang céch tit diém M dén mit phang (P).
KQ:[ [ [ ]]
x+1 y 72—2

Céu 2. Trong khéng gian véi hé truc Oxyz, cho dudng thang d: | =7="71

va diém A(2;1;—1). Goi M(a;b;c) 1a hinh chiéu ctia A 1én d. Tinh T = a + b+ ¢ (két
qua lam tron dén hang phan muoi). KQ:[ [ T 11
x—13 y+1 z

Céu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho dudng thang d :

=3 :Zvamétcfiu
(S) : X2 4+y* 422 — 2x — 4y — 67— 67 = 0. Goi (P) 1a mit phang c6 phuong trinh dang
ax + by + ¢z — 100. Biét rang (P) chita d va tiép xic véi (S). Tinh gia tri biéu thic

a+b+ec. KQ:[ [ [ 1]
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Céu 4. Mot ki su dang thiét ké cau thang (nhu hinh duéi) bao gom phan cau thang,
phan tay vin, tru trén va tru duéi tao thanh mét hinh binh hanh. Gia st trong
khong gian Oxyz (don vi trén cac truc tuong tng véi 1 m), méat dat 1a mat phang cé
phuong trinh z = 0, tru duéi trung véi truc Oz va diém néi giita tay vin va tru trén
1a diém A(3;3;3). Biét dudng thang chiia tay vin c6 vecto chi phuong la (1; I; %)

Hoéi chiéu dai tay vin 1 bao nhiéu mét? (Két qud lam tron dén hang phan tram).

A(3;3;W
/-
r
0z //
r
] I_J
o B // | | P b
{_J—_
&

KQ:[ [ [ 1]

Cau 5. Tai mot khu quang trudng, ngudi ta mudn
trang tri dai den led dé chao ming mot su kién. Tu
dinh M ctia mét cai cay cao, nguoi ta kéo day den led M
thang xuéng mot vi tri H nao dé trén mat dat, roi
tiép tuc kéo day den led thang ti H dén mot vi tri

A cb dinh trén mat dat sao cho MH luén vudng géc
v6i HA. Sau do6, tu vi tri H, ngudi ta sé di day dién A\Q/
thang dén céng tac nam trén mot bic tudng vudéng

Xy H

géc véi mét dat. 0

Chon hé truc toa do Oxyz v6i mat phang (Oxy) trung véi mat dat (don vi trén
méi truc tinh theo mét), ngusi ta xac dinh duge M(4; —2;3), A(—2;6;0) va biic tudng
chita céng tic nam trén méit phang (o): 3x+4y+89 = 0. P& d6 dai duong day dién
phai di 1a ngan nhit, ngusi ta da tinh toan khoang cach nhé nhat tit vi tri H dén
biic tudng bang a (m). Gia tri ctia « béng bao nhiéu? RKQ:[ [ 1 1]
Cdu 6. Trong khong gian Oxyz (don vi trén méi truc 12 mét), moét ngon hai ding
dudc dit 6 vi tri 1(21;35;50), biét rang ngon hai ding dudc thiét ké véi ban kinh phii
sang 1a 4 km. Gia st nguéi di bién di chuyén theo mot dudng thang ti vi tri diém
I dén vi tri diém D(5121;658;0). Khi nguoi di bién di chuyén dén diém H(a;b;c) 1a
diém cubi cung trén doan /D ma ngudi di bién c6 thé nhin thay anh sang tit ngon

hai déng. Lic d6 ¢ (cao d6 cta diém H) c6 gia tri bang (Két qua lam tron dén hang

don vi). KQ[ [ [ ]]
— Hét—
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8. DE 8

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdau 1. Trong khéng gian Oxyz, dudng thang di qua diém B(—1;3;6) va nhan
7 = (2;—3;8) lam vectd chi phudng c6 phuong trinh chinh tac la
x+1 y—3 z-6 x+1 y-3 z-6

A. . B
2 3 8 2 -3 8
x—1 y+3 z+6 x+1 y—-3 z—-6
. — pr— . D. — —
C 2 -3 8 -2 3 8
Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, mit phang (Oxy) c6 phuong trinh 1a
A.x=0. B.y=0. C.x+y=0. D.z=0.

Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (o): 3x+ 2y —4z+ 1 = 0. Vectd nao
duéi day 1a mot vecto phap tuyén cta (o)?

A. 71 =3;—-4;1). B.714=(3;2;-4). C.n3=(2;—41). D.nr=(3;2;4).
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;2;3), B(1;1;1), C(3;4;0). PDudng

thang A di qua diém A va song song v6i BC c6 phuong trinh la
x+1  y+2 z+3 x—1 y=-2 z-3

A. . B. .
2 3 —1 2 3 —1
x—1 y-2 z-3 x+1  y+2 z+3
C. 4 5 17 D.- === 5 17
Cau 5. Trong khoéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;—2;3) va B(3;1;1). Puong thang
AB c6 phuong trinh la
A.x—4:y—|—1:z—4- B.x—1:y+2:z—3.
1 -2 3 4 —1 4
x—1 y+2 z-3 x—2 y—=3 z+2
'y — pr— . D. — — .
¢ 2 3 -2 1 -2 3

Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mit phang qua A(—1;1;—2) va c6
vectd phap tuyén 7 = (1;-2;-2) la
A, —x+y—2z+1=0. B.x—2y—2z—1=0.
C.x—2y—2z+7=0. D. —x+y—-2z—1=0.
Cdau 7. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): x> +y> +z% —4x+2y —2z—3 = 0.
Tim toa do tam / va ban kinh R cua ().
A.I(2;—1;1) vaR = 3. B.1(-2;1;—1) vaR=3.
C.I1(2;—1;1)vaR=09. D.I1(-2;1;—-1) vaR=09.
Cdu 8. Trong khéng gian Oxyz, géc gitta hai mat phang (P): x+y—z—11=0va
(Py): 2x+2y—2z+7=0bang
A. 45°, B. 90°. C. 180°. D. 0°.
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x=3—¢

Cdu 9. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang A: { y= —5+2¢.

7= -2t
Diém nao sau day thudc A?
A. O(—1;2;-2). B. P(—3;5;0). C. M(3;-5;0). D.N(3;-5;-2).
x=1+t¢ x=1+2¢

Cdu 10. Trong khong gian Oxyz, cho hai dusng thangd: { y=2+¢vad: { y=—1+2¢.
z=3—1 7=2-2¢
Ménh dé nao sau day dung?
A. Hai duong thang d va d’ chéo nhau.
B. Hai dudng thang d va d’ song song véi nhau.
C. Hai duong thang d va d’ cat nhau.
D. Hai dudng thang d va d’ trung nhau.
Cau 11. Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz, mit phang () cat cac truc Ox,
Oy, Oz 1an lugt tai 3 diém A(2;0;0), B(0;3;0), C(0;0;—4). Khoang cach tit O dén mit

phang (o) bang

V61 124/61
A. TR B. 4. C. o

Cdu 12. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mit phang chita truc Ox va vudng

D. 3.

géc v6i mat phang (a): 2x—3y+4z—5= 0 c6 phudng trinh 1a
A.2x—3y+4z—-5=0. B.4y—3z=0.
C.3x+4y=0. D.4y+3z=0.

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

Cdu 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(0;2;—1), B(3;2; —4) va mit phang
(P): 2x+2y+z—6=0.
a) Mot véc-to chi phuong ctia duong thang AB1a @ = (1;0;—1).
b) Miit phang (P) c6 mét véc-to phap tuyén la 7 = (2;2;1).
¢) Puong thang % di qualA va vudng géc véi mat phang (P) c6 phuong trinh chinh
X y— Z+

< 1at=
taca2 > I

2 2
d) Mat cau duong kinh AB c¢6 phuong trinh 1a (x - %) +(x—2)%+ (x — %) = 18.

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): 2x+y+2z—2 = 0 va duong
g g. Sl _y—3_atl

S T R
a) Mot vects phap tuyén ctia mat phang (P) 1a 7 = (2;0;2).
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b) Mot vecto chi phuong ctia duong thang d 1a @ = (3;2;—1).

c¢) Diém M(1;3;—1) thudc duong thang d.

d) Géc tao bdi duvng thang d va méit phang (P) bang 30,3° (lam tron dén hang
phan mudi).

Céu 3. Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (§): x> +y> + 22 +2x — 4y — 27+ g =0va
hai diém A (0;2;0), B(2;—6;—2). Piém M (a;b;c) thudc (S) théa méan MA - MB c6 gia
tri nhé nhét.

a) Tam clia mit cau (§) 1a 7(—1;2;1).

b) Diém A nam trong mat cau (S).

¢) Phuong trinh mét ciu (') tAm A di qua diém Bla x2+ (y—2)> + 2 =72.

d) Téng a+ b+ c bang 1.

CdAu 4. Trong mot mo6 hinh néng nghiép cong |
nghé cao, mét tm pin niang ludng mit troi
phang dudc 1ap dat nghiéng sao cho bé mat
cia né nam trén mit phang (P): 2x+2y+z—

6 = 0 (xét trong hé khong gian toa do Oxyz
v6i don vi do 14 mét, mat phang (Oxy) dudc
xem 1a mét dat phang). Ngudi ta 1ap d&t mot
robot ¢6 dinh 6 trén cao dé kiém tra bui ban.
Robot c6 mat phat tia laser tai diém S(1;1;6).
Robot thuc hién quét tia laser trén bé mét

tam pin. Tai mot thoi diém tia laser dudc
chiéu theo duong thang A ¢6 vectd chi phuong
i = (1;—2;—2) va cham vao bé mit tam pin
tai diém M.

2 . A o 2 M 4 P
a) Khoang cach ti mat phat tia laser S déen mat phang (P) bang 3 mét.

b) Diém M c6 toa do 1a (1;1;2).

ne os . 2 ) A L 4
c) Géc o hgp bdi tia laser A va mat phang (P) théa man hé thic sina = 5

d) Khi vé sinh, nudc dudc phun tring diém cham cta tia laser trén tam pin sé
tao thanh dong nuéc chay trén bé mat pin xudng dat theo huéng doc nhét,
quy dao chay cta dong nudc ndm trén mot duong thang. Puong thang d6 c6
mot vects chi phuong la vV = (1;1;3).

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I1&i ngén.
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Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;0), B(0;2;0), C(0;0;3). Tinh géc
gifta truc cao Oz va mit phang (ABC) (tinh theo don vi d6 va lam tron két qua dén
hang phan chuc). KQ:[ [ [ 1]
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho miét cau (S): (x—2)>+ (y—2)>+(z+1)>=9 va
hai diém A(1;3;4), B(4;1;9); M 1a diém thay déi trén (S). Goi m, n 1an luct 1a gia tri
16n nhat va gia tri nhé nhat cta biéu thic P = 2MA2 — MB2. Xac dinh m +n.

KQ:[ [ [ ]]
Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém N(1;—5;3),H(—4;—3;—1). Mat phang
(P) qua N va chtia truc Ox. Tinh khoang céch tit diém H dén mit phang (P) (két
qua lam tron dén hang phan muoi). KQ:[ [ [ 1]
Cau 4.
Trong khong gian véi khong gian Oxyz, toa
do cac khu vuc dudc xac dinh nhu sau.

e Khu vuc A(30;20;0) nam trén mat dat,
cach trung tAm thanh phé 3km.

e Khu vuc B(70;50;40) ndm trén toa nha
cao tang va & do cao 40m.

¢ Khu vuc C(50;80;70) nam trén mét dinh d6i ¢ d6 cao 70m.

Goi vi tri 1ap dat tram phat séng 1a D(a;b;c) sao cho khoang cach tit D dén ba
khu vuc k€ trén 1a bang nhau va c¢6 khoang cach dén ching 14 nhé nhat. Tinh
T =a+b+c (két qud lam tron dén hang don vi). KQ:[ [ [ 1]

Cdau 5.
Xét trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz véi

don vi trén mdi truc 12 mét, mot tau ngdm bat dau
13n tai diém P(100;200;0) véi van téc vi = 11,1 hai
li/gis huéng thang dén muc tiéu Z(500;600; —80) &
do sau 80m. Sau dé, tau tiép tuc di chuyén ngang
huéng theo véc-to @@ = (1;1;0) v6i van toc v, = 11
hai li/gic.

Cung thoi diém tau ngdm bat dau 1an, mot qua cau 7 dude tha tir tau nghién ctu &
toa do S(700;800;0) va roi thang diing xudng véi van toéc 0,5m/s. Khoang cach giita
tau ngdm véi qua cau khi tau ngam di dén thang duéi S bang bao nhiéu, biét 1 hai
li bang 1,852km? (Lam tron két qua dén hang don vi). RKQ:[ [ 1 1]

o
@)
B8
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Cdéu 6. Trong mot du an khai thac dau khi
ngoai thém luc dia, cac ky st dang 1én ké hoach
lap dit mot doan duong 6ng din dau 4 dac

biét. Puong 6ng nay can phai tiép xic véi hai
vom d4 ngam 16n hinh cau dé c6 diém tua
gia c6. Vom da ngam thd nhat (A) dude xac
dinh vi tri va kich thuéc trong hé truc Oxyz béi
mit cau (S): (x—1)2+y>+ (z—3)* = 36. Vom da
ngam thid hai (B) dudc x4c dinh béi méit cau
(S): (x+1)2+(y—1)>+(z—1)>=8l.

Tuy nhién, gan khu vuc thi céng c6 mot nguon dia nhiét ngam M(4;—1;—7) rat

khéng 6n dinh, ¢6 kha ning gay anh hudng dén vat liéu va hoat dong ctia dudng
6ng. P& dam bao an toan va tudi tho téi da cho coéng trinh, cac k§ su phai chon
phuong an lap dit dudng 6ng d sao cho né nam xa nhéat c6 thé véi véi nguon dia
nhiét M. Sau khi dugc 1ap dit, dudng 6ng d sé dude ndi vao mot tram diéu phoi
trung tAm E. Tram E nay nam trén mét mat phang ky thuat (P) da dudc gia ¢b sin
duéi day bién, c6 phuong trinh 2x —y+z— 17 = 0. Viéc xac dinh chinh xac toa do
E(m;n;p) 1a cuc ki quan trong dé dong bo héa toan bo hé thong. Yéu cau: ban hay
gitup doi ngii k§ su tinh todn gia tri cia T = m+n+ p ti toa do diém E, nham phuc
vi cho viéc lap trinh hé théng diéu khién va giam sat duong ong. KQ:[ [ [ [ |

— Hét—
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9. DE9

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): x—2y+z— 1 = 0. Mot vects phap
tuyén ctia (P) ¢6 toa do la

A. (1;-2;—1). B. (1;2;1). C. (1,-2;1). D. (1;2;-1).
Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao sau day 1a phuong trinh téng

quat ciia mat phang?

A. x> +y—z+3=0. B.x—y?+3z:-6=0.
C.2x+3y+z—-1=0. D.x+y+z2—-7=0.
x=1—t

N

Cdu 3. Mot vécto chi phuong ctia duong thang A: {y=2 1la
z=3
A. 7 =(1;0;0). B. W =(-1;2;3). C.u=(1;2;0). D. @7 = (1;2;3).

~ . < 2 - 2 1 - R N
Cadu 4. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: X 3 = Y +1 _ it 3. biém nao
sau day thudc duong thang d?

A.M(2;—1;,-3). B. N(—2;1;3). C. P(3;-1;2). D. 0(-1;0;5).

Cdu 5. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh ctia mat phang (Oyz) 1a

A.z=0. B.y=0. C.x=0. D.y—z=0.
Cau 6. Trong khong gian Oxyz, mat phang (P) c6 cip véc-td chi phuong @ = (1;1;—2),
b = (1;0;3) thi (P) ¢6 mot véc-to phap tuyén 7 ¢6 toa do la

A. (2;-3;-1). B. (3;5;-2). C. (3;-5,—1). D. (-3;5;-1).
Cdau 7. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1), B(—1;1;3) va mit phang
(P): x—3y+2z—5=0. Lap phuong trinh mat phang (Q) di qua hai diém A, B va
vuong géc véi mit phang (P).

A.2y+3z—11=0. B.2x—3y—11=0.

C.x—3y+2z—-5=0. D.3y+2z—11=0.
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh dusng thang d di qua diém M (2;1; 1)
va ¢6 mot vecto chi phuong v = (1;—2;3) la

x=2 y—-1 z+1 x+1 y—=2 z+3

A. = = . B =
1 -2 3 2 1 —1
x—1 y+1 z—-1 x—1 y+2 z-3
Co — = . D. = — .
2 -2 3 2 1 -1
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Céu 9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, hay tinh sb do géc a gitta duong thang

A: ’1—C: 12 — % va mit phing (P): Sx+ 11y+2z—4 =0.
A. —30°. B. 30°. C. 60°. D. 45°.

Cau 10. Trong khoéng gian Oxyz, cho mét cau (S): x>+ y> +2z2 —2x+4y+ 62— 6 =0.
Tam ctia mét cau cé toa d6 1a

A. (1;-2;-3). B. (—2:;4;0). C. (—1;2;-3). D. (—1;2;3).
x=341¢ x=6—1
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai dusng thang A: { y=2—-3tvad: {y=1—1 .

z=54+2t z=3+2¢
Toa d6 giao diém cua hai dudng thang A va d 1a

A I(4-1;7). B. H(3;2;5). C. K(6;1;3). D.J(3;—1;-2).
Cau 12. Trong hé truc Oxyz, phuong trinh mat cau (S) c6 tam A(—4;—5;—2) va di
qua diém K(—3;2;1) 1a
A (=324 (42 + (= +12=59.  B.(x—4)’+(-57+(-27=59.
C.(x+3)'+ (=2 +(-1)’=59.  D.(x+4)°+(+5"+(c+2)°=59.

PHAN 2. Cau tréc nghiém diing sai

Cau 1. Trong khéng gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho diém M(1;1;—2) va mit phang
(P): 2x—y+2z—-3=0.
a) Mat phang (P) vudng géc véi mit phang (Q): x+2y—3 =0.
b) Khoang céch tit diém M dén mat phang (P) bang 2.
¢) Mat phang (P) ¢ vectd phap tuyén la 7 = (2;1;2).
d) Mat phang di qua diém M va song song véi mat phang (P) ¢c6 phuong trinh 1a
2x+y+2z+1=0.

Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d di qua hai diém A(1;2;1) va
B(3;0;1), mit phang (o) di qua ba diém M(0;1;0), N(2;1;3), P(4;1;1).

a) Vecto AB khong 1a vecto chi phuong ctia dudng thang d.

b) MN = (2;0;3), MP = (4;0;1).

¢) Mat phang (a) c6 mot vects phap tuyén c6 toa do 1a (0;—1;0).

d) Géc giita duong thang d va mit phang («) bang 45°.

Cdu 3. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém M(1;2;3) va duong thang
x—1 'y z+1

A: == —.

2 1 —1

a) Duong thang A c6 mot vecto chi phuong 1a @ = (2;—1;1).

b) Mit phang (P) qua M va vudng géc véi A c6 phuong trinh 13 2x+y—z— 1 =0.
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¢) Mat cau tam 7(2;2;—1) va tiép xiic v6i mit phang (P) c6 phuong trinh I
(x =20+ (y—2)*+(z+1)*=6.
d) Khoang cach tit diém M dén duong thang A 14 5.

Cdau 4. Trong khong gian Oxyz, don vi trén moéi
truc 12 nghin kilémét, quj dao chuyén dong cta

hai tiéu hanh tinh 1an lugt dudc mé hinh héa la
x+1 B y+2 _z,

1 2 v
. Ta xem vung khi quyén

phuong trinh cac dudng thang d; :
x—=2 y—1 z—1

bt = 1 1
cia sao Hoéa 1a miat cau (S) c6 phuong trinh

¥ +y? 472 =352
a) Tiéu hanh tinh thi nhat di qua diém A(—1;—-2;0), vectd chi phuong la
Uy =(—1;-2;-1).
b) Sao Héa c6 tam 1a gbc toa dd, ban kinh tinh tir tAm sao Hoéa dén diém ngoai

ciing cta khi quyén 14 khoang 350 km.
¢) Tiéu hanh tinh thi nhat c¢6 thé di vao vung khi quyén caa sao Hoa.

d) Hai tiéu hanh tinh khong c6 nguy co va cham nhau.

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do Oxy, cho diém M(2;1;—1) va méat phang
(P): ax—3y—z—8 =0 (v6i a 1a hing s6). Biét rang mit phang (P) di qua diém M.
Gia tri ctia @ bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

Cau 2. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho diém A(1;1;2), B(—1;2;1), E(—3;3;1).
Goi M la diém thuoc mat phang (P): x+y+z— 1 =0 sao cho MA = \/2MB. Tinh gia
tri 16n nhat cta EM (két qua 1am tron dén phan mudi). KQ:[ [ T 11
Cdu 3. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(2;1;3) va duong thang
A: x+1 y—1 z—

1 =22 i )
di qua diém A, vudng géc véi dudng thang A va cat truc Oy. Tinh a+b.

KQ:[ [ [ []

Cdu 4. Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz (mét don vi trén méi truc bang

2 N < , , R 2
. Goi ¥ = (a;b;3) 1a mot vecto chi phuong cta duong thang d

100 m ngoai thuc té), mo6 ta moét hé thong theo déi véi vi tri trung tam thiét bi theo
ddi tai diém M. C6 4 ngudn phat séng dit & cac vi tri A(2;3;0), B(0;2;—3), C(—2;0;3)
va D(—2;3;0) déu thudc pham vi theo ddi ctia thiét bi dat tai diém M; khi di chuyén
A, B, C, D sang cac vi tri xa nguon M thi khong bi phat hién nita. Mot thiét bi thu
séng N bay theo mot quj dao ma do6 tré thoi gian khi nhan tin hiéu tit cac diém A, C
nhu nhau va trén cac diém B, D nhu nhau. Biét rang thiét bi N bay tit viing khong
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bi theo déi dén vung bi theo doi va thoat ra khéi hé théng theo doi ctia diém M. Biét
rang toc do bay trung binh caa N 1a 30 km/h. Héi thiét bi M theo doi N trong bao
nhiéu gidy (két qua lam tron dén hang phan muoi)? KQ:[ [ [ 1]

Cdu 5. Mot qua béng hinh cau cé ban kinh r dang
dudc treo trong mot goc cia tuong nha (hai bo tuong
vudng géc véi nhau). Mot diém B ¢b dinh nam trén mép
hai bo tuong va cach mat dat 80cm, sgi day treo qua
béng c6 d6 dai AB = 30cm va day cing 1a d6 dai ngén
nhat néi diém B véi mat xung quanh cta qua béng.
Biét rang qua béng tiép xic véi hai bén bs tudng va
diém thap nhét ctia qua béng cach mat dat 20 cm. Hoéi

qua béng c¢6 dudng kinh 1& bao nhiéu cm (1am tron két
qua dén hang don vi)?

KQ:[ [ [ ]
Cdu 6. Mét nhém chuyén gia dang nghién ctu st dung mét tAm kinh cudng luc
hinh tam gidc dé dat vao mot géc tuong. Biét ba méit cta géc tusng déi mot vudéng
géc va giao tuyén ctia ching lan lugt 1a cac tia Ox, Oy, Oz sao cho (Oxy) trung véi
mét phang san nha, méi don vi trong hé truc toa do tng véi 1 m thuc té. Mat phang
kinh luén di qua diém 7, diém nay cach cac mit phang (Oxy), (Oyz), (Oxz) 1an lugt 1a
1m, 3m, 2m. Khi khoang cach tit chiéc dén c6 toa do D(4;5;6) téi mat phang kinh
16n nhat, tinh dién tich tam kinh cudng luc theo m? (két qud lam tron dén hang
phéln chuc)?

/™ D(4;5;6)

— Hét—
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10. BE 10

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (o): 2x — 3y —4z+ 1 = 0. Vects nao
duéi day 12 mét vects phap tuyén cta (a)?

A.7=(2,-3-4). B.n=(2;-3;4). C.7n=(2;3;4). D. 7 =(-2;3;1).
Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): x—2y-+z— 1 =0. Mt vectd phap
tuyén ctia (P) c6 toa do la

A. (1;-2;-1). B. (1;2;1). C. (1,-2;1). D. (1;2;-1).

x =2t

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d c¢6 phuong trinh tham sb { y=1—7¢

z=—2+473t
Mot véc-to chi phuong ctia duong thang d 1a
A u=(-42,-6). B.u=(6,-3;6). C.u=(0;1;-2). D.u=(2;1;3).
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: )%8 = )7_;25 = % Khi d6, mot
véc-to chi phuong ctia dudng thing d c6 toa do 1a
A. (4,-2;-1). B. (4;,-2;1). C. (4;,2;-1). D. (-38;5;0).

Cau 5. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(2; —4;5). Viét phuong trinh
mét phing (a) di qua A va chia truc Oz.
A.x—2y=0. B. x+2y=0. C.2x—y=0. D.2x+y=0.

Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, mét phang (P) di qua diém A(1;0;2) va vudng géc

° —1 2
v6i duong thang d: g = y—l = % c6 phuong trinh la
A.2x+y—3z—8=0. B.2x—y+3z—-8=0.
C.2x+y—3z+8=0. D.2x—y+3z+8=0.

Cdu 7. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S): (x—3)>+ (y+1)>+ (z—2)> = 4. Xac
dinh toa d6 tAm / va ban kinh R ctia mit cau (S).

A.I(3;-1;2),R=2. B.1(-3;1;-2),R=2.
C.I1(-3;1;-2),R=4. D.(3;-1;2), R=4.
Cau 8. Trong khéng gian Oxyz, mit cau (S) c6 tam 14 gbc toa d6 va ban kinh /2 c6
phuong trinh la
A 2 +y’+72 =2, B. (x—1)2+y*+722=1.
C. x>+’ +22=V2. D.(x—1)2+y*+2=2.
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Cdau 9. Trong khong gian Oxyz, duong thang d di qua diém M(1;1;1) c6 vec-to chi
phuong @ = (1;2;3) ¢6 phuong trinh la

(x=1+1 (x=143¢
A. (y=1+2t(teR). B.{y=1+2(teR).
(z=1-3¢ lz=1+1
(x =1+t (x=1+1
C.{y=1+3t(teR). D.{y=1+2(teR).
(z=1+2¢ (z=1+3¢

Cau 10. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;3;—4) va B(—1;2;2). Viét phuong
trinh mat phéng trung truc (o) cta doan thang AB.
A.(a): 4x+2y—12z—17=0. B. (a): 4x—2y—12z—7=0.
C.(0): 4x—2y+12z+17=0. D. (a): 4x+2y+12z+7=0.
Cau 11. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh mét phang (P) di qua
3 diém M(—2;0;0), N(0;—1;0) va P(0;0;3) 1a
A.3x+6y—27—6=0. B.2x+y—-3z—1=0.
C.3x+6y—2z+6=0. D.3x—6y—2z=0.

Céu 12. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, goc gita truc Oz va dudng thang
A: x=2 y+1 z+2
21 =2
A. 30°. B. 48°. C. 60°. D. 132°.

bang (két qua lam tron dén d6)

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, cho diém A(2; —1;3), duong thang c6 phuong trinh
L X—2_y=2 -3
T
a) Mat phang (P) di qua diém A.
b) Puong thang A di qua A(2;—1;3) va vudng géc v6i mat phang (P) c6 phuong
x=24t

va mat phang (P): x+y+z—3=0.

trinh tham s61a { y=1+7¢ (reR).
7=—-3+1
¢) Puong thang d c¢6 mét vects chi phuong 7 = (2;1;1).
d) Goi M(x;y;z) 1a giao diém ctia duong thang 4 va mat phang (P), khi d6
xX+2y—z=2.
Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém B(1;2;—1), €(0;2;3) va mat phang
(P): x4+3y—2z+1=0.
a) Mat phang (P) c6 véc-to phap tuyén 7 = (1;3;-2).
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b) Mit phang (P) di qua diém B.
¢) Mat phang (Q) qua C va song song vdi (P) ¢ phuong trinh 1 x+3y—2z— 12 =0.
x—1 y—2 z+1
/ : 2 3 2
qua den hang don vi, theo don vi d6) bang 27°.
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém D(4;0; 1), E(2;2;3), F(5;3;7). Goi T 1a
trung diém cuia doan DE.
a) Toa do ctia diém 7 1a (3;1;1).
b) Phuong trinh mét cau (S) c6 dudng kinh DE 1a (x—3)2+(y—1)>+(z—1)> = 24.
c) Mot tram phat séng dién thoai dude dat tai diém 7, c6 ban kinh pha séng
R = /6 (km). Néu mét ngusi dung & vi tri F thi nhan dudc tin hiéu séng caa
tram.
d) Néu hai ngudi dung déu nhan dudc tin hiéu cta tram phat séng thi khoang

d) Géc giita mat phang (P) va dudng thang d: (lam tron két

cach gitra hai nguoi dung 16n hon 5 km.
Cdau 4. Trong khong gian xét hé toa do Oxyz c6 mot don vi dai trén cac truc tuong
ung v6i 10 mét trén thuc té. Mot muc tiéu can dude bao vé cé vi tri & gbc toa do O.
Nguoi ta thiét 1ap mot vanh dai bao vé quanh muc tiéu theo mét dudng tron tam
O c6 ban kinh bang 6 don vi (tuong ing 60 mét trén thuc té) nam trong mét phang
(Oxy). Mot may bay khong ngudi 1ai (dude coi nhu mot hat) bay theo mot duong
thang tit vi tri M(2;11;3) dén vi tri N(14;2;3). Tai méi vi tri ciia may bay, khoang
cach tit may bay dén vanh dai bao vé 1a d6 dai ngén nhét caa cic doan thang nbi
ti vi tri d6 dén mot diém béat ki trén vanh dai.
a) MN = (12;-9;0).
x=2+4+4
b) Phuong trinh tham s6 ctia duong thang MN 1a { y=11—3¢ véit € R.
z=0
¢) Trong qué trinh bay tit M dén N, khoang cach ngan nhat tit may bay dén vanh
dai bao vé la 100 mét.
d) Trong qua trinh bay tit M dén N, khoang cach tit may bay dén vanh dai bao
vé 1a ngan nhat khi may bay & vi tri c6 toa d6 1a (6;8;3).

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cdu 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): 3x —y+mz—4 =0 va
(Q): 6x+ny+2z—2=0. Biét (P) va (Q) 1a hai mat phang song song. Gia tri cia
m+n bang bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]
-1 y+2 z-3

I -1 2

va diém M(0;—1;2). Puong thang di qua diém M va cat ca

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thang d; : al
x+1 y—4 z-2

dr:
2n ~1
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di va d» nhan véc-t6 @ = (a;h;2) 1a mot véc-to chi phuong. Tinh gid tri biéu thic
T=a—b. KQ:[ [ [ ]]
Cau 3. Thiét ké bon chita khi hoa 16ng dang cau (S) : (x—5)>+ (y—5)%+ (z—5)% = 36.
Nap bon 1a mét phang z = 9. Khoang cach tit day dén nap bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ []

z=9

Cdu 4.

Nhan dip ky niém ngay 30/4 lich s, mot man
trinh dién 4nh sang nghé thuat bang drone quy
mo 16n dudgce t6 chiic trén bau troi TP. Ho6 Chi Minh.
Hang tram chiéc drone dudc 1ap trinh d€ tao thanh

nhitng hinh anh anh y nghia. Trong khong gian véi
hé toa d6 Oxyz (don vi trén cac truc 1a mét), mat dat
dudc coi 1a mat phang (Oxy).

e Giai doan 1: Hinh thanh ch@ “V” trong “VIET NAM”
Ba drone D;, D,, D3 dudc diéu khién dé giit on dinh céc vi tri ¢6 dinh lan ludt
12 A(18;22;50), B(30;12;50), C(18;12;50). Céc vi tri nay tao thanh mét phan ctia
chit “V” khéng 16.

* Giai doan 2: Drone dic nhiém di chuyén
Mot drone dic nhiém Dy, ban dau dang 6 vi tri My(5,45,30), nhan dudc 1énh di
chuyén thang dén mot vi tri M trén mat phang (P) : x+y+z = 80. Mit phang
(P) 1a mét phéng chinh noi cac drone sé sip xép thanh dong chit “TOI YEU”
sau d6. Vi tri M nay dudc chon sao cho né cach déu ba drone D, D,, D5 (tic 1a
MA = MB = MC). Drone D, dudc lap trinh bay véi van téc khong déi 1a v = 10
m/s.

P& duy tri tin hiéu 6n dinh, quy dao bay thang MyM ctia drone Dy phai hoan toan
nam ngoai khéi cau nhiéu séng (S) ¢é tam I(15;25;40) va ban kinh R = 4 m (dudc
phép tiép xiic). Hay tinh tong thoi gian (tinh bang gidy, 1am tron dén hang phan
chuc) di chuyén ctia drone Dy tit vi tri ban dau My dén vi tri M theo quy dao thang
da dinh, biét rang quy dao nay théa man diéu kién an toan. RKQ:[ [ T 1]
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Cau 5. Ong An thiét ké mot mai che
giéng troi hinh chép di dong dé cé thé

tuy thich lay anh sang cho ngéi nha
ctia minh. Biét réng déy cta hinh chép
la hinh chtt nhat c6 d6 dai 2 canh day la
3 m va4 m va d6 cao cta giéng troi 1a 2
m (hinh vé minh hoa). Héi hai mat bén
ké nhau tao véi nhau géc bao nhiéu d6
(két qua lam tron dén hang phan chuc).

KQ:[ [ [ 1]

Cdau 6. Hé thong dinh vi toan cau GPS
(Global Positioning System) hién tai c6 24
vé tinh, mdi vé tinh cach trai dat 20000 km ,
ta coi trai dat 1a khéi cau c6 ban kinh R =6
(nghin km). Véi mét hé toa do Oxyz da chon,
O la tam trai dat va don vi trén méi trucla & '
nghin km, hai vé tinh c6 toa do A(26;0;0), .
B(0;26;0). Xét diém M(x;y;z) thudc bé mait
trai dat. Tinh gia tri nhé nhat cia MA+MB
theo don vi nghin km (Iam tron dén hang
don vi).

KQ:[ [ [ 1]

—Hbt—
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11. BE 11

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (a): 3x—2y+2z+7 =0 va
(B): 5x —4y+3z+1 = 0. Phuong trinh mit phang di qua gbc toa do O dong thoi
vudng goc véi ca (a) va (B) la

A.2x+y—2z=0. B.x+y+z+3=0. C. —2x+z+6=0. D.—-2x+z—6=0.

Cdu 2. Trong khéong gian Oxyz, cho hai mat phang song song (P): x+y+z—2 = 0;
(Q): x+y+z+4=0. Khoang céch giita hai mit phang (P) va (Q) bang
2v/3
A. Tf B. /3. C. 6. D. 2V/3.
Céu 3. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh cia duong thang A di qua diém
M(2;0;—1) va c6 vecto chi phuong @ = (2;-3;1) la
A.x—2:L:Z—H. B.x+2:Lzz—1
2 -3 1 2 -3 1
c.riz2_y_zrl p 2 _y_<!1
2 3 1 2 3 1

Cdau 4. Cho mat phang (&) c6 phudng trinh 1a x+ 2y — 1 = 0, vects phéap tuyén caa

mit phang (a) 1a?

A.7=(1;2,-1). B.n=(-1;-2;1). C.7n=(1;2;,0). D. 7 =(1,-2;0).
Cau 5. Trong khéng gian Oxyz, xac dinh tAm 7 va ban kinh R ctia mat cau (S) c6
phuong trinh (x—1)>+ (y—4)?+(z+2)?=91a

A.I(1;4;,-2),R=3. B.1(—-1;,—-4;2),R=3.

C.I1(1;4,-2),R=0. D.1(—-1;,—-4;2),R=09.

Céu 6. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—1;2;—3), B(3;—4;1). Khi d6 mét cau
(S) nhan AB lam dudng kinh, c6 toa do tam 7 la

A. (4,-6:4). B. (I;-1;-1). C. (2,-2;-2). D. (2;-3;2).

Cau 7. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém M(—1;—1;2) va N(1;3;4).

Puong thang MN c6 phuong trinh chinh tac 1a
Ax—l_y—l_z+2 Bx+1_y+1_z—2

2 4 2 | 2 1
x—1 y—1 z+2 x+1 y+3 z+4
C'2_2_1' D'2_4_2'

Cau 8. Trong khong gian (Oxyz), cho mat cau (S): x> +y?> + 7> —4x+4y—2z:—7=0.
Toa do tam I va ban kinh R ctia () 1an lugt 1a
A.1(—-2;2;—1),R=4. B.7(-2;2;—1),R=8.
C.1(2;-2;1),R=4. D.1(2;-2;1),R=38.
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Cau 9. Trong khong gian Oxyz, dudng thang di qua A(3;5;7) va song song vdi
x—1 y—2 z-3

: 15

d: = 3 g 2
x=1-+3¢ x=2-+3t x=-3+2¢ x=3+2¢
A.dy=2+5¢. B.y=3+5¢. C.{y=-5+3t. D.<{y=5+3t.
7=3+T7t z=4+7Tt z=—T+4t z="T+4t

Cau 10. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai dudng thang d; va dudng
thang d, 1an lugt c¢6 vects chi phuong 1a ﬁ’dl = (1;-2;-3) va uy4, = (—4;1;5). Goc
gitta hai dudng thang d,, d» 1a

A. 30°. B. 45°. C. 90°. D. 60°.
- R . N 2 x—1 y-7 z-3 |
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai duéng thang d; : =T = Ve
_3 4 S . . 2 2~ A v
dy: g = y_2 = % cat nhau tai diém M c6 toa do bang
A. M(0;3;,—4). B. M(1;7;3). C. M(-3;5;-5). D. M(3;-5;5).

Céu 12. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho duong thang d di qua diém
M(0;—1;4) va nhén vecto @ = (3;—1;5) lam vecto chi phuong. Phuong trinh tham
sb caa d 1a

¥ =3t x=3 x =73t x =3t
A.{y=1-tr . B.{y=—-1-t . C.{y=—1-t . D.{y=1-¢
=445t =544t 7=4+45t 7=—4+5t

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian (Oxyz) cho hai diém A(1; —2;3) va B(2;1;—3) va mat phang
(a) ¢6 phuong trinh 2x —y+27—-2025=0
a) Diém M(1;-2024;—1) 12 mot diém thudc mat phang.
b) Mbt vec-to phap tuyén ctia mit phang () 1a 7 = (2; —1;2).
¢) Phuong trinh mét phang di qua B va song song véi méit phang (a) c6 dang
ax+y+bz+c=0.Khidéa+b+c=-7.
d) Phuong trinh mat phang di qua A va vuéng géc véi duong thang AB c6 dang
la x4+3y—6z—23=0.

Cdau 2. Trong khoéng gian Oxyz, cho hai diém A(2;1;3), B(—4;7;5). Goi (S) 1a mét cau
c6 duong kinh AB.

a) Tam ctia mit cau () c6 toa do 1a (—3;4;4).

b) Ban kinh ctia mat cau (S) 1a 21/19.

¢) Phuong trinh ctia mit cau (S) 1a (x+1)2+ (y—4)2 + (z —4)?> = 19.

d) Piém M bét ky thude mat ciu (S) thi MA-MB = 0.
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Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho mét phang (P): x+2y+z—4 =0 va duong thang
J: x+1 y z+42

2 1 3
a) Puong thang d c6 vecto chi phuong @, = (—1;0;—2).
b) Puong thing (d) va mat phang (P) cat nhau.
c) GoiH=dn(P)=H=(1;—-1;1).
d) Duong thang A nam trong mat phang (P) dong thoi cat va vudng géc véi duong
thang d ¢6 phuong trinh la x; ! 7 _11 _ L _31 .
Cau 4. Mot buc tuong dude toa do hoa trong khong gian Oxyz v6i don vi 1a mét béi
mét phang (P): x—2y+2z—3 =0 va diém M(1;—3;4) 1a toa d6 ctia mét qua tao.

d_pB
7" @

M

a) Qua tao cach bic tuong 4 m.

b) Mot ngudi ban moét mii tén véi dau mai tén 1a B(2;—1:4) theo hudng
d = (2;4;0) thi mui tén bay xuyén qua trai tao.

¢) Miii tén cAm vao bitc tuong tai diém C(5;5;4).

d) Mat dat dudc toa do hoa 1a mit phang (Q): y+z—2 = 0. Vao 12h trua (khi
béng cta vat trén méit dat 1a hinh chiéu thang ding tir vat xubng mit dat)
sau khi miii tén cdm vao bic tuong thi béng ctia mii tén trén mat dat dai

50 cm (lam tron dén hang don vi), biét mii tén dai o cm.

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngén.

xX=24+t
Cdau 1. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: { y=—1+¢ vA mat phang

z=3
(a): 3x+y+mz+2=0. Tinh téng céc gia tri m dé géc giita dudng thang d va mat
phang (e) bang 60°. KQ:[ [ [ ]

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, biét mit phang (a) : ax+by+cz—5 =0 di qua diém
A(1;2;—1) va vudng géc véi cac mét phang (P) : 2x—y+3z—2=0, (Q) :x+y+z—1=0
Giatrichaa—b+c bﬁng bao nhiéu? KQ:[ [ [ 1]
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Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho 2 diém A(3;—2;3), B(8;8;0). Biét géc giita duong
thang AB va mat phang (Oxy) bang a°. Gia tri ciia a bang bao nhiéu (lam tron két
qua dén hang don vi)? KQ:[ [ [ 1]
Cdu 4. Mot drone dang thuc hién nhiém vu giam sat trong khu vuc ¢6 hai tram
kiém soat A va B. Tram A nam § vi tri ¢6 toa do (1;2;3) va tram B & vi tri (0;1;5)
(don vi:km). Drone di chuyén sao cho khoang cach tit né dén tram B dudc duy tri &
mic 3 km va luon gip 3 1an khoang cach dén tram A. Biét mit phang (Oxy) tuong
ting v6i mat dat. Tinh téng khoang cach 16n nhéit va nhoé nhit tit drone dén mét
dat theo don vi km (lam tron dén hang phan tram).

Cdu 5. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai 16p kinh l1an lugt 1a hai mat
phang c6 phuong trinh (a): 2x—2y—z+3v3 =0, (B): —4x+4y+2z+121/3=0. Mot
nguon sang dude chiéu vao hai tdm kinh 1a tap hop cac duong thang cé vects chi
phuong 1a @ = (1;1;1) va di qua cac diém M(3;0;0), N(1;1;1) va P(3;5;—5). Biét rang
cac giao diém ciia cac dudng thang néi trén véi hai tAm kinh (a) va (B) 1a 6 dinh
cta mot khoi da dién. Thé tich V ctia khéi da dién tao béi 6 diém d6 c6 két qua la
av/b v6i a, b nguyén duong va b 1a s6 nguyén to. Tinh gia tri cta a +b.

KQ:[ [ [[]
Cdu 6. Dé treo mot chau cay ngudi ta can lay
trén miéng ctia chau cay dé 3 diém va st dung
3 doan day c6 do dai bang nhau dé ndi 3 diém
dé v6i mot diém treo (xem hinh minh hoa).
Gia st trong khong gian véi hé toa do Oxyz,
ba diém trén miéng ctia chau cay 1a A(0;1;2),
B(2;-2;1), C(—2:0;1); diém treo M(a;b;c) nam
trén mat phang (a): 2x+2y+z—3 = 0. Binh
phuong khoang cach tit diém M dén gbc toa do
O bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ 1]

— Hét—
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12. BE 12

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Céu 1. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh chinh tdc dudng thing d di qua
M (3;2;1) va nhan vecto ¥ = (1;2;—3) lam méot vecto chi phuong 1a
x—1 y=2 z+3 x=3 y=2 z-1

A. = : B. .
xi?) y:—22 Zil xll y32 Z133
CT == D-—====
Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, mat phang (P): x+y—2z+4 = 0 ¢ vectd phap tuyén
la
A. (1;1;,-2). B. (3;2;-2). C. (1;1;2). D. (2;1;-2).

Cdu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho A(1;1;-2), B(2;0;3), C(—2:4;1). Mat phang di
qua A va vudng géc véi dudng thing BC c6 phuong trinh 1a

A.2x—2y+z+2=0. B.x+y—-2x—6=0.

C.x+y—2z+2=0. D.2x+2y+z—-2=0.
Cdu 4. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, dudng thang d di qua diém
M (2;0;—1) va c6 vecto chi phuong @ = (4;—-6;2) la

x=—-2+42t x=—-2+2t x=2+4 x=—-2+2t
A.(y=-3¢ B. {y=-3t C.{y=-6t D.{y=6-3¢
z=1+r1. z=—1+1. z=—1+42t. 7= —3+1.
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): 3x —2z+2 =0 di qua diém nao
sau day?
A. M (1;2;4). B. M;(2;1;4). C. M5(2;4;-1). D. M4(4;2;1).

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M(3;0;0) va N(0;0;1). Vects nao duéi
day 1a mot vecto chi phuong ctia duong thang MN?

A.d=(-1;1;2). B.2=(1;22). C.b=(301). D.@=(-3:0:1).
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;0;0), B(0;1;0), C(0;0;—2). Mat
phang (ABC) c6 phuong trinh la

r*oy,c r Yo r AN AT AT

A.3+1+_2—1. B.3+1+2 1. C._3+1+2 1. D.3—|—_1+2
Cdu 8. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho mit phang (P): x—2y+z—1=0va
mit phang (Q): —x+2y—z+7 = 0. Khi d6 khoang cach giita hai m&t phang (P) va
(Q) bang

AL B 4V

3

D. /6.

C.

| W
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Cau 9. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (a): —5x+2y+z+2025 = 0. Phuong
trinh tham s6 ctia dudng thang di qua diém A(2;1;—5) va vudéng géc véi mit phang

(o) 1a
x=2->5t x =5t x=-5+2¢ x=-5-2t
A . (y=1+2. B. {y=-2r. C.¢<y=2+t . D.¢y=2-1
z=—5+t¢1 7= —t z=1-5¢ z=1+45t
Cdu 10. Phuong trinh ctia mét cau (S) ¢6 tdm /(2; —1;3), ban kinh R = 4 1
A. (x—2)2+(y+1)2+(z—3)? = 16. B. (x+2)2+(y—1)2+(z+3)2 = 16.
C.(x+2)2+(—1)2+(z+3)* =4. D. (x—2)2+(y+1)>+(z—3)*=4.
x=3+t x=6—1

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai dusng thang A: { y=2—-3rvad: {y=1—1 .

7=5+2t z=3+2
Toa d6 giao diém cua hai dudng thang A va d 1a

A.I1(4,-1;7). B. H(3;2;5). C. K(6;1;3). D.J(3;-1;-2).
Cdu 12. Mit cau c6 tam I(1;—2;3) va tiép xtc véi méit phang (0yz) la

A (S): (k= 1)+ (y+2)%+(z=3)"=9. B.(S): ¥ +)y2+22—2x+4y—6z4+12=0.

C.(S): (x— 12+ (422 +(z=3%=1. D.(S): (x— D>+ (y+2)+(z—3)*=4.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém M(2;3;—5) va A, B, C 1an lugt 14 hinh chiéu
vuong géc ctiia diém M lén céac truc toa do Ox, Oy, Oz.
a) Toa do diém B(2;0;0).
y z

b) Mit phang (ABC) ¢6 phuong trinh g + 375" 0.

- N . 2 A v 2 M 60
c) Khoang cach tu diem M den mat phang (ABC) bang o
d) Mat phang (Q) qua M va song song mat phing (Oxz) cé6 phuong trinh la
x+z+3=0.
Cau 2. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho A(—1;4;4), B(—4;6;5) va dusng
thine d- x—=2 y-3 z+4
R B
a) Hai dudng thang AB va d chéo nhau.
b) Géc giita hai dusng thang AB va d bang 60°.
¢) Khi diém C thay d4i trén d, gia tri nhé nhat cta dién tich tam giac ABC bang
V42

d) Pudng thang vudng géc chung ctia hai dudng thang AB va d di qua M(3;3;4).
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Cdu 3. Trong khéng gian Oxyz, cho A(0;0;2),B(1;1;0) vA mat cau
(S): ¥ +y*+(z—1)2 = % Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau

a) Mat cau (S) c6 tam 1(0;0;1).

b) Diém A nam trong mat cau (S).

¢) Mit cau tAm A va di qua B ¢6 ban kinh bang /6.

d) Diém M thay ddi thudc (), gia tri nhé nhat ctia biéu thitc MA% +2MB? bang 5.

Cdu 4. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz (don vi do trén cac truc 1la km), mét

may bay phan luc dang bay thang theo 10 trinh A 1a duong thang c6 phuong trinh
A x—50 y+20 z-—10

may (i)()ng tich L(;ién ngllly hiém c6 dang hinh cau (S) véi taAm C(200; —300;60) va ban
kinh R = 80 km. Tai thoi diém quan sat, may bay dang 6 vi tri A(50; —20;10) € A.

a) Mot vecto chi phuong ctia dudng thang Ala @ = (5;—2;1).

b) Puong thang A nam trong mét phang (P): 4x+ 3y = 140.

¢) Néu tiép tuc gitt nguyén 16 trinh A thi may bay phan luc sé bay xuyén qua

. Radar tai tram kiém soat khong luu phat hién mét khéi

(bay vao bén trong) khdi may dong cé dang hinh cau (S).

d) Goi M 1a diém trén dudng thang A ma tai d6 may bay phan luc gan tam C caa
hinh cau (S) nhat. Biét rang toc d6 may bay phan luc khéong dsi 1a 500 km/h.
Thoi gian may bay phan luc dé di chuyén tit vi tri diém A dén diém M nho hon
30 phiit.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngén.

Cau 1. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh mit phang (o) chia
truc Ox va di qua diém M(2;—1;3) c6 dang by + cz = 0. Tinh gi4 tri ctia 2025c.
KQ:[ [ [ ]]
x=—1+t¢
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;1;3), dudng thang d: { y=1—2¢ va
=2+t
mét phang (P) : x+y—2z+2 = 0. Phuong trinh chinh tic cla duong thing A di

qua A, song song véi mit phang (P) va vudng géc véi duong thang d c6 dang
x+a y—1 z+d

3 T Gié tri ctia biéu thiic T = a+ b + ¢ + d bang bao nhiéu?
C

KQ:[ [ [ ]
Cdu 3. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (§) c6 tam 1(1;2;3) va mat phang
(P) : 2x—y+2z+4 = 0. Biét rang (P) cat (S) theo giao tuyén la dudng tron cé ban
kinh r = 4. Hoi thé tich ctia khéi cau (S) bang bao nhiéu? (Két qua lam tron dén

hang don vi). KQ:[ [ [ 1]
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Cdu 4. Trong trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, bé mat Trai Pat c6 phudng trinh
x> +y?+z2 =1, (1 don vi dai trong khong gian Oxyz tuong ng véi 6371 km trén thuc
té); vi tri P c6 vi do, kinh d6 tuong ting 1a a° N, B° E, (0 < a < 90, 0 < B < 180) ¢c6
toa do P (cosa’cos°;cosa’sinB°;sin a®). Ung dung Google Maps cho phép x4c dinh
khoang cach gifta hai vi tri trén bé méat Trai Pat khi biét vi d6 va kinh d6 caa
ching. Khoang cach gitta hai vi tri P va Q trén bé mat Trai P4t 1a d6 dai cung nhé
PQ ctia dudng tron cé tam O va di qua hai diém P, Q. Tinh khoang cich trén mait
dat gitta ho Hoan Kiém (Ha Noi) 6 vi tri 21°02' N, 105°51’ E va dao Truong Sa 6 vi
tri 8°39' N, 111°56' E (don vi: km, két qud lam tron dén hang don vi) KQ:[ [ [ | |

< Vi tri P: «°N,B°E

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cac diém A(0; —1;0),B(1;—4;0) va C(4;—3:0) 1a cac
dinh thu dudc cta day mot kim tu thap khoi chép ti giac déu da bi sup mot phan
va can dude phuc dung. Méi don vi trong hé toa d6 tng véi 100 m.

S

Goi tAm M cta hinh vuéng va toa do6 dinh D con thiéu. Trén dinh M theo phuong
thang diing l1a dinh S cta kim tu thap, véi chiéu cao 200 m. Theo mé ta, anh sang

Ao 4 e LS T\ o a1
mat troi vuong géc véi mat bén (SAD) chieu qua diém Q (5; 3 5) vao mot 1oi bi méat
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ctia kim tu thap. Xac dinh dudc toa d6 diém P(a;b;c) 1a vi tri ban dau cta 16i vao bi
mét nay. Tinh 2a+3b +c. KQ[ [ T 1]

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, ¢6 3 dién vién xiéc nhao 16n dang 6 3 vi tri A(1; —2;3),
B(3;4;1), C(—5;2;1). Goi (&) 1a mdt mét phang luéi bao ho di dong ludn chita truc
hoanh sao cho A; B; C nam cung phia v6i («) va d;; dy; d3 1an luct 14 khoang cach ti
A; B; C dén (o). Tiét muc xiéc sé dudc bat dau khi mit phang («) dude diéu chinh
dé biéu thic T = d; + 2d, + 3d; dat gia tri 16n nhét. Biét 7 16n nhét bang avb (véi
a € N; b 1a s6 nguyén t6). Hay tinh S = a +b. KQ:[ T T 1]

—Hbt—
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13. BE 13

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdau 1. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, goi (o) 1a mat phang di qua diém
A(2;—1;1) va song song véi mit phang (Q): 2x —y+3z+2 = 0. Phuong trinh mat
phang (o) l1a

A.2x—y+3z—-8=0. B.2x+y+3z4+8=0.

C.2x+3z+16=0. D.2x—y+3z+24=0.

Cdau 2. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mé#t phang qua A(—1;1;—2) va c6
vecto phap tuyén 7 = (1;—2;-2) la
A. —x+y—2z+1=0. B.x—2y—2z—1=0.
C.x—2y—2z4+7=0. D. —x+y—2z—1=0.

Cdu 3. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, khoang cach tit diém A(1;1;0) dén miit
phang («): 2x+2y+z—1=0bang
D. 32,

2
Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau day la vecto chi phuong cia duong
thine A: x=5 y-9 z-12

88T 6 T 3
A. i, =(8,6;-3). B.us=(59;12). C.u;=(8;6;3). D. i; = (-8;6;-3).

A. g. B. 2V/2. C. 1.

x=1-—t
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, dudng thang d: { y =3 +2¢ ¢6 mét vectd chi phuong la
z=t
A. ;= (-1;2;0). B.u,=(1;3;1). C. usz=(1;2;1). D. W, =(-1;2;1).
Cau 6. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, mét cau tam /(1;—4;1), ban kinh R=4
c6 phuong trinh
A (x—1)2+(+4)?+(z—1)?=16. B. (x— 1)+ (y+4)>+(z—1)*=2.
C.(x+1)>+(y—4)*+(z+1)*=16. D. (x—1)*+ (y+4)*+ (z—1)* =4.

Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): x—2y+2z—1=0 va
(Q): 2x+2y—z—3=0. Goi & 1a géc giita hai mit phang (P) va (Q). Gia tri cos a bang

A2 B. o c. 2 D.”.
3 9 3 9
Cdu 8. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d : x_—ll _7 —;3 = ZI3 va mat
phang (P) : 2x+y —2z+9 = 0. Tim toa dd giao diém ctia d va (P).
A. (2;1;1). B. (0;—1;4). C. (1,-3;3). D. (2;-5;1).
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Cau 9. Trong khéng gian Oxyz, cho miat phang (P): x —2y+2z—2 =0 va diém
I(—1;2;—1). Xét (S) la mit cau tam 7 va cat (P) theo giao tuyén la dudng tron
c6 ban kinh bang 5. Phuong trinh ciia (S) 1a
A, (x+1)+ (=22 +(z+1)* =34. B. (x—1)* 4+ (y+2)2 4+ (z—1)* = 34.
C.(x+ 1)+ (—2)%+(z+1)*=25. D. (x+1)2+(y—2)%+(z+1)>=16.
Cau 10. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém M(1;0; —1) va N(3;2;-9).
Dudng thang MN c¢6 phuong trinh 1a

x+1 vy z—1 x—1 'y z+1
A‘ _- T = . B. = - = —
1 1 —4 1 1 4
x+1 y z—1 x—1 'y z+1
C‘ - T = . D, = - = —,
1 1 4 1 1 —4
Cau 11. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thang A ¢é phuong trinh
x=1+4t

tham s6 { y=2—2¢,r € R. Piém nao duéi day thudc dudng thang A?
=3+t
A. 0(3;-2;-5). B. P(—3;-2;-5). C.M(1;2;3). D.N(1;-2;1).
Cau 12. Trong khoéng gian toa do Oxyz, cho mét phang (P): x+y+z—2 = 0. Diém
nao sau day thuoc (P)?
A. M(1;-1;0). B. M(1;1;0). C. M(1;0;—1). D. M(0;0;-2).

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Trong khong gian véi hé toa do6 Oxyz, cho dudng thang d di qua hai diém
A(1;2;1) va B(3;0;1), mat phang («) di qua ba diém M(0;1;0), N(2;1;3), P(4;1;1).

a) Vecto AB khong 1a vecto chi phuong ctia dudng thang d.

b) MN = (2;0;3), MP = (4;0;1).

¢) Mat phang (a) c6 mot vects phap tuyén c6 toa do 1a (0;—1;0).

d) Géc giita duong thang d va mit phang («) bang 45°.

- . . 2 1 —1
Cadu 2. Trong khong gian Oxyz, cho dusng thang d: % -

a) Piém A(1;—1;0) thudc duong thang d.

b) Puong thang A di qua B(2;—3;1) va song song véi d ¢6 phuong trinh la
x=4-+2t
y=-2+t (t €R).
=342t

¢) Giao diém clia 4 véi mat phang (Oxz) c6 toa d6 (—3;0;—2).

d) Goi M € d va N € Oy. Néu @6 dai MN nhé nhéat thi trung diém cta MN la

( 1.5.1)
£8s)
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Céu 3. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, mot tau ngam dang di chuyén
x—50 y+4+20 z—-10 __,.

== =1 Hai
quan phat hién mét khu vuc nguy hiém dude rai min, khu vuc nay c6 dang hinh
cau (§) véi tam C(200; —300;60) va ban kinh R = 80 (don vi do 1a mét).

a) Véc-to chi phuong ctia dudng thang di chuyén A vudng géc véi OC vé6i O 1a gbc

dudi bién sau véi hudéng di chuyén theo dudng thang A:

toa do.

b) Puong di chuyén A nam trong mat phang (P): 4x+ 3y — 140 = 0.

¢) Tau ngam sé di vao khu vuc nguy hiém ().

d) Goi M 1a diém gan khu vuc nguy hiém nhéat trén duong di clia tau ngam. Biét
rang toc do tau ngam khong d6i 1a 5m/s. Thai gian ngan nhat dé tau ngam di
chuyén ti vi tri hién tai A(50;—20;10) dén diém M 1a 63,5 giay.

Cau 4. Pudng 6ng din diu trén khong 1a he [

théng dudng ong dudc treo trén cac gia dd hoac
cot cao, dung dé van chuyén dau thoé hoic cac san
phdm dau mé ti noi nay dén noi khac ma khong
can chon dudi long dat. Hé thong nay thuong duge
stt dung trong cac khu vuc cé6 dia hinh kho6 khan,
vung bang gia, rung ram,...nhting ndéi ma viéc
dao dudng 6ng ngam khong kha thi. Véi hé truc
toa d6 Oxyz thich hop, mit dat 1a mat phang (Oxy),

don vi trén méi truc 12 mét, nguoi ta thiét lap mot
duong 6ng dan dau trén khéng doc theo dudng

x=0
thang d: { y=r (¢ 12 tham sd).
7=20

Vi dia hinh phic tap, ngudi ta chon diém A(15;10;15) dé lam diém trung chuyén
dau tir mét dat dén dudng 6ng nay.
a) Puong 6ng dan dau nam trén miat phang (Oyz).
b) Diém dbi xiing véi A qua mit phang (Oxy) c6 toa do A'(—15;—10;15).
¢) Do thuc té cong viéc, ngudi ta can xéc dinh vi tri diém B(0;5;20) thudc dusng
ong va vi tri diém C(m;n;0) thude mit dat sao cho tong d6 dai cac doan dudng
AB, BC, AC nhé nhat. Khi dé m+n+b = 27@.
d) Gia tri nhé nhét cua tong do dai cac doan thang AB, BC, AC 1am tron dén hang

chuc bang 45,5 m.

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.
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Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do (Oxyz), mat phang x+my+nz =0 (m, n 14 cac
s6 thuc) di qua hai diém A(2;3;1) va B(4;1;7). Gia tri 5m — 6n bang bao nhiéu?
KQ:[ [ []]
x=2—t
Cau 2. Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz, cho dudng thang A: { y=2r va

z=1—t
2 1 - 6 3 . . . 2 ° . < 2 N N
duong thang d: le _7 7 = Zj_z . Goi giao diém cua hai duong thang A va d la

M(a;b;c). Tinh a+b+c. KQ[ [ [ ]]

Cdu 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S) ¢6 tAm I(a;b;c) nam

Py — 1 - 2 <A . se . v 2
trén duong thang d: )1—6 _ 7 T = ¢ 1 va tiep xdc véi hai mat phang
(P): 2x—z—4=0, (Q): x—2y—2=0. Tong P = a+ b+ c bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ []

Cdu 4.

Mot cai léu c6 dang hinh chép ti giac déu, canh
day rong 8 m va chiéu cao 3 m. Ctra vao 1a hinh
thang FFGH trong d6 doan AE = FB v6i EF =4
m; G va H 1an lugt 1a trung diém cua cac doan ES
va FS. Mot nguon sang dat cach dinh S mot mét 6
phia duéi. Anh sang chiéu ra ngoai qua cita vao,
tao thanh mot ving dude chiéu sang EFGH'. O

gitta canh sau CD cua leu c6 gan mot camera trén

mot cot thing ding. Camera phai dat & do cao it
nhét 14 bao nhiéu mét dé quan sat dugc diém K
12 trung diém ctia H'G'?

KQ:[ [ [ ]
Cdu 5. Khi phat trién hé thong hé trg d6 xe 6 to, cac nha nghién ctu sinh hoc
da sao chép hé théng dinh vi ctia loai doi va tich hdp cac cam bién tudng tng vao
can sau cia xe. Cac cam bién dudc cai dat sao cho ching sé phat tin hiéu khi
khoang cach dén vat can nhé hon 3,05 m. Mot ngudi 1ai xe dang lui thang ve phia
mot mét phang nghiéng, dude cho béi phudng trinh mit phang ¢6 phuong trinh 1a
(E): 6x+2y+3z=49. X4c dinh dudc diém R(a;b;c) trén doan PQ, trong dé P(6;3;1)
va Q(6;4;1) ma tai d6 cAm bién bat dau bao dong. Tinh a — b+ ¢ (lam tron két qud

dén hang phan tram).

File Word va Latex lién hé

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY
Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



P ON THEO CHUONG, BAI [/ /| _ /[
TOAN 12 HK? @ GV: Ngé Bic Tai 271
A

KQ:[ [ [ []

Cau 6. O trung tam nghién cttu X ¢6 mot thiét bi duge
dat trén moét qua doi thudc vung rung nuai dé do cac
thong s6 vé thoi tiét khi tuong ctia vung dé (nhiét do,
ap suat khi quyén, d6 4m, may, gié, mua...). Cau tao (R)
bén ngoai ctia thiét bi gom hai méit cau cat nhau la ()
c6 tam I, ban kinh bang 4 m va mat cau (S$,) c6 tam J,
ban kinh bang 2 m. P& do cac thong s6 can thiét, nguoi
ta 14p dit mot tAm thiét bi dién ti hinh chit nhat (R)
ludn tiép xic véi ca hai méat cau (S;), (S2) va cé thé di
chuyén quanh céc chém cau dé truyén tin hiéu téi hop
diéu hanh (dudng truyen khong day).

Chon hé truc toa d6 Oxyz trong khong gian véi d6 dai don vi trén moéi truc toa
do 1a 1m va 0(0;0;0) 1a vi tri hop diéu hanh thiét bi thi 7(2;1;1) va J(2;1;5). Khi
khoang cach tit O dén tam thiét bi dién ti& (R) ngan nhét la lic dudng truyén tin
hiéu t6t nhat. Khoang cach ngin nhit nay bang bao nhiéu mét? (1am tron két qua
dén hang phan tram, tham khao mé ta thiét bi nhu hinh vé). KQ:[ [ [ 1]

—Hbt—
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14. BE 14

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh duong thang di qua diém P(1;1;—1)
va c6 vecto chi phuong @ = (1;2;3) 1a

x—1 y—1 z+1 x+2 y+3 z+2

A. . B.
1 2 3 1 2 3
1 _ _ _ _

C.x Y 2:z 3' D.x 1:y 1:z+1.
1 1 —1 2 3 2

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao dudi day la phuong trinh mét
phang di qua diém A(1;2;—3) va c6 véc-to phap tuyén 7 = (1;—2;3)?
A.x—2y+3z+12=0. B.x—2y—-3z—6=0.
C.x—2y—3z+6=0. D.x—2y+3z—12=0.
Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (a): 2x — 3y —z— 1 = 0. Diém nao
duéi day khong thudc mit phang (o)?
A. M(-2;1;,-8). B. 0(1;2;-5). C. N(4;2;1). D. P(3;1;3).
Cau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(—1;2;1), B(2;1;0). Mit phang di qua
diém B va vudng géc véi dudng thang AB c6 phuong trinh 1a
A 3x—y—z+5=0.B.3x—y—27z-5=0.C. x+3y+z—5=0.D.x+3y+z—6=0.

x=3 y+1 z-—
=31

- . . 2 0
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: . Phuong

trinh tham s6 ctia A 1a
x=34+2t x=3-2t x=34+2t x=34+2t
A dy=—1-3t .B.dy=—1-3t . C.qy=—1+3 . D.{y=—1-3¢
7=t 7=t =t 7=t
Cadu 6. Trong khong gian Oxyz, cap vecto d = (2;1;-2), b= (1;0;2) c6 gia song song
v6i mat phang (P) qua A(1;1;3). Phuong trinh ctia mét phang (P) 1a
A.2x—6y—z+7=0. B.2x—6y—z+5=0.
C.2x+6y+z+5=0. D.2x+6y—z—7=0.
Céu 7. Trong hé truc Oxyz, phuong trinh mét cau (§) cé tAm A(—4;—5;—2) va di
qua diém K(—3;2;1) 1a
A (x=3)72+(y+2)+(z+1)*=59. B. (x—4)+(y—5)7+(z—2)*=59.
C.(x+3°+ (-2 +@—1)>=59.  D.(x+4)°+(+5)>+(+2)>=59.
Cdu 8. Trong khéng gian Oxyz, viét phuong trinh mat phang (B) di qua ba diém
D(-5;6;2), E(=7;,—1;—6) va G(8;—7;—1).
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A. —83x—110y+117z4+11=0. B. —Sx+6y+2z+11=0.
C. - 83x— 110y +117z—11=0. D. —83x— 110y + 1172+ 14 =0.

Cdau 9. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, duong thang di qua diém A(4;0;—1)
va vuong géc véi mit phang (P): x—y+3z-+2 = 0 c6 phuong trinh tham s6 1a

x=4+t¢ x=1+4¢ x =4t x=4+t
A {y=—t . B.ogy=-1 . C.{y=—-t . D.{y=—1¢
z=—143t z7=3—t z7=3+4+2t z=1-3¢

Cau 10. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S): (x— 1)*+ (y+3)*+22 = 9. Tim toa
do tam 7 va ban kinh R cia mat cau dé.

A.I1(-1;3;0); R=3.B.1(1;-3;0); R=9.C. I(1;-3;0); R=3.D.71(—1;3;0); R=09.
Cdau 11. Trong khéng gian Oxyz, cho hai mat phang (a): 2x—y+2z—1=0 va
(B): x+2y—2z—3=0. Cosin géc giita mit phang (o) va mat phang (B) bang

4 4 4 4
A. 5" B. ~5 C. 35 D. 35
xX=2—t
Cdu 12. Trong khong gian Oxyz, duong thing d: { y=—1+2¢ ¢6 mot vects chi
7z=3+3t
phuong la

A i =(2;-1;3). B.up=(-1;2;3). C.u3=(2;1;3). D.u4=(1;2;3).

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

x=—1+2t
Cdu 1. Trong khoéng gian Oxyz cho dudng thang d: { y=1+¢
7=3-2t.
a) Giao diém ctia dt 4 va mat phang (P): x+2y—3z+2 =014 1(0;1;2).
b) Véc-to @ = (4;2;—3) 1a mot véc-to chi phuong ctia duong thang d.
¢) Puong thang d di qua diém A(—1;1;3).

¢ 2 1 -1 -3
d) Phuong trinh chinh tac cia duong thang d la x-|2— SR

Cdau 2. Trong khéng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(2;3; —4) va B(4;—1;0).
Goi (§) 12 mat cau duong kinh AB.

a) Khoang cach giita hai diém A va B bang 36.

b) Phuong trinh mat cau (S) 1a (x—3)2+(y— 1)+ (z +2)> =9.

¢) Mit cau (S) dudng kinh AB tiép xic v6i mat phang (P): x —2y+2z—15=0.
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d) Gia st dit hai tram thu phat séng tai hai diém A va B, véi ban kinh phui séng
ctia mdi tram bang ban kinh mat cau (S) thi ngudi sit dung dién thoai tai diém
M(2;1;—1) st dung dudc dich vu cta tram phat thu phat séng.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho (P): 2x+2y—z+3=0, (Q): x+2y—2z+4=0va
diém A(1;2;3).

a) Diém A cach mat phang (P) mét khoang bang 5.

b) Mit phang (Q) cat mat phang (P).

¢) Mat phang (R): 2x+ 2y —z = 0 cach mit phang (P) mét khoang bang 3.

d) V6i moi gia tri m thi hai mat phang (P) va (T): x+y+mz+ 1 =0 cat nhau.

Cdu 4. Trong mot gian trién 1lam nghé z
thuat, ngudi ta thiét ké mot khong gian hinh T Al B

hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 kich thude
AD=20m,AB=10m, AA'=5mvadudc gin [

— C
vao hé truc toa do Oxyz sao cho gbc toa do O \\;L‘]Vi\\\\ L
trung véi diém A, tia Ox chia diém D, tia Oy //2””’\\&’ po--tI T
chtia diém B, tia Oz chia diém A’ nhu hinh M
vé. Don vi trén méi truc toa do 12 mét. Ngusi P C

ta cang hai sgi day cap phat sang vao hai
duong chéo cua hinh hop 1la A'C va BD'. Gia
si day cap la 100 nghin dong/mét.
a) Toa do6 cac diém B(0;10;0), C(20;10;0), A'(0;0;5), D'(20;0;5).
b) Tong s6 tién can dé mua hai soi day cap phat sang néi trén la 2613 nghin dong
(lam tron dén hang don vi).
¢) Mat phang (A’BC) ¢6 phuong trinh 1a y+2z— 10 = 0.
d) Trén day A’C, mot diém séang M chuyén déng déu tir A’ dén C véi van tbc 3 m/s.
Pong thoi, trén day BD', diém sang N chuyén dong déu tit B dén D’ véi van toc
2 m/s. Tinh tit khi hai diém sang bt dau chuyén dong dén khi c6 it nhat mot
diém sang vé dich thi khoang cach nhé nhéit gitta hai diém sang M va N bang

3,77 m (lam tron két qud dén hang phan tram).

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;1), B(1;1;0) va C(3;4;—1). Phuong
trinh dudng thang di qua A va song song véi BC ¢6 dang x% = % = % (m;n€eZ).
Tinh gia tri S =m-+n KQ[ [ [ ]
Cdu 2. Trong khéng gian Oxyz, cho mat phang (P) qua diém M(2;4;8) va cat cac tia
Ox, Oy, Oz1an lugt tai A(a;0;0), B(0;5;0), C(0;0;¢) phéan biét sao cho OA =20B = 40C.
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Tinh T =a+b+c. KQ:[ [ [ 1]

- . N 2 —4 -1 5
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang A;: a _ 2 _ it va

3 —1 -2
-2 3 £ T ST 2 R
a = )% = % Trong tat ca mat cau tiep xudc véi ca hai duong thang A; va

As. Goi (S) 12 mét cAu c6 ban kinh nhé nhét. Dién tich cia mit cau dé cé két qua
bang bao nhiéu (1am tron dén hang phan chuc)? KQ:[ [ T 11

Az:

Céu 4. Trong hé toa d6 Oxyz, mét kich ban téac chién phiic tap dién ra nhu sau:

May bay trinh sat hién dai R

e May bay trinh sat hién dai R: Xuit phat

-
tl vi tri Ry(200; 100;20) (don vi km), di chuyén ),
thdng déu véi véc-to van tbc khéng doi \_
VR:(—ZO,—I0,0) ///”/Muctiéu
. //(7—;”7'66;111 Kich 0 90n8
* Muc tiéu co dong cao M: Xuat phat tu vi < ~ /7 dénhiran
. . . - tang hinh C

tri My(10;20;15) km, di chuyén thang déu véi —
véc-to van toc khong ddi vy, = (30;40;0).

e Tiém kich danh chin tang hinh C: Xuat phat tif cin cd mat dat tai vi tri
Co(0;0;1) km vao thoi diém ¢ = 0. Tiém kich C bay theo mot dudng thang véi
téc do khong d6i ve dé thuc hién nhiém vu dac biét.

Nhiém vu dic biét caa tiém kich C: Tiém kich C phai dat dugc dong thsi ba
diéu kién sau tai cung mot thoi diém 7 > 0:

* Khoa muc tiéu t6i wu: Ba diém gom tiém kich C, muc tiéu M, va mdy bay
trinh sat R phai thang hang.

 Kich hoat vi1 khi chinh xac: Tai thoi diém thang hang néi trén, tiém kich
C phai ndm trén bé méit cia mot “khéi cau chién thuat” c6 tAm chinh 1a muc

tiéu M va ban kinh Sy = 5 km. Piéu nay dam bao vii khi c6 hiéu qua t6i da.

* An toan hanh lang bay: Véc-to chi phuong ciia quang duong bay cua tiém
kich C phai vudng géc véi véc-to phap tuyén ctia mot mit phang an toan
(a): x—y+2z—10=0.

Hay tinh toc do khong d6i ve (km/phut) ma tiém kich C phai duy tri ti lic xuat
phat cho dén khi dong thoi thoa méan ca ba diéu kién trén, biét thoi diém ¢ > 0 1a
sém nhat (lam tron dén hang phdn muoi). RKQ:[ [ [ 1]
Cdu 5. Manhattanhenge 1a mét su kién dién ra khi Mt Troi moc hodc khi Mt
Troi 1an ndm thang hang véi cac tuyén phd Pong - Tay thudéc mang ludi dusng phd
chinh tai quan Manhattan ctia thanh phé New York. Khi mét troi lin, tia sang
song song mit dat 1éch mot géc khoang 38° so véi hudng tay.
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38°

Gia st mét tién cac toa nha hai bén dudng ndm trong 2 mit phing song song cach
nhau 30m va vudng géc véi mat dat. Biét rang mét phang phia bac di qua gbc O
cta hé truc Oxyz, véi tia Oz vudng géc véi mét dat va hudng 1én trén. Phuong trinh
miét phang thi hai ¢6 dang (Q): x+ay+bz+c=0véic = ™ _ Tinh m-+n.

KQ:[ [ []]
Céu 6. Bon ngoi sao «, 3, 7, § tao thanh mot viing khong gian hinh chép ti gic.
Toa d6 cac ngdi sao 1a «(4;4:8), B(0;20;0), y(—16;16;4), §(—8;12;12), mot sao chdi
bay theo dusng thang qua hai diém A(10;3;1) va B(4;7;3). Ngudi ta thay riang sao
choi di vao viing khong gian tai diém S thudc tam gidc AoBy va tai d6 sao chéi roi

sinn0’

khéi viing khong gian hinh chép nay tai diém 7. Tinh d6 dai dudng di ST bang bao
nhiéu km (lam tron két qua dén hang don vi). (1 don vi = 1000 (km)).

KQ:[ [ [ []

— Hét—
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15. BE 15

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Trong khong gian (Oxyz), cho dudng thang d: x; ! = y_—32 = ZJZF 1. Véc-to
nao sau day la véc-to chi phuong ctia duong thang d?

A. W =(2;3;2). B. W =(-2,-3;-2).

C. u=(2;-3;2). D. @ =(1;1;3).

Céu 2. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh cia duong thang A di qua diém
M(2;0;—1) va c6 vecto chi phuong @ = (2;—-3;1) la

A.x+2:y:z—1. Bx+2:L:Z_1_

2 3 1 2 3
x=2 'y z+1 x—=2 'y z+l1
C7 =377 D= =53=1
~ N 2 x—1 y+1 z—3 N 2 N A
Cdu 3. Cho duong thang d: =TT T DPuong thang nao sau day song
song véi d?
x—=2 y z—1 x+1 y z-1
A.A: =-=-—, B. A: = =—,
-2 1 -2 -2 1 -2
- 2 - —2 —1
C.A: 7L 3:y+ - 5. D.A: Y _
-2 1 -2 2 1 -2

A . . L s N 2 1 —1
Cadu 4. Trong khong gian Oxyz, tinh goc gitrta hai duong thang d; : % _yrl g

-1 2

-1 1 1
A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.

. 1 -3
vads: Xt :y:Z—.

Cau 5. Trong khéng gian Oxyz, cho mét phang (P): x—2y—3z—2 = 0. Pudng thang
d vudng géc véi mat phang (P) c6 mot véc-to chi phuong 1a
A i, =(1;-2;,-3). B. 41 =(1;-2;-2). C. u3=(1;-3;-2). D. ©4 = (1;2;3).
Cdu 6. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém M (3;-2;5), N(—1;6;—3). Mit cau
duong kinh MN c¢6 phuong trinh la
A. (x+ 1)+ O+2)>2+(z+1)* =6. B. (x—1)72+(y—27%+(z—-1)7>=6.
C.(x—1)P+(y—2"+(z—1)*=36. D. (x+1)%+(y+2)* + (z+1)* = 36.
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC v6i A(1;—3;4), B(—2;—5;-7),C(6;—3;—1).
Phuong trinh dudng trung tuyén AM cta tam giac la

x=1+t¢ x=1-3¢ x=1+4t¢ x=1-+73¢
A.dy=—1-1. B.{y=-3-2r. C.{y=-3-r. D.{y=-3+4r.
z=8—4t z=4—11¢ z=4—8¢ z=4—t
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Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (§): x> +y* +z>+x—2y+4z—3 =0. Tim
tam / va ban kinh cia mét cau (S).

A.I(—l;l;—2>;R:£. B.I(—l;l;—2);R:§.
2 2 2 2

Lo o) e V33 (1. ) 3
C.I(E,—I,Z),R—T D.I 5,—1,2 ,R—E

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, tinh géc gitta mat phang (P): 2x— 3y —4 =0 va mit
phang (Oxy).

A. 30°. B. 90°. C. 60°. D. 0°.
Cau 10. Trong khéong gian Oxyz, cho diém 7(1;—2;3). Phuong trinh mét cau tam I,
tiép xtc véi mat phang (Oyz) la

A (x— 12+ (4272 +(z-3)?%=09. B. (x—1)*+(y+2)2+(z—3)*=13.
C.(x— 1)+ (y+2>+(z-3)=14. D.(x—1)72+(y+2)?%+(z-3)7>=1.
. : . . —1 2 z—4
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: * _yts 2 . Trong

3 -5 1
cac diém sau day, diém nao khoéng thudc duong thang A?

A. P(10,—17;7). B. M(4,-7;-2). C. 0(13;-22;8). D. N(7;—-12;6).
Cau 12. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S) : x* +y> +z2 — 2x — 4y — 6z = 0. Trong
ba diém c6 toa d6 lan lugt 1a (0;0;0), (1;2;3), (2;0;6) thi c6 bao nhiéu diém nam trén
miét cau (S) ?

A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) : 10x+ 7y — 26z +2 =0.
a) 77 = (10;7;—26) 1a mdt vecto phap tuyén clia mit phang (P).

. . . N 733
b) Khoang cach tu diem M (0;1;—1) déen mat phang (P) bang EETRE

¢) Mit phang (P) vudng géc véi mit phang (Q): 10x+ 7y —26z+2 = 0.

d) Mat phang (o) di qua hai diém A(—2;—2;—2), B(0;—2;—1) va vudng géc
v6i mit phang (P) c¢6 phuong trinh dang ax + by +cz — 138 = 0. Khi d6
a+b+c=—69.

-2 —1 3
Y :Z+ va mat

Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: x_l == ]
phéng (P): 3x+ 6y —3z+2026 = 0.

a) Mot vecto chi phuong cia Ala w = (—1;-2;1).

b) Mot vecto phap tuyén caa (P) 1a 7 = (1;2;—1).

c) Goéc gitta A va (P) la 90°.

—
u
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d) Ly tuy y hai diém phan biét A, B € A. Goi A’, B’ 12 hinh chiéu ctia A, B 1én (P).
Khi d6 A’B' =2026.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho 4 diém A(1;2;—4), B(1;—3;1), C(2:2;3), D(1;0;4).

a) Mit cau tam A di qua B ¢6 ban kinh R = 5v/2.
b) Mit cau (S) qua 2 diém A va B va c¢6 tam thudc duong thang CD la

( _8)2+( _10)2+( +7)2_124
73 Y73 t3) T3

¢) Phuong trinh mat cau tam A di qua Bla: (x—1)2+ (y—2)> + (z+4)% = 10.
d) Mit cau ngoai tiép ti dién ABCD c6 phuong trinh (x +2)2 4 (y — 1)? 422 = 26.

Cau 4. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho hai mét cau (S;) va (S,) c6 tam
lan lugt 1a 1(—4;—5;0) va J(6;8;3). Mit cau (S») cat mit phang (Oxy) theo thiét dién
1a mét dudng tron c6 ban kinh r, = 4. Mit cau (S;) ¢6 ban kinh R; = 4. Mét diém
M c6 toa do c6 dinh M(1;0;10). Mot diém C di chuyén tit M dén mot diém bat ky
thuoc mit cau (S;) ho#c (S;). Ning lugng tiéu hao khi di chuyén ctia diém C dugc
xéc dinh béi ham s6 E(s) = % .s? (don vi ning lugng), trong d6 s 1a d6 dai quang
duong di chuyén. Xét tinh ding sai ctia cac ménh de sau.
a) Ban kinh cia mat cau (S,) bang 5.
b) Néng luong t6i thiéu d€ diém C di chuyén tit M dén bé mét khéi cau tam 7 1a
175 —50v/6

12
¢) Goi A va B lan lugt 1a hai diém bat ky thudc mit cau (S;) va (S,). Do dai 16n

nhat cia doan AB c6 gia tri 16n hon 25.
d) Ning lugng t6i thiéu dé diém C di chuyén vao bén trong khéi cau (S;) nhé hon
ning lugng t6i thiéu dé diém C di chuyén vao bén trong khéi cau (S;).

(don vi nang lugng).

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 181 ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): x—2y—z+ 1 =0 va hai diém
A(1;—1;2), B(2;—1;1). Mat phang chiia dudng thang AB va vuéng géc véi (P) c6
phuong trinh ax+ by +cz—3 = 0. Gia tri ctia a+ b+ ¢ bang bao nhiéu?

KQ:[ [ [ ]
Cdau 2. Trong khong gian hé toa do Oxyz, cho (S): (x— 1)+ (y—2)2+(z—3)> =9 va
(P) : 2x+2y—4z+0=0. Diém M(a;b;c) € (S) sao cho khoang cach tit M dén (P) nhé

nhit. Tinh a+b +c. KQ:[ [ [ 1]
o . -2 . —1 -2 1
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho d: XT = Ll = 2 va A: > 7 = Y T = Z:
Phuong trinh méit phang (P) chia d va A ¢6 dang ax+by+z+c¢ = 0. Tinh gia tri caa
a+b+ec. KQ: [ [ ]
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CdAu 4. Mai nha tranh cua 6ng F dudc
dat vao trong hé truc toa do Oxyz véi
don vi trén mdi truc 124 mét véi mat
phang (R): z+ 1 = 0 1a mat dat. Mot bic
tuong 1la mat phang (P): x+y—2v2=0
va mai nha 1gp 14 cia ong la mét phang

(Q): x—z++v2=0.

P

Ong F mudn dit mét béng den tron dé chiéu sang ban dém, sau khi c¢b dinh
béng den tai vi tri A(1;—1;1), ong ndi day dién thang dai tit béng dén dén vi tri mot
khoen méc dit tai C trén mai nha (Q) rdi luon day dién thing dén cam tai vi tri
B nam trén bic tuong (P). Sau khi hoan thanh va do dac thi éng F thay tam giac
ABC la tam giac déu va nam trong mat phing vudng géc véi giao tuyén cta hai mét
phang (P) va (Q). Tinh chiéu cao mét ctia khoen méc C so v6i mat dat (lam tron két

qud dén hang phan muoi). KQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai vién bi xanh va d6 ban dau
dang hai mit cau 1an lugt c¢6 phuong trinh 1a (S 4) : (x—10)>+y?>+(z—3)>2 =9 va
(S xanh) : (x4 12)2 +y? 4+ (z —4)> = 16. Biét mat dat trung véi mit phang Oxy va hai
miét cau nay tiép xdc véi mét phang Oxy véi diém tiép xic ndm trén truc Ox. Truyén
cho hai vién bi dé va xanh lan ludt cac toc do khong doi v g5 = 5 (m/s) VA v xanh = 3
(m/s) thi hai vién bi 1&n thang vé phia nhau doc theo truc Ox (diém tiép xic luén
nam trén Ox). Sau khoang thoi gian béng bao nhiéu giay thi hai vién bi va cham
lan dau tién (Pon vi trén hé truc toa do 13 mét va két qua lam tron dén hang phan

chuc). KQ:[ [ [ []
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Cau 6.

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, véi
mobi don vi tuong dng 1dm. Mot cung tha
ngam ti diém P(0;0;15) theo hudng cia
vecto vV = (—1;3;0,5) dé ban tring mot
trong ba bia dudc dat trén vung nui.

Toa do cac bia:

* Bia ghu: B(—155;465;85). _ _
* Bia s6i: W(—155;465;92,5).

* Bia nai: E(—160;640;95).
Gia st mii tén bay theo duong thang, tinh van tbc ca mii tén 1a bao nhiéu
m/s, néu thoi gian bay 1a 1s (lam tron két qud dén hang phan muoi)? KQ:[ [ [ | |

—Hét—
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BANG DAP AN CAC DE ON TAP CHUONG 5
BANG DPAP AN DE 1

DAP AN PHAN I

1. D||2. D||3. All4. c||5. D|l6. c||7. D|[s. D||9. B]
(10. C|[11. D||12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Pb)s(c)s(db | |Cau2. @pb)spds
Céu 3. (a)s(b)s(c)P(d)s | |Caus. @pb)b)PdSs
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.
(4fs] | [|lefel [ [i[8ls] [ [jlol.[s[ J|3l.[7[4]jle].[3]1]

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. All2. A||3. Al|l4. cC||5. D|l6. A||7. Al[s. D||9. B]
(10. D] [11. A||12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@s()s(e)p(db | |Cau2. @pb)p)PSs
Cau 3. (@Pb)s(c)s(db | |Caud. @pb)b)s@b
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.

2 [ [0l [l [ [ J|lels]. [s]{l2]. [4]o]|[o] [9]2]

BANG DPAP AN PE 3
DAP AN PHAN I

1. c|[3. B||4. Al|5. B|[6. A|[7. B||8. D]|[9. c]||10. D]
11. C|[12. A]

DAP AN PHAN II
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Ccau 1 (@P(b)s(c)P(ds | |Cau?2 @sb)sCpdp

Cau 3 (@Ppb)b(c)s(db | |Caud @pb)s)s@s

DAP AN PHAN III

Cau Cau 2. Cau 3. Cau4 Cau 5. Cau 6.

2] L[ el Tl [ Jjl2felof i3z [ J|lel.[6] |
BANG DAP AN DK 4

PAP AN PHAN I

1. cC]l2. A||3. B||4. A|[5. cC|l6. A||7. c][s. D||9. D]

[10. D|[11. B|[12. A]

DAP AN PHAN II

cau 1. (@P(b)s(c)s(db | |Cau?2 @pb)b)s@b

Cau 3. (@Ppb)p(c)P(d)S | |Caud @pb)spds

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cau4 Cdu 5. Cdu 6.

2l [ L | del [0l T jst [ 1 [|[slalol [|lal2], 6]
BANG PAP AN DE 5

PAP AN PHAN I

1. c][2. A|[3. All4. c][5. All6e. B|[7. c]|[s. D||9. B]

[10. A][11. B|[12. A]

DAP AN PHAN II

cau 1. (a)s(b)p(c)P(d)S | |Cau?2 @pb)b)s@b

Cau 3. (@Pp(b)s(c)p(ds | |Cau4d @pb)spds

DAP AN PHAN III

Céu 1. Cdou 2. Cdéu 3. Cau 4. Caub Cdu 6.

s |l T ol [afafjfol. [ols]ilel [ | [{ls[t] ||
BANG DAP AN DK 6
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DAP AN PHAN I

1. c]|2. D||3. B||4. A|[5. All6. A||7. DJ|[8. cC||9. A]

(10. D] [11. A||12. A]

DAP AN PHAN II

cau 1. (2)s()P(c)s(ds ||Cau?2 @pDd)s)pds

Céu 3. (@Ppd)S(c)s(db||Cau4 OBLIOEIOEICH:

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cau 6.

L[ L[l T J=l204] Jislel7lafjlelo] [ J|Li[3]o] |
BANG DAP AN DE 7

DAP AN PHAN I

1. D|[2. B||3. D|[4 <c]|5. B||6. A|[7. D|[s. D||9. A

(10. C|[11. A||12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s(b)p(c)P(d)S | |Cau?2 @pb)s)s@p

Cau 3. (a)s(b)p(c)P(d)S | |Cau4d @pb)b)s@s

DPAP AN PHAN III

Céau 1. Céu 2. Céu 3. Céau 4. Céu 5. Céu 6.

2] [ [ Lol [7] Jilslslal J{le[. [v]sfjlefs] [ JLalt] [ |
BANG DAP AN DE 8

DAP AN PHAN I

1. B||2. D||3. B||4. B|[5. C]|l6. B||7. Al[s. D||9. C]

(10. B|[11. C]||12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1 (@)PpDd)P(c)P(d)S | |Cau?2 @s®pl)pds

Cau 3 (@)Pd)s(c)p(d)P | |Caud. ObLIOEIOEIOE
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PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

tlel . felie[s] [ izl 4l J|lefafol s [ [ Jislsl ||
BANG DAP AN DL 9

DAP AN PHAN I

1. c][2. c|[3. All4. A]ll5. c|l6. c|[7. A][s. A]|l9. B]
[10. A][11. A|[12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@P(®)P(c)S(dS ||Cau2. ORIOEIOICH:)
Cau 3. (a)s(b)p(c)P(d)S | |Caus. @pb)spP@b
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

sU L [ el o0 ilel [ [ J|[8lel.[s]|3[8] | [|l717].[3]

BANG DAP AN DK 10
DAP AN PHAN I

1. All2. c||3. All4 B||5. D||6. B||7. A][s. A||9. D]
[10. A][11. C||12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)s(s(c)p(dSs ||Cau?. OEIOEIORIC:)
Cau 3. (@b()S(c)S(d)S | |Caud. OEIOEIORIC:)
PAP AN PHAN III

Cau 1l Cau 2. Céu 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.
Lol L el T2 s|jelo] [ O[3l Is] J(lelof . [3]jlaf4] [ |

BANG DAP AN DE 11
DAP AN PHAN I
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1. All2. D||3. All4. c||5. All6. B||7. B|[8. C||9. D]

[10. A][11. c|[12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1 (2)s)P(c)P(d)S | |Cau?2 @s®sepdb

Cau 3 (2)s()P(c)s(db||Cau4 ObLIOEIOCEIOE

DAP AN PHAN III

Cau 1 Cdau 2. Cdau 3. Céub Cdau 6.

of [ [ J|l2l [ [ Julsl [ J)elsls] Jilsl2] [ ]
BANG PAP AN PE 12

DAP AN PHAN I

1. B||2. A||3. All4. cC||5. B|l6. D||7. A]l[s. D|[9. A]

[10. A][11. A][12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (a)s(b)s(c)P(d)s | |Cau?2 @pb)sCP@b

Cau 3. (@P(b)s(c)p(ds ||Cau4d @sbb)p@b

DPAP AN PHAN III

Céau 1. Céu 2. Céu 3. Cau4d Céu 5. Céu 6.

2fof2fs|l] [ [ [|l2ls]s] J|lefs[2fefjlof [ [ Jlil7] ||
BANG PAP AN PE 13

DAP AN PHAN I

1. All2. B||3. C]|4. cC]||5. D|[6. A||7 D]|[s. B||10. D]

[11. C|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)sb)p(c)P(d)P | |Cau?2 @sbbp)p@b

Cau 3. (a)s(b)p(c)S(d)b | |Caud. @pb)spds

PAP AN PHAN III
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Céu 1. Céu 2. Céu 3. Céu 4. Cdéu 5. Céu 6.

ol sl [ L el [ Jilal.[s] 3] .[ols]|l2].[5]6]
BANG PAP AN DK 14

PAP AN PHAN I

1. A][2. A|[3. D|[4. B|[5. All6. Al[7. D|[s. A]l9. A]

[10. C][11. A]|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@s(®s(e)p(dp||Cau?2 (@s®Pc)s(dp

Cau 3. (@p(®)P(c)s(dsS ||Caud OEIOEIOICE:)

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cau 6.

2] [ [ |z ds ] Is]|els ] 8|7 l2] [2]|le[s] | [|[7].[4]8]
BANG PAP AN DE 15

DAP AN PHAN I

1. cC]|2. D||3. Al|l4. D|[5. All6. cC||7. cC|[s. A||9. B]

[10. D|[11. B|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@P(b)b(c)s(d)s | |Cau?2 @pb)b)PdSs

Cau 3. (@b(®)s(c)s(dpb||Caud OEIOEIOIC:)

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.

2l [l L =t [ sl [al Jilol.[8]8]|la]o], 6]
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CHUONG é/ XAC SUAT CO DIEU KIEN

BAI 1.  XAC SUAT & PIEU KIEN

1.DE 1

PHAN 1. Cau fréc nghiém nhidu phuong én lva chon

Cau 1. Cho hai bién c¢6 A va B ¢6 P(A) = 0,5, P(B) = 0,8 va P(AB) = 0,2. Xac suat ¢
diéu kién P(BJA) bang

A. 0,5. B. 0.4. C.04. D. 0,25.
Cdau 2. Cho hai bién cb A va B c6 P(A) = 0,76, P(B) = 0,28, P(A|B) = 0,50. Tinh xac
suat P(AB).

A.0,14. B. 0,62. C. 0,38. D.O,11.

~ 1 1 < A N . < A A < N ™
Cau 3. ChoP(A) = Z’P(A UB) = 7 Biet A, B 1a hai bién co xung khac, thi P(B) bang

1 1 3 1
Ao g. Bo Z. C. Z. Do 5.

Cdau 4. Cho A va B 1a hai bién cb doc 1ap. Biét P(A) = 0,4 va P(AB) = 0,2. X4c suit
ctia bién c6 AUB la

A. 0,6. B. 0,7. C.0,8. D. 0,9.
Céu 5. Mot hop chita 4 qua béng dude danh sb tit 1 dén 4 . An ldy ngau nhién mot
qua béng, bd ra ngoai, roi 1ay tiép mot qua bong nita. Xét cac bién co:

e A :"Qua béng lay ra lan dau 1a s6 chin"
e B: "Qua bong lay ra 1an hai la s6 18"
Xac dinh bién ¢ C = B| A : "bién cb B v6i diéu kién biét A da xay ra".
A.B|A={(2,1),(2,3),(4,1),(4,3)}.
B.B|A={(2,1),(2,3),(2,4),(4,1),(4,2),(4,3)}.
C.B|A={(1,1),(1,3),(2,1),(2,3),(3,1),(3,3),(4,1),(4,3)}.
D.B[A={(1,2),(1,3),(1,4),(2,1),(2,3),(2,4),(3,1),(3,2),(3,4),(4,1),(4,2),(4,3)}.
Céu 6. Trong hop c6 20 nap khoen bia Tiger, trong d6 c6 2 nap ghi "Chic ming

ban da trung thuéng xe Camry". Ban Minh Hién dudc chon lén rat tham lan lugt

hai nép khoen, x4c suit d€ ca hai ndp déu trung thudng la
1 1
L B. L. c. L. L
20 19 190 10
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Cau 7. Ao so mi An Phudc truée khi xuit khdu sang My phai qua 2 1an kiém tra,
néu ca hai 1an déu dat thi chiéc 4o d6 méi du tiéu chudn xuét khau. Biét rang binh
quan 98% san pham lam ra qua dudc 1an kiém tra thi nhéat, va 95% san pham qua
dude 1an kiém tra dau sé tiép tuc qua dudc 1an kiém tra thi hai. Tim xac suat dé 1
chiéCQé}jo s0 mi dua tiéu chugél;n1 xuat khau? o o5
- 98" B. 1000° C. 100" D. 100"

Céu 8. Trong cudc khao sat trén moét nhém hoc sinh géom cac ban thich tra sita
hodc kem, ngudi ta c¢6 dude két qua sau: C6 68% sb hoc sinh thich kem, 56% s6 hoc
sinh thich tra sita, 24% s6 hoc sinh thich ca tra sita va kem. Chon ngau nhién mot
ban hoc sinh trong nhém dugc khao sat nay. Tinh xéc suat dé chon duge hoc sinh
thich kem, biét rang hoc sinh dé thich tra sia (lam tron két qua dén hang phan
tram).

A. 0,42 B. 0,38. C. 0,43. D. 0,35.
Cau 9. Cho hai bién cb A, B ¢6 P(A) = 0,6; P(B) = 0,8; P(AB) = 0,48. Tinh P (B | A).
A. 0,48, B. 0,6. C.0,75. D.0,2.

Céu 10. DE dudgc chon vao doi tuyén hoc sinh giéi mén Toan cap thanh phd, méi thi

sinh phai vudt qua hai vong thi. Ban Ha tham du cudc tuyén chon nay. Xac suat dé

Ha qua dude vong thi nhat 1a 0,8. Néu qua dudc vong thit nhat thi xac suat dé Ha

qua dudc vong thi hai 14 0,7. Xac suat dé ban Ha dudc chon vao doi tuyén nay 1a
A. 0,06. B. 0,24. C. 0,56. D. 0,875.

Céu 11. Mét manh dat chia thanh 2 khu vuon; Khu A ¢6 300 cay an qua, khu B ¢6
400 cay an qua. Trong d6, s6 cay cam 6 khu A va khu B lan ludt 1a 200 cay va 250
cay. Chon ngiu nhién 1 cay trong manh dat. X4ac suat dé cay dugc chon 1a cay cam
6 khu B bang bao nhiéu?
5 5 5 1

A. e B. 9" C. g D. 3
Cdu 12. Gieo mét con xuc xéc can d6i va dong chat. Tinh xac suét sé chAm trén
con xtc xac khong nho hon 4, biét réing con xtic xic xut hién mat 18.

1 2 1 1
A. - B. -. . > D. -.
6 3 C 3 2

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Ban Ngoc phai thuc hién hai thi nghiém lién tiép. Thi nghiém tht nhat
c6 xac suat thanh céng 1a 0,8 . Néu thi nghiém thi nhat thanh cong thi xac suat
thanh cong ctia thi nghiém thit hai 1a 0,9 . Néu thi nghiém tht nhat khéng thanh
cong thi xac suat thanh céng cta thi nghiém thi hai chi 14 0,5 . Xét céc bién cb sau:
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Goi A 1a bién ¢6 “Thi nghiém th nhat thanh cong”.
Goi B 1a bién c6 “Thi nghiém thi hai thanh cong”.

a) P(B|A)=09. b)P(B|A)=05. ¢)PAB)=072. d)P(A B)=0,1.
Cdu 2. Trong mot ky thi t6t nghiép trung hoc phé thong, mét Thanh phd X c¢6 80%
hoc sinh lua chon t6 hgp D01 (g6m céc mon Toan, Ngit Van va Tiéng Anh). Biét
rang, néu mot hoc sinh chon t6 hgp D01 thi xac suat dé€ hoc sinh d6 d6 dai hoc la
0,6; con néu mot hoc sinh khong chon t6 hop D01 thi xac suat dé hoc sinh d6 d6 dai
hoc 1a 0,7. Goi

* A labién cb6 “Hoc sinh d6 chon t6 hgp D01”;

e Blabién c6 “Hoc sinh d6 d6 dai hoc”.

a) P(A) = 0,08.
b) Xac suat dé mot hoc sinh d6 d6 dai hoc véi diéu kién hoc sinh d6 chon t& hop
D01 1a 0,6.
¢) Xac suat dé mot hoc sinh d6 d6 dai hoc dong thoi hoc sinh d6 chon t6 hop D01
12
la —.
42

d) Chon ngau nhién mét hoc sinh trong ky thi t6t nghiép trung hoc phé théng
nhu trén. Biét rang hoc sinh nay da d6 dai hoc. Xac suat dé hoc sinh d6 chon
t6 hgp D01 1a %

31
Céu 3. Khi kiém tra thi luc ctia 240 hoc sinh khéi 12 § mot truong phé thong, ngusi

ta dudc két qua nhu bang 6 hinh bén. Chon ngau nhién 1 hoc sinh.

Nu | Nam
Co tat khuc xa 47 | 42
Khong c6 tat khuacxa | 85 | 66

~ A > « A A . PN , N 89
a) Xac suat ctia bién co chon dudc hoc sinh bi tat khiac xa la —

240°
4 A A . - .. 132
b) Xac suat cta bién co chon dudc hoc sinh ntr 1a 720"
¢) Xac suét cua bién cb chon duge hoc sinh bi tat khic xa, biét hoc sinh d6 1a nit
N 47
d) Xac suat cta bién c¢6 chon dude hoc sinh nit, biét hoc sinh dé bi tat khic xa
N 47
bang —.
e 132

Cdau 4. Pé thi nghiém tac dung diéu tri bénh méat nga cta hai loai thudc X va
thubdc Y, ngudi ta tién hanh thit nghiém 5000 bénh nhan. Két qua cho trong bang
théng ké 2 x 2 sau
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Diung thud
) ’ ung thuoe | Y
Két qua
Khoi bénh 2000 | 1500
Khoéng khéi bénh 500 | 1000

Chon ngau nhién mét bénh nhan trong 5000 bénh nhan trén. Goi A 1a bién cb:
“Bénh nhan khéi bénh”; B 1a bién cb: “Bénh nhan dung thubc X”.
a) S6 phan tit ctia bién cb B 1a n(B) = 3500.
b) S6 phan ti ctia bién cb A giao B 1a n(AB) = 2000.
A > <A A 4 - X N N 4
c) Xac suat cta bien co A véi dieu kién Bla P(A | B) = 5
7

d) Xac suét ctia bién c6 A 1a P(A) = 10"

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cau 1. Cho 2 bién ¢6 A va B ¢6 P(A) = 0,5; P(B) = 0,8; P (A[B) = 0,6. Tim P(A|B).

KQ:[ [ [ ]
Cdéu 2. Mot linh kién dién t& trude khi 14p dét phai trai qua hai 1an kiém tra, néu
ca hai 1an dat yéu cau thi dugc 1ap dat. Biét rang khoang 90% san pham qua dudc
lan kiém tra thi nhat, va 80% san phdm qua dudc lan kiém tra thi hai thi sé qua
dudc 1an kiém tra thi hai. Tinh xac suit dé mét linh kién da tiéu chuén l4p dat.

KQ:[ [ [ ]
Cau 3. Trong ki kiém tra moén Toan ctia mot trudsng THPT c6 400 hoc sinh tham
gia, trong d6 c6 190 hoc sinh nam va 210 hoc sinh nit. Khi cong b6 két qua cta ki
kiém tra dé, c6 100 hoc sinh dat diém gidi, trong d6 c6 48 hoc sinh nam va 52 hoc
sinh nit. Chon ra ngau nhién mét hoc sinh trong s6 400 hoc sinh d6. Tinh xac suét
dé hoc sinh dugc chon ra dat diém gidi, biét rang hoc sinh dé 1a nit (lam tron két
qua dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]
Cdu 4. C6 hai chiéc hop, hop I ¢6 6 qua béng mau doé va 4 qua béng mau vang, hop
II c6 7 qua bong mau dé va 3 qua bong mau vang, cac qua bong cé cung kich thuée
va khéi lugng. Ly ngiu nhién mét qua béng tit hop 7 b vao hop /1. Sau dé, lay ra
ngau nhién mét qua béng tit hop I1. Tinh xac suat d€ qua béng dudc lay ra ti hop
II 14 qua béng dude chuyén ti hop I sang, biét rang qua béng d6 c¢6 mau d6 (lam
tron két qua dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]
Cau 5. Mot 16p c6 16 hoc sinh nit, con lai 1a hoc sinh nam. Trong gio gido duc thé
chat thay gido khao sat két qua ren luyén thé luc ctia hoc sinh béng cach bbe tham
trong danh sach 16p dé chon hai ban chay tiép stc. Biét xac suat dé chon dudc hai
ban tham gia khao sat déu 1a nit bang é—; Hoi 16p do6 c6 bao nhiéu hoc sinh?.
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KQ:[ [ [ []

Cdu 6. Ba cau thu sut phat dén 11m, méi ngudi da mot lan véi xac suat lam ban

tuong tng 1a a; b va 0,7 (véi 0 < b < a < 1). Biét xac suat ghi ban dé it nhat mot
trong ba cau thi ghi ban 14 0,982 va xac suat dé ba cau tha ghi ban 14 0,392. Tinh
xéc suat dé c6 ding hai cau thu ghi ban (két qua lam tron dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ []

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho haibién c6 A va Bc6P(B) >0vaP(A|B)=0,7. Tinh P (4 | B) c6 két qua
A.P(A|B)=05. B.P(A|B)=06. C.P(A|B)=03. D.P(A|B)=04.
Cdu 2. Néu hai bién c6 A, B théa man P (A) = 0,4;P(B|A) = 0,6 thi P(ANB) bang:

6 2 1
A, —. B. -. .= D. 1.
25 3 ¢ 5
Cdu 3. Cho hai bién cb A va B, trong d6 P(B) > 0. Khi dé6 P(A | B) biang

P(ANB) P(ANB)

P(B) P(A)
Céu 4. Cho hai bién c6 A va B 12 hai bién cb doc 1ap, véi P(A) = 0,2024; P(B) = 0,2025.
Tinh P(A | B).

A. 0,7976. B. 0,2024. C. 0,2025. D. 0,7975.

A.P(ANB)-P(B). B.

C.P(ANB)-P(4). D.

Cau 5. Cho hai bién ¢6 A va Bvéi P(B) =0,5,P(ANB) =0,2. Tinh P (A | B).
A. 04 B.O0,1. C. 0,6. D.0,3.

Cau 6. Gieo 1an lugt hai con xtc xic can d6i va dong chit. Tinh x4c suét dé tong
s6 chAm xuét hién trén hai con xtc xic bang 5, biét rang con xtc xic thi nhat xuét
hién mat 3 cham.

1 3 2 1

A. 3 B. e C. 3 D. ¢

Cau 7. Lép 12A ¢6 30 hoc sinh, trong d6 ¢6 17 ban nit con lai 1a nam. Cé 3 ban tén
Hién, trong d6 c¢6 1 ban nit va 2 ban nam. Thay gido goi ngau nhién 1 ban lén bang.
Xac suat dé c6 tén Hién, nhung véi diéu kién ban dé nit 1a

1 3 17 13

RET B. 7 C. 30" D. 30"

Cau 8. Gieo con xuic xac 11an. Goi A 1a bién ¢b xuét hién mét 2 chadm. B 14 bién cb
xuét hién mit chdn. Xac suat P(A | B) 1a

1 1 2 1
Ao 5. Bo 5. C. 3- Do 8.
Cdu 9. Cho hai bién cb A, B véi P(B) = 0,6; P(A|B) = 0,5. Khi d6 P(AB) bang
3 5 1 3
A. T e B. e o . o _ .
10 6 C3 5

Cau 10. Lép 10A c6 45 hoc sinh trong dé c6 20 hoc sinh nam va 25 hoc sinh ni.
Trong bai kiém tra mén Toan ca 16p c6 22 hoc sinh dat diém giéi (trong dé c¢6 10 hoc
sinh nam va 12 hoc sinh ni¥). Gido vién chon ngau nhién mét hoc sinh tit danh sach
16p. Tinh xéc suat dé gido vién chon dudc mot hoc sinh dat diém giéi mon Toan biét
hoc sinh d6 1a hoc sinh nam.
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A.

B.

l\).l —_
Ul.l BN
a
e
1

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

~ . < A A ~ 2 A X N 2 N 1
Cau 1. Cho hai bién co A, B c¢6 xac suat lan lugt 1a P(A) = 5 P(B) == vaP(AB) = 5
2 p L — — 3
a) Xac suat cua bien co A la P(A) = =
A « A A 4,0 - X .« A N 1
b) Xac suat cta bien co B véi dieu kién Ala P(B|A) = 3

¢) X4c suat ctia bién c6 AUB1a P(AUB) = 1.
1

d) Xac suat ctia bién cb A véi diéu kién B1a P(A | B) = 3
Cdu 2. Mot cong ty truyén théng diu thau 2 du an. Kha ning thing thau cua du
an 114 0,5 va du an 2 14 0,6. Kha nang thing thau cta 2 du an 14 0,4. Goi A: “cong
ty thang thau du an 17, B: “cong ty thang thau du an 2”.

a) Xac suat P(A) = 0,5 va P(B) = 0,4.

b) Xac suit cong ty thang thau ding 1 du an 14 0,3.

¢) Biét cong ty thang thau du an 1, xdc suit cong ty thang thau du an 2 14 0,4.

d) Biét cong ty khong thing thau du an 1, xac suét céng ty thang thau du 4n 2

12 0,8.

Céu 3. Gieo hai con xtc xac can d6i va dong chat. Goi A 1a bién cb “Tich s6 chdm
xudt hién trén hai con xudc xéc 1a s6 chdn”, B 1a bién ¢6 “Cé ding mét con xic xic
xuat hién mat 3 chAm”.

a) P(AB) = é. b) P(B) = %. ¢) P(A|B) = %. d) P(A|B) = %.
Cau 4. Theo mot s6 liéu thong ké caa du an Plan, tai mot xa cia mét tinh Mién
nui phia Béc chi ¢6 2 dan toc Méng va Dao sinh séng ¢6 sb tré em duéi 5 tudi 1a 300

em, két qua diéu tra nam 2023 dudc cho nhu bang duéi day.

Két qua diéu tra Mong | Dao
Suy dinh dudng 27 24
Khong suy dinh dudéng | 153 96

Chon ngau nhién mot tré em duéi 5 tudi cia xa.
Goi A 1a bién ¢b “chon dudc mot tré em duwéi 5 tudi ciia xa bi suy dinh dudng”.
Goi B 1a bién cb “chon dudc mot tré em dudi 5 tudi ciia xa 1a dan téc Mong”.
Khi d6 B 14 bién c6 “chon dudc mot tré em dudi 5 tudi cta xa 1a dan toc Dao”.
a) P(B) =0,6.
b) P(AB) = 0,102.
c) Tilé tré em nguci Mong bi suy dinh dudng la 15%.
d) Ti 1é tré em nguoi Dao bi suy dinh dudng la 85%.
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PHAN 3. Céau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Céu 1. Mot phong kham c6 2 bac si, 4 y ta va 1 ho 1i. Chon ra ngau nhién dong thoi
3 ngudi ti phong kham d6. Tinh xac suit dé ca 3 nguvi déu 1a y t4, biét rang trong
do6 khong co bac si nao. KQ:[ [ [ 1]
Cdau 2. Mét binh dung 50 vién bi ¢ kich thudc, chat liéu nhu nhau; trong dé c6 30
vién bi mau den va 20 vién bi mau trang. Lay ngau nhién ra mét vién bi khong
hoan lai, roi lai 14y ngdu nhién ra mét vién bi nita. Tinh xac suat dé€ lay dudec mot
vién bi mau den 6 1an thd nhit va moét vién bi mau tréng 6 lan tha hai (két qua
lam tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]

Cau 3. Ban An c¢6 hai quan xuc xac 6 mat. Mot xuc xac can doi cé xac suat ra cac
v A , < N . , , A 9 N 2 N - A , v
mat deu nhu nhau. Xic xac con lai ¢6 xac suat ra mat 6 la 3 va xac suat ra cac mat
con lai bang nhau. Ban A chon ngiu nhién mét trong hai xtic xac va tung né ba

lan. X4ac suat dé 1an thi ba ra mat 1 khi biét ca hai lan truée d6 déu ra mét 6 1a P
q
véi p, g la cac s0 nguyén duong va so nguyén to cung nhau. Tinh p+g4.

KQ:[ [ [ ]
Cau 4. Lép 124 ¢6 30 hoc sinh, trong d6 ¢6 17 ban nit con lai la nam. Cé 3 ban tén
Minh, trong dé6 c6 1 ban nit va 2 ban nam. Thay gido goi ngdu nhién 1 ban lén bang.
Xac suat dé ban dudc goi tén Minh, nhung véi diéu kién ban dé 1a nam bang g (v6i

g 14 phan sb téi gian). Tinh gia trj biéu thic T = a + b. KQ:[ [ [ ]

Cdu 5. Tilé ngusi nghién thubc 1a  mot vung 1a 30%. Biét ti 1é viém hong trong sb
ngudi nghién thudc 14 14 a% con ngusi khong nghién 14 40%. Gap ngau nhién mot
ngudi trong vung thi xéac suat dé ngusi d6 nghién thubc va bi viém hong bang 0,21;
xac suat dé ngudi d6 khong nghién thudc va bi viém hong 14 »%. Tinh a+ b.

KQ:[ [ [ ]
Cau 6. Nhan dip nghi he, Doan truong A c6 t6 chiic hai d6i thanh nién tinh nguyén
dén hb tr¢ hai xa vung sau. P6i thit nhat c6 8 nam 4 nit, doi thi hai ¢6 7 nam 3 nit.
Dé phu hop véi cong viéc tai hai xa, Poan trudng da chon ngau nhién 2 thanh vién
cta doi thi nhat diéu sang doi thit hai. Sau khi xép lai nhan su, doi thit hai chon
ngau nhién 2 doan vién ctia doi minh tham gia huéng dan ngusi dan phong chéng
bénh sbt xuat huyét. Goi xac suat dé trong 2 doan vién dudc chon 6 doi thi hai c6 1
thanh vién ti ddi thi nhat diéu sang, biét rang 2 doan vién dudc chon gébm 1 nam
va 1 nit, 1a g (véi a, b 12 cac sb nguyén dudng, g thi gian). Tima.  KQ:[ [ | | |

—Hét—
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DAP AN PHAN I

1. c|[2. B][3. B|l4. B||7. BJ||s. cC|[9. D][10. C|[11. C][12. C]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@)Ppd)S(c)p(d)P | |Cau?2 (2)S®)P)p(dD

Cau 3. (@Pb)b(c)s(ds ||Caud @sbb)p@b

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdau 2. Cdu 3. Cdau 4. Cau b. Cau 6.

ol [4]sfjlof. [7][2]|lo].[2]s]|[o]. [o[s]|[3[2] | [|lo].[4]3]
BANG DAP AN DE 2

DAP AN PHAN I

1. Al[2. B|[3. B|[4. B|[5. B||6. B|[7. D|[s. A]l9. A

[10. D|[11. C|[12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Pb)s(c)p(ds | |Cau?2 @sbb)s@p

Cau 3. (a)sb)p(c)P(d)S | |Cau4 @sbbl)s@s

DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdau 2. Cdu 3. Cdu4 Cau b. Cau 6

2[4 Jllof [s[ef|lof . [ts]|lo [t][7][[o] ]3] [jlo].[3]
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BAI2. CONG THUC XAC SUAT TOAN PHAN. CONG
THU'C BAYES

1.DE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho hai bién ¢b A va B véi 0 < P(B) < 1. Khang dinh nao sau day la ding?

A.P(A)=P(B)-P(A|B)+P(B)-P(A|B).

B.P(A) P(A) P(A|B)+P(A)-P(A|B).

C.P(A (B)-P(A|B)+P(B)-P(A|B).

D.P(A) P(B) P(A|B)—P(B)-P(A|B).
Cdu 2. Cho hai bién c6 A, B thod man P(A) = 0,4; P(B) = 0,3; P(A | B) = 0,25. Khi dé,
P(B|A) bang

A. 0,333, B. 0,1875. C. 0,48. D. 0,95.
Cau 3. Cho hai bién ¢6 A va B, véi P(B) = 0,8; P(A|B) = 0,7; P(A[B) = 0.45. Tinh
P(BJA).

56

A.0,25. B. . C. 0,65. D. 0,5.
Cau 4. Cho hai bién ¢b A va B, véi P(B) = 0,4; P(A|B) =0,5; P(A|B) = 0,3. Tinh
P(A).

A.0.2. B. 0,38. C.0.8. D.0,12.
Céu 5. Cho s¢ d6 hinh cay nhu hinh bén. Biét P(A) = 0,48. B
Tinh P(A | B) 1a |

26 36 36
A — B. . — .=
49° 49 C. 39 D- 5 .

Céu 6. Pudc biét c6 5% dan 6ng bi mu mau, va 0,25% phu ni bi mi mau (Nguon: F.
M. Dekking et al., A modern introduction to probability and statistics-Understanding
why and how, Springer, 2005). Gia st s6 dan 6ng bang s6 phu nit. Chon mét ngudi
bi mu mau. Xéc suat dé ngusi dé 1a dan 6ng 1a bao nhiéu?
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T I BT /.
19 20 24 18
o B.-. g D._..
21 21 ¢ 25 25

Cdu 7. C6 hai doi thi ddu mon boi 16i. P6i I ¢6 4 van dong vién, ddi 17 c6 6 van dong
vién. X4c suat dat huy chuong bac cia méi van dong vién doi I va déi I7 tuong tng
12 0,7 va 0,6. Chon ngiu nhién mot van dong vién. Gia s van dong vién dude chon
dat huy chuong bac. Tinh x4c suat dé van déng vién nay thudc doi 7.
8 11 3 7
A. e B. 16 C. e D. 16

Céu 8. Két qua khao sat tai mét xa cho thay ¢6 25% cu dan hat thube 14. Ti 16 cu
dan thuong xuyén gap cac van de stic khoé vé dusng ho hap trong sb6 nhitng ngudi
hit thudc 1a va khong hat thube 14 1an ludt 1a 60% va 25%. Néu ta gap mot cu dan
ctia xa thuong xuyén gap cac van dé stic khoé vé dudng ho hap thi xac suat nguoi
d6 c6 hit thude 14 1a bao nhiéu?

4 5 8
A. 9 B. 9" C. D. 9

CAu 9. C6 2 xa thu loai I va 8 xa thu loai II, xac suat ban tring dich cta cac loai

NeRIEN

xa thti loai I 14 0,9 va loai II 14 0,7. Chon ngau nhién ra mét xa tha va xa tha dé
ban mot vién dan. Tim xac suat dé vién dan d6 trung dich.

A.0,74. B. 0,86. C. 0,56. D. 0,68.

Cdéu 10. Mot thung c6 60 qua sau riéng, 40 qua mit; cac qua cé khéi luong nhu
nhau. Sau khi théng ké ngudi ta thiy c6 50% sb qua sau riéng c6 dan tem xuét
khéu va 75% sb qua mit c6 dan tem xuat khdu; nhiing qua con lai khong dan tem
xuat khau. LAy ngau nhién trong thung mét qua, xac suat dé qua lay ra c6 dan tem
xuat khau la

A. 0.4, B. 0,65. C. 0,615, D. 0.,6.

Céu 11. Mét cudc thi khoa hoc ¢ 36 bo cau hdi, trong dé c¢6 20 bo cau héi vé cha dé
tu nhién va 16 bo cau héi vé cha dé xa hoi. Ban An lay ngiu nhién 1 bd cau héi (lay
khong hoan lai), sau dé ban Binh lay ngiu nhién 1 b cau héi. Xac suat ban binh
14y dudc bo cau héi vé cha dé xa hoi bang

A.9. B.7. C. 13. D. 12.

Cadu 12. M6t hop c¢6 80 vién bi, trong dé c6 50 vién bi mau dé va 30 vién bi mau
vang; cac vién bi ¢ kich thuée va khdi luong nhu nhau. Sau khi kiém tra, nguoi
ta thay c6 60% sb vién bi mau dé danh sb va 50% sb vién bi mau vang c6 danh sb,
nhiing vién bi con lai khéng danh s6. Lay ra ngdu nhién mot vién bi trong hop. Xac

suat dé vién bi dugc 14y ra c6 danh sé bang

3 1 4 9
Ao g. Bo 5. Co E. Do E.
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Céu 1. Mot kho hang c6 1000 thung hang véi bé ngoai giong hét nhau, trong dé cé
480 thung hang loai / va 520 thung hang loai /1. Trong sb cac thung hang d6, c6 80%
thung hang loai I va 85% thung hang loai /I da dudc kiém dinh. Chon ngau nhién
mot thung hang trong kho.
a) X4c suit chon dugce thung hang loai I bang 48%.
b) Xac suat chon dudc thung hang loai I da dugc kiém dinh bang 38,4%.
¢) Xac suat chon dude thung hang chua kiém dinh bang 17,4%.
d) Gia stt thung hang dudc lay ra l1a thung hang chua dugc kiém dinh, xac suit
thung hang d6 1a thung loai 7 thap hon xac suit thung hang d6 1a thung loai
II .

Céu 2. C6 hai d6i thi ddu moén Béng ban. Poi I ¢6 6 van doéng vién, doi I ¢6 8 van
dong vién. Xac suat dat huy chuong dong ctia méi van dong vién d6i I va doi 11
tuong tng 14 0,8 va 0,65. Chon ngau nhién mot van dong vién.

a) Xac suat dé van dong vién nay thuoc doi 7 14 0,8.

b) Xac suat dé van dong vién dude chon dat huy chudng dong la ;

¢) Gia st van dong vién dude chon dat huy chuong dong. Xac suat dé van dong

vién do6 thudc doi /7 1a 0,48.
d) Gia st van dong vién dudc chon dat huy chuong dong. Xac suat dé van dong
vién d6 thuoc doi I 1a ;—z

Céu 3. Khao sat dan cu ctia thanh phd Hué cho thay c6 1% dan s6 méc cén bénh la.
Cac nha khoa hoc da tim ra mét phuong phap xét nghiém dé chan doan cin bénh
nay. Tuy nhién, xét nghiém c6 sai s6 nén khi xét nghiém 96% ngudi bi bénh c6 két
qua duong tinh va 92% ngudi khong bi bénh c6 két qua Am tinh. Mot nguoi di xét
nghiém. Goi A 14 bién ¢6 ngusi dudc xét nghiém bi bénh con B 14 bién ¢6 ngusi dude
xét nghiém c6 1;@:1}:9 qulfl 1);é1':4 nghiém dudng tinh. Khi do:

a) P(A|B) = ( )P(é) [4)
b) Xac suat dé nguoi di xét nghiém bi bénh 1a 1%.
¢) Xac suat dé nguvi d6 c6 két qua duong tinh khi ngusi d6 khong bi bénh 1a 8%.
d) Mot ngudi di xét nghiém va cé két qua xét nghiém duong tinh. Xac suat dé

ngudi dé bi bénh 16n hon xac suat dé ngudi dé khong bi bénh.

Cdéu 4. Mot cong ty c6 hai chi nhanh. San phdm cta chi nhanh I chiém 60% con
chi nhéanh II chiém 40% téng san pham cta cong ty. Ti 1é san pham bi 16i cta chi
nhanh I chiém 1% con cta chi nhanh II chiém 2% téng san pham cong ty. Chon

ngau nhién mot san pham cua cong ty. Xét tinh ding, sai ctia cac ménh dé sau:
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a) X4c suat dé san pham cta chi nhanh I duge chon 14 0,4.

b) Xac suat dé lay ra san pham bi 16i 6 chi nhanh II 14 0,02.

¢) Xac suat 1ay ra san pham bi 16i 1a 0,015.

d) Biét rang san pham bi 16i. Xac suit san phdm d6 do chi nhanh I san xuét 1a

7

PHAN 3. Céau tréc nghiém tré 1i ngén.

Céu 1. M6t nha may c6 hai phan xudng I va II. Phan xudng I san xuit 40% sb san
phdm va phan xuéng II san xut 60% s6 san pham. Ti 1é san pham bi 16i ctia phan
xudng I 14 3% va cia phan xuéng II 1a 2%. Kiém tra ngau nhién 1 san pham cta
nha may va tinh xac suat dé san pham dé bi 16i 1a 1% Khi d6 r bang bao nhiéu?
KQ:[ [ []]
Céu 2. Théong ké hd so 250 hoc sinh khdi 10 trong dé ¢6 150 hoc sinh nit va 100 hoc
sinh nam. Sau khi thong ké, két qua c6 60% hoc sinh nit 14 doan vién, 50% hoc sinh
nam la doan vién; nhiing hoc sinh con lai khong la doan vién. Chon ngau nhién
mot hoc sinh trong 250 hoc sinh khéi 10. X4c suat dé hoc sinh dude chon 1a doan
vién bang bao nhiéu?

KQ:[ [ []]
Cau 3. M6t huyén dang trién khai chuong trinh sang loc phat hién bénh hiém
ngheéo X cho ngudi dan. Khong c6 loai xét nghiém nao cho két qua chinh xac 100%.
Mot loai xét nghiém, ta goi 1a xét nghiém A, cho két qua nhu sau: Khi mét ngusi
bi bénh X thi ti 1€ c6 phan ing duong tinh trong xét nghiém A la 95%, con ngudi
khong méc bénh X thi ti 1é ¢6 phan dng 4m tinh trong xét nghiém A 1a 97%. Biét
rang ti 16 ngusi mac bénh X ctia huyén nay 1a 0,7%. Hoéi khi mét ngudi 6 huyén X
6 xét nghiém duong tinh véi xét nghiém A thi xéc suit dé ngudi d6 méc bénh hiém
nghéo X 1a bao nhiéu (két qud lam tron dén hang phan tram)? KQ:[ T T 1]

Cdau 4. Mot co sd san xuat sita gid mua cac thung sita that giong nhau (48 hop /
thung), roi thay thé mot sb hop sita that thanh cac hop siia gid nham thu 1gi bat
chinh. Trong qud trinh san xuit, co sé phan ra lam hai loai: Loai I d&€ 14n méi
thung 5 hop sita gia va loai II dé 1an moéi thung 3 hop sita gia. Biét rang sb6 thung
stta loai I gip 1,5 lan s6 thung sita loai II. Chon ngau nhién mét thung sita tit cé s6
san xuat va tit thung dé 1ay ngiu nhién 10 hop. Tinh xac suat dé trong 10 hop lay
ra c6 ding 2 hop sita 1a gia (lam tron két qua dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ []
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Céu 5. C6 40 tAm thé kich thuéc nhu nhau va danh sé thi tu lan ludt ti 1 dén
40 (mbi tAm thé chi ghi mot s6 nguyén duong, hai thé khac nhau ghi hai s6 khéac
nhau). Mot ngusi lan lugt rat hai thé (rat khéng hoan lai). Tinh xac suat lan thu
hai rit dude thé ghi s6 nguyén to. KQ:[ [ [ 1]

A Ae 14 x . s 1. 2 _ .
Cau 6. Xac suat bé An dudc me dan theo khi di mua sam la 5 Khi bé An dudc di
theo me thi 70% bé sé dudc mua do chdi. Khi bé khong di theo me, c¢6 thé me van

mua d6 choi cho bé. Xac suat bé dude di theo me biét rang bé dude me mua cho do

14 ) TR
choi la 7k Khi bé khong di theo me, xac suat bé dudc me mua cho do chdi la bao

nhiéu? KQ:[ [ [ 1]

— Hét—
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Gia stt A va B 12 hai bién c6 ngAu nhién théa man P(4) > 0va 0 < P(B) < 1.
Khang dinh nao sau day dung?

_ P(B) +P(A|B) _ P(B)P(A[B)
A‘P(BlA)_P() P(A|B)+P(B)P(A[B)’ B’P(B‘A)_P( P(A|B)—P(B)P(AB)’
P(BJA) = P(B)P(A|B) P(B|A) = P(B)P(A|B)

P(B)P(A|B) +P(B)P(A|B) P(B)P(A|B)+P(B)P(A|B)’
Cdu 2. Cho hai bién ¢b A va B, véi 0 < P(B) < 1. Pang thitc nao sau day ding.

A.P(A)=P(A|B)-P(B)+P(A|B)-P(A). B.P(A)=P(A|B)-P(B)+P(A|B)-P(B).

C.P(A)=P(A|B)-P(A)+P(A|B)-P(A). D.P(B)=P(A|B)-P(B)+P(A|B)-P(B).
Cau 3. Cho hai bién ¢b A, B v6i P(B) =0,6, P(A|B) =0,7 va P(A | B) = 0,4. Khi d,
P(A) bang

A.0/7. B. 04. C. 0,58. D. 0,52.
Cau 4. Cho hai bién ¢6 A, B théa mén P(A) =0,4; P(A|B) =0,5; P(A|B) =0,1. Khi
do, P(B) bang

A.09. B. 0,25. C.0.2. D.0,75.
Cau 5. Cho hai bién ¢6 A, B théa man P(A) = 0,4; P(B) = 0,3; P(A|B) = 0,25. Khi do,
P(B|A) bang

A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.
Cau 6. Cho hai bién c6 A va B biét P(A | B) = 0,08; P (A | B) = 0,63; P(B) = 0,03. Khi
dé6 xac suat xay ra bién c6 A 1a bao nhiéu?

A.0.112. B. 0,5231. C. 0,3613. D. 0,063.
Cdéu 7. Hai may tu déng san xuat cung mét loai chi tiét, trong dé may I san xuat
35%, may II san xuat 65% tong san luong. Ti 1é phé phdm cta cac may lan ludt 1a
0,3% va 0,7%. Chon ngiu nhién 1 san pham tit kho. Tinh xac suat dé chon dudc phé
pham do may I san xuét.

A. 0,0056. B. 0,1875. C. 0,1785. D. 0,1587.
Cdu 8. Nguoi ta khao sat kha nang choi nhac cu cia mét nhém hoc sinh tai truong
X. Nhém nay c¢6 70% hoc sinh 14 nam. Két qua khao sat cho thay c¢6 30% hoc sinh
nam va 15% hoc sinh nit biét choi it nhat mét nhac cu. Chon ngiu nhién mét hoc
sinh trong nhém nay. Tinh xac sudt dé chon dudc hoc sinh biét choi it nhat mot
nhac cu.

A. 0,45. B. 0,35. C. 0,255. D. 0,128.
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Cau 9. Hai may tu dong san xuit cung mot loai chi tiét, trong d6 may I san xuat
35%, may II san xuit 65% tong san ludng. Ti 1é phé pham ctia cac may lan ludt 1a
0,3% va 0,7%. Chon ngiu nhién 1 san pham tit kho. Tinh xac suat dé chon dudc phé
pham?

A. 0,0056. B. 0,0065. C. 0,065. D. 0,056.

Cau 10. Truong THPT Hoa Binh c6 20% hoc sinh tham gia cdu lac bo 4&m nhac,
trong s6 hoc sinh d6 c6 85% hoc sinh biét choi dan guitar. Ngoai ra, ¢ 10% s6 hoc
sinh khong tham gia cau lac b6 A&m nhac cling biét choi dan guitar. Chon ngau
nhién 1 hoc sinh cta truong. Gia st hoc sinh d6 biét choi dan guitar. Xac suat chon

dudc hoc sinh thudc cau lac b am nhac la
17 7 17 17
A. 75 B. 75 C. 79" D. e
Céu 11. Mét cong ty may c6 hai chi nhanh cung san xuat mét loai 4o, trong dé cé
56% a0 ¢ chi nhanh I va 44% 4o 6 chi nhanh /7. Tai chi nhanh 7 ¢6 75% &o chat luong
cao va tai chi nhanh I7 ¢6 68% 4o chat luong cao (kich thudc va hinh dang bé ngoai
cia cac 4o 1a nhu nhau). Chon ngau nhién 1 do. Xac suat chon dude do chat luong

cao l1a (1am tron dén chit s6 thap phan thit hai)
A. 0,72. B. 0,35. C. 0,82. D. 0,55.

Cau 12. Mot ting dung dudc st dung dé chan cudc goi rac trong dién thoai. Tuy
nhién, vi ing dung khong tuyét d6i hoan hao nén mét cude goi rac bi chan véi xac
suat 0,8 va mét cudc goi ding (khong phai 1a cudc goi rac) bi chan véi xac suat 0,01.
Thong ké cho thay ti 1é cudc goi rac 1a 10%. Chon ngiu nhién mét cudc goi khong bi

chan. Xéc suat dé d6 1a cudc goi ding 1a
ity B. 2. c. 1= D. 25,
911 o11 892 911

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Cau 1. Chay Marathon 12 mén thé thao ma tai d6, ngudi choi sé hoan thanh quang
duong 42,195 km trong khoang thoi gian nhat dinh. FM sub 4 1a thanh tich danh
cho nhiing ngudi choi hoan thanh quang duéng Marathon dudi 4 gic. Trong CLB
AKR, ty 1é¢ thanh vién nam 1a 72%, ty 1é thanh vién nit 1 28%. D6i véi nam, ty 1é
Van déng vién hoan thanh Marathon sub 4 1a 32%; d6i v6i nit ty 1é Van déng vién
hoan thanh sub 4 14 3%. Chon ngau nhién 1 thanh vién tit CLB AKR.

a) Khi Van dong vién dudc chon 1a nam, xac suat dé Van dong vién nay chua

hoan thanh sub 4 cu ly Marathon la 68%.
b) Xac suat dé thanh vién dudc chon da hoan thanh sub 4 14 22%.
¢) Xac suat dé thanh vién dudc chon 14 nit da hoan thanh sub 4 14 2%.
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d) Biét rang Van dong vién dudc chon da hoan thanh sub 4, xac suit dé Van dong
vién d6 14 nam bang 96%.
Céu 2. Mot héop c6 4 vién bi xanh va 6 vién bi dd, cac vién bi ¢6 kich thude va khéi
luong nhu nhau. Lay l1an ludt hai vién bi, khong hoan lai.
L ) , 1
a) Xac suat lan 1 lay dudc bi xanh la T

PN < PN < 1
b) Xac suat lan 2 lay dudc bi xanh biet 1an 1 lay dudc bi do 1a 3

o

¢) Xac suat lan 2 1ay dudc bi xanh biét 1an 1 1ay dudc bi xanh 1a —.

O

P . 2
d) Xac suat lan 2 lay dudc bi xanh la z

Cdu 3. Mot cita hang c6 hai loai bong den LED, trong dé c6 65% bong den LED
12 mau trang va 35% béng den LED 1a mau xanh, cac béng den c6 kich thuée nhu
nhau. Céc béng déen LED mau tring c6 ti 1é héng 14 2% va cac béng den LED mau
xanh c6 ti 1é hong 14 3%. Mot khach hang chon mua ngiu nhién 1 béng dén LED tu
ctia hang. Xét cac bién cb:
A: “Khach hang chon dugc béng den LED mau trang”;
B: “Khach hang chon dudc bong den LED khong hong”.

a) P(A) =0,65. b) P(B|A) =0,02. ¢) P(B|A)=0,3. d)P(B)=09765.

Cau 4. Truéc khi dua mét loai san phdm ra thi trudng, ngudi ta da phéng van
ngau nhién 200 khach hang vé san pham dé6. Két qua thong ké nhu sau: ¢6 105
ngudi tra 16i “sé mua”; c6 95 ngudi tra 16i “khong mua”. Kinh nghiém cho thay ti 1&
khach hang thuc su sé mua san phdm tuong tng véi nhiing cach tra 18i “sé mua”
va “kh6éng mua” 1an lugt 1a 70% va 30%. Goi A 1a bién c6 “Nguvi dude phéng van
thuc su sé mua san pham”. Goi B 1a bién ¢6 “Ngusi dude phong van tra 16i sé mua
san pham”.
a) X4c suat P(B) = 2 va P(B) = 9
] . 40 40
b) X4ac suat c6 dieu kién P(A | B) =0,3.
¢) Xac suat P(A) =0,51.
d) Trong s6 nhitng nguvi dude phong van thuc su sé mua san pham c6 70% ngudi
da tra 16i “sé mua” khi duge phong van (két qua tinh theo phan tram dude lam
tron dén hang don vi).

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngén.

Cau 1. Cho hai bién ¢6 M va N, biét rang P(N) =0,7; P(M | N) =0,8 va P(M | N) = 0,4.
Tinh P(N | M) (két qua 1am tron dén hang phan trim).

KQ:[ [ [ []
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Cdau 2. Mot nha may san xuat béng den c6 ti 1é béng dat chudn 80%. Mbi béng den
déu dugc kiém tra, biét rang ti 1é cong nhan dung béng dat 14 0,9, va ti 16 loai bd
dung béng héng 1a 0,95. Hay tinh ti 1é béng dudc cong nhan dat sau kiém tra.

KQ[ [ ]]
Céu 3. Mot cudc thi khoa hoc ¢6 36 bo cau héi, trong dé ¢6 20 bd cau héi vé cha dé
tu nhién va 16 bo cau héi vé cha dé xa hoi. Ban An lay ngiu nhién 1 bo cau héi (lay
khong hoan lai), sau d6 ban Binh 1ay ngau nhién 1 b cau héi. Xac suat ban Binh
14y duge b cau héi vé chii dé xa hoi biing g véi g 12 phan sb t6i gian. Gid tri a+b
bang bao nhiéu? KQ[ [T T1]

Cau 4. Co6 hai hop bong ban, cac qua bong ban c¢é kich thuée va hinh dang nhu
nhau. Hop thi nhat c6 3 qua béng trang va 2 qua béng vang. Hop thi hai ¢6 6 qua
béng trang va 4 qua béng vang. LAy ngdu nhién 4 qua béng & hop thit nhat bé vao
hop thit hai, roi rit ngau nhién 1 qua béng 6 hop thi hai. Tinh xac suat dé rat dudc

qua béng mau vang. KQ:[ [ [ 1]

Céu 5. Mét ctta hang ban giay c6 hai loai giay thé thao loai I va loai II. Ti 1é sb
luong giay mdi loai trong kho nhu sau: loai I chiém 60%, loai II chiém 40%. Ti 1&
giay loai I bi 16i 1a 1% va ti 1é giay loai II bi 16i 1a 3%. Mot khach hang dén ciita hang
va chon mua ngiu nhién mot doi giay thé thao. Xac suat dé doi giay ma khach hang
mua bi 16i 1a x%. Tinh gia tri cta x (két qua dudc ghi chinh xac duéi dang sb thap

phan). KQ:[ [ [ []

Céu 6. Truong THPT chuyén X c¢6 bon 16p chuyén bao gom: Toan, Tin, Ly va Héa.
Theo thong ké, ty 1é hoc sinh 16p chuyén Toan tring tuyén vao cac nganh dai hoc
top dau 1a 65%, 16p chuyén Tin 14 35%, 16p chuyén Ly 1a 55% va chuyén Héa 1a 45%.
Biét rang s6 hoc sinh 16p chuyén Toan gap rudi s6 hoc sinh 16p chuyén Ly, s6 hoc
sinh 16p chuyén Ly béang s6 hoc sinh 16p chuyén Héa, va sb hoc sinh 16p chuyén Tin
bang 80% sb hoc sinh 16p chuyén Ly. Chon ngau nhién mét hoc sinh cta trusng va
biét rang hoc sinh dé da tring tuyén vao cac nganh dai hoc top dau. Tinh x4c suét
dé hoc sinh d6 khong phai 14 hoc sinh 16p chuyén Toan hoic 16p chuyén Ly. (két qua
lam tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]

— Hét—
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BANG DAP AN CAC DE ON TAP BAI 2

BANG DAP AN DE 1

PAP AN PHAN I

1. Al][2. B|[3. B|[4. B|[5. B||6. B|[7. D|[s. A]l9. A]
[10. D|[11. C|[12. D]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@b(b)s(c)P(d)S ||Cau?. OROERIORICE:)
Cau 3. (@)s(b)p(c)P(d)S | |Caus. @sb®b)s@s
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cdau 6.
(2], (4] [|lo] [s[efjlo]. [t]s]jlo].[t][7]|lo].[3] Jjlof.[3] |

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. D||2. B||3. C|]|4. D|[5. All6. C||7. B|[8. C||9. A]
[10. A][11. A]|[12. B]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@b(b)s(c)S(dP||Cau?. @s®ss@p
Céu 3. (@)s(b)s(c)s(dp | |Caud. @pb)spds
DAP AN PHAN III

Céau 1. Céu 2. Céu 3. Céu 4. Cdéu 5. Cdéu 6.

o [sf2]|le] . [7]3

HEN
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N
[
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w
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BAI 3. ON TAP CHUONG 6

1.DE 1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Cho A, Bla 2 bién cb bat ky, véi P(B) > 0 va P(AB) > 0. Khang dinh nao ding?

_ P(AB) _ P(4B) _ P(A) _ P(B)
A. P(AIB) = 5 B B. P(A|B) = 5= @ C. P(A|B) = 5 (AB)" D. P(A|B) = 5o AB)"
Céu 2. Cho haibién cb A va B, v6i P(A) =0,3; P(B) =0,6; P(A | B)=0,4. Tinh P(B | A).
A. 0,38. B. 0.8. C.0,12. D.0,2.

Cau 3. Cho hai bién ¢6 A va B ¢6 P(A) = 0,5, P(B) = 0,8 va P(AB) = 0,2. X4c suat c6
diéu kién P(B | A) bang
A.0.,5. B. 0.8. C. 0.4. D. 0,25.

Cdu 4. Két qua khao sat tai mét xa cho thay c¢6 25% cu dan hut thube 14. Ti 16 cu
dan thuong xuyén gap cac van de stc khoé vé dusng ho hap trong sb6 nhitng ngudi
hit thudc 1a va khong hat thude 14 1an ludt 1a 60% va 25%. Néu ta gap mot cu dan
ctia xa thuong xuyén gap cac van dé stic khoé vé dudng ho hap thi xac suat nguoi
d6 c6 hut thude 1a 14 bao élhiéu?

4 7 8
A. 5 B. 9" C. 5 D. 9"

Céu 5. Ban Loan phai tra 16i 2 cau héi. Xéac suat tra 16i ding cau héi thi nhat 1a
0,6. X4c suat tra 16i ding cau héi thit hai 14 0,3 néu ban Loan tra 16i sai cau hdi thi
nhat. Xac suat Loan tra 16i sai ca hai cau hoi 1a

A. 0,28. B. 0,18. C.0)9. D.0,12.

CdAu 6. Cho hai bién c6 A va B. Biét riang P(B) = 0,8; P(A | B) = 0,7 va
P (A |B) = 0,45. Khi d6 gié tri cia P(B | A) bing

A.0.25. B. 0,65. C. %. D.0,5.

Cdau 7. Mot cong ty xay dung diu thau hai du an doc 1ap. Kha niang thing cua du
an thi nhat 14 0,5 va du 4n thd hai 1a 0,6. Tinh xac suat dé cong ty thiang thau du
an thi hai biét cong ty thang thau du an tha nhéat.

A.03. B.0,7. C.0.,5. D. 0,6.

Cau 8. Gieo ngau nhién mot con xtc xac can doéi va dong chat hai lan lién tiép.
Tinh xac suat dé téng s6 chAm xuat hién trong hai lan gieo bang 8 biét rang lan
gieo thi nhat xuat hién mat 5 cham.

A L B. .. C.

. D.
36 6

5
<

W | =
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Cau 9. Mot cude thi danh gia nang luc ¢6 hai vong. Thi sinh d6 néu vudt qua dudc
ca hai vong. Binh tham du ki thi nay. X4c suat dé Binh qua dugc vong 1 14 0,9. Néu
qua dudc vong 1 thi xac suat dé Binh qua dudc vong 2 14 0,8. X4ac suit dé€ Binh d6
dudc ki thi nay la

A. 1. B.0,72. C. 0,65. D. 0,82.

Cau 10. Trong mét hop kin ¢6 30 thé Ticket, trong dé c6 2 thé trang thudéng. Ban
Mai Linh dudgc chon 1én boc thim 1an lugt hai thé, khong tra lai. X4c suat dé ca hai
thé déu 1a hai thé tring thuéng la
1 1 1 1

DTS B. 785" C. 570" D. 135
Céu 11. Pudc biét ¢6 5% dan o6ng bi mu mau, va 0,25% phu ni bi mu mau (Nguon:
F. M. Dekking et al., A modern introduction to probability and statistics-Understanding
why and how, Springer, 2005). Gia s s6 dan 6ng bang s6 phu ni. Chon mét ngudi
bi mu mau. Xéc suit dé ngusi dé 1a dan ong 1a bao nhiéu?

19 20 24 18
Ao ﬁ. Bo ﬁ. Co g- Do g.
Cdu 12. Cho sd d6 hinh cay nhu hinh bén. Biét P(4) = 0,72. X4c m B
suat ctia bién cb A véi diéu kién B khong xay ra la A<
9 16 9 3
A —. .. C. —. D. —. 0,4 =
16 25 25 16 B

|

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Mot nha may thuc hién khao sat toan bd cong nhan vé su hai long caa ho
vé diéu kién lam viéc tai phan xudng. Két qua khao sat nhu sau

Khao sat cong nhan | Hai long | Khong hai long
S6 cong nhan xudng I 23 12
S6 cong nhan xudng 11 25 15

Gip ngau nhién mot cong nhan ctia nha may. Goi A: “Céng nhan 1am viéc tai xudng
I”, B: “Cong nhan hai long v6i diéu kién 1am viéc tai phan xudng”.
a) X4c suat ctia bién c6 A 1a 17—5
b) X4c suit cta bién cb B 14 0,65.
¢) Xac suit gip dudc cong nhan thuodc xudng II biét cong nhan d6 hai long véi
diéu kién 1am viéc tai phan xudng 1a 0,52.
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d) X4c suat gap dude cong nhan khong hai long véi diéu kién lam viéc tai phan

” A A N R . .12
xudng biet cong nhan d6 thudéce xudng I la 35

Cdéu 2. Mot xi nghiép san xuit san pham c6 ti 1é phé pham 1a 5%. M6i san phdm
sau khi san xuat déu phai trai qua hai tram kiém tra doc lap. Cho biét & tram thu
nhat, xac sudt nhan biét ding véi chinh pham la 0,9; xac suat khong nhan biét
dudc phé pham 1a 0,03. Con 6 tram thi hai, xac suit nhan biét ding chinh pham
12 0,95; xac suat khong nhan biét dude phé pham 14 0,02. Néu ca hai tram kiém tra
déu coi 1a chinh pham thi san phdm dudc dua ra thi trudng.

a) X4c suat mot phé pham dudc dua ra thi trusng bang 0,006.

b) Xac sudt mét chinh pham bi loai trong qua trinh kiém tra bang 0,145.

¢) Xac suat mot san pham dudce dua ra thi trusng 1a 0,81228.

d) X4c suat mot san phdm ctaa xi nghiép da dua ra thi trudng 1a phé pham xap

xi3,7-107.

Céu 3. Mot gian thuong da tra tron cic san pham sita kém chat ludng (sita gia) véi
cac san pham siia chat lugng. Trong mét 16 hang c6 10 hop sita chat lugng va 20 hop
sita gia. Sau khi mot khach hang dén mua 1 hop sita tir 16 hang trén thi luc luong
quan ly thi truong dén va lay ngiu nhién 3 hop siia tir 16 hang d6 di kiém tra.

a) X4c suat khach hang mua phai hop sita gia 1a %

b) Xac suat dé luc luong quan 1y thi truosng phat hién 16 hang c6 hop sita gia la
197
203" i e

c¢) Neu biet khach hang d6 da mua phai hop stta gia, xac suat dé quan ly thi

truong phat hién 16 hang c6 hop sta gia la

1827
d) Néu biét quan 1y thi truong sau khi kiém tra da phat hién 16 hang c6 hop sitia
1178

1773
Cau 4. Mot trudng dai hoc trao hai loai hoc bong A va B cho sinh vién trong trudng,

gia, xac suat dé khach hang d6 mua phai hop sita gia la

mot sinh vién c6 thé dude nhan ca hai loai hoc bong A va B. Trong s6 cac sinh vién
dudc trao hoc bong loai A ¢6 12% sb ban dudc trao loai B va trong s6 cac sinh vién
khong dudc trao hoc béng loai A ¢6 10% sb6 ban dudc trao hoc bong loai B. C6 10,2%
s6 sinh vién toan trudng dudc trao hoc béng loai B. Chon ngau nhién moét sinh vién
trong truong.
a) X4c suat dé€ sinh vién d6 khong dude trao hoc bong loai B 14 0,898.
b) Xac suat d€ sinh vién d6 khong dudc trao hoc bong loai B, biét sinh vién d6
khéong dudc trao hoc bong loai A, 12 0,88.
¢) Xac suat d€ sinh vién d6 khong dudc trao hoc bong loai A 1a 0,89.
d) Xac suat dé sinh vién d6 khong dudc trao hoc bong loai A, biét sinh vién d6
khong dudc trao hoc bong loai B, 16n hon 0,9.

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



Df: ON THEO CHUONG, BAIT /[ /[ _ |

A V: N O ‘D’ T~' 310
TOAN 12 HK2 @ GV: Ngb bic Tai

PHAN 3. Céau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Céu 1. Trong hdi thao, xac suit chon dudec mot ngudi trinh bay béo cao bang tiéng
Anh 14 0,6. Xac suat dé chon dudc mét nguoi trinh bay 1a nit 1a 0,4. Xac suat dé
chon dudc mét ngudi trinh bay bao cdo bang tiéng Anh biét nguvi d6 1a nit 1a 0,3.
Tinh x4c suat dé chon dude mot ngudi 1a nit sao cho ngudi d6 c6 thé trinh bay bao
céo bang tiéng Anh. KQ:[ [ T 11

Cdu 2. Truong THPT Thi xa Quang tri, c6 20% hoc sinh tham gia cdu lac b &m
nhac, trong s6 hoc sinh d6 thi ¢6 75% hoc sinh biét chdi dan guitar. Ngoai ra, trong
s6 hoc sinh khong tham gia cau lac bé &m nhac ¢6 10% hoc sinh biét choi dan guitar.
Chon ngau nhién 1 hoc sinh ctia truong. Gia st hoc sinh dé biét choi dan guitar.
X4c suat dé chon dude hoc sinh thudc cau lac bé Am nhac 14 bao nhiéu? (lam tron

dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]

Cdu 3. Ban Thanh c6 hai hop dung bi, cac vién bi ¢6 cung kich thuée va hinh dang.
Hop thi nhat ¢6 8 vién bi triang va 2 vién bi den, hop thi hai ¢6 6 vién bi trang va 3
vién bi den. Thanh lay ngau nhién mot vién bi tit hop thi nhat dé vao hop thi hai,
sau d6 lay ngau nhién mot vién bi ti hop thi hai. Biét vién bi 1ay ra 6 hop thi hai
12 vién bi mau trang. Tinh xéac suit vién bi d6 thudc hop thi nhat (lam tron dén

hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]
Cd&u 4. Mot cong ty c6 ba phan xudng san xuit A, B, C. Xudéng A san xuat 50% tong
s6 san pham, xac suat san pham bi 16i 14 2%. Xudng B san xuat 20% tong s6 san
phdm va x4c suat san pham bi 16i 1a 3%. Xudéng C san xuat 30% tong sb6 san pham,
xac suat san pham bi 16i 14 5%. Chon ngau nhién mot san pham bi 16i, héi xac suat
san pham dé do xudéng B san xuét 1a bao nhiéu? (Két qua lam tron dén phan tram).
KQ:[ [ []]

Cau 5. Lép 12A c6 50 hoc sinh, trong dé c¢6 25 hoc sinh thich moén Vat ly, 22 hoc
sinh thich mén Hoéa hoc, va 18 hoc sinh khong thich moén nao trong hai mon trén.
Chon ngau nhién 1 hoc sinh. Tinh xac suat chon dudc hoc sinh thich mén Vat 1y,
biét rang hoc sinh dé thich mén Héa hoc (két qua lam tron dén hang phan tram).
KQ:[ [ []]

Cdu 6. Cé hai chiéc hop, hop I ¢6 6 qua béng mau dé va 4 qua béng mau vang, hop
IT c6 7 qua bong mau doé va 3 qua béng mau vang, cac qua bong cé cung kich thudc
va khéi lugng. Lay ngau nhién mot qua béng tit hop I bd vao hép II. Sau dé, 1ay ra
ngéau nhién mét qua béng tit hop II. Tinh xac suat dé qua bong dude lay ra ti hop
II 1a qua béng dude chuyén tit hop I sang, biét rang qua béng d6 c¢6 mau d6 (lam
tron két qua dén hang phan tram). RKQ:[ [ T 1]
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2. BE 2

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho hai bién cb6 A va B bat ki, véi P(B) > 0. Khi dé xac suat ctia A véi diéu

kién B la
P(B) P(A-B)
A.P(A|B) = —+. P(A|B) =
(A|B) P(A) (A]B) PA)
_ P(A) _ P(A-B)
C.P(A\B)_P(B). D.P(A|B) = PIE)
Cdu 2. Cho 2 bién cb6 A va B. Biét P(A | B) = 0,8; P(A | B) = 0,3; P(B) = 0,4. Gi4 tri
P(A) bang
A. 0,04. B.05. C.0,1. D. 0,55.

Cau 3. Cho hai bién ¢6 A va B v6i 0 < P(B) < 1. Khang dinh nao sau day la ding?
A.P(A)=P(B)-P(A|B)+P(B)-P(A|B).
B. P(A) P(A)-P(A|B)+P(A)-P(A|B).
C.P(A)=P(B) -P(A] ) P(B)-P(A|B).
D. P(A) P(B)-P(A|B)—P(B)-P(A|B).
Cau 4. Cho hai bién c6 ngiu nhién A va B ¢6 P(A) = 0,7; P(B) = 0,3; P(AB) = 0,2. Xac
suat ctia A véi dieu kién B 1a

2 2 5 4
A. -. B. -. .. D. -.
7 3 ¢ 7 7

Cau 5. Trong mot hop kin c¢6 30 thé Ticket, trong dé c6 2 thé trang thuéng. Ban
Mai Linh dudc chon 1én béc tham 1an ludt hai thé, khong tra lai. Xac suat dé ca hai
thé déu 1a hai thé tring thuéng la
1 1 1 1
A. 158" B. 755" C. 70" D. 135"
Céu 6. Pudc biét c6 5% dan 6ng bi mu mau, va 0,25% phu ni bi mi mau (Nguon: F.
M. Dekking et al., A modern introduction to probability and statistics-Understanding
why and how, Springer, 2005). Gia st s6 dan 6ng bang s6 phu nit. Chon mét ngusi
bi mu mau. Xéc suat dé ngusi dé 1a dan 6ng 14 bao nhiéu?
19 20 24 18

TR B. TR C. 75 D. 2
Cdau 7. Mot dong co dién c6 hai van bao hiém cung hoat dong. Xac suit hoat dong
t6t ctia van I 14 0,9, ctia van II 1a 0,72. Xac suat hoat dong t6t ctia van I, biét van
IT hoat dong t6t 14 0,96. Gia sit van I hoat dong t6t, xac suat hoat dong t6t ctia van
IT1a

A. 0,675. B. 0,768. C. 0,66. D. 0,78.
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CAu 8. Cho hai bién c¢6 A va B. Biét rang P(B) = 0,8; P(A | B) = 0,7 va
P (A|B) = 0,45. Khi d6 gia tri cia P(B | A) bang

A. 0,25. B. 0,65. C. % D.0,5.

Cau 9. Cé hai hop dung bi. Hop thi nhét c6 5 vién bi xanh va 5 vién bi d6. Hop
thit hai c¢6 4 vién bi xanh va 6 vién bi d6. Céc vién bi c6 cung kich thudc va khéi
luong. Ban Pong chon ngiu nhién mét vién bi tit hop thit nhat, bé vao hop thi hai
roi chon ra ngau nhién 2 vién bi tit hop thi hai. Xéc suat hai vién bi 1ay tit hop thi
hai déu c6 mau d6, biét rang vién bi 1ay ra tit hop thi nhét ¢6 mau xanh 1a
A B. .. c.2. D. ..
11 3 9 9

Cau 10. Cho hai bién ¢d A, B sao cho P(B) =0,7; P(A | B) =0,6; P (A | B) = 0,8. Gia tri
P(B|A) bang

7 9 17 19
Ao H. Bo E. Co g. Do %.
Cdu 11. Cho s6 d6 hinh cay nhu hinh bén. Biét P(A) = 0,6. B
Tinh P(A | B). A
6 7 8 9
Ao H. Bo H. Co ﬁ. Do ﬁ. E

Cdau 12. Mot cita hang thoi trang udc lugng rang cé 86% khach hang dén ca hang
mua quan 4o 1a phu nit, va ¢6 25% s6 khach mua hang 14 phu nit can nhan vién tu
van. Biét mot nguoi mua quan o 1a phu ni, tinh xac suit ngudi dé can nhan vién

tu van.

1 30 25
A . B. 0,36. C. 5 D. .

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Mot hop dung 10 qua cau d6 va 8 qua cau xanh cung kich thuée va khéi
luong. Hung lay mot qua khéng hoan lai. Sau d6 Lam 1ay ngau nhién mot qua cau.
Goi A 1a bién ¢6 “Hung lay dudc qua cau d6”, B 1a bién c¢6 “Lam lay dudc mot qua

cau do”. s 0
a) P(A) bang 9" b) P(B | A) bang 7
v 4 — .y 10
¢) P(AB) bang TE d) P(B | A) bang T
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Céu 2. Ban Son thuc hién 2 thi nghiém lién tiép. Thi nghiém thi nhat cé xac suat
thanh cong 1a 0,5. Néu thi nghiém tht nhat thanh cong thi xac sut thanh cong
ctia thi nghiém thi hai 1a 0,8. Néu thi nghiém thi nhat khong thanh cong thi xac
suat thanh céng ctia thi nghiém thi hai chi 14 0,3. Goi A 1a bién ¢6 “Thi nghiém thi
nhat thanh cong”, B 1a bién ¢6 “Thi nghiém thi hai thanh cong". Khi d6 ta cé:

a) P(B) =0,8.

b) P(B|A) =0,4.

¢) Xac suat dé “Ca hai thi nghiém déu thanh céng” bang 0.,4.

d) X4c suat dé thi nghiém thi nhat thanh céng va thi nghiém thi hai khong

thanh céng bang 0,15.

Cau 3. Trong ky kiém tra moén Toan cta mot trudsng THPT cé 400 hoc sinh tham
gia, trong d6 c6 180 hoc sinh nam va 220 hoc sinh nit. Khi cong bb két qua ky kiém
tra do, ti1é hoc sinh dat diém gidi tuong tng véi nam va nit lan ludt 14 25% va 30%.
Chon ngiu nhién mét hoc sinh trong s6 400 hoc sinh dé.
Goi A 1a bién ¢6 “Hoc sinh dudc chon ra dat diém giéi ”, B 1a bién cb6 “Hoc sinh dudc
chon ra la hoc sinh nit ”.

. £ 9 . _ - 11
a) Xac suat P(B) = 20 V2 P(B) =

20°

b) Xac suat c6 diéu kién P(4 | B) = 0,3.

¢) Xac suat P(A) = 0,7225.

d) Trong s6 hoc sinh dat diém gidi ¢6 59% hoc sinh nit dat diém gidi trong ki
kiém tra mon Toan (két qua lam tron dén hang don vi).

Céu 4. Mot pham mém nhén dang tin nhén quang cdo trén dién thoai bang cach
dua theo tit khéa dé danh ddu mét sb tin nhan duge giti dén. Qua mot thoi gian dai
st dung, ngudi ta thiy rang trong sb tit ca tin nhin gi dén, c6 20% sb tin nhin
bi danh dau. Trong sb cac tin nhan bi danh d4u, ¢6 10% sb tin nhan khong phai
quang cdo. Trong cac tin nhan khong bi danh dau, c6 10% sb tin nhén 14 quang cao.
Chon ngiu nhién mét tin nhan dugce g dén dién thoai.
a) X4c suat dé tin nhan dé khong bi danh dau 12 0.8.
b) X4c suat dé tin nhin d6 khong phai 1a quang céo, biét rang né khong bi danh
d4u, bang 0,95.
¢) X4c suat dé tin nhan d6 khong phai 1a quang cdo bing 0,76.
d) X4c suét dé tin nhén d6 khong bi danh dau, biét réng né khéng phai 14 quang
cao, nho hon 0,95.

PHAN 3. Cau tréic nghiém tré 1i ngén.

Cau 1. Cho hai bién ¢6 A, B ¢6 P(A) = 0,4; P(B) = 0,6, P(AB) = 0,3. Tinh P(A | B)

KQ:[ [ [ []
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Cdu 2. Lép 12A c6 50 hoc sinh, trong d6 c¢6 25 hoc sinh thich moén Vat ly, 22 hoc
sinh thich mén Héa hoc, va 18 hoc sinh khong thich mén nao trong hai mén trén.
Chon ngau nhién 1 hoc sinh. Tinh xac suat chon dudc hoc sinh thich mén Vat ly,
biét rang hoc sinh d6 thich mén Héa hoc (két qua 1am tron dén hang phan tram).
KQ:[ [ []]

Cau 3. M6t huyén dang trién khai chuong trinh sang loc phat hién bénh hiém
ngheéo X cho ngudi dan. Khong c6 loai xét nghiém nao cho két qua chinh xac 100%.
Mot loai xét nghiém, ta goi 1a xét nghiém A, cho két qua nhu sau: Khi mét ngusi
bi bénh X thi ti 1€ ¢c6 phan ing dudng tinh trong xét nghiém A la 95%, con ngudi
khong méc bénh X thi ti 1é ¢6 phan dng 4m tinh trong xét nghiém A 1a 97%. Biét
rang ti 16 ngusi mac bénh X ctia huyén nay 1a 0,7%. Hoéi khi mét ngudi 6 huyén X
c¢6 xét nghiém duong tinh véi xét nghiém A thi xac sut d€ ngudi dé mac bénh hiém
nghéo X 1a bao nhiéu? (két qud lam tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ ]

Cau 4. Trong moét dém thi hat, méi ngudi phai tham gia hat hai bai: Mgt bai theo
phong cach am nhac dan gian, mot bai theo phong cach am nhac nhe. Mot doi co6 20
ngudi tham gia dém thi hat d6. Két qua 1a 15 nguoi dat bai thi theo phong cach 4m
nhac dan gian, 17 ngudi dat bai thi theo phong cach am nhac nhe; 2 ngudi khong
dat ca hai bai. Chon ngiu nhién mot ngudi. Tinh xac sut dé ngusi d6 dat bai thi
theo phong cach Am nhac nhe biét rang ngudi d6 dat bai thi theo phong cach Am
nhac dan gian (két qud lam tron dén hang phan tram). KQ:[ [ [ 1]
Cdéu 5. Mot mau rudi gidm dung dé 1am thi nghiém c6 hai loai: rudi mat dé va rudi
mat trang. Biét rang c6 65% la rudi cai va 35% la rudi duc. Ti1é rudi cai mat d6 1a
90%, con ti 1& rudi duc mat d6 1a 85%. Chon ngau nhién mét con rudi mat trang.
Biét rang xdc suat dé d6 1a rudi duc bang g (a,b € Nva (a;b) = 1). Tinh b —a.

KQ:[ [ [ ]
Cau 6.
C6 hai hop bi, hop I ¢6 5 bi trang va 7 bi dé, hop 90 0

-,

IT ¢6 10 bi trdng va 15 bi d6. Lay ngau nhién
hai vién bi tit hop I chuyén sang hop II. Sau d6,
tit hop II 1y ngau nhién 1 vién bi thi dudc bi
trang. Xac suat dé 2 bi chuyén tit hop I sang hop

IT khéng cung mau la ?—) (12 phan sb t6i gian).
Tinh a+b.

KQ:[ [ [ []

— Hét—
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PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Cho hai bién c6 A, B thoa man P(A) = 0,4; P(B) = 0,3; P(A | B) = 0,25. Khi do,
P(B|A) bang
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.
Cdu 2. Cho hai bién ¢ ngdu nhién A va B c¢6 P(A) = 0,5; P(B) = 0,8 va P(AB) = 04.
X4c suat ctia B véi diéu kién A 1a
A.05. B.0,8. C. g D. 1.
Cdu 3. Néu hai bién cb A, B théa man P(A) = 0,4, P(B|A) = 0,6 thi P(ANB) bang
6 2 1
A, —. B. -. .= . 1.
25 3 C.5 D.1
Cau 4. Cho hai bién cb A va B 12 hai bién ¢6 doc 1ap, véi P(A) = 0,2024; P(B) = 0,2025.
Tinh P(A | B).

A. 0,7976. B. 0,2024. C. 0,2025. D. 0,7975.
Cdu 5. Néu hai bién ¢b A, B théa man P(B) =0,5; P(AB) = 0,3 thi P(AB) bang
3 4 1 3
A . B. _. C. - =
20 5 5 D-3

Cau 6. Mét hop chita 20 tAm thé cung loai dude danh s6 1an lugt tix 1 dén 20. Ban
Linh 14y ra ngau nhién 1 tAm thé ti trong hop. Xac suat ctia bién c¢b tam thé dudc

chon duge danh sb chia hét cho 10 biét rang sb trén tam thé dé chia hét cho 3 1a

3 1 3

A. 20" B. 10" C.O0. D. 10°
Cdéu 7. Hai may tu déng san xuat cung mét loai chi tiét, trong dé may I san xuat
35%, may II san xuat 65% tong san luong. Ti 1é phé phdm cta cac may lan ludt 1a
0,3% va 0,7%. Chon ngiu nhién 1 san pham tit kho. Tinh xac suat dé chon dudc phé
pham.

A. 0,0056. B. 0,0065. C. 0,065. D. 0,056.
Cdu 8. Cho A, B 1a hai bién ¢6 ctia mot phép thit ¢6 s¢ do hinh cay nhu sau

0.3 B
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Xéc suat ctia bién ¢b B 1a
A.P(B)=0,4-0,3. B. P(B) = 0,6-0,4.
C.P(B) =0,4-0,3+0,6-0,4. D.P(B)=04-0,3—0,6-04.

Cdu 9. Nguoi ta khao sat kha nang choi nhac cu cia mét nhém hoc sinh tai truong
X. Nhém nay c¢6 70% hoc sinh 12 nam. Két qua khao sat cho thay c¢6 30% hoc sinh
nam va 15% hoc sinh nit biét choi it nhat mét nhac cu. Chon ngiu nhién mét hoc
sinh trong nhém nay. Tinh xac sudt dé chon dudc hoc sinh biét choi it nhat mot
nhac cu.

A. 0,45. B. 0,35. C. 0,255. D. 0,128.

Céu 10. Gia st ti 1é nguoi dan cta tinh X nghién thubc 14 1a 20%; ti 1&é nguoi bi
bénh phdi trong s6 ngusi nghién thubc 1a 14 70%, trong s6 ngudi khéng nghién
thubc 14 1a 15%. Héi khi ta gidp ngau nhién mét ngusi dan cta tinh X thi kha nang
ma d6 bi bénh phéi la bao nhiéu %?

A. 15%. B. 26%. C. 29%. D. 31%.

Cau 11. Gieo mot con xuc xac cdn doi va dong chat. Tinh xac suat so cham trén

con xuc xac khong nho hon 4, biét rang con xuc xac xuat hién mat 1é.

1 2 1 1
A. - B. -. .5 D. -.
6 3 ¢ 3 2

Cdu 12. Hai may tu dong san xuat cung mot loai chi tiét, trong dé may I san xuat
35%, may II san xult 65% tong san luong. Ti 1é phé phdm cua cac may 1an ludt 1a
0,3% va 0,7%. Chon ngau nhién 1 san pham ti kho. Tinh xac suat dé chon dugc phé
pham do may I san xuét.

A. 0,0056. B. 0,1875. C. 0,1785. D. 0,1587.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Céu 1. Trudc khi tham gia thi trung hoc phé thong (THPT) quéc gia 2026, trusng
THPT X khao sat 500 thi sinh vé viéc tham gia xét tuyén dai hoc bang hoc ba. Két
qua théng ké nhu sau, chi c6 360 hoc sinh tra 18i “sé xét hoc ba”, sb con lai tra 15i
“khong xét hoc ba”. Kinh nghiém méi ndm cta trusng THPT X cho thay ti 1é hoc
sinh tham gia xét tuyén hoc ba tuong tng véi nhiing cach tra 18i “sé xét hoc ba” va
“khéng xét hoc ba” 1an ludt 1a 70% va 20%. Goi A 1a bién ¢6 “Hoc sinh thuc su xét
hoc ba”. Goi B 1a biénlcg) “Hoc sinh t;é loi xét hoc ba”.

a) Xac sudt P(B) = 55 VaP(B) = 5.
b) X4c suat c6 diéu kién P (A | B) =0,7.
¢) Xac suat P(A) = 0,56.
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d) Trong sb6 nhitng hoc sinh thuc su xét hoc ba cé it hon 80% hoc sinh da tra 16i
sé xét hoc ba.

Céu 2. Nhan dip ndm méi, ¢6 gido chuén bi 40 bao i xi may man gom ba loai: loai
I ¢6 12 bao, mbi bao chita 50 nghin dong; loai II ¢6 10 bao, méi bao chita 20 nghin
dong; loai ITI 14 c4c bao con lai, méi bao chita 10 nghin dong. Ba hoc sinh An, Binh,
Chi theo thi tu lan lugt 1én boc tham, méi ngusi chi béc dung mot bao i xi va
khong hoan lai. két qud tinh xdc sudt dudc lam tron dén hang phan tram.

a) X4c suat An boc duge bao li xi 10 nghin dong 14 0,45.

b) Xac suat Binh béc dudc bao 1i xi 10 nghin dong 1a 0,45.

¢) Biét Binh bbc dudc bao 1i xi 10 nghin dong, xac suit dé An bbc duge bao Ii xi

10 nghin dong 14 0,44.
d) Xac suat dé c6 it nhat mét ban boc dude bao 1i xi 10 nghin dong 14 0,84.

Céu 3. Nham dua ra canh bao sém vé tinh trang stc khée caa cu dan, ngudi ta st
dung mét ting dung tri tué nhan tao d€ sang loc nguy co mac bénh dua trén ho so
y té dudc luu trit. Khi phat hién nguy cé mac bénh, ing dung nay sé giii canh bao
dé gitp ngudi dan di kham bénh kip thoi. Ngusi ta dung tng dung nay dé tam soat
nguy cd mac mét loai bénh.
Két qua thu dudc khi quét thit nghiém ho sd y té cia 10000 ngusi nhu sau: C6 1000
nguoi nhan dudc canh bao va 9000 ngudi con lai khong nhan dudc canh bao tu ting
dung. Trong s6 1000 ngudi nhan dude canh bao thi ¢6 600 ngusi c¢é bénh va 400
ngudi khong cé bénh. Trong s6 9000 ngudi khong nhan dude canh bao thi c6 200
ngudi co bénh va 8800 ngudi khong c6 bénh.
Chon ngau nhién mot ngudi trong s6 10000 ngudi néi trén.
a) Xac suat dé nguvi d6 khong nhan dude canh bao tir ting dung bang 0.9.
b) Xac sut dé ngusi d6 khéng c6 bénh, biét rang ngusi d6 khong nhan dude canh
bao tu ing dung, 16n hon 0,97.
¢) Xac suat dé ngusi dé khong cé bénh béng 0.9.
d) Xac suat dé ngudi d6 khong nhan dudc canh bao tit ting dung, biét rang ngusi
do6 khong co6 bénh, 16n hon 0,95.

Céu 4. Hop X ¢6 5 bi xanh va 5 bi trang, 00
hop Y ¢6 6 bi xanh va 8 bi trang. Ban H 20
lay ngau nhién 2 vién bi tit hop X bd sang & 23 MJJ'J o
hop Y, sau d6 tiép tuc lay ngiu nhién 3 HOP X (BZ;I PAUHOP Y (B A;\I PAU)
vién bi tit hop Y.
a) Biét rang ban H da lay dudc 2 vién bi xanh va 1 vién bi trang tit hop Y, xac
suét dé 2 vién bi chuyén tit hop X sang hop Y déu 1a bi xanh bang %
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b) Xac suat dé lay dudc 3 vién bi xanh tu hop Y bang T680"
. £, 14 A L N A 1, N N 1693
c¢) Xac suat lay dudc 2 vién bi xanh va 1 vién bi trang tu hop Y bang 5040°

£ 14 [N . < N A v 1
d) Xac suat deé lay dudc 2 vién bi trang tu hop X bang 3

PHAN 3. Céau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Cdu 1. Mot nha may san xuat san pham A c6 ty 1é san pham bi 16i 1a 2%. Nha may
stt dung hai hé thong kiém tra chit luong doc 1ap dé phat hién 16i:

» Heé thong 1: Xac suat phat hién chinh xac san pham 16i 14 95%. Xac suat bao
16i nham trén mot san pham khéng 16i 1a 1%.

» Hé thong 2: Xac suat phat hién chinh xac san pham 16i 14 90%. Xac suat bao
16i nham trén mot san pham khoéng 16i 14 5%.

Chon ngiu nhién mot san phdm. Biét rang san pham nay bi ca hai hé thong kiém
tra déu bdo 16i. Tinh xéc suat dé san phdm nay thuc té khong bi 16i. Két qua xac
suat nay sau khi da lam tron dén hang phan nghin 1a s6 ¢6 dang 0,0ab. Tinh gia tri

cua a-+b. RKQ:[ [ [ 1]

Céu 2. Mot kho hang do hai nha may san xuét. Biét ti 16 san phdm déng gép cua
nha may mot bang % san pham déng gép ctia nha may hai va ti 1é phé phdm do nha
m&y moét, nha may hai san xuét 1an luot 14 0,1% va 0,2%. Chon ngiu nhién mot san
pham thi thiy né 1a phé pham. Biét xac suat dé phé pham dé do nha may hai san
xut 1a g Tinh gié tri biu thic T = a + 2b. KQ:[ [ 1]

Cau 3. Mot 16p c6 16 hoc sinh nit, con lai 1a hoc sinh nam. Trong gio gido duc thé
chat thay gido khao sat két qua ren luyén thé luc ctia hoc sinh béng cach bbe tham
trong danh sach 16p dé chon hai ban chay tiép stc. Biét xac suat dé chon dudc hai
ban tham gia khao sat déu 1a nit bang é—; Hoi 16p do6 c6 bao nhiéu hoc sinh?

KQ:[ [ [ ]
Cdu 4. Chay Marathon 14 mén thé thao chay bo dudng dai ma tai d6, ngudi choi sé
hoan thanh quing duong 42,195 km trong khoang thoi gian nhat dinh. “FM sub 4”
12 mot thuat ngit phé bién trong cong dong nhitng ngudsi tham gia chay Marathon,
n6é dung dé chi thanh tich hoan thanh quang dudng 42,195 km duéi 4 gis. Trong
mot cau lac bo Marathon, ti 1& thanh vién nam la 72%, ti 1€ thanh vién nu 1a 28%.
DP6i véi nam, ti 1é ngusi hoan thanh FM sub 4 14 32%; d6i véi nit, ti 1é ngusi hoan
thanh FM sub 4 14 3%. Chon ngau nhién mét ngudi ti cau lac bo dé6. Xac suat dé
ngudi duge chon 1a nam bang bao nhiéu (két qua dudc lam tron dén hang phan
tram), biét rang ngudi dude chon da hoan thanh FM sub 4? KQ:[ [ [ 1]

CO TRONG TIM AT HAN SE CO TRONG TAY File Word va Latex lién hé

Ay S E— SDT/ZALO: 0889.971.004



Df: ON THEO CHUONG, BAIT /[ /[ _ |

A V'N A‘D’ T~' 319
TOAN 12 HK2 T O GV:Ngo bic Tai

Céu 5. C6 hai dong xu c6 hinh thitc gibng nhau, trong ¢6 ¢6 moét dong xu can d6i
dong chat va mét dong xu khéng can déi c6 xac suat khi tung dong xu xuat hién
mat ngtia la % Mot ngudi lay ngau nhién mot dong xu trong hai déng xu da cho,
tung dong xu dé 3 1an thi déu thay xuit hién mét ngita, xac suat nguovi d6 1ay dudc
dong xu can d6i 1a bao nhiéu (lam tron dén hang phan muoi)?

KQ:[ [ [ ]
Cdau 6. Theo doi thoi tiét hai xa ké nhau A va B nguoi ta nhan thay trong cung
mot ngay, néu xa B khong mua thi kha ning xa A khéng mua 1a 65%, con néu xa
A khéng mua thi kha nang xa B khong mua 1a 60%. Hon nita, xac suat ca hai xa A
va B ¢6 mua trong cung mot ngay 1a 10%. Hay tinh xac suat dé it nhat mot trong

hai xa c¢6 mua trong mot ngay (Két qua 1am tron dén hang phan tram).

KQ:[ [ [ 1]

—Hbt—
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PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cau 1. Cho haibiénc6AvaBcoP(A)=0,3,P(B)=0,7vaP(A|B)=0,5. Tinh P (AB)
A. 035, B. 0.3. C. 0,65. D. 0.55.

Cdéu 2. Hai may tu dong san xuit cung mot loai chi tiét, trong d6 may I san xuat

35%, may II san xuat 65% téng san lugng. Ti 1é phé phdm cta cac may lan lugt 1a

0,3% va 0,7%. Chon ngiu nhién 1 san pham tit kho. Tinh xac suat dé chon dudc phé

pham?
A. 0,0056. B. 0,0065. C. 0,065. D. 0,056.
Cdu 3. Cho hai bién cb A, B véi P(B) = 0,6; P(A|B) = 0,5. Khi d6 P(AB) bang
3 5 1 3
A, —. B. -. C. -. D. -.
10 6 2 5

Cau 4. Cho P(A) =0,3; P(B) = 0,4 va P(A|B) = 0,6. Tinh P(BJA).
A.P(BJA)=045. B.P(BJA)=08. C.P(BJA)=02.  D.P(B|JA)=0,3.

Cau 5. Cho hai bién ¢6 A va B. Biét P(B) = 0,01; P(A | B) = 0,7; P (A | B) = 0,09. Khi
d6 P(A) bang
A. 0,0079. B. 0,0961. C. 0,0916. D. 0,0970.

Cau 6. Cho hai bién cb doc 1ap A va B c¢6 P(A) = 0,5 va P(AB) = 0,4. X4c suét cia B
v6i diéu kién A 1a
A.0,5. B. 0,8. C.04. D.0,2.

Céu 7. Cong ty X t6 chitc buéi trinh dién anh sang véi 1000 drone, diéu khién tir
tram trung tam dé tao hinh khéi 3D dep mat, st dung hé thong dinh vi RTK (Real
Time Kinematic) ddm bao d6 chinh xéac. Trong qua trinh bay, drone c6 thé gap su
cb mat tin hiéu két néi do nhiéu séng, va khi d6, né tu dong phat tin hiéu canh
bao qua kénh du phong. Tuy nhién, hé thong canh bao khong hoan hao, ¢é thé bao
nham ngay ca khi drone hoat dong binh thuong. Dua trén théng ké tit nhitng buéi
trinh dién trudc d6: Xac suat mot drone gip su c¢6 mat két ndi 1a 0,005; xac suat
drone binh thudng bi bao nham phat tin hiéu canh béo 14 0,001; xac suat drone gip
su ¢6 tin hiéu phat tin hiéu canh béo 14 0,99. Trong budi trinh dién, mot drone dudc
ghi nhan phat tin hiéu canh bao. Xac suit dé drone nay thuc su gép su ¢ mat tin
hiéu két ndi 14 bao nhiéu? (Iam tron két qua dén phan tram). (Drone chuyén trinh
dién anh sang)
A. 0,06. B. 0,83. C. 0,79. D. 0,33.
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Céu 8. Mot hop c6 10 vién bi trang va 15 vién bi do, cac vién bi ¢6 cung kich thudc
va khoi luong. Lan thi nhat 1ay ngau nhién mét vién bi trong hép va khong tra lai.
Lan th hai 14y ngau nhién thém mét vién bi nita trong hop doé.

Goi A 14 bién c6: “Lan thi hai 14y dudc 1 vién bi trang”, B 14 bién cb: “Lan tha nhat
lay dugc 1 vién bi d6”. Tinh P(A | B).

5 3 1 7
A. TR B. 5 C. T D. 30"

CAau 9. Cho bang dit liéu sau vé két qua xét nghiém mot loai bénh

Duong tinh | Am tinh
Bénh 120 30
Khong bénh 40 970

Néu mot ngudi c6 két qua xét nghiém duong tinh, xac sudt ngudi d6 thuc su mac
bénh la
A. 3%. B. 11%. C. 75%. D. 90%.

Céu 10. Gieo con xtc xac 1 1an. Goi A 12 bién ¢6 xuét hién méat 2 chAm, B 1a bién ¢b
xuat hién mit chan. Xac suat P(A | B) la

1 1 2 1
Ao E. Bo g. C- g- Do 6.

Céu 11. Trong cudc khao sat trén mot nhém hoc sinh gom céc ban thich tra sita
hodc kem, ngudi ta c6 dude két qua sau: C6 68% s6 hoc sinh thich kem, 56% s6 hoc
sinh thich tra sita, 24% s6 hoc sinh thich ca tra sita va kem. Chon ngiu nhién mét
ban hoc sinh trong nhém duge khao sat nay. Tinh xéc suat dé chon duge hoc sinh
thich kem, biét ring hoc sinh d6 thich tra sita (lam tron két qua dén hang phan
tram).

A. 0.42. B. 0,38. C. 0,43. D. 0,35.
Cau 12. Cho hai bién ¢6 A, B théa man P(A) =0,3; P(B|A) = 0,4; P (B | A) =0,5. Khi
d6, P(B) bang

A. 0.47. B. 0,06. C.0,27. D. 0.43.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céau 1. Minh va Nam 14 hoc sinh 16p 12. Minh ¢6 10 bo dé (6 Toan, 4 Anh). Nam cé
10 bd dé (5 Toan, 5 Anh). P& trao d6i tai liéu, Minh 14y ngau nhién 1 b dé chuyén
sang tép ciia Nam. Sau dé, Nam tron déu va lay ngiu nhién ra 1 by dé dé lam bai
thi thu.

a) X4c suat d€ bo dé Minh chuyén sang tép ciia Nam 1a mén Toan bang %
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b) Xac suat dé bo dé Nam lay ra lam bai thi chinh 14 bé d¢ Minh vita cho béang
1

E.
~ A ~2 A X A N N > N A A A ~ Y 28
c) Xac suat dé bo de Nam lay ra lam bai thir 1a bo dé mon Toan bang 5
d) Gia stt Nam lay ra dudc bo dé moén Toan. Xéc suat dé bo dé d6 thudc vé tép tai

N N 3
liéu cua Minh ban dau bang TR

Céu 2. Cho so do hinh cay nhu hinh bén. Khi d6

W
05 5 |

> 08
04
a) P(B)=P(A)-P(B|A)+P(A)-P(B|A). b) P(B|A)=0.6.
¢) P(B) =0,62. d) P(B) =04.

)

Cdu 3. Trong mot khu vuc d6 thi, canh sat giao thong ghi nhén cac truong hop vi
pham tbc do trong gid cao diém. Thong ké cho thay:

* Tilé nam giéi tham gia giao théng trong gio cao diém la 60%, ti 1é nit giéi la
40%.

* Trong sb cac lai xe nam, ti 1é vi pham t6c d6 1a 10%.
 Trong sb cac lai xe nit, ti 16 vi pham toc d6 1a 3%.

a) Xac suat mot lai xe dude chon ngau nhién trong gio cao diém 1a nam giéi va
vi pham tbc d6 14 0,06.
b) Xac suat mot lai xe dude chon ngiu nhién trong gio cao diém vi pham téc do
14 0,13.
¢) Néu mét lai xe dude chon ngiu nhién vi pham t6c d6, kha néing cao ngudi d6
la nam gidi.
d) Gia st canh sat chi diing xe ctia nhitng ngudi vi pham toc do dé xi phat. Biét
mot ngudi da bi ding xe, xac suat nguoi d6 1a nit giéi 16n hon 0,2.
Céu 4. Trong mét xuéng may, so linh kién do co sé I san xuét chiém 61%, s6 linh
kién do co s6 I san xuét chiém 39%. Ti 1é linh kién dat tiéu chuén ctia co s I, co
s6 IT 1an luodt 14 93%, 82%. Kiém tra ngiu nhién mot linh kién 6 xuéng may. Xét cac

bién co
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Ay: “Linh kién dugc kiém tra do co s6 I san xuét”;
As: “Linh kién dudc kiém tra do co s6 II san xuat”;
B: “Linh kién dugc kiém tra dat tiéu chuan”.

a) Xac suat P(A;) = 0,61.

b) X4c suit c6 diéu kién P (B | A;) = 0,82.

¢) Xac suat P(B) = 0,8871.

d) Xac suét c6 diéu kién P(A; | B) = 0,55.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Cdu 1. Mot t6 san xuat 40 s6 mi da san xuat dude 195 4o coc tay va 105 ao dai tay.
Sau kiém tra c6 250 a0 dat chuén, trong d6 190 4o coc tay va 60 do dai tay. Biét xac
suat dé chon dudc mét 4o dat chuén, biét rang d6 1a a0 coc tay bang g 12 phan sb

t61 gian. Tinh a+ b. KQ:[ [ [ 1]

Cau 2. M6t huyén dang trién khai chuong trinh sang loc phat hién bénh hiém
ngheéo X cho ngudi dan. Khong c6 loai xét nghiém nao cho két qua chinh xac 100%.
Mot loai xét nghiém, ta goi 1a xét nghiém A, cho két qua nhu sau: Khi mét ngudi
bi bénh X thi ti 1€ c6 phan ung duong tinh trong xét nghiém A la 95%, con ngudi
khéong mac bénh X thi ti 16 ¢6 phan tdng am tinh trong xét nghiém A 14 97%. Biét
rang ti 16 ngusi méc bénh X ctia huyén nay 1a 0,7%. Héi khi mét ngudi 6 huyén X
6 xét nghiém duong tinh véi xét nghiém A thi xac sudt d€ nguoi dé mac bénh hiém
nghéo X 1a bao nhiéu (két qud lam tron dén hang phan tram)? KQ[ [ [ ]

Céu 3. Trong mét ki thi tuyén sinh, mét trusng dai hoc théng ké rang 70% thi sinh
lua chon khéi D01 (gém céac moén Toén, Vin, Tiéng Anh). Biét rang, néu thi sinh
chon khéi D01 thi xac suat dé thi sinh dau dai hoc 14 0,75; con néu thi sinh khéng
chon khéi D01 thi xac suat dé thi sinh dau dai hoc 14 0,6. Chon ngiu nhién mot thi
sinh da tham du vao ki tuyén sinh cta truong biét thi sinh d6 da dau dai hoc. Tinh
xéc suat dé thi sinh dé chon khéi D01 (Két qua 1am tron dén hang phan tram).
KQ:[ [ [ ]]
Cau 4. Mot hop chita 9 tAm thé cung loai dude danh s6 lan lugt tit 1 dén 9. Ban An
lay ra ngiu nhién 1 thé tit hop, xem s6 roi bé ra ngoai. Néu thé dé dude danh sb
chan, An cho thém vao hop thé sb 10, 11; ngudc lai, An cho thém vao hop thé sb 12,
13, 14. Sau d6, Ban Viét 14y ra ngau nhién dong thsi 3 thé tit hop. Goi X 1a tich céc
s6 trén thé Viét 1ay ra. Tinh xac suat ca bién cb6 An lay dudc thé ghi s6 chin biét
rang X chia hét cho 2. (lam tron két qud dén hang phan tram). RKQ:[ [ T 1]
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Céu 5. C6 3 hop dung bi: hop I c6 6 bi d6 va 4 bi trang; hop II ¢6 4 bi d6 va 6 bi
trang; hop III ¢6 5 bi 6 va 5 bi trang. LAy ra ngdu nhién 1 vién bi tit hop I va 1 vién
bi tit hop II rdi bé 2 vién bi nay vao hop III. Sau d6 ti hop III 14y ra ngau nhién 2
vién bi. Biét rang 2 vién bi 14y ra tit hop III ¢6 @ ca hai mau, xac suit dé cac vién
bi d6 1a vién bi dude chuyén tit hop I va hop II sang hép III 1a g V6i p, g 1a cac sb
nguyén duong va nguyén tb6 cung nhau. Tim p +g. RKQ:[ [ T 1]
Cdu 6. Mot ngusi tham gia tro choi véi ba hop qua dac biét: Hop mau vang ¢ 2
dién thoai iPhone va 3 tai nghe, hop mau bac c6 4 dién thoai iPhone va 1 tai nghe
va hop mau dong c6 3 dién thoai iPhone va 2 tai nghe. Luat choi dudc thuc hién
qua 2 buéc sau:

e Buéc 1: Ngudi choi chon ngau nhién mot hop.
e Budc 2: Tt hop da chon, ngudi choi 14y ngiu nhién 1 mén qua:

— Néu qua la dién thoai iPhone, ngudi choi dudgc giit né va lay thém 1 qua
ntra tu cung hop.

— Néu qua la tai nghe, tro choi két thuc.

Biét ring ngudi choi 1ay dudc hai dién thoai iPhone, tinh xéc suat dé ngusi d6 lay
tit hép mau bac (lam tron két qua dén hang phan mudi).

— Hét—
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5. DE 5

PHAN 1. Cau tréic nghiém nhiéu phuong @n lva chon

Cdu 1. Cho hai bién cb A, B théa man P(A) = %; P(B|A) = % Tinh P (ANB).
A2 B. . c. . D. ..
8 15 15 19

CAau 2. Cho hai bién ¢6 A va B ¢6 P(A) = 0,5, P(B) = 0,8 va P(AB) = 0,2. X4c suat ¢
diéu kién P(B | A) bang
A.0,5. B. 0,8. C. 0.4, D. 0,25.

Cau 3. Cho hai bién c6 A va B véi P(B) = 0,8; P(A | B) = 0,7; P (A | B) = 0,45. Gi4 tri
P(A) bang
A. 0,25. B. 0,65. C. 0,55. D.0,5.

Cdau 4. Cho hai bién cb A, B sao cho P(A) = 0,5; P(B) = 0,6; P(4 | B) = 0,7. Gia tri
P(B|A) bang
A. 0,86. B. 0,68. C. 0,84. D. 0,48.

Cau 5. Cho hai bién ¢b A, B sao cho P(B) =0,7; P(A | B) = 0,6; P(A | B) = 0,8. Gi4 tri
P(B|A) bang
9

AL B. . c. 7, D. 2.
11 25 25 50
Cau 6. Cho A va B hai bién cb doc lap. Khang dinh nao duéi day 1a sai?
A.P(B|A)=P(A). B.P(A|B)=P(A). C.P(A|B)=P(A). D.P(A|B)=P(A).

Cau 7. Gieo 2 con xtc xac can d6i dong chat. Tinh xac suat P dé c6 it nhat 1 con
xtc xac xuat hién mat 3 chim néu biét rang tong s6 chaAm xuat hién trén 2 con xic

xc bang 8.

Ap=". B.P= . c.p=2. D.p=_.

12 11 11 5

Cdéu 8. M6t manh dat chia thanh 2 khu vuon: Khu A ¢6 300 cay an qua, khu B ¢6
400 cay an qua. Trong d6, sb6 cay cam & khu A va khu B 1an lugt 1a 200 cay va 250
cay. Chon ngiu nhién 1 cdy trong manh dat. Xac suit cay dudc chon 1a cay cam,
biét réng cay dé 6 khu B, 1a

A2 B.>. c.2. D. .

14 9 8 2

Cau 9. Lép 12A c6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 25 nam va 15 nit. Trong ddt kiém tra
gitta ky II, 16p 12A c6 18 hoc sinh dat diém giéi moén Toan, trong dé c6 10 hoc sinh
nam va 8 hoc sinh nit. Chon ngau nhién mét hoc sinh trong 16p, tinh xac suat dé

chon duge mot hoc sinh dat diém giéi mén Toén, biét hoc sinh d6 12 hoc sinh nam.
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5 7
A. 0,25. B. 9" C. I D. 0/4.

Cadu 10. Gieo mot con xuc xac can doi va dong chat. Tinh xic suat s6 cham trén

con xuc xac khong nhoé hon 4, biét rang con xic xac xuat hién mat 1é.

1 2 1 1
A. . B.Z. C. 3. D..
Cdu 11. Cho hai bién c6 A va B biét P(A) = 0,8, P(B) = 0,5, P(A | B) = 0,6. Tinh
P(B|A).
3 2 24 24
A.P(B[A)=c.  B.P(B[A)=2. C.P(B|A)=Z;. D.P(B|A)=.
Cdu 12. Cho hai bién doc lap A,B véi P(A) = 0,8;P(B) = 0,3. Khi dé, P(A | B) bang
A.08. B. 03. C.0.4. D. 0.6.

PHAN 2. Céu fréc nghiém ding sai

Céu 1. Truéce khi tung ra mot dong dién thoai méi, mot cong ty tién hanh phéng
van ngiu nhién 250 khéach hang vé san pham nay. Két qua thong ké nhu sau c¢6 120
nguoi tra 16i “sé mua”; ¢6 130 ngudi tra 16i “khong mua”. Kinh nghiém cho thay ti
1é khach hang thuc su sé mua san pham déi véi nhitng nguoi tra 16i “sé mua” va
“khong mua” tuong ang la 80% va 20%.

* Goi A la bién ¢6 “Ngudi dudc phong van thuc su sé mua san pham”.

e Goi B 1a bién c6 “Nguovi dudc phong van tra 16i sé mua san pham”.

a) P (B) = 0,48.
b) P(A | B) =0,8.
¢) P(A) =0,38.

d) Trong s6 nhitng ngudi dude phong van thuc su sé mua san pham, ¢6 70% ngudi
da tra 101 “sé mua” khi dudc phéng van (két qud tinh theo phan tram dudc lam
tron dén hang don vi).
Céu 2. Mot 16p ¢6 30 hoc sinh gom 17 hoc sinh nit va 13 hoc sinh nam. Cé 3 ban tén
Hién, trong d6 c6 1 ban nit va 2 ban nam. Goi ngau nhién 1 ban 1én bang.
a) l\géu thay gido goi ban tén Hién lén bang thi xac suit d€ ban d6 1a nit bang

ﬁ.
A ° A . A Y 1
b) Xac suat dé co ban tén Hién bang 10"
A ° SN N PR v 2
c¢) Xac suat dé c6 tén Hién va ban do la nam bang kR
d) Xac suit dé€ c6 tén Hién va ban d6 1a nit bang 7
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Céu 3. Mot cita hang c6 hai méy san xuat banh ngot. May thit nhat san xuat 70%
tong sb6 banh cta cita hang. Ti 1é banh bi chdy ctia may thi nhat va may thid hai
lan lugt 14 5% va 8%. Lay ngau nhién mét chiéc banh trong 16 hang ctia ca hang.
Goi A 14 bién cb “Chiéc banh dudc san xuat tit nha may thi nhat” va B 1a bién cb
“Chiéc banh bi chay”.
a) P(A)=0,7vaP(A) =03.
b) X4c suat dé lay dudc banh bi chay 1a 0,059.
¢) Néu da 1ay dudc banh bi chay, xac suat banh d6 do may thi nhat san xuat 1a
0,59 (két qua dudc lam tron dén hang pham tram).
d) Néu 14y dugc banh khong bi chdy, ti 16 banh d6 do may hai san xuét 1a 30%
(két qua tinh theo phan tram dudc 1am tron dén hang don vi).

Cau 4. Trudc tran trung két cip C1 Chau Au gitta hai cau lac bd béng da Arsenal
va Paris Saint-Germain, mot nhém c6 dong vién 1a sinh vién hai truong Dai hoc
A va DPai hoc B da tap trung tai mot quan Cafe béng da. Tai day, cac c6 dong vién
dude ngusi quan 1y cung nhan vién phuc vu ctia quan héi ve viéc du doan cau lac
b6 nao sé 1én ngdi vo dich. Ngudi quan ly théng ké dude két qua nhu sau.

e C6 100 ¢6 dong vién dén tu trudng Pai hoc A, 150 ¢6 dong vién dén tit truong
Pai hoc B.

e Mbi c6 dong vién déu du doan d6i vo dich, khéng c6 c6 dong vién nao khong
du doan két qua.

* Trong sb cac ¢6 dong vién dén tu trusng Pai hoc A, c6 38% s6 ngudi du doan
Arsenal vo6 dich.

e C6 tat ca 115 ¢6 dong vién du doan Paris Saint-Germain vé6 dich.

Chon ngau nhién mét c¢6 dong vién, goi X 1a bién ¢6 “Cé dong vién dé6 dén ti truong
Pai hoc A”, Y 14 bién c6 “Co dong vién d6 du doan Arsenal vo dich”.
a) P(Y | X) =0,38.
b) P(Y) = 0,46.
— 53
0PI s o
d) Biet rang co dong vién do du doan Arsenal vo dich, xac suat dé co dong vién

d6 dén tu truong Pai hoc B 14 0,67 (Iam tron két qud dén hang phan tram).

PHAN 3. Céu fréc nghiém trd 1i ngén.

Cdau 1. Mot doi ban sting gom 8 nam va 2 nit. Xac suat ban tring caa xa thi nam

12 0,8 va cta xa tha nit 13 0,9. Chon ngau nhién mét xa tha ban moét vién dan va
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thay ban tring. Tinh xac suat (Iam tron dén hang phan tram) dé xa tha d6 1a ni.
KQ:[ [ []]

Céu 2. Trong mét truong trung hoc phd thong, ngusi ta khao sat vé méi quan hé
gitta viéc hoc sinh s dung tai liéu hoc tap truc tuyén va két qua thi mén Toan. Két
qua khao sat cho thiy 70% hoc sinh ca trudng st dung tai liéu hoc tap truc tuyén.
Trong s6 hoc sinh st dung tai liéu truc tuyén, c6 80% dat diém kha gidi mén Toan.
Trong s6 hoc sinh khong s dung tai liéu truc tuyén, chi c6 50% dat diém kha giéi
mon Toan. Néu méot hoc sinh dude chon ngau nhién tu truong dat diém kha gidi
mon Toan thi xac suat hoc sinh nay c6 st dung tai liéu hoc tap truc tuyén 1a bao
nhiéu (két qua 1am tron dén hang phan tram)? RKQ:[ [ T 1]

Céu 3. Giai béng da Ngoai hang Anh 14 mot giai ddu l6n nhat hanh tinh c6 20 d6i
tham gia. Hién tai Manchester United xép vi tri thit 5. Trong tran téi néu gap doi
xép trén thi Manchester United c¢6 xac suit thang 14 0,2; xac suat thua 14 0,5. Néu
gép doi dudi thi Manchester United c6 xac suat thiang 14 0,5 va xac sut thua 14 0, 3.
Boc tham ngau nhién mét doi dau véi Manchester United trong tran t6i. Tinh xac
suat dé Manchester United hoa trong tran téi (Két qua lam tron dén hang phan
tram)? RKQ:[ [ [ 1]
Cdu 4. Ti 1é hoc sinh tiém vac xin phong bénh Thiy Pau trong mét trusng M 1a
70%. Trong sb nhiing hoc sinh da tiém phong, ti 16 mac bénh Thuy Pau 1a 4%, con
trong sb hoc sinh chua tiém, ti 16 mac bénh 1a 20%. Gép ngiu nhién mét hoc sinh
6 truong d6. Biét hoc sinh d6 bi bénh Thuay Pau. Tinh xac suat hoc sinh d6 khéng
tiém vac xin phong bénh Thiy Pau (két qua 1am tron dén hang phan tram). KQ:
LITT]

Céu 5. C6 hai hop but, hop thit nhat dung 5 chiée bt dé va 4 chiéc but xanh, hop
thit hai dung 4 chiéc but d6 va 6 chiéc but xanh, tat ca nhitng chiéc but déu cé cung
hinh dang, kich thudc va khéi lugng. LAy ngiu nhién mot chiéc bt tit hop thi nhat
chuyén sang hop thi hai, sau d6 14y ngiu nhién mot chiéc but tit hop thi hai. Tinh
xac suat dé chiéc but lay ra tit hop thit hai 1a chiéc but chuyén tit hop thi nhat
sang, biét rang chiéc but d6 c6 mau xanh. (Két qud lam tron dén hang phan tram).

: 1 but :

11111 1111 Léy ngéu nhién
i1l AL 1 bt
5P6 - 4 Xanh 4 Do - 6 Xanh

(Tong: 9) (Téng: 10)
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Cau 6. Cim A (Influenza A) la bénh nhiém trung
duong ho hap cip tinh do céc virus cim mua gay nén.

Virut cam A c6 thé lay truyen truc tiép trong khong khi
thong qua duong ho hap. Gia st Virut cam A c6 kha
nang lay nhiém d6i v6i nguvi ngodi trong vong ban kinh
1,8 m 1& 80% va d6i v6i ngudi ngoi cach hon 1,8 m 1a 5%.
An 12 mét hoc sinh bi nhiém cim A nhung ban than
khong hay biét. An di du thi cubi ky. Phong thi cia An
c6 24 ban dudc xép vao 24 chd ngoi cia moét phong thi

[0 [0 0 0 0 e
RiRIIRIRIRIE]
RiRIIRIRIRIE]
RiRIIRIRIRIE]

c6 4 day, méi day 6 ché ngdi nhu hinh vé. Khoang cach
gitta hai ngudi theo hang ngang la 1,4 m, theo hang doc
12 1 m. Do khéng biét truéc An bi cim A nén cac thi
sinh dudc xép ngau nhién vao phong thi. Mot ban cung
phong ctia An sau khi du thi di kiém tra khong thay bi
nhiém cim A. Xéc suat d€ thi sinh d6 ngéi gan An trong
vong 1,8 m 1a phan sb t6i gian c6 dang g (v6i a, b € N¥).
Tinh tong S = a + 2b.

KQ:[ [ [ 1]

—Hbt—
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BANG DPAP AN CAC PE ON TAP CHUONG 6
BANG DPAP AN DE 1

DAP AN PHAN I

1. All2. B||3. cC]|4. A||5. All6. c||7. D]|[s. B||9. B]
(10. D|[11. B||12. A]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@b(b)s(c)P(db||Cau?. (@s®P()P(dD
Céu 3. (@)s(P(c)S (AP ||Caud. OEIOEIORIC:)
PAP AN PHAN III

Cau 1. Cdou 2. Cdau 3. Cdau 4. Cdau 5. Cdau 6.

ol J2] [|lo] Je[s|jlo]. [t][2]jlo].[t][o]|lo].[6]8]|[o]. [0]8]

BANG DAP AN DE 2
DAP AN PHAN I

1. D||2. B||3. A]|5. D|[6. B|[7. B||8. C][9. A||10. A]
[11. D|[12. D]

DAP AN PHAN II

cau 1. @)PDd)P(c)s(db | |Cau2. @s®spds
Cau 3. (@Pd)Ss(e)p(d)b | |Caud. @pDd)s)s@s
DAP AN PHAN III

Cau 1. Cdau 2. Cau 3. Cau 4. Cau 5. Cau 6.
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Cau 1. (@pb)s(c)p(ds | |Cau2. @pb)b()PAD

Cau 3. (@Ppb)b(c)s(db | |Caud @pb)b)PSs

DAP AN PHAN III

Cdu 1. Cdu 2. Cdu 3. Cau 4. Cdu 5. Cdu 6.

ojof | fjl2fol [ J|lsl2] [ Jjof. lofe]|lol.][3] Jjlo].[s]9
BANG DAP AN DE 4

PAP AN PHAN I

1. All2. A||3. Al|l4. B||5. B|l6. B||7. B|[8. A|l9. C]
(10. B|[11. C||12. A]

DAP AN PHAN II

Cau 1. (@Ppb)s(c)P(db | |Cau2. @pb)spds

Cau 3. (@Pp(b)s(c)p(ds | |Caud @pb)b)PSs

DAP AN PHAN III

Céu 1. Cdéu 2. Céu 3. Cdau 4. Caub

717 1 ol Jefsfjlo]., [7[4]|lo].[4[2]|[ofo]1] |
BANG DAP AN DPE 5

PAP AN PHAN I

1. c]l2. c||38. B]l4. c||5. All6. A||7. D]|[s. cC||9. D]
[10. C][11. A][12. A]

PAP AN PHAN II

Cau 1. (@s()b(ec)s(ds | |Cau2. @s®pl)pds
Cau 3. (@pb)b(c)P(dS | |Caud. @pb)sCpds
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Cau 1. Cdu 2. Cdu 3. Cdau 4. Cdu 5. Cdu 6.
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