QUYEN

MAI THANH LUAN

Ki SU THIET KE VI MACH - IC DESIGN ENGINEER

BAN HOC SINH

TRON BO HAI QUYEN

ZALO 0854070701 m TIKTOKBAO DAU BACH KHOA (IC DESIGN)




L&i néi dau Mai Thanh Luan | 0854070701

TUDUY LOGIC

Loi né6i dau

Tu duy logic 14 ning luc chuyén mot tinh hudéng mo té bang 15i thanh mét ciu tric hinh thic, roi
rit ra két ludn chi bang nhimg gi ciu tric iy cho phép. Ning luc niy khong hinh thanh bing cich
hoc thuoc 16i gidi ciia ting bai riéng 1é: méi tinh hudng méi lai c6 mot bd rang budc mdi, nén thi
can nim 1 cdch dung va khai thdc cdu tric. Vi vay quyén sach dudc t6 chitc theo dang cdu tric chit
khong theo chii dé kién thibc, gom bay phan va hai muci mbt chuyén de.

Danh cho ai? Sach danh cho ngusi hoc muén rén phan tu duy logic ciia cac ki thi danh gid niang
luc, cling gido vién va phu huynh can mot nguon bai luyén cé 16i giai day du. Kién thitc tién quyét
chi & miic todn phé thoéng co sd, khong doi hoéi kién thitc nao ciia chuong trinh chuyén. Day 13 tai
liéu luyén tu duy, khong phai sdch gido khoa chinh thic.

Bay phan. Nén tdng ménh dé thiét 1ap bdn thao tic dude dung lai & moi chuyén dé vé sau: ki hiéu
ho4, 1ap phan ddo, ndi chudi, ép budec. Sdp zép vd dinh vi xit I nhém dang bai chiém ti trong 16n
nhat trong dé thi, v6i céng cu trung tAm 13 1udi loai trit cuing day 6 vi tri. Phan nhom va lua chon
thay viéc liét ké cAu hinh bang viéc tim bat bién. Mang ludi va chu ki chuyén bai toin sang ngoén
ngit dinh—canh hodéic ngoén ngit s6 du. Suy ludn don Ié gom nhitng dang doc 1ap nhung xuat hién déu
dan qua cic nam. Todn tu duy dinh luong tich riéng ba chuyén dé can cong thitc: dong ho, lich va
thoi gian, tim s6. Dé tu luyén tong hop cung cap hai dé tron du cdc dang da hoc, kém 1di gidi chi tiét
cho tirng cau.

Nam phu luc cudi sidch phuc vu tra cttu: bang nhan dang nhanh, quy wéc doc dé, bang day s6 va chu
ki thudng gip, bang sai lam thudng gip theo timg chuyén dé, va bang dip an toan bo.

MBbi chuyén dé tudn theo cing mot trat tu trinh bay: hop li thuyét néu bat bién ctia dang, vi du mau
kem 151 giai phéan tich timg budc, hé théng bai luyén tang dan do kho, va cac hop ghi chi chi ra sai
lam thudng gip. Toan bd 307 muc hoi déu cé 15i gidi chi tiét; moi dap sé da duge kiém chiing bang
chuong trinh méay tinh truéc khi dua vao ban in.

D1 da qua nhiéu vong ra sodt, mot tai litu & quy mo nay khé tranh khéi thiéu sét. Moi phat hién vé
16i cling nhu dé xuat cai thién déu duge tran trong tiép nhan qua s6 Zalo 0854070701 hoac kénh
TikTok Bao Padu Bach Khoa (IC Design), va sé dugc hiéu chinh trong nhitng 1an cip nhit sau.
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CHUYEN PE

Ménh dé va cac phép logic

Moi lap luan déu b&t dau tit nhitng cau khing dinh xéc dinh duge 14 ding hay sai — d6 1a ménh dé.
Chuong nay thiét 14p ngdn ngit chung ciia cd quyén siach: cidch nhan dién ménh dé, nam phép logic
co ban cting bang chan tri, v cdc quy tic pht dinh, dic biét 14 pht dinh ctia ménh dé chita luong
tir. Ki thuat 14p ménh dé phan ddo dung & muc 3 sé trd thanh mot bude bt budce trong quy trinh
giai chudi kéo theo & Chuong 3, con bang chan tri vét can 13 cong cu kiém chimg cho toan bo bang
ludt tuwong duong 6 Chuong 2.

1. Ménh dé va ménh dé chira bién

Ménh dé 13 mot cau khing dinh ma ta x4c dinh duge né ding hay sai. Mdi ménh dé nhén
diing mét trong hai chan tri D hodc S, khéng bao gid nhin dong thdi ca hai.

Cau nghi van, cAu ménh lénh v cdu cdm than khong phai 13 ménh dé, vi nhitng cau dy khong
mang chan tri.

Piém phai nhidn manh. M6t cau khing dinh sai vAn 13 mot ménh dé. «Pung hay sai» 1
chan tri ctia ménh dé, khong phai tiéu chi dé loai mot cau ra khéi khai niém ménh de.

Ménh dé chira bién

Cau P(x) phu thudc vao bién x chua duge gan gid tri thi chua phai 1a ménh dé. N6 tré thanh
ménh dé trong hai trudng hop: khi bién duge gan mot gia tri cu thé thudc mién da néu, hoic
khi cau duge gan thém mot lugng tit («moi», «ton taix).

Tiéu chi chinh. Cau con chtta bién chua dudc gdn va chua duoc lwgng hod thi chua phai 1a
ménh dé — day méi 1 tiéu chi, va né 4p dung dude cho moi trudng hgp.

Ki thuat hai chitng nhan. Dé ching minh nhanh rang chan tri phu thudc vao bién, chi ra
hai ching nhan: mot gid tri clia bién lam cau tré thanh khiang dinh ding va mot gid tri khéc
lam cdu tré thanh khéng dinh sai. Ki thuat nay dude dung lai nhiéu lan trong chuong. Can
nhé né 1a diéu kién di, khong phdi diéu kién can: cAu 22 > 0 trén R van con bién tu do nén
van chua phai ménh dé, du khong tim dude chitng nhan tht hai vi cdu ding v6i moi 2. Khong
tim dudc hai chitng nhan thi quay vé tiéu chi chinh, ding voi két ludn cdu 1a ménh deé.

Ghi chi. Hai 16i nhan dién thudng giap: mot 14 gat mot cAu ra khéi tdp ménh dé chi vi noi
dung ctia n6 sai; hai 1a coi cAu nghi vin c¢6 noi dung toan hoc («S6 17 c¢é phai 1a sé nguyén
t6 khong?») 1a ménh dé vi «cau Ay tra 15i duger. Tiéu chi duy nhat gom hai vé: cAu phai cé
hinh thitc khiing dinh, va chan tri clia né phai x4c dinh.
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2. Phii dinh, héi, tuyén va bang chan tri

Dién dat trong dé Ki hiéu hoa  Quy tic chan tri

«khong phai P», «P la sai» -P ngudc chan tri véi P

«P va @Q», «ca P lan Q» PAQ ding khi va chi khi ca hai vé ding
«P hoac @Q» PVvQ sai khi va chi khi ca hai vé sai

«P khi va chi khi @Q», «P tuong P < Q ding khi hai vé cting chan tri
duong @Q»

P Q@ -P PANQ PVQ P=Q P&Q
b b S b b b b
b S S S b S S
S b D S b b S
S S b S S b b

O duoc té dam nam & dong duy nhdt lam ménh dé kéo theo nhdn chdn tri sai.

Ghi chi. Khong phai moi chit «va» déu 1a phép hoi. Cau «S6 12 va s6 18 déu chia hét cho 6»
thuc su ghép hai ménh dé doc 1ap nén 1a mot hoi logic; con «Tap A gom cac s6 3 va 5» chi
liét ké phan ti, khong tao ra phép logic nao. Trude khi tinh chan tri phai kiém tra xem cau
c6 that su ghép tit hai ménh dé hay khong.

Luat De Morgan.
“(PANQ)=-PV-Q, -(PVQ)=-PA-Q.

Phét biéu bang 15i: khi phtt dinh mot ménh dé ghép, «va» déi thanh «ho#icy, «hodce» ddi thanh
«vay, dong thdi méi vé déu bi phii dinh.

3. Kéo theo va cac ménh dé lién quan

Ménh dé kéo theo

Ménh dé P = @ chi sai § mdt dong duy nhat ctia bang chan tri: dong P ding va Q sai. Hé
qué quan trong: néu P sai thi P = @ luén ding, bat ké chan tri clia Q.

Hai vé dugc goi tén nhu sau: P 1a gia thiét, Q 1a két ludn ciia ménh dé kéo theo. Ca quyén
diing théng nhat hai tén nay.

Ngon ngit diéu kién: vé6i P = Q, ta néi «P 1a diéu kién di dé c6 Q» va «Q 1a diéu kién can
dé c6 P». DPoc ngugc hai chit can va di chinh 14 d6i chiéu mai tén, nén day 1a chd phai doc
that cham.
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Tén goi Dang Quan hé véi ménh dé gbc
ménh dé gbc P=Q —
ménh dé dio Q=P khong tuong duong gbc
ménh dé nghich do -P=-Q khong tuong duong gbc
ménh dé phan dao -Q = —P tuong duong goc
coc | 4o PAO
P = Q Q = P
PHANPAO | I NGHICH DAO

Chi hai cdp theo chiéu doc la tuong duong; moi cip theo chiéu ngang thi khéng.

Phii dinh cia ménh dé kéo theo.
—-(P=Q)=PA-Q.

Pht dinh ctia mot ménh deé kéo theo khong phai 1a mot ménh dé kéo theo, ma 14 mot ménh dé
hoi: gid thiét van x4y ra con két ludn thi khong.

Ghi chii. Sai 1am s6 mét ciia chuong 1a thay ménh dé gbe bang ménh dé ddo rdi tudng rang da
lap luan trén mot ménh dé tuong duong. Mudn giit nguyén chan tri, phai ldp ménh dé phdn
ddo: d6i chd hai vé va phit dinh ca hai. Thao téc nay vé sau mang nhan

Lap phan dao. trong quy trinh nam budc & Chuong 3.

4. Lugng tu va pha dinh lugng tor

Ménh dé Poc I3 Céch khing dinh hodc bac bd

Vo e X, P(z) «moi», «v6i moi», «tdt bac bd chi can mot phdn vi du
can

Jr € X, P(x) «ton tai», «cé it nhdt khdng dinh chi cAn mét chitng nhin
mot»

-(Va, P(z)) =3z, =P(z) va ~—(3z, P(z)) =Vz, ~P(x)
d6i lugng tit va phi dinh vi ti
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Hé qua dung nhiéu nhat.
ﬂ<Vx, P(z) = Q(w)) = Jx, P(z) A =Q(x).

Doc bang 1i: pht dinh ctia «moi vat c¢6 tinh chidt P déu c6 tinh chat Q» 13 «ton tai mot vt
c6 tinh chat P ma khong cé tinh chat Q».

Ghi chi. Ba 15i phii dinh lugng tit, xép theo mttc do khé phat hién:

(1) d6i lugng tit nhung quén phi dinh vi tir;

(2) phu dinh vi tit nhung gitt nguyén lugng ti;

(3) tinh vi nhdt — chon mot ménh dé ngugc chan tri v6i ménh dé gbc trén mién sé6 dang wét
roi két luan d6 1a phit dinh. Phii dinh phai d6i chan tri v6i ménh dé gbc trong cung mot
mién va cung mot cdach dién gidi cdc ki hiéu, va phai d6i nhu thé v6i moi cach gan gid tri
clia mién ay — chit khong chi tinh ¢ déi & vai gid tri. Hai ménh dé dbi chan tri trén mot
mién cu thé van cé thé thoi dbi khi ddi mién, nén dé chua phéi cin cit. Ldi nay duge phan
tich ki & Bai 1.6.

Vi du 1.1. Cau nao sau day khong phai la ménh de?
A. S6 91 1a s6 nguyén B. x —3 > 7, v6i x 1 C. Mot tuan 1& c6 bdy D. S6 128 chia hét cho

to. s6 nguyeén. ngay. 8.

Lai giai:

Vi du 1.2. Cho ba ménh dé vé s6 45: P: «45 chia hét cho 5»; @Q: «45 chia hét cho 9»; R: «45 1a s
ch&n». Ménh dé ghép nao sau day la ménh dé sai?

A. «45 chia hét cho 5 va 45 chia hét cho 9» (PAQ) B. «45 1a s6 chan hogc 45 chia hét cho 9» (RV Q)

C. «45 khong phai 14 s6 chan» (—R) D. «45 chia hét cho 5 va 45 14 s6 chan» (P A R)
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Vi du 1.3. Cho ménh dé M: «Néu mot sé tu nhién chia hét cho 18 thi s6 d6 chia hét cho 6». Ménh
dé nao sau day tuong duong véi M?

A. «Néu mot s6 tu nhién chia hét cho 6 thi s6 d6 B. «Néu mot sb tu nhién khong chia hét cho 18

chia hét cho 18.» thi s6 d6 khéng chia hét cho 6.»
C. «Néu mot sb6 tu nhién khong chia hét cho 6 thi  D. «Mot s6 tu nhién chia hét cho 18 khi va chi
s6 d6 khong chia hét cho 18.» khi s6 d6 chia hét cho 6.»

Loi giai:

Vi du 1.4. Cho ménh dé M: «Moi sb nguyén t6 déu 1a sb 1é». Khing dinh ndo sau day néu ding
ménh dé phu dinh ctia M kém chan tri ctia ménh dé pht dinh d6?

A. Phii dinh ctia M 13 «Ton tai mot sb nguyén B. Pht dinh ctia M 1a «Moi s6 nguyén t6 déu la
t6 1a s6 chin»; ménh dé pht dinh nay dung. s6 chan»; ménh dé phii dinh nay sai.

C. Phu dinh ctia M 1a «Moi s6 nguyén té6 deu D. Phi dinh ctia M 13 «Ton tai mot sé nguyén
khong phai 14 s6 chin»; ménh dé phit dinh nay t6 1a s6 1é»; ménh dé phi dinh nay ding.
ding.

Loi giai:
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6. Bai luyén

Bai 1.1. Cho bén cau sau:

(i) «S6 2025 1a s chinh phuong.» (i) «Hay giit trat tu trong phong doc!»
(iii) «S6 51 14 s6 nguyén t6.» (iv) «S6 17 c6 phai 1a s6 nguyén t6 khong?»
Trong bén ciu trén, c6 bao nhiéu cau 13 ménh de?

A. 1l B. 2 C.3 D. 4

Loi giai:

Bai 1.2. Xét ménh dé chita bién P(z): «z chia hét cho 4 vA x chia hét cho 6», véi = 14 sb tu
nhién thod man 1 < x < 60. C6 bao nhiéu gid tri ciia z lam cho P(z) 13 ménh dé ding?

A.5 B. 2 C. 10 D. 15

Bai 1.3. Ménh dé nao sau day la ménh dé sai?

A. «Néu 12 chia hét cho 4 thi 12 chia hét cho B. «Néu 15 chia hét cho 6 thi 15 chia hét cho
2.% 3.»

C. «Néu 18 chia hét cho 9 thi 18 chia hét cho D. «Néu 10 chia hét cho 7 thi 10 14 s6 chin.»
4.5
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Bai 1.4. Cho hai ménh dé chita bién trén tap s6 tu nhién: P(n): «n chia hét cho 10» va Q(n):
«n chia hét cho 5». Céch phat biéu nao sau day ding v6i moi sé tu nhién n?

A. «n chia hét cho 5 1a diéu kién di dé n chia B. «n chia hét cho 10 khi v& chi khi n chia hét

hét cho 10.» cho 5.»

C. «n chia hét cho 10 13 diéu kién can dé n  D. «n chia hét cho 5 14 diéu kién can dé n chia
chia hét cho 5.» hét cho 10.»

Loi giai:

Bai 1.5. Cho a 1a mo6t sb tu nhién va ménh dé M: «a chia hét cho 2 hoac a chia hét cho 5».
Ménh dé nao sau day la ménh dé pht dinh ctia M?

A. «a khong chia hét cho 2 va a khong chia B. «a khong chia hét cho 2 hoac a khong chia
hét cho 5.» hét cho 5.»

C. «Néu a khong chia hét cho 2 thi @ chia hét D. «a chia hét cho 2 va a chia hét cho 5.»
cho 5.»

Loi giai:
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Bai 1.6. Cho ménh dé M: «Moi sb tu nhién chia hét cho 12 déu chia hét cho 8». Ménh dé nao
sau day 13 ménh dé phu dinh ctia M?

A. «Moi s6 tur nhién chia hét cho 12 déu khéng B. «Ton tai mot s6 tu nhién khong chia hét

chia hét cho 8.» cho 12 nhung chia hét cho 8.»

C. «Néu mot s6 tu nhién khong chia hét cho D. «Ton tai mot sd tu nhién chia hét cho 12
12 thi s6 dé khong chia hét cho 8.» nhung khong chia hét cho 8.»

Loi giai:
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Bai 1.7. Xét tinh ding, sai clia timg khing dinh sau.

a) Cau «x + 7 = 15» 1a mot ménh de.

b) Ménh dé «36 chia hét cho 4 va 36 chia hét cho 6» 1a ménh dé ding.
c) Ménh dé «87 1a s6 nguyén t6 hogc 89 1a sé nguyén t6» 13 ménh dé sai.

d) Ménh dé phii dinh ctia ménh d& «2026 1i s6 chin» 13 ménh dé «2026 1a 6 1é».

Lai giai:

Bai 1.8. Cho tap hop E = {1;2;3;...;30}. Xét tinh diing, sai cia ting khing dinh sau.

a) Ménh dé «Moi s6 thudc E chia hét cho 6 déu chia hét cho 3» 14 ménh dé ding.

b) Ménh dé «Ton tai mot sb thudc E vira 1a s6 chinh phuong vita 14 s6 nguyén t6» 1a ménh
dé ding.

c) Ménh dé ddo ctia ménh dé néu § ¥ a) 1a ménh dé ding.

d) C6 ding mot s6 thude E chia hét cho ca 4 va 10.

Loi giai:
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Bang dap an

Vi du 1.1 1.2 1.3 1.4
Dap an B D C A

Bai 1.1 1.2 1.3 1.4 1.5 1.6
Dap an B A Cc D A D
Bai (Duang/Sai) 1.7 1.8

Dap an a)S -b)b -¢)S -d)b a)b - b)S -¢)S -d)b
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Chuong 1 dimg & viée xdc dinh mét ménh dé ding hay sai va bién di ménh dé bing bang chan tri.
Chuong nay dung chinh bang chan tri dé cho mot viéc khac: di tit mot nhém ménh dé da cho — céc
tien dé — t6i mot ménh dé mdéi sao cho buée di khéng bao gis héong. Bo cong cu gdm bang tra musi

hai ludt tuong duong va nim quy tic suy dién kinh dién; hai ludt De Morgan ciing phép khit kéo
theo ctia Chuong 1 duge dung lai lién tuc 6 day.

1. Luat tuong duong va quy tic suy dién

Suy luan va tinh hgp lé

Mot suy ludn gom céc tien dé P, Ps, .

.., Py va mot két ludn Q.

Suy luan dudc goi 1a hgp 1& khi ménh dé (P A Py A--- A P,) = Q 1a hing dung, nghia 13
khong cé cach gan gié tri ndo lam moi tien dé cling ding ma két luan sai.

Hop 1é 1a tinh chat ctia hinh thic, khong phai ctia ndi dung: mot suy ludn hop 1é van cé thé
c6 két ludn sai néu tien dé sai; nguge lai, mot két ludn ding mot cich tinh ¢d khong lam cho
suy luan tré nén hgp 1é.

Muén bac bé tinh hgp 1é chi can moét phan vi du: mot céch gén gid tri lam moi tien dé

ding con ket luan sai.

Tén luat

. Dong nhat
. Théng tri

. Lity déng

. Phu dinh kép
. Giao hoin
. Két hop

. Phan phéi
. De Morgan
. Hap thu
10. Bu

11. Khit kéo theo
(sdch goi: ludt trung

© 00 J O Ut kW N~

Dang 1
PAD=P
Pvb=Db
PVP=P
—-(-P)=P
PVQ=QVP

(PVQ)VR=PV(QVR)
PV(QAR)=(PVQ)AN(PVR)
“(PAQ)=-PV-Q
PV(PANQ)=P

Pv-P=b

P=Q=-PVQ

Dang 2
PvS=P
PAS=S
PANP=P
PAQ=QAP

(PANQYAR=PA(QAR)
PAQVR)=(PAQ)V(PAR)
-(PVQ)=-PA-Q
PAN(PVQ)=P

PA-P=S

hod)
12. Rat gon (sdch goi: PV (-PAQ)=PVQ PA(-PVQ)=PAQ
ludt nuot)
Trang 15 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 2 Mai Thanh Luan | 0854070701

Ghi chii. Tén goi clia céc ludt chua dude théng nhat gitta céc tai liéu pho thoéng. Trong sich
nay, cong thiic mdi la can ci; phan in nghiéng trong ngodc 13 tén riéng ma sach dung cho gon
khi nhéc lai & cdc chuong sau. Khi trinh bay 16i giai cho ngudi khéc doc, nén viét thing cong
thitc hodc goi theo tén chuan dtng trudc ngosc.

Ghi chii. Luat 11 13 cau noi gitta hai thé gidi: moi ménh dé kéo theo déu viét lai dude thanh
ménh dé tuyén, nhd dé luat De Morgan va ludt phan phdi 4p dung dudc cho cé cac dieu kién
¢néu ... thir. Két hgp luat 11 véi luat 8 cho ngay —(P = Q) = P A =Q da hoc § Chuong 1.

Tén quy tac Tién dé Suy ra
Modus Ponens (khéng dinh gia thiét) P=Q;P Q
Modus Tollens (phti dinh két luan) P=qQ;-Q -P
Quy téc bic cau (tam doan ludn bic cau) P = Q ; Q = R P=R
Tam doan luan 18i (quy tdc logi tri) PvQ;-P Q
Ludt phén gidi PVQ@;-QVR PVR

HOP LE KHONG HQP LE

Modus Ponens Khiang dinh két luan
P=Q tien d¢ P = Q
@ @ -8
\/ biét P ding suy ra @ P ding? biét @ ding
Modus Tollens Phi dinh gia thiét
P=Q tién dé P = Q
@ a f o @
el - --7 biét P sai Q sai?
suy ngudc
P sai \/ biét Q sai mdi chiéu bi gach chéo déu bi

bac bdi phan vi du P sai, @ ding

Chi hai chiéu suy dude nam & khung trdi; hai chiéu bi gach chéo déu cé phdn vi du.

Ghi chi. Tt P = @ va P dang thi suy ra @, nhung ttt P = @Q va @ khong suy ra P — d6 la
suy luén khong hop 1& dang khdng dinh két ludn; tit P = Q v =P khong suy ra =Q — d6 la
suy luan khong hop 16 dang phi dinh gid thiét. Ca hai déu bi bac bang ciing mot phan vi du
P sai, @ dang. Tuong tu, tu PV Q va P khong suy ra —@Q), vi «hodc» trong logic khéng loai
trit kha nang ca hai cuing xay ra.

P Q@ P=qQ Nhan xét

b b b hai tién dé cuing ding va P ciing ding — khong phai phan vi
du

b khong phai phan vi du vi tién dé P = Q sai

S S
S b b phan vi du: cd P = Q lan Q déu ding ma P lai sai
S b khong phai phan vi du vi tién dé Q sai
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Chuong 2

Bdng chdn tri cho thdy suy luin «khdng dinh két lugny khéng hop 1é: chi cin tim mot dong ma cd hai tién dé P = Q va Q déu

Hang dung

Ménh dé hing ding 1 ménh dé nhan gid tri ding v6i moi cdch gan gid tri cho cdc ménh dé
thanh phan. C6 hai cach kiém: 14p bang chan tri di 2" dong, hodc bién déi ménh dé vé dang
chita PV =P 16i dung luat bu va luat théng tri.

Mot phét biéu chi dang ding trong tinh hudng hién tai thi chua phai 1a hang ding. Mubn bac
bé chi can chi ra moét dong bang chan tri lam né sai.

ding nhung P lai sai.

Quy trinh doc mot cau chuyén suy luan

Ap dung cho dé cho mot nhém su viéc ndéi nhau bang «néu ... thin, «hodc», «khongy.

N N )

" , = ~ =
Ki hiéu hoa No6i chuoi Keét luan

dat mot chir cai cho
mdi su viéc, viét

lai ting cau cta dé
thanh ménh dé theo

céc chit cai ay

J

ding ndm quy téc
suy dién, wu tién

bét dau tir tién deé
13 mot khéng dinh
hoac phu dinh don

phan biét «chic
chén dingy» (ding
& moi tinh huéng
thod tién dé) véi

«c6 thé dingy (dting

16 — tién dé dang & {t nhat mot) —

=@ thuoéng mé khod phuong an chi «cé

\ngay Modus Tollens thé ding» van la

phuong an sai cua

cau hoi «chac chan

diang»
-

Nhém ménh dé nhat quan

Mot nhém ménh dé goi 1a nhit quan néu ton tai it nhat mot cdch gan gid tri 1am moi ménh
dé trong nhém cing ding; ngude lai nhém 14 khéng nhit quan, tic mau thuan.

Mubn chitng minh nhém nhéit quan: chi ra mot céch gan gid tri cu thé va kiém lai timg ménh
dé. Mudn chitng minh nhém khoéng nhat quén: gid st cd nhém cling ding r6i suy ra mot ménh
dé vira phai diing vita phai sai.

Ghi chii. Cho hai dit kién: «Néu 10 nung dang hoat dong thi éng khéi tod khéi» va «éng khoi
khong tod khoi.

Gia sir. Lo nung van dang hoat dong.

Tim mau thuan. Khi d6 Modus Ponens cho «dng khoi toa khéin, trai voi dit kién thit hai.
Két luan. Diéu gia st sai, vy 10 nung khong hoat dong — ding bang két qui ciia Modus
Tollens.

Ki thudt gid s roi tim mau thuan dudc day day di & Chuong 12 «Logic ding — sai va ba
trang thdiy; ¢ day chi ding né nhw mét 16i trinh bay thit hai cia Modus Tollens.
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Vi du 2.1. Tai mo6t tiém banh mi, quan 1i ghi nhan quy tic: «Néu 1o 4 bot hoat déng binh thudng
thi mé bot budi sang né dat.» Sang nay mé bot khong né dat, do d6 quan 1 két ludn rang 10  bot
da hoat dong khong binh thuong. Suy luin trén sit dung quy tac nao sau day?

A. Modus Ponens B. Tam doan ludn bic C. Modus Tollens D. Tam doan luan rci
cau

Loi giai:

Vi du 2.2. Trong budi sinh hoat clia cau lac bd ro-bét, thu ki ghi lai bén dit kién chic chan ding:
(1) néu cam bién méi vé kip thi Khang lip xong tay gip; (2) néu Khang lip xong tay gap thi Lién
chay thit bai do duong; (3) Lién khong chay thit bai do dudng; (4) Moc quay clip gidi thiéu doi, hodc
Lién chay thit bai do dudng. Khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Khang 18p xong tay gip B. Cam bién méi khong vé kip
C. Mdoc khong quay clip giéi thiéu doi D. Néu Moc quay clip gidi thiéu doi thi cdm bién

méi ve kip
Loi giai:
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Vi du 2.3. Tai mot xuéng gém, ki hiéu P: «méy nghién men dang hoat dong» va Q: «dén béo trén
tt dién dang sang». Phat biéu nao sau day luén ding, bat ké thuc té § xudng ra sao?

A. Néu may nghién men dang hoat dong thi méy B. Néu mdy nghién men dang hoat dong hodc den
nghién men dang hoat dong ho#ic dén béo trén ti  béo trén ti dién dang sang thi may nghién men
dién dang sang dang hoat dong

C. Néu méy nghién men dang hoat dong thi médy D. M&y nghién men dang hoat dong, ho#ic den
nghién men dang hoat dong va dén bdo trén tii  béo trén ti dién dang sang
dién dang sang

Loi giai:

3. Bai luyén

Bai 2.1. Ban phéan cong ctia mdt vuon thi mini ghi: «Chiéu nay dan dé lin dugce tha & bai cb
hoiic & san s6éi.» Do bai ¢ dang déng dé trong lai ¢ nén dan dé lun khéng duge tha & bai co.
Nhan vién truc két luan: chiéu nay dan dé Iin duge tha & san séi. Suy luan trén st dung quy
tac nao sau day?

A. Modus Ponens B. Luat phan giéi C. Modus Tollens D. Tam doan luan roi

Loi giai:
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Bai 2.2. Suy ludn nao sau day khéng hgp 1&7

A. Néu bot 1 di gis thi banh nd déu. Bot 1
di gis. VAy banh né deu.

C. Néu men con han thi bot ddy mui thom.
Bo6t khong day mui thom. Vay men khong con
han.

L&i giai:

B. Néu 16 dat nhiét thi vé banh gion. V4 banh
gion. Vay 1o dat nhiét.

D. Néu tiém mé sém thi c6 banh néng. Néu cé
banh néng thi khach ghé déng. VAy néu tiém
md sém thi khach ghé dong.

Trang 20
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Bai 2.3. Moi ngay, mot xudng gom hodc nghi, hoic mé cita (khong c¢6 kha nang thit ba). Xét
phét biéu S: «Khong c6 chuyén: hom nay xudng gbm nghi, hodc xuéng md cita ma khong
nhan don dit hang méi.» Phat biéu S tuong duong véi phat biéu nao sau day?

A. Xudng mé ctta nhung khong nhan don dat B. Xudng mdé clta hodc nhin don dat hang
hang mdi. mdi.

C. Néu xudng mé ctta thi xuédng nhan don dat D. Xudng md cita va nhan don dit hang méi.
hang méi.

Loi giai:

Bai 2.4. Lich cham séc budi sang cia mot vuon thid mini thod ba dit kién: (1) néu Nhi truc
khu chim thi Toan chuan bi thttc d&n cho khu tht nho; (2) Toan chuan bi thitc &n cho khu thi
nhd, hosic Suong vé sinh ho rua (it nhat mot trong hai viée duge thuc hién); (3) Suong khéng
vé sinh ho rua. Khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Toan chuan bi thitc an cho khu tht nhé B. Nhi truc khu chim

C. Nhi khong truc khu chim D. Néu Toan chuan bi thtic &n cho khu thu
nhoé thi Nhi truc khu chim

Loi giai:
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Bai 2.5. Ban chi dao cau lac bd r6-bdt cong bd bén dit kién cho tuan nay: (1) Khang viét
chuong trinh chay tu déng, hodic Lién viét chuong trinh diéu khién tay; (2) néu Lién viét
chuong trinh di¢u khién tay thi Moc thiét ké lai khung xe; (3) Moc khong thiét ké lai khung
xe; (4) néu Khang viét chuong trinh chay tu dong thi Quyén soan tai liéu ki thuat. Khing
dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Quyén soan tai liéu ki thust nhung Khang B. Lién viét chuong trinh diéu khién tay hodc

khong viét chuong trinh chay tu dong Quyén khong soan tai liéu ki thuat

C. Khang viét chuong trinh chay tu dong va D. Néu Quyén soan tai liéu ki thuat thi Lién
Quyén soan tai liéu ki thuat viét chuong trinh diéu khién tay

Lai giai:

Bai 2.6. V& hoat dong hom nay clia mot tiém banh mi, xét bén phét biéu: (i) hém nay tiém
ban banh sitng bo hodc ban banh mi bo t6i; (ii) néu hom nay tiém ban banh mi bo téi thi
quay md tir sau gio; (iii) quay khong md tit sdu gid va hém nay tiém khong ban banh stmg bo;
(iv) néu hém nay tiém ban banh sting bo thi quay mé tit sdu gid. Nhém ba phét biéu nao sau
day khong thé ciing duing?

A. (0), (ii), (iv) B. (i), (ii), (i) C. (ii), (iii), (iv) D. (i), (iii), (iv)
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Bai 2.7. Ca chiéu tai mét vuon thi mini c6 ba dit kién chic chin ding: (1) néu Phat dan
doan khéch tham quan khu bo sat thi nha kinh buém mé cita budi chicu; (2) nha kinh buém
khéng md cita budi chicu; (3) Phat dan doan khach tham quan khu bo sit, hosc Suong huéng
dan budi cho chim #n. Xét tinh ding — sai cia tiing khing dinh sau.

a) Phat khong dan doan khéch tham quan khu bo sat.

b) Nha kinh buém mé cita budi chi¢u hogc Phat dan doan khach tham quan khu bo sat.

c) Suong huéng dan budi cho chim #n.

d) Néu Suong huéng dan budi cho chim #n thi nha kinh buém mé cita budi chiéu.
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Bai 2.1 2.2 2.3 24 2.5 2.6
Dap an D B D A C B
Bai (dang Ding/Sai) 2.7
Dap an a)b - b)S -c)b - d)S
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CHUYEN DE
3 Toan logic hinh thirc — chubdi kéo theo

Chuong 1 va Chuong 2 lam viéc véi timg ménh dé kéo theo riéng 18; dé thi that hiém khi dimg lai &
d6 — bbn, nim quy tac «néu..thin, «chi khi», «trit khi» dan vao nhau quanh mot hé van, mot dan
den hay mot danh sach tuyén chon. Chuong nay gom toan bd cach doc céc quy tac ay vao mot hop
dong doc dung chung cho ca cudn sach, roi luyén ki thuat ndi ching thanh chudi dai dé rit ra nhitng
két luan bi ép budc.

1. Quy uéc doc dé va quy trinh 5 buéc

Quy wdc doc dé — bang ki hiéu

Ki hiéu Nghia

A= B c6 A thi budc c6 B (kéo theo)

A phi dinh ctia A (khong A)

B=>A ménh dé phan ddo — luén tuong duong A = B
A<B A dting tru6e B (dung ttt Chuong 4 tré di)
Dién dat trong dé Ki hiéu hoa

«néu A thi B» - «bat ct khi nao A, By - A= B
«hé A1a B»
«A chi khi By — vé sau «chi khi» 1a dieu A = B

kién can

«B .. néu A» — vé sau «néu» la diéu kien A = B

dii, chieu nguoc dong trén

«khong B tri khi A» A= B, ttc B= A

«A1a didu kien dii dé By / «Ala didukien A= B /B = A
can dé By

Quy udc doc d& — bébn kiéu ciu hoi

Kiéu 1 — trang thai hoic danh sich nao hgp 1&. Thit truc tiép ting phuong an véi
tiing quy tac; tim dudc mét vi pham 14 loai ngay phuong 4n dé, khong can kiém tiép.

Kiéu 2 — khing dinh nao chic chin ding. Khing dinh phai ding & moi trang thai hop
16. Can phan biét véi «c6 thé ding» — chi can ding & 7 nhdt mét trang thai; mudn bac mot
phuong an loai nay chi viéc chi ra mot trang thai hgp 1€ lam né sai.

Kiéu 3 — gia thiét bd sung «néu...thi...». Ghép di kién riéng ctia cau héi vao hé quy
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tac chung roi chay chudi trén hé mé rong ay; két ludn thu duge chi c¢é gid tri trong pham vi
cau hoi do.

Kiéu 4 — dém ciu hinh hoic lap danh sich diy du. Tich hé thanh cdc nhém bién
doc lap, dém riéng timg nhém réi nhan céc két qua. Phép nhan ndy chi ding khi cic nhom
thdt su roi nhau: khong mot quy tac nao clia dé néi mot bién ciia nhém nay véi mot bién ciia
nhém kia. Néu con du chi mét mét xich bic qua thi hai nhém khéng doc 1ap — khi ay phai
chia trudng hop theo bién ndi, hodic vét can ca hé, chit khong dude nhan.

Quy trinh 5 budc

Budc 1 — Nhan dang. Doc luét dé xéc dinh dang bai va ¥ hoéi that su trude, sau dé méi
doc quét ting dit kien. Cach doc hai lugt nay giit cho 15i giai luén huéng vé cau héi thay vi
so phuong 4n ngay tit dau.

Budc 2 — Ki hiéu hoa. Dich ting quy tac theo bang dich ngon ngit, ddc biét can than véi
«chi khi» va «trit khi» — hai tit ndi dé bi ddo chiéu nhat.

Budéc 3 — Lap phan dio. Viét ménh dé phan ddo B = A cla ting quy tic A = B. Tuyét
d6i khong diing ménh dé ddo B = A hay ménh dé nghich ddo A = B: ci hai déu khong
tuong duong quy tic goc.

Budéc 4 — Nbi chudi va dung so d6. Nbi cic ménh dé ¢6 chung bién thanh chudi thuén,
roi néi cadc phan ddo thanh chudi ddo; vé hai chudi ay thanh hai hang miii tén ngudc chiéu
nhau.

Budc 5 — Suy luan ép budc. Ti gid thiét clia cau hoi, chay doc chudi dé tim nhitng bién
bi ép trang thai, dong thoi danh dau cc bién tu do — bién ma khéng quy téc nao cham téi,
hoiic chi nam & phia sau mdt quy tiac chua dude kich hoat.

nén vien mau roi chép

phdn ddo ting mdt xich bién tu do

[khéng nén}—(khéng vién)<—(kh6ng méu)«—( khong roi )

Chudi thudn va chudi ddo cta hé ba quy tdc dan dén & Vi du 3.2; dén chdp khong nam trong quy tic ndo nén ditng riéng.

Ghi chii. Ba 16i ¢6 tén can thudc. Ldi ménh dé dao: tit A = B va biét ¢ B ma két luan cé
A. Léi nghich dao: tit A = B va biét khong A ma két luan khong B. Ldi bién ty do: gan
trang thai cho mot bién ma khéng quy tac ndo cham téi. Ca ba déu la ngudn phuong an giy
nhiéu quen thuoc ctia dé that.
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Vi du 3.1. Tram bom ctia m6t khu vuon ¢6 nam van tudi: van khu rau, van khu hoa, van vuén wom,
van nha ludi va van khu cdy giéng; mdi van hoiic md hoic déng. Hé théng van hanh theo ba quy tac:
(1) néu van khu rau mé thi van khu hoa md; (2) van khu hoa mé chi khi van viedn wom md; (3) bat
ctt khi ndo van vudn wom md, van nha luéi déng. Mot budi sang, van khu hoa dang mé. Khing dinh
nao sau day chic chin ding?

A. Van khu rau mé B. Van khu cédy giéong C. Van nha luéi déng D. Van khu rau déng
dong
Loi giai:

Vi du 3.2. Dan dén clia mot san khau nhé gom nam deén: dén nén, déen vién, dén mau, deén roi va
den chép; mdi dén hoiic sang hodc tat. Ki thuat vién cai ba quy tac: (1) néu dén nén séang thi den
vien sdng; (2) dén vién sang chi khi dén mau sang; (3) bat ctt khi ndo dén mau sing, dén roi sang.
Lic ndy dén mau dang t&t. Khiang dinh nao sau day chic chin ding?

A. Dén nén tit B. Pén roi tit C. Dén chdp sang D. Dbeén roi sang
Loi giai:
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Vi du 3.3. Mot vudn wom can nhéc nhén nim loai ciy: mai, st, 16¢ viing, nguyét qué va tung; mdi
loai ho#ic dugc nhan ho#ic khéng. Chii vuon dit ba nguyén tac: (1) vusn nhan cdy mai chi khi vuon
nhan ciy tung; (2) viéc nhan ciy sit la diéu kién di dé vuon nhan ciy nguyét qué; (3) vuon khong
nhén cay 16c vimg trir khi vudn nhén cdy stt. Biét vuon da nhan cay 16c vimg. Khang dinh nao sau
day chic chin dung?

A. Vuon nhan cay ting B. Vuon khéng nhan C. Vuon nhén cdy mai D. Vuon nhan cay
cay mai nguyét qué

Loi giai:
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3. Bai luyén

Bai 3.1. Mot tram sac xe dién c¢6 nam cong sac danh s6 1 dén 5; mdi cong hoiic hoat dong
hodc tam ngung. Phan mém diéu khién cai ba quy tic: (1) néu cdng 1 hoat dong thi céng 3
hoat dong; (2) cong 3 hoat dong chi khi cong 4 hoat dong; (3) cong 2 hoat dong bat ctt khi
ndo céng 5 hoat dong. Sang nay céng 1 dang hoat dong. Khang dinh nio sau day chic chin
ding?

A. Cong 5 hoat dong B. Cong 4 hoat dong C. Céng 2 tam ngung D. Cong 5 tam ngung

Loi giai:

Bai 3.2. Quén chay lén thuc don ngdy ram tit nim mén: géi cudn chay, nam kho tiéu, canh
chua chay, dau hii chién s va x6i gac. Bép truéng dit ba nguyén tac: (1) néu thuc don cb goi
cuén chay thi c6 nam kho tiéu; (2) quan khong don nidm kho tiéu trit khi c6 canh chua chay;
(3) bat ctt khi ndo c¢6 canh chua chay, thuc don c6 dau hii chién sd. Hom nay thuc don khong
¢6 canh chua chay. Khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Thuc don khong ¢6 dau hii chién sa B. Thuc don cé6 x6i gac

C. Thuc don ¢6 dau hu chién s& D. Thuc don khong c6 gdi cudn chay
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Bai 3.3. L6p lap nhém tranh bién giao httu tit nam ban: Théo, Vi, My, Khué va Hai, theo ba
nguyén tic: (1) Hai tham gia chi khi Vil tham gia; (2) Vii sé tham gia néu Théo tham gia; (3)
néu My tham gia thi Khué tham gia. Biét Vi khéng tham gia. Khing dinh nio sau day chic
chén dang?

A. C& Hai va Thao déu khong tham gia B. My tham gia
C. Khué khong tham gia D. Khué tham gia
Loi giai:
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Bai 3.4. Tram bom ctia mot vudn rau ¢6 bén van: van khu ca chua, van khu dua leo, van khu
xa lach vA van khu hanh; méi van hodc mé hodc déng. Hé théng chi c6 hai quy téc: (1) néu
van khu ca chua mé thi van khu dua leo md; (2) van khu dua leo mé chi khi van khu xa lach
md. C6 bao nhiéu trang thai dong/md ciia bén van thod man dong thoi ca hai quy tac?

A 4 B.6 C.8 D. 16

Loi giai:

Bai 3.5. Mot tram sac xe dién 16n ¢ sau cong danh sb6 1 dén 6; mdi cong hoic hoat dong hosc
tam ngung. Bén quy tic van hanh: (1) néu céng 1 hoat dong thi cong 2 tam ngung; (2) cong
3 hoat dong chi khi cong 2 hoat dong; (3) bat cit khi nao cong 3 hoat déng, cong 4 ciing hoat
dong; (4) cong 5 khong hoat dong trir khi cdng 1 hoat déng. Khing dinh nao sau day khong

thé ding?
A. Céng 5 va cong 4 cung hoat dong B. Céng 5 va cong 3 cling hoat dong
C. Cong 1 va cong 4 ciing hoat dong D. Cong 2 va cong 6 ciing hoat dong
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4. Cham luyén tap

Dir kién. Dan dén ctia mot san khau kich nhé gom siu deén: dén nén, dén vién, dén mau, deén
roi, dén chdp va deén tran; mdi deén ho#ic sing hodc tat. Ban diéu khién cai bén quy tic: (1)
néu dén nén sang thi dén vién sang; (2) dén vién sang chi khi den mau tit; (3) bat ct khi nao
dén mau tat, dén roi sing; (4) dén chdp khong séang trir khi den tran sing.

Bai 3.6. Trang théi nao sau diy ctia dan dén thod mén ca bén quy téic?

A. Sang: den nén, dén vien, den roi, den chép; B. Sang: dén vien, den roi, dén tran; tat: den
tat: déen mau, den tran nen, den mau, den chép

C. Sang: den nén, dén mau, den roi, dén tran; D. Sang: dén vién, dén tran; tat: dén nen, den
tat: den vien, den chép mau, den roi, dén chdp
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Bai 3.7. V6i dit kién trén, khang dinh ndo sau day chic chin ding?
A. Den roi sang B. Dén tran sang

C. Pén nén tit D. Bén mau va den roi khong cling tit
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Bai 3.8. V6i dit kién trén, vao git dién, dén chdp sang con dén roi tit. Khing dinh nio sau
day dung?

A. bén mau sang B. Dén viéen sang C. Dén nén sang D. DPeén tran tat

Loi giai:

Bai 3.9. Vi dit kién trén, cé bao nhiéu trang thai sing/tat clia sdu dén thod man ca bén quy
tac?

A.5 B. 10 C. 15 D. 20
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Dir kién. Truong lap danh sich doi tuyén tranh bién tit sdu hoc sinh: Bach, Diép, Hai, Khué,
My va Nguyén; sb thanh vién khong c¢b dinh, nhung danh sich phai tuan theo bén nguyén
tac: (1) néu Bach dugc chon thi Diép duge chon; (2) Diép duge chon chi khi Hai duge chon;
(3) Khué khong duge chon trit khi My duge chon; (4) néu Hai duge chon thi My khong duge
chon.

Bai 3.10. Danh séch nao sau day c6 thé 1a danh sidch day di cic thanh vién duge chon?
A. Béch, Diép, Héi, My B. Khué, Nguyén

C. Béach, Diép, Khué, My D. Diép, Héi, Nguyén
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Bai 3.11. V&i dit kién trén, khang dinh nio sau day chic chdn ding véi moi danh sich hop

18?7

A. My va Nguyén khong cung duge chon B. Bach va Khué khong cuing duge chon
C. Nguyén dugc chon D. Hai khong duge chon

Loi giai:
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Bai 3.12. V6i dit kién trén, néu Khué duge chon thi khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Nguyén dugc chon B. Doi c6 ding ba nguci
C. Bach khong duge chon D. Nguyén khoéng duge chon
Loi giai:

Bai 3.13. Véi du kién trén, c6 bao nhiéu danh sach hgp 1€ trong d6 My dude chon?

A 4 B.6 C.8 D. 16
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Chuong 3

Bai 3.1 3.2 3.3 3.4 3.5 3.6 3.7
Dap an B D A Cc B B D
Bai 3.8 3.9 3.10 3.11 3.12 3.13
Dap an A Cc D B Cc A

Trang 38 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Trang 39 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 4 Mai Thanh Luan | 0854070701

CHUYEN PE
4 Sap xép thir tu va chudi so sanh

Chuong 3 ndi cdc ménh dé thanh chudi kéo theo A — B — C 1di doc két qua bing phan déo. Chuong
nay gilt nguyén y tuéng ndi chudi nhung thay quan hé kéo theo bang quan hé so sanh: mdi dit kién
1a mot dau < dat gitta hai dbi tuong, cadc ddu < ghép lai thanh mot chudi hodc mot so do miii tén.
Diéu can tra 16i khong con 13 «ménh dé nao ding» ma la «dbi tuong nao ding & hang nao», va céng
cu chét 1a cip cong thitc tinh hang sém nhit — hang muon nhat.

1. Chudi so sanh va sd dd miii tén

Quy trinh bén buéc

Buéc 1 — Poéng nhit diu. Chon mot chiéu doc duy nhéat cho ci bai — & day ludn 1a
«hang nhé ting véi dbi tugng dimg dau» — 16i viét moi dit kién thanh quan hé < gitta hai
hang. Khong dé bai ¢6 chd ding «cao hony, chd lai ding «thap hony.

Budc 2 — Ki hiéu hoa tirng dit kién. Mdi dit kién cho mot hodc hai quan hé <. Dt kién
dang «X ding trén cd Y 1an Z» cho hai quan hé¢ X <Y va X < Z, khong cho quan hé nio
gitta Y va Z.

Budc 3 — Nbi chudi qua bién chung. Hai quan hé ¢6 chung mot dau thi ghép lai thanh
chudi ba mat. Néu moi quan hé ghép dugc thanh mét chudi pht hét n ddi tuong thi bai cé
nghiém duy nhét, doc thing ra thit tu.

Buéc 4 — Duyng so dd miii tén khi chudi ré nhanh. Vé mdi d6i tugng mot nit, mdi
quan hé moét mii tén mang nghia «dimg trude»; mién hang cla ting nit dude doc bang cong
thitc 6 hop dudi day.

Dién dat trong dé Quan hé hang
«X ding trén Y», «X cao hon Y» «X X <Y
nhanh hon Y »

«X khong dimg trén Y» (cic hang d6i Y < X
mot khéc nhau)

«X ding trén Y nhung duéi Z» Z<X<Y
«X ding trén cd Y 1an Z» X <Y va X < Z; khong suy ra tht tu gitta Y va
Z
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hang sém nhat ctia X = (sb dbi tugng budc diing trude X) + 1
hang muon nhit ctia X =n — (s6 déi tugng budce ditng sau X)

Chit «budcy tinh cd quan hé ¢é duge nho bic cau: néu X <Y vaY < Z thi Z van thudc nhom
budc ding sau X du dé khong ndi truc tiép. Mién hang ctia X 1a doan nguyén tit hang sém
nhat dén hang mudn nhat.

Piéu kién ap dung. Hai cong thitc chi dung dude khi quan hé «dtng trude» da cho 13 mot
thit tu nhdt qudn: hitu han dbi tuong, khong c6 vong mau thuan kicu X <Y < --- < X, va
mbi hang chi mot déi tuong chiém. Khi a4y chic chin ton tai it nhit mot cach xép hang thod
toan bo dit kién. Néu do ra mot vong mau thudn thi dé vé nghiém, va moi mién hang tinh
duge déu vo nghia — phai bdo mau thuan chi khong tinh tiép.

So do mii tén tong qudt, chiéu mui tén doc la «ding trudeys. Hai nit khong cé duong di ndo néi ching ch(ing han D va F

la cap khong so sanh dugc: thi tu gita chiung hoan toan tu do.

Bac cau va so sanh gian tiép

Mot cap dbi tugng chi dudc coi 1a da biét tht tu khi trén so do c6 mot dudng di mot chieu nodi
chiing. Pém nhém «budc diing trude X» titc 1a dém moi nit ¢6 dudng di t6i X; dém nhém
«budc ding sau X» titc 1a dém moi nit ma X c6 dudng di t6i. D6i tuogng khong xuat hién
trong dit kién nao 1a bién tu do: mién hang ctia né 1a toan bo 1..n.

Nhiéu tiéu chi song song

Khi dé xép hang cung mot tap dbi tuong theo hai tiéu chi — gid va lugt danh gid, chiéu cao
va tudi — ta dung hai so d6 riéng, mdi tiéu chi mot truc. Mot dit kién chi duge dua vao truc
ma né néi t6i; chi nhitng dit kién chéo, ttic néu tusng minh méi lién hé gitta hai truc, méi
dugce dung dé bic cau tir truc nay sang truc kia. Suy tit vi tri trén truc nay sang vi tri trén
truc kia ma khong cé dit kién chéo 1a 16i pho bién nhét ctia dang bai nay.

Chia nhém cao/thap

Véi cau héi «nhitng d6i tugng nao cé thé thuéc nhém k hang daur, khong can liét ké cAu hinh:
d6i tuong X vao duge nhém ay khi va chi khi hang sém nhat ctia X khong vuot qué k, tic
s6 dbi tuong budc dimg truée X nhé hon k. Ngude lai, X chic chin ndm ngoai nhém khi c6
tit k ddi tuong trd lén budc dimg trude.
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Ghi chi. Ba 16i héng bai ctia chuong: (i) tron hai chiéu doc trong cting mot bai, doc «cao hon»
thanh hang 16n hon & dit kién nay roi thanh hang nhé hon & dit kién kia; (i) quén béc cau
khi dém nhém budc dimg sau, lam hang mudn nhat bi tinh doi; (iii) tu y xép thit tu cho hai
nhanh song song — «X ditng trén ca Y 1an Z» khoéng hé néi Y dimg trén Z.

Vi du 4.1. Niam van dong vién Chi, Ding, Hoa, Kiét, Ly tham du vong loai mot giai chay quanh ho.
C& nam ngudi déu vé dich va khoéng cé hai ngudi nao vé dich cling ltc; thit hang dude ddnh sb ti
1 (vé dich dau tién) dén 5 (vé dich cudi cling): (1) Hoa vé dich trude Chi nhung sau Kiét; (2) Dang
khong ve dich trude Chi; (3) Ly vé dich trude Kiét. Hoi ai ve dich thit ba?

A. Kiét B. Hoa C. Chi D. Ding
Loi giai:

Vi du 4.2. Sau tng dung trén mét chiée dién thoai gdom Ban dd, Dién dan, Ghi chi, Lich, Mua sém,
Nhac duge xép hang theo thdi gian tai: hang 1 danh cho tng dung tai nhanh nhét, hang 6 danh cho
tmg dung tai chAm nhat, khong cé hai tng dung nao tai hét trong cting mot khoang thdi gian: (1)
Mua sam tai nhanh hon Ban dd; (2) Ban dd tai nhanh hon ci Ghi cht 1dn Lich; (3) Ghi chi tai
nhanh hon Nhac; (4) Dién dan tai chaAm hon Mua sim. Ung dung Ban d6 c6 thé nhan nhiing hang

nao?
A. Hang 2 hoac hang 3 B. Chi hang 2
C. Hang 2, hang 3 hoac hang 4 D. Hang 3 hoac hang 4
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Vi du 4.3. Bén quan phé Cui, Ging, Sen, Tiéu cuing dudc xép hang theo hai tiéu chi doc 1ap: s6
lugt danh gid trén mot ting dung dit mén (hang 1 danh cho quan nhiéu lugt danh gid nhat) va gid
mot bat phd (hang 1 danh cho quan ban giad cao nhat). O mdi tiéu chi, bén quan nhan bén hang
khéc nhau tit 1 dén 4: (1) quan c6 nhi¢u lugt danh gia nhat khong phai 1a quan ban gia cao nhat;
(2) quén Sen c6 nhiéu lugt ddnh gid hon quan Gitng nhung ban gid thip hon quin Ging; (3) quan
Ctii c6 it lugt ddnh gid hon quan Gung; (4) quan Tiéu c¢6 nhiéu lugt ddnh gid hon quan Sen va ban
gid cao hon quan Sen. Khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Quan Gimg ban gid cao nhat B. Quén Tiéu ban gid cao nhat

C. Quén Chii c6 it lugt danh gid nhat D. Quéan Cui ban gid thip nhat
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3. Bai luyén

Bai 4.1. Mot vudn bonsai ¢ nam cay: cdy khé, cay linh sam, cdy mai chiéu thuy, ciy sanh
va cdy tung; khong c6 hai ciy nao bang tudi nhau. Xép hang ndm ciy theo tudi, hang 1 danh
cho ciy nhi¢u tudi nhat va hang 5 danh cho céy it tudi nhat: (1) ciy ting nhiéu tudi hon ciy
sanh; (2) cdy khé it tudi hon cdy mai chiéu thuy; (3) cdy linh sam nhiéu tudi hon cay tiung
nhung it tudi hon cay khé. Sap xép nam cay theo tudi gidm dan, day nao sau day ding?

A. Khé, mai chiéu thuy, linh sam, tung, sanh  B. Mai chiéu thuy, khé, tung, linh sam, sanh

C. Sanh, tiing, linh sam, khé, mai chiéu thuy D. Mai chiéu thuy, khé, linh sam, tung, sanh
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Bai 4.2. Sau thi sinh Chi, Hoa, Kiét, Ly, Ngat, Uyén lan lugt ndp san pham du thi tai mot
cuoc thi lam bénh; khong cé hai thi sinh nao nop ciing lic, thit tu ndop dude ddnh s6 tit 1 (nop
s6m nhat) dén 6 (ndop muon nhat): (1) Kiét nop trude Ly va trude Ngat; (2) Uyén nop sau
Ly; (3) Chi nop trude Kiét; (4) Hoa nop sau Kiét nhung truée Uyén. Khing dinh nao sau day
khong thé ding?

A. Ngat nop thit ba B. Ly nop thi sau C. Uyén nop tht nam D. Hoa nép thu tu

Loi giai:
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Bai 4.3. Sdu quan phd D4, Khoi, Lita, May, Suong, Tre duge xép hang theo s6 lugt danh gia;
hang 1 danh cho quén nhiéu lugt ddnh gid nhat, sdu quan nhan sdu hang khac nhau ti 1 dén
6. Ba quan xép hang cao nhit duge gin nhan «dude yéu thichy»: (1) quan Tre xép trén quin
May; (2) quin D4 xép trén quan Tre; (3) quin Suong xép dudi quan May; (4) quan Khéi xép
trén quan D4. Danh sich day da nhitng quén ¢d thé dude gan nhan «dugc yéu thichy 1a:

A. Da, Khéi, Tre B. ba, Khdi, Lita
C. b4, Khoi, May, Tre D. D4, Khoéi, Lita, Tre
Loi giai:
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4. Cham luyén tap

Dir kién. Mot trién lam trung bay sdu toa thap mo hinh mang tén Cau Vong, Ddi Xanh, Hai
Ding, Ning Mai, Sao Bing, Tring Non. Sau toa thap c6 chiéu cao déi mét khic nhau va dude
xép hang tit 1 (cao nhat) dén 6 (thap nhat): (1) thap Hai Diang cao hon thip Sao Bang; (2)
thap Sao Bing cao hon ca thap Trang Non 1an thdp Doi Xanh; (3) thap Trang Non cao hon
thap Nang Mai; (4) thap Cau Vong cao hon thap Ddi Xanh.

Bai 4.4. Day nao sau day, xép tit thap cao nhat dén thap thap nhat, c6 thé ding?

A. Hai Dang, Sao Bing, Cau Vong, Trang B. Cau Vong, Doi Xanh, Hai Dang, Sao Bang,

Non, Po6i Xanh, Nang Mai Trang Non, Ning Mai

C. Sao Bang, Hai Ding, Cau Vong, Tring Non, D. Hai Pang, Cau Vong, Sao Biang, Ddi Xanh,
Doi Xanh, Nang Mai Ning Mai, Tring Non

Loi giai:
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Chuong 4

Bai 4.5. V6i dit kién trén, khing dinh ndo sau day chic chin ding?
A. Thap Hai Pang cao nhat B. Thap Ning Mai thip nhét

C. Thap Doi Xanh khong thudc nhém ba toad D. Thap Cau Vong cao hon thap Sao Bing
thap cao nhat

Loi giai:

Bai 4.6. Véi dit kién trén, néu thap Cau Vong cao hon thép Hai Ding thi khing dinh nao sau
day chic chin ding?

A. Thap Sao Bang & hang 3 B. Thap Trang Non & hang 4
C. Thap Doi Xanh & hang 6 D. Thap Néng Mai § hang 5
Loi giai:
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Bai 4.7. V6i dit kién trén, danh sach day di cidc hang ma thap Cau Vong cé thé nhan la:

A. Hang 1, 2 hoac 3 B. Hang 1, 2, 3 hoac 4
C. Hang 1, 2, 3, 4 hoac 5 D. Hang bat ki tit 1 dén 6
Loi giai:

Dir kién. Vong chung két mot gidi chay quanh ho c6 bdy van dong vién: Dang, Hoa, Kiét, Ly,
Ngat, Qudc, Uyén. Ca bay ngudi déu vé dich va khong cé hai ngusi nao vé dich cung lic; thit
hang duge danh sb tit 1 (vé dich dau tién) dén 7 (vé dich cudi cing): (1) Kiét vé dich sau
Uyén nhung trude Ngét; (2) Quoc vé dich sau Ngat; (3) Ly ve dich truée Uyeén; (4) Dang vé
dich sau Kiét nhung trude Quoc; (5) Hoa ve dich trude Ngat.

Bai 4.8. Nhiing van dong vién nao cé thé vé dich dau tién?
A. Chi Ly B. Ly hoac Hoa C. Ly hoac Uyén D. Ly, Hoa hoac Kiét

Loi giai:
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Bai 4.9. Véi dit kién trén, khing dinh ndo sau diy chic chin ding?

A. Qubc ve dich cudi cling B. Ngat ve dich thit sdu
C. Pang veé dich truée Ngat D. Ly vé dich dau tién
Loi giai:
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Bai 4.10. Véi dit kién trén, néu Hoa vé dich thi ndm thi khing dinh nao sau diy ding?

A. Uyén vé dich tht ba B. Ding vé dich thit sdu
C. Kiét vé dich thit ba D. Ngat vé dich thit nim
Loi giai:

Bai 4.11. V6i dit kién trén, danh sach day du céc thtt hang ma Pang cé thé dat la:

A. Tht tu hoac th nam B. Thit ba, thit tu, tht nam hoac thit sdu
C. Thit nam hoac thit sdu D. Tht tw, tht nam hoac tht sau
Loi giai:
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Bai 4.1 4.2 4.3 4.4 4.5 4.6 4.7 4.8 4.9 4.10 4.11
Dap an D B D A Cc A Cc B A Cc D
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Chuaong 5

CHUYEN PE

9

Chuong 4 méi chi xdc dinh quan hé trudc-sau tuong doi gitta cic doi tuong; chuong nay di thém
mdt bude, dit ting ddi tugng vao mot vi tri cu thé — ghé ngdi, lugt dién, thit tir xuat bén. Cong cu
trung tam 1a so do 6 tréng cling cac khéi vi trf; ki thuat ndi chudi clia nhitng chuong trude tiép tuc
duge ding mdi khi dé chita diéu kién kéo theo.

Sap xép tuyén tinh

1. So dd 6 tréng va cac khéi vi tri

Ghi chi. Quy uwée. Vi tri ddnh s6 1,2,...,n ti trai sang phai theo ngudi quan sat.
4 _ Y . N . L,
Thiét 13p so d6 6 || Ghi chd truc tiép || Kham pha céac
trong Ién so do kha nang
vé mot day o dai diéu kién ¢ dinh vi dit khéi dai nhat
dién cho cac vi trf tri dién thing vao 6 vao moi chd kha thi
1,2, ..,n, moi lap tuong ting, diéu kién dé sinh ra hai hodc
luan vé sau déu quy cam ghi dusi 6 ma ba so d6 phy, khi
vé viéc dién tén dbi né loai trit, nho vay ching da day du thi
tugng vao cac 6 ay moi dit kién chi phai moi cau hoi chi con
doc mét 1an la mot thao téc tra
= \sd do

Dién dat trong dé

« B ngay sau A»

«FE sau B dung hai vi tri»

«X lién ké Y»

(khong néi bén nao)

«gitta X va Y ¢6 ding mot vi tri»

Ki hiéu hoa

khéi lien ké: B = A + 1

khéi gian cach: E = B + 2
|X — Y| =1— xét hai chiéu
|X —Y|=2— xét hai chiéu

][ ][ ] khéi lién ké: B= A+ 1

1 2 3 4 5 6 7

sy
—
)
—

[ E ] khoi gian cach: E = B + 2

1 2 3 4 5 6 7

So do bay 6: khoi lien ké chiém hai 6 sdt nhau, khoi gian cdch chia ding mét 6 trong & gita.
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Huéng nhin va chuan hoa

Khi cac dbi tuong c¢6 huéng mét — chup anh, ding sau quay, xép hang quay vé mot phia —
thi «trdi» va «phai» ctia nhan vt nguogc v6i «trdi» va «phai» clia ngudi quan sat dimg do6i
dién. Cach lam an toan 13 quy doi moi dit kién vé mét hé quy chiéu duy nhat, thuong 1a hé
clia ngudi quan sat, ngay tai budc ki hiéu hod; ghi r6 phép quy doéi da diung roi méi dung so
d6. Sau khi chuan hod, toan b6 phan con lai cia 16i giai lam viéc trén mot hé duy nhat nén
khong con nguy co 1an chicu.

Ghi chi. Khéi cang dai thi cang it cach dat, vi vay ludén xt li khéi dai nhat trude. Cac rang
budc «lién ké» hay «gitta hai déi tuong c6 ding k vi tri», khi dé khong néi 16 bén nao, déu 1a
rang budc hai chiéu; bo s6t mot chiéu 1a mat nghiém.

Vi du 5.1. Trén gian wom c6 nam 6 dat khay, danh s6 1 dén 5 tt trai sang phai. Nam khay rau: cai
ngot, ca chua, 6t, hanh 14, hiing qué duge dit vao nim 6, méi 6 mot khay, thod man: (1) khay ca
chua 6 6 chinh gitra; (2) khay cai ngot khéng & hai 6 ngoai cung; (3) khay 6t 6 6 ngay bén phai khay
ci ngot. Khay hanh 14 c6 thé duge dit & nhitng 6 nao?

A.Chio 1 B. Chi 6 2 C. O 1hoscd 2 D.O1,62hoacdh
Loi giai:

Vi du 5.2. Sdu tuyén xe buyt dién An Phi, Bén Thanh, Ci Chi, Dam Sen, Go Vap, Phi LAm nhan
sdu lugt xuat bén 1-6, mdi tuyén mot lugt: (1) tuyén Bén Thanh xuit bén ngay sau tuyén An Phi;
(2) tuyén Cu Chi xuat bén sau tuyén Pam Sen diing hai lugt, titc s6 lugt ctia Cti Chi bang sb lugt
clia Dam Sen cong 2; (3) tuyén Go Vap nhan lugt 1. Khéng dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Tuyén Pha Lam xuat bén ngay trudc tuyén B. Tuyén Bén Thanh nhéan luct 6
Cu Chi

C. Tuyén Dam Sen xuit bén truéc tuyén An Phi  D. Tuyén An Pht nhén lugt 2
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Vi du 5.3. Nam gian hang tai hoi sach: thiéu nhi, van hoc, khoa hoc, lich sit, ngoai vin dudc xép
thanh day vi tri 1-5: (1) gifta gian thiéu nhi va gian khoa hoc c¢6 ding mot gian; (2) gian vin hoc
khéng nam canh gian khoa hoc; (3) gian lich st & vi trf 5. Gian ngoai van c6 thé & nhiing vi tri nao?

A. Chi vi tri 2 B. Chi vi tri 3 C. Vi tri 2 hoac 3 D. Vi tri 2, 3 hoac 4
Loi giai:
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Vi du 5.4. Nam ban T4, Vy, Nam, Ha, Khoi ding thanh hang ngang chup ki yéu, ciing quay mat
vé phia mdy &nh. Vi tri 1-5 tinh tit trai sang phai theo ngudi chup anh: (1) Ta dtng ngay bén trai
Vy theo huéng nhin clia cdc ban; (2) Nam diing chinh gitta; (3) Ha dimg ngoai ciing bén phai theo
huéng nhin ctia cdc ban. Hoi ai ding ngay bén phdi Nam theo huéng nhin cta cac ban?

A. Khoi B. Vy C. Ha D. T4
L&i giai:

3. Bai luyén

Bai 5.1. Mot budi viin nghé ¢6 nam tiét muc: don ca, mia, kich, 4o thuat, nhiy hién dai, dién
lan lugt cac lugt 1-5: (1) 4o thuat dién cudi ciing; (2) don ca dién ngay trudc mta; (3) kich
khong mé man. Néu nhdy hién dai dién ngay sau kich thi mia dién & lugt thit may?

A. Thi 2 B. Thu 3 C. Thu 4 D. Thu 5

Loi giai:
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Bai 5.2. Sau con vat khdm lan lugt tai phong kham thi y cac lugt 1-6: ché Biin, meéo Mudp,
vet Xanh, thé Kem, rua Do, chudt lang Pho Mai: (1) Muép khdm sau Bun ding ba lugt; (2)
Xanh kham lugt 2; (3) Kem kham ngay trudc P6. Khang dinh nao sau day sas?

A. Pho6 Mai c6 thé kham lugt 1 B. Phé Mai cé thé kham lugt 3
C. Pho Mai c6 thé kham lugt 4 D. Btn luén kham truéc Mudp
Loi giai:

Bai 5.3. Sau phong thu ctia mot t6 hop thu &m mang tén Acoustic, Beat, Classic, Demo, Echo,
Flow xép doc hanh lang, vi tri 1-6: (1) gitta phong Acoustic va phong Beat cé diing hai phong;
(2) phong Classic & mot trong hai dau hanh lang; (3) phong Demo ngay canh phong Classic.
C6 bao nhiéu cach bd tri thod man?

A. 2 B. 4 C.8 D. 16
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Bai 5.4. Nam ngudi: Binh, Ctic, Duy, Hanh, Kién xép hang doc mua vé tai tram xe buyt dién;
vi tri 1 sdt quay: (1) Ctic ding thit tu; (2) Kién diing ngay trude Ciic; (3) Duy ding ngay sau
Hanh; (4) Binh khong dimg sat quay. Ai ditng sit quay?

A. Hanh B. Duy C. Binh D. Kién

Lai giai:

Bai 5.5. Nam léu trai ki ning: Son Ca, Thic Bac, May Ngan, Suéi Reo, Gi6é Nti dudc dung
thanh hang vi trf 1-5: (1) giita léu Son Ca va léeu May Ngan c6 ding mot léu; (2) 1éu Théac
Bac & vi trf 2; (3) 1éu Subi Reo khong canh 1éu Théc Bac. Khang dinh nao sau day khong thé

ding?

A. Léu Son Ca 6 vi tri 1 B. Léu Gié Nui & vi trf 3
C. Léu Sudi Reo 6 vi trf 4 D. Léu May Ngan & vi tri 5
L&i giai:

Bai 5.6. Sau biic tranh: Sen, Phd, Bién, Nti, Chg, Dém treo thanh day vi tri 1-6: (1) tranh
Sen & vi tri 1 hodic 6; (2) néu tranh Phd & bén trai tranh Bién thi tranh Nii treo ngay canh
tranh Sen; (3) néu tranh Phd & bén phai tranh Bién thi tranh Chg & vi tri 2; (4) tranh Dém
& vi trf 4. Néu tranh Cho & vi trf 5 thi khang dinh nao sau day ding?
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A. Tranh Bién & vi tri 6 B. Tranh Phé & vi tri 2
C. Tranh Nui & vi tri 3 D. Tranh Sen & vi tri 6
Lai giai:

Bai 5.7. Nam tinh nguyén vién: Ngan, Oanh, Phic, Quén, Thu tryuc tram doc siach trong cong
vién, dttng thanh hang ngang quay mit vé phia ngudi quan sat; vi trf 1-5 tinh tit tri sang
theo ngudi quan sat: (1) Phic dimg ngoai cung bén trai theo huéng nhin ctia chinh cic tinh
nguyén vién; (2) Ngan dimg ngay bén phai Oanh theo huéng nhin ctia cdc tinh nguyén vién;
(3) Quan khéng dimg canh Phiic. Danh sach day du nhiing ngusi c6 thé dimg & vi tri chinh

gitta la:

A. Ngan, Quan B. Ngan, Oanh, Quan

C. Oanh, Thu D. Ngan, Oanh, Quan, Thu
Lai giai:
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Bai 5.8. Mot kénh day nau &n diang ding mot video mdi ngay trong bay ngay lién tiép (ngay
1-7): bén video mén mién 1a kho quet, sudn xao, ca chién, ga nuwéng va ba video mén ngot 13
cheé budi, banh flan, rau cAu; hai video liéen ngdy phai khac nhém: (1) ca chién ding ngay 5;
(2) che budi dang ngay truée kho quet; (3) ga nuéng dang trude susn xao. Video banh flan cé
thé ding vao nhiing ngay nao?

A. Chi ngay 2 hoac 4 B. Chi ngay 4 hoac 6 C. Ngay 2, 4 hoac 6 D. Ngay 1, 3 hoac 5

Loi giai:

4. Cham luyén tap

Dir kién. Biy hop sach chuyén dé: Trinh tham, Du ki, Nau an, Lich s&, Tho, Truyén tranh,
Tt dién duge xép vao bdy ngan 1-7 ciia mot ké trung bay, mdi ngan mot hop: (1) hop Du ki
& ngay bén phai hop Trinh thdm; (2) gitta hop Tho va hop Nau &n c¢6 diing mot ngan; (3) hop
Lich stt & ngén 2 hoiic ngén 6; (4) néu hop Truyén tranh & bén trai hop Lich st thi hop Tu
dién & ngan 7.
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Chuaong 5

Bai 5.9. Thit tu nao sau day (ngan 1 dén ngén 7) thod man tat ca cac diéu kién?

A. Trinh tham, Du ki, Lich s, Nau &n, Ttt B. Truyén tranh, Lich s&, Trinh thdm, Du ki,

dién, Tho, Truyén tranh Tho, Tit dién, Nau an

C. Tho, Lich s, Nau an, Trinh thdm, Du ki, D. Trinh thdm, Du ki, Tho, Lich sit, Nau an,
Truyén tranh, T dién Truyén tranh, T dién

Loi giai:

Bai 5.10. V&i dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Hop Tho 6 ngan 1é B. Hop T dién & ngan 7
C. Hép Lich st & ngan 2 D. Hop Truyén tranh & canh hop T dién
Loi giai:
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Bai 5.11. Véi dit kién trén, néu hop Tir dién & ngin 4 thi khing dinh nio sau day chic chin
ding?

A. Hop Truyén tranh & bén phéi hop Lich sttt B. Hop Lich st & ngan 6
C. Hop Truyén tranh & ngan 7 D. Hop Nau &n & ngan 7

L&i giai:

Bai 5.12. V6i dit kién trén, danh sach day di céc ngan ma hop Tho cé thé dimg la:

A. 1,35 B.3,5 7 C.1,3,57 D.1,2,3,5 7
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Dir kién. Sdnh khéi hanh c6 sdu quay lam thi tuc danh sb 1-6 tit trai sang phai theo huéng
nhin ctia hdnh khdch dtng déi dién. Sau hang: Sao Mai, C4nh En, Hai Au, Phuong Nam, Dai
Bang, Bau Trdi, mdi hang mot quay: (1) theo huéng nhin ctia nhdn vién ding sau quay, quay
Hai Au & ngay bén trai quay Sao Mai; (2) quay Canh En 13 quay 1 hodc quay 6; (3) gitta quay
Phuong Nam va quay Dai Bang c6 ding hai quay; (4) quay Bau Trdi khong canh quay Cénh
En.

nhdan vién (ding sau quay)

trai ciia nhan vién

)]

trai cia hanh khach

hanh khdch (ding déi dién)

Quay dugc ddnh sé theo hanh khdch; moi di kién phdt biéu theo nhan vién phdi doi chiéu trudc khi ding.

Bai 5.13. Hang nao c6 thé nhan quay 17?

A. Chi C4anh En B. Chi Bau Troi C. Cénh En hodc Bdu D. Cénh En, Bau
Troi Troi hoac Dai Bang

Loi giai:

Trang 63 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 5 Mai Thanh Luan | 0854070701

Bai 5.14. Vé6i di kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Quay Hai Au la quay 4 B. Quay Cénh En 13 quiy 6
C. Quay Phuong Nam 1a quay 2 D. Quay Dai Bang 1a quay 5
Loi giai:

Bai 5.15. V6i dit kién trén, néu quay Dai Bang 13 quiy 2 thi khing dinh nao sau day chic
chén ding?

A. Quay Phuong Nam 13 quay 5 B. Quay Cénh En 13 quay 1
C. Quay Bau Trdi 1a quay 6 D. Quay Sao Mai 13 quay 2
L&i giai:

Bai 5.16. V&i dit kién trén, danh sach day da cdc quay ma hang Bau Trdi ¢ thé nhan la:
A. Chi quay 1 B. Quay 1 hoic 6 C. Quay 1,2 hoic 6 D. Quay 1, 5 hoac 6

Loi giai:
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Dir kién. Dém gala ciia trudng cé bay tiét muc dién lién tiép & cdc vi tri 1-7: bon tiét muc hat
14 «Gi6 bién», «Mua ha», «Phd ciiy, «Ngay mdbi» va ba tiét muc mia 1a «Huong seny», «Lita
trai», «Séng»: (1) hai tiét muc lién nhau phai khéc loai; (2) «Séng» dién ngay sau «Phd ciiy;
(3) «Gi6 bién» m& man hodc két thic dém dién; (4) «Huong sen» khong dign & vi tri 2.

Bai 5.17. Thit tu nao sau day (vi tri 1 dén 7) hop 1&?

A. Gi6 bién, Séng, Phd cii, Huong sen, Miuia B. Gi6 bién, Lita trai, Phé cii, Séng, Mua ha,
ha, Lita trai, Ngay méi Huong sen, Ngay méi

C. Mua ha, Huong sen, Phé cii, Séng, Gi6 bién, D. Gié bién, Huong sen, Ph cii, Séng, Ngay
Lita trai, Ngay mdi mdéi, Lira trai, Mua ha

Loi giai:

Bai 5.18. Véi dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?
A. Huong sen dién 6 vi tri 4 hogc 6 B. Ngay mdi khong mé man

C. Phé cii dién & vi tri 5 D. Séng dién & vi tri 2
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Bai 5.19. Véi dit kién trén, néu «Mua ha» dién & vi tri 7 thi khing dinh nio sau day chic
chén ding?

A. Lita trai dién & vi trf 2 B. Phd cii dién & vi tri 3
C. Séng dién 6 vi tri 6 D. Ngay méi dién 6 vi tri 5
L&i gidi:

Bai 5.20. V&i dit kién trén, danh sdch day da cac vi trf ma «Séng» c6 thé dién la:
A 2 4 B.4,6 C.2,4,6 D.1,3,5

Loi giai:
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Chuong 5

Bang dap an

Bai 5.1 5.2 5.3 5.4 5.5 5.6 5.7 5.8 5.9 5.10
Dap an A C Cc A B A B Cc Cc A
Bai 5.11 5.12 5.13 5.14 5.15 5.16 5.17 5.18 5.19 5.20
Dap an A C C A A B B A A C
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CHUYEN DE
6 Ban tron va da giac

Chuong 5 xép cic d6i tugng 1én mot day vi tri ¢6 hai dau mut, nén vi tri 1 va vi trf n 1a nhiing cai
neo tu nhién. Khi cac vi tri khép thanh vong tron thi hai dau mit bién mat: moi ghé déu giéng nhau
vé vai tro, va diéu duy nhat con y nghia la quan hé tuong déi — ke nhau, d6i dién, cdch nhau may
bude. Chuong nay xay dung cach doc cic quan hé d6 bang s6 hoc theo vong, kém hai diém dé sai
nhat: huéng trai-phai clia ngudi quay mat vao tAm va cip nghiém doéi xtmg guong.

1. Vong tron c6 danh sé va cac quan hé vi tri

Quy trinh xé&p vong tron

4 N N\ (. N
Dung vong c6 s6 |, Chon neo 5| Ep vi tri va chia
vé n ghé trén duong chon dbi tugng xudt nhanh
tron, danh s6 1 dén hién nhicu dit kién chuyén ting dit kién
n theo chidu kim nhat hodc da bi thanh phuong trinh
ddng ho, ghi 6 moi budc vao mot ghé cu theo chi s6 ghé rdi
ngudi nhin vao tam thé, dit n6 xudng lan tit neo ra hai
— hé quy chiéu duy trude, quy moi dit phia, khi chi con hai
\nhét cia ca bai ) kién con lai vé ghé Iwa chon déi xting
\dé neo ) thi tach nhéanh va
kiém bing di kién
chua dung
J
Nhanh nao dan t6i hai ngudi cting mot ghé thi bi loai ngay.
Dién dat trong dé Ki hiéu hoa (chi sé theo vong)
«Y ngoi ngay bén phai X» (nhin vao tdm) Y=X-1
«Y ngoi ngay bén trdi X» (nhin vao tAm) Y=X+1
«X va Y ngoi ke nhau» (khong néi bén nao) Y = X £ 1 — xét hai chieu
«X va Y ngdi d6i dién nhau» (n chin) Y=X+n/2
«X ngoi cach Y xa nhat» (n chan) tring v6i doi dién: Y = X +n/2
«trén cung ngan hon gitta X va Y ¢6 ding m ghé» khodng cach vong = m + 1
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chieu danh so

1
bén phai bén trai
— 0
déi dién:
cach 3 budc

Vong sdu ghé: ngudi & ghé 1 quay mdt vao tam nén bén phdi cia ngudi ay la ghé 6, bén trdi la ghé 2; ghé doi dién la ghé 4.

Cap nghiém déi xirng guang

Néu tat ca dit kién chi néi vé quan hé «ké nhau» va «dbi dién» — ttc khong dit kién nao chi
rd bén nao — thi moi cich xép hop 1& luén di kém anh guong ciia né qua truc di qua ghé
cia d6i tugng neo. Hé khi d6 khong thé c6 nghiém duy nhét: nghiém luén xuét hién theo cip.
Muédn khit mot nhanh, dé bat budc phai cAp mot dit kién ¢d hudng: «ngay bén phai», «ngay
bén trai», hodic mot vi tri ghé cu thé cho mét ddi tugng ngoai neo. Ngugc lai, néu cAu héi hoi
mot tinh chat bat bién qua phép lay guong — hai ngudi c6 ké nhau khong, ai d6i dién ai —
thi khong can khi nhanh van tra 16i dugc.

U S

cdch xép goc anh guong

Truc guong di qua ghé 2 va ghé 5: hai cdch zép khdc nhau nhung moi quan hé ké nhau va déi dién déu nhu nhau.

Ban chir nhat — ghé dau ban va ghé canh dai

V6i ban chit nhat sdu ghé — hai ghé trén mdi canh dai, mét ghé & mdi dau ban — quan hé ké
nhau van tinh theo chu vi ban hét nhu trén vong tron, nhung quan hé déi dién thi khic hin:
chi bén ghé canh dai méi ¢ ghé dbi dién, con hai ghé dau ban khéng c6 ghé nao dbi dién. Ap
cong thitc «ddi dién = céch nita chu vi» clia ban tron vao ban chit nhat 1a sai lJam dién hinh
nhét ctia dang nay. Hé qui hay dung: khi mét ghé dau ban da c6 ngudi, hai ghé ké né nam &
hai canh dai khéc nhau, nén ching déi dién hai ghé khdc nhau chtt khong d6i dién nhau.
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Ban chit nhdt sdu ghé ddnh sé theo chiéu kim dong ho: chi hai cdp 1-5 va 2-4 la déi dién; ghé 3 va ghé 6 J dau ban nén khong

c6 ghe doi dién.

Ghi chi. Ba cau héi phai tra 13i trude khi viét dong dau tién ctia 16i gidi: (i) ghé ddnh s6 theo
chiéu nao; (ii) ngudi ngdi nhin vao tAm hay nhin ra ngoai; (iii) ban tron hay ban da gidc. Sai
mot trong ba cAu d6 thi moi phép suy luan vé sau déu léch ding mot phép lay guong — va
chd dé sai ctia dé luén duge dit ngay tai cho léch Ay.

Vi du 6.1. Sdu ngusi Anh, Bio, Duong, Hién, Lam, Nhu ngdi quanh mot ban xoay trong nha hang
dimsum. Ban c6 sdu ghé ddnh s6 1 dén 6 theo chiéu kim dong ho khi nhin tit trén xudng, moi ghé
mot ngudi, moi ngudi déu quay mit vao tAm ban. Biét rang: (1) Anh ngdi ghé 1; (2) Bao ngdi ngay
bén phai Anh; (3) Hién ngdi déi dién Bao; (4) Duong ngdi ngay bén trai Hién; (5) Lam khong ngdi
ké Anh. Céc cum «bén phai», «bén trai» tinh theo huéng nhin cia nguoi ngdi. Héi ai ngdi & ghé sb
27

A. Nhu B. Bao C. Duong D. Lam
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Vi du 6.2. Quanh mdt ho cAu hinh tron cé sdu choi cAu ddnh s6 1 dén 6 theo chiéu kim dong ho
khi nhin tit trén cao; cita moi choi huéng ra mit ho, tic ngudi ngdi trong choi quay mit vao tam ho.
Sau ngudi Béo, Duong, Hién, Lam, Nhu, TAm ngdi & sau choi, méi choi mot ngusi. Biét rang: (1)
Tam & choi 2; (2) Bao va Hién & hai choi ké choi ctia Tam; (3) Duong & choi d6i dién choi ctia Tam;
(4) Nhu & choi ké choi ctia Hién. Biét thém rang LAm & choi ngay bén phai Duong, tinh theo huéng
nhin clia ngudi ngodi. Hbi ai & choi s6 67

A. Lam B. Nhu C. Bao D. Hién

Vi du 6.3. Nhém khéi nghiép gdom Anh, Béo, Duong, Hién, Lam, Vinh hop quanh mot ban chit nhat
c6 sau ghé: ghé 1 va ghé 2 trén mot canh dai, ghé 3 & mdt dau ban, ghé 4 va ghé 5 trén canh dai con
lai, ghé 6 & dau ban kia, sdu ghé danh s6 lién tiép theo chiéu kim dong ho khi nhin tit trén xudng.
Hai ghé dugc goi 1a d6i dién nhau néu chiing nhin nhau qua mat ban, tic cdc cap 1-5 va 2-4; hai
ghé dau ban khéng c6 ghé d6i dién. Mdi ghé mot ngudi, moi ngudi quay mit vio tAm ban. Biét rang:
(1) Vinh ngdi ghé 6; (2) Anh ngdi ngay bén phai Vinh; (3) Bao ngodi déi dién Anh; (4) Hién ngdi ghé
4; (5) Duong khong ngoi § dau ban. Héi ai ngoi doi dién Duong?

A. Anh B. Lam C. Hién D. Vinh
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3. Bai luyén

Bai 6.1. Mot vong du quay c6 tdm cabin danh s6 1 dén 8 theo chiéu kim dong ho khi nhin
tit phia quang trudng. Tam ban Anh, Bio, Duong, Hién, Lam, Nhu, Tam, Vinh mdi ban ngdi
mot cabin. Biét ring: (1) Anh & cabin 1; (2) Béo & cabin xa cabin ctia Anh nhét, tinh theo
s6 bude dich chuyén doc vanh du quay; (3) Duong & cabin ké cabin ctia Béo; (4) Hién & cabin
xa cabin ctia Duong nhét; (5) LAm & cabin ké cabin ciia Anh. Khing dinh nao sau day khong
thé ding?

A. Nhu & cabin xa cabin ciia TAm nhat B. Vinh & cabin ké cabin ctia Duong
C. Tam & cabin xa cabin ctia LAm nhat D. Nhu & cabin ké cabin ctia Anh
Loi giai:
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Bai 6.2. Quanh mot dai phun nude cé sau ghé dad danh s6 1 dén 6 theo chiéu kim dong ho khi
nhin tir trén xudng; sdu ban Anh, Duong, Hién, Nhu, TAm, Vinh mdi ban ngdi mot ghé va
déu quay mit vé phia dai phun nudc & tAm. Biét ring: (1) Tam ngodi ghé 1; (2) Anh ngdi dbi
dién Tam; (3) Nhu ngdi ké Anh; (4) Vinh ngdi ké Nhw. Khing dinh ndo sau day chdc chdin

dung?

A. Vinh ngoi ghé 2 B. Nhu ngoi ghé 3

C. Duong ngoi ke Hién D. Duong ngoi déi dién Hién
Loi giai:
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4. Cham luyén tap

Dir kién. Mot ban xoay 16n trong nha hang dimsum cé tdm ghé danh s6 1 dén 8 theo chiéu
kim ddng ho khi nhin tir trén xudng. Tam ngudi Anh, Bdo, Duong, Hién, Lam, Nhu, Tam,
Vinh ngoi vao tdm ghé, moi ghé mot ngudi, tat cd quay mat vao tAm ban; cic cum «bén phaiy,
«bén trai» tinh theo huéng nhin ctia ngudi ngdi. Biét ring: (1) Anh ngdi ghé 1; (2) trén cung
ngéin hon ndi ghé ciia Anh véi ghé ciia Béo ¢ diing hai ghé; (3) Bao ngdi ngay bén trai Duong;
(4) Hién ngdi déi dién Duong; (5) Lam khong ngoi ké Anh; (6) Vinh ngdi ké Lam.

Bai 6.3. Cach xép nao sau day, ghi lan lugt tir ghé 1 dén ghé 8, thod man tat ca cac dieu kién
da cho?

A. Anh, Tam, Hién, Vinh, Lam, Bdo, Duong, B. Anh, Nhu, Duong, Béo, Lam, Vinh, Hién,

Nhu Tam
C. Anh, Nhu, Duong, Béo, Hién, Vinh, Ldm, D. Anh, Nhu, TAm, Duong, Bdo, Lam, Vinh,
Tam Hién

Loi giai:
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Bai 6.4. V6i dit kién trén, khing dinh ndo sau ddy chdc chdn ding?

A. Nhu ngoi ghé 2 B. LAm ngoi ghé 5
C. Tam ngoi dbi dién Hién D. Hai ngudi ngdi ké Anh 13 Nhu va TAm
Loi giai:

Bai 6.5. V6i dit kién trén, néu Nhu ngdi déi dién Vinh thi khéng dinh nao sau day ding?

A. Tam ngoi ghé 8 B. Lam ngoi ghé 6
C. Nhu ngoi ghé 8 D. Vinh ngdi ghé 5
Loi giai:

Bai 6.6. Véi dit kién trén, c6 bao nhiéu cich xép chd thod man tat ca cac diéu kién da cho?

A. 2 B. 4 C.8 D. 12
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Dir kién. Nhém khéi nghiép gom Anh, Duong, Hién, Nhu, Tam, Vinh hop quanh mét ban
chit nhat sdu ghé: ghé 1 va ghé 2 trén mot canh dai, ghé 3 6 mot dau ban, ghé 4 va ghé 5 trén
canh dai con lai, ghé 6 6 dau ban kia; sdu ghé danh sb lién tiép theo chiéu kim dong ho khi
nhin tit trén xudng. Hai ghé d6i dién nhau 1 hai ghé nhin nhau qua mit ban, gom céc cap
1-5 va 2-4; hai ghé dau ban khéng c6 ghé dbi dién. Hai ghé ké nhau 13 hai ghé lién nhau trén
chu vi ban. M&i ghé mot ngudi, tat cd quay méit vao tdm ban; «bén phai» tinh theo huéng
nhin clia ngusi ngdi. Biét rang: (1) Anh ngdi 6 mot dau ban; (2) Nhu ngdi dbi dien Tam; (3)
Duong ngdi ngay bén phai Anh; (4) Vinh ngdi ké Anh.

i

dau ban

1
1
|
:
1
: dau ban
1

Bai 6.7. Cach xép nao sau diy, ghi lan lugt tit ghé 1 dén ghé 6, thod man tat cd cic diéu kién

da cho?
A. Tam, Vinh, Anh, Duong, Nhu, Hién B. Nhu, Duong, Anh, Hién, TAm, Vinh
C. Vinh, Nhu, Hién, TAm, Duong, Anh D. Vinh, Nhu, TAm, Hién, Duong, Anh
Loi giai:
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Bai 6.8. Véi dit kién trén, khing dinh nao sau day chdc chdin ding?

A. Vinh ngoi dbi dién Duong B. Hién ngoi ghé 6
C. Anh ngoi ghé 3 D. Tam ngoi ké Duong
Loi giai:

Bai 6.9. V6i dit kién trén, néu Anh ngdi ghé 3 thi khing dinh nao sau day chdc chdn ding?
A. Nhu ngoi ghé 1 B. Tam ngoi ghé 5

C. Vinh ngoi déi dién Tam D. Hién ngdi ghé 6
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Bai 6.10. V&i dit kién trén, danh sach day du nhitng ngusi cé thé ngodi ghé 1 la:

A. Nhu, Tam B. Chi Vinh
C. Nhu, TAm, Hién, Vinh D. Nhu, Tam, Vinh
Loi giai:

Bai 6.1 6.2 6.3 6.4 6.5 6.6 6.7 6.8 6.9 6.10
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CHUYEN DE
z Ma tran da chiéu va bang ghép cap

Hai chuong trudc xép mét nhém ddi tuong vao mot day vi tri thing hofic mot vong tron. Chuong
nay xt li 16p bai todn cé hai nhém trd lén phai khép v6i nhau: huéng dan vién khép doan khach theo
khung gid, ngudi thg khép mén do duge giao, ki thii khép déi thi theo s6 ban. Cong cu trung tAm
14 ma tran nhiéu hang dung chung mot truc thit tu va bang ghép cap 0/X; ki thuat so do 6 tréng
ctia Chuong 5 van dugc dung nguyén ven cho tiing hang ciia ma tran.

1. Ma tran nhiéu hang chung mét truc thir tu

Quy trinh dung ma tran

- R N/, . . N [ N N
Vé ma tran q Ki hiéu hf)a | Hdp nhat roi méi
ot 1a truc thit tu thanh khoi chia truong hgp
dé dua ra, danh sb khéi diing budc hai gom moi diéu kién
1 dén n, mdi hang d6i tugng khac hang vé cling mot dbi
danh cho mot nhém vao cung mot cot, tuong thanh mot két
d6i tuong, mot cau khéi ngang budc hai luan cting va xi li
hinh 14 céch dién du d6i tugng léch nhau trudc, phan con lai
tén vao moi 6 mot sé ot xdc dinh mdi dem chia trudng

= theo truc hop
L J

Vi du khéi dting: «Cam va Pat truc cling car; khéi ngang: «chuyén dé lam viéc nhém dién ra
ngay sau khung git ctia Camy. Nén kiém rang buoc doc trude rang budc ngang, vi khéi dimg
thuong chat hon.

Cach chét cap. Khi mot dbi tugng chi con diing mot lua chon ghép, ta ghép ciing né thanh
mot cap 16i coi cap ay nhu mot dbi tuong duy nhat: ma tran hai hang lap ttc rat xudéng con
mot hang.

Hai cong cu dém.

e Dém sudt. So tong s6 dbi tugng véi tong sd 6 ctia ma tran dé biét hang nao chita 6 trong:
tam suét, by ngudi, hang trén budc phai da bon, vy 6 tréong nam & hang dudi.

e Hai ménh dé kéo theo c¢é gid thiét phi nhau — «néu En & khung gi 1 thi ..» vA «néu En
khong & khung gic 1 thi ..» — ludn chia bai todn thanh dung hai nhanh, va ding mdt nhanh
trong hai nhanh ay dugc kich hoat.
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> chieu tang ctia truc

Cal Ca 4

khéi ngang: léch ding mot
cot doc theo truc

6 tréng: hang dudi thiéu
mot doi tugng

khéi dimg: hai d6i tugng
dimg cung mot cot

Ma trdn hai hdng trén bon ca: khéi ding khod hai 6 cung cot, khéi ngang khod khodng cdch gitta hai cot, 6 trong chi zudt hién &

hang khong bi rang budc phdi day.

Ghi chii. Véi bai ma trdn c6 6 trong, can xac dinh hdng chita 6 tréng bang phép dém suét
trudc khi dién bat ct tén ndo. V6i khéi ngang dang «ngay trude» hodc «ngay sauy», phai ghi
6 miii tén chiéu tang clia truc 1én so dd, néu khong rat dé dit khoéi nguge chieu.

2. Bang ghép cap 0/X

Quy trinh bang 0/X

N N )

( jd 2
Ké bang

hang la tap th@
nhat, cot 1a tap thi
hai, méi 6 1a mot
kha nang ghép gitta
mot phan t hang

Danh dau

ghi 0 vao 6 ma mot
d@ kién pht dinh
loai triu, ghi X vao

6 ma mot dir kién

\khéng dinh chét lai

Lan truyén

moi lan chét mot
cap, gach tron hang
va tron cot chita 6
4y, hang hodc cot

chi con mot 6 séng

v6i mot phan tir cot thi 6 d6 tu dong
) (e

thanh X, lap lai t6i
khi bang day
-

J

Bai c¢6 nhiéu thudc tinh — mdi ngudi vira mang mot dé tai vira mang mot thit tw — duge
tach thanh nhiéu bang con, mdi bing tng v6i mot cip thuoc tinh; thudc tinh chung clia cac
bang déng vai tro cau ndi.

ghé ke hop khung
xich du séch tra guong
Loc 0 0
; ¢ ¢ PV
M3 0 0 X 0 chot mot cap thi gach tron
lan B — N N ~ o A 3z
‘ L N ) hang va tron cot ctia 6 d6
Thi 0 0
: % * 2 .
Yén
\ AN )L AN )

Hang Man chi con mét 6 séng nén 6 ay thanh X; ngay sau dé cd hang Man lan cét hop tra déu bi gach.
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Ghi chii. Véi bai toan dit kién phii dinh, nén dém s6 chit 0 trén ting cot: cot nao gan day 0
nhat sé chdt cip sém nhat. Puong chéo cAm — «khong ai boc tring dé ctia chinh minh» —
14 dit kién ngam, phai dién 0 cho né trudc tién.

Vi du 7.1. Mét béo tang dén ba doan khach mang thé En, Hac, Séu vao ba khung git 8 gis, 9 git 30
va 11 gio, mbi khung gio ding mot doan. Ba huéng dan vien Cam, Pat, Ha mdéi ngudi dan ding mot
doan: (1) Cam din doan & khung gi ngay sau khung gié doan En tham quan; (2) doan Hac tham
quan ltc 11 gio; (3) Pat khong dan doan Séu; (4) Ha khong dan & khung gio 8 gid. Khang dinh nao
sau day dang?

A. Cam dan doan Hac B. Dat dan doan En
C. Ha dan doan Séu D. Poan En tham quan lic 9 gis 30
L&i giai:

Vi du 7.2. Phong thi nghiém mé& bén ca trong ngay; moi ca can mot ngudi truc kinh hién vi va mot
ngudi tric may quang phd, téng cong tam suit. By ban Cam, Dat, Ha, Loc, Man, Thi, Ting mdi
ngudi nhan ding mot suat, con ding mot suat boé tréng: (1) kinh hién vi ca nao cling c6 ngudi truc;
(2) Man truc méy quang phd ca 2; (3) Cam truc kinh hién vi, Pat truc may quang phd va hai ban
truc cing ca; (4) Loc va Thi déu true kinh hién vi, Thi & ca ngay sau Loc; (5) Tung khong tric ca
1. Khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Suét bé tréng nam & hang may quang phd B. Suat bo tréng roi vao ca 4

C. Tung truc miy quang phd D. Ha truc kinh hién vi
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Vi du 7.3. Bén ngudi thg Loc, Man, Thi, Yén nhan déng bén mén do: ghé xich du, ké sach, hop tra,
khung guong — moi ngudi ding mdét moén: (1) Loc khong nhan ké sach, cling khong nhan hop tra;
(2) Man khéng nhan ké sich, cling khong nhan khung guong; (3) Thi khong nhan ghé xich du, cling
khong nhan ké sach; (4) ngudi nhan ghé xich du khong phai Man. Ai déng khung guong?

A. Loéc B. Man C. Thi D. Yén

Trang 82 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 7 Mai Thanh Luan | 0854070701

Vi du 7.4. Ba thanh vién t& hung bién Ha, Tung, Yén béc thim: mdi ngudi nhan ding mot dé tai
trong ba dé moi trudng, cong nghé, gido duc va mot thit tu trinh bay tit thit nhat dén thit ba: (1)
ngudi boc dé cong nghé trinh bay ngay truée Ha; (2) Tung bdc dé moi trusng; (3) Yén khong trinh
bay dau tién. Ai trinh bay dau tién va ngudi dé boc dé tai nao?

A. Ting — dé moéi trudng B. Tung — dé gido duc

C. Yén — dé cong nghé D. Ha — dé gido duc
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4. Bai luyén

Bai 7.1. Bén thanh vién t6 hung bién Cam, Dat, Man, Thi mdi ngudi dé xuat ding mot de
tai; ca bén dé duge dua vao hop bdc tham, méi ngudi bdc diing mot dé va khong ai boc tring
dé ctia chinh minh: (1) Cam béc tring dé ctia Thi; (2) Dat khéng bbc tring dé ctia Cam; (3)
Man khéng boc tring dé ctia Cam. Thi bdc tring dé cta ai?

A. Cam B. Dat C. Man D. Khong xac dinh
dugce

Loi giai:

Bai 7.2. Giai cd vua giao hitu giita cau lac bd Xe Phio (Cam, Dat, Ha) va cau lac bo Ma
Tuong (Loc, Man, Thi) dién ra trén ba ban ddnh s6 1-3, mdi ban mot ki thit méi cau lac bo:
(1) Cam ngoi ban c6 s6 nhé hon ban ctia Loc; (2) Man khong gip Dat; (3) Thi ngdi ban 1. C6
bao nhiéu cich xép chd thod man?

A. 2 B. 4 C.6 D. 9

Loi giai:
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Doan En tham quan
6 khung gic 17

Dting — diéu kién (1) kich Sai — diéu kién (2) kich
hoat: Ha dan doan Hac hoat: Ha dan doan Séu

Hai ménh dé kéo theo cé gid thiét phii nhau chia bai todn thanh ding hai nhdnh; ding mét nhdnh zdy ra.

Bai 7.3. Béo tang dén bén doan khich mang thé En, Hac, Séu, Vanh Khuyén vao bén khung
gis 1-4, moi khung gio diing mot doan; boén huéng dan vién Ha, Loc, Tung, Yén mdi ngudi
dan ding moét doan: (1) néu doan En tham quan & khung gid 1 thi Ha dan doan Hac; (2) néu
doan En khéng tham quan & khung gi 1 thi Ha din doan Séu; (3) Tung dan doan & khung
gid ngay sau Yén; (4) doan Vanh Khuyén tham quan ¢ khung gid 2; (5) Loc khong dan doan
Vanh Khuyén. Néu Ha dan doan & khung git 1 thi khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Tung dan doan En B. Loc dan doan Hac
C. Poan En tham quan & khung gid cubi D. Yén dan doan Vanh Khuyén
L&i gidi:
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5. Cham luyén tap

Dir kién. Mot chudi chuyén dé ki ning gom bdn budi: thuyét trinh, quan 1f thoi gian, lam
viéc nhém, tu duy phan bién dién ra & bén khung gi lién tiép 1-4, méi khung gid diing méot
chuyén dé do ding mot trong bén dién gia Cam, Pat, Man, Yén phu trach, mdi dién gid mot
chuyén dé: (1) chuyén dé lam viéc nhém dién ra ngay sau khung git ctia Cam; (2) Dat phu
trach chuyén dé tu duy phan bién; (3) chuyén dé thuyét trinh mé man hogc chét chuong trinh;
(4) Man khong phu trach khung gio 2.

Bai 7.4. Lich nao sau day, ghi theo thtt tu khung gis 1 dén khung gi 4 duéi dang «dién gia
— chuyén dé», thod man tat ci cac diéu kién?

A. Cam — thuyét trinh; Man — lam viéc B. Cam — thuyét trinh; Yén — quéan li thoi
nhém; Pat — tu duy phan bién; Yén — qudn gian; Man — lam viéc nhém; Pat — tu duy
li thoi gian phén bién

C. Man — thuyét trinh; Cam — quéan li thi D. Yén — quan I thoi gian; Cam — thuyét
gian; Yén — lam viéc nhém; Dat — tu duy trinh; Man — lam viéc nhém; Dat — tu duy
phén bién phén bién

Loi giai:
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Bai 7.5. V6i dit kién trén, khing dinh ndo sau day chic chin ding?
A. Cam phu trach khung gié dau tién B. Chuyén dé thuyét trinh mé man

C. Dat phu trach khung gid cudi D. Chuyén dé lam viéc nhém do Man hoic
Yén phu trach

Loi giai:

Bai 7.6. V&i dit kién trén, néu Dat phu trach khung gio 2 thi khing dinh ndo sau day chéc
chén diang?

A. Yén phu trach khung gio 1 B. Cam phu trach chuyén dé quéan li thoi gian
6 khung gio 3

C. Man phu trach chuyén dé lam viéc nhém  D. Yén phu trach chuyén dé thuyét trinh

Loi giai:

Bai 7.7. Véi dit kién trén, chuyén dé lam viéc nhém c6 thé dién ra ¢ nhitng khung gié nao?
A. Khung gi¢ 2 hoac 3 B. Khung gis 2, 3 hoac 4

C. Khung gic 3 hoac 4 D. C4 bén khung gic
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Dir kién. Sau ki thi Cam, Dat, Ha, Loc, Man, Thi béc tham chia thanh ba cip dau, mdi cip
ngdi mot ban trong ba ban danh s6 1-3: (1) Cam dau v6i Loc hodc v6i Thi; (2) Pat ngdi ban
1; (3) Man khong ngoi ban 3; (4) Ha khong dau véi Dat.

Bai 7.8. Cach xép nao sau day, ghi theo thtt tu ban 1, ban 2, ban 3, thod man tat ca cic dieu

kién?
A. Pat-Ha; Man-Thi; Cam-Loc B. Pat-Loc; Cam-Thi; Ha-Man
C. Pat-Thi; CAm-Man; Ha-Loc D. Pat-Man; Ha-Thi; Cam-Loc
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Bai 7.9. V6i dit kién trén, khang dinh ndo sau day chic chin ding?
A. Man dau véi Dat hoac véi Ha B. Man dau véi Dat

C. Ha ngdi ban 2 D. Cam dau véi Thi
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Bai 7.10. Vé6i dit kién trén, néu Thi ngdi ban 2 thi khdng dinh nio sau diy chic chén ding?

A. Cam dau véi Thi B. Ha ngdi ban 2
C. Dat dau v6i Man D. Cam ngoi ban 3
Loi giai:

Bai 7.11. V6i dit kién trén, danh sich day dt nhitmg ki thii ¢é thé 1a d6i thi ctia Dat 1a:

A. Loc va Man B. Man va Thi C. Loéc, Man va Thi ~ D. Cam, Loc, Man va
Thi

Loi giai:
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Dir kién. Xuéng moc nhan nam don hang: ban tra, ghé bang, ti dau giudng, khay gd, den
ngl; nam ngudi thg Dat, Ha, Man, Ting, Yén moi ngusi ddm nhan ding mot mén: (1) Dat
khong dong ban tra, cing khong déng khay go; (2) Ha chi nhan déng ban tra hodc khay go;
(3) Man khéng déng ban tra, ciing khong déng den ngti; (4) Tung khong déng ti dau giuong,
ciing khong déng khay gob; (5) Yén khong déng ghé bang, ciing khong déng tii dau giudng.

Bai 7.12. C4ch phan cong nao sau diy thod man tat ci cdc diéu kién?

A. Dat-ban tra; Ha-khay gd; Man-ti dau B. DPat-ghé bang; Ha-ban tra; Man-ti dau

giwdng; Tung-ghé bang; Yén-dén ngl giwong; Tung-den ngi; Yén khay gb

C. Pat-ghé bang; Ha-ban tra; Man-khay gd; D. Dat-ghé bang; Ha-ban tra; Man-khay go;
Tung-tt dau giuong; Yén-den ngi Tung-dén ngt; Yén-tu dau giuong

L&i gidi:

Trang 92 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 7 Mai Thanh Luan | 0854070701

Bai 7.13. V6i di kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Dat déng ghé bang B. Ha déng ban tra
C. Tung doéng den ngu D. Ta dau giuong do Pat hoac Man déng
Loi giai:

Bai 7.14. Vé6i dit kién trén, néu Pat nhan déng deén ngt thi khing dinh nio sau diy chic chin

dang?

A. Man déng ti dau giuong B. Ha déng ban tra
C. Yén déng khay gd D. Ha déng khay go
L&i gidi:
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Chuong 7

Bai 7.15. V6i dit kién trén, danh sich day dt nhitg ngudi tho c6 thé dong ban tra la:

A. Ha va Yén B. Tiing va Yén C. Ha, Tung va Yén  D. Ha, Man, Tung va
Yén

Loi giai:

Bang dap an

Bai 7.1 7.2 7.3 7.4 7.5 7.6 7.7 7.8
Dap an A B D Cc D B B D
Bai 7.9 7.10 7.11 7.12 7.13 7.14 7.15
Dap an A C C B D A C
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CHUYEN DE
8 Phan chia nhom

Chuong 7 diat mdéi d6i tuong vao mot 6 ciia bang, noi mdi hang va mdi c¢ot chi nhan ding mot ddi
tuong; chuong nay ndi 16ng ding mot diéu — nhiéu déi tuong duge phép cting & mot chd, mién khong

vuot stic chita. Bai todn vi thé chuyén tit ghép cip sang phdn chia: toan bo dbi tugng dude chia tron
vao cdc nhém cé tén, mdi dbi tugng ding mot nhém. Cong cu trung tAm 1 so do nhém cung phép
dém 6, con ki thuat ndi chudi va lap phan ddo ctia Chuong 3 tiép tuc duge dung khi dé chita dicu
kién kéo theo.

1. SO d6 nhém va phép dém 6

Quy trinh dung so d6 nhém

Buéc 1 — Vé khung stic chita. Budc niy tdch lam hai trudng hop. Si s6 c6 dinh: moi
nhém 14 mot khung gdom ding s6 6 bang sitc chtta ctia nhém d6, va téng sb 6 ctia moi khung
bang ding téng s6 ngudi can chia. Si sé chi cho san vd tran: khong vé duge sb 6 ¢b dinh, nén
vé s6 6 bing sdn clia nhém roi dé riéng mot quy 6 co gian dung chung, dong thoi ghi bat ding
thitc chan si s6 6 1¢; chi khi cdc rang budc sau d6 ép si s6 vé mot gid tri duy nhat thi khung
mdéi duge chot.

Budc 2 — Ghim ngudi ¢ dinh. Didu kién dang «X ¢ nhém G» duge dién thing vio mot
6 ctia khung G; mdi lan ghim 13 mot lan khung ay b6t di mot chd trong.

Budéc 3 — Dit khéi trudce, cip tach sau. Khéi «ciing nhémy can nhiéu 6 lién trong mot
khung nén bi han ché nhiéu nhat, phai xtt li trudc; cap tach chi phan phdi phan con lai.
Buéc 4 — DPém chd tréng. Sau mdi lan dit, can ghi lai s6 chd tréng clia ting khung.

Khung nao hét chd thi moi ngudi chua duge xép déu bi day sang cac khung khac — day 1a
ngudn két luan chéc chin ciia ci chuong.

Dién dat trong dé Cach ghi trén so do

«X va 'Y & cung mét nhom» khdi hai 6, chi dit dude vao khung con it nhat hai chd
tréng

«X va 'Y & hai nhém khac nhau» cap tach: moéi khung nhin nhiéu nhat mot ngudi ctia
cap

«X 6 nhom G» ghim mot 6 clia khung G, khung G bét mot chd

«néu X § nhém G thi Y 6 nhém H»  kéo theo mot chiéu; phan ddo: Y khong & H thi X
khéng 6 G

«mdi nhém cé it nhat m ngudi» san clia cdc nhém khéc quyét dinh tran ctia nhém nay:

X 2 X N, P \ 7 7 N .
tran = tong s6 ngudi — tong san cadc nhém con lai
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Cong thirc dém 6.
chd tréng clia nhém G = stic chita(G) — s6 ngudi da ghim vao G.

Véi bai hai nhém stic chita ¢6 dinh, mdi ngudi bi loai khéi mot nhém 13 mét ngudi bi ép vao
nhoém con lai:
s6 ngudi 6 nhém 1 = n — s6 ngudi 6 nhém 2.
Khi dé chi cho san: v6i k nhém, tong n ngudi va méi nhém it nhat m ngudi thi moi nhém déu
thoa
m < sT 86 mdi nhém < n — (k — 1)m.

khéi ciing nhém

/_)H
nhém A — 4 chd nhém B — 3 ché

) ]

Khéi can hai cho trong cing mét khung; cip tdch gop nhiéu nhat mot ngudi cho moi khung.

cap tach nhém

Dém 6 — 16i suy luan cha luc

Mot nhém 1ap kin 14 mot két luan, khong phai mot trang thai trung gian. Khi da chitng minh
nhém G nhan di s6 ngudi theo stic chita, moi ngudi chua dude nhic tén déu bi ddy sang céc
nhém con lai — két ludn nay diang cho moi cau hinh nén tra 151 dude ngay céc cau «chic
chén ding» ma khong can liét ké cAu hinh nao. O chidu ngudc lai, néu s6 ngudi budc phai vao
G vuct qué stic chita ctia G thi nhdnh dang xét vo nghiém; dé chinh 1a chd ndi véi ki thuat
«Gid stt — Tim mau thuany.

khung nhd — 2 ché khung 16n — 3 chd

SR

Cat || bong .. .
budc phai sang khung 16n

khéi hai 6

Khung nhé chi con mot ché nén khéi hai 6 budc phdi sang khung lon.

Ghi chi. Thit nhat, «X va Y khac nhém» khong chi dich danh ai & nhém nao; khi bai chi
¢6 hai nhém thi cip tdch gép ding mot ngudi cho moéi nhém, con khi bai ¢6 tit ba nhém tré
lén thi hai ngudi chi can khac nhau, ca hai déu c6 thé khéng & nhém dang xét. Thit hai, dieu
kién «néu ... thi ..» 13 mot chiéu: tit «néu X & nhém sang thi Y 6 nhém sang» khong dude suy
ngudc rang Y & nhém sang thi X cling vy — doc thanh hai chiéu 1a 16i lam méat nghiém &
céc cau dém. Thit ba, «chic chin ding» doi héi khang dinh ding & moi cdu hinh; mot khing
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dinh ding & phan 16n cau hinh van bi loai.

2. Bién thé nhém kém vai trd

Mot s6 dé yéu cau mdi nhém ctt ra mot ngudi giit vai tro rieng — nhém trudng, ngudi phu
trach an toan, ngudi ghi bién ban. Khi d6 mdi cAu hinh gom hai tang: tang phan nhém cho
biét ai & dau, tang vai tro cho biét trong moéi nhém ai duge cit. Vai tro luén thude vé mot
thanh vién ctia chinh nhém d6, nén hai tang rang budc 1dn nhau: mét diéu kién vé vai tro
c6 thé chdt ludn vi trf nhém ciia ngudi dudge nhac. Trinh tu lam hiéu qua 14 dung tang phan
nhém truée bang dém 6, réi méi dém s cach ¢l vai tro trén timg cau hinh.

6 c6 dau sao la ngudi gitt vai tro

\ —

OO0 OO

nhém 1 nhém 2

Diéu kién vé vai tro cé thé choét cd vi tri nhém — ngudi gitt vai tro cia nhém ndo thi thudc nhém dy.

Ghi chi. V6i dé nhém kém vai trd, cAu hdi «cé bao nhiéu cidch» ludn dém ca hai tang: hai
céch khac nhau & ngudi gitt vai tro van 1a hai cdch khac nhau du phan nhém giéng hét. Ngugc
lai, cAu héi chi néi vé vi tri nhém thi gdp cdc cau hinh ciing phan nhém lai lam mot khi két
luan.

Vi du 8.1. Mot budi trai nghiém cheo kayak c6 nim ngudi tham gia: Cat, Dong, Han, Kha, Ngoc.
Cau lac bd b tri hai chiéc thuyén: thuyen 16n chd ding ba ngusi, thuyeén nhé chd ding hai ngudi;
mdi ngudi 1én ding mot thuyén va ci hai thuyén déu chd kin chd. Viée xép ngudi phai thod man:
(1) Cat va Poéng lén cting moét thuyén; (2) Han lén thuyén nhé. Khing dinh nao sau ddy chic chin
diang?

A. Déng lén thuyén 16n  B. Kha lén thuyén nhé  C. Ngoc lén thuyén 16n  D. Ngoc 1én cing
thuyéen véi Han
Loi giai:
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Vi du 8.2. Mot cau lac bd tinh nguyén ctt sdu thanh vién: Han, Kha, Ngoc, Quang, Sa, Van vé hai
diém truong viung cao. Diém trudng Sudi Mo nhan ding ba ngudi va diém truong Peéo Gié nhan
ding ba ngudi; moi thanh vién vé ding moét diém trudng. Viéc phan cong phai thod méan: (1) Han
va Kha vé cting mot diém trudng; (2) Ngoc va Quang vé hai diém trudng khac nhau; (3) Sa vé diém

truong Sudi Mo. Khing dinh nio sau day chic chén ding?

A. Ngoc ve diém B. Van vé diém trusng C. Quang veé diém D. Quang vé ciing diém
truong Sudi Mo Sudi Mo truong Peo Gid truong véi Van

Loi giai:

Vi du 8.3. Mot tram cttu ho bai bién c6 sdu nhan vién: Céat, Péng, Han, Kha, Quang, Van, chia
thanh hai kip truc trong ngay: kip sang ding ba ngudi va kip chiéu ding ba ngudi; mdi nhan vién
trite ding mot kip. Bang phan kip phai thod man: (1) néu C4t truc kip sang thi Déng ciing tryc kip
séng; (2) Han va Quang truc hai kip khac nhau; (3) Pong truc kip chiéu. Khing dinh nao sau day
chic chin ding?

A. Han truc kip sang B. Quang truc kip C. Van truc kip sang D. Han truc cung kip
chiéu véi Van
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Vi du 8.4. Ngay hoi viéc lam cia mdt truong cd sdu tinh nguyén vién: Cat, Dong, Kha, Ngoc, Sa,
Van, dugc chia vao hai t6: t6 dén tiép va t6 tu van. Mai tinh nguyén vién vao ding mot t6 va mdi
t6 c6 it nhat hai ngusi. Viéc chia t6 phai thoa man: (1) Cét va Sa vao ciing mét t6; (2) Dong va
Ngoc vao hai t6 khac nhau; (3) VAn vao t6 tu van. Danh sach day di cc gid tri ma si s6 clia t6 dén

tiép c6 thé nhan la:

A. Chi 3 hodc 4 B. Chi 2 hoac 3
C. 1,2, 3 hoac 4 D. 2, 3 hoac 4
Loi giai:
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4. Bai luyén

Bai 8.1. Mot trai he STEM chia sau trai sinh: Cét, Déng, Han, Kha, Sa, Van vao hai to
chuyén dé: t6 Robot ding bén ngudi va té Tén lita nudc ding hai ngudi; mdi trai sinh vao
diing mét to. Viéc chia t6 phai thod man: (1) Déng va Han vao cling mét to; (2) Cat vao to
Tén lita nuée. Khang dinh nio sau day chic chin ding?

A. Kha vao t6 Robot B. Pong vao t6 Robot C. Sa vao t6 Tén lta D. Van vao clng to
nudc v6i Cat

Loi giai:

Bai 8.2. Doi cham séc vuon cong dong ctia mot khu dan cu gom bay thanh vién: Cat, Dong,
Han, Kha, Ngoc, Quang, Sa, chia thanh hai ca lam viéc trong ngay: ca sang ding bén ngudi
va ca chiéu ding ba ngudi; méi thanh vién lam ding mot ca. Bang phan ca phai thod man:
(1) Cat va Déng lam cung mdt ca; (2) Han va Kha lam hai ca khac nhau; (3) Ngoc lam ca
chiéu. Khéng dinh ndo sau diy khéng thé diung?

A. Quang lam ca sang B. Han lam ca chiéu

C. Quang va Sa lam cung mot ca D. Sa lam cung ca v6i Ngoc
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Bai 8.3. Mot budi cheo kayak khic c¢6 bay ngudi tham gia: Cat, Pong, Han, Kha, Ngoc,
Quang, Van va ba chiéc thuyén: thuyén Séng chd ding ba ngudi, thuyen Gié ché ding hai
ngudi, thuyéen May chd ding hai ngudi; mdi ngudi lén ding mot thuyen va ca ba thuyen déu
chd kin chd. Viée xép ngudi phai thod man: (1) Cat va Pong lén cing mot thuyén; (2) Han
va Ngoc 1én hai thuyén khéc nhau; (3) Kha lén thuyén Séng. Néu Quang lén thuyén Gi6 thi
khéng dinh nao sau day chic chin ding?

A. Van lén thuyen B. C4t lén thuyen C. Han lén thuyén D. Van khong lén
May Séng Gié thuyen Gi6
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Trang 103

Bai 8.4. Mot dot tinh nguyén khdc cit sdu thanh vién: C4t, Déng, Han, Kha, Quang, Sa veé
hai diém truong: diém truong Na Ban nhan ding ba ngudi va diém truong Cong Troi nhan
ding ba ngudi; méi thanh vién vé ding mét diém truong. Viéc phan cong phai thod man: (1)
néu Céat ve Na Ban thi Dong ciing vé Na Ban; (2) Han va Kha vé hai diém trudng khac nhau;
(3) Quang vé Céng Troi. C6 bao nhiéu cich phan cong thod man tat ca cac dicu kién?

A. 2 B. 3 C. 4 D. 6
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Chuaong 8

Bai 8.5. Mot tram ctu hd bai bién khac cé bay nhan vién: Cat, Dong, Han, Kha, Ngoc, Quang,
Van, chia thanh kip sang va kip chiéu; méi nhan vién truc ding mét kip va mdi kip cé it
nhit ba ngudi. Bang phan kip phai thod man: (1) néu Cét truc kip séng thi cd Dong va Han
déu tryc kip sdng; (2) Kha va Ngoc truc hai kip khac nhau; (3) Quang truc kip chieu. Néu
Cét truc kip séng thi khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Van truc kip chiécu B. Kha truc kip sang C. Ngoc truc kip D. Ngoc truc clng
chiéu kip v6i Van

Loi giai:

5. Cham luyén tap
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Dir kién. Dgt hai cia mot trai he STEM c¢6 tam trai sinh: Cat, Péong, Han, Kha, Ngoc, Quang,
Sa, Van, dugc chia vao ba t6 chuyén dé: t6 Robot ding ba ngudi, t6 Tén lita nudc ding ba
ngudi va t6 Lap trinh ding hai ngudi; mdi trai sinh vao ding mot t6 va cd ba t6 déu nhan du
s6 ngudi néu trén. Viéc chia t6 phai thod man: (1) Cat va Dong vao ciing mot t6; (2) Han va
Kha vao hai t6 khéc nhau; (3) Ngoc va Quang vao hai t6 khac nhau; (4) Sa vao t6 Lap trinh.

Bai 8.6. Cach chia t6 nao sau day thod man tat ca cac diéu kién?

A. T6 Robot: Cat, Pong, Van; t6 Tén lita B. T6 Robot: Han, Kha, Van; t6 Tén lita nudc:
nuée: Han, Ngoc, Quang; t6 Lap trinh: Sa, Cat, Péng, Ngoc; t6 Lap trinh: Sa, Quang
Kha

C. T6 Robot: Céat, Péng, Quang; t6 Tén lita D. T6 Robot: Cat, Pong, Ngoc; t6 Tén lia
nuéc: Han, Ngoc, Sa; t6 Lap trinh: Van, Kha nudc: Han, Quang, Van; to Lap trinh: Sa, Kha

Loi giai:
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Chuaong 8

Bai 8.7. Véi dit kién trén, khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Van khoéng & t6 B. Han & cung to v6i C. Ngoc & t6 Robot D. Kha & t6 Lap trinh
Lap trinh Cat

Loi giai:

Bai 8.8. Véi dit kién trén, néu Han & t6 Lap trinh thi khing dinh nio sau dy chic chin ding?

A. Ngoc & cling to v6i  B. Kha & cting t6 vé6i  C. Quang & t6 Robot D. Céat & t6 Tén lita
Cat Van nude

Lai giai:

Bai 8.9. Véi dit kién trén, danh sach day di nhitng trai sinh ¢é thé & t6 Lap trinh cling Sa la:

A. Han, Kha B. Ngoc, Quang

C. Han, Kha, Ngoc, Quang D. Han, Kha, Ngoc, Quang, Van
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Dir kién. Vao miia cao diém, mot tram citu hd bai bién bd tri tdm nhan vién: Cét, Pong, Han,
Kha, Ngoc, Quang, Sa, Van thanh hai kip truc: kip sang ding bén ngudi va kip chiéu ding
bén ngudi; mdi nhan vién truc ding mot kip. Bang phan kip phai thod man: (1) néu Cét truec
kip séng thi Dong truc kip chiéu; (2) néu Dong truc kip chiéu thi Han true kip chiéu; (3) Kha
va Ngoc truc cing mot kip; (4) Quang truc kip séng.

Bai 8.10. Kip sang c6 thé gdom ding nhitng nhan vién nao sau day?
A. Quang, Cat, Dong, Sa B. Quang, Pong, Sa, Van

C. Quang, Han, Sa, Van D. Quang, Kha, Sa, Van
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Bai 8.11. V6i dit kién trén, khang dinh nio sau day chic chin ding?
A. Sa truc kip sang B. Kha truc kip chiéu

C. Han truc kip chiéu D. Cat va Han khong cung truc kip sang
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Bai 8.12. Véi dit kién trén, néu Sa va Van ciing truc kip chiéu thi khing dinh nao sau day
chic chin ding?

A. Ngoc truc kip séng  B. Cat truc kip saing C. Dong truc kip D. Cat truc cung kip
chiéu v6i Han

Loi giai:

Bai 8.13. V6i dit kién trén, c6 bao nhiéu bang phéan kip thod man tat ca cac diéu kién?

A 4 B.6 C.8 D. 12
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Dir kién. Vuon cong dong ctia mdt khu dan cu chia sdu thanh vién: Cat, Déng, Han, Kha, Sa,
Van thanh hai nhém cham séc, méi nhém ding ba ngudi: nhém vudn rau va nhém vudn hoa;
mdi thanh vién vao ding mdt nhéom. Ngoai ra mdi nhém cit diing mét nhém trudng, va
nhém trudng phai la thanh vién cta chinh nhém d6. Viéc phan cong phéi thod man:
(1) Cat va Han vao cung mét nhém; (2) Dong va Van vao hai nhém khéc nhau; (3) Kha la
nhém trudng ctia nhém ma Kha tham gia; (4) Han khong lam nhém trudng; (5) néu Sa vao
nhom vuon rau thi Sa la nhéom trudng ctia nhém vudn rau.
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Bai 8.14. Cé4ch phan cong nao sau diy thoad man tat ca céc diéu kién? (tén dat trong ngodc
don sau tén nhém 1a nhém truéng ctia nhém do)

A. Nhém vuon rau: Cét, Han, Pong (nhém B. Nhém vuon rau: Cat, Han, Pong (nhém
truéng: Cét); nhém vuon hoa: Kha, Van, Sa  trudng: Pong); nhém vuon hoa: Kha, Van, Sa
(nhém truéng: Kha) (nhom trudng: Sa)

C. Nhém vuon rau: Kha, Pong, Sa (nhém D. Nhéom vuon rau: Cat, Han, Kha (nhém
truéng: Kha); nhém vuon hoa: Cét, Han, Van truéng: Kha); nhém vuon hoa: Péng, Van, Sa
(nhém trudng: Cat) (nhém truéng: Dong)

Loi giai:
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Bai 8.15. Véi dit kién trén, khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Cat la nhéom truéng nhém vudn rau B. Déng ¢ nhém vucn hoa
C. Véan la nhém truéng nhém vuon rau D. Han & nhém vuon rau
L&i giai:

Bai 8.16. V&i dit kién trén, néu Déng ¢ nhém vuon rau thi khang dinh nao sau day chéc chin

ding?

A. Cat la nhém truéng nhém vudn rau B. Sa & cing nhém v4i Van
C. bong la nhém truéng nhém vusn rau D. Van 6 nh6ém vudn rau
Lai giai:

Bai 8.17. V6i dit kién trén, danh sach day di nhimg thanh vién ¢ thé lJam nhém trudng la:
A. Chi Kha B. Cat, Kha

C. Cat, Pong, Kha, Van D. Cat, bong, Han, Kha, Van
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Chuaong 8

Bang dap an

Bai 8.1 8.2 8.3 8.4 8.5 8.6 8.7 8.8 8.9
Dap an B Cc D Cc A D A B Cc
Bai 8.10 8.11 8.12 8.13 8.14 8.15 8.16 8.17
Dap an B D A Cc A D B Cc
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CHUYEN DE
9 Quyét dinh theo rang budc

Chuong 8 phan toan bo dbi tuong vao cdc nhéom, nén méi déi tuong déu cé chd ciia minh; chuong
nay chi gift lai mot phan — chon ding k dbi tugng trong n ddi tugng va loai phan con lai. Rang budc

vi thé khong néi vé vi tri ma néi vé viée ¢é mdt hay ving mdt: kéo theo, loai trit 1an nhau, tuyén. Ki
thuét néi chudi va lap phan dio ctia Chuong 3 dude dung lai gan nhu nguyén ven, con ki thuit dém
6 ctia Chuong 8 chuyén thanh dém suét chon.

1. Ba loai rang budc va cach doc ching

Dién dat trong dé Nghia Phan dao / hé qua
«néu chon X thi chon Y» X c6 miat = Y cb mit Y ving = X véng
«X va Y khong dugc chon nhiéu nhat mot trong hai X c6 mit = Y vang
dong thai» c6 mat
«it nhat mot trong hai X, Y» it nhdt mot c6 mit — cé X ving = Y c6 mit
thé ca hai
«nhiéu nhat mot trong hai X, nhiéu nhat mot c6 mat — giong dong «khéng dong
Y» c6 thé khong dbi tugng  thoi»
nao
«ding mot trong hai X, Y» ding mot c¢6 mat vita loai trit vita tuyén

Ghi chi. Ba dong cudi clia bang trén 13 ba rang budc khdc nhau, khong duge dénh dong. «It
nhat mot» cho phép ca hai; «nhiéu nhat mot» cho phép khéng déi tuong nao; chi «ding mot»
méi cAm cd hai dau. Day 14 chd dé nham ctia dang bai dém: doc «it nhdt mot» hay «nhicu
nhat mot» thanh «ding mot» déu lam mat nghiém.

Budc 1 — Ghi sb suat. Dé cho ding k suat chon; mdi suit thudc mot déi tuong va mdi
d6i tugng chiém nhiéu nhat mot suat.

Buéc 2 — Gom nhém theo rang budc. Méi cip loai trit gbp nhiéu nhdt mot suat; moi
cap tuyén gép # nhat mot suat. S6 suat ciia cic nhém cong lai bang ding k chi khi cic nhém
d6i mot roi nhau vd phtt hét tap dbi tuong. Néu con dbi tuong nam ngoai moi nhém thi phan
ngoai ay phai dudc tinh thanh moét nhém riéng trude khi cong; néu hai nhém ding chung mot
d6i tuong thi khong duge cong tach, phai gop ching lai thanh moét nhém.

Budc 3 — Cong chin trén roi so véi k. Néu cic cip loai trit chi dit cung cip m < k
suat thi £ —m suat con thiéu buoc phai lay tit cic déi tuong ngoai nhitng cip Ay — nhiéu dbi
tuong bi ép c6 mat ma khong can liét ké cau hinh nao.
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X1 XQ Y1 Yé Zl Z2
< 1 suét < 1 suét > 1 suat

Hai cdp logi tri chi gop toi da hai suat nén suat thit ba budc phdi lay tu nhom con lai.

NGi chudi va lap phan dao

Céc rang budc kéo theo néi dude véi nhau ding nhu & Chuong 3: tit A = B va B = C suy
ra A = C. Ngoai ra mét rang budc loai tru ciing la mét rang budc kéo theo tra hinh: «X va
Y khéng dong thoi» chinh 14 X = —Y. Nho vy chudi suy dién di xuyén qua dudc ca hai loai
rang budc. Ching han G = S va S = —B cho ngay G = —B: hai d6i tugng G va B khong
bao gid ciing dudc chon, du dé khong hé néi gi vé cip doé.

chudi thuan

chudi phan dao

Hai hang la hat cdach doc cia cung mot hé rang budc.

Ghi chii. Mot phuong an «chua du dit kién» chi ding khi ton tai hai cAu hinh cling thod moi
diéu kién ctia dé ma cho két luan trai ngude nhau vé dbi tuong dang xét. Mudn béc bé phuong
an ay chi can chi ra mot 1ap ludn ép budc; mudn chon né thi phai trung ra duge hai ciu hinh
chimg nhan. Viéc khong tim ra lap ludn khéng phai 14 bang chiing cho «chua di dit kiény.

Vi du 9.1. Ban t6 chitc mot budi tiéc tra chiéu lap thuc don gdm ding ba mén khac nhau, chon tir
nam moén: banh su, banh quy, mit diua, che khic bach, tréi cay theo mua. Thuc don phai thod méan
hai diéu kién: (1) néu banh su duge chon thi mit dita cling dude chon; (2) banh quy va che khic
bach khong dude chon dong thoi. Néu cheé khic bach duge chon thi mén nao sau day chic chin cé
trong thuc don?

A. Mt dua B. Banh su C. Trai cay theo mua D. Banh quy
Loi giai:
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Vi du 9.2. Mot tram khuyén nong chon ding ba gibng lia khic nhau trong sau giéng Hat Ngoc,
Séng Vang, Pong Xanh, Huong Cém, Mua Xuan, Nang He dé gieo thit nghiém vu t6i. Viéc chon
phéi thod man: (1) it nhat mot trong hai giéng Hat Ngoc, Séng Vang dudc chon — c6 thé chon ca
hai; (2) nhiéu nhat mot trong hai gibng Pong Xanh, Huong Cém duge chon — c6 thé khong chon
giéng nao trong hai giéng dé; (3) néu Mua Xuan dudc chon thi Séng Vang ciing duge chon; (4) néu
Ning He duge chon thi Hat Ngoc khong duge chon. Gidng nao sau day chic chin duge chon?

A. Hat Ngoc B. Séng Vang C. Mua Xuan D. Dong Xanh
Loi giai:
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Vi du 9.3. Mot trudng lap ding ba tram phét wifi & ba trong sau vi tri: nha da ning, cing-tin, khu
tu hoc, san co, vuon truong, hanh lang khu A; mdi vi trf 1&p nhiéu nhat moét tram. Ké hoach phai
thod man: (1) néu lap tram & nha da ning thi ciing lip tram & cang-tin; (2) sdn ¢ va vuon trudng
khong duge 1ap tram dong thoi; (3) it nhat moét trong hai vi trf khu tu hoc, hanh lang khu A dugc
1&p tram. Vi trf ndo sau day chic chin duge 18p tram?

A. Cang-tin B. Khu tu hoc

C. Hanh lang khu A D. Chua du di kién dé khang dinh vi tri nao chic
chin dugc 18p tram

Loi giai:
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3. Bai luyén

Bai 9.1. Ban t6 chtic mot trién lam anh chon ding ba btic khic nhau trong sau biic «Bén
nudey, «Chg ndin, «Mua gity, «Phd muar, «Dong chiéu», «Suong sém» dé treo & gian chinh:
(1) néu treo «Bén nudey thi ciing treo «Chg ndir; (2) «Mua git» va «Phd muay» khong dugce
treo dong thoi; (3) it nhat mot trong hai bitc «Dong chiéu», «Suong sém» dudc treo. Bo ba
nao sau day thod man tat ca cac diéu kién?

A. «Bén nuéer, «Mua gity, «Dong chicu» B. «Mua git», «Phd muay, «Suong sém»
C. «Chg noéi», «Phd muay, «Suong sém» D. «Bén nubcer, «Chg noin, «Mua git»
Loi giai:

Bai 9.2. Cau lac bo vuon thudc nam ctia mot truong danh luéng méi dé trong ding ba loai
thdo moc khac nhau chon tit sdu lodi: diép c4, ngai cttu, hiing chanh, 14 16t, ma dé, c6 ngot: (1)
diép c4 va ngai citu khong duge trong dong thdi; (2) hing chanh va 14 16t khong duge trong
dong thoi; (3) néu trong ma dé thi ciing trong c6 ngot. Khing dinh nao sau day chic chin

ding?

A. Cb ngot dudc trong B. M4 dé dugc trong

C. Hing chanh dugc trong D. Diép c4 khong dudc trong
Loi giai:
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Bai 9.3. Thuc don clia mot budi tiée tra chiéu gom ding ba mén khic nhau chon tit sdu mén:
tart tritng, bong lan, sandwich dua leo, thach ca phé, ché tréi nude, mitt vé cam: (1) néu chon
tart tring thi cing chon bong lan; (2) sandwich dua leo va thach ca phé khéng duge chon
dong thoi; (3) it nhat mot trong hai mén cheé troéi nuée, mitt vo cam duge chon. Néu bong lan
khong dugc chon va thach ca phé duge chon thi thue don gom nhitng mén nao?

A. Thach ca phé, che tréi nuée, sandwich dua B. Thach ca phé, che tréi nuée, mit vo cam
leo

C. Tart tring, thach ca phé, mat v6 cam D. Bong lan, thach ca phé, mt v6 cam

Loi giai:

Bai 9.4. Mot truong khac lip ding ba tram phéat wifi 3 ba trong sau vi trf: cdng chinh, san
béng, nha xe, vuon sinh vat, hoi truong, day 16p B; mdi vi tri 18p nhiéu nhat moét tram: (1)
it nhat mot trong hai vi tri cong chinh, héi trudng duge 1ap tram — c6 thé ca hai; (2) nhiéu
nhat mot trong hai vi trf san béng, nha xe dugc lap tram — c6 thé khong vi trf nao; (3) néu
18p tram & vuon sinh vét thi cling lap tram & céng chinh. C6 bao nhiéu céch chon ba vi trf
thod man tat ca cic diéu kién?

A7 B. 8 C. 11 D. 14
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Bai 9.5. Mot trai giong gieo thit ding bén gidng lta khic nhau trong sdu giéng mang ma hiéu
L1, L2, L3, L4, L5, L6: (1) khong gieo dong thdi ca ba giong L1, L2, L3; (2) it nhat mot trong
hai giéng L4, L5 dugc gieo — c6 thé ca hai; (3) néu gieo L6 thi ciing gieo L2. Néu L4 khong
dugc gieo thi khang dinh nao sau day ding?

A. Gibng L1 chic chin dugc gieo B. Gidng L3 chic chin dugc gieo

C. Gidng L6 chac chin khéong dudc gieo D. Chua di dit kién dé x4c dinh giéng L1 c6
dugce gieo hay khong

L&i giai:

4. Cham luyén tap
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Dir kién. Ban bién tap chuong trinh phét thanh ctia truong nhan bay tiét muc du tuyén, mdi
tiét muc do ding mdt ban phu trach va mdi ban phu trach ding mot tiét muc: Duyén, Hiéu,
Khai, Lua, Minh, Nhung, Tai. Chuong trinh phat séng ding bon tiét muc trong bay tiét muc
d6, thod man: (1) néu tiét muc ctia Duyén duge chon thi tiét muc ctia Hiéu ciing duge chon;
(2) nhiéu nhat mot trong hai tiét muc ctia Khai va Lua duge chon — c6 thé khong tiét muc
nao; (3) it nhat mot trong hai tiét muc ctia Minh va Nhung dudc chon — c6 thé ca hai; (4)
néu tiét muc ctia Tai khéng duge chon thi tiét muc ciia Nhung dude chon.

Bai 9.6. Bo bon tiét muc nao sau day dugc phép phat séng?
A. Tiét muc ctia Duyén, Khai, Minh, Nhung  B. Tiét muc ctia Khai, Lua, Minh, Tai
C. Tiét muc ctia Duyén, Hiéu, Khai, Minh D. Tiét muc ctia Hiéu, Minh, Nhung, Tai

Loi giai:

Bai 9.7. V6i dit kién trén, khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Tiét muc ctia Nhung dudce chon B. Trong hai tiét muc ctia Hiéu va Nhung, c6
it nhat mot tiét muc duge chon

C. Tiét muc ctia Minh duge chon D. Tiét muc ctia Duyén khong duge chon
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Bai 9.8. Véi dit kién trén, néu tiét muc ctia Duyén dude chon thi khing dinh nao sau day chic
chén dang?

A. Tiét muc ctia Hiéu dugc chon B. Tiét muc ctia Nhung dude chon
C. Tiét muc ctia Khai khoéng duge chon D. Tiét muc ctia Tai khong duge chon
Loi giai:

Bai 9.9. Véi dit kién trén, c6 bao nhiéu cach chon bén tiét muc thod man tat ca cic dicu kién?

A. 8 B. 10 C. 14 D. 16
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Dir kién. Vuon dugc liéu clia mot tram y té xa du kién bay loai: dinh ling, huong nhu, tia to,
sa, bac ha, kinh gid6i, gitng. Dot dau trong ding boén loai khic nhau trong bay loai dé, thoa
man: (1) s& va bac ha khong duge trong dong thdi; (2) néu trong tia to thi cling trong kinh
gidi; (3) it nhat mot trong hai loai dinh ling, gimg dudc trong — cé thé ca hai; (4) néu trong
ging thi cling trong sa.

Bai 9.10. Bo bon loai nao sau day dudc phép trong trong dot dau?

A. Dinh lang, tia t0, sd, huong nhu B. Dinh lang, kinh gidi, bac ha, huong nhu
C. S4, bac ha, dinh lang, kinh giéi D. Gimg, dinh lang, kinh giéi, huong nhu
Loi giai:
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Bai 9.11. Véi dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Trong hai loai s& va dinh ling, c¢6 it nhat B. Dinh ling dudc trong
mot loai dude trong

C. Kinh gi6i dugc trong D. Bac ha khong dugc trong

Loi giai:
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Bai 9.12. V6i dit kién trén, néu bac ha duge trong thi cé thé két luan gi vé tia t6?
A. Tia t6 chic chin dugc trong B. Tia t6 chic chin khong dugc trong

C. Tia t6 va huong nhu cing dugc trong D. Chua dt dit kién dé xéc dinh tia t6 c6 duge
trong hay khong

Loi giai:

Bai 9.13. Véi dit kién trén, xét moi cach trong thod man cic diéu kién ma ging duge trong.
Danh sich day du nhiing loai khong bao gid duge trong cuing giing 1a:

A. Bac ha va tia t6 B. Bac ha va huong C. Chi bac ha D. Bac ha, tia t6 va
nhu kinh gidi

Loi giai:
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Chuaong 9

Bang dap an

Bai 9.1 9.2 9.3 9.4 9.5 9.6 9.7
Dap an C A B C D D B
Bai 9.8 9.9 9.10 9.11 9.12 9.13
Dap an A C B A D C
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CHUYEN PE
1 0 So do6, mang ludi va do thi

Chuong 9 chon ra mdt tap d6i tuong roi loai phan con lai, nén moi dit kién déu néi vé viéc c6 mit

hay ving mat. Chuong nay giit lai toan bo ddi tugng nhung chuyén su chi ¥ sang moi néi gitta ching:
doi tugng nao ndi truc tiép véi ddi tuong nao, di tir dau t6i dau duge, va di hét moi méi ndi thi tén
bao nhiéu. Coéng cu trung tadm la so d6 dinh — canh, cting ba dai lugng doc thing duge trén so do:
béc ctia timg dinh, tinh lién théng va s6 chu trinh doc lap.

Ghi chi. M6t bd thuit ngit duy nhat. T chuong nay trd di, sdch goi théng nhat theo
thuat ngit chuan: dinh, canh, bic, lién thong, canh cau, dudng di va chu trinh Euler, chu trinh
Hamilton. Dé thi thi luén ké bang 16i doi thudng — tram, chdt, ga, bé, dudng mon, doan ray
— nén budc dau tién ctia moi bai 1a dich cAu chuyén sang bo thuat ngit dy: mdi déi tuwong
thanh mot dinh, mdi mai noi truc tiép thanh mot canh. Vai tai liéu goi dinh 1a «diém» hay
«nity», goi canh 1a «doan», goi canh cau 1a «cau» hodc «doan doc dao», va goi ca hinh vé 1a
do thi thay cho so do; gap cach goi ndo cling quy vé ciing mot hinh.

1. S@ dd dinh — canh va bac ciia mét dinh

Dién dat trong dé Trén so do

«tram A ndi truc tiép véi tram B» mot canh noéi hai dinh A, B

«mdi tram ndi trie tiép véi ding ba tram moi dinh déu cé bac 3

khac»

«tit chdt ndo ciing t6i dude moi chdt con lai»  so do lién thong

«déng mot tuyén thi cé hai tram mat lién  tuyén ay 1d mot canh cau

lac v6i nhauy

«di qua mdi tuyén ding mot 1lany duong di Euler; néu con phéi quay vé noi xuat
phat thi 1a chu trinh Euler

«di qua moi tram ding mot lan roi quay vé»  chu trinh Hamilton

Dinh |i bat tay

Mai canh c¢6 hai dau mit, nén khi cong bac ctia moi dinh thi canh iy dude dém ding hai lan.
Do d6 téng bac ctia moi dinh bang hai 1an sé canh. Hai h¢ qua dugce dung lién tuc: tdng
béc ludn 1a sé chan, nén mot diy bac cb tong 1é thi khong so do nao nhan duge; va s6 dinh
c6 bac 1& luon 1 s6 chan.
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(D&m bac \, Xét lién thong e
ghi bac timg dinh tach so do thanh cac lién thong véi n
roi déi chiéu téng cum rdi nhau dinh va m canh thi
bac véi hai lan sb c6 m —n —+ 1 chu
canh trinh doc lap

- J

Mot dit kién vo li thuong 16 ngay & bude dém bac. Mot canh ndi hai cum ma khong cé 16
vong nao khac 13 canh cau: bé né di thi hai cum méat lién lac. Néu m —n + 1 = 0 thi so do
khong cé chu trinh nao, va khi 4y moi canh déu 13 canh cau.

Lién thong va moi bac khong qua hai

Mot so do lién théng c6 n dinh va ding n — 1 canh thi khéng chita chu trinh. Néu thém diéu
kién moi bac khong qué 2 thi so do dy 14 mot duong di xau chudi cid n dinh: ding hai dinh
béac 1 lam hai dau mut, n — 2 dinh con lai bac 2. Ngudc lai, so do lién théng c6 n dinh, n canh
va moi bac bang 2 14 mét chu trinh khép kin.

Di qua mbi canh ding mét lan

Tai mot dinh khong phai dau mit ctia hanh trinh, mdi lan di vao @ng véi ding mot lan di ra,
nén s6 canh cham dinh Ay phai chan. Véi so do lién théng, ta dudc ba tinh hudng: moi dinh
béc chin thi cé6 hanh trinh di qua mdi canh ding mot 1an roi quay vé noi xuat phat, va xuat
phat tir dinh nao ciing duge; ding hai dinh béc 1é thi hanh trinh van ton tai nhung budc nhan
hai dinh béc 18 4y lam hai dau va khong thé khép kin; tit bén dinh béc 1é trd lén thi khong
¢6 hanh trinh nao nhu vay.

moi bac bang 2: di hét moi dtng hai dinh bac 1é: hanh
canh r6i vé diing ché cii trinh budc di tir A t6i C'
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Thém mét canh vao chu trinh bon dinh lam hai dinh tré thanh bac 1é, va hanh trinh khép kin bién mat.

Di hét moi canh réi quay vé khi cé dinh bac lé

Cong db dai Dinh bac lé Ghep cap

goi S 1a tong do dai khong c6 dinh 1& thi dap s6 1a S cong chi

moi canh dép sb 1a S phi ghép cdp nhé
nhat

Tép cac canh dudc di lai phai lam moi béc chan, nén né cé bac 1é ding tai cdc dinh bac 1&
ban dau; vi méi lan di lai mot canh lam bac hai dau mit ctia né ting thém mot, tap ré nhat
gdm nhiing dudng di ngan nhat ghép cic dinh bac 1é thanh timg cip. Cac canh ay duge gom
theo s6 lan di, khong theo phép hop tap hop: néu hai duong di ngfin nhit dung chung mét
canh thi canh 4y van dudc tinh dii méi lan di lai. Véi hai dinh béac 1é chi c6 mot cach ghép;
v6i bén dinh béc 1é ¢6 ba cach ghép va can tinh di ci ba.

Di qua mbdi dinh ding mét lan

Mot chu trinh di qua moi dinh ding ding hai canh tai méi dinh. Vi viy dinh nao c6 bac 2
thi c& hai canh ctia né déu bi ép vao chu trinh — d6 1a chd bat dau lap luan ré nhat. Hai diéu
kién du thuong gip, diéu kién Dirac (moi bac khong nhd hon mot nita sé6 dinh) va diéu kién
Ore (hai dinh bat ki khong ndi truc tiép cé tong bac khong nhé hon sb dinh), chi bdo dam cé
chu trinh Hamilton chtt khéng phai diéu kién can.

Ghi chi. Khi mot so d6 khong thoa diéu kién Dirac hay diéu kién Ore, ta chua két ludn dude
gl: s0 dd van c6 thé ¢6 chu trinh di qua moi dinh. Mudn khing dinh «khéng cé chu trinh nao»
thi phai chi ra mau thuin that sy, thudng bat dau tit cac dinh bac 2 bi ép. Bai 10.5 1a mot vi
du: ¢ hai diéu kién di déu khoéng thoa ma so do van c6 ding hai chu trinh Hamilton.

NGi tat ca vdi chi phi nhé nhat

Muén néi n dinh cho lién théng thi can it nhat n — 1 canh, v mot hé ding n — 1 canh ma lién
thong thi khong chita chu trinh. C4ch tim hé ré nhat: xét cdc canh theo thit tu do dai tang
dan, 14y canh dang xét néu n6é khong tao chu trinh véi cac canh da lay, bé qua néu ngudc lai,
va diung khi da dit n — 1 canh. Diéu then chét 1a khéng duge chi nhin vao n — 1 canh
ngin nhit: ching ¢6 thé khép thanh chu trinh va bo roi hin mot dinh.

0

Mudi mét canh tdng vién trén lidi hai hang ba cot. Hai dudng chéo cila cing mot 6 vuéng luén cit nhau & tam 6; moi cdp canh

khdc chi cé thé gap nhau ¢ mét dauw mit chung.
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Ghi chii. «Di qua mdi canh ding mot lany», «di qua mdi dinh ding mot lan» va «di qua mdi
canh it nhat mdt lan roi quay vér» la ba cAu hoéi khac nhau, ng v6i ba cong cu khic nhau:
dém dinh bac 18, ép cac dinh bac 2, va ghép cap cic dinh béc 1é. Poc nham loai cdu héi thi
chon sai cong cu ngay tit bude dau.

Vi du 10.1. Mot du 4n du kién ndi bay tram quan tric bang cdc doan cidp quang hai chiéu sao cho
modi tram ndi truc tiép véi ding ba tram khéc; gitta hai tram cé nhiéu nhit mot doan cap va khong
doan c4p nao néi mot tram véi chinh né. Nhan dinh nao sau day ding?

A. Mang can ding 21 doan cip B. Mang can ding 11 doan cap
C. Mang can ding 10 doan cip D. Khong cé céch néi nao thod man yéu cau
Loi giai:

Vi du 10.2. Sdu chét kiém 1am Bau Sen, CAy Tram, Déc May, Hon Vong, Khe Nudc, Ling Xanh
duge ndi bang ding ndm dudng mon hai chiéu; gitta hai chét c6 nhiéu nhit mot dudng mon. Mai
ch6t nbi nhiéu nhat hai dudng mon, va tit chét nao ciing theo dudng mon t6i dude moi chét con lai.
Biét théem: (1) Cay Tram ndi truc tiép véi Déc May va véi Hon Vong; (2) Khe Nude ndi truc tiép véi
Bau Sen va v6i Liing Xanh; (3) Ddc May va Bau Sen mdi chét chi ndi ding mot dudng mon. Dudng
mon thit nam ndi hai chét nao?

A. Hon Vong va Ling Xanh B. Hon Vong va Khe Nuéc
C. Déc May va Bau Sen D. Cay Tram va Liing Xanh
Loi giai:
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Vi du 10.3. Hé théng 6ng dan nudc clia mot lang gdm bén dinh K, L, M, N ndi bdi nam doan éng
hai chiéu, do dai tinh bang mét: KL dai 3, L-M dai 4, M-N dai 6, N-K dai 8, K-M dai 5. Mot
nhéan vién xudt phat tit mot dinh, di doc theo 6ng dé kiém tra moi doan 6ng it nhat mot lan rdi quay
ve ding dinh xuat phat; dugc phép di lai mot canh nhiéu lan va mdi lan di lai van tinh da do dai.
Quang dudng ngin nhit cia hanh trinh 14 bao nhiéu mét?

A. 26 B. 31 C. 33 D. 52
L&i giai:

Vi du 10.4. Nim ban Subi P4, Bén Me, Na Hoa, Pu Cét, Ta Lai du kién ndi v6i nhau bang cau treo.
Chi ¢6 bay vi tri xdy dude cau, chi phi tinh bang trim triéu dong: Sudi Da4-Bén Me 4, Sudi D4-Na
Hoa 6, Bén Me-Na Hoa 5, Bén Me-Pu Cét 8, Na Hoa~Pu Cat 3, Na Hoa-Ta Lai 10, Pu Cat-Ta Lai
9. Xa chi xAy mot s6 cau trong bay vi trf 4y sao cho tit ban nao ciing di t6i dude moi ban con lai.
Téng chi phi nhé nhat 13 bao nhiéu tram triéu dong?

A. 18 B. 21 C. 22 D. 45
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Chuong 10

3. Bai luyén

Bai 10.1. Su tram quan tric A, B, C, D, E, F dudc nbi véi nhau bang cic canh cdp quang
hai chiéu; gitta hai tram cé nhiéu nhat mot doan cép. S6 tram ndi truc tiép t6i mdi tram A,
B, C, D, E, F lan lugt 14 4, 3, 3, 2, 2, 2. Mang gom bao nhiéu doan cap?

A. 8 B.9 C. 16 D. 24
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Bai 10.2. Nam ddo nhé mang s6 hiéu 1, 2, 3, 4, 5 ctia mo6t khu du lich duge ndi v6i nhau bang
cac tuyén pha hai chiéu; gitta hai ddo c6 nhiéu nhit mot tuyén pha. Khing dinh nao sau day
khong thé ding?

A. C6 ding hai ddo, mdi ddo c6 tuyén pha néi  B. Mdi ddo déu c6 tuyén pha ndi t6i ding hai
t61 ba ddo khac dao khac

C. C6 dting ba dao, moi ddo c6 tuyén pha ndéi D. C6 mot ddo cb tuyén pha ndi t6i ca boén
t6i ba ddo khéc; hai ddo con lai mdi ddo ndi  dao con lai
t61 hai ddo khac

Loi giai:

Bai 10.3. Sdu ddo Hon Tre, Hon Rua, Hon Nhan, Hon Yén, Hon Lao, Hon Mun dugce ndi bang
chin tuyén pha hai chiéu, thoi gian chay tinh bang phit: Hon Tre-Hon Ruia 5, Hon Tre-Hon
Nhan 9, Hon Ria-Hon Nhan 3, Hon Rua-Hon Yén 12, Hon Nhan-Hon Yén 4, Hon Nhan-Hon
Mun 15, Hon Yén-Hon Mun 6, Hon Lao-Hon Yén 2, Hon Lao-Hon Mun 3. Thdi gian chd va
chuyén tiép gitta hai chuyén pha coi nhu khong dang ké. Thoi gian it nhat dé di tir Hon Tre
dén Hon Mun 1 bao nhiéu phit?

A. 17 B. 18 C. 19 D. 24
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Bai 10.4. Sau chét kiém 1am Ddi Sim, Gop P4, Khe Trang, Con Dita, Mém Sé, H6 Chudi dugc
ndi bang bay dudng mon hai chiéu: Poi Sim-Gop P4, Gop Pa-Khe Tring, Khe Tring Ddi
Sim, Khe Trang-Con Dita, Con Ditta-Mém Sé, Méom Sé-H6 Chudi, H6 Chubi-Con Dita. Néu
déng ding mot dusng mon thi déng dudng mon nao sé khién cé hai chét khong con di t6i

dugc nhau?
A. Doi Sim — Gop D4 B. Con Dita — Moém Sé
C. Mém Sé — Hé Chudi D. Khe Trang — Con Dita
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Chuong 10

Bai 10.5. Sau ga tau dién mini A, B, C, D, E, F trong mot cong vién giai trf duge ndi bang
tam doan ray hai chiéu: A-B, B-C, C-D, D-E, E-F, F-A, A-D, B-E. Mot chuyén tham
quan xuat phét tit mot ga, di qua moi ga ding mdt lan roi quay vé ga xuat phat; hai chuyén
chi khac nhau & ga xuit phét hoiic & chiéu di dudc coi 1a mdt. C6 bao nhiéu chuyén tham

quan nhu vay?

A.0 B.1 C.2 D. 3
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Bai 10.6. Hé théng dng dan nude cia mot khu dan cu méi gom bon dinh U, V, X, Y ndi doi
mét v6i nhau béi sdu doan 6ng hai chiéu, d6 dai tinh bang mét: U-V dai 4, V-X dai 3, XV
dai 5, Y-U dai 6, U-X dai 8, V-Y dai 7. Nhan vién xuat phat tit mot dinh, di doc theo éng
kiém tra moi doan 6ng it nhat mot lan roi quay vé ding dinh xuat phéat; duge phép di lai mot
canh nhiéu 1an va mdi lan di lai vAn tinh da d6 dai. Quang dudng ngan nhét ctia hanh trinh

1a bao nhiéu mét?

A. 33 B. 42 C. 47 D. 66
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4. Chum luyén tap

Dir kién. Mot tram xtt i nudc ¢6 sdu bé loc xép thanh hai hang ba cot: hang trén 1a bé 1, bé
2, bé 3 ké tit trai sang phai; hang dudi 1a bé 4, bé 5, bé 6, trong d6 bé 4 ngay dudi bé 1, bé
5 ngay dudi bé 2, bé 6 ngay dudi bé 3. Bén bé & hai cot ké nhau tao thanh mot 6 vuong, viy
Ju6i c6 hai 6 vudng. Céc bé duge ndi bing nhing éng dan thing; mdi éng ndi hai bé va chi
thudc mot trong ba loai: nbi hai bé cting hang & hai cot ké nhau, ndi hai bé cling cot, hodc ndi
hai bé & hai dau moét dudng chéo ctia mot 6 vuong. Gitta hai bé ¢é nhiéu nhat mot 6ng. Heé
ong phai thod man: (1) c6 ding nam 6ng; (2) mdi bé n6éi nhidu nhat hai 6ng; (3) tit bé nao
cling theo 6ng t6i duge moi bé con lai; (4) khong cé hai éng nao cat nhau; (5) c6 éng ndi bé 1
v6i bé 5.

L —1s)
L F—1F—]

Mudi mét éng g vién. Hai dudng chéo ciia cimg mot 6 vudng cdt nhau & tam 6, con moi cip 6ng khdc chi cé thé gdp nhau &

bén dudng chéo vé nét manh; bay
ong thang vé nét dam

mét bé chung.
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Bai 10.7. Hé éng nao sau diy thoa man tat ca cic dieu kién?

A. Céc 6ng 1-5, 2-4, 2-3, 56, 3-6 B. Cac 6ng 1-2, 1-4, 1-5, 2-3, 5-6
C. Céc 6ng 1-4, 1-5,4-5,2-3, 36 D. Cac 6ng 2-3, 56, 1-4, 3-6, 1-5
Loi giai:

Bai 10.8. Véi dit kién trén, khing dinh nao sau day chéc chin ding?

A. Bé 4 chi n6i ding mot éng B. Bé 2 ndi ding hai éng
C. C6 6ng ndi bé 1 véi bé 4 D. Bé 3 chi nbi ding mot éng
Loi giai:
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Bai 10.9. Véi di kién trén, néu bé 6 cling chi ndi ding mot éng thi khiang dinh nao sau day
chic chén ding?

A. C6 6ng ndi bé 1 véi bé 4 B. C6 6ng ndi bé 4 véi bé 5
C. C6 6ng ndi bé 2 véi bé 3 D. Cé éng ndi bé 2 véi bé 5
Lai giai:

Bai 10.10. V&i dit kién trén, ngoai bé 4, danh sich day du nhitmg bé c6 thé 1a dau mit con
lai ctia hé éng 1a:

A. Bé 2 vabé 3 B. Bé 3 va bé 6
C.Bé 2, bé3vabéo6 D. Bé 2, bé 3, bé 5 va bé 6
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Dir kién. Sau ban Na Pheo, Ban L4, Coc Ly, Muong Then, Hudi Pubc, Ta Cém ciia mot xa
ving cao du kién néi véi nhau bang cau treo. Chi ¢6 by vi tri xdy duge cau, chiéu dai tinh
bang ki-16-mét: Na Pheo-Ban L4 5, Ban L4-Cdc Ly 4, Céc Ly-Na Pheo 10, Céc Ly-Mudng
Then 6, Muong Then-Hudi Pubc 3, Hudi Pubc-Ta Cém 8, Ta CéHm-Mudong Then 7. Ngoai
bay vi tri Ay khong xay dugc cau & dau khac, va viéc di lai giita cdc ban chi qua cau.

2. 2
Huoi Puoc

Na Pheo
10 Céc Ly Mudong Then _ 3
: 0 o0
4 7
Béan L&

Bdy vi tri cau tao thanh hai tam gidc; hai cum ba bin chi gdp nhau & cau Céc Ly—Muong Then.

Ta Cém

-7
~

Bai 10.11. Gia st cd bay cau déu da duge xdy. Quang dudng ngin nhat di tit Na Pheo dén
Ta Cém la bao nhiéu ki-16-mét?

A. 22 B. 23 C. 25 D. 26
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Bai 10.12. Véi dit kién trén, xa chi xdy mot sd cau sao cho tit ban nao ciing di téi duge moi
ban con lai. CAu nao sau day chic chin phai duge xay?

A. Na Pheo — Béan L4 B. Coéc Ly — Mudng Then
C. Mudng Then — Hudi Pubc D. Hudi Puéc — Ta Cém
Loi giai:

Bai 10.13. Véi dit kién trén, néu dia chat khong cho phép xdy cau Muong Then-Ta Cém thi
téng chiéu dai nhé nhat clia céc cau can xdy dé moi ban déu di t6i duge nhau 13 bao nhiéu
ki-16-mét?

A. 25 B. 26 C.31 D. 33

Loi giai:
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Bai 10.14. Véi dit kién trén, xa du dinh xdy ding nim cau sao cho tit ban nao ciing di téi
duge moi ban con lai. C6 bao nhiéu phuong 4n chon nim cau nhu vay?

A. 3 B. 6 C.9 D. 21

Dir kién. Tuyén tau dién mini ctia mot cong vién giai tri ndi sau ga Cong Chinh, Ho Sen, Doi
Gi6, Nha Kinh, Bén Cii, San Cé bang bay doan ray hai chiéu, chiéu dai tinh bang tram mét:
Céng Chinh-Hd Sen 3, Ho Sen-Pdi Gié 5, Pdi Gi6-Nha Kinh 4, Nha Kinh-Bén Ca 6, Bén
Cii-San C6 2, San Cé-Coéng Chinh 7, Céng Chinh-Nha Kinh 8. Mot 16 trinh kiém tra 1a mot
day ga lién tiép, trong dé hai ga lien nhau clia day phéi c6 doan ray ndi truc tiép; 16 trinh
dugc phép di qua mot ga nhiéu lan.

Céng Chinh (bac 3)

San Co Hb Sen

Bén Cia Pdi Gié

Nha Kinh (bac 3)

\ ’ \ Py < - . 2 - \ \ - s P 3
Vong sdu ga cung mot doan ray tat; dung hai ga Cong Chinh va Nha Kinh co bac lé.
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Bai 10.15. Lo trinh nao sau day di qua méi doan ray ding mot lan?

A. Cong Chinh — Ho Sen — Ddi Gi6 — Nha B. H6 Sen — Cong Chinh — San C6 — Bén
Kinh — Bén Cit — San C6 — Céng Chinh — Cii — Nha Kinh — Ddi Gi6 — Ho Sen —
Nha Kinh Céng Chinh

C. Céng Chinh — Ho Sen — Bén Cii — San D. Nha Kinh — Doi Gi6 — Hd Sen — Céng
C6 — Céng Chinh — Nha Kinh — Doéi Gi6  Chinh — San Cé — Bén Cit — Nha Kinh
— Ho6 Sen

Loi giai:

Bai 10.16. Vé6i dit kién trén, khing dinh nao sau day chéc chin ding?

A. Cé 16 trinh di qua mdi doan ray ding mot B. Moi 16 trinh di qua méi doan ray ding mot
lan roi quay vé ga xuat phat lan déu két thic bang ching Céng Chinh —
Nha Kinh

C. Trong moi 16 trinh di qua moéi doan ray D. Moi 10 trinh di qua méi doan ray ding mot
ding mot 1an, canh HO Sen — Ddi Gié luén  lan déu c¢6 mot dau 1a ga Cong Chinh va dau
duge di trude canh Bén Cii — San Co kia 1a ga Nha Kinh
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Bai 10.17. V&i dit kién trén, néu cong vién xay thém ga Vom L& cing hai doan ray Coéng
Chinh-Vom L& va Nha Kinh-Vom L4 thi khdng dinh nio sau day ding?

A. Khong con 16 trinh nao di qua mdi doan B. Chi nhitng 10 trinh xuat phat tit Cong
ray ding mot 1an Chinh hodc Nha Kinh méi di qua duge moi
doan ray ding mot lan

C. Chi nhitng 16 trinh xuat phat tit ga Vom D. Xuat phat tit ga nao ciing c6 16 trinh di
L4 méi di qua dude mdi doan ray ding mot qua moi doan ray ding mot lan roi quay ve
lan ding ga xuat phét

Loi giai:
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Bai 10.18. Vi dit kién trén, tré lai hé bay doan ray ban dau. Nhan vién xuat phat tit mot ga,
di doc theo ray kiém tra moi doan ray it nhat mot lan roi quay ve ding ga xuat phat; duge
phép di lai mot canh nhiéu lan va mdi lan di lai vAn tinh da chiéu dai. Téng chiéu dai nhé
nhat ctia hanh trinh 13 bao nhiéu tram mét?

A. 35 B. 43 C. 47 D. 70

Loi giai:

Bang dap an

Bai 10.1 10.2 10.3 10.4 10.5 10.6 10.7 10.8 10.9
Dap an A Cc A D Cc B D A Cc
Bai 10.10 10.11 10.12 10.13 10.14 10.15 10.16 10.17 10.18
Dap an C A B B C A D D B
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CHUYEN PE
1 1 Tro chdi quy luat, day sé va quy luat hinh

Chuong 10 m6 t4 mdt cau tric ding yén — cac diém va cic canh ndi ching — roi doc két ludn tit
hinh dang ctia cau tric ay. Chuong nay chuyén sang cau tric chuyén dong theo thoi gian: mot qui
trinh lap lai déu dan, mot day so sinh ra tit mot phép toan dugce lip, mot s6 dd hinh dude dung theo
mot phép toan an. Piém chung ciia ca ba 13 chi can tim ra quy ludt sinh thi moi cAu héi vé sb6 hang
tht mot nghin hay ngay thit hai nghin déu quy vé mot phép chia lay du; va cling nhu d6 thi chuyén
trang thai & Chuong 10, chu ki dugce chdt bang cach di hét moi 16 chuyén kha thi roi loai bang rang
budc phu.

1. Chu ki va cong thirc ngoai suy

Ba budc xt&r li mét qua trinh lap

VA . N R i N <)
Nhan dang tinh | | Tach hang sé | Phac vai vong roi
luan phién thanh phan cé mat ngoai suy
dich 161 van thanh 6 moi lugt (nguoi viét bang chu ki cho
danh sach trang thai truc ¢b dinh, thiét hai, ba vong dau dé
nbi dudi nhau roi bi luén chay) nim kiém quy ludt bang
chét do dai chu ki — ngoai vong lap, can mét, sau do6 dung
s6 lugt dé qua trinh dst riéng trude khi phép chia 1iy du cho
trd lai ding trang xét phan luan phién nhing lugt xa
thai ban ddu, ké c& | > 2 =
phan tit ngin céch
hay lugt nghi

g

Dai luong Cach tinh

Vi tri cta lugt thit n trong chu ki dai T’ r=((n—1)mod T) +1

Kiém nhanh r luén thod 1 < r < T'; khi n chia hét cho T thi
r=T

Luot tmg véi lan thtt k & vi tri r n=r+T(k-1)

Hai qud trinh lap doc 1ap, d6 dai Ty va T, chu ki chung 1 boi chung nhd nhat ctia T va T
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COCO @D D D .

EnERE R o]

Bdng chu ki dai sdu: sé nhé phia trén moi 6 la s6 thi tu cila lugt, sé trong 6 la vi tri clia luot dy trong chu ki. Cdc cot cung

mau la cdc ot cing vi tri trong chu ki; khodng cdch gitta hai lugt cing mau luén bang dé dai chu ki.

Ghi chi. Viét n mod T thay cho ((n —1) mod T) +1 14 181 phd bién nhat ctia ca dang bai. Hai
cach viét chi khic nhau & diing nhitng lugt n chia hét cho 7 — nhung & dng nhitng luct dé
thi n mod T cho s6 0, mot vi trf khong ton tai, va ngudi gidi thudng lap chd tréng bang cach
quy vé dau chu ki, titc léch tron mot vong. Cach tu vé: sau khi tinh xong, thit lai cong thitc
v6in =1 van =T; néu khong ra vi tri 1 va vi trf T thi cong thitc da sai.

Nhiéu nhém luan phién déc lap

Khi dé& mo6 t& hai hay nhiéu nhém cting luan phién, can x@t li tung nhém mét bang cong thiic
trén véi do dai chu ki riéng ctia nhém Ay, roi méi ghép két qua lai. Khong duge gop tat ca
vao mot vong lap duy nhat ngay tit dau: chu ki chung ctia cd hé 1a bdi chung nhé nhat cia
cac do dai rieng, thuong dai hon nhiéu so véi ting nhém, va viéc phéc tron chu ki chung ra
gidy 13 khong can thiét.

D6 thi chuyén trang thai

Khi quy luat dudc cho dudi dang «sau trang thai nay luon 1a trang thai kia», nén vé moi
trang thai thanh mot diém va moi 16i chuyén thanh moét mii tén. Chu ki chinh 13 mét chu
trinh khép kin trén do thi d6. Néu cé trang thai phat ra hai mii tén thi do thi chtta nhiéu chu
trinh; khi 4y phai diing rang budc phu vé tan suat («mdi vong déu di qua di cac trang thai»,
«trang thai nay xuat hién ding moét lan mdi vong») dé loai bét va chét ding mot chu trinh.

nhanh ré

®

Do thi 6 hai chu trinh khép kin: chu trinh ngin P — Q — R — P vd chu trinh ddi P — Q — S — R — P. Rang budc «méi

vong di qua di bén trang thdi» logi chu trinh ngdn va chét chu ki ddai bén.
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Vi du 11.1. Mot xuéng dét chiéu dét hoa van lip lai déu dén theo ting vong. M&i vong gom niam
soc mau ndi tiép nhau theo ding thit tu cham, dé, vang, tring, xanh 14; ngay sau dé 1a mot soc vién
mau nau ngan cach véi vong ké tiép, roi vong méi bat dau lai tit soc cham. Cac soc duge danh sb

1,2,3,... ké tit mép chiéu, trong d6 soc s6 1 14 soc cham ciia vong dau tién. Soc thit 2022 mang mau
nao?
A. Cham B. bo6 C. Xanh 14 D. Nau

L&i giai:

Vi du 11.2. Phong may ciia mdt nha may nude sach b tri kip truc gom ding bén ngudi, chon trong
bay ngudi Bich, Chuyén, Giao, Hué, Nha, Tué, Uyén. Céc ca truc ndi tiép nhau, danh s6 1,2,3,...
Quy tac phan ca nhu sau: Bich va Chuyén cé mit & moi ca; trong hai ngudi Giao va Hué, méi ca
c6 diing mot ngudi truc va hai ngudi nay déi phién cho nhau sau ting ca, ca s6 1 1a Giao; ba ngudi
Nha, Tué, Uyén thay nhau truc, mdi ca ding mot ngudi, theo ding thit tu Nha roi Tué rdi Uyén roi
lai Nha, ca s6 1 1a Nha. Kip truc clia ca sd 2025 gom nhitng ai?

A. Bich, Chuyén, Giao, Nha B. Bich, Chuyén, Giao, Tué
C. Bich, Chuyén, Giao, Uyén D. Bich, Chuyén, Hué, Uyén
Lai giai:

Trang 149 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 11 Mai Thanh Luan | 0854070701

2. Quy luat day sé
Thir tu thir quy luat

fLap day hiéu \:Dgc day hiéu \:Thfr ti s6 )
higu ciia hai s6 hang nhu ddy quen thuong hai s6 hang
lién tiép: khong ddi day hiéu c6 thé lien tiép khong ddi
thi day 1a cap s chinh 1& céc s tu thi day la cap sb
cong, chua déu thi nhién lién tiép, cac nhén, thuong xap xi
lay tiép hiéu ctia day binh phuong lién mot sé nguyén goi ¥
hiéu — hiéu bac hai tiép, hodc mot cap quy luat dang nhan
khong ddi bao hiéu \56 nhéan ) roi cong thém mot
quy luat bac hai hing s6

- J

Con hai tinh hudng riéng can thit thém khi ba buéc trén chua khép: day lic tdng nhanh lic tang
cham goi y hai phép toan luan phién nhau; diy lic ting lic gidm goi ¥ tdch riéng cic sd hang & vi
tri 16 va céc s6 hang & vi tri chan thanh hai day con r6i xét timg day con.

DAu hiéu quan sat dudc Quy luat tuong Ging

Day hiéu khong doi cAp s6 cong: moi s6 hang hon s6 hang truéc mot
luong c6 dinh

Day hiéu bac hai khong doi quy luat bac hai theo s6 thit tu

Day hiéu 1a 1,4,9,16,... mdi sb hang cong thém binh phuong clia s6 tu

nhién tang dan

Day hiéu nhan d6i (hoiic nhan ba) mdi buée quy luat dang nhan mét hing sd r6i cong mot
hang s6

Thuong hai s6 hang lién tiép khong déi cap sd nhan

Céc s6 hang & vi tri 1é déu dan, cdc sb hang dan xen hai day con

& vi tri chan déu dan

() ) GJ L) () (=]
() L) (o] () (=]
) ) )

Mo&i hang dudi la day hiéu ciia hang ngay trén né; chi can mot hang trd nén déu ddn ld quy ludt da 1o.

Ghi chi. Vé6i mot day hitu han, ngudi ta luén dung dude vo sd cong thitc cling di qua tat ca
c4c s6 hang da cho ma lai cho nhitng s6 hang tiép theo khac nhau. Vi vay cAu hdi «sb tiép
theo 14 s6 nao» chi c6 nghia khi ngam hiéu rang quy ludt can tim nam trong ho quy ludt don
gidn da liét ké & bang trén, va khi dé cho du s6 hang dé cic quy luat ctia ho 4y khéng con
canh tranh nhau. Hé qua thuc hanh: néu da tim ra moét quy ludt nhung két qua khong khép
phuong 4n nao, quy ludt dé chua phai quy ludt dé nhim téi, can quay lai bue 1 chit khong
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duge stta s6. Ngudc lai, khi mot quy ludt don gidn da khép moi s6 hang thi khéng can di tim
quy luat tha hai.

Sé lac quy luat va sb sai trong day

Hai céch héi thudng gip 1a «trong bon s cho trudce, sé6 nao khac nhémy» va «trong day sau, sb
nao khéng tudn theo quy luat chung». Cach héi thit nhat kém chit ché: bén s6 bat ki thuong
tach nhém dugce theo nhiéu tiéu chi khac nhau — chan 18, sé chinh phuong, chia hét cho ba —
nén moi sd déu c6 thé bi coi 1a s6 lac theo mot tiéu chi nao d6. Cach héi thit hai chit hon va
13 dang dugc dung trong chuong: day d dai, chi mét s6 hang bi sita, va can chi ra rang chi
cb diing mot cach sita mot s6 hang dé ca day khép mot quy luat don gidn. Quy trinh: dung
lai day dtng theo quy luat doc dugc tit cac sd hang dau, roi dbi chiéu ting s6 hang dé 16 ra
chd léch.

Vi du 11.3. Céc s6 hang dau ctia mot day sé dugc viét theo ding thit tu nhu sau: 3; 4; 8; 17; 33; 58.
S6 hang tiép theo ctia ddy 1a s6 nao?

A. 88 B. 94 C. 107 D. 116
Loi giai
3. Quy luat hinh va so d6 s6
Do phép toan an cia so do sb
(. i o N (.. . N ., )
Xac dinh vai tro q Thir ho phép Kiém trén moi

cac 6

phéan biét 6 «dit
ligu» (s6 & dinh, &
mui) véi 6 «két quan
(s6 & tam, & giita)
— vai tro nay nhu

nhau ¢ moi hinh

mau

.

toan theo thar
tu

téng ba sb, tich

ba s6, tong nhan
mot sb, tich tri
téng, tong cac binh
phuong, téng hai sb

nhan s con lai

hinh mau

mot phép todn chi
dugc nhan khi ding
v6i tat cd céc hinh

da cho du sb, khong

J

chi hinh dau tién

-

J
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Phép toan vita chdt duge 4p dung cho hinh con thiéu dé tinh 6 tréng.

Ghi chi. V6i mot hinh mau duy nhat, ludén tim dude nhiéu phép toan ciing cho ra con s6 & 6
két qua — chéng han «tich ba s6 & dinh trit di 9» va «tich ba s6 & dinh trit di tdng ciia ching»
tring nhau & moi hinh ¢6 téng ba dinh bing 9, roi tdch nhau ngay & hinh sau. Hai hinh mau
14 miic t6i thiéu, nhung chua chic dd di: hai mau van c6 thé dé lot hai quy tac don gidn khéac
nhau, va khi 4y dé khong xac dinh. Vi vAy quy tic chi duge nhan khi da thit ding trén moi
hinh mau day dt ma dé cho, v mot dé chit phai cho dt sé hinh mau dé loai hét céc tmg vién
canh tranh truée khi 4p cho hinh cé 6 trong.

Vi du 11.4. Hinh duéi day cho bén tam gidc. Trong mdi tam gidc, ba s6 dudge dat & ba dinh va mot
s6 duge dit 6 tAm; s6 ¢ tAm duge tinh tit ba s6 & dinh theo cting mét quy tic & ci bdn tam gidc.
Tam gidc thit nhat c6 ba sé & dinh 13 2, 3, 4 va s6 § tam 1a 15; tam gidc thit hai c6 ba s6 & dinh 1a 1,
5, 6 va 8O & tam 1a 18; tam gidc thit ba c6 ba s6 & dinh 14 2, 4, 5 va s6 ¢ tam 1 29; tam gidc tht tu
c6 ba s6 & dinh 1a 3, 4, 5 va s6 & tAm chua biét. S6 & tAm tam gidc thit tuw bang bao nhiéu?

Ba tam gidc dau cho di s6; tim s6 & tam tam gidc thi tu.

A. 48 B. 50 C.51 D. 60
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Dién s6 sao cho tdng cac canh bang nhau

Véi bai xép mot bo s6 vao cac vi tri cia mot hinh sao cho téng trén méi canh bang nhau,
khong nén thit mo. Cach lam: goi tong chung ciia moéi canh 1a mot gia tri chua biét roi cong
téng clia tat ca cac canh lai. Trong phép cong dé, cac s6 & gdc dude dém hai 1an con céc sb &
gitta canh chi dugc dém mot 1an, nén téng ctia moi canh bang téng tit ca cic sb cong thém
téng riéng cdc sd & géc. Pang thitc Ay chdt ngay quan hé gitta tdng chung va tong céc sb &
goc, tir dé liet ké dude céc gia tri kha di trude khi xép mot s6 nao.

4. Bai luyén
Bai 11.1. Céc s6 hang ctia mot day sé duge viét theo ding thit tu, trong dé s6 hang thit ndm
bi x04 va thay bing dau chdm hoi: 5; 11; 23; 47; ?; 191. S6 hang bi xo04 14 sb nao?

A. 94 B. 95 C. 119 D. 143

Bai 11.2. Céc s6 hang dau ctia mot day sé dugde viét theo ding thit tu: 2; 9; 5; 14; 8; 19; 11.
S6 hang tiép theo ctia ddy 1a sb nao?

A. 14 B. 22 C. 24 D. 25
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Bai 11.3. Mot may déng géi dan nhan huong cho cac hop tra chay trén bing chuyén. May
dén lan lugt bay loai nhan theo ding thit tu sen, nhai, cic, ging, atisd, bac ha, qué roi lap
lai tit dau; hop tht nhat duge dan nhan sen. Ngoai ra, day hop dugc chia thanh cdc nhém ba
hop lién tiép khong chong lén nhau — nhém dau gdm cac hop s6 1, 2, 3, nhém ké gom céc
hop s6 4, 5, 6, va cit thé — va hop cudi cia mdi nhém duge dan thém mot tem qua tang. Céc
hop duge danh s6 1,2,3,... theo thit tu r6i may. Hop thit 2023 mang nhan huong nao va cé
tem qua tang hay khong?

A. Nhan qué, khong cé tem qua ting B. Nhan sen, khong c6 tem qua tang
C. Nhan qué, c6 tem qua ting D. Nhan bac ha, c6 tem qua tang
Loi giai:

Bai 11.4. Trong day s6 5; 8; 14; 26; 50; 97; 194 c6 ding mdt s6 hang bi ghi sai, khién day
khong con tuadn theo mot quy ludt chung. S6 hang ghi sai 1a s6 nao?

A.8 B. 14 C. 26 D. 97
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Bai 11.5. Mot bang hiéu dién t hién thi lan lugt bén ndi dung: 16i chao ming, gié mé cita,
so do gian hang, lich su kién, theo cic quy tic: ngay sau 15i chao mimg ludn 1 gid mé cita;
ngay sau gid mé ctta 1a s6 do gian hang hoic lich su kién; ngay sau so do gian hang luon 1
15i chao mitng; ngay sau lich su kién ludn 1a so do gian hang. Bang hiéu lip lai mot vong cb
dinh, mdi vong hién thi di cd bén noi dung, mdi ndi dung ding mdot lan. Cac lugt hién thi

dugce danh s6 1,2,3,...; luot s6 1 14 18i chao mimg. Luot thit 2024 hién thi ndi dung nao?
A. So do gian hang B. LGi chao mung

C. Gid md ctia D. Lich su kién

Loi giai:
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Bai 11.6. Hinh du6i day cho ba vong tron, mdi vong chia thanh sdu mii bang nhau, mdi mui
ghi mot s6; cac mui duge ké theo chiéu kim dong ho bit dau tit mui trén cling. O ca ba vong
tron, céc s6 duge xép theo cling mot quy luat lién hé cdc mui v6i nhau. Vong tht nhat lan
lugt ghi 2; 3; 4; 18; 12; 9. Vong thit hai lan lugt ghi 2; 5; 6; 30; 12; 10. Vong tht ba lan lugt
ghi 3; 4; 6; 24; 18 va mdt mui bé trong. S6 6 mui bo trong clia vong thit ba 1a s6 nao?

9 3

12 4
18

vong thit nhat vong th hai vong thit ba

Cdc maii ké theo chiéu kim dong ho ti maii trén cung; hai vong dau cho di sdu s6, vong thit ba dé trong mot maii.

A. 10 B. 12 C.21 D. 24

Bai 11.7. Hinh duéi day cho mot tam gidc c6 sau vi tri dit sb6: ba vi tri & ba dinh va ba vi tri
§ gitta ba canh. Can dit sdu s6 1, 2, 3, 4, 5, 6 vao sau vi tri d6, méi s6 ding ding mot lan,
sao cho tong ba s6 nam trén mdi canh — gdm hai s6 & hai dinh clia canh a4y va mot s6 & giita
canh — déu bang nhau. Téng chung ctia mdi canh ¢ thé nhan bao nhiéu gia tri khac nhau?
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Chuong 11

dinh

mot canh gdm ba vi tri:
=S . a2 N + R s
gitta canh hai dinh va diem gitta

()
—/

Sdu vi tri trong nhdn sdu sé 1 dén 6, moi s6 dung ding maét lan.

Bai 11.8. Mot day sé duge 1ap nhu sau: sé hang thi nhat bang 2; ké tir d6, mdi lan lay s6
hang vita c6 nhan véi 2 roi lan ké tiép lay s6 hang vita c6 cong thém 3, hai phép toin ay thay
nhau nhu viy mai. C4c sb hang dau ctia day 1a 2; 4; 7; 14; 17; 34. S6 hang thtt mudi hai ctia

day 1a s6 nao?

A. 157 B. 160 C. 308 D. 314
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5. Chum luyén tap

Dir kién. Mot vuon cong dong chia thanh bén khu mang tén khu Mai, khu Tric, khu Crc,
khu Lan. Hé thong tudi tu dong hoat dong méi ngay ding mot lan va moi lan chi tudi ding
mot khu. Thit tu twdi lap lai déu dan: khu Mai, khu Tric, khu Ctc, khu Lan, 16i tré lai khu
Mai. Péc lap véi viée chon khu, mitc tusi clia mdi ngay ciing lap lai déu din theo tht tu nhe,
vita, manh, roi trd lai nhe. Céc ngay dude danh s6 1,2,3,... ké tit ngay hé théng bat dau
chay; ngay tht nhat hé théng tusi khu Mai & mitc nhe.

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Khu [ Mai ][ Tric ][ Ciic ][ Lan ][ Mai ][ Triic ][ Citic ][ Lan ][ Mai ][ Tric ][ Ciic ][ Lan ]} vong khu dai 4

N £ O ) 3 o 0 0 ) ) R e

Hai vong léch pha nhau nén phdi sang ngay thi 13 cd hai mdi cung tré vé trang thdi ctia ngdy thit nhat.

Bai 11.9. Ngay thtt 12 hé théng tusi khu nao va & mitc nao?

A. Khu Mai, mtic nhe B. Khu Cic, mitc manh
C. Khu Lan, mc manh D. Khu Lan, mitc nhe
Loi giai:
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Bai 11.10. Vé6i dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Trong mudi hai ngay lién tiép bat ki, méi B. Khu Lan ludn dugc tusi ¢ mitc manh
cip gom mot khu vudsn va mot mic tudi xuat
hién ding mot lan

C. Trong bén ngay lién tiép bat ki, miic nhe D. Hai ngay cich nhau ding sdu ngdy luon
xuat hién ding mot lan dugc tuéi cung mot khu vuon

Loi giai:

Bai 11.11. V&i dit kién trén, trong mudi hai ngay dau tién c6 ding mot ngay hé thong tudi
khu Ciic & mitc vita. D6 1a ngay thit may?

A. 3 B.7 C.8 D. 11
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Bai 11.12. Véi dit kién trén, trong 60 ngay dau tién cé bao nhiéu ngay hé théng tusi khu Tric
6 mic manh?

A. 4 B.5 C.6 D. 15

Loi giai:

Dir kién. Mot toa nha c6 nim tang, danh s6 tit tang 1 dén tang 5. Mdi ngay mot robot hiit
bui don ding mét tang, theo cic quy tic chuyén tang sau: ngay sau ngay don tang 1, robot
don tang 3; ngay sau ngay don tang 3, robot don tang 5 hoic tang 2; ngay sau ngay don tang
5, robot don tang 2; ngay sau ngay don tang 2, robot don tang 4; ngay sau ngay don tang 4,
robot don tang 1. Lich don 1ip lai theo mot vong c6 dinh, va trong méi vong ca nam tang déu
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dugc don, mdi tang ding mot lan. Cac ngay duge danh s6 1,2,3, ... ké tit ngay robot bit dau
lam viéc; ngay thit nhat robot don tang 1.

e

Nhdnh nét dit tao mot vong chi dai bon ngay, trdi vdi dieu kién moi vong don di nam tang.

nhénh bi loai: bo sét
tang 5

Bai 11.13. Ngay thi 30 robot don tang nao?

A. Tang 1 B. Tang 2 C. Tang 4 D. Tang 5
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Bai 11.14. Vé6i dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Trong bén ngay lién tiép bat ki, tang 1 B. Robot don tang 5 vao nhiing ngdy cé sb
duge don diing mét lan thit tu chia hét cho ba

C. Khong c6 hai ngay lién tiép nao robot don D. Sb thit tu nhitng ngay robot don tang 2
hai tang lién ké nhau déu 13 s6 chan

Loi giai:

Bai 11.15. Véi dit kién trén, néu mot ngay nao dé robot don tang 2 thi ba ngay sau ngay doé
robot don tang nao?

A. Tang 1 B. Tang 3 C. Tang 4 D. Tang 5

Loi giai:

Bai 11.16. Véi dit kién trén, ngay thit may la ngay thit 40 ma robot don tang 57

A. 198 B. 200 C. 203 D. 205
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Chuong 11

Bang dap an

Bai 11.1 11.2 11.3 11.4 11.5 11.6 11.7 11.8
Dap an B Cc A D A B D D
Bai 11.9 11.10 11.11 11.12 11.13 11.14 11.15 11.16
Dap an Cc A D B C C B A
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CHUYEN DE
1 2 Logic ding — sai va ba trang thai

0 Chuong 2, cip nhan «gid sit» — «tim mau thuan» mdi chi duge gidi thiéu 6 mitc nhan dang, kém
151 hen rang ki thuét nay sé duge trinh bay day da vé sau; chuong nay thuc hién 15i hen d6. Khi dé
khoéng cho rang budc vi trf hay bang ghép ma chi cho mét chum phat biéu ding — sai 1an 16n, cong

cu chinh 13 gid st mot kha ning, dbi chiéu toan bd phat bi¢u réi tim mau thuin dé loai. Chuong
ciing bd sung mot thang gid tri rong hon ciip ding — sai: gid tri khéng zdc dinh, danh cho khing dinh
ma dit kién ctia dé con dé ngo.

1. Gia st — d6i chiéu — tim mau thuin

Quy trinh ba buéc

( -2 ? \ ( Re R \ ( X \
Gia sir 5| Doi chieu 5| Tim mau thuan
chon mot kha nang duéi gid st via néu két qua trai voi
cu thé — mot ngudi chon, 1an Tugt xét dit kién ctia dé thi
la ngusi da lam viéc timg phat biéu, ghi gid st bi loai, néu
dang xét, mot ngudi D hodc S cho ting khong thi gid st
thudc phe luén néi 151, sau dé cong sb duge git lai 1am mot
that, mot trang thai 161 diing md hinh

o N J J
thoi tiet — roi tam
coi kha ning ay 1a
ding
. J

Phai duyét hét moi kha nang roi méi két ludn, vi c¢6 dé con nhiéu hon mot mod hinh.

Ai lam v& chau lan?

Cam Dan Hung Kim

s6 161 ding # 1 s6 161 ding # 1 s6 161 ding = 1 s6 161 ding # 1

Moébi nhdnh la mét gid sit. Mau thuan tim dudc & mot nhdnh chi loai duge nhdnh chita né, khéng loai gitip nhdnh ndo khdc.
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Thao tac Cach lam cu thé

Dung bang MBbi cot ting v4i mot gia stt, mdi hang tng v6i mot phat biéu; 6 giao
nhau ghi D hoac S

Cong cot Dong cudi ghi tong s6 6 D ciia cot dé

Choét Gitt lai ¢ot ¢6 téng ding bang s6 ma dé cho; moi cot khac bi loai

Ghi chii. Hai phét biéu phtt dinh nhau luén c¢6 ding mot phét biéu ding va mot phat biéu
sai, du chua biét ai 13 ngudi lam v&. Vi vy khi dé cho «cé diing mot phéat biéu ding», cap
phiit dinh da chiém tron suit ding duy nhat, kéo theo moi phéat biéu con lai déu sai. Ngugc
lai, hai phét biéu lip lai nhau vé ndi dung thi cting ding hodic ciing sai, nén khong thé chiém
ding moét sudt; nhan xét nay thudng cat bé duge ci nita sé nhanh.

2. Ba loai ngudi va cau tu quy chiéu

Loai ngudi Rang budc khi mo hinh hoa

Lubn néi that Moi cau ngudi dé néi déu ding; mot cau sai 1d mau thuan
Luén néi dbi Moi cAu ngudi d6 néi déu sai; mot caAu ding 1a mau thuan
Lic that lac doi Khéng rang budc gi; cAdu néi khong cho thong tin dé suy luan

Cau tu quy chiéu

Cau «t6i khong phai ngudi luon néi that» khong thé do ngudi luon néi that phat ra, vi khi
d6 mot cau dung lai khing dinh diéu sai; cAu iy cling khong thé do ngudi luén néi déi phat
ra, vi khi d6 noi dung ctia né lai ding. Vay ngudi néi cau d6 1a ngusi lic that lic déi — két
luan riat ra ma khong can dén bat ki phéat biéu nao khéc.

Ghi chi. Tht tu gia st quyét dinh d6 dai 1oi gidi. Nén bt dau tir dbi tugng duge nhac téi
nhiéu nhat trong céc 16i néi, hoac tir 16i néi tu quy chiéu, vi moéi nhanh gia stt 6 d6 khod dugc
nhiéu phat biéu clung lic; neo dit sai chd van dan t6i dap s6 nhung phéi xét gip d6i sé nhanh.

3. Ba gia tri: ding — sai — khong xac dinh

(" tap mo6 hinh )

m ( Khéng dinh P; diing & cA ba m6 hinh =
! kgié tri B
Khé&ng dinh P, khéng diing & mé hinh nao
“‘~~,~§ = gid tri S
el Khéng dinh P53 chi diing & mot phan cac
k j mo6 hinh = gia tri KX

Gid tri ciia mot khdng dinh doc tit s6 mé hinh ma nd ding: di ba, khong mé hinh ndo, hay chi mét phan.
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Quan hé véi tap mé hinh Trang thai Dién dat trong dé
Ding & moi md hinh b «chic chin dingy
Sai 6 moi mo6 hinh S «khong thé ding»
Ding & it nhat mot mé hinh va sai & KXb «cé thé dingy, «chua du dit kiény

it nhat mot moé hinh

Ghi chi. Sai lam phd bién nhéat cia ca chuong: thiy mot khang dinh ding trong mo hinh vita
tim dugc lién chon ngay, trong khi dé héi «chic chin ding». Chi dude két ludn trang thai D
sau khi da kiém khéng dinh d6 trén toan bo tdp mo hinh. Nguoe lai, khi hai m6 hinh cling
thod dé nhung cho hai cau tra 16i khac nhau thi phuong 4n ding chinh 1a «chua du dit kién».

KXD khong phai chan tri thi ba. Trong mdi m6 hinh cu thé, moi khing dinh vAn chi
nhan ding mot trong hai chan tri D hodc S nhu logic ¢6 dién. Ba nhan D, S, KXP & bang
trén 1a ba trang thdi suy ra duoc t d@ kién cia dé: «ding & moi md hinhy, «sai 6 moi mo
hinh» va «chua duge dit kién quyét dinh». Vi viy KXD 1a phat biéu vé lugng thong tin dé cho,
khong phai mot gid tri méi ctia khing dinh.

Vi du 12.1. Chau lan d#t & cudi 16p bi v trong gid ra choi. Piing mot trong bén ban Cam, Dan,
Himng, Kim lam v& chdu lan, ba ban con lai khéng lam v&. Khi duge héi, méi ban néi mét cau. Cam:
«DPan lam v& chau lan.» Pan: «Kim lam v& chau lan.» Hung: «T6i khong lam v& chau lan.» Kim:
«Diéu Dan vita néi 1a khéng ding.» Biét rang trong bén ciu trén cé ding mot cau ding, ba cAu con
lai déu sai. Ai lam v chau lan?

A. Cam B. ban C. Hung D. Kim
Loi giai:
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Vi du 12.2. Phong dung cu thé thao do ba ngudi truc 1a Loan, Son va Viét cling gitt chia khoa. Moi
ngudi trong ba ngusi thudc ding mot loai: hodic ludn néi that, hodc luoén néi déi. Khi duge hoi, ba
ngudi néi. Loan: «Son 1a ngudi ludn néi déi.» Son: «Viét 1a ngudi ludn néi déi.» Viét: «Ca Loan va
Son déu la ngudi luén noéi dbi.» Ai la ngusi luén noéi that?

A. Loan B. Son C. Viét D. Chua du dit kién dé
xac dinh

Loi giai:

Vi du 12.3. Tram khi tugng ciia trudng dit bén méy du bao M1, M2, M3, M4 cho hai khu vuon Bac
va Nam. Cho ngay héom sau, mdi may dua ra ding mot du bdo. M1: «Khu Bic c¢6 mua.» M2: «Khu
Nam c6 mua.» M3: «C4 hai khu ciing c6 mua.» M4: «C4 hai khu cung khong c6 mua.» Hét ngay
hom sau, ban phu trach déi chiéu véi thuc té va thiy c¢6 ding mot may du bao ding. Khing dinh
ndo sau day chic chin ding?

A. Khu Béc c6 mua B. Khu Nam khong c¢6 mua

C. Hai khu khéng cting c6 mua D. C6 it nhat mdt khu c6 mua

Trang 168 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Mai Thanh Luan | 0854070701

Chuong 12

5. Bai luyén

Bai 12.1. Trong tro chai tim kho bau & hoi trai, kho bau duge gidu trong ding mot trong bon
chiéc ruong gd danh s6 1, 2, 3, 4. Hai ngudi dan tro 1a Hung va Thily, m&i ngudi néi hai cau,
trong d6 ding mot cAu that va mot cau diia (cAu dua 1a cau sai). Hung: «Kho béu & ruong sd
2.» va «Kho bau khong & ruong s6 4.» Thiy: «Kho bau & ruong sé 4.» va «Kho bau & ruong
s6 1.» Kho bau dugc gidu trong rucng nao?

A. Ruong s6 1 B. Ruong s6 2 C. Ruong s6 3 D. Ruong s6 4
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Chuong 12

Bai 12.2. Bbén ngudi tric phong dung cu la Kim, Loan, Son, Viét; cubi budi c6 diing mot
ngudi quén tra chia khod, ba ngusi con lai da tra day di. Khi dude hoi, méi ngudi néi mot cau.
Loan: «Viét quén tra chia khod.» Viét: «Diéu Loan vita néi 1a sai.» Kim: «T6i khong quén
tra chia khod.» Son: «Piéu Loan vita néi 1a ding.» Biét rang trong bén cau trén cé ding mot

cau ding. Ai quén tra chia khoa?

A. Kim B. Loan C. Son D. Viét
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Bai 12.3. Ba phu trich tram tro choi ctia hoi trai 14 Cam, Hung, Thiy nhan ba vai d6i mot
khac nhau: mot ngudi ludn néi that, mot ngudi ludn néi déi, mot ngusi lac that lic déi (cau
ngusi nay néi cé thé ding, ciing c6 thé sai). Mdi ngudi néi mot cau. Cam: «Hung 1a ngusi
luén néi doéi.» Hung: «To6i khong phai ngudsi ludn néi that.» Thiy: «Cam 1a ngudi luén néi
doi.» Ai la ngudi lac that lac dbi?

A. Cam B. Hung C. Thuy D. Khong xac dinh
ducce
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Chuong 12

Bai 12.4. Chau lan ctia 16p bén bi v3; diing mot trong boén ban Dan, Loan, Son, Viét lam v,
ba ban con lai khong lam vé. Moi ban néi mot cau. Pan: «Loan 1dm vd chau lan.» Loan: «T6i
khong lam v6 chau lan.» Son: «T6i khong lam vG chau lan.» Viét: «Pan lam vG chau lan.»
Biét rang trong bén cu trén c¢é ding hai cAu ding va hai cu sai. Ai lam v& chau lan?

A. Loan B. Viét C. Son D. Chua da du kién
dé x4c dinh

Loi giai:
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6. Chum luyén tap

Dir kién. Trong dém Iita trai, nim ban Dan, Hung, Loan, Son, Kim mdi ngudi rit ding mot
tam thé: thé That hoac thé Puia. Ngudi cam thé That thi moi cAu néi trong téi d6 déu ding;
ngudi cam thé Dlia thi moi cAu néi trong t6i dé déu sai. S6 thé mdi loai khong han ché. Trong
t6i, mo6i ban néi mot cau. Pan: «Hung cam thé Pua.» Hung: «Loan cam thé Puia.» Loan: «Son
cam thé Dua.» Son: «Dan cam thé Pua.» Kim: «Trong nim chiing ta cé it nhat ba ban cam
thé That.» (cdu cua Kim tinh c& chinh Kim).

Bai 12.5. Céch chia thé nao sau day phu hgp véi moi di kién?

A. Thé That: Dan, Hung, Kim; thé Pua: Loan, B. Thé Thét: Pan, Loan, Son; thé Pua: Hung,
Son Kim

C. Thé That: Hung, Loan, Kim; thé Pua: Pan, D. Thé That: Pan, Loan, Kim; thé Pua: Hung,
Son Son

Loi giai:
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Bai 12.6. V6i dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. Dan va Loan cam thé cling loai B. Kim cam thé That
C. Son cam thé Diia D. C6 ding hai ban cam thé That
L&i giai:

Bai 12.7. Néu biét thém ring trong nim ban c6 ding ba ban cim thé That thi khing dinh
nao sau day chic chin ding?

A. Dan cam thé That B. Kim cam thé That C. Hung cam thé Pua D. Son cam thé That

Loi giai:

Bai 12.8. C6 tat ca bao nhiéu cach chia thé thod man moi dit kién?

Al B. 2 C. 4 D. 8
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Bai 12.1 12.2 12.3 12.4 12.5 12.6 12.7 12.8
Dap an A A B D D A B Cc
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CHUYEN PE
1 3 Biéu d6 Venn va tap hop

Chuong 12 lam viéc v6i cdc ménh dé ding — sai clia timg nhan vat va chdt két ludn bang cip thao
tac gid st roi tim mau thudn; chuong nay chuyén sang mot loai dit kién khac — dit kién s6 luong.
Khi mot cudc khao sat cho biét bao nhiéu ngudi dimng loai niy, bao nhiéu ngudi dung loai kia, cau
hoi dat ra hau nhu luén thudc vé phan chong lan gitta cic nhém. Coéng cu trung tam 1a biéu d6 Venn:
chia toan bd dbi tugng thanh cdc mién roi nhau, dit an cho ting mieén roi 14p hé — mdi s6 liéu ciia
dé tré thanh mot phuong trinh.

1. Biéu @6 Venn hai tap va bén mién

Quy uéc doc sb liéu cia chuong

« Moi s6 litu dang «cé bao nhiéu ngusi dung X» déu dudc tinh day di, titc gom ci nhitng
ngudi dong thoi ding thém loai khac. Mudn loai trit, dé phai néi r6 bang chit «chi».

e «Chi X» nghia 13 dung X va khéng dung bat ki loai nao con lai dudce néu trong deé.

« Trong céc dé ctia chuong khéng xuat hién ki hiéu tap hop; cac ki hiéu U, N va phan bu chi
dung & phan 1i thuyét va trong 1di gidi.

B6n mién rdi nhau

Hai vong tron A, B dit trong hinh chit nhat vii tru U chia toan bo dbi tuong thanh ding bon
mién doi mot khong giao nhau: mién chi A ting v6i A\ B, mién chi B tmg v6i B\ A, mién
cd hai tmg v6i AN B, va mién ngodi cd hai tng v6i phan bu ctia AU B. Bén s6 do ctia bén
mién Ay cong lai bang tong sb6 dbi tugng.

Nguyén tac lam bai rit ra tit d6: khi dé cho dii dit kién dé xac dinh mién giao thi dién s6 vao
mién giao trude, sau d6 lay hiéu dé ra hai mién «chi» va ldy phan bu dé ra mién ngoai. Khi
dit kién khong di dé chdt mién giao, boén s6 do khong xédc dinh duge va cau héi chuyén sang
dang chan trén — chan dudi, trinh bay & muc sau.

ngoai ca hai

- J
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Bén mién roi nhau; tong s6 déi tuong ciia bon mién bang si s6 cia vi tru U.

|AUB| = |A| + |B| — [AN B|
|ANB| = |A|+ |B| - |[AU B|
S6 dbi tugng ngoai ca hai =n — |A U B|, v6i n 1 tong s6 d6i tugng.

Hé qua diing nhiéu nhét. Khi d& cho tong s6 n cling sb d6i tugng dting ngoai thi |AU B| =
n — (ngoai); phéi trtt mién ngoai trudc réi mdi thay vao cong thitc tinh giao.

Dién dat trong dé Ki hiéu hoa

«c6 dimg A» (s6 lieu tong ctia A) |A] — gom ca nhitng ddi tugng dung thém B
«chi dung A» |A| — |AN B|

«dung ca hai» |AN B

«dung it nhat mot trong hai» |AU B

«khéng dung loai nao trong hai loai» n — |A U B| — phan bl ciia hgp

«khéng dong thoi dung ca haix» n — |A N B| — phan bu ciia giao

Ghi chi. Hai dong cudi clia bang 13 cip sai lam kinh dién va cho hai két qué rat xa nhau.
«Khong loai nao» loai bé ca ba mién bén trong, chi giit lai mién ngoai; con «khéng dong thai
c4 hai» chi loai bé mét mién giao, giit nguyén ba mién con lai. Khi gip cau héi dang phii dinh,
can xac dinh truée phit dinh &y cat bé mién nao trén hinh rdi méi tinh.

2. Dat an theo mién va biéu dd ba tap

Quy trinh dat an theo mién

Budéc 1 — Chia mién. Vé biéu dd Venn rdi dit mot an cho mién gico — mién trung tam

— vi moi mién khéic déu biéu dién dude qua né.

Budc 2 — Biéu dién ngugc. Mién «chi A» = |A| — giao; mién «chi B» = |B| — giao; mién
ngoai = n — tong ba mién trong.

Buéc 3 — Lap hé. Mobi s6 liéu con lai ctia dé cho mot phuong trinh. Giai hé, sau d6 do6i
chiéu diéu kién: moi mién phai 1a s nguyén khong am.

Budc 4 Tra 16i ding dai lugng duge héi. Dé héi mién nao thi doc mién dé; khong
dimg lai & an trung gian.

[AUBUC|=|A|+|B|+|C|—|AnB|—|BNC|—|CNnA|+|ANnBNC|

Déu ctia s6 hang cudi 14 dau cong: phan chung ctia cd ba tap da bi trit di ba lan & ba sé hang
giao d6i nén phai cong bu lai mot lan. Hai dai lugng hay dugc hoi kem, tinh truc tiép trén
hinh:

« s6 dbi tuong dung ding hai loai = (JANB|+ |[BNC|+ |[CNA|) —=3|AnBNCY;

o 56 dbi tugng diing dting mét loai = |[AU B U O] — (ding hai) — [AN BN C|.
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h
\§ 4

Ba tdp chia vi tru thanh 8 mién rdi nhau: a, b, ¢ ld ba mién «chiy; d, e, f ld ba mién giao doi riéng; g la mién trung tam; h la

mién ngodi.

Ghi chi. S6 liéu dang «|A N B| = 15» dém cd nhitng déi tugng ding thém loai thtt ba; mién
giao d6i riéng trén hinh chi bang 15 — ¢ v6i g 1a s6 ddi tugng dung ca ba loai. Tron 1an hai dai
luogng nay 14 nguyén nhan sai ctia phan 16n bai ba tdp. Khi dé khong cho g, cdch lam duing 13
biéu dién ca tdm mién theo g rdi xét xem dai lugng duge hoéi c¢6 phu thude g hay khong.

Ghi chii. Chin trén — chin duédi ctia mién giao. Khi dé chi cho n, |A|, |B| ma khong
cho mién ngoai thi s6 ddi tugng thudc cd hai tdp khong xac dinh duge, nhung bi kep gitta hai
chin: [ANB| < min (|A|,|B|) — chin trén, dat dugc khi tdp nhé nam gon trong tap 16n — va
|AN B| > max{0, |A| 4 |B| —n} — chin dudi. Khi |A|+|B| > n, chin duéi bang |A| + |B| —n
va dat duge ltc mién ngoai bang 0; khi |A| + |B| < n, hai tdp c¢6 thé roi nhau nén chin duéi
bang 0. Cau hoi «it nhat bao nhiéu» héi chian dudi, con «nhiéu nhat bao nhiéu» hoéi chin trén.

Vi du 13.1. Mot 16p c6 40 hoc sinh dude khéo sat vé cich nghe nhac thudng dung. Két qua cho biét
28 hoc sinh ¢6 nghe bang tai nghe, 17 hoc sinh c6 nghe bang loa va 3 hoc sinh khéng ding cach niao
trong hai cdch d6. Héi c6 bao nhiéu hoc sinh dung cé hai cach?

A.5 B. 8 C.9 D. 12
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Vi du 13.2. Cing-tin ctia mot cong ty phuc vu hai loai do uéng 1a tra va ca phé. Khio sit toan bd
48 nhan vién cho két qua: 30 ngudi c6 udng tra, 16 ngudi c6 udng ca phé, trong dé 9 ngusi udng ca
hai loai. Hdi c6 bao nhiéu nhan vién khong dong thdi uéng ca hai loai?

A. 11 B. 21 C.7 D. 39

7

chi ca phé

ngoai
Bén mién cia Vi du 13.2. Phan gach chéo la mién giao — mién duy nhdt bj cum «khong dong thdi cd haiy logi bo.

Ghi chii. Mot phuong 4n c¢6 thé chi 14 mot mién riéng 18 ctia biéu dd — mot manh cia dap
an day di — chtt khong phai chinh ddp 4n; can doéi chiéu dai lugng duge hdi véi diing mién
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hay dténg t6 hgp mién tuong ting trude khi chon.

4. Bai luyén

Bai 13.1. Mot khu dan cu khio sat 60 cut dan vé hai mon thé thao. Két qua cho biét 35 ngudi
c6 choi cau 1ong, 28 ngudi cé choi béng ban va 12 ngudi choi cd hai mon. Hobi c6 bao nhiéu
ngudi chi choi cau 16ng ma khéng choi béng ban?

A. 35 B. 16 C. 23 D.9

Loi giai:

Bai 13.2. Mot truong khio sit toan bo hoc sinh vé phuong tién da ting ding dé dén trudng.
Két qua cho biét 58% s6 hoc sinh ting di xe dap, 46% ting di xe may dién va 12% khong
duing loai nao trong hai loai phuong tién d6. Hdi bao nhiéu phan tram sé hoc sinh timng diing
ca hai loai phuong tién?

A. 16% B. 4% C. 42% D. 30%

Loi giai:
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Bai 13.3. Nhém ban doc ctia mdt 16p c6 42 thanh vién va mdi thanh vién déu dung it nhat
mot trong hai hinh thitc 1 doc sdch gidy hoiic nghe sach néi. Biét s6 thanh vién chi doc sach
gidy gap ba lan s6 thanh vién diing ca hai hinh thttc, con s6 thanh vién chi nghe sich néi nhiéu
hon s6 thanh vién dung ca hai hinh thitc ding 7 ngudi. Hoi c¢6 bao nhiéu thanh vién doc sdch
gidy, tinh c& nhitng ngudi dung ca hai hinh thtc?

A. 21 B.7 C.14 D. 28

Bai 13.4. Mot cuoc khao sat 48 hoc sinh khoéi 11 vé cadch nghe nhac cho biét 31 hoc sinh c¢6
nghe bang tai nghe va 26 hoc sinh ¢é nghe bang loa. Ngoai hai s6 liéu dé, cudc khéo sat khong
cho thém théng tin nao: mot hoc sinh c6 thé dung ci hai cich va ciing c6 thé khong dung
céch nao. Hoi s6 hoc sinh ding ca hai cich it nhat ¢ thé bang bao nhiéu?

A.5 B.9 C. 17 D. 26
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5. Cham luyén tap

Dir kién. Cau lac bo doc sadch ctia mdt phuong cé 80 thanh vién. Ban chi nhiém khéo sat ba
hinh thtc doc 1a sach gidy, sach dién ti va sach néi, thu dude két qua: 42 thanh vién diing sach
gidy, 34 thanh vién duing sdch dién tit, 25 thanh vién dung sich néi; 15 thanh vién ding ci
sach gidy 1an sach dién t, 12 thanh vién diing ca sach gidy 1an sich néi, 10 thanh vién ding
cd sach noi 1an sach dién tit. Moi s6 liéu veé hai hinh thitc néu trén tinh day dt moi thanh vién
dung hai hinh thtc dé, ké ca ngusi ding thém hinh thitc thit ba. Riéng sé thanh vién dung
cé ba hinh thitc thi cudc khao sat chua cho biét; ngoai ra, mot thanh vién c6 thé khong ding
hinh thttc nao trong ba hinh thic trén.

Bai 13.5. S6 thanh vién dung sach gidy nhung khong ding sich dién ti 14 bao nhiéu?
A. 30 B. 32 C. 27 D. 15

Loi giai:
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Bai 13.6. Véi dit kién trén, khing dinh nio sau day chic chin ding?

A. C6 ding 13 thanh vién khong ding hinh B. S6 thanh vién chi nghe sich néi it hon sb
thitc nao trong ba hinh thitc thanh vién chi doc sach dién t

C. C6 it nhat 5 thanh vién dung ca ba hinh D. C6 ding 15 thanh vién chi doc sich gidy
thic

Loi giai:

Bai 13.7. V6i dit kién trén, néu biét thém cé ding 6 thanh vién diing ca ba hinh thitc thi s6
thanh vién khong dung hinh thitc nao la bao nhiéu?

A. 16 B.6 C. 4 D. 10

Loi giai:

Bai 13.8. Van vdi gia thiét c6 ding 6 thanh vién dung ci ba hinh thitc, s6 thanh vién ding
dung hai trong ba hinh thiic 1a bao nhiéu?

A. 19 B. 37 C.31 D. 25
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Bang dap an

Bai 13.1 13.2 13.3 13.4 13.5 13.6 13.7 13.8
Dap an C A D B C B D A
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Chuong 14

CHUYEN PE

14

Chuong 13 dung biéu do Venn dé nhin thiy quan hé thudc vé gitta cic tap hop; chuong nay chuyén
sang mot loai quan hé khdc — quan hé gitta ngudi v6i ngudi trong mot gia dinh, noi moi c4 nhan noi
v6i thé hé trén bang ding moét ngudi cha va mot ngudi me. Cong cu trung tam van 13 mot hinh vé:
cdy pha hé. Dicéu lam nén d6 kho ctia dang bai khong phai phép tinh ma 1a hai viéc: doc ding mot
cau xung ho 1ong nhiéu 16p, va nhan ra khi nao dé ¢ tinh khong chdt giéi tinh hay thit bac tudi dé
dép an phai la «khoéng xac dinh dugey.

Quan hé huyét théng

1. Cay pha hé va bang xung ho

Quy udc vé cay pha hé

Khung thé hé

mdi thé hé mot

N .. N (..
Vé ngudi | Noi quan hé

nam la 6 vuong, vach ngang noi vg

hang ngang, thé
hé trén dat 6 phia

trén

nit 1a 6 tron, ngusi
chua biét gi6i tinh
vé 6 vubdng nét dut

va ghi chi «gigi tinh

chong, vach doc ha
xudng hang duéi noi
cha me—con, cac

con cua cung mot

chua r6» ) | cép treo trén mot

thanh ngang chung,
xép trai sang phai
theo thit tu sinh

Tén dude ghi vao 6 ngay khi doc duge mot dit kién; dit kién chua chét duge thi ghi bén lé
duéi dang cau hoi, khong dodan bira.

Pham vi cia mé hinh. Ciy phd hé trong chuong ding mdét mo hinh riat gon: mdi ngudi
ndi véi thé hé trén bang ding mot cha va mot me, mdi cip dude vé bang mot vach ngang, va
gi6i tinh chi nhan hai gid tri hodc dé tréng khi dé khong chét. Céc quy ude Ay chi nham lam
cho bai toin suy luan cé 16i gidi duy nhat; ching khong mo ta day di moi cAu tric gia dinh
trong thuc té. Khi dé bai khong néi gi thém thi hiéu theo dting mé hinh rit gon nay.
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Ong Ba
Con trai Con ré

St 1 S 1

A CoT

L l L l

O vuéng — nam, 6 tron — nit, vach ngang — vg chong, vach doc — cha me va con; 6 nét didt la ngudi chua biét gidi tinh.

Bén n6i (bén bo) Bén ngoai (bén me)
anh trai cia bo — bac trai anh trai cia me — ciu
chi gai ciia bo — bac gai chi géi clia me — di
em trai ciia bo — chu em trai cia me — céu
em gai cia bo — co em gai cila me — di
cha me ciia bo — 6ng nodi, ba nodi cha me ciia me — 6ng ngoai, ba ngoai
con cua con trai — chau noi con cua con gai — chau ngoai
vg cua con trai — con dau; chong ctia con vg cua chi — thim; vg cia ciu — mg;
gdi — con ré chong cia ¢6 hoac di — dugng
cha ctia chong — bo chong cha cia v¢ — bo vg

con ciia anh, chi hoiic em ruot ctia bd me —
anh ho, chi ho hoac em ho; goi anh hay chi
khi nguoi Ay nhiéu tudi hon, goi em khi it tudi
hon

Cdch goi trong ddi song cé khdc nhau theo ving mién; toan b chuong nay thong nhat dung ding bing trén, moi loi gidi va ddp

dn deu can ci vao nd.

Ghi chii. Moi bai trong chuong déu ngam dung ba gia dinh sau, trit khi dé néi khac: mdi ngudsi
két hon nhiéu nhat mot lan; moi ngudi con déu 1a con chung clia hai vg chong; hai vg chong
khong phai anh chi em ruét ciia nhau. Ba gia dinh nay 13 thit cho phép chuyén «chdng ctia ba
Nga» thanh «bd ctia moi ngudi con ctia ba Nga» — budc chuyén ngdn ngii dy c¢6 mit trong
gan nhu moi 16i giai ctia chuong.

Khai trién cau xung hé tir trong ra ngoai

Mot cau nhu «con trai clia bd ctia em gai toi» 1a ba 16p quan hé long nhau. Cach doc an toan
14 béc tur trong ra ngods: xac dinh ngudi 6 16p trong cling trude («em gai toi»), roi 1y quan
hé ké tiép 4p lén ngudi vita tim duge («bd clia ngudi ay»), ctt thé cho téi 16p ngoai cung. Mdi
16p nén dugc viét thanh mot dong riéng kém tén ngudi da chét dude, va mdi 16p déu can duge
déi chiéu lai v6i cdy pha hé dang vé. Hai 16i thudng gip deu 1a 16i dém nham sé ldp: ding
s6m mot 16p cho ra ngudi 6 thé hé trén, di thita mot 16p cho ra ngudi ¢ thé hé dudi.
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16p 1 — trong cung

16p 3 16p 2
con trai clia ngudi ay bé ctia ngudi ay em géi toi

tén ngudi chdt duge tén ngudi chdt duge tén ngudi chdt duge

Poc ngudc chiéu cau chit — l6p trong cing dudc xdc dinh trudc.

Ghi chia. Mot phuong an «khong xac dinh duge» chi ding khi dung dude hai cdy pha hé cung
thod tron moi dit kién ctia dé ma cho hai cau tra 16i khdc nhau. Mudn béac bé phuong an ay
chi can mot 1ap Iuan ép budc; mudn chon né thi phai trung ra dugc hai cdy chtmg nhan. Trong
dang bai pha hé, hai chd dé hay bd ngd nhat 1a gidi tinh ctia mot nhan vat va thd bic tudi
gitta hai anh chi em — ma bang xung hé & trén lai phan biét chi véi bac, cd véi bac gai dung
theo thit bac tudi, nén chi can thiéu mot trong hai dit kién Ay 1a két ludn c6 thé ré hai huéng.

Vi du 14.1. Anh Toan 1a con trai trong méot gia dinh. Trong budi hop mat, anh chi vao mot bitc anh
va néi: «Me ctia ngudi trong anh 13 con gai duy nhat ctia me t6i.» Hoi Todn 1 gl clia ngudi trong
anh?

On

A.B B. Chu C. Cau D. Anh trai

Loi giai:

Vi du 14.2. Quy néi: «Ba Nga 1a me ctia me t6i, con 6ng Hitu 1a chong ciia ba Nga.» Héi Quy goi
ong Hitu bang gi?

A. Ong noi B. Ong ngoai C. Cau D. Bac
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3. Bai luyén

Bai 14.1. Théng 13 con trai duy nhéit ctia bé me minh va ¢6 mot ngudi em géi rudt. Thing
chi vao mot btic anh va néi: «Ngudi nay 1a con trai ctia bo clia em géi toi.» Ngudi trong anh

la ai?

A. Chinh Théng B. Em trai cia Thing C. B6 cia Thang D. Con trai cta
Thing

L&i giai:

Bai 14.2. Toan 14 bd ciia Quy. Ba Nga 13 me clia Toan. Thing 1a mot ngudi con trai khac ciia
ba Nga va it tudi hon Toan. Hoi Quy goi Thing bang gi?

A. Cau B. Bac C. Chu D. Anh ho

Loi giai:
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Bai 14.3. Anh Quy chi vao mot em nhé va néi: «Day 1a chdu noi ciia bd t6i nhung khéng phai
13 con t6i.» Hoi em nhé dé goi anh Quy bang gi?

A. Cht B. Cau

C. Bac D. Chua du dit kién dé xac dinh em nhd goi
anh Quy bing chi hay biang bac

Bai 14.4. Chi Phuong néi: «Bd clia chau Thing 1a con ré cia bd t6i.» Khing dinh nio sau
day chic chin dung?

A. Théng 1 con ctia Phuong B. Théng goi bb ctia Phuong bang éng ngoai
C. Thang goi Phuong bang di D. B6 ctia Thang 13 em 1é ctia Phuong
Lai giai:
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4. Cham luyén tap

Dir kién. Mot gia dinh c¢6 ding tAm ngudi: éng Hitu, ba Nga, Toan, Man, Phuong, Thing,
Quy va Lan. Trong d6 Hitu, Toian, Thing la nam; Nga, Man, Phuong 1a nit. Céc dit kién da
biét: (1) ong Hitu va ba Nga 14 vg chong, hai 6ng ba c6 ding hai ngudi con; (2) Méan 1 con
dau ctia ba Nga; (3) Toan la bd ciia Quy; (4) Phugng 1a em géi rudt ctia Toan; (5) Thang 1a
chong ctia Phugng; (6) Lan 14 chdu ngoai clia 6ng Hitu. Dit kién khong cho biét Quy 1a nam
hay nit, khéng cho biét Lan 1a nam hay nit, ciing khong cho biét gitta Quy va Lan ai nhiéu
tudi hon.

Bai 14.5. Ong Hitu la gi ctia Man?

A. B v B. Ong noi C. Bac D. B6 chong

Trang 190 Mai Thanh Ludn Bao Diu Bach Khoa (IC Design) 0854070701



Chuong 14 Mai Thanh Luan | 0854070701

Bai 14.6. Vé6i dit kién trén, khing dinh ndo sau day chic chin dung?

A. Quy la chéau trai ciia 6ng Hitu B. Lan 1a em ho ctia Quy
C. Quy la chau noi cia ba Nga D. Lan la chau géi ctia ba Nga
Loi giai:

Bai 14.7. Véi dit kién trén, gid sit vo chong Toan va Man sinh thém mét ngudi con nita. Ngudi
con ay goi Phugng bang gi?

A. Co B. Di C. Bac D. Mg

Bai 14.8. Tr5 lai gia dinh tdm ngudi ban dau, khéng tinh ngudi con méi & Bai 14.7. Trong
gia dinh 4y, nhiing ai goi ba Nga bang me, me chong hodc me vg?

A. Chi Toan va Phuong B. Toan, Phuong, Man va Thing

C. Toan, Phugng va Man D. Man va Théng
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Bang dap an

Bai 14.1 14.2 14.3 14.4 14.5 14.6 14.7 14.8
Dap an A Cc D B D Cc A B
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CHUYEN PE
1 5 Phuong huéng va khoang cach

Chuong 14 doc mdt so d6 ma cac nét né6i mang nghia quan hé; chuong nay doc mot so dé ma céc

nét ndi mang nghia quang dudng va phuong huéng. Moi dé chi 14 mot chudi 1énh di chuyén, va toan
b6 cong viec gbi trong hai thao tac: vé lai hanh trinh theo ding thit tu, roi gdp cac doan clung truc
dé con ding moét do léch ngang va moét do léch doc. T hai sé d6, khodng cach suy ra bang dinh 1i
Pythagoras, con phia suy ra bang diu ctia ching.

1. Hé huéng, hanh trinh va phép gop phuong

Ghi chi. Quy uéc. Tén géc phan tu — DPong Bac, Pong Nam, Tay Nam, Tay Bac — chi bao
phan tu chtta diém léch, khong doi héi hai d6 léch bang nhau (ttc goc ding 45°).

Hai truc va tam hudng

Mit bang dude dit trén hai truc vudéng géc: truc ngang Pong — Tay va truc doc Bic — Nam.
Bén huéng chinh chia mit phing thanh bén géc phan tw, mdi géc mang tén ghép ciia hai
huéng chinh ké né: Pong Béc, Pong Nam, Tay Nam, Tay Bic. Hai huéng d6i nhau — Déng
va Tay, Bic va Nam, Pong Bic va Tay Nam, Pong Nam va Tay Bac — léch nhau 180°; hai
huéng chinh ké nhau léch 90°; hai huéng lién ké trén la ban tdm huéng léch 45°.

Tay Bic Doéng Béc
45°
chiéu kim dong hd
O
Tay Nam Doéng Nam
Nam

La ban tdm hudng, nhin t trén zudng: Bdc & phia trén, Péng ¢ bén phdi; hai tia lién ké léch nhau 45°.
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(Vé hanh trinh
dat diém xuat phat,
vé tung doan theo
dtng tht tu dé cho,
ghi d6 dai va ddnh
diu huéng di bing

mui tén

(G(f)p phuong

cong dai s6 cdc doan
trén mdéi truc —
boéng duong Tay am,
Bic duong Nam am

— con lai ding mot

do léch ngang va

mot do léch doc

(Tinh khoang
cach

khoang cach ducng
chim bay la canh
huyén cta tam gic
vuong co hai canh

gbéc vudng bing hai

do léch vua gop

AN

Déau ciia d6 léch ngang cho vé Péng hay TAy, dau ciia d6 léch doc cho vé Bic hay Nam; ghép
hai vé lai thanh tén phia.

Pham vi ctia budc goép. Cong dai s6 theo hai truc chi lam thang duge khi moi chiing di
theo bén huéng chinh. Néu c6 chang di theo hudéng chéo véi dd dai cho trude thi phai phan
tich chiing a4y thanh hai thanh phan truéc khi gop: ching dai d theo huéng chéo 45° déng gép

V2

& dang da cho san hai thanh phan dé tranh buéc khai cén.

cho mdi truc, chtt khéng phéi d cho ci hai. C4c bai clia chuong nay déu dat ching chéo

Dién dat trong dé X li khi vé& hanh trinh

«di vé huéng Pong (Tay, Nam, Bic)» hudng tuyét d6i — khong phu thuoc huéng dang di
quay huéng dang di mot géc 90° theo chiéu kim dong
ho

quay huéng dang di mdt géc 90° ngudce chiéu kim dong
ho

d6i sang huéng dbi dién; hai lan ré phai lién tiép cho

«ré phai»
«ré trai»

«quay dau»
cung ket qua

léch Dong
300 m

P
[ TR, (- ..4—
i ,
! e 300 m
V] X P A

g | & ve huéng Tay
o ! X
o ! Q\’ 7
o & . .
o3 o o 400 m vé hudng Bic
m ] _bQ 4

| N
= (R4
(S %
L ’

’

[

s

1/

(,

(@]

600 m ve huéng Dong

Hanh trinh mau gom ba chdng nos tiép, mii tén chi huéng di cia ting chdng; hai nét diat mdnh la hai dé léch sau khi gop

phuong, con nét diat dam OP lda duong chim bay.
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Xoay goc trén la ban

Khi mét ngudi dimg yén va xoay tai chd, huéng nhin thay doi theo gbc xoay: xoay cling chiéu
kim dong hd thi huéng nhin dich titr Bic sang Péng sang Nam sang TAy, xoay ngugc chiéu
kim déng ho thi dich theo thit tu ngude lai. Vi mot vong tron day 1a 360° nén géc xoay ludn
quy vé phan du trong khodng tit 0° dén dudi 360°; khi phép trit cho két qui Am, can cong
thém 360° dé dua vé huéng thuc. Chéng han, dtng nhin vé T4y Bic ma xoay ngudc chiéu
kim dong ho 135° thi huéng nhin tng véi 315 — 135 = 180, titc huéng Nam.

Ghi chi. Ba 16i lam héng phan 16n bai dang nay: cong thing hai do léch thay vi 14y canh
huyén; doc «ré phai» theo trai-phai clia trang gidy thay vi theo huéng dang di; va tra 1i thiéu
vé huéng. Cau hdi «céch bao xa va vé phia nao» doi héi cd hai vé — mdt phuong 4n ding s6
do nhung sai tén phia van la phuong an sai, vi vay khi so phuong 4n can doc tron ca cum chit
chit khéng chi nhin con s6.

Vi du 15.1. Hing tham quan mét khu di tich, xuat phéat tit cdng chinh. Hang di vé huéng Péng
600 mét tGi nha bia, tiép d6 di veé hudng Bac 400 mét t6i giéng co, rdi di vé hudng Tay 300 mét thi
t6i dén tho. Dén thd cach cong chinh bao xa theo dudng chim bay vaA nam vé phia nio so v6i cong

chinh?

A. 700 mét, phia Péng Béc B. 500 mét, phia T4y Béc

C. 500 mét, phia Dong Béc D. 1300 mét, phia Pong Béc
Loi giai:

Vi du 15.2. Khiém dap xe doc cdc bd rudng, xuat phat tit choi canh va di vé huéng Dong. Sau 2
ki-16-mét, Khiém ré phai va di tiép 8 ki-16-mét; sau dé ré trai va di tiép 4 ki-16-mét roi dimg. Chd
ditng céch chodi canh bao xa theo dudng chim bay va nam vé phia nao so véi choi canh?
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Chuong 15

A. 10 ki-16-mét, phia BDong Nam B. 10 ki-16-mét, phia Pong Béic
C. 14 ki-16-mét, phia Péng Nam D. 10 ki-16-mét, phia Ty Bac
Loi giai:

3. Bai luyén

Bai 15.1. Thuyén chd nong san ctia Phti dang xu6i trén kénh vé huéng Tay. T6i ngd ba thit
nhat, thuyén ré phai. T6i dap diéu tiét, thuyen quay dau. T6i nga ba tiép theo, thuyen ré trai.
Sau ba lan déi huéng d6, thuyén dang di vé huéng nao?

A. Bic B. Tay C. Nam D. Dong
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Bai 15.2. Ngon ditng & san trung tAm khu di tich, dang nhin vé huéng Dong Nam. Ngon xoay
ngudi tai chd mot géc 225° ngude chiéu kim dong ho, sau dé xoay tiép mot géc 45° theo chicu
kim dong ho. Ngon dang nhin vé huéng nao?

A. Dong Béc B. Tay Béc C. Tay D. Tay Nam

Loi giai:

Bai 15.3. Tai mot tram thit nghiém thiét bi bay khong ngudi 14i (drone) giao hang, Dinh va
Hang mdi ngudi diéu khién mét chiée, ca hai cling cit canh tit tram. Drone ctia Dinh bay vé
huéng Pong 5 ki-16-mét, r6i bay vé hudéng Bic 12 ki-16-mét va ha canh. Drone ctia Hang bay
vé huéng Tay 6 ki-16-mét, sau d6 quay dau bay thém 2 ki-16-mét r6i ha canh. Hai diém ha
canh cidch nhau bao nhiéu ki-16-mét theo duong chim bay?

A. 15 B. 17 C.21 D. 9
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Bai 15.4. Tra dap xe doc cac bd rudng, xuat phat tit nha kho ven rudng. Tra di vé huéng
Nam 3 ki-16-mét, roi ré trai va di tiép 4 ki-16-mét. Sau d6 Tra di vé huéng Béc 8 ki-16-mét,
cudi cling 1& phai va di tiép 8 ki-16-mét r6i dimg. Chd ding cdch nha kho bao xa theo dudng
chim bay va nam vé phia nio so véi nha kho?

A. 13 ki-16-mét, phia Tay Bac B. 17 ki-16-mét, phia Pong Béic
C. 13 ki-16-mét, phia Pong Béc D. 13 ki-16-mét, phia Péng Nam
Loi giai:

Bai 15.1 15.2 15.3 15.4
Dap an D B A C
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CHUYEN PE
1 6 Hinh khoi

Chuong 15 doc mot so dd phing ma céc nét ndi mang nghia quang dudng va phuong huéng; chuong
nay budc sang khoéi ba chiéu, noi tht phai dung lai trong dau khong con 1a mét hanh trinh ma 1a
mot vat thé. Cac dé ciia dang nay déu roi vao ba mé hinh quen thudc: gip mot tAm bia thanh khoi
roi hoi hai mit nao dbi dién nhau, cat mot khéi thanh nhidu phan bang nhau rdi hoi s nhét cat,
va son mit ngoai mot khéi ghép roi hoi sb khdi nhoé theo s6 mit duge son. Piém chung ctia ci ba 13
khong bai nao can vé ding hinh phdi canh: chi can mét cach ki hiéu hod gon va mdt phép dém cé
hé thong.

1. Hinh khai trién va ba cap mat d6i dién

Sau mat, ba cap

Khdi 1ap phuong c6 sau mat. V6i mot mét bat ki, bén mit c6 chung canh véi né 1a bén mat
ké, mat duy nhat con lai 13 mat d6i dién. Vi vy sdu mit dude chia thanh ding ba cip d6i
dién, va biét dudc ba cip ay la biét tron cAu tric ciia khoi. Toan bo dang bai vé hinh khai
trién quy vé ding mot viéc: tit vi trf cdc 6 trén tAm bia, tim lai ba cip ddi dién doé.

Vi tri hai 6 trén hinh khai trién Két luan
Hai 6 ¢6 chung mdt canh ké nhau — chic chin khong dbi dién
Hai 6 chi ¢6 chung mét dinh (chéo géc) ké nhau — ch&c chin khong dbi dién

Hai 6 thing hang lién tiép v6i mot 6 ndm gita dbi dién nhau

(cing hang hoi#ic ciing cot, cd ba & déu thuoc tam

bia)

Hai 6 céch nhau mot 6 nhung khong thdng hang 13 hai 6 chéo géc, nén khong dbi dién
— duong ndi bi gap khic

Vi sao ba dong dau ding

Dong mot 14 hién nhién: hai 6 chung canh thi sau khi gip, canh &y trd thanh mot canh cia
khéi, nén hai mét c6 canh chung. Dong hai can mot nhén xét nhé: hai 6 chéo géc luon cling
ké mot 6 thit ba, ma ba mat doéi mot khac nhau cing di qua mot dinh thi doi mot ké nhau.
Dong ba 14 hé qua ciia phép cudn: bén 6 thing hang lién tiép cuon lai thanh mot vanh bén
mit chay quanh khdi, trong vanh dy 6 thit nhat 4p lung vao 6 thit ba va 6 thit hai 4p lung
vao 6 thi tu.
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) e 2]

cuon dai A-C—-E—-F

F

Ba cdp mdt déi dién cia hinh chit thip: A-E, C-F, B-D.

Phép lan khéi — cach kiém chirng luén ding

Khi hinh khai trién khong phai chit thap, cich chic chin nhat 13 1&n khéi trén chinh tdm bia:
khéi duge dat 1én mot 6 sao cho mit cham gidy 13 mat ctia 6 d6, roi lan sang 6 ké bén; mat
vita cham gidy chinh 1a mat tng v6i 6 mdi. Pi hét sdu 6 thi thu duge di sdu mét ciing ba cip
d6i dién. Phép 1dn cham hon bang tra nhung khéng phu thuéc ddng ctia tam bia, nén né 1a
lya chon an toan trong moi trudng hop bang tra khong cho két luan.

Ghi chi. (a) Quy tic «cidch mot 6» chi 4p dung khi ba 6 that sy thing hang; trén tAm bia
hinh bac thang, hai 6 cdch nhau mét 6 doc theo dudng gap khic 1a hai 6 chéo géc nén khéng
déi dién — day la sai lam pho bién nhat ciia chuong. (b) «Téng sé cham hai mat dbi dién
bang bay» chi 1a quy udc clia xtic xac ban san, khong phai tinh chat ctia khéi lap phuong; véi
xtic xac tu ché thi quy uéc 4y vo hiéu. (c) Sdu 6 vuong néi canh nhau chua chic gap dugc
thanh khéi; khéi lap phuong c6 diing mudi mot hinh khai trién khac nhau.

2. Cit khdi, son khdi va dém géc nhin

Tinh huéng Céng thirc

Cit a nhét theo chiéu dai, b nhat theo s6 phan = (a + 1)(b+ 1)(c + 1), téng sb nhat =
chiéu réng, ¢ nhat theo chiéu cao a+b+c

Bai ngugc: chia khéi thanh N phan bang phéan tich N = -y - z; s6 nhat = (z — 1) + (y —
nhau D+(z—-1)=z+y+2—-3

S6 nhat it nhat tmg v6i bo ba thita s6 gadn nhau nhét cia N

Vi sao lay bo thira s6 gan nhau nhat

MB®i chiéu bi chia thanh z phan bang nhau thi can z — 1 nhat, nén téng s6 nhat 1a z4+y+2—3
v6i x -y -2z = N c6 dinh. Khi tich khong d6i, tong nhé nhat dat & bo ba gan nhau nhat; cang
don vé mot chiéu thi tong cang phinh ra, va trudng hop xau nhat 1-1- N cho t6i N — 1 nhat.
Chiéu thudn clia ciing cong thic cling hay dude héi: véi s nhat cho trude, sé phan 16n nhat
dat dugc khi chia déu s cho ba chiéu — chiang han siu nhét cho t6i da 3 -3 -3 = 27 phan,
trong khi sdu nhat don ca vao mot chiéu chi cho by phan.
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Nhém khdi nhé Vi tri S6 lugng
Pugce son ba mit tam dinh ctia khéi 16n 8

Duogc son hai mat doc mudi hai canh, trir hai dau 12(n —2)
Dugc son mot mat gifta sdu mat, trir vien 6(n — 2)2
Khoéng duge son mat nao 16i bén trong (n —2)3

Bang trén viét cho khéi 1ap phuong 16n c6 canh gom n khéi nhé, véi n > 2.

s
v
e \
I
f
1 I:l son ba mat — tam dinh
1
: I:l son hai mat — doc canh
LTIzl 16
I’],::‘ f):/ I:l son mot mat — gitta mat
TR
17/
")r__________ s khong mat nao — 161
- 7 e
. //
o -

2 b N\ 2 S B .2 .S . .2 i 3
Bén nhém roi nhau — tong bang n3, kiém lai bang khai trién ((n —-2)+ 2) .

Ghi chii. Chi con s6 8 1a bat bién, khéng phu thudc n; ba nhém con lai déu 1a da thtc cia
m = n — 2, titc cia canh 16i. Vi vay véi bai nguge nén dat ngay m = n — 2, gidi phuong trinh
theo m, rdi méi cong 2 dé tra 16i. Quén budc cong 2 cudi cling 1a 16i hay gip nhat; béc mot
16p thay vi hai (ding n — 1 chd déng 1& 1a n — 2) 14 161 hay gap thit nhi.

Tam goc nhin tor tam dinh

bat khéi lap phuong sao cho quan sat dugc tit moi phia. Nhin chéch vao mot dinh thi thay
ding ba m#t — ba mit cing di qua dinh &y — va ba mat con lai bi che hoan toan. Tam dinh
cho tAm géc nhin déi mot khac nhau. Do ba mat nhin thay duge chon bang cich lay ding
mot mit trong moi cap déi dién, mdi mét ciia khéi duge nhin thay tit diing bon dinh, tic nita
s6 géc nhin.

Nhéc lai: chon % trong n

1. S6 cach chon k phan tit khong ké thit ty tit n phan ti phan biét ki hi¢u 1a C¥, tinh
bang W'—k)' (SGK Toén 10). Véin =3: CY =1, Cs =3, C? = 3, C3 = 1; téng bang 8
— ding bang s6 dinh citia khéi 1ap phuong.

2. Néu ké ca thi ty thi s6 cdch chon hai trong ba 1a 3-2 = 6, gip doi C?2. Hai khai niém
nay khac nhau; 1an ching lam s6 dém phinh gip doi.

3. Thit tu lam viéc nén theo: dém triyc tiép trudc, céng thitc sau. Vi tam dinh, viéc
liét ké va dém tay van nhanh va it riii ro hon; cong thitc CF dung dé dbi chiéu két qua va
dé téng quat hod khi sé mat duge danh dau thay doi.

E|o[1]2]3
cFl1(3]3]1
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Ghi chi. Ba mit cta khéi lap phuong d6i mét ké nhau thi bat budc cing di qua mot dinh

— vi trong ba mit ay khong cé cap doéi dién nao, nén mdi cap doi dién gép ding mdt mat.
Nhéan xét nay bién mot dit kién 15i van («ddi mot c6 chung mot canhy) thanh mot dit kién
hinh hoc rat manh, va 13 buéc mé dau ciia moi bai dém géc nhin.

Vi du 16.1. Trong mot tro choi & budi cim trai, cic ban tu lam ldy mot chiée xic xic bang cach
gap tAm bia hinh chit thip gom siu 6 vudéng bang nhau. Sdu 6 dugc vé sau hinh khic nhau, mdi 6
dting mot hinh: ngdi sao, chiéc 14, giot nude, vang trang, mii tén, ngon lita. Trén tAm bia, 6 ngoi
sao nam & hang trén clng; hang ké tiép gom ba 6 lién nhau, tir trai sang phai 1a chiée 14, giot nudc,
vang triang, trong d6 6 giot nuéc nim ngay dudi 6 ngoi sao; 6 mili tén nim ngay dudi 6 giot nudc,
va 6 ngon lita nam ngay dudi 6 mii tén (hinh dudi). TAm bia duge gap theo cic canh chung ciia cc
6 dé tao thanh khdi 1ap phuong, mdi 6 trd thanh mot mit. Cap hinh nao sau day duge vé trén hai
mit dbi dién nhau ciia chiée xtc xic?

) o

ngoi sao

& O

chiée 14 | giot nude |vang trang

" 4

\

miii tén

o

ngon lita

Tém bia hinh chit thap: mét ddi bén 6 thing hang theo chiéu doc va mét hing ba 6 lién nhau.

A. Ngoi sao va giot nude B. Chiéc 14 va vang trang
C. Ngoi sao va vang trang D. Mii tén va ngon lia
Loi giai:
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Vi du 16.2. Mét chiéc banh trung thu hinh lap phuong can dudce chia thanh 24 phan bang nhau, titc
24 phan ¢6 cling hinh dang va ciing kich thuée. Mai nhat cit 14 mot mit phing song song véi mot
mit cta chiéc banh va cit xuyén qua toan bd chiéc banh; sau mdi nhat, cdc phan banh gitt nguyén
vi trf, khéng duge xé dich ciing khong dude xép chdng lén nhau. S6 nhat cat it nhat can dung 1a bao
nhiéu?

A. 6 B. 7 C.9 D. 23
Loi giai:

4. Bai luyén

Bai 16.1. Mot khdi gb do choi hinh 1ap phuong dude ghép tit 125 khéi g nhé hinh l1ap phuong
bang nhau, mdi canh ctia khéi 16n gom 5 khéi nhé xép lién nhau. Toan bd mét ngoai ctia khbi
16n duge son kin mot lugt son mau; cac mit nam bén trong khéi 16n khong dinh son. Son kho,
khéi 16n dude thdo roi thanh 125 khéi nhd. Trong s6 dé ¢6 bao nhiéu khdi nho dude son ding
mot mat?

A.8 B. 27 C. 36 D. 54
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Bai 16.2. Mot hop qua hinh 14p phuong ¢6 ba mit duge dan nhan, ba mit con lai dé tron; ba
mat ddn nhan déi mot ¢6 chung mot canh. Hop duge dat sao cho quan sat duge tir moi phia.
Mot ngusi lan lugt ding & tdm vi tri, mdi vi tri nhin chéch vao mdt dinh ctia hop va tir vi tri
d6 thiy ding ba mit ctia hop — ba mait cling di qua dinh ay; hai vi trf khic nhau @ng véi
hai dinh khéc nhau. Trong tdm vi tri d6, c6 bao nhiéu vi tri ma ngudi nay nhin thiy ding hai
mat dan nhan?
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Bai 16.3. Mot chiée xtic xac tu ché duge gap tit tAm bia gom siu 6 vudéng bang nhau xép
thanh hinh bic thang. Sdu 6 ghi sdu s6 cham khéic nhau, tit mét cham dén sdu cham, mdi 6
mdt s6 cham; cach ghi do ngudi lam tu chon nén khong theo cach ghi ciia xiic xac ban sin.
Trén tam bia: hang trén cling gom hai 6 lién nhau, bén trai ghi ba chadm, bén phai ghi mot
chdm; hang gitta gom hai 6 lién nhau, bén trai ghi sdu chAm v nam ngay dudi 6 mot cham,
bén phai ghi hai chdm; hang duéi ciing gom hai 6 lién nhau, bén trai ghi bén chdm va nam
ngay dudi 6 hai cham, bén phai ghi nidm chdm. TAm bia dugc gap theo cic canh chung ctia
céc 6 dé tao thanh khéi lap phuong. Mat dbi dién véi mit bén cham ghi méy cham?

Hinh khai trién gap khic — khong ding duoc quy tdc ddi bon 6 thdng.

A. 1 chdm B. 2 chim C. 3 chAm D. 5 chAm
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Chuong 16

Bai 16.4. Mot khi 1ap phuong 16n duge ghép tit cac khdi gb nhd hinh lap phuong bang nhau,
mdi canh ctia khéi 16n gom cling mot s6 khdi nhoé xép lien nhau. Toan bd mit ngoai ciia khoi
16n duge son kin, sau d6 khéi 16n duge théo roi thanh cidc khdi nhd. Biét rang s6 khdi nho
dugce son ding mot mit bang s6 khdi nhé khong duge son mit ndo, va ¢é it nhat mot khoi
nhé khéng duge son mat nao. Moi canh ctia khéi 16n gom bao nhiéu khéi nhé?

A.6 B. 7 C.8 D. 14

Loi giai:

Bang dap an

Bai 16.1 16.2 16.3 16.4
Dap 4n D B A C
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CHUYEN PE
1 7 Bai toan dong ho

Chuong 16 xoay mét khéi trong dau dé doc ra quan hé giita cdc mit; chuong nay ciing theo déi méot

chuyén dong déu, nhung chuyén dong ay dién ra trén mot vong tron va cé thé quy tron vé nhiing
con sb. Toan bd chuong dung trén ding mot y: hai kim dong ho quay déu véi hai van tdc géc khac
nhau, nén vi tri ctia chiing — va c& khoang léch giita ching — déu 1a ham bac nhat ctia thoi gian.
Moi cau héi vé géc, vé thoi diém trung nhau, vé dong ho chay sai déu chi 14 nhitng cach héi khéc
nhau quanh mot phuong trinh bac nhét.

1. Hai kim, hai van téc géc

Ghi chi. Quy udée. Géc gitta hai kim 13 géc nhé hon trong hai géc ma chiing chia méit dong
ho, ludn nam trong [0°, 180°]; mot dap sd vugt 180° nghia la chua liy phan bt 360° — a.

Kim Di tron mét vong trong  Van téc géc

Kim phit 60 phut 6° moi phit

Kim gio 12 gio, tiic 720 phit 0,5° moi phit

Khoang léch ctia kim phut so v6i kim  — tang thém 5,5° moi phut
gio

Doc vi tri hai kim tai mét thdi diém

Lay vach s6 12 lam mbc va quay theo chiéu kim dong ho. Mdi gid trén mit dong ho chiém
30°, nén ltc h git ding, kim gi & vi trf 30k do. Piém méu chét 1a kim gis khong dimg yén
chd hét gis: sau thém m phit, né da di thém 0,5m do, con kim phit di duge 6m do ké tir
vach s6 12. Vi vay vi tri hai kim ldc h gio m phit lan lugt 1a 30k + 0,5m va 6m do.

a =|30h —5,5m; néu o > 180° thi lay 360° — a.

biéu kién 4p dung: h 1a sb git doc trén mat dong ho, nhan gié tri tit 1 dén 12 véi 12 tinh nhu 0; m 1a
s6 phiit, thod 0 < m < 60; cong thitc chi ding cho ddng hd chay dtng, khong dung cho cic bai dong
ho chay sai ¢ phan sau.
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12
chiéu kim déng ho I 7
A
kim gio
0]
9 - -3
«
- ~
/ \
|
6
kim phtt

Lic 2 gio 30 phiit, kim gio ¢ 75° con kim phit ¢ 180° nén gdc gitia hai kim la 105°.

Ba vi tri tuong d6i dang nhd

(1) Hai kim triing nhau khi géc giita ching bang 0°; hai kim d6i nhau khi géc bang 180°;
hai kim vudng géc khi gbc bang 90°.

(2) Trong 12 gid lién tiép, kim phit vugt kim gid ding 11 1an, nén hai kim tring nhau 11 1an,
db6i nhau 11 lan va vuong géc 22 lan. Con sb 22 chtt khéng phai 24: mdi lan kim phit vugt
kim gid tron mot vong thi ¢é ding hai lan vuong géc, ma sd vong vuot 14 11 cht khong phai
12.

Quy véc dau mait: cic con sb trén dém trén mot khodng nita kin — tinh mdc dau, khong tinh
mbe cudi, chang han tir 12 gid t6i trude 24 gis. Néu dém ca hai ddu ctia doan déng thi mbe 24
gid lap lai méc 12 gio va ta thdy 12 thoi diém tring nhau thay vi 11. C& quyén ding thong
nhat quy udc nita kin nay.

(3) Hai lan tring nhau lién tiép cach nhau % gio, tilc 65% phit — dai hon mot gio, vi trong
ldc kim phit quay tron vong thi kim gic da di thém duge mot doan.

Pong ho chay sai

C6 hai kiéu chay sai xuat hién trong dé thi, va ching doi hai cach xit If khac nhau.

Sai theo ti 1& ¢ dinh: ctt mbi gid thuc, mit dong ho lai nhich thém hosic hut di mot lugng
khong doi. Khi &y ti sb gita khoang thsi gian doc trén mat dong hod va khoang thsi gian thuc
14 mot s6 khong ddi, nén chi can nhan khoang thoi gian thuc véi ti sé dé.

Sai tuyén tinh theo hai mbc quan sat: dé cho do léch ciia mit dong hd so véi gio thuc
tai hai thoi diém va néi ro d6 léch thay déi déu. Do léch khi dy 14 mot ham bac nhat cia gis
thuc; hai mbc quan sat cho hai phuong trinh, gidi ra dudce nhip thay déi mdi gis, rdi cho do
léch bang 0 dé tim lic dong hd chi ding.
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ltc dong ho chi ding

gio thuc

d6 léch bing 0 1
R _ gid trén mat
~ —_—

dong ho

do léch do léch

Do léch la mot ham bac nhdt cia gio thue, nén chi can hai méc quan sdt la dung duge tron dudng thdng.

Ghi chii. Ba 16i lam héng phan 16n bai dang nay. Thit nhat, dé kim gio dimg yén tai vach sb
gid, quén rang né da di thém 0,5° mdi phiat — 16i nay khién moi bai vé géc léch ding vai do
ma van sai. Thit hai, dimg lai § gid tri trong dau gié tri tuyét déi ma khoéng quy goéc vé khoéng
qué 180°, hodc ngudc lai, 1dy phan bt ngay ca khi gi4 tri da khéng qué 180°. Thtt ba, khi dé
hoi «nhitng thoi diém nao», phuong trinh chita dau gia tri tuyét déi thudng cho hai nghiém
trong cuing mot khung giG: mét nghiém tng véi lic kim phit con & sau kim gis, nghiém kia
ting v6i lic kim phit da vuot qua; chon mét nghiém rdi ding 1a mat nghiém.

Vi du 17.1. Thuy dténg dgi tau & sanh ga va nhin 1én chiéc dong ho 16n treo gitta sanh. Lic d6 dong

ho chi 8 gio 20 phit. Géc gitta kim gid va kim phiit ciia chiéec ddong hd 4y bang bao nhiéu do?

A. 110° B. 120° C. 130° D. 230°
Loi giai:

Vi du 17.2. Trén khan dai nha thi ddu c6 mot dong hd kim ¢ 16n. Lam dé ¥ rang trong quang tir 3
gid dén 4 gid chiéu, c6 mot thaoi diém kim gi va kim phit ctia ddng ho ay chong khit 1én nhau. Thaoi
diém d6 1a lic may gio?

A. 3 gig 15 phiit B. 3 giv 16-% phiit C. 3 it 18 phiit D. 3 gid 49 phit
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Vi du 17.3. Phong thi nghiém ctia trudng c6 hai chiéc ddng ho dé ban. Diéu chinh ca hai ding gio
ltc 12 gid trua. Sau dé, cit méi gis thuce troi qua thi chiée th nhat chay nhanh thém 2 phit, con
chiéc tht hai chay cham di 3 phit. Dén 8 gis t6i cuing ngay theo git thuc, hai mit dong ho chénh
nhau bao nhiéu phut?

A. 8 phut B. 16 phut C. 24 phut D. 40 phut
Loi giai:

3. Bai luyén

Bai 17.1. Bang gis tau & san ga dat canh mot dong ho kim. Ngan Ha nhin lén dong ho va
thay né chi 11 gi¢ 10 phut. Géc giita kim gi va kim phit lic Ay bang bao nhiéu d6?

A. 85° B. 90° C. 95° D. 275°
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Bai 17.2. Pong ho 16n treo trén khan dai nha thi dau chay ding gio. Trong khoang thdi gian
tir 12 gio trua dén 6 gio chiéu ciing ngdy, c6 bao nhiéu lan kim gid va kim phit ctia dong ho
ay vudng géc v6i nhau?

A. 6 lan B. 11 lan C. 12 lan D. 22 lan

Bai 17.3. Chiéc dong ho kim treo trong phong thi nghiém chay ding gid. Trong quang tit 4
gi¢ dén 5 gis chiéu, kim gid va kim phit ctia né tao v6i nhau mot géc 60° vao nhiing thoi diém
nao?

A. Chi lic 4 gid 1020 phit B. Chi ltc 4 gis 328 phit

C. Ltic 4 gio 101Y phat va ltic 4 gio 322 phit  D. Lic 4 gio 1019 phit va ldc 4 gio 21-% phit
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Bai 17.4. V§ mang mot chiée dong hod qua 1ic t6i tiém sta. Ngudi tho theo doi cd ngay va ghi
lai: ltic 6 gid sang theo gid thue, dong ho chi 6 gis 10 phit; lic 6 gid chiéu cling ngay theo gid
thuc, dong ho chi 6 gi 4 phit chicu. Biét do léch clia dong ho so véi gid thuc thay doi déu
theo thdi gian thuc, héi dong ho chi ding gi thuc vao lic may gid thuc?

A. 10 gic sang cung ngay B. 12 gig trua cung ngay
C. 2 gid chiéu cung ngay D. 2 gio sang ngay hom sau
Loi giai:
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Bai 17.5. Bang nhén ca truc & quay vé nha ga. Bang bat dau ca truc khi dong hd sanh ga chi
hon 4 gid chiéu va két thic ca khi dong ho chi hon 5 gid chiéu nhung chua téi 6 gid. Lic két
thic ca, kim gid nam ding chdé ma kim phit da & lic bat dau, dong thoi kim phit nam ding
chd ma kim gi¢ da & ltc bat dau. Ca triuc ctia Bang kéo dai bao lau?

A. 553 phit B. 60 phit C. 652 phit D. 11043 phit

Loi giai:

Bai 17.1 17.2 17.3 17.4 17.5
Dap an A B Cc D A
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CHUYEN PE
1 8 Lich va thdi gian

Chuong 17 lam viéc v6i mot vong quay déu dan khép kin trong mudi hai gid, noi moi cau héi déu

quy vé mot phép chia c6 du trén mit dong ho. Chuong nay giit nguyén ¥ tudng iy nhung déi chu
ki: tuan 1& bay ngay la vong quay, va s6 du ctia mot khoang thoi gian khi chia cho bay quyét dinh
toan bo cau tra 10i. Cai khé nam & chd khoang thai gian khong con déu nita — thang dai ngan khéc
nhau, ndm nhuin chen vao khéng theo nhip — nén phan 16n cong stic clia dang bai nay 1a dém cho
ding s6 ngay trude khi lay du.

1. Ngay lé va chu ki bay ngay

Hai ngdy cich nhau ding mot s6 nguyén lan by ngdy thi roi vao ciing mot thit. Vi vay khi
so hai ngdy v6i nhau, phan boi clia bdy khéng mang théng tin gi; chi s6 du ctia khodng cach
khi chia cho bdy mdi c6 ich. S6 du Ay goi 1 sb ngay 1é ctia khodng thdi gian dang xét. Toan
bd dang bai quy vé hai buéc: dém s6 ngay 1é gitta mbc da biét va ngay can tim, r6i tién ding
bay nhiéu thit ké tit thit ctia mbe.

Khoang thdgi gian Sé ngay lé
Nim thuong: 365 ngay = 52 tuan du 1 1
Nim nhuén: 366 ngay = 52 tuan du 2 2
Théang 31 ngdy = 4 tuan du 3 3
Théng 30 ngdy = 4 tuan du 2 2
Thang 2 clia nam thudng: 28 ngdy = 4 tuan chan 0
Théng 2 ctia nim nhudn: 29 ngay = 4 tuan du 1 1

100 ndm c6 24 ndm nhuan: 2-24 + 1-76 = 124 ngay = 17 tuan du 5 5

200 ndm / 300 nam: cong don r6i 1y du (10 = 3; 15 = 1) 3/1
400 nam: khéi 100 nam cudi két thic & nidm tron tram chia hét cho 400 nén 0

la ndm nhudn, khéi ay du 6 chit khong phai 5; tong 5+5+5+6 =21 =0

Quy tic nhuan 4 — 100 — 400 va diéu kién ctia bon dong cubi

Mot nam 14 ndm nhuédn khi va chi khi s6 nam chia hét cho 4 ma khong chia hét cho 100, hodc
chia hét cho 400. Do quy tic nay, mot tram niam lién tiép c6 thé chita 24 hodc 25 ndm nhuén,
tuy theo nim tron tram nam & cudi khdi ¢6 nhuan hay khong. Bén dong cudi cia bang — 5,
3, 1, 0 ngay 1&6 — chi ding khi khéi 100, 200, 300 hay 400 nam dudc dém tit mot moc 1a boi
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ctia 400; dém tir mbc khéc thi con s c6 thé léch. Ching han mot trim nim lién tiép két thic
6 mot nam tron tram c6 nhudn sé chita 25 nam nhuén va cho 6 ngay 1é chit khong phai 5.

LAy mbc goc 1a ngay 1 thang 1 nidm thit nhit cta lich Gregory ndi dai; ngay ay 1a thit Hai. Dém tdng
s6 ngay 1é tinh tit mdc gbc dén hét ngay can tim, ké ca chinh ngay 4y, rdi tra bang:

Ngay lé 0 1 2 3 4 5 6

Thi Cht nhat th Hai thit Ba tht Tuw tht Nam thi Sadu thi By

Ba dudng di t8i mot cau tra 16

Tuy dit kién dé cho, c¢6 thé di theo mot trong ba dudng sau.

o C6 mbc ngay-thit & gan: dém ngay 1& tw moc tdi dich roi tién bay nhiéu thit. Day 1a duong
ngin nhat va nén duge uu tién.

« Khong c6 méc nao: dém ngay 1& tr moc goc, tach s6 nam da troi qua thanh céc khoéi 400
nam, roi 100, 200 hay 300 nam, phan du dém truc tiép; cong thém sb thit tur clia ngay can
tim trong nim ctia no, roi tra bang doi chiéu.

e Chi hoi trong pham vi mdt thdng: dung truc tiép nhan xét cdc ngady cung thit trong mot
thang cach nhau ding bay don vi.

thi& Hai thir Ba [l th Tu | 'thl‘l’ Nam || th& Sau th@ Bay 'Chﬁ nhzfit‘
1 s | s [ « [ 5 | s 7
- 8 o | w0 || n 12 13 [ 14
S Je - J o - J ° JL ° L "
%5 15 16 17 18 19 20 21
8 22 23 | 2 |[ o5 2 27 || 28
29 30 hai ngiy du

Thdng 30 ngay gom 4 tuan tron va 2 ngay du, nén ding hai thi dau thdng zudt hién ndam lan, ndm thid con lai chi zudt hién

bon lan.

Ghi chi. Gan nhu moi 161 gidi sai ctia dang bai nay déu léch ding mot don vi 8 mot trong ba
chd. (a) S6 nam da troi qua: mudn tim thit cia mot ngdy trong nim nao dé thi phai dém ngay
1¢ clia cdc nam trude nam dy, khong ké chinh né. (b) Thdng chita méc va thdng chita dich: khi
cong don ngay 1é cac thang giita hai ngdy cling sb trong ciing mot nam, phai cong ngay 1é ctia
thang chita mbc va dimg ngay trudc thang chitta dich. (c) Ngay 29 thdng 2 cé thdt su nam gita
hai méc hay khong: mot ndm nhudn chi lam khodng thoi gian dai thém mot ngay khi ngay 29
thang 2 clia ndm Ay roi vao gitta hai mbc; mbe dat sau thang 2 ctia mot nim nhudn thi nadm
ay khong déng gép gi thém.

Ghi chi. Cling mét chudi hai s6 c6 thé doc theo hai céch: s6 dau 1a ngay va sb sau 1a thang,
ho#ic ngugc lai. Hai céch doc ciing cho mot ngdy cé that khi va chi khi ca hai s déu khong
vuot qua 12, va khi dé ching chi vé cling mét ngay duy nhat trong truong hop hai sé bang
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nhau. Truée khi tinh thit, can xéc dinh r6 nguon dit liéu dang ding cich viét nao.

Vi du 18.1. M6t vudsn wom gidng cdy ghi lai moi dot gieo hat vao s6 theo ngay va thit. S6 cho biét
dot gieo thit nhat 13 ngay 5 thang 4 nam 2024, roi vao thit Sdu. Dot gieo cudi vu duge an dinh vao
ngay 5 thdng 9 cting nam. Héi ngay gieo cudi vu roi vao thit may?

A. Thit Hai B. Thit Ba C. Thtt Nim D. Thit Bay
Loi giai:

Vi du 18.2. Mot tram quan trac muc nude luu gitt tron bd nhét ki ti ngdy md tram. Trang dau tién
ctia nhat ki ghi ngay 6 thang 7 ndm 1885, nhung 6 ghi thit dd md hét. Hoéi ngdy md tram 13 thit may?

A. Thit Hai B. Thit Ba C. Thit Tu D. Chit nhat
Loi giai:
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3. Bai luyén

Bai 18.1. Mot xudng in dit lich kiém dinh may in cudén ba nim mét lan, luén vao ding ngay
5 thang 5. Lan kiém dinh gan nhat 14 ngay 5 thang 5 nam 2024, roi vao Chii nhat. Héi lan
kiém dinh ké tiép, ngay 5 thang 5 nam 2027, rci vio thit miy?

A. Th Ba B. Tht Tu C. Tht Nam D. Chut nhat

Lai giai:

Bai 18.2. Thu vién cia mot trudng xép lich truc theo thang va can biét méi thit trong tuan
c6 bao nhiéu budi trie. Trong thang 3 nam 2026, ngay ming 1 roi vao Chii nhat. Héi nhiing
thit ndo clia tuan xuat hién ding nam lan trong thang ay?

A. Chu nhat, thit Hai va tht Ba B. Chi Cht nhat

C. Thtt Bay, Chu nhat va tht Hai D. Chut nhat, th Hai, th&t Ba va tht Tu
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Chuong 18

Bai 18.3. Mot tram quan tric nhén sb liéu tit hai don vi. Pon vi thit nhat ghi ngay thang
theo thit tu ngay trude thang sau, don vi thit hai ghi theo thit tu thang truéc ngay sau, va ca
hai chi gt phan s6 chit khéng ghi 16 quy uéc. Trong nam 2026, c6 bao nhiéu ngay ma chudi
hai s6 ctia n6 doc theo ca hai quy uéc déu cho mot ngay cé that clia nim Ay nhung hai ngay

thu dugc la hai ngay khac nhau?

A. 66 B. 132 C. 144 D. 156

Bai 18.4. Ngay cudi ciing ciia mot thé ki 14 ngay 31 thang 12 ctia ndm tron tram khép lai thé
ki dy. Xét lich Gregory ndi dai vé ca hai phia, ngay cudi cting ciia mot thé ki khong thé roi

vao thit nao sau day?

A. Th Hai B. Thu Tu C. Thu Sau D. Thu Bay
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Chuong 18

Bai 18.5. Mot kho Iuwu gitt hat giong duge niém phong vao ngay 20 thang 5 nam 2026, rci vao
thtt T, va theo thod thuan sé duge mé lai ding by muoi lam nam sau, titc ngay 20 thang 5
nam 2101. Hoéi ngdy md kho roi vao thtt may?

A. Tht Hai B. Tht Nam C. Thtt Sau D. Thu Bay
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Bai 18.1 18.2 18.3 18.4 18.5
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1 CHUYEN DE
9 Tim s0, chia hét va toan do

Chuong 18 tinh thit ciia mét ngiy bing cich iy du ciia s6 ngay cho 7, nén toan bo 16i vin cia dé
rét cude dude quy vé mot phép chia cé du duy nhat. Chuong ndy gitt nguyén cong cu dy nhung md
rong mien ding: s6 can tim khong con 13 thit trong tuan ma 1a sé ghé, sé hat giéng, sé hoc sinh, va
dé thuong ghép hai ho#ic ba diéu kién chia du cling ltc. Nita sau chuong danh cho bén mé-tip todn
d6 quen thudc ctia phan dinh lugng — nén chiy, qua cau, doi vé chai, d6 chia du dan gian — noi
viéc dich 151 van thanh phép tinh khé hon hin viéc tinh.

1. T I8i van dén diéu kién chia du

Dién dat trong dé Diéu kién sé hoc

«xép thanh timg nhém & thi thira 7» s6 can tim chia k du r

«xép thanh tiung nhém k thi thiéu s nita s6 can tim chia k du k — s

méi di mot nhém»

«xép thanh ting nhém k thi vita hét» s6 can tim chia hét cho k

«vita hét khi chia nhém a, ciing vita hét khi  s6 can tim chia hét cho BCNN(a; b)

chia nhém by

«chia thanh nhiéu phan déu nhau nhét, s6 phan nhiéu nhat bang uéc chung lén nhit cta
khong thia gi» céc sb lieu

«ca hai cach chia déu thiéu s» s6 can tim cong s chia hét cho BCNN(a; b)

Gop hai diéu kién chia du

"R R . N (.. . Y R R
Cang mét hudng | | Nhan dang phan || Ghép véi mién
dua ci hai diéu kién chung de chan
vé dang «thita r», néu hai diéu kién lay cac sb ctaa 16p
hodic ca hai vé dang cling thiéu mot vira tim roi vao
«thiéu s», bang phép lugng s nhu nhau mién dé cho — deé
dsir==k—s ) thi s6 can tim cong ra chuan thi mién
s chia hét cho bdi chi chita ding mot
chung nhé nhét cta s
- J
hai mo-dun

J

Diéu kién 4p dung ctia bude 2: phép gop chi hop li khi hai s du khép nhau trén phan uée
chung ctia hai mo-dun — luén ding khi cung thiia hodc cung thiéu mot luong; ngoai hai
truong hop d6 phai kiém tra riéng, va cé nhitng hé hoan toan vo nghiém.
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cach nhau 12 cach nhau 12
chia 4 du 1
O S S S O B T O
0 3 6 9 12 15 18 2'1 24 27 30 33 36
m = m m m m
chia 6 du 3

Khi da gap mét lan, hai 1dp gdp lai theo chu ki bing bdi chung nhé nhét clia hai mé-dun.

Ghi chi. Khi hai s6 du khac nhau, ba cidch gop sai hay gap la: giit s6 du ctia diéu kién thit
nhat lam du chung, giit s6 du cia diéu kién tht hai lam du chung, va cong hai s6 du lai. C4 ba
déu cho mot 16p sé c6 ciing chu ki véi 16p ding, nén trong mién ma dé chin ching van sinh
ra nhitng gid tri trong rat hop li. Cach phong duy nhat 1a thit lai s6 da chon véi timg dicu
kién ctia dé, khong chi véi diéu kién cudi.

Thir ngugc tir bén phuong an

Dé tric nghiém da cho sdn bén s6, nén thay vi gidi hé dong du, ta cé thé quét ngude: chon
diéu kién chit nhat — thuong 1a diéu kién c6 mo-dun 16n nhat hosic diéu kién chia hét — ro6i
kiém diéu kién Ay trén ci bén phuong an; néu con nhiéu hon mot phuong an séng sét thi quét
tiép bang diéu kién chat tht hai. Cach nay nhanh khi dé hoéi «s6 nao», nhung khong ding
dugce khi dé héi «it nhat», «nhiéu nhat» hay «cé bao nhiéu sd», vi lic d6 con phai chitng minh
khong gid tri nao khic ngoai phuong 4n da chon dap ting dudc yéu cau.

2. B6n mo-tip toan dé

Nén chay

Mot ciy nén chdy déu thi chieu dai gidm tuyén tinh theo thoi gian. Téc d6 chdy bang chiéu dai
ban dau chia cho thdi gian chdy hét; phan con lai sau thoi gian ¢ bang chiéu dai ban dau trit
tich ctia téc do véi t. Khi dé so sdnh phan con lai cia hai cAy nén, ta dudc mot phuong trinh
béc nhét theo ¢; nghiém chi dugc nhan néu né nhoé hon thoi gian chdy hét ctia ca hai cay, vi
sau moc Ay ciy nén khong con dé ma so. Mot vi du doc toéc do: nén dai 24 xiing-ti-mét chiy
hét trong 8 git thi mdi git ngin di 24 : 8 = 3 xdng-ti-mét, nén sau 5 git con lai 24 —3 x5 =9
xang-ti-mét.

chiéu dai con lai (cm)

phan con lai ctia
2 /. Z -
nen th nhat

phan con lai
ctia nén thtt hai

mot thoi diém thoi gian (gio)
bat ki

Cau héi thuong gdp clia mo-tip nday la so sdnh hai doan giong ngang tai cung mot thoi diém.
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Qua cau trong dém

Gia thiét chuan ctia mo-tip 1a: cd nhém chi c6 mot nguon sing, mdi lugt qua cau nhi¢u nhat
hai ngudi, hai ngudi di cting thi mat thoi gian clia ngudi chAm hon, va méi lugt quay vé phai
c6 ngudi mang nguodn sang tré lai. V6i n ngusi, mot lich trinh khong thita lugt gom ding
2n — 3 lugt: n — 1 luct qua va n — 2 ludt ve. O méi ching, dé dua hai ngudi chAm nhéat sang
bad kia ¢6 hai lich trinh dang so sanh:

e ghép cdp chdam: hai ngudi nhanh nhat qua trude, ngusi nhanh nhat quay vé, hai ngudi cham
nhat qua cling nhau, ngudi nhanh thi nhi quay veé;

e con thoi: ngudi nhanh nhat lan lugt dua ting ngudi chim sang réi mot minh quay ve.

Vé6i boén ngudi mat 2, 4, 7 va 9 phit, cach ghép cap chdm tén 4 +2 4+ 9 + 4 = 19 phit cho hai
ngudi cham nhat, con cach con thoi tén 7 + 2 + 9 + 2 = 20 phit; cong thém 4 phit dé hai
ngudi nhanh nhat sang lan cudi thi cich ghép cip cham dua cid nhéom sang trong 23 phit. So
sanh nay chi néi cach xt 1f hai ngudi cham nhat é mot ching, nén véi nhém déng van phai
13p lai so sénh & ting ching; 15i gidi luon can kém mét lap ludn chin dusi dé khing dinh con
s6 tim dugc 1a nho nhat.

b& xuit phét ? T ? T ?

2va 4 2 7va9 4 2 va 4
4 phuat 2 phut 9 phut 4 phut 4 phut
b bén kia é $
téng luy ké 4 6 15 19 23

Bén ngudi mat 2, 4, 7, 9 phit; nhan trén moi mai tén ghi thdi gian riéng clia nhiing ngudi di va thoi gian cia lugt. Lich trinh

Padi vo chai

Vo chai d6i dugce thanh chai day, ma chai day udng xong lai thanh vé, nén phai lip: mdi lugt
lay s6 vo dang c6 chia cho s6 vo quy dinh dé biét s6 chai déi duge, cong vao tong, rdi s6 vo
méi bang phan vé du ciia luot d6 cong ding sb chai vira déi. Lip cho t6i khi s6 vo it hon sb
vé quy dinh. Khi ¢t k vé ddi duge mot chai, téng sé chai ubng dude tit n chai mua ban dau

n—1
w221
cong thttc ding v6i moi n > 1 va k > 2; can nhé ding ti s6 1a n — 1 chit khong phai n. Vi du:
mua 10 chai, ctt 3 v6 d6i mot chai thi 10 vé déi dude 3 chai nang tong 1én 13 va con 14+3 =4
vo, 101 4 vo d6i duge 1 chai nang tong 1én 14 va con 1 + 1 = 2 vé — dimg lai & 14 chai, ding
bang 10+ |9 : 2].

ghép cdp cham, tong 23 phat.

bing

Ghi chii. Cac bai d6 dan gian kiéu «dém timg ba thi du.., d&m timg nam thi du..» chinh la
hé ba diéu kién chia du v6i ba mo-dun déi mdt nguyén t6 ciing nhau. Khi dé tdp nghiém 13
mdt 16p s6 duy nhat 1ip theo chu ki bang tich ba mé-dun, nén mién ma dé chin thudng chi
chtta mot s6. Néu ba s6 du khong c6 quan hé dep thi cdch nhanh nhat trong phong thi van 1
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thit ngugc boén phuong 4n — va phai thit véi ca ba diéu kién, vi dé hay dudc ra sao cho hai
diéu kién dau chua tach ndi bén phuong an.

Vi du 19.1. Mot tram giéng déng 16 hat giéng vita thu hoach vao céc tti nhé. S6 hat ctia 16 nhicu
hon 360 va it hon 400. Néu méi tti dung 12 hat thi con thita 7 hat, néu méi tti dung 18 hat thi con
thita 13 hat. Lo hat gidong Ay c6 bao nhiéu hat?

A. 367 B. 373 C. 380 D. 391
Loi giai:

Vi du 19.2. Trong dém hoi, ban t& chitc thip hai cAy nén & hai dau san khiu vao cing mét thoi
diém. Cay nén tht nhat dai 30 xang-ti-mét va chay hét sau 5 gid; cAy nén thit hai dai 20 xang-ti-mét
va chay hét sau 10 gid. Moi cAy nén chdy déu, nghia 1a chiéu dai clia né gidm nhu nhau trong nhitng
khoang thai gian bang nhau. Sau bao lau ké tit lic thap thi phan con lai clia cay nén thit hai dai gap
d6i phan con lai clia cAy nén thit nhat?

A. 2 gio 30 phut B. 3 gio 20 phut C. 4 gio D. 5 gio
Loi giai:
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Vi du 19.3. Bén ngusi 13 Canh, Diu, Hao va Mién can qua mdt ciy cau treo trong dém. C4 nhém
chi c6 mot chiéc den pin va cau chi chiu dude nhiéu nhat hai ngudi mdi ludt; ai qua cau ciing phai
c6 deén di cuing, nén sau moi lugt sang phai c6 ngudi mang dén quay lai. Di mot minh thi Canh mat
1 phiit, Diu mét 2 phit, Hao mat 5 phit, Mién mat 10 phit; hai ngudi di ciing nhau thi mat ding
thoi gian ctia ngudi chdm hon. C4 bén ngudi sang duge bd bén kia sau it nhat bao nhiéu phit?

A. 15 phut B. 17 phut C. 19 phut D. 21 phut
Loi giai:
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4. Bai luyén

Bai 19.1. Mot hoi truong dude ké ghé thanh cdc hang déu nhau. S6 ghé ciia hdi trudng nhiéu
hon 200 va it hon 230. Khi ké mdi hang 8 ghé thi con thita 5 ghé chua xép vao hang nao; khi
ké mdi hang 12 ghé thi con thita 9 ghé. Hoi trudng c6 bao nhiéu ghé?

A. 206 B. 213 C. 221 D. 225

Bai 19.2. Mot xudng banh vita ra 1o 84 chiéc bAnh méan va 126 chiéc banh ngot. Xuéng mudn
xép toan bd s6 banh nay vao cdc hop qua gidng hét nhau, sao cho cac hop c6 sd banh min
bang nhau, c6 s6 banh ngot bang nhau, va khéng con chiéc banh nao & ngoai. Xudng xép duge
nhiéu nhat bao nhiéu hop qua?

A.6 B. 14 C.21 D. 42
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Bai 19.3. Mot quay nude & hoi chg c6 chuong trinh d6i vo: cit 3 v6 chai dem lai thi duge nhan
mot chai nude day. Mot nhém khach mua 30 chai nude, ubng hét roi mang vé di doi, tiép tuc
uéng roi lai mang v6 di déi, cho t6i khi s6 v6 con lai khong dt doi thém chai ndo. Nhém khéch
uéng dudc tat ca bao nhiéu chai nuéc?

A. 40 B. 43 C. 4 D. 45

Loi giai:

Bai 19.4. Mot khéi clia trudng tap trung dé tap thé duc giita gio. S6 hoc sinh ciia khéi nhiéu
hon 100 va it hon 200. Khi xép thanh hang 3 em thi thita 2 em, khi xép thanh hang 5 em thi
thita 3 em, khi xép thanh hang 7 em thi thita 2 em. Khdi dé c6 bao nhiéu hoc sinh?

A. 128 B. 143 C. 158 D. 173

Loi giai:
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Bai 19.5. Gian trung bay ctia dém hoi thip hai cay nén vao ciing mot thsi diém. Cay nén
thit nhat dai 45 xang-ti-mét va chdy hét sau 5 gid; cAy nén thit hai dai 27 xéng-ti-mét va chdy
hét sau 9 gio. C4 hai cAy déu chdy deéu, nghia la chiéu dai ctia mdi cAy gidm nhu nhau trong
nhitng khoang thoi gian bang nhau. Sau bao lau ké tit lic thap thi phan con lai clia hai cay
nén dai bing nhau?

A. 1 gic 30 phut B. 2 gio C. 3 gio D. 5 gio

Loi giai:

Bai 19.6. Mot doan khao st gom nam ngudi phai qua mot cdy cau treo trong dém. Doan
chi c6 moét chiéc den pin, cau chi chiu duge nhiéu nhat hai ngusi mdi ludt, ai qua cau ciing
phéi c6 dén di cling nén sau moi luct sang phai c6 ngudi mang dén quay lai. Di mot minh thi
nam ngudi mat lan lugt 1 phit, 3 phit, 6 phit, 8 phit va 12 phit; hai ngudi di cting nhau thi
mat ding thdi gian ctia ngusi cham hon. C4 doan sang duge b bén kia sau it nhat bao nhiéu
phut?

A. 29 phiit B. 31 phit C. 32 phit D. 33 phit

Loi giai:
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Bai 19.7. Van tai quay nudc c6 chuong trinh déi v, nhung lan nay cit 4 vé chai méi ddi dugce
mot chai nuwde day. Mot doi tinh nguyén can udng dudc it nhat 100 chai nuée, va ho s& mang
v6 di d6i nhiéu lugt cho t6i khi s6 vo khong di doi thém. Doi phai mua it nhat bao nhiéu chai
nuée?

A. 75 B. 76 C. 80 D. 100
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Bai 19.1 19.2 19.3 19.4 19.5 19.6 19.7
Dap an B D Cc A Cc A B
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CHUYEN PE
20 D& tu luyén tdng hop sb 1

Dé dusi day gom 26 cau, trong dé 20 cau chia thanh nim chiim — mdi chiim ding chung mét bo dit
kién va tron it nhat hai dang da hoc — ciing 6 cau don rai déu cdc dang con lai. Mtc khé cia dé
nhinh hon phan bai luyén ctia titng chuong: dit kién dai hon va s6 nhanh phai xét nhiéu hon, nhung
moi cau déu giai tron dugc tit mot s6 do dung ding ngay tit dau.

Ghi chi. Quy udc. Pong hd trong dé cé hai kim quay déu, lién tuc, khong gidt nac theo phut.

Dir kién. Vong chung kh&o mot hoi thi khoa hoc ki thuat cé sdu du 4n trinh bay lan ludt &
sdu lugt danh s6 1 dén 6, mdi lugt ding mot dut 4n. Ba dut 4n thudc nhém Ki thudt: «Canh
tay mdy», «Bay rac song», «Dén cam tng»; ba du 4n thudc nhém Sinh hoc: «Men vi sinh»,
«Gia thé ndmy», «Réu loc khi». Lich trinh bay thod man: (1) hai du 4n trinh bay & hai lugt
lien nhau khong thudc cting mot nhém; (2) «Men vi sinhy trinh bay & lugt ngay sau «Cénh
tay méy»; (3) «Gia thé nAm» trinh bay & lugt 2 hosic lugt 5; (4) néu «Deén cdm tmg» trinh
bay trudc «Bay rac song» thi «Reéu loc khi» trinh bay & lugt 6.

Cau 1. Tht tu trinh bay nao sau day, ké tir lugt 1 dén lugt 6, thod man tat ca cac diéu kién?

A. «Cénh tay méy», «Men vi sinh», «Bay rdc  B. «Dén cAm ting», «Gia thé nAm», «Canh tay
songy», «Deén cadm tng», «Gid thé nAm», «Réu may», «Men vi sinh», «Bay rac song», «Réu
loc khi» loc khiy

C. «Canh tay may», «Men vi sinh», «Bay rac D. «Réu loc khi», «Canh tay may», «Men vi
song», «Gid thé namy, «Pén cadm tmg», «Réu sinhy, «Dén cam tmg», «Gia thé ndm», «Bay
loc khi» rac song»

Cau 2. Khing dinh nao sau day chic chén ding?

A. Du 4n «Canh tay may» khong trinh bay & B. Du 4n «Gid thé ndm» trinh bay & lugt 2
luot 1

C. Du 4n «Reéu loc khi» trinh bay & lugt 6 D. Du 4n «BAy rac songy trinh bay trudc du
an «Peén cam tng»
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Cau 3. Néu «Réu loc khi» trinh bay & lugt 6 thi khing dinh nio sau day chic chin ding?
A. «Bay rac song» trinh bay & lugt 1 B. «DPén cdm tng» trinh bay & lugt 5

C. «Canh tay may» trinh bay & lugt 3 D. «Men vi sinh» trinh bay & lugt 6

Cau 4. Danh sich day dt nhitng lugt ma «Deén cdm tmg» c6 thé trinh bay la:

A. Lugt 1 va lugt 3 B. Lugt 3, lugt 5 va C. Lugt 1, lugt 3 va D. Lugt 1, luot 3, lugt
lugt 6 lugt 5 5 va lugt 6

Dir kién. Sau nha suu tap ﬁn, Boi, Chuong, Diém, Gidp, Hoan di mot phién dau gia tranh,
ngoi quanh mot ban tron sau ghé danh s6 1 dén 6 theo chiéu kim dong ho, moi ngudi mot ghé.
Két thic phién, méi ngusi mua ding mot btic tranh; sau bitc duge go bia ¢ sdu mic gid khac
nhau 1a 20, 25, 30, 40, 50 va 60 tri¢u dong. Biét: (1) An ngdi dbi dién Giap; (2) Chuong ngoi
& ghé lién sau ghé ctia Boi theo chiéu kim dong ho; (3) Diém khong ngoi ke ﬁn; (4) Hoan ngoi
& ghé s6 3; (5) gia biic tranh ctia Chuong gap déi gia biic tranh clia Boi; (6) ngudi ngdi ddi
dién Boi mua bitc tranh ré nhat trong sdu bitc; (7) ngudi ngoi ghé s6 2 tra gia cao hon ngusi
ngoi ghé s6 5.

chiéu kim dong ho

N
N
v
Y
VAN

ba nét dit ndi ba

cdp ghé dbi dién

B

Ban tron sdu ghé ciia phién dau gid: ghé ddnh sé theo chiéu kim dong ho, ghé déi dién ghé k cdch ghé ay ba budc.

Cau 5. Ngudi ngdi & ghé s6 5 1a ai?

A. Boi B. Diém C. Giap D. Hoan

Cau 6. Hoan mua bitc tranh c6 gia bao nhiéu?

A. 20 triéu dong B. 25 triéu dong C. 30 triéu dong D. 40 triéu dong
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Cau 7. Khing dinh nao sau day chic chin ding?
A. Diém tra gid cao hon Boi B. Chuong tra gid cao hon Gidp

C. An tra gi4d cao nhat trong siu ngusi D. Boi tra gia 30 triéu dong

Cau 8. Danh sich day du nhitng miic gid ma An c6 thé tra 1a:

A. 50 va 60 triéu dong B. 40 va 50 triéu dong C. 30, 40 va 50 trieu D. 40, 50 va 60 triéu
dong dong

Dir kién. Mot doan khdo c¢é gom bén ngudi: Lé, Man Nhi, Phi, Quyén Anh. Khu di chi ¢6
bén hé khai quat mang sb6 hieu H1, H2, H3, H4, trong dé H1 va H2 nam & khu Béc, H3 va H4
nam & khu Nam. Mbi ngudi phu trach ding mot hé va mdi hé do ding mot ngudi phu trach;
trong dot khai quat, mdi ngudi tim dudge ding mdt nhém hién vat va boén ngudi tim duge bén
nhém khac nhau: manh gém, riu dong, manh xuong thi, hat cusm. Biét: (1) ngudi phu trach
hé H2 tim duge riu dong; (2) Lé khong lam viéc & khu Bac; (3) Phi tim duge hat cuom; (4)
s6 hiéu hé ctia Man Nhi nhé hon s6 hiéu hé ciia Quyén Anh; (5) ngudi tim duge manh gém
lam viéc 6 khu Nam.

Cau 9. Céch phan cong nao sau ddy thod man tat ca cic diéu kién?

A. Lé — H1 — manh xuong thid; Man Nhi — H2 B.Lé - H3 -~ manh gém; Man Nhi — H4 — manh
— riu dong; Phi — H3 — hat cudm; Quyén Anh xuong tht; Phi — HI — hat cudm; Quyén Anh
— H4 — manh gém ~ H2 - riu dong

C.Lé — H3 — manh xuong thi; Man Nhi - H1 -~ D. Lé — H3 — manh gém; Man Nhi — H1 —
manh gém; Phi — H4 — hat cudm; Quyén Anh manh xuong thi; Phi — H4 — hat cudm; Quyén
— H2 — riu dong Anh — H2 - riu dong

Cau 10. Khing dinh ndo sau day chic chin ding?
A. Man Nhi khai quat & khu Béc B. Quyén Anh tim dudgc riu dong

C. Phi khai quat 6 hé H1 D. Lé tim dugc manh gém

Cau 11. Néu Phi khai quat & hé H3 thi Lé khai quit & hd nao?
A. H6 H1 B. H6 H2

C. H6 H4 D. Chua di dit kién dé x4c dinh hé ciia Lé
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Cau 12. Danh séch day di nhitng hé ma Quyén Anh c6 thé phu trach la:

A. H2 va H3 B. H2, H3 va H4 C. H3 va H4 D. H1, H2, H3 va H4

Dir kién. Mot xudng in thii cong md ctia lién tuc; cdc ngdy ctia dot in dude danh sb 1, 2, 3, ...
Xuéng c6 nam thg: Kién Trung, Nhugng, Sdng, Tuyen, Yén. Mdi ngay ding mot thg truc va
thit tu truc 1ap lai theo chu ki nam ngay, nghia la ngudi truc ngay k cting truc ngay k45, ngay
k + 10, .. Biét: (1) ngay 1 do Sang truc; (2) Kién Trung tric vao ngdy lién sau ngay Nhugng
trie; (3) Tuyen khong tric ngay 2.

Ngoai ra xudng vé sinh ba mdy theo lich dinh ki: may dap dudc vé sinh vao ngay 2 rdi ctt 6
ngay mot lan; méy siy dudc vé sinh vao ngay 3 rdi ct 4 ngdy mot lan; méy xén dudc vé sinh
vao ngay 5 1oi ctt 9 ngdy mot lan.

Cau 13. Thtt tu truce tit ngay 1 dén ngay 5 ndo sau diy thod man tat ca cdc dieu kién?
A. Sang, Nhugng, Kién Trung, Tuyén, Yén B. Nhugng, Kién Trung, Sang, Yén, Tuyén

C. Sang, Kién Trung, Nhuong, Yén, Tuyen D. Sang, Tuyén, Nhuong, Kién Trung, Yén

Cau 14. Ngay nao la ngay dau tién ma may dip va mdy xén cung duge vé sinh?

A. Ngay 8 B. Ngay 14 C. Ngay 20 D. Ngay 23

Cau 15. Néu Yén truc ngay 5 thi ai truc vao ngay dau tién ma mdy diap va may xén clng
dugc vé sinh?

A. Nhugng B. Kién Trung C. Sang D. Tuyén

Cau 16. Trong 60 ngay dau tién ctia dgt in, c6 bao nhiéu ngdy ma it nhat hai trong ba mdy
cung dugc vé sinh?

A.3 B. 4 C.5 D. 10

Dir kién. Mot ddi bay khong ngudi 14i 1am nhiém vu citu ho st dung sdu diém ha cdnh mang
ki hiéu P;, Py, P3, Py, Ps, Ps, n6i v6i nhau bang tdm tuyén bay hai chiéu; d6 dai mdi tuyén
tinh bang ki-16-mét ghi trong ngodc: PPy (6), P1-P3 (4), Po-Py (5), Po-Ps (9), P3Py (3),
P3-P;5 (7), Py—Ps (8), Ps—Ps (2). Ngoai hai diém dau va cudi, mdi hanh trinh chi duge di qua
mdi diém ha cdnh nhiéu nhat mot lan.

MBbi chuyén bay con phai mang ding ba thiét bi khdc nhau chon tit nim thiét bi: phao citu
sinh, dén pha, loa phit, may 4nh nhiét, bo dam, thod man: (i) néu mang may anh nhiét thi
phai mang bd dam; (ii) khong mang dong thoi phao cttu sinh va loa phét; (iii) {t nhat mot
trong hai thiét bi déen pha, may anh nhiét dugc mang — c6 thé mang ci hai.
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Mang tdm tuyén bay hai chiéu néi sdu diém ha cdnh; sé ghi trén méi tuyén la dé dai tuyén Gy, tinh bang ki-16-mét.

P,

Py

Cau 17. Hanh trinh bay tit P; dén Ps c6 téng d6 dai nhd nhat bang bao nhiéu ki-16-mét?

A. 13 B. 15 C. 17 D. 19

Cau 18. C6 bao nhiéu hanh trinh bay khic nhau tit P; dén Pg khong di qua diém ha cinh
nao qua mot lan?

A. 4 B. 6 C.8 D. 16

Cau 19. Thiét bi ndo sau day chic chin dugc mang trong moi chuyén bay thod man cac diéu
kién?

A. Phao cttu sinh B. Den pha C. Méy anh nhiét D. B6 dam

Cau 20. C6 bao nhiéu bo ba thiét bi thod man tat ci cac diéu kién?

A. 4 B.5 C.7 D. 10

Cau 21. Ban t6 chitc mot trai sang tac phat biéu: «Moi téc gia du trai déu noép ban théo ding
han va khong tac gid nao nop qua ba ban thio.» Biét trai c6 it nhat mot tdc gid. Pht dinh
ctia phéat biéu trén 1a ménh dé nao sau day?

A. Moi téc gid du trai déu nop ban thao khong B. C6 it nhat mot tac gia du trai vira nop ban
ding han va moi tac gid du trai déu ndp qué  thao khong ding han vita nop qué ba ban thao
ba ban thao

C. C6 it nhat mot tac gid du trai ndp ban thao D. Moi tac gia du trai déu ndp ban thao ding
khong ding han, hodc cé it nhat mot tdc gia han nhung c6 it nhat mot tac gid du trai nop
du trai ndp qué ba ban théo qué ba ban thao
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Cau 22. 0 mot giai boi vugt song, ba thong tin sau déu ding: moi van dong vién hoan thanh
ching vuot song deéu dude cap huy hiéu bac; khong van dong vién nao dude cap huy hiéu bac
ma lai bé budi kiém tra stic khoé; c6 mot s6 van dong vién ctia giai bé budi kiém tra stic khoé.
Két luan nao sau day chic chin ding?

A. Mot s6 vin doéng vién ctia gidi khong hoan B. Moi van dong vién bé budi kiém tra sic
thanh chang vugt séng khoé déu dugc cap huy hiéu bac

C. Mot s6 van dong vién hoan thanh chang D. Moi van dong vién duge cidp huy hiéu bac
vuot song da bod budi kiém tra stic khoé déu hoan thanh ching vudt song

Cau 23. Mot 16p hoc nhac cu dan toc ¢6 ba hoc vién Vy Khang, Man Nhi va Hoan; moi ngudi
hoc ding mot nhac cu va ba ngudi hoc ba nhac cu khac nhau trong: dan bau, dan tranh, séo
tric. Ba ngudi lan lugt néi: Vi Khang: «To6i hoc dan tranh.»; Man Nhi: «Vy Khang khéng
hoc dan bau.»; Hoan: «T6i khong hoc sdo tric.» Biét trong ba ciu néi trén c6 ding mot cau
dang. Héi ai hoc sdo tric?

A. Vy Khang B. Man Nhi
C. Hoan D. Chua du dit kién dé xac dinh ai hoc sdo
tric

Cau 24. Mot hoi chg nong san sach ¢ 90 gian hang. Trong d6 48 gian dat chitng nhan VietGAP,
40 gian dat chitng nhan hitu cd, 36 gian dat chimg nhan truy xuat nguon goc; 18 gian dat ca
chiing nhan VietGAP 1an chiing nhan hitu co, 15 gian dat ca chitng nhan hitu co lan chiing
nhan truy xuat ngudn gbc, 14 gian dat ci chimg nhin VietGAP lan chiing nhan truy xuat
nguon goc, va 6 gian dat ca ba chitng nhan. Hoi c6 bao nhiéu gian hang khéng dat chitng nhan
nao trong ba chimg nhan trén?

A. 1l B. 7 C. 13 D. 19

Cau 25. Mot doi khao sat xuat phéat tit tram nghién cttu Nam Cuc, mit huéng vé phia Bac,
roi 1an luot: di 6 km vé phia Béc; ré phai di 9 km; ré trai di 6 km; ré phai di 6 km; ré phai di
4 km rdi dimg. Khoang cach tit chd déi dimg dén tram bing bao nhiéu, va tram nim vé phia
nao so véi doi?

A. 17 km; tram nam vé phia TAy Nam ctia di  B. 17 km; tram nam vé phia Pong Béc cia
doi

C. 17 km; tram nam vé phia Tay Bic ctia d6i D. 23 km; tram nam vé phia Tay Nam ctia doi
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Cau 26. Chiéc ddng ho qui lic trong phong sinh hoat chung ctia mét trai sang tac chay ding.
Trong khoang tit 4 gid dén 5 gid, hai kim ctia dong hoé vudng géc véi nhau vao nhitng thsi
diém nao?

A. 4 gio 5 phut va 4 gic 35 phut B. Chi 4 gic 5% phut

C. 4 gio 52 phit va 4 gio 382 phiit D. 4 gio 382 phit va 4 gio 542 phit

2. Bang dap an
Cau 12 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13
bapan B ACDCABDUDATC B A

Cau 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26
bapan B D C A C D B C A B B A C

3. Loi giai chi tiét

Dir kién. Vong chung khio mot hoi thi khoa hoc ki thudt c¢é sau du 4n trinh bay lan ludt &
sau lugt danh s6 1 dén 6, mdi lugt ding mot du 4n. Ba du 4n thudc nhém Ki thudt: «Cénh
tay mdy», «Bay rac séng», «Dén cdm ting»; ba du 4n thudc nhém Sinh hoc: «Men vi sinh»,
«Gi4 thé nam», «Réu loc khi». Lich trinh bay thod man: (1) hai dut 4n trinh bay & hai lugt
lién nhau khong thuoc ciing mot nhém; (2) «Men vi sinhy trinh bay & lugt ngay sau «Cénh
tay may»; (3) «Gid thé nam» trinh bay & lugt 2 hodc lugt 5; (4) néu «Dén cam ting» trinh
bay trudc «Bay rac song» thi «Reéu loc khi» trinh bay & luot 6.

Cau 1.

Dé bai. Thi tu trinh bay nio sau day, ké tir lugt 1 dén lugt 6, thod man tit ci cac didu kién?
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Céau 2.
Dé bai. Khiing dinh nao sau day chic chin ding?

Loi giai:
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Cau 3.
Dé bai. Néu «Réu loc khi» trinh bay & lugt 6 thi khing dinh nao sau day chic chin ding?

Loi giai:

Cau 4.
Dé bai. Danh sich diy da nhitng lugt ma «Dén cdm gy c¢6 thé trinh bay 1a:

Loi giai:

Dit kién. Séu nha swu tap An, Boi, Chuong, Didm, Gidp, Hoan du mot phién ddu gia tranh,
ngdi quanh mot ban tron sadu ghé danh s6 1 dén 6 theo chiéu kim dong hd, moi ngusi mot ghé.
Két thiic phién, mdi ngudi mua ding mot bitc tranh; sdu bitc dudc g bia & sdu mic gid khac
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nhau 1a 20, 25, 30, 40, 50 va 60 triéu dong. Biét: (1) An ngoi doi dién Giap; (2) Chuong ngoi
& ghé lién sau ghé ctia Bdi theo chiéu kim dong ho; (3) Diém khong ngdi ké ﬁn; (4) Hoan ngoi
& ghé s 3; (5) gid bitc tranh ctia Chuong gap doéi gid bitc tranh ctia Boi; (6) ngudi ngoi doi
dién Boi mua biic tranh ré nhat trong sau bitc; (7) ngudi ngodi ghé s6 2 tra gia cao hon ngudi
ngdi ghé s6 5.

Cau 5.
Dé bai. Ngudi ngdi ¢ ghé sb 5 13 ai?

L&i giai:

Cau 6.

Dé bai. Hoan mua bic tranh ¢é gid bao nhiéu?
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Cau 7.
Dé bai. Khiing dinh nao sau diy chiic chin ding?

Loi giai:

Cau 8.

Dé bai. Danh sich diy di nhing mtc gid ma An ¢6 thé tra 1a:

Loi giai:
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Dir kién. Mot doan khao c¢d gom bdn ngudi: Lé, Man Nhi, Phi, Quyén Anh. Khu di chi ¢6
bén hé khai quat mang sé hiéu H1, H2, H3, H4, trong d6 H1 va H2 nam & khu Béc, H3 va H4
nam & khu Nam. Mbi ngudi phu trach ding mot hé va mdi hé do ding mot ngusi phu trach;
trong dgt khai quat, mdi ngudi tim dude ding mot nhém hién vat va boén ngudi tim duge bén
nhém khéc nhau: manh gém, riu dong, manh xuong thid, hat cudm. Biét: (1) ngudi phu trach
hé H2 tim duge riu ddng; (2) Lé khong lam viéc & khu Béc; (3) Phi tim dudc hat cuom; (4)
s6 hiéu h6 ctia Man Nhi nhé hon s6 hiéu hé ctia Quyén Anh; (5) ngudi tim duge manh goém
lam viéc 6 khu Nam.

Cau 9.
Dé bai. Céch phan cong nio sau ddy thod man tit ca cdc didu kién?

Loi giai:

Cau 10.

Dé bai. Khing dinh nao sau day chic chin ding?
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Cau 11.
Dé bai. Néu Phi khai quat & hd H3 thi Lé khai quit & hd nao?

Loi giai:

Cau 12.
Dé bai. Danh sach diy di nhitng hé ma Quyén Anh ¢6 thé phu trach 1a:

Loi giai:

Dir kién. Mot xudng in thi cong maé ctra lién tuc; cac ngay ciia dot in duge ddnh s6 1, 2, 3, ...
Xuéng c6 nim thg: Kién Trung, Nhugng, Sang, Tuyen, Yén. Mdi ngay ding mot thg truc va
thit tu truc lap lai theo chu ki nam ngay, nghia la ngudi tryuc ngay k cling truc ngay k+ 5, ngay
k + 10, .. Biét: (1) ngay 1 do Sang truc; (2) Kién Trung truc vao ngdy lién sau ngay Nhugng
trie; (3) Tuyen khong tric ngay 2.

Ngoai ra xuéng vé sinh ba may theo lich dinh ki: may dap dudc vé sinh vao ngay 2 roi cit 6
ngay mot lan; may siy dudc vé sinh vao ngdy 3 rdi cit 4 ngdy mot lan; may xén duge vé sinh
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vao ngay 5 1oi ctt 9 ngdy mot lan.

Cau 13.
Dé bai. Thi tu truc tir ngay 1 dén ngdy 5 nao sau diy thod man tat ca cdc didu kién?

L&i giai:

Cau 14.
Dé bai. Ngay nao 1a ngy diu tién ma may dap v méy xén ciing duge vé sinh?

Loi giai:
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Cau 15.

Dé bai. Néu Yén truc ngay 5 thi ai truc vio ngdy diu tién ma may dap vd mdy xén ciing duge vé
sinh?

Loi giai:

Cau 16.

Dé bai. Trong 60 ngay diu tién clia dot in, c6 bao nhiéu ngdy ma it nhit hai trong ba médy cing dude
vé sinh?

Loi giai:
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Dir kien. Mot ddi bay khong ngudi 14i 1am nhiém vu citu ho st dung sédu diém ha cdnh mang
ki hiéu P;, Py, P3, Py, Ps, Ps, n6i v6i nhau bang tdm tuyén bay hai chiéu; d6 dai mdi tuyén
tinh bang ki-16-mét ghi trong ngodc: PPy (6), Pi—P3 (4), Py-Py (5), Po-Ps (9), P3—P; (3),
P3-Ps5 (7), Py—Ps (8), Ps—Ps (2). Ngoai hai diém dau va cudi, mdi hanh trinh chi duge di qua
mdi diém ha cdnh nhiéu nhat mot lan.

MBbi chuyén bay con phai mang ding ba thiét bi khdc nhau chon tit nim thiét bi: phao citu
sinh, dén pha, loa phat, may 4nh nhiét, bo dam, thod man: (i) néu mang may anh nhiét thi
phai mang bo dam; (ii) khong mang dong thdoi phao cttu sinh va loa phét; (iii) {t nhat mot
trong hai thiét bi dén pha, méy anh nhiét dugc mang — c6 thé mang ci hai.

Cau 17.
Dé bai. Hanh trinh bay tit P; dén Ps c¢6 tong do dai nho nhit bing bao nhiéu ki-16-mét?

Loi giai:
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Cau 18.

Dé bai. C6 bao nhiéu hanh trinh bay khéc nhau tit P, dén Ps khong di qua diém ha cdnh nao qué
mot 1an?

Loi giai:

Cau 19.
Dé bai. Thiét bi ndo sau day chic chin dude mang trong moi chuyén bay thod man cdc didu kién?

L&i giai:

Cau 20.

Dé bai. C6 bao nhiéu bo ba thiét bi thod man tat ci cac dicu kién?
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Cau 21.

Dé bai. Ban t6 chitc mot trai séng tdc phat bidu: «Moi tdc gid du trai déu nop ban thio ding han va
khong tac gid nao nop qua ba ban thao.» Biét trai cé it nhit mot téc gia. Pht dinh ctia phéat biéu trén
14 ménh dé nao sau day?

Loi giai:

Cau 22.

Dé bai. O mot gidi boi vuot song, ba thong tin sau déu ding: moi van dong vién hoan thanh ching
vuot song déu duge cap huy hiéu bac; khong van dong vién nao duge cap huy hiéu bac ma lai bé budi
kiém tra stic khoé; c6 mot s6 van dong vién ciia gidi bé budi kiém tra sitc khoé. Két luan nao sau day
chéc chin ding?

Loi giai:
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Cau 23.

Dé bai. Mot 16p hoc nhac cu dan toc ¢6 ba hoc viéen V§ Khang, Man Nhi va Hoan; mdi ngudi hoc
diing mo6t nhac cu va ba ngudi hoc ba nhac cu khdc nhau trong: dan bau, dan tranh, sdo tric. Ba ngudi
lan lugt néi: V¥ Khang: «Téi hoc dan tranh.»; Man Nhi: «V§ Khang khéng hoc dan bau.»; Hoan: «To6i
khong hoc sdo tric.» Biét trong ba cAu néi trén cé ding mot cau ding. Hdi ai hoc séo tric?

Loi giai:

Cau 24,

Dé bai. Mot hoi chg nong san sach ¢6 90 gian hang. Trong d6 48 gian dat ching nhan VietGAP, 40
gian dat chiing nhan hitu co, 36 gian dat chting nhan truy xuat nguodn gbc; 18 gian dat ca chiing nhan
VietGAP lan chting nhan hitu co, 15 gian dat c& chimg nhan hitu co 1an chiing nhan truy xuit ngudn
gbc, 14 gian dat ci chting nhan VietGAP 1an chimg nhan truy xuat ngudn goc, va 6 gian dat ca ba
chiimg nhan. Hoéi ¢6 bao nhiéu gian hang khong dat chiing nhan nao trong ba chitng nhan trén?

Loi giai:

Cau 25.
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Dé bai. Mot doi khio sat xudt phat tir tram nghién cttu Nam Cuc, mit huéng vé phia Béc, roi lan
lugt: di 6 km vé phia Bic; ré phai di 9 km; ré trai di 6 km; ré phai di 6 km; ré phai di 4 km rdi diing.
Khoang cach tit chd doi dimg dén tram bing bao nhiéu, v tram nidm vé phia nio so véi doi?

Loi giai:

Cau 26.

Dé bai. Chiéc ddng hd qua 18c trong phong sinh hoat chung clia mot trai sing tdc chay ding. Trong
khoang tir 4 gid dén 5 giv, hai kim ctia dong ho vudéng géc véi nhau vao nhitng thoi diém nao?

Loi giai:
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CHUYEN PE
21 D& tu luyén tdng hagp sb 2

bé dudi day gom hai muodi sdu cau, trong dé hai muoi cau chia thanh ndm cum dit kién — mdi cum
bén cau dung chung mot hé dieu kién — va sidu cau ding riéng. Moéi cum tron it nhat hai dang da
hoc, nén phan viéc nang nhat luén 1a dung xong so do hoiic bang cho cd cum trude khi tra 16i cau
dau tien.

Ghi chi. Quy w6c. Nam cum dit kién ddc 1ap v6i nhau; tén goi trung nhau gitra hai cum khong
ham ¥ cling mot tinh huéng.

Dir kién. (Cdu 1 — Cdu 4) Vong chung két mot hoi thi khoa hoc ki thuat c¢6 sdu ddi du thi,
goi theo tén doi trudng: A?n, Boi, Chuong, Diém, Gidp, Hoan. Sdu ddi thuyét trinh lan lugt
§ sau lugt danh s6 1 dén 6, mdi doi ding mot lugt, thod man: (1) doi Boi thuyét trinh ngay
sau doi ﬁn; (2) gitta lugt ctia doi Chuong va lugt ctia doi Diém ¢é ding hai lugt; (3) doi Gidp
khong thuyét trinh & lugt 1 va ciing khong thuyét trinh & lugt 6; (4) néu doi Hoan thuyét trinh
trude doi Chuong thi d6i An thuyét trinh & lugt 1.

Cau 1. Thit tu thuyét trinh nao sau day, ké tir lugt 1 dén lugt 6, thod man tat ca cac dieu

ket
A. An, Boi, Chuong, Giép, Diém, Hoan B. Gi4p, Chuong, An, Boi, Diém, Hoan
C. Chuong, A?n, Boi, Diém, Gidp, Hoan D. Hoan, Giap, Diém, Aon, Boi, Chuong

Cau 2. Khing dinh nao sau day chic chén ding?
A. boi Hoan thuyét trinh & lugt 6 B. D6i Diém thuyét trinh sau doi Chuong

C. P6i An thuyét trinh trude doi Gidp D. Khong doi ndo trong hai déi Chuong va
Diém thuyét trinh & lugt 5

Cau 3. Néu ddi Hoan thuyét trinh & lugt 6 thi khing dinh nio sau day chic chin ding?
A. Doi Giap thuyét trinh & lugt 5 B. D6i Chuong thuyét trinh & lugt 1

C. boi An thuyét trinh & lugt 1 D. Doi Diém thuyét trinh & lugt 3
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Cau 4. Danh sich day du cac lugt ma doi An ¢6 thé thuyét trinh la:

A. Lugt 1 va lugt 2 B. Luct 1, lugt 2 va C. Lugt 1, lugt 2, lugt D. Lugt 1, lugt 2, luct
lugt 5 3 va lugt 5 4 va lugt 5

Dir kién. (Cau 5 — Cau 8) Mot trai sdng tac c6 sdu trai vién: Kién Trung, Lé, Man Nhi,
Nhuong, Phi, Quyén Anh. Sdu ngudi ngdi quanh mot ban tron sdu ghé ddnh s6 1 dén 6 theo
chiéu kim dong ho, ghé 6 ké ghé 1, moi ngudi mot ghé. Mbi trai vién sinh hoat & diing mot
trong hai ban: ban Van hogc ban Hoa, mdi ban ding ba ngudi. Cdch xép thod man: (1) hai
ngudi ngdi canh nhau khong sinh hoat cting mot ban; (2) Kién Trung ngoi ghé 1 va sinh hoat
& ban Van; (3) Lé ngdi ddi dién Man Nhi, trong d6 hai ghé déi dién 1a hai ghé cach nhau ba
ghé theo vong ban; (4) ghé ctia Phi la ghé lién sau ghé ctia Nhugng theo chiéu kim dong ho;
(5) Quyén Anh khong ngoi déi dien Kién Trung.

Cau 5. Céch xép chd nao sau day, ké tit ghé 1 dén ghé 6, thod man tat ca cic dicu kién?

A. Kién Trung, Lé, Phi, Nhuong, Man Nhi, B. L&, Quyén Anh, Kién Trung, Man Nhi,
Quyén Anh Nhugng, Phi

C. Kién Trung, Lé, Nhuong, Phi, Quyén Anh, D. Kién Trung, Lé, Nhuong, Phi, Man Nhi,
Man Nhi Quyén Anh

Cau 6. Khing dinh nao sau day chic chin ding?
A. Lé sinh hoat & ban Hoa B. Nhuong ngdi ghé 3

C. Quyén Anh sinh hoat & ban Hoa D. Phi sinh hoat 6 ban Van

Cau 7. Néu Nhuong ngdi ghé 4 thi khing dinh nao sau diy chic chin ding?
A. Quyén Anh ngoi ghé 6 B. Phi sinh hoat ¢ ban Van

C. Lé ngoi ghé 3 D. MAn Nhi sinh hoat ¢ ban Van

Cau 8. Xét moi cach xép thod man cic diéu kién. Danh sach day dé nhiing trai vién khong
bao gi¢ sinh hoat cung ban véi Lé la:

A. Chi Man Nhi B. Man Nhiva Quyén C. Man Nhi va D. Man Nhi, Nhugng
Anh Nhugng va Quyén Anh

Dir kién. (Cau 9 — Cdu 12) Mot doan khio c6 mé bén hé khai quat. Bén nha kho ¢ Séng,
Tuyeén, V¥ Khang, Yén mdi ngudi phu trach ding mét hé. Do sdu bén hé do6i mot khéc nhau,
lan lugt nhan bén gid tri 2 m, 3 m, 4 m, 5 m. M&i hd tim dugc ding mot loai hién vat va bén
loai hién vat doéi mot khac nhau: manh gém, riu d4, vong dong, manh xuong. Biét: (1) hd clia
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Sang sau hon hé tim duge vong dong ding 2 m; (2) hd tim duge riu d4 sdu hon ho ctia Tuyen;
(3) hd ctia V¥ Khang sdu 3 m hodc sdu 5 m; (4) hd tim duge manh gébm nong hon hd clia Yén;
(5) hd ctia Yén khong tim duge manh xuong.

Cau 9. Céch ghép nao sau day thod man tat ci cic diéu kién?

A. Sang — 4 m — manh xuong; Tuyén — 2 m — vong dong; V§ Khang — 3 m — manh gbm; Yén
—5m —riu da

B. Sdng — 4 m — manh xuong; Tuyén — 2 m — manh gbm; V¥ Khang — 3 m — vong dong; Yén
—5m —riu da

C. Sdng — 5 m — manh xuong; Tuyén — 3 m — vong dong; V¥ Khang — 2 m — manh gbm; Yén
—4m —riu da

D. Séang — 4 m — riu d4; Tuyén — 2 m — vong dong; Vi Khang — 3 m — manh gém; Yén — 5 m
— manh xuong

Cau 10. Khing dinh nio sau day chic chén ding?

A. H6 tim dugc vong dong la hd néng nhat B. H6 do Sang phu trich tim dugc manh
xuong

C. H6 tim dugc manh gém sau 3 m D. H6 do Yén phu trach tim duge riu da

Cau 11. Néu hd tim dugc manh gbém sau 4 m thi hé do V§ Khang phu trach tim dugc hién
vat nao?

A. Manh gbm B. Manh xuong C. Vong dong D. Riu d4

Cau 12. Danh séch day di cdc d6 sau ma hd tim duge manh xuong c6 thé nhan la:

A.3mva4m B.4mvabm C.3m,4mvabm D.2m, 3 m, 4 mva
5 m

Dir kién. (Cdau 13 — Cdu 16) Mot tram nghién citu 8 Nam Cuc quan 1f bay tram quan tric
mang ma hi¢u T1, T2, T3, T4, T5, T6, T7. Céc tram quan tric dugc ndi véi nhau bing ding
tdm tuyén cdp: T1-T2, T1-T3, T2-T4, T3-T4, T3-T5, T4-T6, T5-T6, T6-T7 (hinh HI).
Sudt mua d6ng, tram nghién ctu chi di dién cho ding bén tram quan tric hoat dong, ba tram
con lai nghi. Viéc chon bén tram hoat dong phai thod man: (1) bén tram hoat dong lién lac
dudc v6i nhau, nghia 13 tit mét tram bat ki trong bén tram dé c¢6 thé di téi ba tram kia bang
cdc tuyén cdp ma cd hai dau tuyén déu 1a tram dang hoat dong; (2) néu T5 hoat dong thi T3
cting hoat dong; (3) T2 va T7 khong cung hoat dong.
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T1 (13) T5

Hinh H1: bdy tram quan tric va tdm tuyén cdp. Tram T7 ndm & ria so do, chi ¢é mot tuyén cdp ndi tdi tram T6.

Cau 13. Bo6 bdn tram nao sau day dugc phép hoat dong?

A.T1, T3, T4, T7  B.T2 T4, T5 T6  C.Tl, T3, T4, T6 D. T2, T4, T6, T7

Cau 14. Khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Tram T3 hoat dong B. Trong hai tram T3 va T4, c6 it nhat mot
tram hoat dong

C. Tram T7 khong hoat dong D. Tram T4 hoat dong

Cau 15. Néu T7 hoat dong thi khing dinh nio sau day chic chin ding?
A. Tram T4 hoat dong B. Tram T5 hoat dong

C. Tram T1 hoat dong D. C4 hai tram T3 va T6 déu hoat dong

Cau 16. C6 bao nhiéu cach chon bén tram hoat dong thod man tat ci cac dicu kién?

A. 11 B. 12 C. 13 D. 18

Dir kién. (Cau 17 — Cau 20) Mot 16p hoc nhac cu dan tdc ¢6 nam hoc vién: Boi, Chuong,
Diém, Gidp, Hoan va nim nhac cu: dan bau, dan tranh, sdo tric, dan nhi, tréong com. Moi
tuan, mdi hoc vién hoc ding mdt nhac cu va nam hoc vién hoc ndm nhac cu khac nhau. Nam
nhac cu dugc xép thanh mot vong ¢ dinh theo thit tu dan bau, dan tranh, sdo tric, dan nhi,
tréng com r6i trd lai dan bau. T tuan tht hai tré di, méi hoc vién chuyén sang hoc nhac cu
dtmg lién sau nhac cu ciia minh trong vong dé; tuan nao ciing chuyén nhu viy. Ngoai ra: (1)
Boi hoc sdo tric § tuan 3; (2) & tuan 1, Chuong khéng hoc dan nhi va cling khong hoc trong
com; (3) & tuan 1, nhac cu ctia Diém dimg lién sau nhac cu ctia Gidp trong vong.

Cau 17. O tudn 1, B6i hoc nhac cu nao?

A. Dan tranh B. Séo tric C. Tréng com D. Pan bau
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Cau 18. Khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. O tuan 1, Giap hoc séo tric B. O moi tuan, nhac cu ctia Diém luon ding
lien sau nhac cu ciia Gidp trong vong

C. O tudn 2, Hoan hoc dan bau D.6 moi tuan, nhac cu ctia Chuong luén ding
lién sau nhac cu ciia Bdi trong vong

Cau 19. Néu & tuan 1 Hoan hoc dan tranh thi é tuan 2027, Chuong hoc nhac cu nao?

A. Dan nhi B. Séo trac C. ban tranh D. Tréng com

Cau 20. Danh sich day du cic nhac cu ma Hoan cé thé hoc & tuan 1 1a:
A. Séo triic va tréng com B. Dan tranh va sdo triac

C. Pan tranh, sdo tric va trong com D. Pan tranh, sdo tric, dan nhi va trong com

Cau 21. Mot doi bay khong ngudi 1ai cttu ho c6 ndm mdy bay mang s6 hiéu 1, 2, 3, 4, 5. Quy
tac diéu phdi trong mot ca truc nhu sau: (1) néu may bay sd 1 cit caAnh thi may bay s 3 ciing
cat canh; (2) néu may bay s6 3 cit canh thi may bay s6 4 khong cit canh; (3) néu méy bay
s6 4 khong cat canh thi may bay s6 5 cat cdnh; (4) néu may bay s6 5 cit cdnh thi may bay sd
2 khong cat canh. Trong mét ca truc, may bay sb 2 cit canh. Khing dinh nao sau dy chic
chén dang?

A. M3y bay sb 3 cit canh B. M4y bay sb 4 khong cat cdnh

C. M4y bay sb6 5 cat cdnh D. M4y bay s6 1 khong cat canh

Cau 22. Ban t6 chitc mot phién dau gia tranh ghi lai s6 lugt tra gia ctia céc 16 tranh theo
ding thit tu dua ra dau: 2; 3; 7; 13; 27; 53. Céc 16 tiép theo van cho sb lugt tra gid tuan theo
cung quy luat dé. Lo thit tam c6 bao nhiéu lugt tra gia?

A. 213 B. 214 C. 160 D. 267

Cau 23. Mot xudng in thi céng khic sdu hoa vin khic nhau — sen, ctc, tric, mai, hac, ria

— lén sdu mat ctia mot khoéi dau gd hinh 14p phuong, méi mat ding mot hoa vin. Ngudi tho
dat khoéi dau 1én ban ba lan; mdi lan, ngudi thg diémg chéch vé phia mot dinh ctia khoéi va tir
ché dtng d6 nhin thiy ding ba mit cing di qua dinh ay. Lan thi nhat thiy ba hoa vin sen,
ctc, tric; lan thi hai thay ba hoa van sen, riia, mai; lan thtt ba thay ba hoa van hac, ctic, mai.
Cép hoa vin nao sau day dugc khiac trén hai mat déi dién nhau ctia khéi dau?

A. Sen va ctc B. Cic va rua C. Trac va hac D. Mai va sen
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Cau 24. Trong phong trung bay ctia mot phién dau gi4 tranh, 6ng V§ Khang chi vao mot biic
chan dung va néi: «B6 cia ngudi trong tranh 1 con trai duy nhat ctia ba noi t6i.» Biét bd
ctia 6ng Vy Khang chi ¢c6 mot ngusi con. Ngudi trong tranh 1a ai?

A. Chinh 6ng Vy Khang B. B6 ctia 6ng Vy Khang

C. Ong noi ciia 6ng Vy Khang D. Con trai ciia 6ng Vy Khang

Cau 25. Giai boi vuot séng clia mot huyén duge t6 chitc hai ndm mot 1an, luén vao ding ngay
12 thang 8. Ki gan ddy nhat dién ra ngay 12 thang 8 nam 2026, roi vao thtt Tu. Hoi ki thit ba
sau ki d6, titc ngay 12 thang 8 nam 2032, roi vao thit may?

A. Thtt Ba B. Tht Tu C. Thit Nam D. Th& Sdu
Cau 26. Mot hop tdc x4 mang rau t6i hdi chg ndong sdn sach. S6 gié rau nhieu hon 250 va it

hon 300. Néu xép 6 gié vao mot thing thi con thita 4 gid; néu xép 8 gid vao mot thung thi con
thita 6 gio; néu xép 9 gié vao moét thing thi con thita 7 gié. Hop tac xa mang t6i bao nhiéu

gidé rau?
A. 214 B. 250 C. 286 D. 288
2. Bang dap an
Cau 1 2 3 4 ) 6 7 8 9 10 11 12 13

Céu 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26

3. L&i giai chi tiét

Dir kién. (Cdu 1 Cdu 4) Vong chung két mot hoi thi khoa hoc ki thuat cé sdu ddi du thi,
goi theo tén doi trudng: A?n, Boi, Chuong, Diém, Gidp, Hoan. Sdu ddi thuyét trinh lan lugt
§ sdu lugt danh s6 1 dén 6, mdi doi ding mot lugt, thod man: (1) doi Boi thuyét trinh ngay
sau doi ﬁn; (2) gitta lugt ctia doi Chuong va lugt ciia doi Diém ¢é ding hai lugt; (3) doi Gidp
khong thuyét trinh § lugt 1 va ciing khong thuyét trinh & lugt 6; (4) néu doi Hoan thuyét trinh
trude doi Chuong thi doi An thuyét trinh & lugt 1.
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Cau 1.

Dé bai. Thi tu thuyét trinh nao sau day, ké tit lugt 1 dén lugt 6, thod man tat ci céc diéu kién?

A. An, Boi, Chuong, Gidp, Diém, Hoan B. Giép, Chuong, An, Boi, Diém, Hoin
C. Chuong, An, Boi, Diém, Giép, Hoin D. Hoan, Giép, Diém, An, Boi, Chuong
Loi giai:

Cau 2.

Dé bai. Khiing dinh nao sau day chic chin ding?
A. bo6i Hoan thuyét trinh & lugt 6 B. Doi Diém thuyét trinh sau doi Chuong

C. D6i An thuyét trinh trude déi Gip D. Khong doi nao trong hai doi Chuong va Diém
thuyet trinh & lugt 5

L&i giai:
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Cau 3.

Dé bai. Néu doi Hoan thuyét trinh ¢ lugt 6 thi khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Ddi Gidp thuyét trinh & lugt 5 B. D6i Chuong thuyét trinh & lugt 1
C. D6i An thuyét trinh & lugt 1 D. Doi Diém thuyét trinh & lugt 3
Loi giai:

Cau 4.

Dé bai. Danh sich diy da cdc lugt ma doi An ¢6 thé thuyét trinh la:

A. Lugt 1 va luot 2 B. Luot 1, luot 2 va lugt  C. Luot 1, lugt 2, lugt 3 D. Lugt 1, lugt 2, lugt
5 va lugt 5 4 va lugt 5

Loi giai:
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Dir kién. (Cau 5 — Cau 8) Mot trai sdng tac c6 sau trai vién: Kién Trung, Lé, Man Nhi,
Nhuong, Phi, Quyén Anh. Sdu ngudi ngdi quanh mot ban tron sdu ghé ddnh s6 1 dén 6 theo
chiéu kim dong ho, ghé 6 ké ghé 1, moéi ngudi mot ghé. Mdi trai vién sinh hoat & ding mot
trong hai ban: ban Van hogc ban Hoa, mdi ban ding ba ngudi. Cdch xép thod man: (1) hai
ngudi ngdi canh nhau khong sinh hoat cting mot ban; (2) Kién Trung ngoi ghé 1 va sinh hoat
§ ban Van; (3) Lé ngdi ddi dién Man Nhi, trong d6 hai ghé ddi dién 1a hai ghé cach nhau ba
ghé theo vong ban; (4) ghé ctia Phi la ghé lién sau ghé ctia Nhugng theo chiéu kim dong ho;
(5) Quyén Anh khéng ngdi déi dién Kién Trung.

Cau 5.

Dé bai. Céch xép chd nao sau day, ké tir ghé 1 dén ghé 6, thod man tit ci cdc didu kién?

A. Kién Trung, Lé, Phi, Nhuong, Man Nhi, Quyén B. Lé, Quyén Anh, Kién Trung, Man Nhi, Nhuong,

Anh Phi

C. Kién Trung, L&, Nhugng, Phi, Quyén Anh, Man D. Kién Trung, Lé, Nhuong, Phi, Man Nhi, Quyén
Nhi Anh

Lai giai:
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Cau 6.

Dé bai. Khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. Lé sinh hoat & ban Hoa B. Nhugng ngdi ghé 3
C. Quyén Anh sinh hoat 6 ban Hoa D. Phi sinh hoat & ban Van
Loi giai:

Cau 7.

Dé bai. Néu Nhuong ngdi ghé 4 thi khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Quyén Anh ngdi ghé 6 B. Phi sinh hoat 6 ban Van
C. Lé ngdi ghé 3 D. Man Nhi sinh hoat § ban Vin
Loi giai:
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Cau 8.

Dé bai. Xét moi cach xép thod man céc didu kién. Danh sdch day da nhimg trai vién khong bao gio
sinh hoat cuing ban véi Lé la:

A. Chi Man Nhi B. Man Nhi v Quyén C. Man Nhi va Nhugng D. Man Nhi, Nhugng va
Anh Quyén Anh

Loi giai:

Dir kién. (Cau 9 — Cdu 12) Mot doan khéo c6 mé bén hé khai quat. Bén nha khio ¢ Sang,
Tuyéen, V¥ Khang, Yén mdi ngudi phu trach ding mot hd. D6 sdu bon hd doi mot khac nhau,
lan lugt nhan bén gid tri 2 m, 3 m, 4 m, 5 m. Mai hd tim duge ding mot loai hién vat va bén
loai hién vat d6i mot khac nhau: manh gém, riu dd, vong dong, manh xuong. Biét: (1) hd clia
S4ng sau hon hé tim duge vong dong ding 2 m; (2) hd tim dude riu d4 sau hon hé ctia Tuyen;
(3) hd ctia V¥ Khang sdu 3 m hodc sdu 5 m; (4) hé tim duge manh gébm nong hon hd clia Yén;
(5) hd ctia Yén khong tim duge manh xuong.

Cau 9.

Dé bai. Céch ghép ndo sau day thod man tat ci cic didu kién?

A. Sang — 4 m — manh xuong; Tuyén — 2 m — vong dong; Vy Khang — 3 m — manh gbém; Yén — 5 m —
riu da

B. Séng — 4 m — manh xuong; Tuyén — 2 m — manh gbm; V§ Khang — 3 m — vong dong; Yén — 5 m —
riu da

C. Sdng — 5 m — manh xuong; Tuyén — 3 m — vong dong; V§ Khang — 2 m — manh gém; Yén — 4 m —
riu da

D. Sang — 4 m — riu d4; Tuyén — 2 m — vong dong; V§ Khang — 3 m — manh gém; Yén — 5 m — manh
xuong
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Cau 10.

Dé bai. Khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. H6 tim dugc vong dong 1a hd nong nhat B. H6 do Sang phu trach tim dudc manh xuong
C. H6 tim duge manh gbm sdu 3 m D. H6 do Yén phu trach tim dugc riu d4
Loi giai:
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Cau 11.
Dé bai. Néu hd tim duge ménh gém sdu 4 m thi hé do V§ Khang phu trach tim duge hién vat nao?

A. Manh gbém B. Manh xuong C. Vong dong D. Riu d4

Loi giai:

Cau 12.
Dé bai. Danh sich diy du cdc do sdu ma hé tim duge manh xuong ¢6 thé nhan la:

A.3mva4dm B.4mvabm C.3m,4mvadbm D.2m,3m,4mvab
m

Dir kién. (Ciu 13 — Cdu 16) Mot tram nghién citu 8 Nam Cuc quan 1 bay tram quan tric
mang ma hiéu T1, T2, T3, T4, T5, T6, T7. Cac tram quan tric dudc nbi v6i nhau bing ding
tdm tuyén cdp: T1-T2, T1-T3, T2-T4, T3-T4, T3-T5, T4-T6, T5-T6, T6-T7 (hinh HI).
Sudt mua déng, tram nghién ctu chi di dién cho ding bén tram quan tric hoat déng, ba tram
con lai nghi. Viéc chon bén tram hoat dong phai thod man: (1) bén tram hoat dong lién lac
dugdc v6i nhau, nghia 13 tir mét tram bat ki trong bén tram dé c¢6 thé di téi ba tram kia bang
cdc tuyén cdp ma cd hai dau tuyén déu 1a tram dang hoat dong; (2) néu T5 hoat dong thi T3
cting hoat dong; (3) T2 va T7 khong cung hoat dong.

TI (13) T5

Hinh H1: bay tram quan trac va tam tuyen cdp. Tram T7 nam J ria so do, chi c6 mot tuyén cdp noi tdi tram T6.
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Cau 13.

Dé bai. Bo bén tram nao sau day dugce phép hoat dong?
A. T1, T3, T4, T7 B. T2, T4, T5, T6 C.T1, T3, T4, T6 D. T2, T4, T6, T7

Loi giai:

Cau 14.

Dé bai. Khiing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Tram T3 hoat dong B. Trong hai tram T3 va T4, cé it nhadt mot tram
hoat dong

C. Tram T7 khong hoat dong D. Tram T4 hoat dong

Loi giai:
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Céu 15.

Dé bai. Néu T7 hoat dong thi khing dinh nao sau day chic chin ding?

A. Tram T4 hoat dong B. Tram T5 hoat dong
C. Tram T1 hoat dong D. C4 hai tram T3 va T6 déu hoat dong
Loi giai:

Cau 16.

Dé bai. C6 bao nhiéu cdch chon bén tram hoat dong thod man tit ca céc diéu kién?

A. 11 B. 12 C.13 D. 18
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Dir kién. (Cau 17 — Cau 20) Mot 16p hoc nhac cu dan tdc ¢6 nam hoc vién: Boi, Chuong,
Diém, Gi4p, Hoan va nim nhac cu: dan bau, dan tranh, sdo tric, dan nhi, tréong com. Moi
tuan, moi hoc vién hoc ding mot nhac cu va nim hoc vién hoc nam nhac cu khac nhau. Nam
nhac cu dugc xép thanh mot vong ¢ dinh theo thtt tu dan bau, dan tranh, sdo tric, dan nhi,
tréng com 1o6i trd lai dan bau. T tuan thit hai trd di, mdi hoc vién chuyén sang hoc nhac cu
dimg lién sau nhac cu ciia minh trong vong dé; tuan nao ciing chuyén nhu viy. Ngoai ra: (1)
Boi hoc sdo tric § tuan 3; (2) & tuan 1, Chuong khéng hoc dan nhi va ciing khong hoc trong
com; (3) & tuan 1, nhac cu clia Diém dimg lién sau nhac cu ctia Gidp trong vong.

Cau 17.

Dé bai. O tudn 1, Bdi hoc nhac cu nao?

A. Dan tranh B. Sao tric C. Tréng com D. ban bau

Loi giai:
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Chuong 21

Cau 18.
Dé bai. Khing dinh ndo sau day chic chin ding?

A. O tuan 1, Gidp hoc sdo triic B. O moi tuan, nhac cu ctia Diém luén dimg lién
sau nhac cu cia Gidp trong vong

C. O tuan 2, Hoan hoc dan bau D. 0 moi tudn, nhac cu ctia Chuong luén ding
lién sau nhac cu ctia Boi trong vong

Loi giai:

Cau 19.
Dé bai. Néu 6 tudn 1 Hoan hoc dan tranh thi & tudn 2027, Chuong hoc nhac cu nao?

A. Pan nhi B. Sao tric C. Dan tranh D. Tréng com

Loi giai:

Cau 20.

Dé bai. Danh sich diy di cdc nhac cu ma Hoan cé thé hoc & tudn 1 1a:

A. Sdo triic va tréng com B. Pan tranh va sio triic
C. Dan tranh, sdo triic v tréng com D. ban tranh, sdo tric, dan nhi va tréng com
Loi giai:
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Céu 21.

Dé bai. Mot doi bay khong ngudi 14i cttu ho ¢6 nim may bay mang sé hiéu 1, 2, 3, 4, 5. Quy tic didu
phéi trong mot ca tric nhu sau: (1) néu mdy bay sé 1 cat canh thi may bay sb 3 cling cat cénh; (2)
néu may bay s6 3 cat canh thi may bay s6 4 khong cat cdnh; (3) néu mdy bay sd 4 khong cat cdnh thi
mdy bay s6 5 cAt canh; (4) néu mdy bay s6 5 cit canh thi may bay s6 2 khong cAt canh. Trong mot ca
true, mdy bay sb 2 cit canh. Khing dinh nao sau ddy chic chin ding?

A. M4y bay s6 3 cat canh B. M4y bay s6 4 khong cat cdnh
C. M4y bay s6 5 cat canh D. M4y bay s6 1 khong cat canh
Loi giai:

Cau 22.

Dé bai. Ban t6 chitc mot phién ddu gié tranh ghi lai sé lugt tra gid clia cdc 16 tranh theo ding thit tu
dua ra dau: 2; 3; 7; 13; 27; 53. Céc 16 tiép theo van cho sb lugt tra gid tuan theo ciing quy ludt dé. Lo
th tdm c6 bao nhiéu lugt tra gia?

A. 213 B. 214 C. 160 D. 267
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Cau 23.

Dé bai. Mot xudng in thit cong khic sdu hoa vin khac nhau — sen, ctc, tric, mai, hac, ria — lén
sdu mit ctia mot khdi dadu gd hinh lap phuong, mdi mat ding mot hoa vin. Ngudi thg dat khoi dau
lén ban ba 1an; méi lan, ngudi thg dimg chéch vé phia mot dinh ciia khéi va tit chd ding d6 nhin thay
ding ba mit cling di qua dinh &y. Lan th@ nhat thay ba hoa vin sen, ctc, tric; 1an thit hai thay ba
hoa viin sen, riia, mai; lan thit ba thay ba hoa viin hac, ciic, mai. Cip hoa vin nao sau day dudc khac
trén hai mit d6i dién nhau ctia khoi dau?

A. Sen va ciic B. Cic va rua C. Trtc va hac D. Mai va sen

Loi giai:

Cau 24,

Dé bai. Trong phong trung bay ciia mot phién diu gid tranh, ong V§ Khang chi vao mot bic chan
dung va néi: «Bb ctia ngudi trong tranh 13 con trai duy nhét ciia ba néi t6i.» Biét b clia 6ng Vi Khang
chi ¢6 mot ngudi con. Ngudi trong tranh 1a ai?

A. Chinh 6ng V¥ Khang B. B6 ctia ong Vy Khang
C. Ong ndi cia 6ng V¥ Khang D. Con trai ctia 6ng Vy Khang
Loi giai:
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Cau 25.

Dé bai. Giai boi vuot song ctia mot huyén duge t6 chitc hai n¥m mot 1an, luon vao ding ngay 12
thang 8. Ki gan day nhét dién ra ngay 12 thang 8 nam 2026, rdi vao thtt Tu. Héi ki thit ba sau ki d6,
titc ngay 12 thdng 8 ndm 2032, roi vao thit may?

A. Tht Ba B. Thit Tu C. Tht Nam D. Tht S4u

Loi giai:

Cau 26.

Dé bai. Mot hop téc xa mang rau t6i hoi cho nong san sach. S gié rau nhidu hon 250 va it hon 300.
Néu xép 6 gié vao mot thing thi con thita 4 gid; néu xép 8 gié vao mot thung thi con thita 6 gié; néu
xép 9 gié vao mdt thiing thi con thita 7 gid. Hop téc xa mang t6i bao nhiéu gié rau?

A. 214 B. 250 C. 286 D. 288

Loi giai:
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A. Bang nhan dang nhanh

Mbi dang bai ctia cubn sach gin véi mot sd cum tit ¢ dinh trong 15i dé. Bang dudi day dbi chiéu
nhitng cum tir ay véi dang bai tuong ting, s6 hiéu chuong trinh bay dang bai dé va céc nhan ki thuat
duge dung trong 161 gidi ctia chuong.

Phan 1 — Nén tang ménh dé

Dau hiéu trong dé Dang bai Ch.  Ki thuat cha luc
«Cau nao sau day la ménh dé», «ménh dé pht dinh ctia Ménh dé, phii dinh, 1
ménh dé da cho», bang chan tri cia PAQ va PV Q hoi, tuyén Nhan dang.
Ki hiéu hoa.
Loai trur.
«P 1a diéu kién du dé Q», «Q 1a didu kién can dé Py, Kéo theo, lugng tir 1
«ménh dé ddo», «véi moi», «tdn tai» va phtt dinh lugng ti Ki hiéu hoa.

Lap phan dao.
Chia truong hgp.

«Suy luan sau cé hop 1é khoéngy, «tit cc tien dé trén rat  Suy ludn, tam doan 2
ra dugcey, «tdt ci .. déu..», chudi 16i ké nhiéu nhan vit  luén, quy tic suy Ki hiéu hoa.
dien N&i chudi.
Tim mau thun.
Bén, ndm quyvtéc «néu ... thin, «chi khi», «trit khi» dan = Chudi kéo theo, 3
nhau; hoéi «khang dinh nao chac chan ding» logic hinh thtc Ki hiéu hoa.
Lap phan dao.
N6i chubi.
Loai trur.
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Phan 2 — Sap xép va dinh vi

D3u hiéu trong dé

«X cao hon Y», «X ditng trén cd Y 1an Z», «X ding
trén Y nhung dudi Z»; héi «ai ¢ thé xép thit bay

Cung mot tap dbi tugng duge xép theo hai tiéu chi, chi
vai dit kién néu lién hé chéo gitta hai tiéu chi

Vi tri danh s6 1 dén n; «ngay sau», «ngay trudcy, «lién
ké», «gitta X va Y ¢ ding k vi tri»

«quay mat vé phia..», «bén trai ciia X» khi nhan vat
c6 huéng nhin riéng

«ngdi quanh ban tron», «dbdi dién», «ngay bén phair,
«cdch X dung k ghéy, «trén cung ngin cé ding m ghé»

Ban chit nhat c6 ghé dau ban; toan bo dit kién chi néi
«ké nhau» va «ddi diény, khong dit kién ndo c¢é hudng

Hai hang d6i tugng chung mot truc ca hodc ngdy; «cung

ca vdi», «ngay sau khung gid ciay, sb sudt nhiéu hon sb
ngudsi

Hai tdp ghép mot—mot, phan 16n dit kién pha dinh:
«khéng phai 1a», «khong ai béc triing phan ciia chinh
minh»

Dang bai

Chubi so sdnh va
mién hang

Hai truc so sanh
song song

S&p xép tuyén tinh

Chuén hod hé quy
chiéu truéc khi xép

Ban tron va da giac

Ghé dic biét va cap

nghiém guong

Ma tran da chiéu

Bang ghép cdp 0/X

Ch.
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Ki thuat chii luc

Ki hiéu hoa.
N&i chudi.
Chia mién.

Dung so do.
Chia mién.
Loai trur.

Dung so do.
Xt li khéi.
Ep vi tri.
Dém 6.

Ki hiéu hoa.
Chia truong hop.
Loai trur.

Chon neo.
Ep vi tri.
Chia truong hop.

Chon neo.
Loai trur.
Chia truong hop.

Dung so do.
Dém 6.
Chia truong hop.

Chét cap.
Loai tru.

Dém 6.
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Phan 3 — Phan nhém va lua chon

D3u hiéu trong dé

«chia ... thanh .. nhém», «mdi nhém gdm ding .. ngudin,
«X va 'Y & cuing mot nhémy, «3 hai nhém khéc nhauy

«mdi nhém ¢t mot nhém trudngy», «mdi nhém cé it
nhat m ngudin; hoéi «cé bao nhiéu cach»

«chon ding k trong n», «néu chon X thi chon Y»,
«khéng duge chon dong thdi», «it nhit mot trong hai»

Mbét trong bén lita chon 13 «chua da dit kién dé két
ludn»

Phan 4 — Mang luéi va chu ki

DAiu hiéu trong dé

«tram A ndi truc tiép v6i tram By, «mdi tram ndi truc
tiép v6i ding ba tram khacy; dé cho sdn mot day s6 lién
két

«di qua mdi doan ding mot lan», «di qua mdi doan it
nhat mot lan r6i quay vé noi xuat phaty

«di qua mdi diém dtng mot 1an rdi quay véy

«tit chbt ndo cling t6i duge moi chdt con lai», «déng
mét doan thi hai diém méat lién lacy, «ndi tat ca véi chi
phi nhd nhat»

«1ap lai sau mdi...», «ludn phién theo thit tuy», «lugt thi
100 roi vao ai»

«s6 hang tiép theo ctia day», «sb nao khéng tuan theo
quy ludt chung ctia day»

«s6 ¢ tam dugc tinh tit ba s6 & dinh theo cling mot quy
tdc», hinh mau cubi dé tréng mot 6

Dang bai

Phéan chia nhém

Nhém kem vai tro,
san va tran cla
nhém

Quyét dinh theo
rang budc

Kiém tinh ép budc
ctia két luan

Dang bai
So 6 diém — doan,
dinh 1i bit tay

Hanh trinh phii hét
cac doan

Chu trinh phii hét
céc diém

Lién thong, canh
cau, hé nbi ré nhit

Chu ki va cong thtc
ngoai suy

Quy luat day sb

Quy luat hinh va so
d6 sb6

Ch.

Ch.

10

10

10

11
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Ki thuat chii luc

Dém 6.
Xir i khoi.
Chia truong hgp.

Pém 6.
Gia sur.
Tim mau thuin.

Ki hiéu hoa.
Lap phan dao.
N&i chubi.
Dém 6.

Gia sir.
Tim mau thun.
Chia truong hgp.

Ki thuat cha luc

Dém bac.
Loai tru.

Dém bac.
Ghép cap dinh lé.
Liét k& hanh trinh.

Ep canh.
Chia truong hop.

Xét lién thong.
Chon tham lam.

Nhéan dang.
Ngoai suy chu ki.
Lay du.

Nhan dang.
Khai trién.
Loai trur.

Nhan dang.
Chia truong hop.
Dém 6.
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Phan 5 — Suy luan don lé

Dau hiéu trong dé Dang bai Ch. Ki thuat cha luc

Mbt chiim phéat biéu kém cAu «chi mét ngudi néi thaty; Gid sit — dbi chiéu 12

«ngudi luén néi ddir, «t6i khong phéi ngudi ludn néi — tim mau thuin Gia sti.

thaty Tim mau thujn.
Loai tru.

«chic chén ding», «cé thé dungy, «khong thé dingy, BagidtriD—S— 12

«chuwa du di kién» KXD trén tdp mod Nhan dang.

hinh Chia truong hgp.

Loai tru.

«bao nhiéu ngudi ding ci hai», «chi ding X», «khéng | Biéu d Venn, chin 13

dung loai ndo»; «it nhat bao nhiéu», «nhiéu nhat bao trén — chin dudi Chia mian.

nhiéu» Lép hé
Dém 6.

«con clia em gai bdy», «goi.. bang gi», «trong dnh c¢6 it  Quan hé huyét 14

nhit bao nhiéu ngudi» théng, cdy pha hé Dung sd db.
Khai trién.
N6i chubi.

«di vé huéng Dong ... mét», «ré trai», «quay daur»; héi | Phuong huéng va 15

«cach diém xuét phéat bao xa va vé phia nao» khoang céch V& hanh trinh.
Gop phuong.
Xt i khoi.

Tam bia sdu 6 gip thanh khéi 1ap phuong; «mst dbi Hinh khai trién, ba 16

dién v6i mit ghi..» cip mit dbi dién Nhan dang.
Khai trién.
Loai trur.

«son toan bd mit ngoai roi cit thanh cdc khéi nhéy, C4&t khéi, son khéi, 16

«can it nhit bao nhiéu nhét cit», «nhin chéch vio mét  dém gdc nhin Xt Ii khéi.

dinh thiy miy mit» Dam 6
Lap hé.
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Phan 6 — Toan tu duy dinh lugng

Dau hiéu trong dé Dang bai Ch. Ki thuat cha luc
«gbc gitta kim gic va kim phut lic h gic m phiut» Vi tri hai kim tai 17
mét thaoi diém Ki hiéu hoa.
Lap hé.
Dém 6.
«hai kim trung nhau lan tht..», «hai kim vuéng géc Chu ki hai kim va 17
trong khodng tit.. dén ..», «ddng hd chay nhanh .. phtit = ddng hd chay sai Ngoai suy chu ki.
moi gio» Lap hé.
Chia truong hgp.
«ngdy .. thang ... ndm ... 1a tht miy», «sau .. ngiy nita 1a Ngay 1& va chu ki 18
thit may» béy ngay Dém ngay lé.
Lay du.
Dbi chiéu bang.
Mbéc céch dich nhiéu ndm; «nim nhudn», mbc rai vao Téch khéi 400 — 18
nam tron tram 100 nam Nhan dang.
Tach khéi.
Cong phan trong nam.
«xép thanh tung nhém k thi thita r», «thi thiéu s nita biéu kién chia du, 19
méi dit mot nhémy, «thi vita héty» tim sb Gop didu kién.
Lay du.
Thir ngugc.
Nén chay déu, qua cau chung mot dén, déi vo chai lay Bén mé-tip toan dé 19
chai day, chia thanh cic phan déu nhau nhét Lap hé.
Mo phéng.
Chan duéi.

B. Quy uéc doc dé

Bo ki hiéu, bang dich ngdn ngit va bén kiéu cAu héi dudi day dude thiét 1ap & Chuong 1, Chuong 3,
Chuong 5 va Chuong 9. Moi ki hiéu gitt nguyén mot nghia ¢ moi chuong, khong phu thuoc dang bai
dang xét.
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B.1. Bang ki hiéu

Ki hiéu Nghia Chuang

A= B c6 A thi budc ¢6 B (kéo theo); chi sai & mot trudng hgp duy 1,3
nhat 13 A ding ma B sai

A pht dinh ctia A (khéng A) 1,3

B=A ménh dé phan ddo — luén tuong duwong A = B; day 1a 1,3
dang duy nhat dugc phép dung thay cho quy tic gbe

B=A ménh dé ddo — khong tuong duong gbc 1

A=B ménh dé nghich ddo — khong tuong duong gbc 1

A< B A ding truée B 4,5

B=A+1 khéi lién ké: B ngay sau A, hai vi trf st nhau

E=DB+2 khéi gidn cdch: E sau B dung hai vi tri, chita ding mot 6 & gitta 5

X -Y|=k rang budc hai chiéu: X va Y céch nhau k vi tri, dé khéng néi

bén nao — phai xét cd hai chieu

Goc tuong duong phan dio, dido tuong duong nghich ddo, con gitta hai cip Ay thi khong. Rang budc
|X — Y| =1 chinh 14 «X lién ké Y'», con | X — Y| = 2 1a «giita X va Y ¢6 diing mot vi tri».

B.2. Bang dich ngon ngir

Cach néi trong dé Ki hiéu hoa Sai 1am thudng gap
«A chi khi B» A= B vé sau «chi khi» 13 diéu kién can; dich thanh
B = A la ddo chiéu mii tén
«B .. néu A» A= B vé sau «néuy 1a diéu kién di, chiéu nguge dong trén;
doc xudi trat tu cu chit sé viét nham B = A
«khong B trir khi A» A= B, tlic B= A dich xu6i cdu chit thanh A = B; «tru khi» luén
phai qua mot budce phi dinh trude khi néi chudi
«bat cit khi nao A, B» A= B hiéu thanh tuong duong hai chiéu; tit B ma két
ludn A chinh 13 ding ménh dé dao
«A 13 diéu kién dua dé c6 A= B doc 1an hai chit can va di, hé qua 1a déi chiéu toan
B» bd chudi
«Ala dicu kién can déc6 B = A nhu trén, va d& nham tiép sang «A va B cung x3y
B» ra»
«it nhat mot trong hai X, X = Y; c6é thé ca hai  doc thanh «ding mét trong hai» — loai nham céc
Y» cau hinh co6 mit cd X lan Y
«nhiéu nhat moét trong hai X = Y; ¢6 thé khong  doc thanh «ding mot trong hai» — loai nham ciu
X, Y» doi tugng nao hinh ving cd X 1an Y

Hai dong cudi va «ding mot trong hai» 1a ba rang budc khac nhau: chi «ding mot» méi cam dong
thoi ca hai dau.
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B.3. Bén kiéu ciu héi

Kiéu cau héi Cach xac lap Cach bac bé

B B khing dinh phai ding & moi cAu hinh hop  mét phan vi du la du: chi ra mot cdu hinh
Chac chan ding  1¢: chay chudi kéo theo dé chi ra né bi ép  hop 1é lam khing dinh sai
budc, hoic kiém né trén tron bod so do phu

. mét cau hinh 1 di: dung mo6t cau hinh phéi chttng minh moi cdu hinh hgp 1é déu
Co thé dung hop 1é trong d6 khang dinh ding, roi kiém  lam né sai, thudng bang cich chi ra mau
cau hinh ay thod tron bo rang budc thuan ép budc

) tim hai mit xich ép ciing mot bién vé hai  mét cAu hinh hop 1é lam kh&ng dinh ding
Khong thé ding  {rang thdi trai ngude, hodic chi ra khing 14 di dé béc
dinh pha v6 mot rang budc
R v6i phuong 4n con lai, kiém lan lugt tron  quét ting phuong an, tim dude mét vi
Danh sach day da b6 rang budc, ké ca cac rang budc tu thod pham 14 loai ngay phuong an d6, khong
can kiém tiép

Bon kiéu doi xiing tung cap: «chac chan ding» va «khdéng thé ding» ndéi ve moi cau hinh nén bac
bang mot vi du; «cé thé ding» va «danh sdch day di» néi vé mét cau hinh nén xdc 14p bang mot vi
du.

Ghi chi. Ba 18i dich hay gip nhat. Mot — 1an «chi khi» v8i «néu». Quy tic «van khu
hoa m& chi khi van vudn uom mé» cho H = U; doc thanh U = H sé két ludn nham rang van
vudn uom md thi van khu hoa mé. Hai — dich «trir khi» xudi theo ciu chit. Nguyén tic
«Khué khéng dugc chon trit khi My dude chon» c6 dang «khong B trit khi A», cho My = Khué,
tttc Khué = My — khong phai My = Khué. Ba — thu «it nhit mot» hodc «nhiéu nhéat
moty vé «ding moty. Rang budce «it nhat mot trong hai gidng Hat Ngoc, Séng Vang dugc
chon» van cho phép chon ca hai gidng; doc thanh «ding mét» lam mat nghiém ngay & budc
dém.
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Nhan thao tac dung trong Ioi giai

Céc 161 giai trong sach dude chia thanh ting bude, mdi buéc mé dau bang mot nhan in dadm. Nhimng
nhan nay 1a tén goi riéng ciia sdch dé chi mot thao tac quen thudce, khong phai thuit ngit chuan cta
logic hay todn hoc; bang dudi day ghép mdi nhan véi thao tac toan hoc tuong ting.

Nhan cha sach Thao tac toan hoc tuong ing

Ki hiéu hoa dst bién va viét mdi dit kién thanh mot ménh dé hinh thic
Lap phan déo thay A= Bbang B= A

No6i chudi ghép cac kéo theo lién tiép bang quy tic bic cau

Dung m6 hinh lap bang, ludi hodc so dd biéu dién toan bo rang budc
bém 6 doi chiéu sb vi tri ctia khung véi s6 dbi tuong phai xép

X1t 1i khéi xép trude nhém ddi tuong bude di lien hodc cach nhau ¢ dinh
Ep vi trf suy ra vi tri duy nhat con lai cho mét déi tugng

Chét cip x4c dinh cip ghép duy nhat thod moi rang budc

Chia trucong hgp vét can theo mot bién, mdi nhanh xét doc lap

Loai tru bac mot nhanh bang cach chi ra mau thudn véi dit kién
Lay du quy bai todn chu ki vé s6 hoc mo-dun

C. Bang day s6, chu ki va hang s6 thuong gap

Phu luc nay tap hop céc day sd quen thudc va thit tu thit quy ludt ctia Chuong 11, céc hang sb
chuyén dong ciia hai kim dong hoé ¢ Chuong 17 va céc hang sb ngay 1é ctia lich & Chuong 18. Moi
s6 hang, moi s6 du va moi mbc thoi gian trong cdc bang dudi day déu dudc sinh ra r6i dbi chiéu lai
bang chuong trinh.
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C.1. Cac day sbé quen thudc

Tén day Cong thirc Cac sb6 hang dau D4u hiéu nhan ra

S6 chinh Up = n? 1; 4; 9; 16; 25; 36; 49; 64; 81; Day hiéu la céc sb 1é lién tiép 3; 5;

phuong 100 7.

S6 lap phuong u, = n? 1; 8; 27; 64; 125; 216; 343; Day hiéu 7; 19; 37; ... c6 hiéu
512 béc hai ting déu 6

£ 9 n(n+1) LA s ez e 1ea

SO tam gidc  wu, = — 5 1; 3; 6; 10; 15; 21; 28; 36; 45; Day hiéu la céc so tu nhién lién
55 tiép 2; 3; 4; ...

Day up = uo = 1; 1;1; 2: 3; 5; 8; 13; 21; 34; 55 MGbi s6 hang bang tong hai sb

Fibonacci Up = Up—1 + Up—9 hang lién truéc; thuong hai sb

hang lién tiép dao dong quanh 1,6
chtt khong cb dinh

Céap s6 cong  u, =4+ 7(n—1) 4;11; 18; 25; 32; 39; 46; 53; Day hiéu khong doi

(mau uy = 4, 60; 67

cong sai 7)

Cép s6 nhan  u, =3 -2""! 3; 6; 12; 24; 48; 96; 192; 384 Thuong hai s6 hang lién tiép
(mau u; = 3, khong doi

cong boi 2)

Day c6 hitu  u, =2n?+1 3;9; 19; 33; 51; 73; 99; 129  Day hiéu 6; 10; 14; ... chua déu,
béac hai khong day hiéu bac hai ding yén & 4
doi

Day c¢6 day  Unp1 = u, +n?,  3;4;8;17; 33; 58; 94; 143 Day hiéu ding bang 1; 4; 9; 16;
hiéu la cac up =3

binh phuong

Day nhan Upt1 = 2up + 1, 5; 11; 23; 47; 95; 191; 383; Day hiéu nhan do6i moi bude: 6;
moét hang 6 u; =5 767 12; 24; ...

roi cong mot

hing s6
Day dan xen vi trilé: 2; 5;8;  2;9; 5; 14; 8; 19; 11; 24; 14; Day hiéu d6i dau déu din; tach
hai day con ... — vi tri chan: 29 riéng vi tri 18 va vi trf chan thi

9; 14; 19; ... modi day con 1a mot cap sé cong

Ghi chii. V6i mot day hitu han luén cé vo sb cong thitc ciing di qua moi s6 hang da cho, nén
bang trén chi liét ké ho quy ludt don gidn ma Chuong 11 khoanh viung. Khi mdt quy luat cta
ho 4y da khdp moi s6 hang thi khong can di tim quy ludt thit hai; nguge lai, néu quy luit tim
duge cho mot két qua khong khép phuong 4n nao thi can quay lai tit bude 1lap day hiéu cht
khong dudc sita s6 hang clia de.
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C.2. Thit tu th{r quy luat (Chuong 11)

Nam buée dudi day duge thit theo ding thit tu da danh sb; chi chuyén sang bude sau khi bude trude
chua cho dau hiéu nao.

Buéc Viéc can lam Dau hiéu quan sat  Quy luat tuong ng Day minh hoa
dugc
1 Lap day hiéu ciia  Hiéu khong doi Cép sb cong 4; 11; 18; 255 ...
hai s6 hang lién
tiép
2 Lay tiép hiéu cia  Hiéu béc hai khong Quy luit bac hai theo s6 3;9;19; 33; ...
day hiéu doi thit tu
3 Poc day hiéu nhu  Day hiéu 1a sb tu Cong thém sb hang ctia day 3; 4; 8; 17; 33;
mot day quen nhién, binh phuong quen ay
hay cap s6 nhan
4 Lap thuong ctia hai Thuong khong doi CAp s6 nhan 3; 6; 12; 24; ...

s6 hang lién tiép

Thuong xap xi mot s6 Nhan mot hang s6 roi cong  5; 11; 23; 47; . ..
nguyén mot hang sb

5 Thit ludn phién va Day ltc tang nhanh  Hai phép toan luan phién  —

dan xen lic tang cham nhau
Day hiéu déi ddu déu  Pan xen hai day con: tach  2; 9; 5; 14; 8; ...
dan vi tri 18 va vi trf chan

C.3. Ngoai suy chu ki (Chuong 11)

r=((n—1)modT) + I; n=r+T(k—1).

0 day n 13 s6 tht tu cia lugt ké tit lugt dau tién, T 1a d6 dai chu ki, r 13 vi trf clia lugt thit n trong
chu ki — luén ndm tit 1 dén T — con k 1 s6 thit tu clia 1an xuét hién tai vi trf 7. V6i hai qué trinh 1p

doc 1ap ¢6 d6 dai T) va Ty, chu ki chung ctia c& hé 1a boi chung nhé nhat cta T va Ts.

Lugt thir n (chu ki T' = 6) 1 2 5 6 7 11 12 13 2022 2025
Vitriding r = ((n—1) mod T) + 1 1 2 5 6 1 5 6 1 6 3
Gia tri sai n mod T 1 2 5 0 1 5 0 1 0 3

Ghi chi. Hang cudi ctia bang cho thay ding cho hai cach viét tdch nhau: & cac lugt n chia hét
cho T, gid tri n mod T bang 0 — mot vi tri khéng ton tai — nén quy sé du dy vé dau chu ki
1a doc vi tri 1 thay cho vi tri 7. Cach tu vé: thit lai cong thitc véi n = 1 va n = T'; néu khong
ra vi tri 1 va vi tri T thi cong thic da sai.
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C.4. Hang s dong hd (Chuong 17)

Dai lugng Di tron mét vong trong  Van téc géc
Kim phtt 60 phut 6° moi phut
Kim gio 12 gio, tic 720 phut 0,5° moi phut
Khoéng léch cta kim phuat so v6i  — tang thém 5,5° moi phit
kim gic
a = |30h —5,5m]; néu o > 180° thi liy 360° — a.

Diéu kién 4p dung: h 1a s6 gid doc trén mat dong ho, nhan gia tri tit 1 dén 12 v6i 12 tinh nhu 0; m 1a
s6 phiit, thod 0 < m < 60; cong thitc chi dung cho dong ho chay ding.

Trong 12 gi¢ lién tiép, kim phit vuot kim gi¢ ding 11 lan, nén hai kim trung nhau 11 lan, déi nhau

R R R ) 12 5
11 lan va vudng goéc 22 lan. Hai lan trung nhau lién tiép cach nhau I gig, tic 65ﬁ phut, tic 65

3 ;
phit 27ﬁ gidy; musi mot moc trung nhau trong 12 gié nhu sau.

Lan thir & 0 1 2 3 4 5

Thoi diém 12 gid 00 phit 1 gis 052 phit 2 gid 1022 phit 3 gis 165 phit 4 gis 21-% phat 5 gid 272 phiit
Lan thir & 6 7 8 9 10

Thaoi diém 6 gi 325 phit 7 gio 384 phit 8 gid 43.L phit 9 gid 49 phit 10 gio 545 phit

C.5. Ngay lé cia lich (Chuong 18)

Khoang thai gian Ngay lé Khoang thai gian Ngay lé

Nam thuong: 365 =527+ 1 1 Thang 2 ctia nam nhuén: 1
29=4-7+1

Nam nhuan: 366 =52 -7+ 2 2 100 ndm (c6 24 nam nhuén): )
36524 =5217-7+5

Thang 31 ngay: 31 =4-7+3 3 200 nam: 73048 =10435-7+ 3 3

Théng 30 ngay: 30 =4-7+ 2 2 300 nam: 109572 = 15653 -7+ 1 1

e}

Théang 2 cia nam thudng: 28 =4 -7 400 nam: 146097 = 20871 -7 0

Ghi chii. Bén dong vé khéi 100, 200, 300 va 400 nim chi ding khi khéi duge dém tit mot moc
14 boi ctia 400. Bém tit mbe khac thi con s6 c6 thé léch: mot tram nam lién tiép két thic &
mot ndm tron tram chia hét cho 400 chita 25 nim nhuén, cho 36 525 ngay, titc 6 ngay 1é cht
khong phai 5. Riéng con s6 0 ctia khéi 400 nam dén tit tong 5+ 5+ 5+ 6 = 21, chia hét cho 7.
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Lay mbc gbe 1a ngay 1 thang 1 ndm tht nhat cta lich Gregory ndi dai; ngay Ay la thit Hai. Dém tong
s6 ngay 1é tinh tit mdc gbe dén hét ngdy can tim, ké ca chinh ngay Ay, roi tra bang.

Sé ngay lé 0 1 2 3 4 5 6

Thir tuong Ung Cht nhat tht Hai tht Ba tht Tu tht Nam tht Sau tha Bay
Béang cudi cho s6 ngay 1& ciia ting thang va s6 ngay 1é cong don ké tir ngay 1 thang 1 dén hét thang

dang xét, tinh cho m6t nam thuong. V6i ndm nhuan, thang 2 cho 1 ngay 1é thay vi 0, nén moi gia
tri cong don ké tir thang 2 trd di déu ting thém 1.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Sé ngay 31 28 31 30 31 30 31 31 30 31 30 31
Ngay lé 3 0 3 2 3 2 3 3 2 3 2 3
Cong dén tir 1 thang 1 3 3 6 1 4 6 2 5 0 3 5 1

D. Sai lam thudng gap theo chudng

Phu luc nay gom lai nhiing 16i da dudc néu dich danh trong mudi chin chuong hoc, xép theo ding
thit tu phan va chuong ctia sdch. Mdi muc ghi tén 13i, co ché sinh ra 16i vd — khi chuong gbc c6 —
con s cu thé ma 16i Ay dan t6i.

PHAN 1 — NEN TANG MENH DE
Chuong 1. Ménh dé va cac phép logic

o Gat cAu sai ra khoi tap ménh dé. Mot cau khing dinh sai van 1a ménh d8; tiéu chi chi gdm
hai vé 1 hinh thtic khing dinh va chan tri xdc dinh. Léi ddi xtng véi né 1 két nap cAu nghi vin
c6 ndi dung todn hoc — «S6 17 c6 phai 1a sb nguyén t6 khong?» — chi vi cau Ay tra 16i dudc.

« Thay ménh dé gbc bang ménh dé dao. Chi ménh dé phdn ddo — ddi chd hai vé vd phi dinh
c4 hai — mdi giit nguyén chan tri. Ménh dé ddo va ménh dé nghich ddo la phan dao ctia nhau
nén tuong duong véi nhau, song ca hai déu khong tuong duong véi ménh dé goc.

« Phu dinh lugng tit nita voi. Ba miic, xép theo d6 khé phéat hién: déi lugng tit nhung quén
pht dinh vi tit; phtt dinh vi ti nhung gitt nguyén lugng tir; va tinh vi nhat 1a ldy mot ménh de
ngugc chan tri vé6i ménh dé gbc trén mién dang xét 16i coi d6 1a phit dinh — ngudc chan tri trén
mot mién cu thé chi 1a ngau nhién.

« LAy tich thay cho bdi chung nhé nhat. Hoi ciia hai diéu kién chia hét luén dan vé bdi chung
nhé nhat; liy tich chi ding khi hai sé nguyén té ciing nhau. Dung 4 - 6 = 24 thay cho 12 chi con
hai gid tri 24 va 48; dung 4 - 10 = 40 thay cho 20 trén mién t6i 30 con dan t6i két ludn sai rang
khong c6 sb nao thod man.
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Chuong 2. Suy luan va tam doan luan

« Khing dinh két luan. Tt P = Q va Q khong suy ra duge P. Ciing ho véi n6 1a phi dinh
gia thiét: tit P = Q va —P khong suy ra ~Q. C4 hai déu bi bac bang mo6t phan vi du duy nhét
P sai, ) dung.

e Poc «hodc» theo nghia loai trit. Tu PV @ va P khoéng suy ra =@); phan vi du la P ding va
Q ding. Day 14 16i khién két ludn «dan dé lun khong dude tha & san séi» tré thanh khong hop
1é.

o Lan tinh hgp 1& véi tinh diang trén thyc té. Mot suy ludn khéng hop 16 van c6 thé c6 két
ludn ding; mudn béc tinh hop 16 phai chi ra mot tinh hudng tién dé ding — két luan sai, khong
duogce 1ap ludn bang phan doan chit quan vé ndi dung cau chuyén.

« Kéo phéat biéu ngoai nhém vao khi xét tinh nhit quéan. Khi xét mot nhém chi duge dung
diing cdc phat biéu thudc nhém ay. Cach gén S sai, T sai, R sai chi vi pham (i); vi (i) khong
thuoc nhém C nén nhém C van nhat quan, du doc voi rat dé chdm thanh mau thuan.

Chuang 3. Toan logic hinh thirc — chubi kéo theo

o L&i ménh dé dao va 16i nghich dao. Tit A = B va biét ¢c6 B ma két ludn c6 A; hoic tir
A = B va biét khong A ma két ludn khong B. Hai 16i nay 13 ngudn ctia phan 16n phuong an sai
trong dang chudi kéo theo.

« L&i bién ty do. Gan trang thai cho mot bién ma khong quy tac ndo cham t6i. Dau hiéu nhan
ra sém: hai phuong 4n cting néi vé mot bién nhung theo hai chiéu nguge nhau thi bién ay khong
bi hé ép.

« Dich ngugc chiéu «chi khi» va «trit khin. «Chi khi» dit diéu kién can & sau, «néu» dit
diéu kién di & sau; dich nham mot trong hai 13 mat ding mot ntta két ludn. Vi «trir khiy, 16i
an toan la dua vé A = B theo bang dich rdi méi 14y phan ddo B = A, khong nhéy thing tit cau
chit sang mdi tén.

« B6 quén buéc 1ap phan ddo. Ngd nhan «chua du dit kién» khi gid thiét cho & dang phii dinh
hau nhu luén dén tir viec quén chay chudi ddo; mot chi tiét nhu «mdt den dang tat» chinh 14
diém khoi dong ctia ca chudi ay. Kem theo 13 161 dém: mot chudi k bién cho ding k+ 1 trang thai
hop 1é, moi bién ngoai chudi nhan thém thira s6 2.

PHAN 2 — SAP XEP VA DINH V|
Chuong 4. Sap xép thi tu va chudi so sanh

o Tron hai chiéu doc trong ciing mot bai. Poc «cao hon» thanh hang 16n hon & dit kién nay
rdi thanh hang nhoé hon & dit kién kia. Chiéu doc phai duge chdt mét 1an ngay khi ki hiéu ho4.

o« Ty ¥y xép thi ty cho hai nhinh song song. «X dting trén cad Y 1an Z» khong hé néi YV
diing trén Z; hai nhanh song song 13 ngudn ciia gan hét phuong an sai trong cdc chim cau hoi
cua chuong.

e Poc «thudng thip hony» thanh «budc thip hony. Chi duge dém nhimg nit cé dusng di
thét su trén so do, khong dém theo phan dodn chli quan vé vi trf quen gap. Loi kem theo 1a quén
béc cau khi dém nhém budc ding sau, lam hang muoén nhéat bi tinh doi.

o Chuyén két qua tit truc nay sang truc kia. Tt «Tiéu nhiéu luot dénh gid nhat» cong «Tieu
ban dit hon Sen» khong suy ra «Tiéu ban dit nhat»; mot két qua chi chuyén truc khi c6 dit kién
néi tudng minh vé lién hé gitta hai truc.
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Chuong 5. Sap xép tuyén tinh

« Chi xét mot chiéu ciia |[X — Y| = k. Véi |[TN — KH| = 2, ditng § TN = KH + 2 13 mat nghiém,
vi chinh chiéu TN = KH — 2 méi sinh ra cAu hinh tht hai. Moi rang buoc «lién ké» hay «céch
nhau ding & vi tri» déu 1a rang buoc hai chiéu khi dé khong néi ré bén nao.

« Lan hai hé quy chiéu. Poc «bén phai» theo ngusi chup thay vi theo ngudi ngdi cho ra 6 4 va
cau tra 10i Vy, trong khi dap s6 ding nam & 6 khéac. Diéu kién phat biéu theo huéng nhin chi nén
chuan hod mét 1an, ngay trong dit kién chung.

e Nham «chfc chin dang» v6i «cé thé dang». «Chic chin ding» 14 ding & moei cAu hinh
ciia hé, con «cé thé dingy» chi doi 7t nhdt moét cAu hinh. Ba phuong én cing lic thudc loai thi
hai 1a cAu tric quen thudc clia dang nay.

e Quén 6 da bi chiém sau budc ép vi tri. Danh sich cdc 6 con nhan duge thém 6 5 1a do bo
qua viéc khay 6t da chiém 6 ay; 16i kém theo & dang dém 1a quén dio thit tu hai phong, cho 4,
hoiic quén rang phong & dau hanh lang c6 hai lwa chon, cho 2.

Chuong 6. Ban tron va da giac

« B6 s6t nghiém gwong. Khi moi dit kién déu vé huéng — chi diing «ké nhau» va «xa nhaty —
hé giit nguyén cip nghiém guong va khong thé cé nghiém duy nhat. Dit kién c6 hudng dat & cudi
dé chinh 13 dit kién dung dé khit nhanh, khong phai dit kién thita; khi hé vAn con hai nhanh thi
cau héi budc phai hoi vé mot bat bién.

« Khéng chét ba quy udc trudc khi giai. Ghé danh sé theo chiéu nao, ngudi ngdi nhin vao
tam hay nhin ra ngoai, ban tron hay ban da gidc — sai mot trong ba thi moi suy luan vé sau
léch diing mot phép lay guong. Riéng véi ban tron, «bén phai» ciia ngudi ngdi quay mat vao tAm
ngude chiéu v6i «bén phai» trén hinh nhin tir trén xudng.

e Lin «ké nhau» véi «d6i dién» trén ban da gidc. «Ké nhau» di theo chu vi, «dbi dién» di
qua mat ban, v chi bén ghé canh dai méi tham gia quan hé thtt hai. Khi mét dit kién doi dién
dua hai ngudi vé cling mot ghé thi nhanh dang xét bi loai ngay.

Chuong 7. Ma tran da chiéu va bang ghép cap

« Bo quén dudng chéo cidm. «Khong ai bbc tring dé ciia chinh minh» 1a dit kién ngam, phai
dién 0 cho ca dudng chéo trude khi doc cac dit kién danh s6; bo s6t né thi hé con hai cAu hinh
va bang khoéng chét duge cap nao.

« DP3ao chiéu khdi ngang. Poc «ngay truéc Ha» thanh «Ha dimg ngay truée» cho mét hé hai
cau hinh, trong dé c¢é cau hinh «Ha md man véi dé gido duc» — ding mdt phuong 4n sai ciia
dé. Can ghi rd6 mii tén chiéu ting clia truc lén so do trude khi dit khoi.

e Chbt cip ma quén gach tron c6t. Mdai lan chét mot cip phai gach ca hang 1an ¢t cta 6 ay;
quén gach cot thi hang tuong tng vAn con hai 6 sébng va day chuyén suy ludn d@t ngay ¢ mat
xich thi hai.

« B0 s6t mot didu kién 6 mot nhanh. Nhanh En = 2 chi bi loai sau khi kiém dd diéu kién (3);
dimmg sém 1a nhin ngay cAu hinh sai. O cau dém, bd didu kien (2) cho 6 cach, bé dicu kién (3)
cho 9 cach, con xét thiéu mot gia tri trong mdt nhanh cho 2 cach.
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PHAN 3 — PHAN NHOM VA LUA CHON
Chuong 8. Phan chia nhom

« Doc diéu kién kéo theo thanh diéu kién hai chiéu. T «néu X & nhém sang thi Y & nhém
sang» khong suy ngugc dugc. 0 mot cau dém ctia chuong, doc cd hai dieu kién thanh «khi va
chi khi» cho 4 cach, doc diing mét diéu kién thanh hai chiéu cho 6 cdch, con dap s6 dung 1A 8.

e Hidu «X va Y khic nhém» thanh chi dich danh. Khi bai chi ¢6 hai nhém, cip tach gép
diing mot ngudi cho mdi nhém; nhung tit ba nhém trd 1én né chi néi hai ngudi khac nhau, ci hai
déu cé thé khong & nhém dang xét. Cip tach khi ay chi dung duge & dang phit dinh.

e Quén diéu kién san hoic tran cta stc chira. Bé san «mdi t6 c6 it nhat hai ngusi» lam gia
tri si s6 1 xuét hién; nguoc lai, tran cia kip sdng phai duge quy déi tit san ctia kip chiéu cht
khong duge dé néi thing, va bé qua bude quy ddi dy thi khong thiy kip sdng da kin.

« Quén tang vai tro khi dém. Véi dé nhém kem vai tro, hai cach khdc nhau & ngudi giit vai tro
van la hai céch khic nhau dit phan nhém giéng hét; nguge lai, cAu héi chi néi vé vi tri nhém thi
phai gdp céc cau hinh cuing phan nhém lai lam mot.

Chuang 9. Quyét dinh theo rang buéc

o Poc «it nhit mot» hay «nhidu nhit mot» thanh «ding moty. «It nhit mot» cho phép
c4 hai, «nhiéu nhat mdt» cho phép khong dbi tugng nao, chi «ding mot» méi cAm cé hai dau. 0
mot cAu dém ciia chuong, hai cach doc sai Ay cho 7 va 8, con bé s6t han mot diéu kién kéo theo
cho 14.

e Chon «chua du dit kién» vi khoéng tim ra lap luan. Phuong 4n ay chi ding khi trung ra
duge hai cau hinh cling thod moi dicu kién ma cho két luan trai ngugc; viéc khong tim ra lap
luan ép budc khong phai 14 bang chiing.

o Coi «dung & hau hét cAu hinh» 14 «chic chin ddng». Mot khing dinh ding & tdm trong
chin ciu hinh van bi bac bdi ding mdt phan vi du — & day 1a cAu hinh dinh ling, huong nhu,
sa, gung.

« Kiém gia thiét bd sung tach rdi khoi diéu kién gdc. Mot bo ba hop 1é véi hé diéu kién gbe
van bi loai néu trai gid thiét bé sung ctia cau hoi; hai 16p diéu kién phai dude quét cling lic.
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PHAN 4 — MANG LUGI VA CHU Ki
Chuong 10. So d6, mang luéi va do thi

« Diing diéu kién da theo chiéu ngudgc. Diéu kién Dirac hay diéu kién Ore khong thoa thi
chua két ludn dugce gi. So dd sdu ga c¢6 bac nhd nhit 2 < 3 va cip ga khong ké nhau c¢6 téng bac
2+2=4<6— hong ca hai diéu kién — viy ma van c6 ding hai chu trinh di qua moi ga.

« Lan ba loai cAu héi hanh trinh. «Di qua mdi doan ding moét lan», «di qua mdi diém ding
mot lan» va «di qua mdi doan 7 nhat mot lan r6i quay ver tng véi ba cong cu khac nhau: dém
dinh béc 1é, ép cac dinh bac 2, va ghép cap cac dinh bac 1é.

« Quén chia dé6i tong béc, hoic bé qua tinh chin 1é ctia né. Gilt nguyén téng bac 21 hay
lam tron 21/2 1én 11 va xudng 10 déu bé qua két luan that su ctia bai: 21 18 nén mang 4y khong
ton tai. D6i chitng: véi sdu tram thi tong bac 6 x 3 = 18 chan va ¢6 t6i 70 mang nhu thé.

« Liy n—1 doan ngin nhit khi néi ré nhit, v nham «it chiing nhit» v&i «nhanh nhaty.
Bén cau ré nhdt 3+ 4 + 5+ 6 = 18 khép mot chu trinh va bd roi hin mét ban, nén khong ndi
duge ca nam ban. Tuong tu, hanh trinh hai chang Hon Tre — Hon Nhan — Hon Mun tén 24
phtt lai 14 hanh trinh chim nhét.

Chuaong 11. Tro chdi quy luat, diy sé va quy luat hinh

e Quén trir 1 trong céng thitc chu ki. Viét n mod T thay cho ((n — 1) mod T) -+ 1 chi hong
4 ding nhiing lugt n chia hét cho T — khi &y s6 du 0 bi quy vé dau vong, titc doc vi tri 1 thay
cho vi tr{ T. Lugt 2022 véi chu ki 6 va lugt 2023 véi chu ki 7 déu roi vao trudng hgp nay.

o Trit 1 réi quén cong lai. Dimg & s6 du 5 va doc thanh phan tit thit nim, hay dimg & s6 du 6
va doc thanh phan tit thit sdu. Phép tu vé 13 thit lai cong thicc v6i n = 1 va n = T: néu khong
ra vi tri 1 va vi tri T" thi cong thic da sai.

o Chbt phép toan tit mot hinh miu duy nhét. Nhan xét «sd & tAm bang tich ba dinh trit 9»
khép tam gidc thit nhat nhung héng ngay & tam gidc thi hai, noi lugng phai trir 13 12. Hing s
ctia quy ludt thay ddi theo timg hinh; chi dang phép todn mdi dung chung.

o Khong tach hai day con. Khi day hiéu ddi ddu déu din thi gan nhu chic chin phai téch;
cong tiép cong sai nhu thé cd day cé mot quy luit, dung cong sai ctia day con kia, hay cong chéo
11 + 14 14 ba 15i sinh ra tit cing mot chd. Léi ho hang 1a coi day hiéu bac hai 1a hing s trong
khi né la 3; 5; 7; 9.
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PHAN 5 — SUY LUAN DON LE
Chuong 12. Logic ding — sai va ba trang thai

e Chét dap an ngay tit mot mé hinh. Thiy mot khiang dinh ding trong mé hinh vira dung
dugc lién chon, trong khi cau héi doi «chic chin ding» — gia tri D chi duge két luan sau khi
kiém trén toan bd tdp mo hinh.

« Diing «chwa du dit kién» khi mé hinh 13 duy nhét. Phuong én iy ding & Bai 12.4, noi
hai mé hinh cho hai két luan khac nhau, nhung sai & Vi du 12.2, noi s6 m6 hinh bang mét. Hai
bai cuing moét dang vé, ngude nhau & dap an.

o Kiém diéu kién dém sai pham vi. «Mdi ngudi ding moét cau that» phai kiém cho tung nguoi
ndi, khac hin «cé ding k phat bidu ding» tinh trén toan bd phat bidu. Lai kém theo 14 doc
nguge s6 k: dém «ding mot cau sai» thay cho «ding mot cau dingy.

« Neo gia sit vao 18i ctia ngudi lic that lac dbi. Ngusi 4y khong cho rang budc nao; diém
neo manh 13 cau tu quy chiéu vé vai ctia chinh ngudi néi, hodic cip phat biéu pht dinh nhau —
cip Ay ludén chiém ding mét suat ding.

Chuong 13. Biéu d6 Venn va tap hop

e Quén mién ngoai. Lay si s6 40 thay cho 37 hoc sinh diing it nhat mot cach cho 284+17—40 = 5,
trong khi s6 ding la 28 + 17 — 37 = 8. Ban phan triam ctia cung 16i nay lay 100% thay cho 88%
va cho 58 + 46 — 100 = 4.

« Lan phan bui ctia giao v8i phan bu ciia hgp. «Khéng loai ndo» loai bd ci ba mién bén trong,
con «khoéng dong thdi ca hai» chi loai bé mét mién giao va git nguyén ba mién con lai. Can xac
dinh pht dinh &y c&t bé mién nao trude khi tinh.

« Tron |AN B| v6i mién giao d6i riéng. S6 licu |AN B| = 15 dém cd nhitng dbi tugng diing
thém loai thit ba; mién giao d6i riéng trén hinh chi bang 15 — ¢g. Khi dé chua cho g, cich an toan
14 biéu dién c tdm mién theo g ngay tir dau.

« Doc lan hai chin ctia mién giao. Cau «it nhat bao nhiéu» hoi chan dusi max{0, |A|+|B|—n},
con min(31,26) = 26 1a chin trén, tic ddp sé clia cAu «nhiéu nhit bao nhiéu». Cong thiic
|A| +|B| — n chi 1a chin dudi khi |A| +|B| > n; néu |A| + |B| < n thi hai tap c6 thé rdi nhau va
chin dudi bang 0.

Chuaong 14. Quan hé huyét théng

« Lin nhanh ndi v8i nhanh ngoai. Ong ndi 1a cha ctia b6, chii 1a em trai cia b6, con cau va di
thudc bén me. Pay 13 16i pho bién nhét ctia chuong, va né xuat hién ngay ca khi chudi dit kién
da di tron ven qua mét phia.

« Dirng s6m mét 16p hoiic di thira mot 16p. Bé qua cum «me ctia» & dau cau lam hai ngusi
thanh ngang hang; ngudc lai, ha thém mot thé hé khong c6 trong dé ciing cho mot vai sai. Cap
16i nay 1a hai chiéu nguge nhau ciia cting mot 161 dém 16p.

« B6 qua chi tiét phan dinh thi bac tudi. Cum «it tudi hon Todn» chinh la thit phan dinh
cht v6i bac; bd nd di thi cdu hoi tré thanh khong xac dinh duge. Tuong tu, bac gai la chi gai
ctia bd, nén mot chit «em» trong dit kién di dé loai mot vai.

« Chét vb6i mot cay khi dé ¢ ¥ boé ngo. Hai chd dé hay dé trdng 1 gidi tinh cia mot nhan
vat va thit bac tudi gifta hai anh chi em. Cum «con ré ctia bd t6i» chi dinh mot vai chit khong
chi dich danh ai, nén mot khing dinh ding & hai trong ba cdy van chi 1a «cé thé dingy.
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Chuong 15. Phuong huéng va khoang cach

e Cong thing hai do léch thay vi 1Ay canh huyén. Sau khi quy hanh trinh vé hai d6 léch
vudng géc, khoang céch 1a canh huyén chit khong phéi tong hai canh géc vudng.

o Poc «ré phai» theo trang gidy. Trai va phai luon tinh theo huéng dang di, khéng theo truc
ngang ctia hinh vé. Véi céc géc xoay 1a boi clia 45°, két qua bat budc roi vao mot trong tam
huéng la ban; roi ra ngoai bang ay la dau hiéu da sai § budc cong trit hodac budc quy vé vong
tron.

o Tra 15i thiéu vé huéng. Cau «cich bao xa va vé phia nao» doi ca hai vé. C6 bai ma ba trong
bén phuong 4n cling mang con sb6 13, phan phan dinh nam tron & tén phia; cé bai hai phuong
an cung mang 500 mét.

o LAn huéng di véi vi tri. Hai lan ré khong cting chiéu dua hudng di lic ding tring véi huéng
xuat phat, nhung diéu dé khéng cé nghia hanh trinh khép kin. Ngugc lai, dé khéng cho mot
quang dudng nao 1a dau hiéu bai chi héi huéng.

Chuong 16. Hinh khéi

e Ap quy téc «cich mot 6» cho khai trién gip khic. Quy tic 4y chi ding khi ba 6 thdt su
thang hang. Trén tAm bia bac thang ba béc, moi ciip 6 cdch nhau mot 6 doc dudng gip khic déu
khong dbi dién — ba véi sdu, mot véi hai, sau v6i bon, hai v6i nam — con hai 6 ddi dién lai cach
nhau ba bude.

e Ap quy wdc xic x8c ban sin. «Téng sb chAm hai mit dbi dién bang bay» 14 quy udc thuong
mai, khong phai tinh chét ctia khéi 14p phuong; véi xtc xac tu ché thi quy uée iy vo hiéu.

« Tra 15i canh 16i thay vi canh khdi. Vi bai nguge nén dit m = n — 2, giai theo m rdi cong
2; quén bude cong 2 cudi ciing cho 6 thay vi 8, con béc mdt 16p thay vi hai — dung n — 1 & chd
déng le lan—2 —cho 7.

e Lin hé sb 6 v4i hé sb 12. Bén nhém khéi nhé 1a 8 khéi ba mat, 12m khdi hai mat, 6m? khoi

mot mit va m3 khoéi khong mit ndo, véi m 13 canh 16i; diing nham mot trong hai hé s6 cho 14.

PHAN 6 — TOAN TU DUY DINH LUQNG
Chuong 17. Bai toan dong ho

« Dé kim gio ding yén tai vach sb gid. Kim gi di thém 0,5° mbi phit, ttc 10° trong 20 phit;
bé quén lugng ay thi hut 10°, con trit di thay vi cong vao thi hut gap doi. Cach phong 1a ghi vi
tri kim gio thanh hai s6 hang tach rdi, mot cho vach gid va mot cho phan phiit.

e Quén quy géc, hodc liy phan bu thira. Géc giita hai kim luén nam tir 0° dén 180°: qué 180
thi 14y phan bu, chua qua 180 thi git nguyén, khong cé ngoai 1&. Ditng & 275° va ldy phan bu
ctia 130° 14 hai chiéu nguge nhau ciia cling mot 16i.

o Chi liy mét nghiém. Khi dé héi «nhiing thoi diém nao», phuong trinh chita diu gis tri tuyét
d6i thuong cho hai nghiém trong ciing moét khung gis: moét g véi lic kim phiit con & sau kim
gid, mot tng véi lic kim phtt da vugt qua. Dap s6 ra sb nguyén tron tria, ngoai cdc mbc dic
biét, thuong béo hiéu da bd quén chuyén dong ciia kim gid, vi mau s6 ding phai chia hét 11.

« Ap thing céng thitc géc cho ddng hd chay sai. Véi dang sai theo ti 1& ¢b dinh cdn tach
bach d6 léch ciia ting dong ho so véi gis thuc khéi khoidng chénh gitta hai mdt dong hod. Sau 8
git, chiéc nhanh 2 phit moi gio léch 2 - 8 = 16, chiéc cham 3 phit mdi gid léch 3 -8 = 24, con
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khodng chénh giita hai mat 1a 16 + 24 = 40; 1y hiéu (3 — 2) - 8 = 8 1a ngam coi hai dong ho léch
vé cling mdt phia.

Chuong 18. Lich va thgi gian

« Coi nam tron trim 1a nim nhuan. Chi diing quy téc chia hét cho 4 nén ké ca 2100 vao danh
sdch nhuan, dudce 19 ngay nhuan thay vi 18; tong ngay 1é thanh 94 thay vi 93 va dap an dich di
ding mot tht. Quy tdc day da la 4 — 100 — 400.

o Léch mét don vi 8 s ndm. Mudn tim thi ciia mét ngay trong mot nam thi phai dém ngaiy
1é clia cAc ndm trudec nim Ay, khong ké chinh né; dém tron cd nam dang xét 1a 16i léch mot don
vi hay gip nhat ciia chuong.

« CoOng ngay 1é 1lan sang thiang dich hoic bé sét thang chita mbc. Khi cong don ngay 1é
gitta hai ngay cting s6 trong mot nim, phai cong ngay 1é ctia thang chita mbc va ding ngay trudc
thang chtta dich. Phép tu kiém: s thang da cong phai bang ding hi¢u hai s6 thang.

e COng may méc mot ngay cho mei ndm nhuin. Mt nam nhudn chi lam khoang thdi gian
dai thém mot ngay khi ngay 29 thang 2 clia nim Ay thit su nam gitta hai mdc; mbe dit sau
thang 2 thi nam dy khong déng gép gi thém. Vi tri clia mbéc so v6i thang 2 méi dang xét, khong
phéi ban than nhan «nam nhuany.

Chuang 19. Tim sb, chia hét va toan dé

o Gop hai s6 du khic nhau mét cich tuy tién. Ba kiéu gop héng 1a gitt s6 du ctia diéu kién
thit nhat, git s6 du ctia dicu kién thit hai, va cong hai s6 du. Véi «chia 12 du 7, chia 18 du 13»,
ba kiéu ay cho 367, 373 va 380 — déu ndm trong mién dé chiin. Léi ding 1a doc «thita 7» va
«thtta 13» thanh «cting thiéu 5».

« Thi ngugc ma chi quét mét phan diéu kién. C6 bai ma cd bén phuong 4n déu chia 3 du 2
va chia 5 du 3, con diéu kién hang 7 mdt minh loai sach ba phuong 4n; nén quét bang diéu kién
c6 mo-dun 16n nhat trudc.

« So sai dai lugng 3 mo-tip nén chay. «Gap doi» 1a quan hé giita hai chi¢u dai thuc tai cliing
mét thoi diém, khoéng phai gitta hai ti 16 con lai. Khi hai cAy rat ngdn véi téc d6 khéc nhau,
khoang céch 18 xang-ti-mét bi hiéu hai toc 36 9 — 3 = 6 x04 di sau 3 gio; lay tong 9+ 3 = 12 cho
1,5 gid 1a cong thitc ciia bai hai vat chuyén dong ngudc chiéu.

« Dirng sai chd & mo-tip ddi vo. S6 vo dau mdi lugt gdm hai nguon: phan vé du chua déi duge
ciia lugt trude va vo ciia nhitng chai vita déi vé. Dimg sau lugt déi thit nhat cho 40, dimg sau
lugt thit hai cho 43, con nhé sai cong thiic tat cho 45; dap s6 ding la 44.

E. Bang dap an toan bo

Chuang 1. Ménh dé va cac phép logic

Bai 1.1 12 13 14 15 1.6 1.7 1.8
Papan B A C D A D asS bbb -¢)S-d)bP a)b - -b)S-c)S-db

Chuong 2. Suy luan va tam doan luan

Bai 21 22 23 24 25 26 2.7

papan D B D A C B ab - -bS-cb-d)s
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Chuang 3. Toan logic hinh thirc — chubi kéo theo
31 32 33 34 35 36 3.7 38 39 310 3.11 3.12 3.13

Bai
B DA CBIBDACD B C A

Pap an
Chuong 4. Sap xép thir tu va chudi so sanh
4.1 42 43 44 45 46 4.7 48 49 4.10 4.11

Bai
D B DA CACUBATC D

Pap an
Chuong 5. Sap xép tuyén tinh

5.1 /5.2 53|54 55 56 57| 58|59 510 5.11|5.125.13
c C

Bai

pspan A C C A B A B C C A A
Bai 5.14 5.15 5.16 5.17 5.18 5.19 5.20

pspan A A B B A A C

Chuong 6. Ban tron va da giac
6.1 6.2 6.3 64 6.5 66 6.7 6.8 6.9 6.10

Bai
D C B DA B CAD D

Pap an
Chuong 7. Ma tran da chiéu va bang ghép cap

v1 72 73 74 75 76 77 78 79 7v10 711 7.12 7.13

Bai
pspan A. B D C D B B D A C C B D

Bai 714 7.15

bpapan A C

Chuong 8. Phan chia nhém

81 82 83 84 85 86 87 88 89 810 811 812 8.13
D A C

Bai
papan B C D C A D A B C B
Bai 8.14 8.15 8.16 8.17

Papan A D B C

Chuang 9. Quyét dinh theo rang buéc
91 9.2 93 94 95 96 9.7 9.8 99 9.10 9.11 9.12 9.13

Bai
C AAB CDDIBACB A D C

Pap an
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Chuong 10. So d6, mang luéi va dé thi

Bai 10.1 10.2 103 104 10.5 10.6 10.7 10.8 10.9 10.10 10.11 10.12 10.13
bpan A. C A D C B D A C C A B B

Bai 10.14 10.15 10.16 10.17 10.18
papan C A D D B

Chuong 11. Tro choi quy luat, diy sé va quy luat hinh

Bai 111 11.2 11.3 114 115 11.6 11.7 11.8 11.9 11.10 11.11 11.12 11.13
bpbpan B C A D A B D D C A D B C

Bai 11.14 11.15 11.16
papan C B A

Chuong 12. Logic dang — sai va ba trang thai

Bai 121 122 123 124 125 126 12.7 128
bapan A A B D D A B C

Chuong 13. Biéu d6 Venn va tap hop

Bai 13.1 13.2 133 134 135 13.6 13.7 13.8
bpan C A D B C B D A

Chuong 14. Quan hé huyét théng

Bai 141 142 143 144 145 146 147 14.8
bapan A C D B D C A B

Chuong 15. Phuong huéng va khoang cach

Bai 15.1 15.2 153 154
papan D B A C

Chuong 16. Hinh khéi

Bai 16.1 16.2 16.3 16.4
pajpan D B A C

Chuong 17. Bai toan dong ho

Bai 17.1 172 173 174 17.5
Papan A B C D A
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Chuong 18. Lich va thdgi gian

Bai 18.1 18.2 18.3 184 185
pajpan B A B D C

Chuong 19. Tim s6, chia hét va toan dé

Bai 19.1 19.2 19.3 194 19.5 19.6 19.7
Papan B D C A C A B

Chuong 20. D& tu luyén téng hop sb 1

Céu 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13
pspan B AC DCABDDATCIBA

Cau 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26
bapan B D C A C DB CABBAC

Chuong 21. D& tu luyén téng hop sb 2

Cau 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13
bapan C D ABDCBAADUBCUC

Cau 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26
bapan B D ADB ACDABACC
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