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Chamg

(NG DUNG PAO HAM BE KHAO
SAT VA VE PO THI HAM SO

Bai 0 TINH PON DIEU VA CUC TRI CUA HAM SO
N

A. LY THUYET CAN NHO
B Tinh don diéu cia ham sé

{3 Dinh nghia: Cho ham sy = f(x) xac dinh trén K (K la khoang, doan hodc nira khoang).

Ham sb déng bién trén K néu Ham sb nghich bién trén K néu
Vxq, X2 € K: x1 < x2 = f(x1) < f(x2) Vxy, x3 € K xp < x2 = f(x1) > f(x2)
! flx1) !
X1) |7
f(x2) ____j/ f(xz) A\
fG) o=t | | |
o‘ X1 X9 X O‘ X1 X7 X

Trén K, do thi [3 mét "dusng di len" khi xét Trén K, do thi 13 mét "dwsng di xubng" khi
tlr trdi sang phai. xét tir trai sang phai.

{} Lién hé giita dao ham va tinh don diéu: Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham trén khoang
(a; D).

e Néu y’ > 0, Vx € (a;b) va dau bang chi xay ra tai hitu han diém thi ham s
y = f(x) dong bién trén (a; b).

e Néu y’ < 0, Vx € (a;b) va dau bang chi xdy ra tai htru han diém thi ham s6
y = f(x) nghich bién trén (a; b).

B) cuc tictaham sé

{3 Dinh nghia: Chohamsby = f(x) xac dinh va lién tuc trén khoang (4; b) va diém x; € (a; b).

e Néu ton tai s6 h > 0 sao cho f(x) < f(xg) v6i moi x € (xo — h;x0 +h) C (a;b) va
x # xq thi ta néi ham s6 f(x) dat cuc dai tai xo.

e Néu ton tai s6 & > 0 sao cho f(x) > f(xg) v6i moi x € (xo — h;x0 +h) C (a;b) va
x # xo thi ta néi ham s6 f(x) dat cyc tiéu tai xo.

TTE




{3 Dinh ly: Gid st ham s6 y = f(x) lién tuc trén khoang (a; b) chira diém xo va c6 dao ham
trén cac khoang (a; x¢) va (xo; b). Khi do:

e Néu f/(x) < 0vdi moi x € (a;x0) va f/(x) > 0 vdi moi x € (xq;b) thi xp 1a mot
diém cyc tiéu ctia ham so6 f(x).

e Néu f/(x) > 0 vdi moi x € (a;x0) va f/(x) < 0vdi moi x € (xo;b) thi xo 1a mot
diém cyc dai ctia ham so f(x).
X Céac tén goi:

(x1;y1) 1a diém cuc dai ctia d6 thi ham sé;
y = f(x) e x1 la diém cuc dai cia ham sé;

e i1 1a gia tri cuc dai ciia ham sb.

(x2; ¥2) 1a diém cyc tiéu cta do6 thi ham sb;

® x; 1a diém cuc tiéu ctia ham sé;

¢ N ., . « R 2 N A
\/ x e 1, la gid tri cuc tiéu cia ham so.
|
|
,,,,, / _

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DENS TOAN ? PN N . Q N A ,
. 1 Bai toan khoang don diéu va cuc tri cua ham so cho truoc

.~ ® Tim tdp xac dinh & cia hams6 y = f(x) .
| @ Tinh dao ham f’(x). Tim cac diém x; (i = 1,2, ...,n) thudc 2 ma tai d6 f'(x) = 0 hoac 3
| f'(x) khong xac dinh. |

® Sap xép cac diém x; theo thit ty ting dan, xét dau i’ va lap bang bién thién. Tir day,
néu cac khoang dong bien, nghich bien va cac diém cuc tri.

BAI TAP TU LUAN

& Bai 1. Tim cac khoang don diéu va cac diém cyc tri ctia ham s6 sau
a) y = —x*+4x —3; b)y=x-3x2+1; ) y=x>+3x2+3x+2;
d) y = —2x* + 442 e) y=xt+4x3—1; f) y=—16xt+x—1.

& Bai 2. Tim cac khoang don diéu va cuc tri ctia cac ham s6 sau:

a) y=+v9—x% b) y = Vx2 —2x; c)y:x—3\3/p.

B s Nouyén Thanh Nhan - 0839.2199.39




& Bai 3. Tim cac khoang don diéu va cuc tri ctia cac ham s6 sau:

2) _2x—|—1_ b) _3x+1_ 9 _x2—i—2x—|—2'

¥y= x+1' Y=>5=1’ y= x+1 7
X2 —x+4 4 9

d)y_?’ e)y—x—i—;, f)y—x—2+—1

<& Bai 4. Khao sat su bién thién va tim cuc tri ctia cac ham s6 sau:

a) y=xlnx; b) y = (x2 — 3)e¥;
) == @) y="%
e) y = In(x? — 2x +2); f) y=x%—4In(1 —x).

DANG TOAN : - =
. 2 Bai toan thuc tién lién quan

<o Bai 5. Sau khi mot hoa chat bi tran xuéng hd, ndng do ctia héa chat dé trong nude C
(don vi: ppm) do dugc sau t gids (ké tir ltc bat dau sy ¢d) tuan theo mo hinh:

C(t)y= -+ 122460t (0<t<15)

a) Hay cho biét nong d6 hoéa chat trong ho tang hay gidm trong khoang thoi gian tir gio
thu 12 dén gid thu 15?

b) Sau bao nhiéu gid ké tir Iic sy cd xdy ra thi ndong do hoa chat trong ho dat muc cao
nhat? Mirc nong d6 cao nhat do la bao nhiéu ppm?

& Bai 6. Hang ngay muc nudc ctia hd thiy dién & mién Trung 1én va xudng theo luong
nudc mua, va cac sudi nude dé veé ho. Tir luc 8h sang, d6 sau ciia muc nudc trong ho tinh
theo mét va 1én xudng theo thdi gian t (gid) cho bdi cong thire h(t) = 24t + 5> — 3 Biet
rang phai thong bao cho cac ho dan phai di doi trude khi xa nudc theo quy dinh truée 5
g10 Hoi can thong bdo cho ho dan di doi lac may gio trong ngay (tinh theo 24 git)? Biét
rang muc nudc trong ho phai lén cao nhat méi xa nudc.

& Bai 7. Nong do C (tinh bang mg/L) ctia mdt loai thudc trong mau bénh nhan sau khi
tiém ¢ (gi0) dugec mo hinh héa bdi ham so:

C(t) = 15t -e %2t (+ > 0)
a) Lap bang bién thién thé hién sy thay di nong do thudc trong mau theo thoi gian.

b) Sau bao lau ké tir Idc tiém thi nong do thudc trong mau cta bénh nhan dat mic cao
nhat?

1. TINH DON BIEU VA CUC TRI CUA HAM $O



& Bai 8. Sau khi mét dich bénh bung phat, bd phan y té du phong udc tinh s lugng
ngudi nhiém bénh N (don vi: trim ngudi) sau t ngay (ké tir ltic phat hién ca bénh dau tién)

duoc cho bdi ham so:
300t

NO=%"

(t=0)

a) Xét chiéu bién thién ctia ham sb N(t) dé cho biét khodng thdi gian nao sb ngudi mac
bénh tang, khoang thoi gian nao so ngudi mac bénh giam.

b) Vao ngay thit may ké tir lic bung phat thi s6 lugng ngudi mac bénh 1a cao nhat? S6
lugng cao nhat udc tinh 1a bao nhiéu ngudi?

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cau 1. Chohamsby = f(x) xac dinh véi moi x # 4 va c6 bang xét dau f'(x) nhu hinh vé duéi
day. Ham s6 dong bién trén khodng nao trong cac khoang sau?

X |—o0 -1 4 9 +0o0
£ (x) + 0 — — 0 +

A. (—o0;—1). B. (—2;10). C. (—1,40). D. (—0;9).

Cau 2. Choham sb y = f(x) xac dinh vdi moi x # 4 va c6 bang xét dau f’(x) nhu hinh vé dudi
day. Ham s6 nghich bién trén khoang nao trong cac khoang sau?

X —00 4 —+00
f'(x) - -
A. (0;400). B. (—o0;+00). C. (—;2). D. (—o0;5).
Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s6 y = y
f(x) nghich bién trén khoang nao dudi day? 5

A. (V2 +o0). B. (—2;2).
C. (—o0;0). D. (0;v2).
( ) (0; v2) \5%\ /s
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Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh y

dé nao sau day la ménh dé sai? 2

A. Ham s6 dat cuc dai tai x = 0.

B. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu bang —2.

C. Ham s6 dong bién trén (—o0; 2). 2

D. Ham s6 nghich bién trén (0;2). ) l *

D2 ‘

Cdu 5. Ham s6 y = f(x) c6 do thi la dudng cong trong hinh vé y
bén. Ham s6 y = f(x) dat cuc tiéu tai diém nao dudi day?

A x=2. B. x=0. N s

C.x=-2 D. x =4. | |

-2 2
V2 |0 v2| *

Cau 6. Choham sd y = f(x) c6 bang bién thién e ) oo
nhu hinh bén. Ménh dé nao sau day la ménh dé
ding? f(x) + 0 - 0 +

A. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 3). 3 +oo

B. Him sb6 nghich bién trén khoang

(—2; +o00). f(x) /

C. Ham s6 dat cuc dai tai x = 3. —o0 0

D. Ham sb dat cuc tiéu tai x = 2.
Cau 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién > D) 0 ’ oo
bén. Khiang dinh nao sau day la khang dinh
sai? f(x) + 0 - - 0 +

A. Ham s6 c6 hai diém cuc tri.

B. Toa do diém cuc dai cta do thi ham sb 1a
(—2;, —4).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;2).

D. Ham s6 dong bién trén khoang (3; +c0).

—4 +00 +o0
£ - / \ \4 /

Cdu 8. Goi x 1a diém cuc dai x; 1a diém cyc tiéu ctia ham s6 y = —x® + 3x + 2. Tinh x1 +
ZX2.
A. 2. B. 1. -1 D. 0

Cdu 9. Khoang cach gitta hai diém cuc trj ctia d6 thi ham s6 y = x® — 3x% 4 4 bang

1. TINH BON BIEU VA CUC TRI CUA HAM SO “



Cdu 10. Ham s6 y = x* — 2x2 + 1 dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—1,0). B. (—1;+00). C. (-3;8). D. (—o0; —1).

Cau 11. Chohamsby = _}IX4 + 1x2 — 3. Khang dinh nao sau day la khang dinh ding?

2
A. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = —3. B. Ham sb dat cuc tiéu tai x = 0.
C. Ham s6 dat cuc dai tai x = 0. D. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = —1.

Cau 12. Chohamsby = 3;__ 21. Ménh dé nao dudi day la ding?

A. Ham s6 nghich bién trén R.

B. Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;2) va (2; +00).
C. Ham sb nghich bién trén cac khoang (—oo;2) va (2; +).
D. Ham s6 dong bién trén R \ {2}.

X , ) \
Cau 13. Cho ham sé y = i—% Ménh dé nao dudi day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0; —3) U (—3; +).
B. Ham s dong bién trén khoang (—oo; —3) va (—3; +0).
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —3) va (—3; +).
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D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —3) U (—3; +0).

42 _
Cau 14. Chohamsby = % Diém cuc tiéu ctia ham sb da cho la
A x=8. B. x=6. C.x=-3. D.x=2.
A ............. Ax2+3x+ ...... e A ....... ..... A
Cdau 15. Chohamsoy = o . Goi ycp, ycr lan lugt 1a gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu
ctia ham s6. Gia tri ctia biéu thuc y2p — 2y2; bang
A. 8. B. 7. C.o. D. 6.

Cau 16. Tim diém cyc tiéu cta ham s6 f(x) = (x — 3)e*.
A. x =3 B. x=0. C.x=2 D. x=1

CdAu 17. Cho ham s6 y = x? + 4In(3 — x). Tim gia tri cuc dai ycp ctia ham sb da cho.
A. Ycp = 2. B. Ycp = 4, C. Ycp = 1+4In2. D. Ycp = 1.

1. TINH DON BIEU VA CUC TRI CUA HAM $O



Cau 18. Choham s6y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f’(x) = x(x — 1)?(x — 2)3. S6 diém
cyc tri cia ham sé y = f(x) la

A. 1 B. 2. C.o. D. 3.

C(’iu\ 19. Cho ham sb bac }36n y = f(x). Biét f'(x) y
c6 do thi nhu hinh bén. Khang dinh nao sau day la y=f'(x)
khang dinh dung?

A. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (—oo; 0).

B. Ham s6 f(x) nghich bién trén khoang (—1; 1). _

C. Ham s6 f(x) c6 diing mot diém cuc tiéu. -2 / 1 “\y‘l X

D. Ham sb f(x) c6 ding mot diém cuc dai.

CdAu 20. Cho ham sb y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R. Biét rang y
ham s6 f(x) c6 dao ham f'(x) vaham sb y = f’(x) c6 dd thi nhu hinh
vé. Khi d6 nhan xét nao sau day dung?

A. Ham s6 f(x) khong c6 cuc tri.

B. D6 thi ham s6 f(x) c6 ding 2 diém cyc tiéu.

C. D6 thi ham s6 f(x) c6 diing mot cyc dai.

D. Ham sb f(x) c6 3 cyc tri. -1 1 x
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PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon ding hoac sai.

Cdu 21. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét ddu dao ham nhu hinh bén.

a) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1).
b) Ham s6 dong bién trén khodng (1; +o0).
¢) Ham s6 dat cuc dai tai x = 2. y' + 0 — + 0 +
d) Ham sb c6 mot diém cuc dai va hai diém cuc tiéu.

X | —oo 0 1 2 +o00

Cau 22. Cho ham s6 y = x% — 3x? + 4 ¢6 dd thi (C). Goi A, B 1a hai diém cuc tri cta (C).

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R.

b) Ham s6 dong bién trén khoang (0; 2).

¢) Phuong trinh duong thang qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham sé 1a 2x +y — 4 = 0.
d) Dién tich ctia tam giac OAB bang 4, v6i O 1a gbc toa do.

Cau 23. Chohamsby =
cuc dai cua (C).

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R.

b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;0).

¢) Toa do diém A(—2; —2), B(0;2).

d) Khoang céch gitta hai diém cuc tri 1a AB = 2/5.

1. TINH DON BIEU VA CUC TR| CUA HAM SO “



CaAu 24. Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox. Toa d6 ctia chat diém tai thoi diém
t duogc xac dinh béi ham sb x(t) = 13 — 6t> + 9t v6i t > 0. Khi d6 x/(t) 1a van toc ctia chat diém
tai thoi diém ¢, ki hiéu o(t); v'(t) 1a gia tbc chuyén dong ctia chat diém tai thoi diém ¢, ki hiéu
a(t).

a) Phuong trinh ham van toc 1a v(t) = 3t> — 6t + 9.

b) Phuong trinh ham gia toc la a(t) = 6t — 12.

) Van toc ctia chat diém tang khi t € (0;1) hodc t € (3; +0).

d) Van toc ctia chét diém giam khi ¢ € (1;3).

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngan. Thi sinh trad 18i cac cdu héi sau vao 6 két

qua.

) x> x? L
Cau 25. Chohamsoy = f(x) = -3 + > + 2x — 2 ¢6 gia tri cuc tiéu bang y; va gia tri cuc
dai bang y,. Tinh P = 4y, + 4y, (két qud lam tron dén hang phan muoi).
KQ:
e [IERERNE S e S
Cdu 26. Chohamsoy = f(x) = % co gia tri cuc tiéu bang v, va gia tri cuc dai

bang y,. Tinh P = —y; + 2y, (két qud lam tron dén hang phan muoi).
KQ:
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Cdu 27. Chi s6 6 nhiém bui min PM2.5 tai mot thanh phd trong nhirng tuan dau nam dugc
do dac va xap xi bang ham s6 I(t) = —2t> + 33t> + 72t + 50, trong d6 ¢ 1a s6 tuan 18 tinh tir dau
nam (¢t > 0). Sau bao nhiéu tuan 1 ké tir dau ndm thi chi s6 6 nhiém tai thanh phd nay dat mic
cao nhat?

KQ:

Cdu 28. Khi loai thudc A dugce tiém vao bénh nhan, nong dd mg/1 ctia thudc trong mau sau
30x

. x% +2 :

1oi khuyén va cach xi li phtt hgp cho bénh nhan, ta can tim khoang thoi gian ma nong do cua

thudc trong mau dang tang. Hay cho biét ham nong d6 thudc trong mau C(x) dat gia tri cuc dai

1a bao nhiéu trong khodng thdi gian 6 phut sau khi tiém (két qud lam tron dén hang phan mudi)?

KQ:

x phut (ké tir khi bat dau tiém) dugc xac dinh béi cong thie C(x) =

. D€ dua ra nhing

Cau 29. Sy anh hudng khi str dung mot loai doc t6 véi vi khuan X duge mot nha sinh hoc mé

2 . N A t 1 s N A . A [EN 3 A A
ta bdi ham so P(t) = tz—:_ﬁ' trong do6 P(t) 1a so lugng vi khuan sau ¢ gio sit dung doc to.
Vao thoi diém nao thi s6 lugng vi khudn X bat dau gidm?

KQ:

1. TINH BON DIEU VA CYC TR| CUA HAM SO



Cau 30. Mang trugt cia mot cau trugt cho tré
em duoc udn tir mot taAm kim loai ¢ bé rong 80
cm, mat cat dugc mo ta & hinh bén. Nha thiét ké
khuyén cdo, dién tich mat cat cang 16n thi cang
dam béo an toan cho tré em. Véi x dat gia tri bang
bao nhiéu thi cau trugt ddm bao an toan nhat cho
tré em?

KQ:

C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHAN I. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi thi sinh chi chon mot
phuong an.

Cau 1. Cho ham sb f(x) c6 bang bién

thién nhu hinh bén. Ham s6 da cho déng X —00 -1 0 1 ~+00
bién trén khoang nao dudi day? y' + 0 — 0 + 0 -
A. (0;1). B. (2; +00). 1

C. (1; +o0). D. (-1;1). y / 4 \ / \
PN 1 —00
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Cdau 2. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén
R\ {2}, lién tuc trén mo6i khoang xac dinh va c6
bang bién thién nhu hinh bén. Trong cac khang f(x) - -
dinh sau, khéng dinh nao dung? 1 10
A. Ham s6 nghich bién v6i moi x # 2. () \ \
B. Ham s6 nghich bién trén tap R\{2}.
C. Ham s6 nghich bién trén méi khoang
(—o00;2) va (2; +00).
D. Him s6 dong bién trén méi khoang
(—o0;2) va (2; +o0).

Cdau 3. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R
va c6 bang bién thién nhu hinh vé bén. Ham sb ;
y = f(x) dat cuc dai tai y - 0 - 0 +

A. x =10. B. x=28

: -3 -
C.x =12 D. x=17. y T~
00 3

X | —oo 10 12 +o0

o0

Cdu 4. Ham s6 y = x> — 3x% + 2 nghich bién trén khoang nao trong cac khoang sau day?
A. (2;+). B. (—o0;0). C. (—o0; +00). D. (0;2).
Cdu 5. Trong 8 phiit ké tir khi xuat phat, d6 cao & (tinh bang mét) ctia khinh khi cau vao thoi

diém t phut dugc cho bdi cong thire h(t) = 6t — 81> + 324t. Hbi dd cao ctia khinh khi cau
giam trong khoang thoi gian nao?

A. Tu phit thit 2 dén phut thu 6. B. Tir phut thit 3 dén phut thi 6.
C. Tir phut thu 4 dén phut thu 8. D. Tir phut thit 6 dén phut thu 8.

~ N 2 x—1 N A . . A ~ 2 N < 2
Cau 6. Chohamsoy = Pl Ham so nghich bien trén khoang nao trong cac khoang sau?

A. (—00;10). B. (13;+). C. (8, +). D. (—o0; +00).
Cdu 7. Chohamsby = 2_x +_1 5 Ham s6 dong bién trén khodng nao trong cac khoang sau?

A. (—o0; —4). B. (—o0; +00). C. (-9 +). D. (—2;40).

2 _

Cdau 8. Chohamsdy = % Ham s6 dong bién trén khoang nao trong cac khoang
sau?

A. (—o0;0). B. (4;+0). C. (—o0;6). D. (4;6).
Cau 9. Cho ham s6 bac bén y = f(x) c6 dd thi ham s6 y = f'(x) nhu y
hinh vé dudi. Ham sb y = f(x) dong bién trén khodng nao?

A. (—o0;0). B. (—3;4o).

C. (—o0;4). D. (—4;0).

I3 2 0 x

Cau 10. Cho ham sby = f(x) c6 tap xac dinh [—8; 8]\ {2} va c6 bang bién thién nhu hinh bén
dudi. Khéng dinh nao sau day la khéng dinh dung?

1. TINH DON BIEU VA CUC TRI CUA HAM $O



—8 —1 2 4 8
/ + 0 + | + 0 -
+ 3
y 1 _— /’ \
-2 / —o0 —00
A. Diém cuc tiéu ctia do thi la (—8; —2). B. Ham sb dong bién trén khoang (—8;2).
C. Ham s6 dat cuc tri tai x = —1. D. Ham sb dong bién trén khoang (—1;4).

Cau 11. Cho ham sb6 cé do thi nhu hinh bén. Khéng dinh nao sai?

A A e 3 -
A. Ham s0 c6 mot cuc tiéu tai x = 1 va dat cuc dai tai x = 0.

S, . N .2 113
B. Gia tri cuc daiy = —1 va gia tri cuc tieuy = ~3
OV e 3
C. Ham s0 ¢6 mot cuc tiéu tai x = ——.
S A o L 3
D. Ham so c6 moét cuc dai tai x = s

CAu 12. Choham s6 y = f(x) c6 f'(x) = x*(x — 1)3(3 — x)(x — 5). Sb diém cyc tiéu cta do thi

ham s la
A. 4. B. 2. C. 3. D. 1.
Cdu 13. Cho ham s6 y = 7x3 + 9x% — 3x — 4. Khang dinh nao sau day la sai?
A. Gidtricycdaiy = 1. B. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = ;
C. Gia tri cuc tifu y = ; D. Ham s6 dat cuc dai tai x = —1.
Cdau 14. Chohamsby = % Diém cyc tiéu ctia ham s6 da cho la
A. x=—13. B. x=-14. C. x=-23. D. x = —20.
Cau 15. Chohamsby = w Gia tri cuc dai cia ham s6 da cho la
A. 22. B. 6. C. 4. D. —18.

CdAu 16. D6 thi ham sb y = 2x> — 6x? — 18x ¢6 hai diém cuc tri A va B. Diém nao duéi day
thudc duong thang AB?

A. E(1;-22). B. H(1; —10). C. K(0;6). D. G(3;54).
Cau 17. Gia tri cuc tiéu ctia ham s6 y = (x? — x + 1)e* bang
A. 1. B. g. C.o0. D. —1.

Cau 18. Goi x1, x 1an lugt 1a diém cyc dai va diém cyc tiéu ctia ham sy = x — In(x? — x + 1).
Gia tri ctia biéu thic S = x1 + 2x; bang

A. 5. B. 4. C. 3. D. 6.
Cau 19. Su thay d6i dan s6 ctia mot thi trn sau + ndm ké tir nam 2025 dugc udc tinh bdi mo
p t P
hinh ham so P(t) = 216 (nghin nguoi) véi t > 0. Theo mo6 hinh nay, vao nam nao thi dan so

cta thi trAn dat muc cao nhat?
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A. Nam 2029. B. Nam 2033. C. Nam 2027. D. Nam 2031.

Cdu 20. Mot nha san xuat ban mot loai san pham véi gid p(x) = 1200 — 2x (nghin dong/san
pham), trong d6 x 1a sd lugng sdn phadm ban ra. Chi phi dé san xuat x san pham la C(x) =
200x + 10000 (nghin dong). Dé dat dugc tong lgi nhuan 16n nhat, nha san xuét can san xuét va
ban ra bao nhiéu san pham?

A. 250 san pham. B. 200 san pham. C. 300 san pham. D. 400 san pham.

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & méi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.
Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va c6 dao ham f'(x) = 3x> — 3x2, Vx € R. Xét
tinh dting sai ctia cac khang dinh sau:
a) Ham s dong bién trén khoang (1; +c0).  b) Ham s nghich bién trén khoang (—1;1).
¢) Do thi ham soé ¢6 hai diém cuec tri. d) D6 thi ham s6 c6 mot diém cuc tiéu.

Cdu 2. Chohams6 y = f(x) = x* — 2x? — 3. Xét tinh dting sai ctia cac khang dinh sau:

a) Ham sb da cho dat cuc dai tai x = 0.

b) Ham s6 da cho dat cuc tiéu tai x = —3.

¢) Ham sb da cho c6 gia tri cuc dai va cuc tiéu lan lugt 1a —4, —3.
d) D6 thi ham s6 g(x) = f(x) + 3 ¢6 diém cuc dai 1a (0;0) .

Cadu 3.

Cho ham sf) y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Xét tinh dung sai y
cta cac khang dinh sau: |
a) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (-2, 0). |
b) Ham s6 da cho dong bién trén khodng (—1; +o). i
¢) Ham sb da cho dong bién trén khoang (2; +o0). |

d) Ham sb dat cuc tiéu tai x = —1. : *
—/3 2 \/ 1 2

Cau 4. S6 lugng vi khuan N(t) (don vi: nghin con) trong mét mau nudi cy sau t (gid) dugc

400t :
tinh theo cong thuc N(t) = 1000 + % véi t > 0. Xét tinh dung sai cta cac khang dinh
sau:

a) Toc do phat trién ctia vi khuan luén mang gia tri duong trong 3 gid dau tién.
b) S6 lugng vi khudn ting dan trong 2 gid dau ké tur liic bat dau quan sat.

¢) Quan thé vi khuan dat s6 lugng 16n nhat tai thoi diém t = 2 gio.

d) Sb lugng vi khuan 16n nhét trong qua trinh nu6i cay la 1100 nghin con.

PHAN 111. Cau tric nghiém tra 13i ngén.
s 3 9x? . .
Cau 1. Chohamsoy = f(x) = % + % + 20x — 3 dat cuc tiéu tai diém x = x1 va dat cuc dai

tai diém x = x,. Tinh P = 2x1 + 2x5.

KQ:

Cdu 2. Khoang cach gitra hai diém cuc tri ciia d6 thi ham sé y = —x3 + 3x + 2 bang bao nhiéu?
(két qua lam tron dén hang phan tram)

KQ:

1. TINH BON DIEU VA CUC TRI CUA HAM SO m



. ) 2x2 —42x +1
Cau 3. Cho ham sb y = f(x) = = x_;fL 8

bang y,. Tinh P = —y; — 4y, (két qua 1am tron dén hang don vi).
KQ:

CdAu 4. Cho ham s6 y = x* — 8x? + 10 ¢6 do thi (C). Goi A, B, C 1a ba diém cuc trj ctia do thi
(C). Tinh dién tich S cta tam giac ABC.

c6 gia tri cyc tiéu b?ing Y1 va gia tri cuc dai

KQ:
Cdau 5. Do thi ham sb y = x® — 3x? + 2ax + b c6 diém cuc tiéu A(2; —2). Khi d6 a + b bang bao
nhiéu?

KQ:
Cau 6. Mot phan duong chay ctia tau lugn y

siéu toc khi gén hé truc toa do Oxy duoc
md phong & hinh bén. Biét duong chay cia
no co dang do thi ham s6 bac ba y = ax> +
bx> +cx+d,v6i 0 < x < 90, don vi mdi
truc la mét. Biét tau lugn xuat phét tir diém 30
A dong thoi di qua cac diém B,C, D (nhu
hinh ve). Hay tinh do cao 16n nhat ma tau
luon siéu tbc dat duogc so voi mat dat (xem 10
Ox la mdt dat, tinh theo don vi mét va két qud
lam tron dén hang phan muoi). o

KQ:

— HET—
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Bai a GIA TRI LON NHAT, NHO NHAT CUA HAM SO
e

A. LY THU

YET CAN NHO

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén tap Z. Ta c6

@ M la gia tri 16n nhat ciia ham s6 néu {

Ki hiéu

® nlagia

Ki hiéu

rj?eaécf(x) =M

tri nho nhat ctia ham sé néu {

min f(x) = n
xe@f( )

fx)>nVxe g
dxo € Z: f(xo) = n.

fx) <M, Vx e
dxp € Z: f(xg) = M.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN
N

Bai toan tim max, min caa ham so y = f(x) trén mién 2

®

®

{3 Phuong phap giai:

@ Tinhy'. Giai phuong trinh y’ = 0 tim cic nghiém x; € 2 va tim céc diém x; € 2

ma tai d6 y’ khong xac dinh.

@ Lap bang bién thién ctia ham s trén 2.

Tir bang bién thién, két luan:

e Diém & vi tri cao nhat — Két luan max;
e Diém & vi tri thip nhat — Két luadn min.

{3 Luu y: Néu Z la doan [;b] va ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [a; b] thi ta c6 thé
lam nhu sau:

@ Giai f'(x) = 0 tim cac nghiém x( € (4; b);

® Tim cac diém x; € (a;b) ma tai d6 dao ham khong xac dinh (néu co).

Tinh toan f(a), f(xo), f(xi), f(B) (%)

® Goi M, n 1an luot 1a s6 16n nhat va s6 nhé nhat ctia cac két qua tinh toan & budc

(x)thi M =maxf(x); n=min f(x)
[a;b] [a;b]

@ Néu ham s6 y = f(x) dong bién trén doan [a;b] thi r[mbr]l f(x) = f(a) va
a;

max f(x) = f(b).

[a;b]

@ Néu ham s6 y = f(x) nghich bién trén doan [4;b] thi I[nlbI]’l f(x) = f(b) va
a;

max f(x) = f(a).

[a;b]

2. GIA TRI LON NHAT, NHO NHAT CUA HAM $O



BAI TAP TU LUAN |

& Bai 1. Tim gia tri 16n nhat va nho nhat (néu c6) ciia ham s6 sau:

3
a) f(x) = % —2x% 4 3x + 1 trén [—3;2]. b) f(x) = —2x* +4x? + 3 trén [0;2]
o) f(x) = 2;_:_13 trén doan [0; 4]. d) f(x) =x+ % trén khoang (0; +0o0);
2x2 +4 X
e) f(x) = % trén R. f) f(x) = V—x?+ 2x trén mién xac dinh.

& Bai 2. Tim gia tri 16n nhat va nh6 nhat ciia ham s6 sau trén mién da chi ra.

a) y = x — sin2x trén [—g; n} b) y = e ~3%+3 trén [0;2]

2
o) y = e*(x?> — 3) trén [—2;2] d)yy= In”x

trén [1;¢°]

<% Bai 3. Tim gia tri lon nhat va nhé nhat (néu cd) ctia ham s6 sau:

5sinx +1

sinx +2 trén doan [O; %] . b) y = cos® x + 2sin® x + cos x.

a) f(x) =

&% Bai 4. Tim tat ca gia tri ctia tham s6 m dé

a) gid tri 16n nhat cta ham s6 f(x) = —x% — 3x? + m trén [—1; 1] bang 0.

Xt 5;11 trén [1;2] béng 4,

b) gia tri nhd nhat ciia ham s6 f(x) =

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cdu 1. Gia tri 16n nhat va nho nhéat ciia ham s6 y = x® — 12x + 1 trén doan [—2;3] lan lugt
la
A. 17, —15. B. 10, —26. C. —15,17. D. 6, —26.

Cau 2. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat cia ham sé y = x® +3x2 —9x + 1
trén [—4;4]. Tinh tong M + m.

A. 12. B. 98. C. 17. D. 73.
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Cdu 3. Gia trj 16n nhat ctia ham s6 f(x) = —x* 4 12x? + 1 trén doan [—1;2] bang
A. 33. B. 37. C. 12. D. 1.

- A o s % 1 X
Cadu 4. Gia tri nhoé nhat ctia hamso y = i trén doan [0; 3] la

+1
1
A = . B =-3 C. =1 D = -1
oaY 2 [iE o517 a1
e LR LR ERE R T SRERIERE RRNEEREE LR
Cau 5. Gia tri nho nhat cia ham so y = 1 trén doan [0; 4] 1a
7 11

A. .2 B. - C. 3. D. —.

5 5
.......................................... D R SRR S RELEEEEEEEEE R R
Cau 6. Gia trj 16n nhat cia ham sb y = * ix 1+ 5 trén doan [—2, —} bang

7 13
A 4 B. — . == D. ——.
3 C 5 3

2. GIA TRI LON NHAT, NHO NHAT CUA HAM $O



Cdau 7. Gia trji 16n nhat cia hamsé y = V4 — 22 1a
A M= -2 B. M=2. C. M=4. D. M=0.

~ TR < . |1
Cadu 8. Tinh gid tri I6n nhat ctaham sO y = x — In x trén [5' e} :

A. max y=1. B. max y=e—1

x€[ 3] x€[3e]
C. max y=e. D. max y:1+1n2.
x€[Le x€[3e] 2

CAu 9. Goi M, N lan lugt la gia tri 16n nhat va nhd nhét ctia ham s6 y = x> — 4In(1 — x) trén
doan [—2;0]. Tinh M — N.

A.M—N=4In2. B.
CM—-N=4In2-1. D.
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Cau 10. Cho ham s6 f(x) nghich bién trén R. Gid tri nho nhat ctia ham sb g(x) = 320 _
f(x) trén doan [0; 1] bang

A. e— f(1). B. f(1). C. £(0). D. 1— £(0).

Cdau 11. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan
[—1;3] va c6 bang bién thién nhu sau. Goi M la /
gia tri lon nhat ca ham s6 y = f(x) trén doan ¥ + 0 - 0 +
[—1;3]. Khang dinh nao sau day la khing dinh

, 5 4
duR%?M — £(0). B. M= f(—1). Y . / \ 1 /

C. M = f(3). D. M = f(2).

f'(x)

f(x)

Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat cia ham sb da cho trén doan [—1;3].
Gié tri cua biéu thiac M — m 1a

A. 5. B. 7. C. -1 D. 3.

2. GIA TRI LON NHAT, NHO NHAT CUA HAM $O



Cau 13. Cho ham sb f(x) lién tuc trén doan [—1;5] va c6 do thi
nhu hinh vé bén. Goi M va m lan lugt 1a gid tri lon nhat va nho
nhat cia ham s6 da cho trén [—1;5]. Gia tri cia M + m bang

A. 5. B. 6. C. 3. D. 1.
X
- . 2 el 15 4 1 1A y
Cadau 14. Cho ham s0 y = f(x) c6 do thi la duong cong & hinh bén. Tim N2
gia tri nhd nhat m cta ham s6 y = f(x) trén doan [—1;1]. ;
A.m=2. B. m = -2. l 01
C.m=1. D. m=—-1. /11 C [ x
—2 7‘
Cau 15. Cho ham sb y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan y
[O; Q , ¢6 dd thi ctia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé. Hdi ham |
) ) 7 . |
sO y = f(x) dat gia tri nho nhat trén doan |0; 5} tai diém x 1 3/ |
nao dudi day? O 7z X
A. X = 3. B. Xp = 2. C. Xp = 1. D. Xp = 0.
N p p P N Y
Cdu 16. Cho ham so y = f(x), biet ham s6 y = f’(x) ¢6 do thi nhu
hinh vé dudi day. Ham sO y = f(x) dat gia tri nhé nhét trén doan
3} A w
. o Av? [
{ 25 tai diém nao sau day? :
Ax=2. B. x— . 0 (ERE
2 2 5
C.x=1 D. x=0.
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Cau 17. Cho ham sb f(x) c6 dao ham 1a f'(x). Do y
thi y = f’(x) dugc cho nhu hinh vé. Biét rang £(0) +
f(B) = f(2) + f(5). Xét tinh dung, sai ctia cac kh:fmg

dinh sau: 1 |
a) Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; 0). |
b) Ham sb nghich bién trén khoang (0; 2). 5 g 7 g é x
i = f(0) va = f(5).
) r[{;;lsr]lf(x) f(0)va %%?f(x) f(5)
d) mi = f(2) va = f(5).
) min f(x) = f(2) va max f(x) = f(5)

Cau 18. Cho ham s6 f(x) c6 dd thi cia ham s6 y = f'(x) nhu hinh y o,
vé. Biét f(0) + f(1) — 2f(2) = f(4) — f(3). Gid tri nho nhét m, gid y=rx
tri Ion nhat M ctia ham sb f(x) trén doan [0; 4] 1a fl X

A.m = f4), M= f(1). B. m = f(4), M = f(2). O 2
C.m=f(1), M = f(2). D. m = £(0), M = f(2). \

bang
A. 10. B. 5. C.6. D. 7.
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4 X m
Cdu 20. Ha Oy =
amsoy x+2 x€[0;3] x€[0;3

trong cac khoang dudi day?
A. (2, 4). B. (0;2). C. (—o0; —1). D. (—1,0).

7
thoa man min y + max] y=rc Hoi gia tri m thudc khoang nao

PHAN II. Cau tréc nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 21. Hinh bén cho biét sy thay doi °C)
cta nhiét d0 & moét thanh pho trong
mot ngay. Xét tinh dung, sai cua cac
khéng dinh sau:
a) Nhiét do cao nhat trong ngay la
28°C.
b) Nhiét d6 thap nhat trong ngay la
20°C. !
¢) Thoi diém cé nhiét dd cao nhéat |
trong ngay la luc 16 gio. :
d) Thoi diém c6 nhiét do thap nhat O 4
trong ngay la luc 4 gio.

8 12 16 20 24  x(gid)

Cau 22. Chohamsb y = f(x) 1a ham sb lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé duéi

day.
X |—oo -1 0 1 +00
f'(x) + 0 — 0 + 0 -—
4 4
f(x) Nl T .
— 00 3 —0Q
Xét tinh diing, sai ctia cac khang dinh sau:
a) Cuc dai ctia ham sb 1a 4. b) Cuc tiéu ctia ham s6 1a 3.
) mﬂgxyzél. d) nﬁ%ny:&
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- 4 -4 . Do e .
Cdau 23. Chohamsoy = 3;7 Xét tinh dung-sai cia cac khang dinh sau:

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a (6; +c0). b) y(0) = 3

¢ vy >0véimoix#6.

2

Cdu 24. Chohamsbéy = —% — x% 4 3. Xét tinh duing-sai ctia cac khang dinh sau:

a) y = —x*—4x.

o y(0)=3.

b) ¥y =0khix=-2,x=0.

. 103
9 Cea” — 3

DANG TOAN = 7
. 2 Bai toan van dung, thuc tién co lién quan dén max min

X Bai toan chuyén déng:

{X Bai toan thuc té — téi uu:

e Goi s(f) la ham quang duong; v(f) 1a ham van toc; a(f) 1a ham gia toc;
e Khi do s/'(t) = v(t); v'(t) = a(t).

e Biéu dién dir kién can dat max — min qua mét ham £(#).

e Khao sat ham f(f) trén mien dieu kién ctia ham va suy ra ket qua.

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

| BAITAP Ty LUAN |
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& Bai 5.

Su phéan huy cta rdc thai hitu co c6 trong nudc sé
lam tiéu hao oxygen hoa tan trong nudc. Nong do
oxygen (mg/1) trong mot hd nude sau ¢ gids (+ > 0)
khi mot lugng rac thai hiru co bi xa vao hd dugc
xap xi bi ham s6 (c6 do thi nhu duong mau dé &
hinh bén)

15¢ 5 w w w A

y(f)=5—m- 1 2 3

Vao céac thoi diém nao ndng do oxygen trong nudc cao nhat va thap nhat?

& Bai 6. Mot chat diém chuyén dong c6 van tdc tic thoi v(t) phu thudc vao thdi gian ¢
theo ham s6 v(t) = —t* + 24t2 4+ 500 (m/s). Trong khoang thoi gian tir t = 0 (s) dén t = 5
(s) chat diém dat van toc 16n nhat tai thoi diém nao?

& Bai 7.
Tinh dién tich 16n nhat Smax ctia mot hinh chit nhat ndi tiép trong | C
nita dudng tron ban kinh R = 6 cm néu mot canh ctia hinh chi
nhat nam doc theo duong kinh cta hinh tron ma hinh chr nhat
do noi tiép.

<& Bai 8.

Chao dén nam méi 2025, Thanh pho trang tri den led cho biéu tugng B C
hinh chir V dugc ghép tir cac thanh AB = 4m, AC = 5m sao cho tam
gidc ABC vuodng tai B(tham khao hinh vé) D€ tang hiéu ing cac ky su
da thiét ké mot chudi led chay tir B xudng A véi van toc 4m/phit va
mot chudi led chay tir A dén C véi van téc 10m/phut. Sau khi dong
nguon dién thi ca hai chudi led dong thoi xuat phat. Hoi sau bao giay
tir thoi diém déng ngudn dién thi khoang cach gitra hai diém sang
dau tién cta hai chudi led 1a nho nhat? A

& Bai 9.

Mot ngudi mudn xay mot cai bé chira nudc, dang mot khdi hop
chit nhat khong nap c6 thé tich bang 288 dm?. Day bé 1a hinh
chit nhat c6 chiéu dai gdp doi chiéu rong, gid thué nhan cong
dé xay bé 1a 500000 dong/ m?. Néu ngudi do biét xac dinh cac
kich thudc ctia bé hop 1i thi chi phi thué nhan cong sé thap 2
nhat. Hoi nguoi d6 trd chi phi thip nhat dé thué nhan cong .
xay dung bé d6 la bao nhiéu?

bm o] -

<& Bai 10.
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Mot nha san xudt can lam ra nhiung chiéc binh c6 dang hinh tru /O’\ o
voi dung tich 1000 cm?. Mt trén va mat dudi ctia binh dugce lam ~— 1

bang vat liéu c6 gid 1,2 nghin dong/cm?, trong khi mat bén ctia
binh dugc lam bang vat liéu c6 gia 0,75 nghin dong/cm?. Tim
cac kich thudc ctia binh dé chi phi vat liéu sdn xudt méi chiéc
binhlanhénhat.

& Bai 11. Mot cong ty tién hanh khai thac 12 giéng dau trong khu vuc dugc chi dinh.
Trung binh moéi giéng dau chiét xuat dugc 133 thung dau méi ngay. Cong ty c6 thé khai
thac nhiéu hon 12 giéng dau nhung ct khai thac thém mot giéng thi lugng déu méi giéng
chiét xut dugc hang ngay sé giam 4 thung. Dé cong ty c6 thé quyét dinh s6 gleng can thém
cho phu hop vdi tai chinh, hay chi ra so giéng cong ty co thé khai thac thém dé san lugng
dau chiét xuat dat 16n nhat.

& Bai 12. (Minh hoa -2025). Mot doanh nghiép dy dinh san xuat khong qua 500 san
pham. Néu doanh nghiép san xuat x san phdm (1 < x < 500) thi doanh thu nhan dugc
khi ban hét s6 san pham do6 la F(x) = x> — 1999x2 + 1001 000x + 250 000 dong, trong khi

2 R
>0 000 (dong). Doanh

chi phi san xuét binh quan cho mdt san pham 1a G(x) = x + 1000 +

nghiép can san xuat bao nhiéu san phdm dé lgi nhuan thu dugce 1a 16n nhat?

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon. Méi cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cdu 1. Mot chat diém chuyén dong véi quang dudng s(t) cho bai cong thie s(f) = 6t2 — 13, ¢
(gidy) la thoi gian. Hoi trong khoang thoi gian tir 0 dén 4 gidy, van toc tic thoi ctia chat diém
dat gia tri lon nhat tai thdi diém ¢ (gidy) bang bao nhiéu?

A.t=3s. B. t=4s. C.t=2s. D. t=6s.

Cdu 2. Trong 3 gidy dau tién, mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s(t) = —# +
6t> +t + 5, trong do6 t tinh bang gidy va s tinh bang mét. Chat diém c6 van tbc tirc thoi 16n nhat
bang bao nhiéu trong 3 gidy dau tién d6?

A. 13 m/s. B. 10 m/s. C. 9m/s. D. 12 m/s.
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Cdu 3. Trong thi nghiém y hoc, ngudi ta cay 1000 vi khudn vao moi truong dinh dudng. Bang
thuc nghiém, ngudi ta xac dinh s6 lugng vi khuan thay déi theo thdi gian bdi cong thitc

100t
N(t) = 1000 + 100+ 2 (con).

trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang giay. Tinh s6 lugng vi khuan 16n nhét ké tir khi thuc hién cay
vi khuan vao moi truong dinh dudng.

A. 1008 con. B. 1012 con. C. 1005 con. D. 1020 con.

CdAu 4. Tam gidc vudng c6 canh huyén bang 5cm c6 thé c6 dién tich 16n nhat bang bao

nhiéu?
2 2
A. 25 cm?. B. Z5cm2. C. %cmz. D. 125cm?2.

CdAu 5. Tir mot tam ton c6 hinh dang 1a nira hinh tron ban kinh
R = 3, nguoi ta muon cat ra mot hinh chtt nhat (hinh vé bén).

Dién tich 16n nhéat c6 thé ctia tAm ton hinh chir nhat la

A. g B. 612. C.o. D. 91/2.
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Cdu 6. T mot tAm bia hinh chit nhat ¢6 chiéu rong 30 cm va chiéu dai 80 cm (Hinh a), nguoi
ta cit & bén goc bdn hinh vuéng ¢6 canh x(cm) véi 5 < x < 10 va gap lai dé tao thanh chiéc
hop c6 dang hinh hop chit nhat khong nap nhu Hinh b. Tim x dé thé tich chiéc hop la 16n nhat
(két qua lam tron dén hang phan tram).

X X
X X
E 777777777777
S | |
a0
X X |
X x :
80cm s o
a) b)
20 20 25 -
Ax—?cm B X =~ cm C.x_?cm Dx—7cm

Cdu 7. Ong Binh du dinh st dung hét 5,5 m? kinh dé lam mét bé ca bang kinh c6 dang hinh
hop chit nhat khong nap, chiéu dai gap déi chiéu rong (cac mbi ghép c6 kich thudc khong dang
ké). Bé ca c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu (lam tron dén hang phan tram)?

A. 1,01 m5. B. 1,17m5. C.151md. D. 1,40 m?3.

Cau 8. Ngudi ta mudn xay mot chiée bé nude c6 hinh dang 1a mot khdi hop chir nhat khong
nap c6 thé tich bang ? m?3. Biét ddy bé 1a mot hinh chi nhat c6 chiéu dai gip doi chiéu rong
va gia thué tho xay la 700.000 dong/m?. Dé chi phi thué nhan cong it nhat thi chi phi thué nhan
cong la
A. 120 triéu dong. B. 105 triéu dong. C. 115 triéu dong. D. 110 triéu dong.
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Cau 9. Mot sgi day c6 chiéu dai 1a 6 m, dugc chia thanh 2 phan. Phan thit nhat dugc udn
thanh hinh tam gidc déu, phan thi hai udn thanh hinh vuéng. Hoi do dai ctia canh hinh tam
gidc déu bang bao nhiéu dé tong dién tich 2 hinh thu dugc la nhé nhat?

) |
A 12 o 18v/3 363 18
443 4+4+/3 443 9443

Cdu 10. Mot doanh nghiép tunhan A chuyén kinh doanh xe gan may cac loai. Hién nay doanh
nghiép dang tap trung vao chién lugc kinh doanh xe X véi chi phi mua vao mot chiéc 1a 27 triéu
dong va ban ra véi gia 31 triéu dong. Vi gia ban nay, s6 luong xe ma khach hang da mua trong
mot ndm 14 600 chiéc. Nham muc tiéu day manh hon nita lugng tiéu thu dong xe dang ban
chay nay, doanh nghiép du dinh giam gid ban. B6 phan nghién ctru thi truong udc tinh ré“mg
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néu gidm 1 triéu dong mdi chiéc xe thi s6 lugng xe ban ra trong mot ndm sé tang thém 200
chiec. Héi theo do, gia ban mdi la bao nhiéu thi lgi nhuédn thu dugc cao nhat?

A. 30 triéu dong. B. 30,5 triéu dong.  C. 29,5 triéu dong.  D. 32 triéu dong.

PHAN II. Cau tréc nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 11. Nguoi ta bom xang vao binh xing ctia mot xe 6 t6. Biét rang thé tich V (lit) ctia lugng
xang trong binh xang tinh theo thaoi gian bom xang t (phut) duogc cho bdi cong thic

V() =300(2 — 3) +4v6i0 < t <0,5.

Goi V'(t) 1a toc do tang thé tich tai thoi diém ¢ vdi 0 < t < 0,5.

a) Lugng xang trong binh ban dau la 1 lit.

b) Lugng xang 16n nhat bom vao binh xang la 41,5 lit.

¢) V/(t) = 30002t — 3t?) +4,v6i0 < t <0,5.

d) Xang chay vao binh xang vao thoi diém & gidy thit 30 c6 toe do ting thé tich 1a 16n nhét.

Cdu 12. Tai mét xi nghiép chuyén san xudt vat liéu xay dung, néu trong mot ngay xi nghiép
san xut x (m?) sdn phadm thi phai bo ra cac khoan chi phi bao gom: 4 triéu dong chi phi c6 dinh;
0,2 triéu dong chi phi cho méi mét khbi sdn pham va 0,001x? triéu dong chi phi bao dudng may
méc. Biét rang, mdi ngay xi nghiép san xuat dugc t6i da 100 m3 sdn pham. Goi C(x) 1a téng chi
phi dé xi nghiép san xuat x (m®) sdn pham trong mot ngay va C la chi phi trung binh trén mbi
mét khoi san pham.
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a) C=02x+0,001x* v6i0 < x < 100.
b) Téng chi phi khi sdn xuat 100 m® sdn pham 1a 34 triéu dong.
— 4
¢) C=0,001x+ po +0,2 v6i0 < x <100.
d) C c6 gid tri thAp nhat bang 0,326 triéu dong (két qud lam tron 3 chit s thdp phan).

Cdu 13. Nha may A chuyén san xuat mot loai sdn phdm cung cap cho nha may B. Hai nha
mady thod thuan rang, hiang thang A cung cAp cho B s6 lugng sdn phdm theo don dat hang ctia
B (t6i da 100 tan san pham). Néu sb lugng dat hang la x tAn san phdm thi gia ban cho méi tan
san pham 1a P(x) = 45 — 0,001x? (triéu dong). Chi phi dé A sdn xudt x tan san phdm trong mot
thang la C(x) = 100 + 30x (triéu déng) (g6m 100 triéu déng chi phi c6 dinh va 30 triéu déng
cho méi tin san pham).

a) Chi phi dé A san xuat 10 tAn sdm phdm trong mot thang 1a 400 triéu dong.

b) S6 tién A thu dugc khi ban 10 tin san pham cho B 1a 600 triéu dong.

¢) Lgi nhuan ma A thu dugc khi ban x tan san phdm (0 < x < 100) cho B la —0,001x> +

15x — 100.
d) A bén cho B khoang 70,7 tan san pham méi thang thi thu dugc lgi nhuan 16n nhét.

Cau 14. Mot ngudi thg mudn lam mot chiéc thung hinh hop chi nhat c6 ddy 1a hinh vuong
va khong c6 nap, biét thé tich ctia khdi hop 1a V = 2,16 m3. Gia nguyén liéu dé lam bén mat
bén 1a 36000 dong/m? va gia nguyén liéu dé lam day 1a 90000 dong/m?. Goi do dai canh day
1a x (m) va chiéu cao la h (m). Xét tinh ding-sai ctia cac kh:fmg dinh sau:

a) Thé tich khdi hop dugce tinh bdi cong thic V = x - h.

< 2,1
b) Moiliénhé gitaxvahlah = lx6'
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¢) Dé chi phi lam chiéc thuing d6 thap nhat thi do dai canh day 1a 1,2 m.
d) S6 tién 345600 dong la chi phi thip nhat c6 thé 1am chiéc thuing.

PHAN 1Il. Cau tric nghiém tra 15i ngin.

Cdu 15. Mot nha mdy san xuat xe dap cho thi trudng chau Au theo don gia 120 euro. Chi phi
mdi ngay ctia nha may dugc cho béi ham s6 K(x) = 0,02x® — 3x2 + 172x + 2400, trong d6 x la
s6 lugng xe dap san xuat dugc trong ngay hom d6. Mdi ngay c6 thé san xuat toi da 130 xe dap.
Gia st s0 xe dap san xuat dugc trong moi ngay déu duge ban hét vao cudi ngay do. Goi G(x)
1a ham s6 biéu dién 1gi nhuan hang ngay ctia nha may. Hoi s6 lugng xe mdi ngay can san xuat
1a bao nhiéu dé nha may c6 lgi nhuan 16n nhat?

KQ:

Cdu 16. Cacnha t6 chiic cac budi hoa nhac gay quy can phai can nhac ky ludng gitra 1gi nhuan
va thua 16, dic biét khi xac dinh gid vé cho cac budi phét séng truyén hinh tai cac rap chiéu
dia phuong. Qua viéc luu trit hd so, mot rap chiéu phim nhan thy rang véi muc gia vé 1a 260
nghin dong, ho trung binh ¢6 1000 ngudi tham dy. Véi méi lan gidm 10 nghin dong gia vé, s6
lugng khach sé tang thém 50 ngudi. M6i khach hang chi tiéu trung binh 40 nghin dong cho cac
mon do an va thirc udng. Vay rap chiéu phim nén thu gid vé vao ctra bao nhiéu dé t6i da hoa
tong doanh thu (don vi nghin dong)?

KQ:
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Cdu 17. Vao lic 12 git 7 phiit anh Hung chay xe xuat phat tir diém B
A va di dén diém C véi van toc 1a 60( km/h). Biét rang 7 phut trudc

d6 anh Quang chay xe xuat phat tir diém B v&i van toc la 30( km /h)

sao cho hai quang duong cta hai xe hgp nhau mot goc 60° nhu hinh

vé dudi day. Cho biét AB = 42( km) va vao ldc a gio b phit thi anh

Quang va anh Hung & vi tri c6 cy li gan nhéat dé€ vay tay chao nhau

(a,b € N* ). Tinh a + b ? Xem nhu hai xe déu chuyén dong deéu va

khong c6 tac dung ngoai lyc hay yéu t6 nao khac.

KQ: 60°

Cau 18. Hai nha mdy duoc dat tai cac vi tri A va B cach nhau
4 km. Nha may xu li nudc thai duge dat & vi tri C trén duong
trung truc ctia doan thang AB, cach trung diém M ctia doan
thang AB mot khoang 1a 3 km. Ngudi ta mudn lam duong éng
dan nudc thai tir hai nha may A, B dén nha méy xt 1i nudc thai
C gdm céc doan thang AI, BI va IC, véi I 1a vi tri nam gitta M
va C (Hinh bén). Can chon vi tri diém I cach diém M bao nhiéu
km dé téng do dai duong dng nhd nhat? (két qud lam tron dén
hang phan triam)

KQ:
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Cau 19. bé lam mot cai hop dung qua tang ban, tu
mot tAm bai hinh chi nhat véi kich thude 40 cm x 20
cm, ban Hoa cat bo hai hinh vuéng canh 1a x (cm) va
hai hinh chtr nhat (phén gach soc nhu hinh bén) roi
gap theo duong nét dut va dan cac mép dé duge mot
cai hop kin c6 dang hinh hop chit nhat. Hoi ¢6 thé tao
duoc cai hop 6 thé tich 16n nhat bang bao nhiéu? (két
qud tinh theo dom vi cm® va lam tron dén hang don vi)

KQ:

x Vi

20cm

Cdu 20. Tir mot thm bia hinh vuéng ABCD c6 canh bang 5 dm, A B
ngudi ta cat bd bén tam gidc bang nhau 1a AMB, BNC, CPD va
DQA. Véi phan con lai, nguoi ta gap lén va ghép lai dé thanh
hinh chép ti gidc déu. Hoi canh day ctia khoi chép bang bao P
nhiéu dm dé thé tich ctia n6 1a 16n nhéat? (két qua lam tron dén DN

hang phan tram) . -

KQ:
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C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHAN 1. Cau trc nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i cau héi thi sinh chi chon mét
phuong an.

Cdu 1. \Chf) h?élm sé y = f(x) lién tuc Frén X 3 1 0 1 2

[—3;2] va c6 bang bien thién nhu sau. Goi M, () T 0 - 0 + 0 — o

m 1an lugt 1a gia tri lon nhat va gia tri nho nhat

ctia ham s6 y = f(x) trén doan [—1;2]. Gi4 tri 3 2

ctia M + 2m bang f@x) 2/ \0/ \1
A. 6. B. 8. C. 3. D. 7.

C\ﬁu 2. Cho ham /56 Y= f (x) co b,éng\bién,thién nhu x | —oo > oo
hinh bén. Tim gia tri nho nhat cia ham so trén trén

R. 2
A. 2. B. 0. f@) 0 T 5

C. -3. D. Khong ton tai.
Cdu 3. Choham sb y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau:

X —00 -1 0 1 +oo

y - - 0 + 0 -

Ménh dé nao sau day ding?

A. i = £(0). B. = f(1).
Jin  f(x) = f(0) fnax f(x) = f(1)
C. max f(x) = f(0). D. min f(x)= f(-1).
max £(x) = £(0 min f(x) = f(-1)
Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [—3;4] va c6 do y

thi nhu hinh vé bén. Goi M va m 1an luot la cac gid tri lon nhéat va
nho nhat ctia ham sé da cho trén doan [—3;4]. Tinh M + m.
A. 5. B. 1. C. 8. D. 7.

~ ., . , A 2 N A 1 A v
Cadu 5. Gia tri 16n nhat ctia ham so f(x) = i i > trén doan [1; 3] bang

6 5 4 2
A- ?. B- 6. C- 5. D- 5.
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Cdu 6. Gid tri 16n nhat ctia ham s6 y = —x? + 2x bang

A. 5. B. 1. C. 3. D. 2.
Cdu 7. Tim gid tri nhd nhat ctia ham sé y = (x + 5)202* — 10.

A. —10. B. 10. C. -5 D. 5.
Cdu 8. Tim gid tri 16n nhat ctia ham s6 y = 5 — 3(x — 4)20%.

A. 5. B. 2026. C. -3 D. —4.
Cau 9. Tim gia tri 16n nhat ciia ham s6 y = —9sin 2x + 10.

A. —11. B. 19. C. 12. D. 1.
Cau 10. Tim gia tri nho nhat cia ham s6 y = 8 cos 5x — 10.

A. —18. B. -2 C. 19. D. —16.

Cau 11. Goi M va m 1an lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = x® — 3x? —
9x + 35 trén doan [—4;4]. TInh T = M + 2m.

A. T =—41. B. T=-44. C. T=-43. D. T=—42.
Cau 12. Gia trj 16n nhat cia ham s6 y = 4x + ; trén khodng (—oo; —1) bang
A. 4V5. B. —4v5—-1. C.3+4V5. D. —4V5.

~ 2 A 2 N A 1 A 2
Cdu 13. Tim gid tri nho nhat m cta ham sb f(x) = 4x% + P 4 trén khoang (0; +o0).

A -m=-1. B. m=—4. Cm=7. D. m = -3.
Cau 14. Goi m va M lan luot 1a gia tri nho nhat, gia tri 16n nhat cia ham s6 y = 2236;19
Tinh tich mM. 16w 68

A. mM = —0.20. B. mM = —0.25. C. mM = —0.15. D. mM = —0.30.
Cau 15. Gia tri nho nhat ctia ham s6 y = (x> — 3x + 3)e” trén doan [0; 2] bf?mg

A. e. B. 3. C. . D. 2e.

Cau 16. Cho hai ham s6 y = f(x), y = g(x) c6 dao ham 1a f'(x), ¢’(x). D6 thi ham sb f/(x) va
¢'(x) dugc cho nhu hinh vé bén dudi.

y
f'(x)
/ 9( (x)
o 2 6 X

Biét rang f(0) — f(6) < g(0) — g(6). Gia tri 16n nhat, gid tri nhd nhéat ctia ham s6 h(x) = f(x) —
¢(x) trén doan [0; 6] 1an luot 1a

A. h(2), h(6). B. h(6), h(2). C. h(0), h(2). D. h(2), h(0).
~ s Ao sy ) Ao v 1s £ cos?x —5cosx+3 .
Cau 17. Gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat chiahamsoy = la
cosx — 6
1 9
A. Ymax = g}ymin = _5- B. Ymax = 13; Ymin = 4.
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9 1
C. Ymax = 1;]/min = _i- D. Ymax = g;ymin = —1.
Cdu 18. Cho ham s6 y = x® 4 3x% — 24x + 2m. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sb m dé

max y € (0;10).

x€[0;5]
A. 5. B. 6. C. 4. D. 9.
Cau 19. Cho ham sb f(x) = (m — 1)x* — 2mx? + 1 v6i m 1a tham s6 thuc. Néu r{g%r;f(x) = f(2)
thi b '
t max f(x) bang
13 14
A ——. B. 4. cC. ——. D. 1.
3 3

Cau 20. Mot loai thude duge dung cho mot bénh nhan va nong do thude trong mau ctia bénh
nhan duoc giam sat bdi bac si. Biét rang nong dé thuoc trong mau cia bénh nhén sau khi tiém

" t P
vao co thé trong t gio dugc cho boi cong thuc c(t) = m(mg /L). Sau khi tiém thuoc bao lau
thi nong do thudc trong mau ctia bénh nhan cao nhat?
A. 4 gio. B. 3gio. C. 1gio. D. 2 gio.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.
Cau 1. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [—1; 3] va c6 bang bién thién nhu sau.

—1 0 2 3
y + 0 - 0 +
5 4
y . / \ , /
Goi M va m lan lugt 1a GTLN va GTNN ctia ham s trén [—1;3]. Xét tinh ding sai cta cac
khang dinh sau:
a) m= f(2). b) M = f(4). o m= f(-1). d) M = £(0).

Cdu 2. Nguodi ta bom xdng vao binh xang ctia mot xe 6 t6. Biét rang thé tich V (tinh theo lit)
cta lugng xang trong binh xang dugc tinh theo thoi gian bom xang ¢ (phut) dugc cho bdi cong
thuc
V() =300 (= £) +4,5v6i 0 < t < 0,5.

Goi V'(t) 1a toc do tang thé tich tai thoi diém t v6i 0 < t < 0,5. Biét 1 lit xang c6 gia 1a 21000
dong.

a) Luong xang ban dau trong binh ban dau la 1,5 lit.

b) Sau khi bom 30 gidy thi binh xang day. S6 tién ngudi mua phai tra 1a 787 500 dong.

¢) Khi xadng chdy vao binh xang thi toc do tang thé tich la 16n nhat vao thoi diém & gidy thu

21.

1
d) Phuong trinh V/() = 0 ¢6 hai nghiém phén biét trén doan {O; ﬂ .

Cau 3. Trong mot phong thi nghiém cé may do nong do khi CO, cho thay: ndng do khi CO,
trong phong thay d6i theo thoi gian t (tinh bang git) va dugc thé hién qua ham sb f(t) =
400 + 2000t

2 +5 X ] . .
nghia la: Trong mot triéu phan thé tich ctia khong khi, ¢6 400 phan thé tich la khi CO;).
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a) Nong do khi CO, trong phong tai thoi diém t = 0 1a 400 ppm.
2
b) f(t) = 2000t 120 000
(£2+5)
¢) Nghiém ctia phuong trinh f/(t) = 01a t = 2.
d) Nong do khi CO; cao nhat do dugc trong phong thi nghiém (lam tron dén hang don vi)
la 947 ppm.

voit > 0.

Cdau 4. Mot ngudi thg mudn lam mot chiée thung hinh hop chit nhat c6 day 1a hinh vuéng va
khong c6 nap, biét thé tich ctia khdi hop 1a V = 2,16 m3. Gia nguyén liéu dé 1am bén mat bén
1a 36000 dong/m? va gia nguyén liéu dé lam day la 90000 dong/m?. Goi do dai canh day la x
(m) va chiéu cao 1a i (m).

a) Thé tich khdi hop duoc tinh bdi cong thic V = x - h.

b) Mbi lién hé gitta x vahlah = 2’;6.

c¢) Dé chi phi lam chiéc thung d6 thap nhat thi do dai canh day 1a 1,2 m.
d) S6 tién 345600 dong la chi phi thip nhat c6 thé 1am chiéc thuing.

PHAN 111. Cau tric nghiém tra 18i ngén.
Cdu 1. Gia tri nho nhat ctia ham s6 f (x) = x> — 21x trén doan [2; 19] bang bao nhiéu? (Iam
tron dén hang phan chuc).

KQ:

- . 1 i Ay T . .
Cdu 2. Mot vat chuyen dong theo quy luat s = —§t3 + 912, véi t (giay) la khoang thoi gian
tinh tir Iic vat bat ddu chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di duge trong khoang thoi
gian d6. Héi trong khoang thoi gian 10 giay, ké tir ltc bat dau chuyén dong, van toc (m/s) 1on
nhéat ctia vat dat duge bang bao nhiéu?

KQ:

Cau 3. Mot doanh nghiép dy dinh san xuat khong qua 500 san pham. Néu doanh nghiép
san xuat x sdn pham (1 < x < 500) thi doanh thu nhan dugc khi ban hét s6 san phdm dé
la F(x) = —x® —1999x% + 1001 000x + 250000 (ddng). Trong d6 chi phi van hanh may méc
2 R .
ggLfgx (dong). Tong chi phi mua nguyén vat liéu la H(x) =
2x3 4100 000x — 50000 (d6ng), nhung do doanh nghiép dé mua nguyén vat liéu véi sb lugng
16n nén duge gidm 2% cho 180 san phdm dau tién doanh nghiép san xuat va gidm 3% cho cac
san pham tiép theo. Doanh nghiép can san xuat bao nhiéu san phadm dé lgi nhuan thu dugce la
16n nhat?

KQ:

cho méi san pham la G(x) =

Cdu 4. Dé san xuat mot mat hang phuc vu ngay tét, mot doanh nghiép c6 ké hoach vay ngén
han s6 tién 150 triéu dong trong vong 1 thang, voi lai suat la 4%/thang. Tong chi phi dé san

. PR 50000 A an f s A
xuat va kinh doanh x san pham la V(x) = 1,4x — 600 + — (don vi: triéu dong), véi x 1a so
nguyén duong. Biét rang, gid ban mot san pham 1a 1,2 triéu dong, doanh nghiép chiu thué thu
nhap 1a 17% tinh trén téng lgi nhudn thu duoc sau khi san xuat va ban hét x san pham. Hdi sau
1 thang san xuat va kinh doanh nhu trén, doanh nghiép tra hét phan ng vay ngan hang thi con
s6 tién 1gi nhuan nhiéu nhat la bao nhiéu (don vi: triéu dong)?

KQ:

2. GIATRILON NHAT, NHO NHAT CUA HAM 36 BRI



Cadu 5. Tir mot tdm ton ¢6 hinh dang 1a nira hinh tronbankinh R =5, | c
nguoi ta muon cat ra mot hinh chit nhat (nhu hinh veé). Dién tich 16n
nhét c6 thé ctia tAm ton hinh chit nhat 1a bao nhiéu?

KQ:

A O B

CaAu 6. Tir mot tdm bia hinh chit nhat c6 chiéu rong 10cm va chiéu dai 70 cm nhu hinh a, ngudi
ta cat & bén goéc bén hinh vuong c6 canh x v6i 1 < x < 5 va gap lai dé tao thanh chiéc hop c6
dang hinh hop chit nhat khong nap nhu hinh b. Tim x dé thé tich chiéc hop la 16n nhét (két qua
lam tron dén hang phan mudi).

KQ:
X X
X x
; -remennnes |
@) | |
S o |
X X e
X X :
70cm R
a) b)
— HET—
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Bai e DUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO
N

A. LY THUYET CAN NHO

n Puong tiém cén ngang (TCN):

{3 Dinh nghia: Duong thang y = m dugc goi la mot dudng tiém can ngang (hay tiém
can ngang ) cta do thi ham s6 y = f(x) néu

xg@w f(x) = mhoac xgrfw f(x) =m.

Duong thang y = m 1a tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = f(x) dugc minh hoa nhu

hinh bén dudi
y y
y = v v = f(x)
\/ m \
m y =m
O X O X
) im0 = m )l ) =

{¥ Céac buéc tim TCN:
® Tinh x1_1>r£100 f(x) va x1_1>r£100 f(x).

@ Xem & "vi tri" nao ra két qua htru han thi ta két luan c6 tiém cin ngang & "vi tri"
do.

B} buong tiém can ding (TCP)

{3 Dinh nghia: Puong thang x = a dugc goi la mot dudng tiém can ding (hay tiém
can ddéng ) ctia do thi ham s6 y = f(x) néu it nhat mot trong cac diéu kién sau thoa man:

lim f(x) = 400, lim f(x) = +oo, lim f(x) = —co, lim f(x) = —co.
x—a~ x—at x—a~ x—at
Duong théng x = ala tiém can dung cta do thi ham sb y = f(x) dugc minh hoa nhu
hinh bén dudi.
Y y

Y Y
Xx=a Y= f(x) ] x=a x=a
e /
/ U a x Oa \x O\\a X Oaﬁ X

X =a

a) lim f(x) = 400 b) lim+ f(x) =400

o) lim f(x) = —o0 d) lim f(x) = —c
x—a~ x—at
{3 Cac buédc tim TCD:

3. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM 5O



@ Tim nghiém ctia mau, gia s nghiém do la x = xo.
@ Tinh gigi han mot bén tai xo. Néu xay ra lim f(x) = oo hodc lim f (x) = oo thita
X*)XO X—r XO

két ludn x = xg la duong tiém can ding.

Puong tiém cdan xién

{3 Dinh nghia: Duong thang y = ax + b, a # 0, dugc goi la dudng tiém can xién (hay
tiém can xién ) cta do thi ham s6 y = f(x) néu

Jlim [f(x) = (ax +b)] = Ohoge _lim [f(x) = (ax+b)] =

Duong th:fmg y = ax + b 1a tiém can xién ctia do6 thi ham s6 y = f(x) dugc minh hoa nhu

hinh bén dudi:

y N y

P & y=f
) \/
y= A e
\/ y=
O X (@] X
a) x1—i>IPoo [f(x) = (ax+Db)] =0 a) hm [f(x) = (ax+Db)] =0

{3 Céac budc tim TCX y = ax + b: Ta xac dinh hé s6 ctia a va b trong 2 trudng hgp sau:

® Tinha = lim f(xx) b= l1m [f(x)—ax

X—>+00

® Tinha = lim 1 (x) /b= lim [f(x) - ax].

X——00

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN . S R A
. 1 Tim tiém can dung va tiém can ngang cua do thi ham so

Cho ham s6 y = f(x). D€ tim tiém can dung va tiém can ngang, ta lam nhu sau:
®@ Cac budc tim tiém can dirng:

® Tim nghiém ctia mau, gia st nghiém do la x = xo.

@ Tinh gi6i han mot bén tai xo. Néu xay ra lim f(x) = oo hodc lim f (x) = oo thi
x—>x0 x—>x0

ta két luan x = xg 1a duong tiém can dung. 3
®@ Cac budc tim tiém can ngang: i
® Tinh i x)va li x). |

inh lim f(x)va lim f(x) ;

@ Xem & "vi tri" nao ra két qua hiru han thi ta két ludn c6 tiém can ngang & "vi tri"
do.
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3 \ , b d 1
| Luu : Db thiham sdy = 20 lugn c6 TCH x = — = va TCN: y = 2. :
; cx +d c c |
BAI TAP TU LUAN
<o Bai 1. Xac dinh tiém can ding va tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 cho bdi cong thiic
sau:
) 2x—1 b) _ 2x—-3 0 _ x?—5x+4
T A L B
d) y = 2x—1 &) y = Vx2 +3x f y= 4x — 1
Y= 2 3x+ 2 Yy="x y_\/x2—3x

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

2~ 2 PN . N A 2 - 4 N
Cdu 1. Puong tiém can ngang ctia do thi hamso y = ;+ > la

A y=2 B. x =2 C.x=-2 D.y=-2
RO CRS NI ERERIERRREEREREEEREREE e e G
Cdu 2. Tim tiém can ngang cua do thi ham so y = ;_:_ 1

A y=-2 B. x=-2. C.y=2 D. x=1

1 1
A.y=x-2 B. y =
Y xz +x+1 Y x5—|—1
X
Cy x+2 Y — X

3x

+ 21 la duong thang

Cdu 4. Duong tiém can ding cta do6 thi ham s6 y =

Cadu 5. Duong tiém can ding cua do thi ham so y = o phuong trinh la
A x=-1 B. y=1y=-5. C.x=Lx=-5 D. x = £5.

3. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM 5O



x2 —4
A. 1. B. 0. C.2 D. 3.
e BRSNS RSN G
Cdau 7. SO duong tiém can cta do thi ham so y = —5 la
A. 1. B. 2. c.o. D. 3.

CdAu 8. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi la duong cong (C) va cac gidi han lir?+ flx) =1,
X—
. — . — . — 2 . A A N A -, ?
xli>nZl* flx)=1, xl_1>r£100 flx) =2, x1_1>r£10° f(x) = 2. Hoi ménh dé nao sau day dung?
A. Duong thang y = 2 1a tiém can ngang cta (C).
B. Duong thang y = 11a tiém can ngang cta (C).
C. Buong th;fmg x = 21a tiém can ngang cua (C).
D. Duong thang x = 2 1a tiém can ding cta (C).

A. 3. B. 2. C.o. D. 1.
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CfJu 10. Cho héilfn s6y = f(x);.xéc d}nh * | —oo 1 1 oo
trén R\ {£1} lién tuc trén moi khoang /
xéac dinh va c6 bang bién thién nhu hinh Yy - - 0 + +
vé. 56 duong tiém can ctia d6 thi ham s6 ) +o0 +o0 )
la
A.1. B2 C3 D4 4 \ \ / /
—o0 1 —o0

Cau 11. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén

J . X | —o0 0 +o00
R\ {0}, lién tuc trén moi khoang xac dinh va c6 ;
bang bién thién nhu hinh bén. Chon khang dinh 4 - - 0 -
dung. ~+00

2
A. Db thi ham sb ¢6 dung mot tiém can ngang. y \ / \

B. D6 thi ham s6 c6 hai tiém can ngang.

C. D6 thi ham s6 c6 diing mét tiém can ding.

D. D6 thi ham sb khong c6 tiém dung va tiém
can ngang.

Cau 12. Choham sdy = f(x) c6 bang bién thién
nhu hinh bén. Héi d6 thi ham sé da cho c¢6 bao
nhiéu duong tiém can? y

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.

A —oo

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) @ mdi cau, hoc sinh
chon ding hoac sai.

Cdu 13. Chohamy = gx_fylc' Xét tinh diing-sai ctia cac khang dinh sau
1. — . b 1. :_1.
A lim y=tos ) Jlim y
1
0 x= G la duong tiém can dung. d) y = —11a duong tiém can ngang.
.................................... Gy

3. BUONG TIEM CAN c0A DO TH HAM SO [[ERIIIR



sau:

a) Ham s khong c6 cuc tri.

b) D06 thi ham s6 c6 tiém can dung x = —3.

¢) D6 thi ham s6 c6 tiém can ngang y = —2.

d) Cac duong tiém can cta do thi tao véi hai truc toa d6 mot hinh chit nhat c6 dién tich bfang

—00 0 2 +00
! — — 0 +
2 +00 +00
y \ \ /
—00 2
Xét tinh dting, sai cta cac khang dinh sau:
a) f(—5) < f(4). b) Ham s6 c6 gia tri nhd nhat bang 2.
¢) Do thi ham s6 ¢6 tiém can dung x = 0. d) Do thi ham s6 khong c6 tiém can ngang.

Cdu 16. Choham sd y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Xét tinh ding-sai ctia cac khang
dinh sau.

X |—o0 -2 —1 +00
y — - 0 +
10 7 9
y \ \ /
— 00 5

a) Do thi ham s6 y = f(x) c6 tiém can dungla x = —2.
b) D6 thi ham s6 y = f(x) nhan duong thrfmg y = 51am mot tiém can ngang.
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¢) D6 thi hams6y = f(x) c6 dung bdn duong tiém can.

d) D6 thi hams6y =

c6 dung mét duong tiém can dung.

fx)—6

DANG TOAN S ,
. 2 Tim tiém can dung va tiém can xién cua do thi ham so

@ Céc budc tim TCX y = ax + b: Ta xac dinh hé s ctia a va b trong 2 truong hogp sau:

® Tinha= lim 2% b= lim [f(x) — ax].

xX—+00 X X—>+00

® Tinha = lim 2% 5~ tim [f() — axl.

7
X——00 X

Q Luuy:

@ Duong thang y = ax + b, véi a # 0 c6 diing mot dudng tiém can xién 1a chinh
no.
ax? +bx +c

, ta 6 thé chia da thtc, bién d6i
mx + n

® Pbi véi ham sb phén thic f(x) =

ve dang

, voie #0

® Néu a = 0 thi tiém can xién chinh 1a tiém can ngang. i
f) =ax+b +—° ‘
mx +n |

Suy ray = a’x + b’ la dudng tiém can xién ctia d6 thi ham so.

BAI TAP TU LUAN

& Bai 2. Tim céc tiém can dung va tiém can xién ctia do thi ham s6 sau:

) X242 b) ¥ —3x—6 0 C2x249x+11
YT x4 R R YT T o+

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Mbi cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

3. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM 5O



Cdu 1. Choham s6 y = f(x) c6 dudng tiém can xién 1a y = 2 — 2x. Tim khang dinh diing?

A. l_i)rr_12[f(x)—2x+2]:—oo. B. xl_i)rzloo[f(x)+2x—2]:—2.
C. xlgrﬂm[f(x)+2x—2]:—2. D. xlgrfm[f(x)+2x—2]:0.

Cau 2. Chohamsdy = f(x) c6 1_1&1 [f(x) + x + 4] = 0. Tim khang dinh diing.
X [o¢]

A. Duong tiém can xién ctia dd thiham sy = f(x)lay = —x — 4.
B. Duong tiém cin ngang ctia do thi hamséy = f(x)lay = —4.
C. Duong tiém can xién ctia do thi ham sy = f(x)lay =4 —x.
D. Duong tiém can ding ctia do6 thi hamséy = f(x)lax = —1.

~ N oA A oA ? X . S A 1 s ~
Cau 3. Duong tiém can xién ctia do thi hamsoy = f(x) = 2x — 1 — 11 phuong trinh

la

-~ ? X . S A 1 s N
Cdau 4. Duong tiém can xién cta do thi hamsoy = f(x) = x +3 + 1 © phuong trinh
la

A y=2x+1 B. y=x-3 C.y=x+3 D.y=2x-1
SRR EE R R LR RN SRR iy
Cdau 5. Tim tiém can xién ctia do thiham so y = f(x) = xxtzx.

A.y=2x-5. B. y=x-2 C.y=x+5. D. y=x-5.
............................................... RO SRR LR LR R R EEEEERERREE
CAu 6. Tiém can xién cta do thi ham s6 y = il —;—kaz 2 la

A y=-2. B. y=1 C.y=x+2 D.y=x.
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Cau 7. Tim tiém can xién ctia do thi ham s6 f(x) =

x—2
A.y=x+1 B. y=-3x+1. C.y=x-2 D.y=x-1
A ......... o | AAAA ..... o 2 x2_3XA ........ o
Cadu 8. Duong tiém can xién cta do thi hamsoy = 15 di qua diém nao sau day?
A. (5 3). B. (—4;-5). C. (6;,-1). D. (2, —10).

Cau 9. Giao diém ctia duong tiém can ding va duong tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y =
2x2 —3x+2
x—1

A. (1;2). B. (1;1). C.(1;,-1). D. (1;0).

co toa do la

Cau 10. Giao diém ctia duong tiém can ding va dudng tiém can xién cta do thi ham sb
—2x2 —2x—1

y= o co toa do la
25
A. (—4;§) . B. (2,—-18). C. 4,-22). D. (4,-18).

PHAN II. Cau tric nghiém ddng sai. Trong m3i ¥ a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Caull.

3. BUONG TIEM CAN c0A DO TH HAM SO [



2
Choham by = f(x) = %

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R.

b) Ham s6 c6 hai diém cuc tri.

¢) D6 thi ham s6 c6 dudng tiém can ding la x = 0.

d) Do thi ham s6 c6 duong tiém can xiénlay = x + 1.

¢6 do thi nhu hinh bén. y

2x2
x2—1 Y
Xét tinh ding sai ctia cic khang dinh
sau:
a) Do thi ham sb ¢6 3 diém cuc tri.
b) limy, _ f(x) = 2; lim, ;- f(x) =

_w.

Cho db thi cia ham s y = f(x) =

¢) Do thi ham sb c6 3 duong tiém can

dingx = -1, x=0,x =1. y=2
d) Do thi ham sb c¢6 hai duong tiém can
ngangy =2vay = 0. R )

C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Mai cau héi thi sinh chi chon mét
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phuong an.

Cau 1. Phuong trinh dudng tiém can ngang ctia d6 thi ham sé y = i : i’ la
A.y=>5. B. y=0. C.x=1 D.y=1.
Cdu 2. Phuong trinh duong tiém can ngang cta do thi ham séy = 2;_; 11 la
A x=-1 B. x =2 C.y=-1L D.y=2
Cdu 3. Duong thang nao dudi day la tiém can ding ctia db thi ham s6 y = x2—|9_c 2?
A x =2 B. x=0. C.x=-2 D. x=1.

- 4 1 :
Cdu 4. Chohamsoy = % Khang dinh nao sau day dung?

\ ) 1
A. D6 thi ham so0 c6 tiém can dung la x = 5

\ ) 1
B. DO thi ham s0 c6 tiém can ngang la y = —5
C. D6 thi ham s6 c6 tiém can ngang la y =

I\JIH

D. D6 thi ham sb c¢6 tiém can dungla x = 2.

Cau 5. Chohamsb6 y = f(x) c6 xl_i>11100 flx) = —2va xl—i>Too f(x) = 2. Khang dinh nao sau day
dung?

A. D06 thi ham s6 da cho ¢6 diung mot tiém can ngang.

B. D6 thi ham s6 da cho khong c6 tiém cin ngang.

C. D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang la hai duong thang x = —2 va x = 2.

D. D6 thi ham s6 da cho ¢6 hai tiém can ngang 1a hai duong thang y = —2 vay = 2.

Cdu 6. Chohamsby = 2017
x—2
A. 0. B. 2

c6 do thi (H). S6 duong tiém can cta (H) la

C. 3. D. 4.

Cau7. Cho ham sOy = f(x)cod bang bién thién nhu o 1 T oo
sau. Téng s tiém cén ngang va tiém can dung cua 7 n n
dd thi ham s6 da cho la n 5
A. 4 B. 1. o0
C.3. D. 2. Y, . _—
Céu 8. Chohamsd y = f(x) cé bang bién thién [ [ _ 1 3 T oo
nhu hinh bén. Héi do6 thi ham so y = f(x) ¢6 ;
tong s6 bao nhiéu tiém can (tiém can ding va y + * _
tiém can ngang)? Foo 2
A. 0. B. 2. v S/ \
C.3. D. 1.
-1 — 00 —00

3. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM $O



Céu 9. Chohams6 y = f(x) xac dinh trén x| o 0 oo
(—2;0) U (0; 400) va c6 bang bién thién RN
nhu hinh vé. S6 duong tiém can cta do6 f ) ™ _
thi ham s6 f(x) 1a +oo |1

A. 4 B. 2. bl T

C. 1 D. 3. il —oo0 0
Cau 10. S tiém can ding ctia do thi ham s6 y = %’;3 la

A. 3. B. 2. C.o. D. 1.

2 _

Cau 11. Tim s6 dudng tiém can cta d6 thi ham sé y = %

A. 1. B. 0. C.2 D. 3.

)

Cdu 12. Khoang cach gitra hai dudng tiém can ngang ctia do thi ham sé y = i 9;+ 1+
bang bao nhiéu?

A. 5. B. 3. C. 4. D. 2.
Cau 13. Puong théng y = ax + b (a # 0) duogc goi 1a dudng tiém can xién ctia d6 thi ham sb
y = f(x) néu

A. x1_1>r£100 (f(x) —ax —b) = 0 hodc x1_1>r£100 (f(x) —ax—b) =0.

B. xl_iggoo (f(x) —ax +b) = 0 hoac x1_1>rJrr100 (f(x) —ax+b) =0.
C. ligb (f(x) —ax 4+ b) = +co hoac lig(l) (f(x) —ax+b) = +co.
D. lim (f(x) —ax —b) = —oo hodc lig(l) (f(x) —ax —b) = —co.

—0
o N N TN A . a 2 X PRI A 2x2 - X + 1 N
Cadu 14. Phuong trinh duong tiém can xién ctia do thi ham so y = — 1 la
A.y=x—-1 B. y=2x+1. C.y=2x+3. D.y=x+1.
~ N A 3 s P . 2 - ~ o A A
Cdau 15. Chohamsoy = 2x — 1+ 13 c6 do thi (C). Khoang cach tu diéem M(2; —1) den
tiém can xién cta do thi (C) la
2 4
A —. B. —. C.2 D. 4.
V5 V5

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.

A % —2 P .

Cdu 1. Chohamsoy = f(x) = e;Tlx Xét tinh dung sai cua cac khang dinh sau:
a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R\ {—1}.
b) DO thi ham s6 c6 duong tiém can ding la x = —1.

¢) Do thi ham sb c6 duong tiém can ngang la y = 3.
d) Hai duong tiém can (ding va ngang) ctia d6 thi tao vdi hai truc toa d6 mot hinh phéng
c6 dién tich bang 3.

CdAu 2. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén (—o0;2)\{—2} va c6 bang bién thién nhu hinh vé
dudi day.
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X | —o0 —2
Y + -
3| +oo
y / \
-2

Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:
a) Ham sb c6 gia tri nhd nhat bang —2.
b) Ham s6 c6 gid tri 16n nhat bang 3.

¢) Do thi ham sb c¢6 hai duong tiém can dung la x = —2va x = 2.
d) D6 thi ham s6 c6 hai duong tiém cannganglay = —2vay = 3.
5x2 4+ 9x +9

Cdu 3. Chohamsby = f(x) = . Xét tinh dting sai ctia cac khang dinh sau:

—4
a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R\ {—4}.
b) Dudng tiém can ding ctia do thi ham sb c6 phuong trinh la x = 4.

¢) Pudng tiém can xién ctia d6 thi ham s6 c6 phuong trinh 1a y = 5x + 29.
d) Giao diém hai dudng tiém can ctia do6 thi ham s6 c6 toa do 1a (4;29).

x> —4x+7
-1

a) Duong tiém can ding ctia d6 thi ham sb c6 phuong trinh 1a x = 1.

b) Dudng tiém can xién ctia do thi ham s c¢6 phuong trinh la y = x — 3.

¢) Giao diém hai duong tiém can cua dd thi ham s6 c6 toa do 1a (1; —2).

Cdu 4. Chohamsby = f(x) = . Xét tinh dting sai ctia cac khang dinh sau:

ia s . P U P ST fs 9
d) Dién tich tam giac tao boi duong tiém can xién cua do thi ham so va hai truc toa do la T

PHAN 111. Cau trc nghiém tra 16i ngan.
2x —1
x+3°

can ngang ctia d6 thi ham sé. Tinh gia tri ctia biéu thic P =

KQ:

Cau 1. Chohamsby = Goi x = m vay = n lan lugt la duong tiém can ding va tiém
2m —1

n+3°

Céu 2. Cho dd thi (C): y = i;

hay tinh d6 dai doan thang OI (Iam tron dén hang phan tram).
KQ:

3 ~ . N PN A < . s e N A A
> c6 hai duong tiém can cat nhau tai I. Véi O la goc toa do,

) .2
CAu 3. Cho ham sb y = mx;_";

ngang va cac tiém can cung vdi hai truc toa do tao thanh mot hinh chit nhat c6 dién tich 1a 2.

KQ:

. Tim m > 0 dé do thi ham sb c6 tiém can ding, tiém can

Cau 4. Goi d la duong tiém can xién ctia d6 thi ham sb6y = mx +4 — 3m + xi—i—Z' m la tham

s6. Duong thang d luén qua diém c6 dinh M. Tinh d6 dai doan OM, véi O la gbc toa do.
KQ:

3. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM $O



Cau 5. Néu trong mot ngay, mot xudng san xuat dugc x kilogam san pham thi chi phi trung
binh (tinh bang nghin dong) cho mot san phdm dugc cho bdi cong thirc:

50x 42000
y=Cx)=—"—
D6 thi ham s6 C(x) c6 mot duong tiém can ngang (khi x — +o0) lay = yo. Gia tri yo bﬁng bao
nhiéu?
KQ:

_t vOi
o1 Y
dugc tinh theo mg/I va t dugc tinh theo gig, t+ > 0. Puong tiém can ngang ctia d6 thi ham so6
y = y(t) khi t — +o0 c6 dang y = a. Gid tri cia a bang bao nhiéu?

KQ:

Cau 6. Nong do oxygen trong hd theo thdi gian t cho bdi cong thic y(t) = 5 —

— HET—
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Bii eKHZ\O SAT SU' BIEN THIEN VA VE DO THI HAM SO
N

A. LY THUYET CAN NHO

n Ham sé bac bay = ax® + bx® + cx+d

® TH1. ¥y = 0 c6 hai nghiém phan biét x; va x,.
Khi d6, ham sb c6 hai diém cuc tri x = x; va
X = Xo.

@ TH2. ¥ = 0 c6 nghiém kép x. Khi d6, ham sb
khong co6 cuc tri.
a>0 ]/ a<0 y

I

[l -

@ TH3. y' = 0 v6 nghiém. Khi d6, ham s6 khong
cO cuc tri.

y y
=0 \

/ N

GHI NHO

® Ham sb khdng c6 diém cuc tri
b2 —3ac <0

® Ham sb c6 hai diém cuc tri
b* —3ac >0

® Lién hé t8ng tich hai nghiém

2b
X1+ X2 = —5

X% = o

12 = 3

@ Toa db tam dbi xung cla dd

thi cé hoanh d6é tam doi xing la

nghiém phuong trinh /' =0 < x =
b

/ 0 x @) \ x 3a’
B) Hamséy = P 20ad - be£0)
Y= oxtd ’
P _ d}_ ., ad—cb
OTapxacdth—IR\{ - ; Dao ham y = it

@ D6 thi nhan giao diém cda hai dudng tiém can lam tdm doi xing.

@ Hinh dang do6 thi:

4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE DO THI HAM SO m

® Tiém cén ding x = —

ol

@ Tiém can ngang y =

ol

® Giao Vdi Ox:y:0:>x:—g.

® Giao V6i Oy: x=0=y =

Ul s




2
Ham séy — m (a # 0,m # 0) (da thirc t&r khéng chia hét cho da thirc méu)

©@ Tap xac dinh D = R\ {—%};Dao ham y' =

am-x%+2an-x+bn —m.c
(mx + n)? '

@ Ham s6 2 diém cyc tri khi y’ = 0 c6 2 nghiém phan biét; Ham s6 khong c6 cuc tri khi
y' = 0 vo nghiém.

@ D06 thi nhan giao diém ctia tiém can ding va tiém can xién lam tdm déi xing.

@ Hinh dang do6 thi:

! y 4 N ! y
4 N !
4 N |
/ \
’ N |
’ N |
, \
, N |
, \

I

|

I

|

I

| |

o, N

1/ O AN
q X 3

| |

I I

I I

I I

I I

| |

I I

I

N

0

\ / N
S /4 N
S A N
a <0,y = 0c62nghiém phan biét ‘ a>0,y" = 0vonghiém a <0,y =0vénghiém

|
I
I
l
I
I
I
|
AN
N
[N
]
I
I
I
l
I
I
I

|
!
!
|
|
|
|
|
17
7
|
|
|
!
!
|
|
|
|

s
s
s
-
-
-
-,
P
P
P

a >0, = 0cé2nghiém phén biét

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN < R z
. 1 D6 thi ham s6 bac ba y = ax® + bx?> + cx +d

@ Budc 1. Tim tap xac dinh ctia ham so.

@ Budc 2. Khao sat su bién thién ctia ham sb

e Tim cdc gidi han tai v6 cuc, gidi han vo cuc.

e Lap bang bien thién; Ket ludn chiéu bien thién va cuc tri ctia ham so.

@ Budc 3. Cho thém diém va vé do thi ctia ham s6 dya vao bang bién thién.

e Tinh dao ham y'. Giai v’ = 0, tim nghiém. 3

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

BAI TAP TU LUAN

<& Bai 1. Khao sat su bién thién va vé do thi cac ham s6 sau:
a) y=x>—3x2+1; b)y=-2x>-3x2+1;
o) y=x3+3x%+3x+2; d)y =% —3x%+4x —2.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.
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Cau 1. Bang bién thién & hinh bén la ctia mot trong + | —oo 0 > oo
b6n ham s6 sau day. Hoi d6 la ham s6 nao? ) T 0 - o0 <«
A.y=—x>—-2x2+5. B. y=2x>-3x2+5.
C.y=-x-3x+5  D.y=2x>+32+5. 5 Too
Yy X X+ y xX° + 3x° + f(x) _ \ o
— 00 1
Cdu 2. Bang bién thién & hinh bén 1a ctia mot trong X P 0 2 Too
bon ham s6 sau day. Hoi d6 1a ham s6 nao? ; 0 T+ o0 =
A y=—x3+322 B. y=x%—-3x2 -1 4
— 44 2 D. = —y3 2 +oo 5
Cy=x*+2x"+1 y x? +3x + 1. y N,
1 —o0
Cdu 3. Bang bién thién & hinh bén la cia mot trong [ [ oo 1 oo
bon ham so sau day. Hoi d6 la ham so nao? 7 n 5 n
A.y=x3-3x>+x+3. B. y=x>-3x+4. Y
C.y=2x>-3x>+3x+ D.y=ux3+3x>+5. M s
1 Yy . ]
Yy

Cdu 4. Duong cong bén la do thi ctia mot trong bén ham s da cho sau

day. Hoi d6 1a ham s6 nao?
Ay=-x3+x2-2. B. y=x%+3x2 -2
C.y=x>—3x+2. D.y=x*-3x-2.

Cau 5. Duong cong bén la do thi ctia mot trong bon ham s da cho
sau day. Hoi d6 1a ham s6 nao?
A.y=x>+3x—2 B. y=x%-3x+2.

C.y=-x>+3x+2. D.y=—x>-3x—-2.

Cdu 6. Duong cong bén 1a do thi ctia mot trong bén ham sb da cho

sau day. Hoi d6 1a ham s6 nao?
A y=-x3+322+1. B. y=—x>—3x—1.
C.y=xt+2x2-1. D.y=x%-3x+1.

4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE BO THI HAM SO




Cau 7. Puong cong bén 1a do thi ctia mot trong bén ham sé da cho sau y

day. Hoi d6 1a ham s6 nao? . )
A y=2x3-3x>—4 B. y=—x°—4. 5 g
C.y=—x3+3x*-2. D.y=—x3+3x>—4.
—4
Cau 8. Duong cong bén la d6 thi cia mot trong bon ham s6 da cho sau day. y
Hoi d6 1a ham s6 nao?
A y=x>—1. B. y = (x+1)> ol 1
C.y=(x—1)>% D.y=x>+1. ] 9
-1
Cdau 9. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 do6 thi nhu hinh vé y
bén. Khang dinh nao sau day la ding?
A.a>0,b>0,c>0,d>0. B.2<0,0<0,¢>0,d>0. ) / N
C.a>0,b<0,c<0,d>0. D.2>0,b<0,¢>0,d>0. ”o \/

Cdu 10. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 d6 thi nhu hinh vé bén.

Ménh dé nao sau day dung? /
A.a<0,b<0,c<0,d>0. B. a<0,b>0,c<0,d>0. \O/\
C.a<0,b>0,c>0,d<0. D.2<0,b<0,c>0,d<0. w \ ;

Cdu 11. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 d6 thi nhu hinh vé bén. y

Ménh dé nao dudi day dung?

A.a<0,b>0,c>0,d>0. B. a<0,b<0,c=0,d>0.
C.a<0,b>0,c=0,d>0. D.a>0,b<0,¢>0,d>0.
0 bx

Cau 12. Chohamsby = ax® + bx? 4+ cx+dcd [y [ _o 7 > oo

bang bién thién nhu hinh bén. Trong cac hé so 00 0 1+ o =

a,b,cvad codbao nhiéu so am?
A. 2. B. 1. C. 4 D. 3.
f&) \ / \
0
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PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 13. Cho ham s y = f(x) = ax® + bx?® + cx +d c6 do thi y
nhu hinh vé.
a) Ham sb dat cuc tiéu tai x = 1.
b) D6 thi ham sb cat truc Oy tai diém (0; 1).
¢) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —1).
d) 2a+3b+c=09.

Cdu 14. Cho ham s6 bac ba f(x) = ax® + bx? + cx + d ¢6 dd thi nhu
hinh veé.

a) Do thi ham sb cat truc tung tai diém (0; 1).

b) Duong thang di qua diém (0; 1) ludn cat do thi tai ba diém phan
biét c6 hoanh do 1ap thanh 1 cap s6 cong.

¢ a—b+c+d=—-1.

d) D6 thi ham s6 di qua diém (3;18).

4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE DO THI HAM SO m



Cdau 15. Choham s y = f(x) = ax® + bx?> + cx +d | —oo 5 0 oo
c6 bang bién thién nhu hinh bén. 7
a) Ham sb dat gid tri 16n nhat 1a 4.
b) Duong thang y = 2 cat d6 thi ham s6 y = f(x)

tai 3 diém phan biét. y \ / \
c¢) Trong bdnhésba, b, c,dcod dung hai s6 am.

d) D6 thi ham s6 di qua diém (—4; 20).

............................ 332

Cau 16. Chohamsby = % + % + 2x — 1. Xét tinh diing-sai ctia cac khang dinh sau.

a) Ham s6 c6 daoham lay’ = x® +3x + 4.
b) ¥ > 0khix € (—oo; —2) U (—1; +00) .
¢) Ham sb c6 bang bién thién la

X | —o0 -2 -1 +00
y + 0 - 0 +
-3 +00
Y / \ 1 /
— 0 _F

d) Ham s6 c6 do thi la

y
3
2
1
-3 -2 -1 1 2 3 X
—1
—2
-3
DANG TOAN I b
A N A A , ~ 2 ax
2 Do thi ham so phan thuc huu ti y =
i cx +d
1 , N d |
‘ ®@ Budc 1. Tim tap xac dinh D = R\ - ‘
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@ Budc 2. Khao sat su bién thién ctia ham s6

. <, ad—cb
e Tinh dao ham y’ = —(cx A

e Lap bang bién thién; xac dinh chiéu bién thién ctia ham so.

@ Budc 3. Veé hai duong tiém can; cho thém diém va vé do thi ciia ham s6 dua vao

bang bién thién.

BAI TAP TU LUAN

|
|
|
|
|
|
|
|
i
| N g LS 4
} e Tim cac gidi han tai vo cuc, gidi han vo6 cuc va tim tiém can cua do thi ham so.
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|

x—l_
x+1

2x—|—1_

4

a) y = b) y =

x—1

<& Bai 2. Khao sat su bién thién va vé do thi cdc ham s6 sau:

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon

mot phuong an.

Cflu ]:,Hérr_l s6 nao trong loén ham s6 duéi day c6 oo 5 Too
bang bien thién nhu hinh bén?
_2x—1 _4x—6 _ —
x+3" ox—2" 1 +o
C o _3"% Dy Xto T T~ 1
Y=o Y= —00
C7c':u 2.. iHérr} Asf) nao trong 136n ham s6 dudi day c6 P 3 Too
bang bien thién nhu hinh bén?
_ _ + +
x—1 x—1
A.y:x_B. B.y:_x_3. +Oo _1
C.y= 1> D.y= " 1 -
V=13 Y= —o0
Cau 3. buong cong trong hinh vé bén la d6 thi ciia mot trong bén y
ham s6 sau. Héi d6 1a ham s nao?
Ay 2x —1 B y— 1—2x 5
'y_zx-i—ll' 'y_2x+11'
c.y=22+1 D.y==+ o
x—1 x+1
1 /_1 X

4. KHAO SAT S BIEN THIEN VA VE BO TH| HAM SO




Cau 4. Duong cong trong hinh vé bén la d6 thi ctia mét trong bén y

ham sb sau. Hci)i d6 1a ham s6 nao? k
A.y:x_ . B. y=x+2.

x—2 ) .
C.y=ux*—3x2+1. D.y= iy 2
x—1 oVl 1 Y
Cau 5. buong cong trong hinh vé bén 1a do thi ctia mot trong bon y
ham s6 sau. Héi d6 1a d6 thi ctia ham s6 nao? |
A x—=2 B _x+2 |
R TS AR 2|/
x—2 x4+ 2 I
C.y= . D.y= - e EE
x—1 x—1 1] @+ —x
0 1/2

ax +1

Cau 6. Choham s6 y = — c6 dd thi nhu hinh vé. Tinh T = y
_ 4t
a+b 31 i
A.T=2. B. T=0. ;
C.T=-1. D. T =3. it
o
—}\1 23 4 5 6F
ol l
- . ax —b LA s .
Cdau 7. Chohamsoy = Tt C (a,b,c € R) c6 do thi nhu hinh y ‘
vé bén. Gia tri ctia biéu thirc 2a + b — 3¢ bang i
A. 3. B. 4. !
C.7 D. —5. //2 |
,,,,,,,14,,1 ,,,,,,,,,,,,
ol 1 /2 ¥
Céu 8. Chohamsdy = 2 (4 b c e R c £ 0) co db
. y — cx + 2 7 7 Yy ’ s y :
thi nhu hinh vé bén. Gia tri cta biéu thic a + b + c bang |
A. -3. B. 5. @) i
C. 4. D. 3. 1 1 2? 3 X
Skl [
_3 |
2 l
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CAu 9. Cho db thi ham sé y = ”’:_ = nhu hinh vé. Tim khing v
dinh dung? i
A.a<0,b<0. B. 0<b<a. :
C.b<0<a. D.a<b<0.
————————i4——: ————————————
—2\i 1 x
) i

- . £ ax +4 .
Céu 10: Chohamsoy = brtc (a, b/, c € R)co X P 1 oo
bang bien thién nhu sau. Trong cac sd a, b, c c6 | f'(x) + +
bao nhiéu s6 duong? +oo 3
A. 0. B. 1. C.2 D. 3. f(x) _— _—
3 —00
N .z ax+b . L AA e T
Cau 11. Chohamsoy = g Vol > 0 c6 do thi nhu hinh vé bén. y
Ménh dé nao sau day dung? i k
A.b<0,c<0,d<0. B.b>0,c<0d<0 BN
C.b<0,c>0,d<0. D.b>0,¢c>0,d<0. \; o
- S P S - s o AU G
Cdu 12. Hinh vé bén la do thi ctahamso y = i d Ménh dé nao LY
sau day la dung? E
A.ab>0,bd <O0. B. ab < 0,ad > 0. |
C. ab < 0,ad < 0. D. bd >0,ad >0. — [
L
[0 x

4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE DO THI HAM SO



PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 13. Chohamsby = % Xét tinh ding-sai ctia cac khang dinh sau.
. —12
a) Hamso ooy = ——— .
(—2x —2)

b) Ham sb nghich bién trén cac khoang (—oo; —1) va (—1; +0) .
¢) Ham sb c6 bang bién thién la

X — o0 —1 “+o0
y + +
+00 5
2
5
2 —00

d) Ham s6 c6 do thi la

o _—=

L4
.
Cau 14. Chohamséy = ~ (a,b,c € Z)
- Chohamsby = 1o (@b e € 2) /
a) DO thi ham so 6 tiém can dung x = 1. )
b) D6 thi ham s6 c6 tiém can ngang y = 0.
¢) Ham sb dong bién trén RR. 1
d) a—3b—2c= -3
O] 1 2 X
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Céu 15. Cho ham sb f(x) = Z’; :ri (a,b,c € R) c6

bang bién thién nhu sau. F(x)

. . 1
a) Ham so nghich bien trén khoang (—oo, E) . +o0

1
. . 1 5
b) D6 thi ham so c6 tiém can dung x = 5 flx) | 2 \ \
¢) Do thi giao vdi truc hoanh tai diém c6 hoanh do
nho hon 3.

d) b>§hoécb<0.

|
3
N =

Cau 16. Cho ham s6 f(x) = = IZ

c6 do thi ham s6 y = f/(x) nhan x = —1 1am tiém can
ding nhu hinh vé bén. Biét rang gid tri 16n nhat cda
ham s6 y = f(x) trén doan [—3; —2] bang 8.
a) £(0) = 3. 3
b) Ham sb f(x) nghich bién trén khoang (—1; +c0).
c¢) Gid tri ctia f(—3) bang 8.
d) Gid tri ctia f(2) bang 4.

voia,b,c,d € R y

4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE DO THI HAM SO m



DANG TOAN > b
3 Po thi ham s6 phan thitc hitu t y = pr o de
) mx +n

@ Budc 1. Tap xac dinh D = R\ {—%}

@ Budc 2. Khao sat su bién thién ctia ham s6

am - x2+2an - x +b.n —m.c.
(mx + n)? ’
Gidiy' = 0 & am - x> + 2an - x + b.n — m.c = 0, tim nghiém.

e Tinh dao ham y’ =

e Tim cac gidi han tai vo cuc, gidi han vo cuc va tim tiém can cta do thi ham so.
e Lap bang bién thién; xac dinh chiéu bién thién va cuc tri ciia ham s6.

Z

O»

@ Budc 3. Vé tiém can ding va tiém can xién; Cho thém diém va vé dod thi ciia ham s
dua vao bang bién thién.

BAI TAP TU LUAN

<& Bai 3. Khao sat su bién thién va vé do thi cdc ham s6 sau:

X2 4+2x —2 1 —x2 —-3x+4

VY=o Py=sxtzeany o 9YVT T

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cf'iu 1 Bépg bién Ehiél:l s\au\lé cf%a r\n(f)t trong Y | —oo ~10 4 5 oo

bon ham so sau. Héi d6 1a ham so nao? ;

A x> —3x+4 B _x?—4x+4 Yy - 0 + + 0 -
VT T Ty YT T o Ty +00 +o0 0

c _ x*—5x+4 - _ x?—4x+4 Y \24’ _oo/ \_oo
T v VT T

C:ﬁu 2 Bé?g bién ’El.liér} s\au\lé cfia r\ncf)t trong o 1 3 5 oo

bon ham so sau. Héi d6 1a ham so nao? ;

A _ x?—4x+3 B X —x+2 y - 0 + - 0 -
AR R A +00 +00 -9

c x4+ x42 b _ x*—4x+4 y \_1’ o \_OO
YT T YT T s
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Cadu 3. Bang bién thién sau la ctia mot trong

A N A 2. s 1~ N A N —00 _9 _4 1 —|—OO
bon ham so6 sau. Hoi do la ham so nao?
A xr—2x+1 _ xr—4x+2 + 0 - - 0 +
A S T xt4 —20 +00 +00
c X2 —x+2 b x> —3x+4
Y= Y= / \ \ /
—00 —0 0
Cdu 4. Bang bién thién sau la ctia mot trong bon o 2 Too
ham s6 sau. Hoi d6 1a ham s6 nao? ;
A _x2—3 B _x2—4x—|—2 Y + +
.y—xz_z. .y——zx_z . oo oo
= —4
Cy—TTX  pyosEs ly 7 -
x—2 x—2
—00 —0o0
Cadu 5. Do thi hinh bén la cia mot trong bén ham sb sau. Hoi y
doé la ham sg) nao? )
xc+x—1 xc—x-+1
Aly=———. B. y=—-—.
Y 2x—l y 2x—l
xc—4x —1 x-—3x—1
Cy=—-°"_— Dy—- """ -
Y —x+1 Y —x+1
1 2 3 4 *
Cau 6. Do thi hinh bén 1a ciia mot trong bon ham s6 sau. y
Hoi do la h%m s6 nao? ) =
X< —x x< —3x
A y= . B. y= [
4 x+1 Y 1 v
x4+ 1x+2 —X
Cy=———"-. D. y= ) /|
Y x+1 Y x+1 4
N 2
e X
-2
-2

. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE BO THI HAM O



Cau 7. Do thi hinh bén la ctia mot trong bon ham s6 sau. Hoi do y

1a ham s6 nao?
A o x*—x+4 B o x?—2x+3
V= xHl V= xHl
—x-—x4+2 x*+x—1
C.y=————. D.y="—"—.
4 x+1 Y x+1 2\
3
1/O0\1 I
JET 3
2
Cau 8. Do thi hinh bén 1a ciia mét trong bon ham sb sau. Hoi d6 y
1a ham sb nao? “ o
x2+3 24+x—3 I 4
— . B.y:—. —_ %
x2—1 2x—l N
x-—2x+3 x-4+3
Cy=——-—. D.y= .
Y —x+1 4 —x+1 4
2
X
-2 2
-2

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) @ mdi cau, hoc sinh
chon ding hoac sai.

, 24 p \
Cau 9. Cho ham sb y = % 6 dd thi nhu hinh

bén.
a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R\ {1}.
b) Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;2) va (2; +00).
¢) Diém I(2;1) la tam ddi xiing ctia do6 thi.
d) Hé s6 a va m trai dau.
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ax? 4+ bx + ¢

Cau 10. Cho ham s6 y = —————— ¢6 d6 thi nhu hinh v,
X+n | N

bén. | /,q}x

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R\ {1}. | Q)//

b) Diém I(1;2) 1a tim dbi xing ctia do thi. | ’

) a+2b=4. i o

d) D6 thi qua diém (2;10) khi ¢ = 4. 7

7 ’ i x

DANG TOAN . S
. 4 Su tuong giao cua hai do thi

@ Xac dinh toa d6 giao diém cha hai db thi y= f(x) vay = gx):

® Giai phuong trinh hoanh do giao diém f(x) = g(x), tim cdc nghiém x( € Za
.@gc

@ Véi xg vita tim, thay vao mot trong hai ham s6 ban dau dé tim .

® Két luan giao diém (x; o).

® Ung dung db thi dé bién luan nghiém phuong trinh:

| (a) Xét phuong trinh f(x) = m, v6i m 1a tham sb. 3
| Nghiém ctia phudng trinh nay c6 thé coi 1a hoanh

do giao diém ctia do thi y = f(x) (cb6 dinh) voi
duong thang y = m (nam ngang). \ / \

m, ta c6 thé thuc hién cac budc nhu sau:

(b) Tir d6, dé bién luan nghiém phuong trinh f(x) = \/
/1 \
y

e Lap bang bién thién ctia ham s6 y = f(x)
trén mién xac dinh ma dé bai yéu cau.

e Tinh tién duong thang y = m theo hudng
"lén, xuong". Quan sat s6 giao diém dé quy
ra so nghiém tuong ing.

BAI TAP TU LUAN

& Bai 4. Xac dinh toa do giao diém ctia hai do thi ham s6 sau:

8
a)y=x>—-2x+x—1vay=1-2x; b)yzitzvéy:x—kz

4. KHAO SAT s BIEN THIEN VA VE DO TH HAM 36 [KS



& Bai 5. Tim tap hop cac gid trj thyc ctia tham s6 m dé dd thi ham s6 y = (x — 2)(x? +
mx + m? — 3) cat truc hoanh tai ba diém phan biét.

& Bai 6. Tim tham s6 m dé phuong trinh x> — 3x + 2 — m = 0 c6 ba nghiém phan biét.

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cdu 1. Duong thang y = x — 1 cat d6 thi ham s6 y = x® — x> + x — 1 tai hai diém. Tim tong
tung do cac giao diém do.

A. -3 B. 2. C.o. D. —1.

A. 0. B. 1. C.2 D. 3.

Cau 3. D6 thi ham s6 y = x> — 3x? + 2x — 1 cat do thi ham s6 y = x? — 3x + 1 tai hai diém
phan biét A, B. Tinh do dai AB.

A. AB = 3. B. AB =2V2. C. AB =2. D. AB =

cat hai truc Ox va Oy tai A va B. Khi do6 dién tich cta tam

~ P . 2 < 3 X
Cdu 4. Do thicuiahamsoy = »

+1
giac OAB (v6i O 1a gbc toa do) bang
1 1
A. 1 B. i C.2 D. 5

Cdu 5. Biét duong thang y = x — 2 cat d6 thihams6 y = a T tai2 diém phan biét A, B. Tim

hoanh do trong tim tam giac OAB vdi O la gbc toa do.

2 4
A. 3 B. 2. C. 3 D. 4.
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Cdu 6. Goi M, N la giao diém ctia duong thang y = x + 1 va dudng cong y = 1
hoanh do trung diém ctia doan thé’mg MN.

A x=—1. B. x=1. C.x=-2. D. x =2.

Cau 7. Chohamsby = >
. x+1
vdi do thi (C). Tinh d6 dai doan AB.

c6 d6 thi (C). Goi A, B 1a giao diém ctia duong thang d : y = x

A. AB = V2. B. AB:T. C. AB=1. D. AB =2.

Cdau 8. Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia phuong
trinh 2f(x) -3 =01a

A. 2. B. 1. \ |
C.0. D. 3.
o

4. KHAO SAT S BIEN THIEN VA VE BO TH| HAM SO

W <




CAu 9. Cho ham s6 f(x) = ax® +bx?> +cx +d (d # 0) c6 do thi nhu y

hinh vé bén. S6 nghiém ctia phuong trinh 3f(x) — 1 = 0 bang 4
A. 0. B. 1.
C.2 D. 3.
O]\12 «x
—1 - 73 \
Cau 10. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién P 0 1 oo
nhu sau. S6 giao diém cta do thi ham s6 y = f(x) ; 0+ o =
vOi truc hoanh la
A 1 B. 0. oo 3
C.2. D. 3. y T~ _1/ ™~ e
Cau 11. Choham sdy = f(x) lién tuc trén (—oo; +00) U 1 5 oo
va c6 bang bién thién nhu hinh bén. S6 nghiém thuc ,
ctia phuong trinh 2| f(x)| = 7 bang Y 0 - 0+
5 +o0
A. 3. B. 2. C. 4 D. 2. v
Cau 12. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R \ {0} x | —oo 0 1 oo
va c6 bang bién thién nhu hinh bén. Héi phuong ) — 0+
trinh 3| f(x)| — 10 = 0 c6 bao nhiéu nghiém?
A. 2nghiém. B. 4 nghiém. 2 +oo +00
C. 3 nghiém. D. 1 nghiém. f(x) N N\ 7
— 00 3
Céu 13. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh va lién tuc [ T 1 1 oo
trén R, c6 bang bién thién nhu sau. S6 nghiém cua % ¥ 0 = 0 +
phuong trinh 2[f(x)]* — 3f(x) + 1 =01a 3 .
y
C. 6. D. 0. 1 — 3
Cau 14. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu x | —oo 1 3 oo
hinh bén. Tim tat ca cac gia tri thyc ctia tham s6 ; T 0 - o =
m dé phuong trinh f(x) = m + 1 c6 ba nghiém |-
thuc phan biét. 4 +00
A —3<m<3. B. 2<m<4 Y _OO/ \_2/
C.2<m<4 D. -3<m<3.
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Cau 15. Choham sy = f(x) c6 bang bién Yy | —oo 0 4 oo
thién nhu hinh bén. Phuong trinh f(4x — 7 — 0+ o0 —
x%) — 2 = 0 c6 bao nhiéu nghiém thuc? Y

A. 2. B. 6. C.o0. D. 4. +00 3

C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Mai cau héi thi sinh chi chon mét

phuadng an.
Cdul.
Bang bién thién & hinh bén la ciia mot trong bén ham ¥ | —oo 0 > oo
s6 dudi day. Hoi d6 1a ham s nao? 7 T 0 - o0 +
A.y=—x3-3x-2. B. y=x%—-3x2 -1 J
C.y=-x+3x*-2. D.y=-x>+3x>-1. -1 oo
y / \ /
—00 -5
Cdu 2. Do thi nhu hinh vé bén 1a ctia mot trong bén ham s6 sau day. y

Hoi dé 1a ham sb nao?

Ay=x>—x2+x+1 B. y =x3—3x?+3.

C.y=x>+3x2+3x+1. D.y=x*+2x+1.
/O J oo
Cau 3. Do thi nhu hinh vé bén 1a ciia mét trong bon ham sb sau day. Hoi y
dé 1a ham s6 nao? . )
A y=-—x3+3x2 -4 B. y=—x%—4. 5 -
C.y=—x3+3x*-2. D. y=x%—3x*—4.
—4
Cau 4.
D6 thi nhu hinh vé bén 1a ctia mét trong bon ham sb sau day. Hoi d6 y

1a ham s nao?
A.y= —2x3+3x2 —3x.
C.y=x>—3x>+3x.

B. y=—x>+3x>—-3x—1.
D. y = —x> + 3x? — 3x.

—x+2
A. I1(2;-1). B. I(—2;1).

c6 tam doi xing la diém nao sau day?

Cau 5. D6 thi hams6 y =
C. 12;1). D. I(—2; —1).
4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE BO THI HAM O



Cau 6.

Bang bién thién & hinh vé bén 1a ctia mot trong bon

A . X —00 1 —+0o0
ham so dudi day. Hoi d6 la ham so nao? 7
Ay x+1 By — x—2 Y _ _
C.y:x+ . D. y= iy 4 \ \
1—x 2x + 3 — 1
Cdu7.
D6 thi nhu hinh vé 1a ciia mot trong bon ham s6 sau. Héi d6 1a ham y
s6 nao? , 1 | \
X — x |
A y= . B. y= . |
Y —x—11 Y x—% R 3 I
X+ X — O]
C. — . D_ = . :
Y —x+1 4 x+1 1 X
N <% X+2 s s R
Cau 8. Himsoy = L1 do thi Ia hinh vé nao sau day?
y v, v, v,
| 3 | | \
ffffff = S T S
| 1 | 1 | |
2\\1l O x ) 1? / x o 11/ x N 1§ x
A 1 B 1 C. 1 D 1
Cau9.
Bimg !oién ;thiér}.d }Afmh Vé b/én\ lé\cua zné\t trong * |- 0 5 1 T oo
bon ham so dudi day. Hoi d6 la ham so nao? ;
x? —2x +4 x2—2x+3 Y + 0 - - 0 +
Ay=—— B y=——"7--—.
) x—2 ) x—2 -2 +o00 )
x-—4x+4 x-—4x+3
Cy=—"" Dy=——"" / \ \ /
Y x—2 Y x—2 Y
—00 —00 6
Cdu 10.
Bang bién thién & hinh vé bén la ctia mot trong [ [ _ oo > 1o
b6n ham s6 dudi day. Héi d6 1a ham s6 nao? ;
2 2 + +
x-—2x+1 —x°+3x
Ay=—"g— Byv="Th Feo +o0
1 2 — 1
Cy=x+3+—. D.y:ﬂ. Y / /
x—2 x—2 —00 — 0
Cdaull.
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D6 thi & hinh bén 1a cia mét trong bén ham s6 sau day. Hoi d6 1a ham yl
sonao? ) | z
x-—x+1 x4+ x+1 3|--r~~7
Aly=—-—-. B. y—-—"~-"- T
Y 2x—l 4 2x—1 | ,/:’
C.y:x —2x1—|—1_ D.y:x —2x1-|—1. 1—/;1 ;
x o /O/\l 2 X
Cdu 12.
D6 thi & hinh bén 1a cia mot trong bén ham sb sau day. Héi do la
hémsénéog )
x°+2x+2 x-—2
Ay=———. B. y= .
Y AT
X —2x x“+x—2
C. == . D_ - —
Y x+1 4 x+1

Cdu 13. Cho ham 86 y = ax® + bx? + cx + d c6 do thi la duong cong

nhu hinh bén. Tinh téng S = a + b + ¢ + d.

A.S=0. B. S=6.

C.S=-4. D. S=2.
Cdu 14.
Xdc dinh cdc hé sb a,b, ¢ d€ db thi ham sb y = Zi ~— <6 do thi ham 56 y
nhu hinh vé bén:

A.a=2b=2,c=—1. B.a=2b=-1,c=1. 2

C.a=2b=1,c=1. D.a=2b=1,c=—-1. \\

0 \ 1 X

Cdu 15.
Cho ham s6 y = ax® +bx> +cx+d (a, b, c, d € R) c6 dd thi la y
duong cong trong hinh bén. C6 bao nhiéu s6 duong trong cac sd
a,b,c, d?

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.

o~ | x

PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Trong moi ya),b),c), d) & mdi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.

- N 4 2x +1 Cr s , . p 2 .
Cau 1. Chohamsoy = ~_1 Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

a) D6 thi ham s6 di qua diém M(2; 3).

b) D6 thi ham s6 ¢6 duong tiém can nganglay = 2.

4. KHAO SAT S BIEN THIEN VA VE BO TH| HAM SO



¢) Bang bién thién ctia ham s6 nhu hinh bén dudi

X —00 1 —+o0
y' — =
+o0 +o0
Y . .
—o0 —00

d) Ham s6 nghich bién trén (—oo; 1) U (1; +00).

Cdu 2.
Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 do thi nhu hinh bén. Xét y
tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:
a) Ham s6 c6 hai diém cuc tri. o
b) Ham s6 dong bién trén khoang (—4;2).
c¢) Bang bién thién ctia ham s nhu hinh bén duéi
X | —o0 0 2 +00
y - 0 + 0 -
+o00 2
—4 —00
d) D6 thi hinh bén 1a ctia ham sé y = —x% + 3x% — 4.
Cdu 3.
2
Cho ham sby = 2T P* 7€ 5 48 thi nhu hinh vé bén. Xét y
mx +n n
tinh dung sai cta cac khang dinh sau: I
a) Ham sb c6 hai diém cuc tri. =
b) Bang bién thién ctia ham s6 nhu hinh bén duéi /|-y
X | —oo -2 -1 0 +00
v - 0 + + 0 - |
too oo 0 -2 |o]\1 2 x
4 —00 —00 -2
¢) Phuong trinh duong tiém can xiénlay = x + 1.

d) D6 thi ham s6 c6 tam dbi xing 1a 1(—1,2).

Cdu 4. Hinh vé sau m6 phéng mot mit cat ngang ciia mot phan hon déo X, trén hon dao X
c6 mot 16p dat canh mot by bién, phan nho 1én cao 1a dinh cia mot qua doéi va phan triing tao
thanh mot hd nudc tu nhién. Trén hé toa dd Oxy, duong cong y = f(x) = ax® +bx? +cx +d
(v6ia,b,c,d € R) md phong do cao ctia 16p dat bén canh b bién véi truc Ox 1a muc nude bién,
don vi trén céc hé truc 1a mot kilomét. Biét khoang cach gitta hai bén chan ddila OA = 2 km,
chiéu dai cia ho 1a AB = 1 km va ngon doi cao 528 m.
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Y Ni

Bién Doi Ho

Xét tinh dung sai cia cic ménh dé sau:
a) Phuong trinh f(x) = 0c6 3 nghiémx =0,x =1,x = 3.
b) Ham s6 f(x) c6 dang f(x) = ax(x — 2)(x — 3).
¢) Gid tri ctia a = 0,25 (lam tron dén hang phan tram).
d) D6 sau cta ho tai diém sau nhat xap xi 142 m (lam tron két qua dén hang don vi).

PHAN I11. Cau tric nghiém tra I5i ngin.

Cdau 1. Cho déthihémsé)y =b5x—1+
C:a+3bb§mg
KQ:

Cdu 2.

] c6 tam dbi xting I(a; b). Gid trj cta biéu thirc
x —

5 . s & b, .
Hinh bén 1 dé thi cia ham s6 y = ”;jc (véia,b,c € R). R \
1: 2

Khi d6 ab — ¢ bang bao nhiéu?
KQ:

S~

Cau 3.

Cho ham sb y = f(x) = ax® + bx? + cx + d c6 d6 thi (C) nhu hinh y
ve. Biét f/(1) = 0, tinh £(5).
) (®)

KQ:

Cdu4.

4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE BO TH| HAM SO



y . £ 2x —
Hoéi c6 bao nhiéu cap so nguyén duong (a; b) dé hamsoy = 4i — Z y

c6 do thi trén (1; +00) nhu hinh vé bén?
KQ:

1 X

O

Cau 5. Mot gido vién theo doi su tién bd ctia hoc sinh qua thang do diém, duge mé hinh hoa
bang ham sb bac ba f(x) = x° + ax? + bx + c v6ia, b, c 1a cadc hé s6. Trong d6, x (0 < x < 9,x €
IN) 1a s6 thang ké tir dau nam hoc va f(x) la diém trong thang thi x. Qua theo doi, gido vién
ghi nhan thang dau tién hoc sinh dat 19 diém, sau d6 gidm trong thang thit hai va dén thang
thit ba hoc sinh dat mitc thap nhat trong ba ndm hoc, 1a 3 diém. K& tir thang thit ba trd di, diém
ctia hoc sinh tang lén. Dya vao mo hinh trén, hay tinh diém cta hoc sinh d6 & thang thu sau.

KQ:

Cau 6. Buong di cia mot khinh khi cau duge gan =,
trong hé truc toa do 1a mot phan cta dudng cong
bac hai trén bac nhat c6 do thi cat truc hoanh tai
hai diém c6 toa do 1a (1;0) va (8;0) v6i don vi trén
hé truc toa do la 1 km. Biét rang diém cyc dai cta
dd thi ham s6 1a diém (6;5). Héi khi khi cau da di
qua diém cuc dai va cach mat dat 3875 m thi khi cau
cach gbc toa do theo phuong ngang bao nhiéu km?

KQ:

— HET—
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UNG DUNG DAO HAM VA KHAO SAT HAM SO DE

Bai e GIAI QUYET MOT SO BAI TOAN THUC TIEN
g

A. LY THUYET CAN NHO
BB 16c 96 thay ddi clia mét dai lvong

Ta c6 dao ham f'(a) 1a tbc d6 thay déi tuc thoi cta dai luong y = f(x) dbi vdi x tai diém x = a.
Dudi day, ching ta xem xét mot s6 ting dung ctia y tudng nay doi véi vat li, hoa hoc, sinh hoc
va kinh té:

e Néu s = s(t) la ham vi tri ciia mot vat chuyén dong trén mot duong théng thiv = s'(t)
biéu thi van toc tic thoi cta vat (tbc do thay déi ctia dd dich chuyén theo thdi gian). Toc
do thay déi tirc thoi ctia van toc theo thoi gian 1a gia toc tic thoi cda vat:

a(t) = o'(t) = s ().

e Néu C = C(t) 1a nong do ctia mot chat tham gia phan tng hoa hoc tai thoi diém ¢, thi
C'(t) 1a tc do phan tng tic thdi (tic 1a d6 thay d6i nong do) ctia chat do tai thoi diém ¢.

e Néu P = P(t) 1a s6 lugng ca thé trong mot quan thé dong vat hodc thuc vat tai thoi diém
t, thi P/(t) biéu thi toc d6 tang trudng tirc thoi ciia quan thé tai thoi diém t.

e Néu C = C(x) la ham chi phi, tic la téng chi phi khi san xuét x don vi hang ho4, thi toc
do thay déi tic thoi C'(x) cta chi phi déi véi s6 luong don vi hang dugc san xuat dugce
goi la chi phi bién.

e Véy nghia kinh té, chi phi bién C’(x) xap xi vdi chi phi dé san xuat thém mot don vi hang
hoa tiép theo, tic la don vi hang hoa tha x + 1 (xem SGK Toan 11 tap hai, trang 87, b
sach Két néi tri thirc véi cude séng).

B3 Baitodn t6i wu héa

Mot trong nhumg u’ng dung phd bién nhét ctia dao ham la cung cap mot phudng phap tong
quat, hiéu qua dé giai nhing bai toan t0i uu hoa. Trong muc nay, ching ta sé giai quyet nhumg
van dé thuong gap nhu t6i da hoa dién tich, khdi lugng, loi nhuan, cing nhu t6i thiéu hoa
khoang cach, thai gian, chi phi. Quy trinh giai mot s6 bai toan tdi wu hoa don gian:

®@ Budc 1. Xac dinh dai lugng Q ma ta can lam cho gia tri cia dai lugng éy 16n nhat
hodc nho nhat va biéu dién n6 qua céc dai luong khac trong bai toan.

@ Budc 2. Chon mot dai lugng thich hgp nao do, ki hiéu 1a x, va biéu dién cac dai
lugng khac & Budc 1 theo x. Khi do, dai lugng Q sé la ham s6 ctia mot bién x. Tim
tap xac dinh ctia ham s6 Q = Q(x).

@ Budc 3. Tim gia tri lon nhat hodc gia tri nho nhat ctia ham s6 Q = Q(x) bﬁng cac
phuong phap da biét va két luan.
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B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

BAI TAP TU LUAN

DANG TOAN : " S = : z =
. | Bai toan vé quang duong, van toc, gia toc

@ Néu phuong trinh chuyén dong ctia vatla s = f(t) thiv = f/(t) 1a van toc tic thoi va |
a = v'(t) 1a gia toc tic thoi ctia vat tai thoi diém t. |

@ Trong chuyén dong thang déu this = v - t.

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

& Bai 1. Trong 3 gidy dau tién, mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh
s()= - +6t>+t+5,

trong d6 ¢ tinh bang gidy va s tinh bang mét. Chat diém c6 van tdc tic thoi 16n nhat bang
bao nhiéu trong 3 gidy dau tién d6?

& Bai 2. Khi bo qua stic can cta khong khi, do cao (mét) cia mot vat dugc phong thzfmg
ding lén trén tir diém cach mat dat 2 m véi van téc ban dau 24,5 m/s 1a h(t) = 2 + 24,5t —
4,9t (theo Vat li dai cuong, NXB Giao duc Viét Nam, 2016).

a) Tim van tdc ctia vat sau 2 giay.
b) Khi nao vat dat do cao 16n nhat va do cao 16n nhat dé la bao nhiéu?

¢) Khi nao thi vat cham dat va van toc caa vat lic cham dat 1a bao nhiéu?

& Bai3.
Anh An chéo thuyen tir diém A trén bd mot con song thang rong 3km
3 km va muon den diém B & bo doi dién cach 8 km yé p}lia ha C
luu cang nhanh cang tot (hinh bén). Anh An cheo thuyen denmét =~ A Sy
diém D nao d6 gitta C va B rdi chay bo dén B. Néu van toc cheo
thuyen 1a 6 km/h va van toc chay bo 1a 8 km/h thi anh An phai
cheo thuyén sang by & diém D cach B bao nhiéu km dé dén dugc ¥
B cang sém cang t6t? (Gid st rang vin toc ctia nudc la khong dang ké
s0 vdi vdn toc chéo thuyén ciia anh An).

8 km

<% Bai 4. Chi phi vé nhién liéu ctia mot con tau dugc chia 1am hai phén. Phan chi phi thua
nhat khong phu thudc vao tbc do tau va bang 480nghn dong méi gid. Chi phi phan thit hai
trén 1 km dudng ti 1é thuan véi lap phuong cda toc do tau, khi toe do bang 20 km /h thi chi
phi phan thit hai bang 100 nghin dong méi gid. Gia st con tau d6 ludn gitt nguyén toc do
di chuyén, dé tong chi phi nhién liéu trén 1 km dudng la nhoé nhét thi toc dd cta con tau d6
bang bao nhiéu km /h ?

ET s Nouyén Thanh Nhan - 0839.2199.39




DANG TOAN

Bai toan t6i wru hoéa trong chi phi, doanh thu, lgi nhuin

@ Néu C(x) la téng chi phi ma cong ty (doanh nghiép) phai trd dé san xuat x don vi
hang hoa thi C(x) dugc goi la ham chi phi.

@ Goi p(x) la gid ban \m(:)i don vi hang hoéa khi giao dich x don vi hang héa. Khi dé6 p(x)
dugce goi 1a ham cau (hay ham gia) va ham sb nay dugc ki vong 1a ham gidm theo
bién x.

@ Néu x don vi hang héa dugc ban véi gia mdi don vi p(x), thi ham doanh thu, ki hiéu
la R(x), dugc tinh bdi cong thic R(x) = x - p(x).

@ Néu x don vi hang héa dugc ban véi gia mdi don vi 1a p(x), thi ham 1lgi nhuan, ki
hiéu la P(x), duoc tinh bdi cong thic

& Bai 5. Tai mot xi nghiép chuyén san xuét vat liéu xay dung, néu trong mot ngay xi
nghiép san xuat x (m%) sdn phdm thi phai bo ra cac khoan chi phi bao gom: 5 triéu dong chi
phi c6 dinh; 0,4 triéu dong chi phi cho méi mét khéi san phdm va 0,005x? triéu dong chi phi
bdo dudng may mdc. Biét rang, mbi ngay xi nghiép san xuat dugc toi da 45 m> sdn pham.
Tim chi phi trung binh (triéu dong) trén mdi mét khdi san pham thap nhat ma xi nghiép
can bé ra (lam tron dén hang phan tram).

<o Bai 6. Gia sit mot loai hang hod c6 ham cau duge mo hinh hoa béi p(x) = 100 — 0,5x
va ham chi phi dugc mé hinh hod bdi C(x) = 40x + 37,5, trong d6 p (nghin dong) 1a gia ctia
mot don vi hang hoa doé. Hoi khi lgi nhuan la 16n nhat, chi phi trung binh cho méi don vi
1a bao nhiéu nghin dong ? (két qud lam tron dén hang don vi).

& Bai 7. Mot cong ty san xuat va ban hét x san pham (0 < x < 1000), tong sb tién cong ty
thu dugce 1a f(x) = 1000x — x? (nghin dong), chi phi san xuat binh quan cho mot san pham
la g(x) = x + % + 680 (nghin dong). Gia st mirc thué phu thu trén mot don vi san phdm
ban dugc 1a t (nghin dong) (0 < t < 200 ). Tim mtc thué phu thu t (nghin déng) trén mot
san pham sao cho nha nudc nhan duge sb tién thué phu thu 16n nhat va cong ty cting thu
dugc 1gi nhuan 16n nhat theo muc thué phu thu do.

DANG TOAN S0 2 Ao 2 3
' 3 Bai toan toi uwu hoa trong hinh hoc

@ Thé tich khéi hop chit nhat V = dai x rong X cao;

@ Thé tich khéi lap phuong V = (canh)’;

3

| : , 1 1
} ® Theé tich khoi chop V = - X S g4y X cao; !
3 @ Khoéi noén: l

e Dién tich xung quanh: Syq = 7t7l.
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. 1
e Thé tich: V = gmfzh.

e Dién tich xung quanh: Syq = 27rl.
e Thé tich: V = mr?h.

| ® Khdi tru: l

<& Bai 8.

Mot bac nong dan co ba tAm ludi B40,
moi tAm dai 2 (m) va mudn rao mdt manh
vuon doc bo song c6 dang hinh thang
can ABCD nhu hinh bén dudi (bo song 1a
duong thang CD khéong phai rao). Héi bac a(m) a(m)
do6 c6 thé rao dugc manh vuon cé dién tich
16n nhat 1a bao nhiéu mét vuong?

& Bai 9.

Mot ngudi quan sat dung tai diém P, cach xa duong dua mot  p
don vi do dai. Hai van dong vién xuat phat tir diém S va chay

doc duong dua (nhu hinh vé). Biét van dong vién thir nhat chay 6
nhanh gg?lp ba lan van dong vién thit hai, hdy tim goc quansat 4
6 16n nhat gitra hai van dong vién ma ngudi quan sat dung & P
nhin thay dugc.

3t

<& Bai 10.

Ong Binh dit thg lam mot bé ca, nguyén liéu bang kinh trong
sudt, khong c6 nap day dang hinh hop chit nhat c6 thé tich chia
dugc 220500 cm® nude. Biét ti 1é gitra chiéu cao va chiéu rong cta
bé bang 3. Xac dinh dién tich ddy ctia bé ca (tinh bang cm?) dé tiét
kiém dugc nguyén vat liéu nhat.

& Bai 11.
Khi san xuat vo lon sita bo hinh tru, cac nha thiét ké luén dat muc tibu ——
sao cho chi phi nguyén liéu lam v6 lon 1a it nhét, tic la dién tich toan |[~——1—"
phan ctia hinh tru 1a nhé nhat. Mudn thé tich khéi tru d6 bang 1 dm? |
va dién tich toan phan cta hinh tru nhé nhéat thi ban kinh day cta hinh !
tru phai bang bao nhiéu dm? (két qud lam tron dén hang phan trim). i
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DANG TOAN

Bai toan vé toc do thay d6i cia mot dai lugng

& Bai 12. Khi mau di chuyén tir tim qua cdc dong mach chinh roi dén cac mao mach va
quay trd lai qua cac tinh mach, huyet ap tam thu (tuc 1a ap luc ctia mau lén dong mach
khi tim co bop) lién tuc giam xuong. Gia st mot ngudi co huyét ap tam thu P (tinh bang
mmHg) dugc cho bdi ham so

252 + 125

P(t) =
®) 241

0 <

t <10,

trong d6 thdoi gian ¢ dugc tinh bang giay. Tinh tbc do thay ddi cta huyét ap sau 5 gidy ké tir
khi mau roi tim.

& Bai 13. Doanh s6 ban hé théng 4m thanh néi mdéi trong mot khoang thoi gian du kién
5000

\ ] 1456

tinh bang nam. Hoi toc dd ban hang dat t6i da vao nam nao?

sé tuan theo duong cong logistic R = R(x) = x > 0, trong do thoi gian x dugc

& Bai 14. Gia st s6 lugng ciia mot quan thé ndm men tai mdi truong nuéi cdy trong

phong thi nghiém dugc mé hinh hod bang ham sb P(t) = trong do thoi gian ¢

a
duoc tinh bang gid. Tai thoi diém ban dau t = 0, quan thé c6 20 té bao va tang véi toc do
12 té bao/gio. Tim céc gid tri ctia a va b. Theo mo hinh nay, diéu gi xay ra v6i quan thé naim
men vé lau dai?

& Bai 15.

Mot bé nuéc ¢6 dang hinh nén ngugc véi ban kinh day bang
2 m va chiéu cao bang 4 m (tham khéo hinh vé duéi day).
Nudc duge bom vao bé véi toe do khong déi 1a 2 m3/phit.
Hoi toc d6 dang 1én ctia muyc nude (don vi m/phuit ) béng
bao nhiéu khi myc nudc trong bé dat do sau bf!mg 3 m (lam
tron két qua dén hang phan tram)?

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong &n lwa chon. M3i cau hai hoc sinh chi chon
mot phuong an.

- . 1 (AN T . e e
Cau 1. Mot vat chuyén dong theo quy ludts = — §t3 + 6% v6i t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh

tir khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén dugc trong khodng
thoi gian do. Hoi trong khoang thoi gian 7 gidy, ké tir khi bat dau chuyén dong, van tdc lon
nhat ctia vat dat duoc bang bao nhiéu?

A. 144 m/s. B. 24 m/s. C. 180 m/s. D. 36 m/s.
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Cau 2. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%t?’ + 6% v6i t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh

tir khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di chuyén dugce trong khoang
thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian 9 gidy, ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc 1on
nhat ctia vat dat duoc la bao nhiéu?(két qud tinh bang m/s)

A. 54 m/s. B. 36 m/s. C. 27 m/s. D. 45 m/s.

Cau 3. Dé tang nhiét do trong phong tir 18°C ngudi ta st dung mot cai may sudi (may dugc
phép hoat dong trong 9 phut). Goi T (don vi °C) la nhiét d6 ctia phong & phut thu t dugc cho
bdi cong thire T = —0,009t + 0,152 + 18 v6i t € [1;12]. Tim nhiét d6 cao nhat trong phong dat
dugc trong thoi gian 9 phut ké tir khi may sudi bat dau hoat dong.

A. 28. B. 22. C. 24. D. 23.

CaAu 4. Sb dan ctia mot thi trdn sau t ndm ké tir ndm 1970 dugc udc tinh bsi cong thire f(t) =
26t + 10

t+5
dan soO cta thi tran (tinh bang nghin nguoi/nam). Hoéi vao nam nao thi toc do tang déan so la

0,048 nghin nguoi/ nam ?
A. 2025. B. 2020. C. 2015. D. 2018.

(f(t) dugc tinh bang nghin ngudi). Dao ham ctia ham s6 f biéu thi tbc do tang trudng
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Cdu 5. Sau khi phat hién dich bénh, cac chuyén gia y té udc tinh s6 ngudi nhiém bénh ké tir
s ) \ ) 1
ngay dau tién xuat hién bénh nhan dau tién dén ngay th t 1a f(t) = 1+ 18> — 51‘3 voi t =

0,1,2,...,30. Néu f xac dinh trén [0;30] thi f'(t) dugc xem 1a tbc do truyén bénh (ngudi/ngay)
tai thoi diém t. Xac dinh ngay ma tc do truyén bénh 16n nhét.

A. Ngay thit 15. B. Ngay thi 18. C. Ngay thit 20. D. Ngay thi 30.

Cau 6. Doanh sb ban hé thong am thanh trong mét khoang thoi gian duy kién sé tuan theo

o000 ,x >0, trong d6 thdi gian x dugc tinh bang nam. Héi

duong cong logistic R = R(x) = T3 507
toc do ban hang dat t6i da vao nam thir may ké tir khi md ban?
A. Nam thu 3. B. Nam thu 2. C. Nam thu 4. D. Nam thu 1.

Cadu 7. Do gidm huyét ap cia mot bénh nhan duge xac dinh bdi cong thire f(x) = 0,025x%(30 —
x), trong d6 x 1a liéu lugng an toan thudc tiém cho bénh nhan cao huyét 4p dugc tinh bang mg.
Liéu lugng an toan ctia thudc can tiém cho bénh nhan cao huyét 4p dé huyét 4p gidm nhiéu
nhat la

A. 30 mg. B. 0,5mg. C. 15mg. D. 20 mg.

Cdu 8. Mot cudn tap chi ban gia 20 ngan dong, chi phi xuat ban cho x cudn 1a
C(x) = 0,0001x2 — 0,2x + 10000 (don vi 10000 ddng).

Chi phi phat hanh méi cuén 1a 4 ngan doéng. Céac khoan thu bao gdm tién ban tap chi cong 90
triéu dong tién quang cdo. Tim s6 lugng cudn tap chi can xuat ban dé c¢6 muc 1ai cao nhat. (gia
thiet rang so cuon tap chi in ra duogc ban het)

A. 90000 cudn. B. 9000 cudn. C. 10000 cudn. D. 18000 cudn.
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Cau 9. Hién tai, mdi thang mot ctra hang do luu niém ban duge 100 sdn phdm A. Vi mdi san
pham A ban dugc, ctra hang thu duoc 20 nghin dong loi nhuan. Qua khao sat, ngudi ta thay
rang v6i mbi nghin dong giam gid, cua hang ban thém dugce 10 san phdm A. Clra hang nén
gidm gia bao nhiéu nghin dong cho médi san phdm A dé thu dugc lgi nhuén 16n nhat tir viéc
ban san phdm nay?

A. 10 nghin dong. B. 8 nghin dong. C. 5nghin dong. D. 12 nghin dong.

Cau 10. Mot cong ty du kién chi 1 ti dong san xudt cac thing dung son hinh tru véi dung tich
5 lit. Gia san xuat mat xung quanh la 100 nghin dong/m?, gia san xuat mat day la 120 nghin
déng /m?2. Hoi cong ty co thé san xuat dugc téi da bao nhiéu thung son? (Gia st chi phi cho cac
mdi nbi khong dang ké).

A. 56453 thung son.  B. 58136 thung son. C. 57169 thung son. D. 59025 thung son.

PHAN II. Cau tréc nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 11. Mot vat chuyén dong théng khong déu xac dinh bdi phuong trinh s(t) = 7t2 — 3t + 10,
trong d6 s tinh bang mét va ¢ tinh bang gidy. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) Quang duong vat di dugc sau 9 giay ké tir khi bat dau chuyén dong 1a 550 m. .

b) Gia toc chuyén dong ctia vat tai thoi diém t = 21a20 m/s? .

¢) Van toc chuyén dong ctia vat tai thoi diém t =41a59 m/s .

d) Van toc nho nhéat vat dat dugc trong khoang thoi gian tir t = 3dén t = 61a39m/s.
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Cau 12. Nguoi ta mudn xay mot bé bai c6 dang hinh hop chit nhat,

thé tich 1800 m> va chiéu sau 2 m (hinh bén). Biét rang chi phi xay T
moi don vi dién tich ctia day bé gap hai lan so vé6i thanh bé. Goi x  // y
(m) va y (m) la hai kich thudc ctia mat day. Xét tinh dung-sai ctia cac K
khang dinh sau: x

a) Thé tich bé boi dugc tinh theo cong thic V = 2x2%y.

) 900
b) Moilién hé gitaxvaylay = ~

¢) Tong dién tich mat bén ctia bé tinh theo x, y 1a S = 4(x + y).
d) Dé téng chi phi xay dung (bao gom mat ddy va mat bén) nhé nhét thi can chon chiéu dai
la 40 m.

Cau 13. Nha may A chuyén san xuat mot loai sdn phdm cung cap cho nha may B. Hai nha
mady thod thuan rang, hang thang A cung cAp cho B s lugng san pham theo don dat hang ctia
B (tbi da 100 tan san pham). Néu sb lugng dat hang la x tAn san phdm thi gia ban cho méi tan
san pham la P(x) = 45 — 0,001x? (triéu dong). Chi phi dé A san xudt x tan san phdm trong mot
thang la C(x) = 100 + 30x (triéu déng) (g6m 100 triéu déng chi phi c6 dinh va 30 triéu déng
cho mdi tan san pham).

a) Chi phi dé A san xuit 10 tin sdm phdm trong mot thang 1a 400 triéu dong.

b) S tién A thu dugc khi ban 10 tan san phdm cho B 1a 600 triéu dong.

¢) Lgi nhuan ma A thu dugc khi ban x tan san phdm (0 < x < 100) cho B la —0,001x3 +

15x — 100.
d) A ban cho B khoang 70,7 tin san phdm méi thang thi thu duoc loi nhuén 16n nhat.
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Cau 14. Gia stt ham cau cia mot san pham doc quyén duge cho bdi p = 400 — 2Q va ham chi
— 4 . . — N

phi trung binh C = 0,2Q + 4 + g trong d6 Q la so don vi san pham ( p va C dugc tinh bang
$ déi v6i méi don vi sdn pham). Xét tinh dting, sai ctia cac khang dinh sau:

a) Q =90 la lugng san phdm ban ra dé 1gi nhuan thu duoc téi da.

b) Gid ban dé 1oi nhuan thu duoc tbi da 1a 400%.

¢) Loinhuan t6i da 1a 174208%.

d) Néu chinh phti danh thué 22$/ mot don vi sdn pham thi gia ban 390$ dé loi nhuan thu

duoc toi da.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 15i ngin.

- 5 1 . o
Cdu 15. Mot vat chuyen dong theo quy luat s = —§t3 + 912, véi t (gidy) 1a khoang thoi gian
tinh tir ltc vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di dugce trong thoi gian dé.
Hoi trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir ltic bat dau chuyén dong, van toc 16n nhét ctia vat dat
dugc bang bao nhiéu?(két qud tinh bing m/s)

KQ:
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Cdu 16. Tai mot xudng san xuat sdn pham tir bétdong, chi phi dé san xuat x(m>) sdn phdm
méi thang 1a C(x) = 2 + 0,5x + 0,007 (triéu dong) v6i 0 < x < 27. Chi phi trung binh 1a
C(x)

C(x) = —. Mbi thang xudng san xut bao nhiéu mét khdi san pham thi chi phi trung binh
x
dé san xuét la thap nhat(lam tron dén hang phan mudi)
KQ:

Cdu 17. Co s& A chuyén cung cAp mot loai sdn phdm noéng nghiép X cho nha phan phéi B.
Hai bén thoa thuan rang, néu dau thang B dit hang x ta san phdm X thi gia ban méi ta san
phdm 1a P(x) = 5 — 0,0005x? (triéu dong) (x < 40). Chi phi A phai bd ra cho x ta san phdm X
trong mot thang 1a C(x) = 10 + 3,5x (triéu dong). Hoi trong mot thang B dat hang bao nhiéu ta
san phdm X tir A thi A nhan duge lgi nhuan 16n nhat? (két qud lam tron dén hang phan chuc)

KQ:

Cau 18. Mot cong ty mudn lam mot dudng dng dan tir vi tri A trén bo bién dén vi tri B trén
hon dao. Khoang cach tir diém B dén bo bién la BH = 6 km (Hinh bén duéi). Gid tién dé xay
dung duong ong trén ba 1a 50 000 USD méi kilomét va gia tién xdy dung dudng 6ng trén bién
1a 130000 USD méi kilomét, biét rang AH = 9 km. Xac dinh vi tri diém C cach vi tri A mot
khoang bao nhiéu km dé khi lap éng dan theo duong gap khic ACB thi chi phi cong ty bo ra
1a thap nhat.

KQ:
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9 km

Cau 19. Tir mot tdm ton c6 hinh dang 1a nira hinh tron ban
kinh R = 7, ngudi ta muén cat ra mot hinh chit nhat (nhu
hinh vé). Dién tich 16n nhat c6 thé ctia tAm ton hinh chit nhat
la bao nhiéu?

KQ:

CAu 20. Tir mot tAm bia hinh ch nhat c6 chiéu rong 10cm va chiéu dai 80 cm nhu hinh a,
ngudi ta cat § bén géc bon hinh vudng c6 canh x véi 1 < x < 4 va gap lai dé tao thanh chiéc
hop 6 dang hinh hop chir nhat khéng ndp nhu hinh b. Tim x dé thé tich chiéc hop 1a 16n nhat
(két qua lam tron dén hang phan muoi).

KQ:
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10cm

C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong an luwa chon. M&i cau héi thi sinh chi chon mét
phuong an.
Cdu 1. Mdi dot xuat khau gao ctia tinh A thuong kéo dai trong 60 ngay. Nguoi ta nhan thay
lugng gao xuat khau tinh theo ngay thir t duge xac dinh bdi cong thuc: S(t) = 51‘3 — 6312 +
3240t — 3100 (tan) (1 < t < 60). Héi trong 60 ngay do, ngay thit may c6 lugng gao xuat khau
cao nhat?

A. 60. B. 45. C. 30. D. 25.
Cdu 2. Do giam huyét 4p ctia mot bénh G(x) = 0,025x%(30 — x) trong d6 x la s6 miligam thudc
dugce tiém cho bénh nhan (0 < x < 30). D€ bénh nhan d6 c6 huyét 4p gidm nhiéu nhat thi liéu
lugng thudce can tiém vao la

A. x =15 (mg). B. x =20 (mg). C. x =20 (mg). D. x =25 (mg).
Cdu 3. Trong mot mdi trudng dinh dudng c6 1000 vi khudn duge cay vao. Bang thuc nghiém

) : . A 1
xac dinh dugc so lugng vi khuan tang theo thoi gian boi quy luat N(t) = 1000 + % (con
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vi khuan), trong d6 t 1a thoi gian (don vi gidy). Hay xac dinh thdi diém sau khi thyc hién ciy
vi khuan vao, s6 lugng vi khuan ting lén 16n nhét?

A. 0. B. 1. C. —10. D. 10.
Cau 4. Sy anh hudng khi stt dung mot loai doc t6 vdi vi khudn X dugc mot nha sinh hoc mé
ta boi ham sb P(f) = %, trong do P(t) 1a s6 lugng vi khudn sau t gi st dung doc to.
Vao thoi diém nao thi s6 lugng vi khudn X bat dau gidm?

A. Ngay tur Iic bat dau st dung doc t6. B. Sau 0,5 gio.

C. Sau 2 gio. D. Sau 1 gio.

Cau 5. Sb lugng vi khudn cia mot mé nudi cay sau t gid duge mo hinh héa bdi ham sb6 N(t) =
—t3 4+ 12t2 4+ 100 (v6i 0 < t < 12). Toc do sinh trudng ctia mé vi khuén dat gia tri 16n nhat vao
gio tht may?

A. 2 B. 4. C.e6. D. 8.

- ) . . 1 .
Cdu 6. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat s(t) = > — 6t3 (m). Tim thoi diém ¢ (giay)
ma tai d6 téc do v (m/s) ctia chuyén dong dat gia tri 16n nhat.

A.t=25. B. t=1. C.t=2 D. t =0,5.

- . 1 b A T . .
Cau 7. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = §t3 — 12 4 9t véi t (gidy) 1a khoang thoi gian
tinh tir lic vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong di dugc trong thoi gian d6. Hoi
trong khoang thoi gian 10 gidy ké tur ltic bat dau chuyén dong, toc do 16n nhat ctia vat dat dugc
bang bao nhiéu?

A. 109 (m/s). B. 89 (m/s). C. ? (m/s). D. 71 (m/s).

Cau 8. Mot xi nghiép san xuit mot loai sdn phadm véi ham chi phi C(x) = 20x + 1000 (nghin
dong), trong dé x 1a s6 lugng sdn phdm. Ham cau cua thi truong déi véi sdn phadm nay la
p(x) = 100 — 0, 1x (nghin dong). S6 lugng san phadm x can san xuat dé xi nghiép dat muc lgi
nhuan 16n nhat 1a

A. 200. B. 300. C. 400. D. 500.

Cau 9. Mot rap chiéu phim ban duge 300 vé mbi ngay véi gia 100 nghin dong/vé. Mot khao
sat thi truong chi ra rang, néu ct giam gia vé 5 nghin dong thi so luong vé ban ra sé tang thém
30 vé mdi ngay. Tim gia ban mdi cho moi vé 1a bao nhiéu dé thu dugce doanh thu 16n nhat?

A. 80 nghin dong. B. 75 nghin dong. C. 70 nghin dong. D. 85 nghin dong.

Cau 10. Mot co s6 san xuat banh ngot méi ngay lam ra 500 chiéc banh dé phan phbi cho cac
dai ly. Néu gia ban si la 40 nghin dong/chiéc thi sé ban hét sach, néu gid ban ct ting thém 2
nghin dong/chiéc thi s6 banh thira lai cubi ngay sé ting thém 10 chiéc. S6 banh thita nay sé
dugc ban thanh ly cho cac trang trai chan nu6i vdi gia 10 nghin dong/chiéc. Mc ting gia ban
si 1a bao nhiéu dé t6ng doanh thu méi ngay ctia co s& 1a 16n nhat?

A. 30 nghin dong. B. 40 nghin dong. C. 45 nghin dong. D. 35 nghin dong.
Cau 11. Mot xudng in c6 8 mdy in, méi may in duge 4 000 ban in khé gidy A4 trong mot gio.
Chi phi dé bao tri, van hanh mot may trong méi lan in 1a 50 000 dong. Chi phi in 4n ctia 7 may
chay trong mot gior 1a 20(3n + 5) nghin dong. Hoi néu in 50 000 ban in khé gidy A4 thi phai st
dung bao nhiéu may dé thu dugc nhiéu lai nhat?

A. 4 may. B. 7 may. C. 6 may. D. 5 may.

Cau 12. Khi nudi ca thi nghiém trong hd, mot nha sinh vat hoc thay ré“mg néu trén mdi don
vi dién tich ctia mdt ho ¢6 n con cd thi trung binh moi con ca sau moét vu can nang Q(n) =
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480 — 201 (gam). Hoi phai tha bao nhiéu con ca trén mot don vi dién tich cia mat hd dé sau
mot vu thu hoach dugc nhiéu ca nhat?

A. 12. B. 14. C. 10. D. 18.

Cau 13. Trong cac hinh chit nhat ¢ chu vi la 24 cm, hay tim hinh chit nhat c6 dién tich 16n
nhat.

A. 36. B. 24. C. 48. D. 72.
Cdu 14.
Mot nguoi thg go lam moét cai hom dang hinh hop chit nhat
c6 ndp bang ton. Biét rang do dai duong chéo hinh hop bang
3v/2 dm va chi dugc st dung vira dt 18 dm? t6n. V6i yéu cau

nhu trén ngudi tho c6 thé lam duge cai hom c6 thé tich 16n nhat JTT T -
bfmg //
A. 8dm3. B. 2v/2dm3. C.6dmd. D. 4 dm?. !

Cau 15. Khi san xuat vo lon sita bo hinh tru, cic nha thiét !(é /m
luoén dat muc tiéu sao cho chi phi nhién liéu lam vo lon la thap ‘

nhat, tic la dién tich toan phan ctia hinh tru nhé nhat. Mudn thé v
tich ctia khoéi tru dé bé“mg V va dién tich toan phan ctia hinh tru |

nho nhét thi nha thiét ké phai thiét ké hinh tru c6 ban kinh bang |

bao nhiéu? | h

AL B YL e L p. /L
27 27 7T 7T

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mi y a), b), c), d) & mdi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.

" T A , , N 1 t* ‘
Cadu 1. Thé tich nude cia mot bé boi sau t phit bom tinh theo cong thie V(t) = 500 <4Ot3 — Z) (m®
(0 < t < 120). Toéc d6 bom nudc tai thoi diém t duge tinh bdi cong thie f(t) = V/(t). Xét tinh
dung sai cia cac ménh dé sau:

a) Thé tich nudc ctia bé boi sau 20 phit bom 1a 1400 (m?).

b) Téc do bom nudc tai thoi diém ¢ 1a f(t) = 120> — 3.

) Toc do bom gidm tir phut thit 45 dén phut thi 75.

d) Téc d6 bom 16n nhat tai thoi diém ¢ = 80 (phut).

Cdu 2. Gia st ham cau ctia mot san pham doc quyén duge cho bdi p = 400 — 2Q va ham chi
— 4 . . — .

phi trung binh C = 0,2Q -4 + g trong do Q la so don vi san pham ( p va C dugc tinh bang
$ dbi véi mdi don vi sdn pham).
Xét tinh diing, sai ctia cac phat biéu sau

a) Q = 90 la lugng sdn phadm ban ra dé 1gi nhuan thu duoc téi da.

b) Gid ban dé€ 1oi nhuan thu duoc t6i da 1a 4008.

¢) Loi nhuén t6i da la 17420%.

d) Néu chinh phu danh thué 22$/ mot don vi san pham thi gia ban 390$ dé loi nhuan thu

duoc t6i da.

Cdu 3. Mot nha san xuét trung binh ban dugc 1000 laptop méi tuan véi gia 14 triéu dong mot
chiéc. Mot cudc khao sat thi truong chi ra rang neu ctt giam gia ban 500 nghin dong, so luong
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laptop ban ra sé ting thém khoang 100 chiéc mdi tuan. Biét rang ham chi phi hang tuan la
C(x) = 12000 — 3x (triéu dong), trong d6 x la sb laptop ban ra trong tuan.
Xét tinh dung, sai ctia cac phat biéu sau

s 1 \ <
a) Ham caulap = ~ 500~ + 19, trong d6 p (triéu dong) la gid cta moi laptop.
b) Doanh thu dat dugc 16n nhat thi nén gidm gia ban laptop 1a 5 triéu dong/ chiéc.
¢) Dé cong ty khong bi 16 von thi médi tuan can ban dugc it nhat 600 chiéc laptop.

d) Loi nhuan 16n nhat ma cong ty c6 thé dat dugce 1a 12200 (triéu dong).

Cau 4. Mot ngudi cheo thuyeén tir diém A trén bd mot con sdng
thang, rong 3 km va mudn dén diém B, cach by db6i dién 8 km vé
phia ha luu, cang nhanh cang tot( Hinh bén dudi). Ngudi ay c6 thé
chéo thuyén qua séng dén diém C r6i chay bo dén B, hodc anh ta
c6 thé chéo thang dén B, hodc c6 thé chéo thuyén dén diém D nao
dé gitta C va B roi chay bo dén B. Biét rang toc do chéo thuyén ctia
nguoi nay 1a 6 km/h va toc do chay bo la 8 km/h. Biét toc do dong
nudc 1a khong dang ké so véi toc d chéo thuyén ctia ngudi dan
ong. Goi x (km) la d6 dai quang duong CD. Xét tinh dung, sai cua
cac phat biéu sau
a) 8 — x (km) la d6 dai quang duong BD.

V22
b) Thai gian chéo thuyén trén quang duong AD 1a xT—i—9 (gi0).

vVx24+9 8—x

) Tong thoi gian di chuyén tir A dén B la 7 T g
d) 1 gio 30 phut 1a khodng thoi gian ngan nhat ngudi nay c6 thé
di tir A dén B.

PHAN II1. C4u tric nghiém tra 15i ngin.

Cau 1. Dan s cia mot qudc gia sau t (ndm) ké tir ndm 2024 dugc wdc tinh bdi cong thirc
N(t) = 100e%91% (N(t) duoc tinh bféng triéu nguoi, 0 < t < 50). Vao nam nao toc do tang dan
s0 ctia qubc gia dé 1a 1,6 triéu ngudi/nam?

KQ:

Cau 2. Nha may A chuyén san xuat mot loai sdn phdm cho nha may B. Hai nha mdy thoa
thuan rang, hang thang nha may A cung cap cho nha mdy B s6 lugng sdn pham theo don dat
hang ctia nha may B (t6i da 100 tan sdn pham). Néu s6 lugng dat hang la x tdn san pham thi
gia ban cho mdi tan san pham la p(x) = 90 — 0,01x? (don vi: triéu dong). Chi phi dé nha may

A A 2 2 A s N 1 . .« A X A
A san xuat x tan san pham trong mot thang la C(x) = 5(200 + 27x) (don vi: triéu dong), thue
gid tri gia ting ma nha may A phai déng cho nha nudc 1a 10% téng doanh thu. Hoi nha may A
ban cho nha may B bao nhiéu tan sdn pham mébi thang dé thu dugc loi nhuan (sau khi da trir
thué gia tri gia ting) cao nhat?

KQ:

Cdu 3. Mot doanh nghiép dy dinh s&n xuat x sdn phdm trong mot thang (x € IN*) thi doanh
thu nhan duoc khi ban hét s6 san phdm d6 1a F(x) = —30x2 + 2200x — 14980 (nghin dong),

trong khi chi phi san xuét binh quan cho méi san pham la G(x) = % + 100 (nghin dong). Néu

muon lgi nhuan dat trén 15 triéu dong mot thang thi doanh nghiép d6 can san xuat it nhat bao
nhiéu san pham?

KQ:
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Cdau 4. Mot ngudi nong dan cé 15000000 dong dé lam mot hang rao hinh chit E doc theo
mot con séng bao quanh hai khu dat trong rau c6 dang hai hinh chit nhat bang nhau (Hinh
bén dudi). D6i v6i mat hang rao song song véi by song thi chi phi nguyén vat liéu la 60000
dong/mét, con dbi voi ba mat hang rao song song vdi nhau thi chi phi nguyén vat liéu 1a 50 000
dong/mét, mat giap voi bo song khong phai rao. Tim dién tich 16n nhat cta hai khu dat thu
duogc sau khi lam hang rao.

KQ:

|
X

4 AR A AR R A A RAR VNANNARRARRANRAN

Cdu 5. Ong Anh mubn dung tAm bia hinh vuéng canh 6 cm lam mét chiéc hop khong nap, cé
day 1a hinh vudng bang cach cat bo di 4 hinh vudng nhd & bén géc ctia tim bia.

I x

D6 dai canh hinh vudng can cat bd dé chiéc hop dat thé tich 16n nhét 1a bao nhiéu?
KQ:
Cdu 6. Cho mét hinh tru noi tiép trong hinh nén c6 chiéu cao bang 12 cm va ban kinh day

bang 5 cm (Hinh 1). Ngudi ta cat hinh nén, tru nay theo mit phang chita dudng thang néi dinh
va tdm hinh tron ddy cta hinh nén thi thu duge mét hinh phfmg nhu Hinh 2.

12 cm

r 5cm
Hinh 2

Tim h dé khéi tru c6 thé tich 16n nhat.
KQ:

— HET—
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Chomg

VECTO VA HE TOA DO TRONG
KHONG GIAN

VECTO TRONG KHONG GIAN

A. LY THUYET CAN NHO
BB 16ng cia hai véc to

{3} Dinh nghia:
Trong khong gian, cho hal vécto 7 va b. Lay

ba A
dlem O, A, B sao cho OA = 7, AB_): b.Ta / N 7
go1 OB la téng cha hai véctd @ va b, ky hiéu z E‘
Feb . B

Phép 14y tong ctia hai vécto @ va b dugce goi la
phép cong vécto .

{3 Cac quy tic can nhé:

® Quy tac ba diém: Véi ba diém A4, B, C, ta

A A D
co 7
AB+ BC = AC .
. B B~ C
® Quy tic hinh binh hanh: Cho ABCD la
hinh binh hanh, ta c6
AB + AD = AC
® Quy tac hinh hop: Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’. Ta ¢6 A D
AB+ AD + AA = AC'
BE=——"c
A\ Hp thic tuong tu:  BA + BC + BB’ = BD. a2y
B, : C/

{¥ Tinh chit:
@ Tinh chat giao hodn: @+ b = b +

® Tinh chat két hop: (E’+?)+E’=E’—|— _b>+?);
® Véi moivécto @, taluoncé: @+ 0 = 0 + @ =
@Té’ngcﬁabavéctdﬁ’,?,?: E’—i—_b)-l—?:(ﬁ—l—_b))—i—?.
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B3 Hicu clia hai véc to

{3 Vécto doi:
® Vecto dbictia @ ki hiéula —7.
® Vecto dbi ctia AB 1a EZ, nghia la —AB=BA (diing dé'lam mat dau tri trudc vecto).
® Vecto 0 duoc coi 1a vecto dbi ctia chinh né.

{¥ Dinh nghia hiéu ciia hai vécta: Trong khong gian, cho

hai vécto @, b. Ta goi @ + (— b) 1a hiéu cha hai vécta E’/’ 7
7va b, kyhieu@ - b. D

Phép lay hiéu ctia hai vécto duoc goila phép trir vécta . @ >_ 7
{X Cac quy tic can nhé: @)
> B
b

@ Véibadiém A, B, Ctacé AB — AC = CB.

-

® Haivécto 7va b dbinhauthi 7+ b = 0.

Tich clia mét s6 véi mét véc-to
¥ Dinh nghia: Cho sb thuc k # 0 va vecto @ # 0. Tich ctia mot s6 k vdi vects @ la mot
vecto, ki hiéu 1a k7, dugc xdc dinh nhu sau:
e Cung hudng véi vecto @ néu k > 0, ngugc hudng véi vects @ néu k < 0.
e C6do daibang |k| - |7].
A 07=0wk-0=0.
Vi du: Theo hinh vébén, thi b =37, ¢ = —274;C =
2
—=b.
3

X Hé thdc trung diém, trong tam:

@ I 1a trung diém ctia doan thang AB thi 5 A
° TZ—F I—B) = 6; I M N
o TA = 18, Al = J AB;..
A B K C

@ G la trong tam cua tam giac ABC thi
° (?1) + CTB) + (?f = 6;
o GA = ~ZAK; GA = ~2GK;..
{3 Nhan xét:
@ Véi hai vécto @ va ? bat ky, v6i moi s6 hvak, ta luon cé
o k(7+70)=ka +kb; o W+ k)T =hd +k7;
o hikad)=(hk)d; o 1-7=71;
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a=0

o (—1)-d=-4a; e ki=0c
k=0

® Hai vécto @ va b (b khéc 0) ciing phuong khi va chi khi ¢6 sé k sao cho @ = kb.

® Ba diém phan biét A, B, C thing hang khi va chi khi c6 sb k # 0 dé AB = kAC.

u Tich vé hudng clia hai véc-to

{3} Géc giira hai vécto:

Trong khong gian, cho 7 va T la hai vécto khéc 0. Lay mot

%\
diém A bat ky, goi B va C la hai diém sao cho AB = 1, A B
- — . 22 e A s s .~ .. N A
AC = v.Khi do, ta goi BAC la goc gitra hai vécto u va o, A
ky hiéu (i, 7). C
\?})‘ /l

0° < (U, 7) < 180°.
e Néu u cung hudng véi T thi (¢, 7) = 0°;
e Néu i nguoc huéng véi v thi (i, 7) = 180°;
e Néu u vudng goc véi T thi (i, T) = 90°.
{3 Dinh nghia tich vé huéng cha hai véc to: Trong khong gian, cho hai vécto @/ va ¢ khac

=g A ’ - A Ve . ? . A
0. Tich vd huéng ctia hai vécto @ va 7 la mot sd, ki hiéu u - ¥, dugc xac dinh bdi cong
thuc

CHU Y

® Trong trudng hop ¥ = 0 hosc T = 0, ta quy u6c i - 7 = 0.

h
N
@ U-U=u?>=d> u?>0 W=0&u=0.

N
e . s -4 S v e
® Vi hai vécto #, 7 khéc 0, ta c6 cos(if, T) = []-17]

R
@ V&ihaivécto i, khac 0,tacét LT <= u -0 =0.

e z .. , g N .
{3 Tinh chat: Véiba vécto @, b, € va sb thuc k, ta co:

-
a =b-4a;

=

¢« 7 (b+70)=7-0+7-7;

o (ki) b =k(7-b)=17- (kD).
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B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN ,
. 1 Xac dinh véc-to, chiung minh dang thuc véc to,do dai véc to

@ Chd y cac quy tac nhu: ba diém, quy tac hinh binh hanh, quy tac hinh hop...;
®@ Do dai véc to AB la d6 dai doan AB;

\ 3
©@ Do dai duong cao trong tam giac déu = canh x 7 D¢ dai duong chéo hinh vudng
= canh x v/2; D¢ dai duong chéo hinh 1ap phuong = canh x /3.

BAI TAP TU LUAN

<& Bai 1.

Cho hinh hép ABCD.A’B'C'D’. Hay xac dinh cac véc-tg
(khéc 0) c6 diém dau, diém cudi 1a cic dinh ctia hinh hop
ABCD.A'B'C'D’ thoa

a) cung phuong voi AE; b) cung phuong AAT ;
C) bmeg voi zﬁ; d) bfémg voi :475 ;
e) déivéi CD'; f) déivai B'C.

& Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N, O lan luot
la trung diém ctia AB, CD va AC. Ching minh rang

a)ﬁ+ﬁ:m+ﬁ; b)§Z+§6:§§+§B;

¢) SA+SB+SC+ 5D = 4S0; d) SD — BN — CM = SC.

<& Bai 3. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh bang a. Ching minh:
PP g g g

a) CC'+BA+D'A = CA’. b) BC + DC + AA’ = AC.
¢) BB+ AD + CD = B'D. d) BB — C'B — D'C’ = BD'.

e) ‘Z§+A'D' = av/2. f) |AB+ A'D + AA!| = av/3.

& B&i—e.—> —

Ba luc Fy, B>, F3 cung tac dong vao mot vat c6 phuong doi mot vuong

gbéc nhau va c6 d6 16n lan luot 1a 2N, 3N, 4 N. m|l o
a) Tinh do 16n hop luc cta g, 1?;; . B
b) Tinh d¢ 16n hgp luc caa ba luc da cho.

1. VEcTo TRONG kHONG AN [



& Bai 5.

Tinh d¢ 16n cta cac luc cang trén moi soi day cap trong Hinh.
Cho biét khéi lugng xe 1a 1900 kg, gia téc 1a 10 m/s?, khung
nang c6 khéi lugng 100 kg va c6 dang hinh chép S.ABCD véi
day ABCD la hinh chtt nhat tdim O, AB = 8 m, BC = 12 m,
SC = 12 m va SO vuédng goc vdi (ABCD). Lam tron két qua
dén hang don vi ctia Newton.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cau 1. Cho hinh hop chit nhat ABCD.EFGH. Vécto nao sau day cung phuong voi AD?

A. AC. B. FL. C. BD. D. EH.
Cau 2. Cho hinh hop ABCD.EFGH. Cac véc-to ¢6 diém dau va E
diém cubi la cac dinh ctia hinh hop va bang véc-to AB la cac véc-to \
nao sau day? rd—\
A. CD, HG, EF. B. DC, HG, EF. \
c. ¢, i, T, D. DC, GH, EF. b
B /

Cdu 3. Trong khong gian, cho cac diém P, G, H. Tim khang dinh dtng.
A.PH+GH=PC. B. PH-GH=GP. C.PG-PH=HG. D. PC+PH=GH.

Cdu 4. Trong khong gian, cho cac diém I, Q, C. Tim khang dinh dting.
A.IQ-CQ=IC. B.CI-QC=IQ3. C.IC+QC=IQ. D.IQ+

Th.S Nguy&n Thainh Nhan — 0839.2199.39




Cdu 5. Cho hinh hop ABCD.A;B;C;D;. Tim khang dinh
dung

A. AA1 +AB+ AD = Ac1

B. AA; + AB+ AD = CA, .

C. AA, + AB+ AD = A,C; .

D. AA, + AB+ AD = C1 A; .

Caué. Cho hmh hop ABCD EFGH. T1m khang dmh dung
A. AE+AB—|—AD CE. B. AE+AB+AD AG
C. AE+ AB+ AD = GE. D. AE+ AB+ AD = EG .

Cdu 7. Cho hinh hép ABCD.A’B'C’'D’. Trong cac khang dinh sau,

khang dinh nao sai?

Ay, D

B, i G
Ad-mmmmmnmee ) D

B C
E H

Fé— G
Admmmmmnmee ~--)D

B C

A. AB+B'D = AD. B. AB+CD = 0.

C. AC' + A'C = 2AC. D. AC-D'D=0.
Cdu 8. (TN.2025) Cho hinh ling tru ABC.A’B'C’ (xem hinh A C’
dudi). Phat bléu nao sau day la dung’

A. BA+A’C’ ATA. B. BA+A’C’ BC

C.BA+A'C = BC' D. BA+A'C'=C'B'.

Cau 9. (TN.2025) Cho hinh chép tu gidc déu S.ABCD (xem
hinh bén). Goi O la giao diém ctia AC va BD. Phat biéu nao
sau day la dung7

A. SA+SB+SC+SD—ZSO

B. SA + SB+SC +SD = 450.

C.SA+SB+5C+5D = 5.

—

D.SA+SB+SC+SD=0.

!
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Cau 10. Cho ti dién ABCD. Ménh dé nao du6i day 1a ménh dé D
dung7
A. AB— AD = CD+BC B. AC— AD = BD — BC.
C.BC+AB=DA-DC. D.AB-AC=DB- DC.

A C
B
Cau 11. Cho tu dién ABCD Goi G la 5 la trong tam tam glac ABC. D
Tim k thda dang thic vecto DA + DB+ DC =k-DC.
A k=1 B. k= %
C.k=2 D. k=3.
A C
B

Cau 12. Cho hinh lang tru ABC.

A ! /. i a ’ A/ C
tam giac A'B'C’. Dat @ = 1—4—147,7; = @,E’ — AC. Véc-tg AG' V
bang

A
C.

Q)

W] —W| =
/Q /
+ o+
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Cdu 13. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a. Khang W D’
dinh nao sau day 1a khang dinh sai?

A. |AC| = aV/2. B. |AC/| = a\/3. B’ —C
C.BD+D'B' = 0. D. BA+ BC + BB = BC'. N
B L NG

Cau 14. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C’'D’ canh a. Tinh d¢ dai vecto ¥ = AB + AD/

theo a.
A. |X| =aV2. B. |¥| =2aV2. C. |¥| = 2aV6. D. |¥| = aV6.
Cdu 15. Hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a. Tinh d6 A D’

dai vécto ¥ = AA’ + AC’ theo a.

A. a\/2. B. (1 + \/§) a. B E C!
C. a\/g. D. Q :, ______ -——®D
2 A
B C
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Cdau 16. Trong dién truong déu, lyc tinh dién F F + F F + + + ¥ 7

(don vi: N) tac dung 1én dién tich diém c6 dién tich

g (don Vi:_) C) dugc tinh theo cong thuc F = q- f, LR T T ? MY 1T 1T TE
trong do E la cuong do dién truong (don vi: N/C). M

Tinh d6 16n cua luc tinh dién tac dung lén dién - — — - — — — ]

tich diém khi ¢ = 1077 C va do 16n dién truong
E =10°N/C.

A. 1073 N. B. 10* N.

C.107N. D. 1074N.

Cdu 17. Mot chiéc den tron dugc treo song song véi mat phang
nam ngang bdi ba sgi day khong dan xuét phat tir diém O trén
tran nha va lan lu;gt h}u@_c) vao ba diém A, B, C trén den tron sao
cho cac lyc cang Fi, F,, F; lan lugt trén mébi day OA, OB, OC ddi
mot vudng goc voi nhau va ‘1?1)’ = )g‘ = ‘1—:3)) =15 (N). Tinh trong
lugng ctia chiéc dén tron doé.

A. 14/3 (N). B. 15v/3 (N).

C. 173 (N). D. 161/3 (N).

=Y
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Cau 18. Mot chiéc dén chum treo c6 khbi lugng m = 5kg duoc thiét ké
vdi dia den duoc gitr boi bdn doan xich SA, SB, SC, SD sao cho S.ABCD
12 hinh chép t gidc déu c6 ASC = 60°. Tim do 16n cta luc cang cho mdi
soi xich. LAy ¢ = 10m/s”.

N SELEN
c. BV SEUEN

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) @ mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 19.

Cho hinh hop chtt nhat ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 canh AB = a; A D

AD = a+/3; AA" = 2a. Xét tinh diing, sai ctia cac khang dinh

sau: . Bl
a) AB'+CD’
b) A'D+CB' =
¢) |AB+ AD| = a+/5.

d) |AB + A'D’ + CC'| = 2y/2a. 5 /

C/

|
ol .<H3¢

l
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Cau 20.

Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ c6 canh bang a. Xét tinh diing, W o
sai ctia cdc khang dinh sau: ‘
a) BB—DB = B'D. b) BA + BC + BB’ = BD. B/ L “
o) |[BA+BC+BB|=av2. d) [BC—BA+CA|l=a 1
Apoooee ] D
B : C

Cau 21. Cho ti dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém ctia
cac canh AD va BC, I la trung diém MN. Xét tinh dung, sai cua
cac khang dinh sau:

a) AB—-CD=AC—BD.  b) AB+CD = AD +CB.

) AB+DC =2MN. d) IA+IB+IC+1ID = 0.
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Mot chiéc 6 t6 duge dat trén mat ddy dudi ctia mot khung
sat c6 dang hinh hop chir nhat v6i ddy trén la hinh chir nhat
ABCD, mat phang (ABCD) song song v6i mdt phang nam
ngang. Khung sat d6 dugc budc vao méc E cda chiée can cau
sao cho cac doan day cap EA, EB, EC, ED c6 d6 dai bfing nhau
va cfmg tao voi mat phéng (ABCD) mot goc bang 60°. Chléc
can cau kéo khurlg sat len theo phuong thang ding. Biét rang
cac luc Cang F, B, F3, F4 déu c6 cuong doé la 4700 N va trong
luong ctia khung sat 1a 3000 N.

a) Fl+F=F+F

b) Fi+F=FK+H

o) |F| + F3| = 8141 N (lam tron dén hang don vi).

d) Trong lugng cuia chiéc xe 6 t6 1a 16282 N (lam tron dén

hang don vi).
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BAI TAP TU LUAN

& Bai 1. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang 5.
a) Tim gbc gitta cac cap véc-td sau: AC va AB; AC va B'D’; AC va CD; AD' va BD.
b) Tinh cac tich v huéng AC - AB; AC - B'D’; AD' - BD;

¢) Chung minh AC vuong goc voi BD.

& Bai 2. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang a va M 1a trung diém cta CD.
a) Tinh cac tich vo huéng AB - AC, AB - AM.

b) Tinh goc (AB, CD).

& Bai 3.
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Cho biét cong A (don vi: J) sinh béi lyc F tac
iun§ Ién mot vé_:c duoc tinh bang cong thitc A =
F - d,trong d6 d l1a vectg biéu thi do dich chuyén
cua vat (don vi cua ‘c_i)‘ la m) khi chiu tac dung

—

cualuc F.
Mot chiée xe c6 khéi lugng 1,5 tan dang di xudng trén mot doan duong doc 6 géc nghiéng
5° so vdi phuong ngang. Tinh cong sinh boi trong lIuc P khi xe di hét doan duong doc dai
30 m (lam tron két qua dén hang don vi), biét rang trong Iye P duge xac dinh boi cong thirc

P=m <, voi m (don vi: kg) 1a khéi lugng ctia vat va ¢ 1a gia toc roi ty do ¢6 do lon ¢ = 9,8

m/s?.

& Bai 4.

Mot chat diém A nam trén mat phang nam m ngang (oc) chiu tac Vi

dong boi ba luc Fy, Ty, Ts. Cac Iy Fq, Fp 6 gia nam trong ’

(w) va (Fl, F2> = 135°, con luc F3 co gia vuong goc vai (x) va

hudng lén trén. Xac dinh cuong d6 hop luc cta cac luc 1—3)1, 1—3)2,

F 3 biét rang do 16n ctia ba lyc d6 lan luot1a 20 N, 15 N va 10 N. -
135° F

F,

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuang 4n lwa chon. M3i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Céu 1. Cho 7 va b la hai vecto cung hudng va déu khac vecto 0. Ménh dé nao sau day
duang?

Céu 2. Cho hai vects @ va b khac 0. Xdc dinh géc a gitta hai vecto @ va b khi 7.0 =
— 7. ( b (
A. a=0° B. o« =45°. C. a=90°. D. a =180°.

Céu 3. Cho hai vecto i va b théa man |7 = 8,|b| = 2va #.b = 8. Géc giita hai vecto da
chola

A. 30°. B. 60°. C. 135°. D. 120°.
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C@u 4. Cho hai vecto 7 va b thoa man 7| =7, |?| —=2vaa.b =7v2. Géc gitra hai vecto da

cho la

A. 120°. B. 45°. C. 180°. D. 30°.
Cdu 5. C—}l? h\inh lap phuong ABCD.A1B;C1D;. Géc gitra hai vecto A D,
B1C1 va BD béng B |

A. 135°. B. 45° C. 120°. D. 60° . 1 G

Ammenn -JD
B C

Cdu 6. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’. Khang dinh nao sau day la / /
khang dinh sai? |

A. (A'C',AD) = 45°. B. (A'C',B'B) = 90°. B

C. (A7A,CB') = 45°. D. (AB,CD) = 180°. w5 P

BY —~C

Cdu 7. Cho tu dién déu ABCD, Goi M, N lan luot 1a trung diém cac canh AB, AC. Hay tinh
goc gitra hai vecto MN va BD.
A. (MN,BD) = 150°. B.
C. (MN, BD) = 30°. D. (MN, BD) = 60°.

Cadu 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD lahinh binhhanh ¢
va mat bén SAB la tam gidc déu. Tinh géc gitra hai vecto DC va

BS.
A. (DC,BS) = 120°. B. (DC, B_s’) — 60°.
C. (D_c’, B_s’) — 90°. D. (D_C’, 1?9’) — 150°.
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Cdu 9. Cho hai vecto @/ va ¥ thda man || = 8,|7| = 8 va gdc gitta hai vecto bang 60°.Tinh
tich v hudng u. 7.
A. 32. B. 32/3. C. 64V3. D. 64.

Cau 10. Cho hinh cho'p S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh.
Mat ben ASB la tam giac vudng can tai S va c6 canh AB = a. Tinh

DC Ag 5
a a
— B. ——.
4 ) 24
a a
C. —— D. —.
2 2
Cau 11. Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH c6 cac canh bang a. Tinh AB - E H
EG. |
A. 2\/_ B. [le. F l G
a? |
Cl 2¢_0 DI azﬁc //k\i\iiiii D
B \C

Cdu 12. Cho hinh lap phuong ABCD. A'B'C'D’ ¢6 canh bang a.

/ DI
T A5/ A°C N
5 B/ - !

A — B. —a-. .
2 a2 z:‘]z‘\(**“::;D
C. a2 D. ——. RPN
2 B// N C
Cau 13. Cho hinh lap phuong ABCD. A’B'C'D’ ¢6 canh bang ) D
a. TmhAB’ BD. |
A. ? B. —a° B = % (o4
a® |
C. a? D. ——. Ax----- ---2D
2 0 :\,’///
B C
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Cau 14. Cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD c6 do dai tt ca cac S
canh bang a. Tinh AS - BC.

2
a? a
A —. B. -
5 5
a a
C.——. D. —.
2 4
Cau 15. Cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD c6 do dai tat ca cac S
canh bang a. Tinh AS - AC. |
2
A. -, B. =
a2 >
a
.= D. a?
c 2
gﬁilé. Cho tir dién ABCD biét AB = AD = BD = a, AC = 2ava A
CAD = 120°. Tinh BC - AD. N
A. —§a2 B. §a2 !
1 2 2 1.
12 )
c 3 2" B c
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Cau 17. Mot tau kéo mot xa lan trén bién di chuyén duge 3
km v6i mot luc kéo c6 cuong do 2000 N va cé phuong hop
vdi phuong dich chuyén mot géc 30°. Tinh cong thuc hién
bdi Iyc kéo néi trén (két qua lam tron dén hang don vi cda 0°
Jun).

A. 5327148 (J). B. 4217150 (J).

C. 5196152 (J). D. 4179561 (J).

!

2y

Cdu 18. Cho hinh chép S.ABC c6 SA =SB =SC=AB=AC=a S
va BC = a+/2. Tinh géc gitta cac vecto SC va AB.

A. 60°. B. 90°.

C. 120°. D. 150°.

Cau 19. Cho tu dién OABC c6 cac canh OA, OB, OC d6i mot vuong C

gécva OA = OB = OC = 1. Goi M la trung diém ctia canh AB. Tinh

goc gitra hai vecto OM va AC.
A. 90°. B. 120°. B
C. 60°. D. 30°.
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Cau 20. C6 ba lyc cung tac ddong vao mot vat. Hai trong C
ba luc nay hgp v6i nhau mot géc 110° va c6 do 1on lan ~ .
lugt 1a 30 N, 25 N. Luyc thit ba vudng goéc v6i mat phang S F
tao bdi hai luc da cho va ¢6 d6 16n 1a 10 N. Tinh d6 16n
hop luc ctia ba lyc da cho. (Két qua lam tron dén hang F3
phan muoi)

A. 30,6 N. B. 33,3 N.

C. 32,7N. D. 35,2 N. T,

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mi cau, hoc sinh
chon ding hoac sai.

Cau 21. Trong khong gian, cho hai véc-to @ va b ciing c6 d¢ dai bang 1. Biét rang goc gitra
hai véc-to do la 45°.

a) aﬂ*:?. b) (a’+3?).(z_z?):—5+§.
O [7+7]=2+v2 d) |@-v2b|=o.
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Cdu 22.
Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 2a.
Biet SA = 2a va SA vudng goc voi mat phang (ABCD).
M la trung diém SB.

a) Tich vo hudng cua hai véc-to SDvaCDla —1.

b) Do dai ctia véc-to AM 1a av/2.

c) Goc gitta hai véc-to AC va CD bing 45°.

d) Tich v6 hudng cta hai véc-to SC va AB la 4a2.

Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh biang a. Xét
tinh ding sai ctia cdc ménh dé sau.
a) Goi M la trung diém ctia BC. D¢ dai véctd A’M bang
3a
1 —> —> e
b) AC' = AB+ AD + AA’.
o) A'B=AB+ AA'.
d) Goéc gitra vécto BA' va vécto A’C’ bang 60°.

1. VECTO TRONG KHONG GIAN



Cadu 24.

Cho tit dién déu SBCD c6 canh bf?mg 5a. Goi E la trung diém ctia canh
BC. Goi H la trong tam tam gidc BCD. Xét tinh dting-sai ctia cic khang
dinh sau.

a) (HB,CH) = 120° . b) SB.CD = 0.
—> —> —> —> — —> —> 2
0 SBLCD4+BCADE=0C. da SBCS— 2%

Cau 25
Mot chat diém 6, vi tri dinh A cta hinh lap _phuong AT .
ABCD.A'B'C'D’. Chat_cijérifhiu _tdc dong béi ba luc 2, b, 7 lan o 2
luot cung hudng voi AD, AB va AC' nhu hinh vé. D6 16n ctia céc D \ 2
lyc @, b va € tuong ting 1a 10N, 10 N va 20 N. ; \ c
a) a+b="7C. | Y
b) |7+ b| =20 (N). S 7Y
o |7+7|=1|b+7l \
d) |7+ b+ | = 32,59 (N) (lam trom két qui dén hang phin musi).  © c
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C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHI’RN I. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi thi sinh chi chon mot
phuong an.
Cdu 1. Trong khong gian, goi ¢ la goc gitta hai vects @ va b khac vecto khong. Khang dinh
nao sau day dang?

A. 0° < @ <90°. B. 0° < ¢ <180°. C. 0° < ¢ < 180°. D. 0° < ¢ <90°.
Cdu 2. Hai véc-to trong khong gian dugc goi la bang nhau néu ching

A. Cung phuong va cung d6 dai. B. Cung hudng va cung do dai.
C. Cung hudng. D. C6 do dai bang nhau.

Cdu 3. Cho hinh hop ABCD.EFGH. Cac vécto ¢6 diém dau E H
va diém cubi 1a cac dinh ctia hinh hop va bang vécto GB 1a cac
vécto nao sau day?

F G

A. HA . B. HE. C.EH. D. DE.

B C
CAu 4. Trong khong gian, cho cac diém M, B, L. Tim khang dinh dting.
A.MB+ML=BL. B. MB—~LE=ML. C.ML+BL=ME. D.LM-BL=MB.

Cdu 5. Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’. Dang thiic nao sau day la
sai?
A. AB—i—AD—I—AA'—AC’ B. BC—i—CD—i—BB’ BD.

C. CB+CD+DD’ CA'. D. AD—i—AB—i—AA’ A'C.
Cdu 6. Cho hinh ldng tru ABC.A’B'C’ (xem hinh bén). Phat A
biéu nao sau da}l la dung7 7

A. BA+A'C’ = BC!. B. BA+A/C' =C'B’ -

C. BA+ A'C’ = BC. D. BA+ A'C' = A’A.

A
=/

Cdu 7. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD (xem hinh dudi). Goi S

O 1a giao diém ctia AC va BD. Phat biéu nao sau day la ding?
A. SA +SB +5C + SD = 450.
B. SA+SB+SC+5D=0.
C. SA + SB +5C + 5D = 250.
D. SA + SB +SC + 5D = SO.
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CéGu 8. Cho hai vecto @ va b théa man 7| =3, \F| = 4 va géc gitta hai vecto bang 120°.Tinh
tich vd hudng 7. b.

A. —6. B. 6V3. C. —12V3. D. 12.
Cau 9. Cho hai vecto 77 va b théaman |77 =2,|b| =5va #.b = —10. Géc gitta hai vecto da
cho la

A. 120° . B. 180°. C. 150°. D. 30°.

Cdu 10. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D'. Géc gitra hai véc-to AC va A'B bang

A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 120°.
Cau 11. Cho hinh lap phuong ABCD. A131C1D1 c6 do dai A D,
canh bang 5a. Tinh d6 dai vecto ¥ = AB1 + AD1 theo a. |
A. 404 . B. 5v/6a. C.5\3a. D.5/2a. Bi— G
Ademmmmmennee D
B C
Céu 12. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. o D
Tinh t1ch AC.BC. |
e \/E 2 A2 Rl 2 / : /
C. AC-B'C = 242, D. AC-B'C = 242 i
Ajpgmmmmmnne ----4 D
B K N7

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh
binh hanh va AB = 6, AD = 4, AB- AD = —12 . Tinh
(sC- 571’)2.

A. 76. B. 28. C. 52. D. 40.
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Cau 14. Cho ti dién ABCD c6 tam giac BCD déu va AD = AC. A
Gia tri cta cos (AB, CD) la

1 1 V3
A. . B. 0. — D. X-.
2 0 ¢ 2 2
B D
M
C
Cau 15. Cho tit dién ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém A
ctia AB, CD. Biét MN = k (AD T Bc). Giéa tri k 1a
1 1
A. 3. B. 2. C. -. D. -.
3 2
B D
C

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.
CéGu 1. Cho hai véc-to 7 va b trong khong gian théa man |7 | = 3, | b | = 4 va goc gitta ching
bang 60°. Khi do, xét tinh diing sai ctia cdc ménh dé sau:

a) 7.0 =6

b) [T+ b|=7.

Q) (@—0) (T+20)=—

, — — 3> ~ . e —
d) Véc-to u = a — 5 b vudng goc voi véc-to a.

Cau 2.
Cho hmh hop chtr nhat ABCD.A’B'C'D’ (xem hinh bén) N /
a) DA + DC + DD’ DB. 1
b) Véc-to doi véi véc-to AB'1a C'D. e ,
c¢) AA"+ AD = BC. 1
d) Céc véc-to bing vdi véc-to BC 1a C'Bl va A'D.
Yt SR D
B/ C

Cdu 3. Cho ti dién déu ABCD ¢6 canh bé“mg a. Goi M 1a trung diém ctia CD. Khi d6, xét tinh

dung sai cia cdc ménh dé sau:
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a) |ﬁ| |CD| b) Goc gitra hai véc-to AB va Rbﬁng 60°.
o) AB-CD = = d) AM-BC =0.

CAu 4. Cho hinh ldng try tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 AB = ava AA’ = a\/2.
a) AC = AB + BC.
b) Goi M 1a trung diém ctia BC, khi d6 A’M = A’A + A'B' — CM.
2
o AM-AC="1 f.

d) Goc gitta vecto AB va BC' bang 60°.

PHAN 111. Cau tric nghiém tra 15i ngén.

Cau 1. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’. Goi O la giao diém ctia AB’ va A’B, M 1a trung diém
ctia AB. Biét CC’' = kOM. Gia tri k bing bao nhiéu?

KQ:

Cau 2. Trong khong gian, cho hai vects @ va b6 cung do dai bang 6. Biét do dai ctia vecto
@ + 2b bang 6+/3. Biét s6 do goc gitta hai vecto @ va b 1a x do. Gia tri cta x 1a bao nhiéu?
KQ:

Céu 3. Trong khong gian, cho hai vec-to 7 va b. Biét |7] = 1,
N N —>\ 2

d6 bang 60°. Tinh (37 +2b ).

KQ:
Cdu 4.
Mot chiéc 6 t6 duoc dat trén mat day dudi cia mét khung sat dang
hinh hop chir nhat voi day trén la hinh chit nhat ABCD, mat phang
(ABCD) song song voi mat phang nam ngang. Khung sat d6 dugc
dat vao méc E ctia chiéc can cau sao cho cac doan day cap EA; EB;
EC; ED bang nhau va ciing tao v6i méat phang (ABCD) mot goc a.
Chiéc can cau kéo khung sat 1én theo phuong thang ding. Biét cac
luc cang Fq; Fo; F3; Fy déu c6 cuong do la 4800 N, trong luong
ctia cd khung sit chita xe 6 t6 1a 72001/6 N. Tinh sin a. (lam tron
két qua dén chir s6 hang phan tram).

KQ:

Cdu 5. Ba luc 1_-!1, fz, fg cung tac dong vao mot vat c6 phuong

do6i mot vudng goc va c6 do 1on lan Iuot 1a 2N; 3N; 4 N. Hop luc

cua ba 1119 da cho c6 do 16n bao nhiéu Niu-ton (két qud lam tron dén s

mot chir so thdp phin)?

KQ: Er
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Cau 6. Co ba luc cung tac dong vao mot cai ban nhu hinh vé. Trong d6 =
hai luc Fy, Fp 6 gia nam trén mat phang chira mat ban, tao v6i nhau
mot goc 110° va ¢6 do lon lan luot 14 9 (N), 4 (N), luc 1_53 vuong goc voi
mat ban va c6 d6 16n 7 (N). P 16n hop luc cta ba luc trén 1a a (N), tim
gia tri cta a (két qud quy tron vé sé nguyén).

KQ:

— HET—

1. VECTO TRONG KHONG GIAN



Bai g TOA PO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN
e

A. LY THUYET CAN NHO
n Hé toa do trong khoéng gian

Trong khong gian, ba truc Ox, Oy, Oz d6i mot vudng géc v6i nhau tai gbe O ctia méi truc. Goi
-> N
i, j, klanlugtla cac véc-to don vi trén cac truc Ox, Oy, Oz.

e Hé ba truc nhu vay dugc goi la hé truc toa do Descartes vudng
goc Oxyz, hay don gian 1a hé toa do Oxyz. Biém O dugc goi
1a gbc toa do.

e Cac mat phéng (Oxy), (Oyz), (Ozx) d6i mot vudng goc voi
nhau dugc goi la cac mat phzzing toa do.

— —

° i2:?2:?2:1vé7-7:7-k:?-

=
1

=0

a Toa dd clia diém

Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, cho diém M. Toa d6 diém M dugc xac dinh nhu sau:

z

e Xac dinh hinh chiéu M; cta diém M trén mat p
phang Oxy. Trong mit phang toa do Oxy, tim R
hoanh d6 a, tung do b ctia diém M;. N
M
e Xac dinh hinh chiéu P ctia diém M trén truc cao ol.--—" | b
Oz, diém P tng véi sO ¢ trén truc Oz. S6 ¢ 1a cao ; Ky
do ctia diém M. !
G }\jl
B0 s0 (a;b;c¢) 1a toa do ctia diém M trong khong gian H !
v6i hé toa d6 Oxyz, ki hiéu 1a M(a; b; c). X
Toa do cla vecto
Trong khong gian Oxyz:
e Toa do cta diém M la toa do ctia vecto OM.
e Cho . Dyung diém M(a; b; c) thba OM = ¥ thi toa
do ctia diém M 1a toa do cta 1. Ta co
o b
©U=0OM=0OH+OK+OP=ai +bj +ck. 7Ky

Suy ra

U = (a;b;¢c) & ﬁ:a?—FbT—i—CTg.

Toa d6 cic véc to don vi ldn luot la: 7 = (1,0,0), | = (0;1,0), k = (0;0;1).
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B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN 5
' 1 Toa do diém, toa do vec to

Khi xac dinh toa d6 diém, toa d6 véc td ta chii y cic két qua sau:

U1 = 0q

— — —
@®@ W=ai+bj+ck e U= (ab0c). @ U= u=0
Uz = 03

3 ©) m:(a;b;c)thiM(a;b;c). @ @:(xg—xA;yB—yA;zB—zA). i
- ® Chiéu diém M(a;b;c) lén mat phang © Tir giac ABCD la hinh binh hanh khiva
} toa do (hoac truc toa do) thi "thanh chi khi }
| phan bi khuyét' bang 0. Chang han: AD = BC |
| M(1;2;3) chiéu 1én (Oxy) thiz = 0. Suy |
l ra hinh chiéu 1a M;(1;2;0). i

BAI TAP TU LUAN

& Bai 1. Trong khong gian Oxyz, cho A(3; —2; —1). Goi A1, Ay, A3 1an luot 1a hinh chiéu
ctia diém A trén cac mat ph;fmg toa do (Oxy), (Oyz), (Oxz). Tim toa do ctia cac diém
Ay, Az, As.

& Bai 2. Trong khong gian Oxyz, cho A(—2;3;4). Goi H, K, P lan luot 12 hinh chiéu cta
diém A trén cac truc Ox, Oy, Oz. Tim toa d6 ctia cac diém H, K, P.

<& Bai 3. Trong khong gian Oxyz, cho A(1;1; —2), B(4;3;1) va C(—1; —2;2).

a) Tim toa d6 cua vécto AB.

b) Tim toa do ctia diém D sao cho ABCD la hinh binh hanh.

< Bai 4. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD - A’B'C'D’ c6 A(4;6;—5),
B(5;7;—4), C(5;6;—4), D'(2;0;2). Tim toa dd cac dinh con lai ctia hinh hop ABCD -
A'B'C'D’.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho @ = 27 + 37 +5k. Toa do ctia vée-to 7 1a

A. (2, -3;-5). B. (2;3;-5). C. (—2;3;5). D. (2;3;5).

2. TOA BO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to 1 = 37 +4k — 7 Toa do ctia véc-to i/ 1a
A. (3, —1;4). B. (3;4;,—-1). C. 4,-1,3). D. (4;3;,-1).
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, diém nao sau day thudc truc Oz?
A. M(1;0;0). B. M(1;0;2). C. M(1;2;0). D. M(0;0; —2).
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho diém M thoa OM =27 + 7 Toa d6 diém M la
A. M(0;2;1). B. M(1;2;0). C. M(2;0;1). D. M(2;1,0).
Cdu 5. Trong khong gian Oxyz, cho vecto OA = 7 —2k. Toa do diém A la
A. (1,0; -2). B. (0;1;,-2). C. (0;,-1,2). D. (1, —-2,0).

Cdu 6. Trong khong gian Oxyz, xac dinh toa d¢ ctia diém A biét A nam trén tia Ox va OA =
2.

A. A(0;0;2). B. A(2;2;0). C. A(0;2;0). D. A(2;0;0).

Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, xac dinh toa do ctia diém A biét A nam trén tia d6i cta tia Oy
va OA = 3.

A. A(0;3;0). B. A(0; —3;0). C. A@0;—9;0). D. A(3;-3;0).

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;3; —2), B(3; —2;4). Véc-to AB ¢ toa dola
A. (2;5;6). B. (4;1;2). C. (2,-5;6). D. (—2;5;6).

Ciéi)u 9. Cho hai diém A, B thdéa man OA = (2,-1;3) va OB = (5;2; —1). Tim toa dd véc-to
AB.

A. AB=(2;-1;3). B. AB=(3;3;-4). C.AB=(7;1,2). D. AB = (3; —3;4).

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M va N biét M(2;1; —1) va MN = (—1;2 - 3).
Toa d6 N la

A. N(1; —3; —4). B. N(1,3;—4). C. N(—1;3; —4). D. N(1;3;4).

Cdu 11. Hinh chiéu vudng géc ctia diém A(3; —4;5) trén mat phang (Oxz) 1a diém
A. M(3;0;0). B. M(0; —4;5). C. M(0;0;5). D. M(3;0;5).
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Cdu 12. Hinh chiéu vuéng géc ctia diém A(1;2;3) trén mat phang (Oxy) la diém
A. M(0;0;3). B. N(1;2;0). C. Q(0;2;0). D. P(1,0;0).

Cdu 13. Hinh chiéu vuong goc ctia diém M(2; 1; —3) 1én mat phang (Oyz) c6 toa do la
A. (2;0;0). B. (2;1;0). C. (0;1; -3). D. (2;0; —3).

Cau 14. Hinh chiéu vudng goc cta diém A(3;2; 1) trén truc Ox c6 toa do 1a
A. (0;2;1). B. (0;2;0). C. (3;0;0). D. (0;0;1).

Cau 15. Hinh chiéu cta diém M(2;3; —2) trén truc Oy c6 toa do la

A. (2;0;0). B. (0;3;0). C. (0;0; —2). D. (2,0; —2).
Cdu 16. Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD véi B
A(—=2;3;1), B(3;0; —1), C(6;5;0). Toa d6 dinh D Ia C
A. D(11;2;2). B. D(1;8;2). / /
C. D(11;2; -2). D. D(1;8; —2).
A D
Cau 17. Trong khdong gian Oxyz, cho cic diém A(1;0;3), B
B(2;3; —4),C(—3;1;2). Tim toa dd diém D sao cho ti gidc ABCD la C
hinh binh hanh. / /
A. D(4;2;9). B. D(—2;4;-5).
C. D(6;2; —3). D. (—4;—2;9). A D

2. TOA BO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



Cau 18. Trong khoéng gian Oxyz, cho hinh hop Al D’

ABCD.A'B'C'D, biét ring A(—3;0;0), B(0;2;0), D(0;0;1),
A’(1;2;3). Tim toa do diém C'. '
B/

A. (—13;4;4). B. (13;4;4).
C. (7;4,4). D. (10;4;4).
D
B C
Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop Al D’
ABCD.A’B'C'D’ vé6i cac dinh A(-1;1;2), B(-3;2;1),
D(0; —1;2), A'(2;1;2). Tim toa d6 dinh C'. '
A. C'(=3;1;3). B. C/(0;1;0). B’
C. C'(1;0;1). D. C'(—1;3;1).
D
B C
Cau 20. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop A/ D’
ABCD.A'B'C'D’ biét A(1;2;3), B/(2;0;—1), C(3;0;—3) va
D'(—2;4; —3). Toa do dinh B ctia hinh hop ABCD.A'B'C'D’ '
la B’
A. B(4;,—-1;1). B. B(2;—1;2).
C. B(0;1; -3). D. B(4;1;-1). D
B C

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) @ mdi cau, hoc sinh
chon ding hoac sai.

Céu 21. Trong khéng gian Oxyz,cho @ = 7 +3k —4] va b = (m —n;4m — 6n;n* —3m + 2),
v6i m, n 1a tham sb.

a) Toado @ = (1,3; 4)

b) Dung diém A thda OA=7 th1 A(l —4; 3).

c¢) Ton tai gla tri ctia m va n dé b=0.

d) Néu7 = b thim+n=09.
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CCIu 22 Trong khong gian Oxyz, cho @ = (2;0;2), z
b—2] +2k DungOA—avaO b
a) 7 =21 —|—2k e » B
b) Toa dd b = (0;2;2). }
c) Toa d/c_)iB = (—2;2,0). A ek 2 3
d) Géc AOB = 45°. AN |
T y
X
Cdau 23. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop o' o
OABC.O'A’B'C' ¢6 A(1;1; 1), B(0;3;0), BC' = \
(2; —6;6). Goi H, K lan lugt 1a trong tdm ctia tam Al : B
gidc OA’O’ va CB'C'.
a) Toa do diém C’1a (2; —3;6). \
b) Toa do diém O’ 1a (3; —5;5).
¢) Toa do véc to AB' = (—2;3; —6). O" ””””” C
d) Toa do véc to HK = (—1;2; —1). A// 5

DANG TOAN S " R
. 2 Toa d6 hoa moét so hinh khong gian

@ Chon mot diém ma tir d6 c6 ba dudng déi mot vudng géc nhau lam gbe toa do.
® Xay dung toa do cac diém trén hinh da cho tuong tng véi hé truc vira chon.

@ Toa do cac diém dac biét:

e M e Ox = M(x;0;0). e M e Oy = M(;y;0).
e Me Oz= M(0;0;z). o M € (Oxy) = M(x;y;0).
e M € (Oxz) = M(x;0;z). o M € (Oyz) = M(0;y; z).

BAI TAP TU LUAN

& Bai 1. Cho tu dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vuong goc voi nhau va OA = 4,
OB =6,0C = 8.

2. TOA BO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



a) Xac dinh mot hé toa do véi O la géc toa d6 va cac vecto don vi T, 7, k theo thu tu
— =D
cung huoéng vai OA, OB, OC.

b) Trong hé toa do thiét 1ap & cau a), tim toa do cac diém A, B, C va diém M la trung
diém cta AB.

& Bai 2.

Cho hinh hop chir nhat ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 canh z
AB = AA' =2, AD = 4. Goi E la tam ctia hinh

chit nhat ABCD, F la trung diém AC'. V6i hé toa Al D’
do Oxyz dugce thiét 1ap nhu hinh bén (gbc toa do l

O trung véi A), hay xac dinh toa do cac dinh cta i \
hinh hop chit nhat va toa d6 hai diém E, F. B’ 1

< Bai 3. Mot nguoi ding d mat dat dieu khién hai flycam dé€ phuc vu trong mot chuong
trinh ctia dai truyén hinh. Flycam I & vi tri A cach vi tri diéu khién 130 m vé phia nam va
170 m vé phia dong, dong thoi cach mat dat 55 m. Flycam II & vi tri B cach vi tri diéu khién
170 m vé phia bac va 216 m vé phia tay, déng thoi cach mat dat 60 m. Chon hé truc toa do
Oxyz v6i gbe O 1a vi tri nguoi diéu khién, mat phang (Oxy) trung v6i mat dat, truc Ox c6
hudng tring véi hudng nam, truc Oy tring véi hudng dong, truc Oz vudng goc véi mat dat
hudng 1én bau troi, don vi trén méi truc tinh theo mét. Khodng cach gitra hai flycam (Ilam
tron dén hang don vi ctia mét) bang bao nhiéu?

<& Bai 4.

Mot may bay M dang cat canh tir phi trudng. Véi hé toa
do Oxyz dugce thiét 1ap nhu Hinh bén, cho biét M 1a vi
tri ctia may bay véi OM = 14, NOB = 32°, MOC = 65°.
Tinh toa do diém M.

& Bai 5.
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Mot chiéc xe dang kéo cang soi day cap AB trong cong
truong xay dung, trén dé da thiét 1ap hé toa do Oxyz nhu
hinh bén v&i do dai don vi trén cac truc toa do béng 1(m).
Tim toa d0 cua véc-to AB.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cadu 1. Hinh bén m6 ta mot san cau long véikich thudée

theo tiéu chuan qudc té. Véi hé toa d6 Oxyz dugc thiét y B
lap nhu hinh bén (don vi trén méi truc la mét), gia s y s
AB 1a mot tru cau 16ng dé cang ludi, hay xac dinh toa 77 /; 77
do ctia B. / /’6,10m
A. (6,1;6,7;1,55). B. (6,7;6,1;1,55). ol A
C. 6,1;0;1,55). D. (0;6,7;1,55). 13,40 m
Cdu 2. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang 2. 2
Véi hé toa do Oxyz dugce thiét 1ap nhu hinh bén (géc toa dd O Al D
triing vdi diém A), toa do diém B’ 1a |
A. B'(0;2;0). B. B'(2;2;2). | /
C. B'(2;2;0). D. B'(2;0;2). B b
A Y
B )
C
X

2. TOA BO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



Cadu 3. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh z
bmeg 2. Vi hé toa d6 Oxyz dugce thiét lap nhu hinh bén

(gbc toa do O trung vdi diém A), toa do diém C’ la A’ D’
A. C'(2;2;0). B. C'(2;2;2). 3
C. C'(0;2,0). D. C'(2;0;2). | /
B v C
S D
A y
B
C
X

Cau 4. Cho hinh chép tu giac déu S.ABCD c6 canh
day bang av/2, canh bén bang a+v/5. Goi O 1a tam cta
hinh vuéng ABCD. Vi hé toa do Oxyz dugc thiét 1ap
nhu hinh bén (géc toa d6 O trung voi tdam hinh vudng
ABCD), toa d6 SC la .

A. SC = (24;0; —2a). B. SC = (2a; —a; —2a).

C.SC = (a;0;, —2a). D. SC = (a;0;2a).
Cdau 5. Cho ta dién SABC c6 ABC la tam giac vudng tai B, s .z

BC = 3, BA = 2, SA vudng géc véi mat phang (ABC) va c6
do dai bang 2. V&i hé toa do Oxyz duge thiét lap nhu hinh

bén (géc toa d6 O trung vdi diém B), tim khéng dinh sai. %
A. A(0;2;0). B. B(0;0;0). A
C. C(3;0;0). D. 5(—2;2;2).
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Cau 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac
déu canh bang 2, SA vudng goc véi day va SA = 1. Véi
hé toa do Oxyz dugce thiét lap nhu hinh bén (g6c toa do
O trung v6i trung di€ém cta doan BC), hay tim toa do
diém S.

A. 50;1;1). B. 5(0;2;1).

C. 5(0;2V/3;1). D. S(0;/3;1).

Céu 7. G mot san bay, vi tri ctia may bay duoc z
xac dinh boi diém M trong khong gian Oxyz
nhu hinh bén. Goi H la hinh chiéu vuéng géc b
ctia M xudng mat phang (Oxy). Cho biét OM = ..
50, (7,0H) = 64°, (OH,OM) = 48°. Tim
toa do cta diém M (lam tron dén hang phan %0 :
chuc). )
A. M(13,8;25,1;37,2). B. M(14,7;30,1;37,2). {58
C. M(14,7;30,1;27,2). D. M(13,8;30,1;32,2). SN

PHAN II. Cau tric nghiém ddng sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cdu 8.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB =1,
AD = 2, S§A vudng goc voi mdt day va SA = 3. V6i hé toa do
Oxyz dugc thiét 1ap nhu sau: Goc toa do O trung véi diém A, cac
véc to AB, AD, AS 1an luot ciing huéng véi 7,  va k. Xét tinh
dung sai ctia cac khang dinh sau

a) Toa do D(0;2;0). b) Toa d6 C(1;2;3).

¢) Toa dd S(2;0;0). d) Toa do I(1;1;0).

2. TOA BO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



Cdu 9. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang 2. z
Vi hé toa dd Oxyz dugce thiét 1ap nhu hinh bén (gbc toa do O Al T
trung voi tam hinh vuéng ABCD), hay xét tinh ding sai cta |
cac khang dinh sau: . B # ! ¢
a) Toa do A(—1;0;0). b) AC' = (2v/2;0;2). o
o Toa do D'(0; v/2;2). d) BD' = (0;0;2). e

Dl

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ c6 day ABC la tam giac déu z
canh bang 2 nhu hinh vé. Hinh chiéu vuéng géc cua A’ 1én
(ABC) trung v6i trung diém canh AB, goc A’AO = 60°. Voi
hé toa d6 Oxyz dugc thiét lap nhu hinh bén (géc toa do O
trung voi trung diém ctia doan BC), hay xét tinh dung sai B
cta cac khang dinh sau:
a) Toa do diém A(—1;0;0).
b) Toa do diém C(0; v/3;0). AT SoIiz
¢) Toa do diém A’(0; —1;/3). .
d) Toa do6 diém C’(1;V/3;/3).

A c
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Mot thap phat song cao 50 m dat & goc A ctia san z

hinh chit nhat ABCD. D€ gitr cho thap khong bi d6,
ngudi ta c6 cOt rat nhiéu day cap quanh thap vacd | ¢
diph tai Cég vi \tri trén mat dat. Hai chd kién vang va 4in
kién den bat dau leo 1én hai day cap CM va BN (tu C M
va B) véi van toc lan luot 1a 3 m/phit va 2,5 m/phat |, i
(dugc mo hinh hoa trong hé truc toa do6 Axyz nhu 5
hinh vé bén). Xét trong thoi gian 10 phut.
vl ] Nl ;

a) Toa do cta diém N 1a (0; 0;40).

b) Sau 10 phut, kién vang & vi tri K véi CK = 30 m.

c¢) Sau 10 phut, kién den & vi tri P v6i BP = 24 m.

d) Sau 10 phut, kién vang va kién den cach nhaukhoang 6,93 m.

2. TOA DO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



C. BAI TAP TRAC NGHIEM cudl BAI

PHAN 1. Cau tric nghiém nhiéu phuang an lua chon. M&i cau héi thi sinh chi chon mét

phuadng an.
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ¥ =2 —3i —4k.Toa do ctia véc-to i 1a

A. (3, —-2;4). B. (—3;2;,—4). C. (2,-3;,-4). D. (—3;2;4).
Cdu 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A (2;3; —1) va B(—4;1;9). Toa do ctia vecto AB
la

A. (—1;2;4). B. (—6;—2;10). C. (1;,-2;,-4). D. (6;2; —10).
Cadu 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A (1;1; —1) va B(2;3;2). Véc-to AB c6 toa do
la

A. (3;51). B. (—1;,-2;3). C. (1;2;3). D. (3;4;1).

Cdu 4. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to OA = —27 +3%. Tim toa do diém A.
A. A(—2;3;0). B. A(0; —2;3). C. A(—2;0;3). D. A(0;2; -3).
Cdu 5. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to OM = —T +5k. Khi d6 toa d6 diém M la
A. M(0;1; -5). B. M(—1;-5;0). C. M(0; —1,5). D. M(—1;0;5).

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho diém E(7; —7; —6). Goi H 1a hinh chiéu vuong goc cta
diém E lén truc Oz. Toa dd diém H la

A. H(7;-7;0). B. H(0;0;—6). C. H(7;0;, —6) . D. H(0;-7;—6).
Cdu 7. Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vuéng géc ctia diém M(1; —1;2) trén mit phang
(Oxy) c6 toa do la

A. (1,-1,0). B. (0;0;2). C. (1,0;2). D. (0;,—-1,0).

Cau 8. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém B(8;1; —9).Tim toa dd hinh chiéu cta
diém B trén mat phang (Oyz).

A. (0;1;,-9). B. (8,0;,—-9). C. (8,0,0). D. (8,1,0).
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—2;3;1). Hinh chiéu vudng géc cta diém A trén
truc Ox la diém nao trong cac di€ém dudi day?

A. M5(0;3;0). B. M;(—2;0;0). C. My(2;—3;-1). D. Mj3(0;0;1).
Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to 7@ = (4;2; —1) va diém A. Biét OA = . Toa do
cta diém A la

A. (4,1;2). B. (4;2;1). C. 4,2,-1). D. (—4;2;1).
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—2;4;1) va B(4;5;2). Piém C théa man OoC =
BA c6 toa do la

A. (2;9;3). B. (—2,-9;-3). C. (—6;,—1;,-1). D. (6;1;1).
Cadu 12. Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD véi A(—2;3;1), B(3;0; —1), C(6; 5; 0).
Toa d6 dinh D la

A. D(11;2;2). B. D(1;8;2). C. D(1;8; -2). D. D(11;2; —-2).

Cau 13. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cac diém E(—14;1; —3), F(—9; —10;5) va
G(—9;7; —2) . Tim toa d6 diém D sao cho EFGD Ia hinh binh hanh.

A. (—14;—-16;4). B. (4;4;,—-6). C. (—14;18;-10). D. (—32;,-2;0).
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Cdu 14. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A’B'C’'D’ véi cac dinh A(—1;1;2), B(—3;2;1),
D(0; —1;2), A’(2;1;2). Tim toa d6 dinh C’.

A. C'(0;1;0). B. C'(—1;3;1). C. C'(1;0;1). D. C'(-3;1;3).

Cadu 15.

San cau long vdi kich thudce theo tiéu chudn quéc té c6
chiéu dai 13,4 mét, chiéu rong 6,10 mét, chiéu cao luéi
1,55 mét. Ta chon hé truc Oxyz cho san d6 nhu hinh
bén dudi (don vi trén moi truc 1a mét). Gia sit NT 1a
mot tru cau long dé cang ludi. Hay xac dinh toa do
cta vectg NT. .

A. NT = (0;0; —1,55). B. NT = (1,0;1,55).

C. NT = (0;0;1,55). D. NT = (1;0; —1,55).

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mbi y a), b), c), d) & mdi cau, thi sinh chon
ding hoac sai.

Cdu 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(4;2;1), B(2;0;m) (m 1a tham sb) va i = 27 —
2k + 37. Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:

a) 7 =(-2-23). b) OA =47 +27 + k.
¢) Khim = 0 thi diém B thudc truc hoanh. d) Khim = 4 thi AB = 7.

!

Cau 2.

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat z
OABC.O’A'B'C’ c6 ba dinh A, C, O’ 1an luot nam trén
ba tia Ox, Oy, Oz va c6 ba canh OA = 6, OB = 10, o c’
OO’ = 5. Xét tinh duing sai ctia cac khang dinh sau:
a) B(6;10;0). b) B/(8;6;5). A
0 OC = (6;8;5). d) BC' = (—6;0;5). [ y

Cdu 3.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac déu canh
bang 2, SA vudng goc v6i ddy va SA = 1. Thiét lap hé toa
do nhu hinh vé bén dudi. Xét tinh diing sai ctia cac khang
dinh sau:

a) C(2;0;0). b) OB = (—1,0;0).
o HS = (1;/3;0). d) S(0;1/3;1).
Cdu 4.

2. TOA PO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



Mot 6ng dan nudc OAB duge cb dinh vao mot bic
tuong d6ng thoi duoc dat trong hé toa do Oxyz va
c6 cac kich thudc nhu hinh vé bén. Trong d6 AB =
8 dm, vuéng géc v6i OA va nghiéng xudng dudi so
v6i mat phang (Oxy) mot goc 30°. Dau B dugce gitt
bang day BC, biét don vi méi truc 1a dm. Khi dé:
a) Toa do diém A 1a A(0; 16;0).
b) Toa do diém C 1a C(7;0;12).
¢) Hinh chiéu ctia diém B trén mit phang (Oxy)
1a B'(41/3;16;0).
d) Do dai day BC 1a 22,63 (dm) (lam tron két qua
dén hang phan tram).

PHAN 11I. Cau tric nghiém tra 13i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém M(2;5;4). Diém M’ (a;b; ¢) d6i xitng véi M qua mat
phang (Oyz). Gid tri a + b + ¢ bang bao nhiéu?

KQ:

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidac ABC c6 A(—2;3;1), B(4;2; —1), C(5; —2;0). Biét
D(a; b; c) 1a diém sao cho ABCD 1a hinh binh hanh, khi d62a +b + ¢ b??mg bao nhiéu?

KQ:

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ ¢6 toa dd cac diém A(1;2; —1),
C(3;—4;1), B'(2; —1;3), D'(0; 3;5). Gia st toa do diém A’(x, v, z). Tinh x + y + z.

KQ:

Cdu 4.

O mot san bay, vi tri ctia may bay dugce xac dinh béi
diém M trong khong gian Oxyz nhu hinh bén. Goi H la

hinh chiéu vuéng goéc ciia M xudng mat phang (Oxy).

Cho biét OM = 50, (i,0H) = 64°, (OH,0OM) = 48°.

Goi toa do ctia diém 1a M(a; b;c), tinh a + b + c. (lam

tron két qua dén hang phan mudi)

KQ: A

Cadu 5.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a.
Canh bén SA vudng géc véi ddy. Goc gitra SC va mit ddy bang
45°. Goi E la trung diém BC. D4t hinh vao hé truc toa do Oxyz
nhu hinh vé, toa d6 trong tdm ta dién SCDE la G(x;y;z).Tinh
2
) XYz
16 * a—4.

KQ:
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CAu 6. Mot nap bé nudc hinh chir nhat ABCD nam canh z
bo tuong co6 kich thudc 9dmx12dm duoc kéo ra tir mat
san. Do tac dung cda trong luc nén nap bé khong thé md ra
dugc néu khong c6 nguoi gitr. Nguoi ta ding mot soi day
xich dai 15dm va kéo cang ndi dinh C cta hinh chir nhat
v6i diém M nam phia trén bg tudng sao cho AM = 9dm va
AM vudng gbc vai mat san. Chon hé truc Oxyz nhu hinh
vé, khi do n:f\p bé md ra vdi mat san mot goc a (don vi trén
méi truc toa do tinh bang dm). Bé qua d6 day cta nap bé.
Tinh s6 do goc a (tinh theo don vi d6 va lam tron dén 1 chi
s6 thap phan).

KQ:

— HET—

2. TOA DO CUA VEC TO TRONG KHONG GIAN



Bai eBIﬁ'U THU'C TOA PO CUA CAC PHEP TOAN VECTO
N

A. LY THUYET CAN NHO

n Biéu thirc toa do clia phép todn cdng, trlr, nhan mot sé thuc véi mot vécto

Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to @ = (ay; ay; as), b= (by; by; b3) va sb k. Khi do
@ 7+ b = (a1 + by; a2 + ba; a3 + b3);
@ 7—b = (a1 — by; a2 — by; a3 — ba);

@ kd = (kay; kay; kas).

A\ Cho hai véc-to @ = (ay; ap; a3), b= (by; bo; b3), b + 0. Haivéc-to @, b ciing phuong khi va

a) = kbl
chi khi ton tai mot sb thurc k sao cho { ar = kb
as = kb3

B Biéu thirc toa dé cla tich vé huéng hai vécto

Trong khong gian Oxyz, tich vo6 hudng cta hai véc-to @ = (ay;4a2;a3) va b = (b1; bp; b3) dugc
xac dinh bdi cong thuc

a- T; = a1by + arby + aszbs.

CHU Y .
@E’L—b)ﬁalb1+a2b2+a3b3:0;
@ |d|=/at+ a3 +a3;
Lo @b by + axby + asb BT,
@cos(a;b>: _? — = f191 + 2292 + 303 (v6ia #0vab # 0).
|a|.]b] B+ ad+ad [0+ R+ b
|

B Biéu thirc toa dé cla fich cé huéng hai vécto

Cho hai véc-to @ = (ay;4a0;a3) va b= (b1; by; b3) khong cung phuong. Khi do vec to
W= (azbs — bpas; azby — baay ; a1by — 5102)

A p P . - .7
vudng goc voi ca hai vécto a va b.

N
A © Vécto @ xdc dinh nhu trén con goi 1a tich cé hwéng ciia hai véc to @, b, ki hiéu @ =
— —
(@, a].
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@ Quy uoc a1 % ‘ = a1by — arby thi
by by
> 271 a, az | |a3 m a 4az _ . . _ . _
[a,b}_( by by 7| by b by by )—(612173 bpas ; azby —bsay ; a1by b1a2)

® @ khong ciing phuong vdi b <> [E’, ﬂ £ 0.

n Biéu thirc toa dd trung diém doan thdng, trong tam tam gidc, dé dai doan théng
® Toa dd trung diém M ctia doan théng ABla

M(XA+XB,yA+yB_ZA+ZB)

. A
2 7 2 72 B
M M N
@ Toa do trong tam G cua tam giac ABC la
A B K C

XA+Xp+Xc Ya+ys+Yyc za+2zp+2c
G 3 ’ 3 ’ 3 '

® Do dai doan AB:

AB = \/(XB —x4)? + (yp —ya)* + (zp — z4)*.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN 5 ,
. 1 Toa d0 cua cac phép toan vec to, toa do6 diém, do dai doan thang

BAI TAP TU LUAN

& Bai1. Cho 7 = (—2;3;2), b = (2,1, -1), ¢ = (1;2;3). Tim toa do va tinh d6 dai cta
moi vecto sau:

2) 37 b) 27 — b ) 7+28 -3¢
<. N . C R T I Qe 3> - 1>
& Bai 2. Trong khong gian Oxyz, chocacvécto ¥ =31 —2j + k, T = 51 + _Ek’

@ =61 +mj —nk.
a) Ching minh % va ¥ ciing phuong.

b) Tim gia tri ctia m va n dé véc-to i va @ cung phuong.

& Bai 3. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ba diém A(3;—1;2), B(1;2;3),
C4;—2;1).

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



a) Ching minh ba diém A, B, C khong thang hang. Xac dinh toa d6 trong tim tam giac
ABC.

b) Tim toa d6 diém D biét ABCD la hinh binh hanh.

c) Tim toa do giao diém E ctia dudng théng BC véi mat phéng toa do (Oxz).

<& Bai 4. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(4;2; —1), B(1; —1;2) va C(0; —2; 3).
a) Tim toa do cua véc-to AB va tinh do dai doan théng AB.
b) Tim toa d6 diém M sao cho AB + CM = 0.

c) Tim toa d6 diém N thudc mat phang (Oxy), sao cho A, B, N thang hang.

& Bai 5. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(5; —3;0), B(2;1; —1), C(4;1;2).
a) Tim toa do ctia vecto i = 2AB + AC — 5BC.

b) Tim toa d6 diém N sao cho 2NA = —NB.

<& Bai 6. Cho ba diém A(0;1;2), B(1;2;3), C(1; —2; —5). Goi M la diém nam trén doan
théng BC sao cho MB = 3MC. Tinh do6 dai doan théng AM.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cac cau héi sau déu xét trong khong gian Oxyz.

Cdu 1. Cho @ = (1;2; -3), b= (—2;—4;6). Khéng dinh nao sau day dung?

A 7 =20 B. b =27. C.b=-27. D. 7=-20b.

Cau 2. Cho hai véc-to ¥ = (2;1; -3), ¥ = (1;0; —1). Tim toa dd ctia véc-to @ = ¥ + 2.
A. 7(4;1;-5). B. 7(4;1;-1). C. @(3;1;-4). D. 7(0;1;-1).

Cdu 3. Cho 7 = (1;-1;3), b= (2;0; —1). Tim toa d6 véc-to i =24 — 3b.
A. 1 =(—4-29. B. iU =(42-9). C. 7 =(-4-59). D.u=(1,3-11).

!
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Sﬁu 4. Cho hai véc-to @ = (3;0;1), € = (1;1;0). Tim toa do ctia véc-to b thoa man biéu thic
b—4a+2¢=0.
A. b =(21-1. B. b=(-12-1. C.b=(21. D. b = (1,-2;1).

Cau 5. Cho vecto @ = (1; —3;4). Vecto nao sau day cung phuong véi 4?2
A b =(-2-68). B T=(-26-8. C.d=(-269). D. 71l = (2, —6; —8).

Cdu 6. Cho hai diém A(2;3;1) va B(3;1;5). Tinh do dai doan thang AB.
A. AB = /21. B. AB=23. C. AB =2/5. D. AB = /13.

Cdu 7. Cho hai diém M(3; —2;1) va N(0; 1; —1). Tinh d6 dai doan thang MN.
A. MN = /17. B. MN = 22. C. MN = /22. D. MN = /9.

Cdu 8. Cho hai diém A(—1;1;2) va B(3; —5;0). Toa d¢ trung diém ctia doan thang AB la
A. (1,-2;1). B. (4;,—6;2). C. (2,-3;,-1). D. (2, —4;2).

Cau 9. Cho hai diém A(1;1;0), B(3; —1;2). Toa do diém C sao cho B la trung diém ctia doan
AC la

A. C(5;-3;4). B. C(4;-3;5). C. C(—-1,3;,-2). D. C(2;0;1).

Cau 10. Cho tam giac ABC v6i A(0; —1;3), B(2;1;1), C(1;0; —1). Toa do trong tam cta tam gidc
ABC la

A. (1,0;1). B. (—1;0;1). C. (0;1;1). D. (1;1;0).

Céu 11. Cho OA = 7 —27 + 3K, diém B(3; —4;1) va C(2;0; —1). Toa d trong tim ctia tam
giac ABC la

A. (1, -2;3). B. (—1,2;,-3). C. (2,-2;1). D. (—2;2;-1).

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



Cau 12. Cho tam giac ABC trong tam G. Biét A(0;2;1), B(1; —1;2), G(1;1;1). Khi d6 diém C c6
toa do la

A. (2;2;4). B. (—2;0;2). C. (-2;,-3;,-2). D. (2;2;0).

Cau 13. Chobén diém A(1;0;3), BQ2; —1;1), C(—1;3; —4), D(2; 6; 0) tao thanh mot hinh tir dién.
Goi M, N lan lugt la trung diém cac doan thang AB, CD. Tim toa do trung diém G ctia doan
MN.

A. G (é;§;0). B. G(2;4,0). C. G(1;2;0). D. G(4;8;0).

Cdu 14. Cho hai diém B(1;2; —3), C(7;4; —2). Néu E la diém thda man dang thic CE = 2EB
thi toa do diém E la

8.8 9.1 . ._§) (§. ._§)
A. (3,3,3). B. (1,2,3). C. (3,3, 2): D. (3:3:—3)-

Cdu 15. Cho cac diém A(1; —1;0), B(0;2;0), C(2;1;3) va M la diém théa man hé thic MA —
MB + MC = 0.Khi d6 diém M c6 toa do la

A. (3;2;3). B. (3,—2;,-3). C. (3, —-2;3). D. (3;2;, -3).

hang.
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Cdu 17. Choba diém A (—1;1;2), B(0;1; —1), C(x +2;y; —2) thang hang. Tong x + y bang

7 8 2 1

Cadu 18. Tu giac ABCD la hinh binh hanh, biét A(1;0;1), B(2;1;2), D(1; —1;1). Tim toa d6 diém
C.

A. (0, —2;0). B. (2;2;2). C. (2,0;2). D. (2, -2;2).

Cdu 19. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(0;0;0), B(a;0;0),
D(0;24;0), A'(0;0;2a),a # 0. Tinh do dai doan thing AC'.

A. |a]. B. 2|al.
C. 3|a|. D. %.

Cdu 20. Cho hinh hoép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(0;0;1), B'(1;0;0),
C’(1;1;0). Tim toa do ctia diém D.

A. D(0;—-1;1). B. D(0;1;1).

C. D(0;1;0). D. D(1;1;1).

Cadu 21. Trong khong gian chon hé truc toa do cho trude, don vi do 1a kilomét, mot may
bay chién dau di chuyén véi van toc va huéng khong déi tir diém F(186;59;7) dén diém
D(265;282;7) trong 36 phut. Néu may bay tiép tuc gitt nguyén van toc va hudng bay sau 6
a+b+c

2005 dam

phtit tiép theo thi toa dd ctia may bay Iic nay 1a N(a; b; ¢). Két qua ctia phép tinh
tron dén hang phan mudi) bang bao nhiéu?

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



Cdu 22. Trong khong gian Oxyz, mot cabin cap treo
& Ba Na Hill xuat phat tir diém A(—2;1;5) va chuyén
dong déu theo duong cap c6 vecto chi phuong 1a @ =
(0; —2; 6) v&i tbc dd 1a 4 m /s (don vi trén mdi truc toa do
1a mét). Gia str sau 5 (s) ké tir lic xuat phat, cabin dén
diém M. Goi toa d6 M(a; b; c). Tinh a + 3b + c.

A. 8. B. 2/10.
C. 6. D. 6 — 124/10.

PHAN II. Cau tréc nghiém ding sai. Trong mai y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cadu 23. Cho cac diém A(1; —2;3), B(—2;1;2),C(3; —1;2).

a) AB = (-3;3;—1). b) AC = (—2;—1;1).
¢) AB =3AC. d) Ba diém A, B, C khong thang hang.

Cadu 24. Cho cac diém A(1;2;3), B(3;2;0), C(3; —2; —1).
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a) Diém B nam tren mét phang (Oxy).

b) Céc vecto AB, AC cung phuong.
¢) Hinh chiéu ctia diém A trén truc Oz la A’(0;2;3).

d) Néu vecto 1 = xﬁ—kyO_B)—kz(f) = (—10;8,9) thix +2y +z = 1.

Cho ba diém A(3;3; —6), B(1;3;2) va C(—1; —3;1). Goi M, A
N, K lan lugt 1a trung diém ctia AB, BC va CA.
a) Toa do M(2;3;2).
b) Véi G la trong tam tam giac ABC thi GC = 2+/5.
¢) Trong tdm tam giac MNK la E(1;1; —1). M K
d) V6i D(—3;—3;9) thi ta gidc ABDC la hinh binh
hanh.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’, biét diém A(0; 0;0), B(1;0;0),
C(1;2;0), D'(—1;3;5). Goi M, N la tdm cta cac hinh binh
hanh ABB’A’, ADD'A’.

a) Toa do D(0;2;0).

b) Toa do A'(—1;1;5).

o) Toa dd MN = (—1;1;0).

d) |AB + AD + CC'| = /29.

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



Cau 27. Mot thap trung tdm kiém soat khong luu & san bay z
cao 69 m st dung ra da c6 pham vi theo doi 320 km dugc dat
trén dinh thap. Chon hé truc toa do Oxyz cé gboc O trung véi
vi tri chan thdp, mit phang (Oxy) trung véi mat dat sao cho
truc Ox hudng vé phia tay, truc Oy huéng vé phia nam, truc
Oz hudng thang ding 1én phia trén (Hinh bén) (don vi trén
moi truc tinh theo kildomét). Mot mdy bay tai vi tri C cach mat
dat 16 km, cach 200 km vé phia dong va 208 km vé phia bac so
vdi thap trung tam kiém soat khong luu. Xét tinh ding-sai ctia
cac khang dinh sau: y
a) Vitri C co toa dd (—200; —208; —16) .
b) Vi tri ctia ra da c6 toa do 1a (0;0;0,069) .
¢) Khoang cach tir may bay dén ra da xap xi bang 293,38 ¥
(két qua 1am tron dén hang phan tram) .
d) Ra da ctia trung tam kiém soat khong luu phat hién dugc
may bay tai vi tri C.

Cadu 28. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;3; —2), B(3;4; —5), C(2;0;0):
a) Goc BAC=120°.
b) Taco AB = (2;1;-3), AC = (1;-3;2).
¢) Toa dod trong tdm G ctia tam giac ABCla G (2,' g; —;)
d) Tam giac ABC la tam giac deu.
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Cdau 29. Hai chiéc khinh khi cau bay lén tir
cing mot dia diém. Chiéc thi nhat cach diém
xuat phat 2 km vé phia nam va 1 km vé phia
dong, dong thoi cach mat dat 0,5 km. Chiéc thi
hai ndm cach diém xuat phéat 1 km vé phia bac
va 1,5 km vé phia tay, dong thoi cach mat dat
0,8 km.

Chon hé truc Oxyz véi gbe O dat tai diém xuat
phat ctia hai khinh khi cAu, mat phang (Oxy)
tring v6i mat dat véi truc Ox hudng vé phia
nam, truc Oy hudng vé phia dong va truc Oz
huéng théng duang lén troi (hinh bén), don vi
do 14y theo kilomet.

* Bac
| A\
l \\
! AY
! \
- @
| \
| \
Ol -1
A SO \ //’ | A
Tay S0 LA l Dong
O \\\ : , Y
\\ | //
S o | 7’
\\‘//
X

Nam

a) Voi hé toa do da chon, toa do khinh khi cau thit nhat 1a (2;1;0,5).

b) Véi hé toa do da chon, toa do khinh khi cau thi hai la (—1,5; —1;0,8).

¢) Khoang céch tir diém xuat phat dén khinh khi cau thi nhat bang /21 km.

d) Khoang cach hai chiéc khinh khi cau la 3,92 km (Két qud lam tron dén hang phan trim).

Cau 30. Mot san van dong hinh chit nhat c6 chiéu dai 150 m , chiéu rong 90 m . Dé ghi hinh
mot tran dau, ngudi ta lap dat mot hé théng flycam gom 4 flycam, ban dau dat tai bon diém A,
B, C, D nam trén 4 dudng thang vuong goc vdi san tai 4 goc san van dong va cach déu mat dat

30 m, (tham khao hinh vé).

3. BIEU THUC TOA DO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



Khan dai A

Biét bon flycam nay c6 thé di chuyén dén cac vi tri bat ky va dugc két ndi véi mot thiét bi diéu
khién trung tam dat tai diém O cach tdm clia san van dong theo phuong thang ding 1a 15 m.
Xay dung hé truc toa do Oxyz, don vi d6 dai trén moi truc tinh bang mét, trong d6

e Goc toa do O trung vdi thiét bi diéu khién.
e Truc Ox song song véi chiéu dai san, chiéu duong hudng vé phia khac dai A.
e Truc Oy song song v&i chiéu rong san, chiéu duong hudng vé phia khéac dai B.

e Truc Oz theo phuong thang diing, chiéu duong hudng 1én trén.

a) A(75;45;15), B(75; —45;15), C(—75; —45;15), D(—75;45;15).

b) Gia st ban dau flycam 1 dugc diéu khién dén vi tri 1(40;30;25). Khodng cach tir flycam 1
dén thiét bi diéu khién trung tam O bang 5+/71.

¢) Tirdiém I, flycam 1 tiép tuc di chuyén theo hudng vecto # = (—1;2; —1) véi quang dudng
129 m dén vi tri K dé quay mot tinh hudng trén san. Toa do6 diém K(37;34;19).

d) Mot cau tht dang dung trong san tai diém G cach duong bién doc (chiéu dai cta

san) ctia huén dbi dién véi khan dai B san van dong mot khodng bang = chiéu rong
san va tao vdi flycam 1 (dang & vi tri K) mot goc 45° so véi mat san. Toa do diém

G (37— \/ﬁ;—ls,-—w).
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BAI TAP TU LUAN

& Bai1. Chobavécto @ = (3;0;1), b = (1;—1,-2), T = (2,1, -1), d = (1,7; —3).
a) Tnh@-bvab-C.
b) Tinh | 7|, b , COS (ﬁ’, ?)

¢) Chingminh d 1 7.

& Bai 2. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (1;0; 1), b= (1;1;0) va C = (—4;3;m).
a) Tinh goc gitta hai vecto @ va b.

b) Tim m dé vecto d = 27 +3b vudng goc véi .

<& Bai 3. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(—1;0;2), B(0;4;3) va C(—2;1;2).
a) Chi ra toa dd mot véc to (khac 6) vuong goc voi hai véc to ﬁ, AC.
b) Tinh chu vi tam gidc ABC.

¢) Tinh cos BAC.
d) Tim d¢ dai duong phan giac trong AD cua tam giac ABC.

& Bai 4. Trong khong gian Oxyz, cho 3 diém A (0;1; —2); B (3;0;0) va diém C thudc truc
Oz. Biét ABC la tam giac can tai C. Tim toa do diém C.

& Bai 5. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M (2,3,-1),N(—1,1;1),P(1;m — 1,2). V6i
nhiing gid tri nao ctia m thi tam giac MNP vudng tai N?

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



<& Bai 6. Cho hai diém A (2,—1,1);B(3, —2, —1). Tim diém N trén truc Ox cach déu A va
B.

& Bai7.

Trong Hoa hoc, cau tao ctia phan tr ammoniac (NH3) c6 dang
hinh chép tam gidc déu ma dinh la nguyén t nitrogen (N) va
day la tam giac HyHyH3 v6i Hy, Hp, H3 1a vi tri cua ba nguyén
ti hydrogen (H). Goc tao bdi lién két H — N — H, c6 hai canh 1a
hai doan thang néi N véi hai trong ba diém Hj, Hy, H3 (chang

N

han m), goi la goc lién két ctia phan tir NH3. Goc nay xap
xi 107°.

Trong khong gian Oxyz, cho mot phan tt NH; duoc biéu dién
bai hinh chép tam gidc déu N.H;HoHj véi O la tam cta day.
Nguyén ti nitrogen duogc biéu dién bsi diém N thudc truc
Oz, ba nguyén tir hydrogen & cac vi tri H;, Hy, H3 trong dé
H;(0; —2;0) va HyHj3 song song voi truc Ox (Hinh bén).

a) Tinh khoang cach gitra hai nguyén tir hydrogen.

b) Tinh khoang cach gitra nguyén tir nitrogen vdi moi nguyén tir hydrogen.

<& Bai 8.

Mot chdu cay duoc dat trén mot gia do co bbn chan véi diém z
dat S(0;0;20) va cac diém cham mat dat ctia bon chan lan

luot 1Ia A(20;0;0), B(0;20;0), C(—20;0;0), D(0; —20;0) (don

vi cm). Cho biét trong luc tac dung Ién chau cay c6 do 16n . 7

40(N) va dugc phan b thanh bon luc Fy, F>, F3, Fy ¢6 d6 16n F, F ]

bang nhau nhu Hinh 4. Tim toa do cta cac lyc ndi trén (moi A«
1

centimét biéu dién 1 N).

BAI TAP TRAC NGHIEM]

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cau 1. Tich v6 hudng ctia hai vecto ¥ = (3;0;1) va 7 = (2;1;0) 1a
A. 0. B. 6. C.s. D. —6.

Céu 2. Tich v6 huéng ctia haivecto ¥ = 7 +27 — k va T = (0;1; —2) bang
A. —4. B. 0. C. 4. D. —2.
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Cdu 3. Cho cac véc-to @ = (1;2;1) va b = (2;2;1). Tinh tich v6 huéng @ - (E’ - _b))
A. —1. B. —2. C.2 D. 1.

Cau 4. Mot thiét bi tham do day bién duge ddy bdi mot luc 7 = (5;4; —2) (don vi: N) giup
thiét bi thuc hién do doi @ = (70;20; —40) (don vi: m). Tinh cong sinh bdi luc f.
A. 480 (). B. 530 ()). C. 510()). D. 500 ()).

A. 60°. B. 120°. C. 150°. D. 30°.

Cau 6. Cho hai véc-to @ = (—1;1;0) va T = (0; —1;0). G6c hop bdi hai véc-to i va T bang
A. 60°. B. 45°. C. 135°. D. 120°.

A. cos(7,b) = _ 1 B. cos(7,b) = ———_.

27
1
2V7
CAu 8. Cho 7@ = (3;2;1), b = (—2;2; —4). Gia tri ctia )7 - ?‘ bing

A. 5V2. B. 50. C. 2/5. D. 3.

C. cos(7, )

Cdu 9. Chohaivéc-to i/ = (—1;0;2) va 7 = (x; —2;1). Biétrang #/ - ¥ = 4. Khi d6 | 7| bang
A. V/21. B. 2. C. 3. D. 5.

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



= :—2
A. x =3 B. x = 1. c. |F . D. |
x= -3 x=23

Cau 11. Cho hai véc-to © = (1;—2;1) va ¥ = (2;1; —1). Véc-to nao dudi day vudng goc vdi ca
hai véc-to 1/ va T?

A. w; = (1;3;5). B. w3 = (1;,—4;7). C. wy = (1;4;7). D. wi = (1, -3;5).

Cau 12. Tich c6 hudng cta hai véc-to @ = (—1;2;0) va b = (0;4; —3) co toa do la
A. (—6;3;, —4). B. (6;—3;4). C. (6;3;4). D. (—6;—3;—4).

Cau 13. Cho A(2;1;4), B(—2;2; —6), C(6;0; —1). Tinh tich v6 huéng AB - AC.
A. AB-AC = 67. B. AB-AC=—67. C.AB-AC =33. D. AB - AC = 65.

Cau 14. Cho A(1; —2;3), B2; —4; 1), C(2;0;2), khi d6 tich vo huéng AB - AC bing
A. 4. B. —1. C.7. D. 5.
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Cau 15. Cho tam giac ABC v6i A(8;9;2), B(3;5;1), C(11;10;4). S6 do goc A cua tam giac ABC
la

A. 60°. B. 150°. C. 30°. D. 120°.

Cau 16. Cho diém A(3; —1;5), B(m;2;7). Tim tat ca cac gia tri ctia m dé do dai doan AB = 7.

A. m =3 hoacm = —3. B. m =9 hodacm = —3.
C. m = —3 hoacm = —9. D. m =9 hoacm = 3.

Cau 17. Choba diém A(3;2;8), B(0; 1;3) va C(2; m;4). Tim m dé tam gidc ABC vuodng tai B.
A. m=4. B. m = —10. C. m = 25. D. m=—1.

tai N.
A.m=0. B. m = —4. C.m=2. D. m = —6.

Cau 19. Cho tam gidc ABC c6 A(7;3;3), B(1;2;4), C(2;3;5). Tim toa d6 diém H la chan dudng
cao ké tir A cua tam giac ABC.

A. H(3;4;6). B. H(-3;4;7). C. H2;41). D. H(2; —4;3).

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



Cdu 20. Chohaidiém A(1;1;0), B(2; —1;2). Goi M(0;0; z) 1a diém thudc truc Oz sao cho MA? +
MB? nho nhat. Khang dinh nao sau day la diing?

A. z € (0;1]. B. z € (1;2]. C.ze(-1,0]. D. z € (—2;-1].

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) @ mdi cau, hoc sinh
chon ding hoac sai.

CAu 21. Chobavects @ = (—1;1;0), b = (1;1;0) va € = (1;1;1).

a) |[d| =2 b) |C| = V3. ¢) cos(d,C)= %

Cau 22. Trong khong gian vdi hé truc toa do Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD ¢6 A(—1;3;0),
B(1;2;,-1),C(1;1; —2).

a) AB=(2;,—1,-1). b) cos (AB, AC) = 23£
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¢) Dién tich cua tam gidac ABC br?mg 2/2. d) Toa do ctia diém D 1a (—1;2; —1).

Cau 23. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;3; —2), B(3;4; —5), C(2;0;0):
a) Goc BAC = 120°.
b) Tacd AB = (2;1;—3), AC = (1; —3;2).

¢) Toa do trong tdm G ctia tam giac ABCla G (2; g; —g)

d) Tam gidc ABC la tam giac déu.

Cdu 24. Hinh minh hoa so do mot z
ngodi nha trong hé truc toa doé Oxyz, M(0;3;5)
trong d6 OABC.DEFG la hinh hop
chtt nhat, EFN.DGM la hinh lang tru
ding va cac diém c6 toa do nhu hinh
Ve.
a) Diém F c6 toa do 1a (7;6;4). E
b) Do dai FN = /10. |
¢) Tich vo huéng FN - FE = —18. 3
d) Géc dbc ctia mai nha, tic 1a s6 o(0; 0; 0)+&-——___

do ctia goc nhi dién cé canh la » o
duong thfang FG, hai mat lan e C
luotla (FGMN) va (FGDE)bang v~  ———— 560

20,4° (lam tron két qua dén hang
phan muoi ctia do).

3. BIEU THUC TOA BO CUA CAC PHEP TOAN VECTO



Cdu 25. Hinh minh hoa so dd6 mot ngoi nha 0(2;5:4)
trong hé truc toa do Oxyz, trong d6 nén nha,
bén bitc tudng va hai mai nha déu 1a hinh chit
nhat.
a) Toa do cta cac diém A(5;0;0).  fFmeefeoooeeoes G(4;53)
b) Toa do ctia cac diém H(0; 5; 3).
¢) Goc nhi dién c6 canh 1a duong théng FG,
hai mat 1an lugt la (FGQP) va (FGHE) goi
1a géc dbc ctia mai nha. S6 do ctia goc doc
ctia méi nha bang 26,6° (Iam tron két qua A B:5,0)
den hang phan muoi caa do). / T
d) Chiéu cao ctia ngdi nha la 4. /

E(0;0;3)
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Chang,

CAC SO PAC TRUNG PO MUC PO

PHAN TAN CHO MAU SO LIEU GHEP
NHOM

KHOANG BIEN THIEN, KHOANG TU PHAN VI CUA

Bai 0 MAU SO LIEU GHEP NHOM
I\

A. LY THUYET CAN NHO
BB Khodng bién thién

{3 Dinh nghia: Xét mau s liéu ghép nhém duoc cho & bang sau:

Nhom [ui;up) | [u1;u2) aac [tp; tip41) [ug; Ug41)

Tan Sé nl nz ... np e nk

Néu n1 va n; cung khéc 0 thi khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém duge tinh
theo cong thuc

[R:uk+1—u1]

{3 Y nghia: Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém la gia tri xap xi khodng bién thién
ctia mau so liéu goc va c6 thé dung dé do muc do phan tan cia mau so liéu. Khoang bien
thién cang 16n thi mau so liéu cang phan tan.

B} Khoang ti phan vi

Nhic lai cong thirc tinh t& phan vi th r:

ren

T—(n1+n2+...—|—np_1)

Qr = up + y (up—l-l _up)
P

Trong do [up; upy1) 1a nhom chua ti phéan vi tha r, voir = 1,2,3.

{3 Dinh nghia: Khodng tir phan vi cia mau s liéu ghép nhém, ki hiéu Ag, 1a hiéu gitta tu
phan vi thi ba Q3 va ti phan vi thit nhat Q; cia mau s6 liéu ghép nhém do, tic la

157




[AQZQS—Ql]

Y nghia:

© Khoang tir phan vi cua mau sb liéu ghep nhém la gia tri xap xi cho khoang tur phan
vi cua mau so liéu goc va co thé dung dé do mirc d6 ‘phan tan cta nita gitra cua mau
s6 liéu (tap hop gom 50% s6 liéu nam chinh gitrta mau so liéu).

@ Khoang ti phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém cang nho thi dit liéu cang tap trung
xung quanh trung vi.

@ Khoang ti phan vi dugc dung dé xac dinh gia tri ngoai 1é trong mau sb liéu. Gia tri
x trong mau sb liéu 1a gia tri ngoai 1é néu x > Q3 +1, 5Ag hoac x < Q1 —1,5A¢.

@ Khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhom khong bi anh hudng nhiéu bdi cac
gid tri ngoai 1é trong mau s6 liéu.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN p ~ z
' 1 Tim khoang bién thién cua mau so liéu ghép nhom

@ Xac dinh u1 la gia tri ddu mut trai cia nhém dau tién va g 1a gia tri dau mut phai
ctia nhom cudi cung c6 chua dir liéu (tan so khac 0).

@ Khoang bién thién

BAI TAP TU LUAN

& Bai 1. Bang sau thong keé thdi gian tap thé duc budi sang mbi ngay trong thang 9/2022
ctia bac Binh va bac An.

Thai gian [15;20) | [20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40)
(phut)
S6 ngay tap ctia bac Binh 5 12 8 3 2
S6 ngay tap ctia bac An 0 25 5 7 0

a) Hay tim khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé duc budi
sdng moi ngay cua bac Binh va bac An.

b) St dung khodng bién thién, hay cho biét bac nao c6 thoi gian tdp phan tan hon.

& Bai 2. Thong keé thdi gian st dung mang xa hoi trong ngay ctia cac ban T6 1, T6 2 16p
12A, dugc két qua nhu bang sau:

Thoi gian st dung (phut) | [0; 10) | [10; 30) | [30; 60) | [60; 90)
S6 hoc sinh T6 1 2 4 3 1
S6 hoc sinh T6 2 5 1 3 0

Tim khoang bién thién cho thoi gian st dung mang xa héi ctia hoc sinh. Cén ctt vao dé,
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nhan xét thdi gian stt dung mang xa hoi ctia cdc ban T6 nao phan tan hon.

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho mau s6 liéu ghép nhém sau:

Thoi gian | [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60; 80) | [80;100)
S6hocsinh| 5 9 12 10 6

Tim khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
A. 80. B. 60. C. 100. D. 12.
Cau 2. Cho mau s liéu ghép nhém sau:

Mitic thudng tét | [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25) | [25;30)
S6 nhan vién 13 35 47 25 10

Tim khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
A. 20. B. 25. C. 47. D. 23.

Cau 3. Thoi gian truy cap Internet mbi t6i ciila mot s6 hoc sinh dugc cho trong bang sau:

Thoi gian (phut) | [9,5;12,5) | [12,5;15,5) | [15,5;18,5) | [18,5;21,5) | [21,5;24,5)
S6 hoc sinh 0 12 15 24 26

Tim khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
A. 26. B. 14. C. 15. D. 12.

DANG TOAN
N 2

Tim khoang t& phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém

® Tim ta phan vi Qq va Q3 theo cong thitc:

ren
; TR (o)

(upp1 —up),

trong d6 [up; 1p41) la nhém chita tir phan vithu r véir = 1,3;  nla cd mau.

@ Khoang tir phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhém 1a Ag = Q3 — Q1.

| BAITAP Ty LUAN

- -

& Bai 1. Cho bang s6 liéu ghép nhém vé can ning ctia 50 qua xoai:

Can nang (g) | [250;290) | [290; 330) | [330; 370) | [370;410) | [410;450)
S6 qua xoai 3 13 18 11 5

Hay tim khoang ti phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém da cho.

1. KHOANG BIEN THIEN, KHOANG TU PHAN V| CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM m




& Bai 2. Bang sau day cho biét chiéu cao ctia cac hoc sinh 16p 12A va 12B.

Chiéu cao (cm) [145;150) | [150;155) | [155; 160) | [160; 165) | [165;170) | [170;175)
S6 hoc sinh cta 16p 12A 1 0 15 12 10 5
S6 hoc sinh cta 16p 12B 0 0 17 10 9 6

a) Tinh khodng bién thién, khoang ti phan vi cho cdc mau sb liéu ghép nhém ctia hoc
sinh 16p 12A, 12B.

b) D€ so sanh d6 phan tan vé chiéu cao cta hoc sinh hai 16p nay ta nén dung khoang
bién thién hay khoang tt phan vi? Vi sao?

& Bai 3. Hang ngay ong Thang déu di xe buyt tir nha dén co quan. Dudi day la bang
thong keé thoi gian cta 100 1an 6ng Thang di xe buyt tir nha dén co quan.

Thai gian(phut) | [15;18) | [18;21) | [21;24) | [24;27) | [27;30) | [30; 33)
S6 1an 22 38 27 8 4 1

a) Hay tim khoang tit phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém trén. (Lam tron két qua dén
hang phan tram.)

b) Biét rang trong 100 lan di trén, chi c6 ding mot lan ong Thang di hét 32 phut. Thoi
gian ctia lan di d6 c6 phai la gia tri ngoai 1é khong?

& Bai 4.
Bang bén bié}l dién mau s6 liéu ghép nhom veé chiéu [ Nhom | Tan s6 | Tan s6 tich luy
cao cuia 42 mau cay & mot vuon thuc vat (ddn vi: cen- [40; 45) 5 5
timét). Tinh khoang ta phan vi cia mau sb liéu ghep [ 45f 50)| 10 15
nhém d6 (Iam tron két qua dén hang phan mudi néu ’
can). [50; 55) 7 22
. g N ; 1
Tan so tich liy ciia nhom thir m chinh bang nq + ny + Eg 2(5)) 3 gS
-+ Ny. Trong do, ny, ny,..., Ny lan luot 1a tan sb ' )
cua nhom thir 1, thir 2,..., thir m. [65;70) 4 I 42
n =42

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cau 1. Cho bang s6 liéu ghép nhém vé can nadng cda cac hoc sinh:

Cannang | [30;40) | [40;50) | [50;60) | [60;70) | [70;80) | [80;90)
Sbhocsinh | 2 10 16 8 2 2

Khodng ti phan vi ctia bang s6 liéu ghép nhom trén la
A. 17. B. 14.5. C. 14. D. 17.5.
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Cau 2. Doanh thu ban hang trong 20 ngay dugc lya chon ngau nhién ciia mot cia hang dugce
ghi lai § bang sau (don vi: triéu dong)

Doanh thu | [5;7) | [7;9) | [9;11) | [11;13) | [13;15)
Songay | 2 7 7 3 1

Khoéng tit phan vi cia mau s6 liéu ghép nhém nay la

25 13 20 55
A 7 B 7. C- 7. D 7

Cdu 3. Trung tdm ngoai nglr thong ké bang diém moén Tiéng Anh ctia mot khoa hoc trong
bang bén dudi

Diém | [0;2) | [2;4) | [4;6) | [6;8) | [8,10)
Hocvién| 10 | 30 | 55 | 42 9

Khoang ti phan vi cia mau s6 liéu ghép nhém nay la (Ilam tron dén hang phan tram)
A. 2,92. B. 2,93. C. 3,93. D. 3,92.

Cau 4. Thoi gian luyén tap trong mot ngay (tinh theo gid) ciia mot s6 van dong vién dugc ghi
lai & bang sau:

Thoi gian luyén tap (gio) | [0;2) | [2;4) | [4;6) | [6;8) | [8;10)
S6 van dong vién 3 8 12 | 12 4

Hay xac dinh khoang tit phan vi cia mau s6 liéu da cho (lam tron dén hang phan tram).
A. 4,52 B. 3,35. C. 2,85. D. 3,36.

Cau 5. G mot phong diéu tri noi tri ctia bénh vién, dit liéu thong ké thoi gian ngu hé“mg dém
ctia mot bénh nhan trong sudt mot thang dugc téng hop boi bang dudi day

1. KHOANG BIEN THIEN, KHOANG TU PHAN V| CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM



e . s« | Tanso

Thai gian (phut) | Tan so tich lug
[180;240) 2 2
[240;300) 9 11
[300; 360) 12 23
[360; 420) 5 28
[420;480) 2 30

A. 75,53. B. 84,83. C. 80,83. D. 72,53.

Cdu 6. Biéu do dudi day biéu dién sb lugt khach hang dat ban qua hinh thic truc tuyén méi
ngay trong quy III ndm 2022 ctia mot nha hang. Cot thit nhét biéu dién sb ngay c6 tir 1 dén
duéi 6 lugt dat ban; cot thit hai biéu dién s6 ngay c6 tir 6 dén dudi 11 lugt dat ban;. . ..

S6 ngay
BB v
]
25 ool I

20 b 18 e
15414

L B B

5. ot

1 6 11 16 21 26 Séluotditban

Hay tim khoang ti phan vi cia mau s6 liéu ghép nhoém cho béi biéu do trén.
A. 95. B. 8,5. C. 10,5. D. 7,5.

PHAN II. Cau tric nghiém ddng sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dang hoac sai.

Cau 7. Két qua do chiéu cao ctia 100 cay keo 3 nam tudi tai mot ndng trudng duoc cho & bang
sau

Chiéu cao (m) | [8,4;8,6) | [8,6;8,8) | [8,8;9,0) [ [9,0;9,2) | [9,2;9,4)
S6 cay 5 12 25 44 14

a) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu nay la R = 1.
b) Tit phan vi thit nhat ctia mau s6 liéu la Q; = 8.
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¢) Khoang ti phan vi ctia mau s6 liéu 1a AQ = 0,286.
d) Biét rang trong 100 cay keo trén c6 1 cdy cao 8,4 m. Chiéu cao ctia cay keo nay 1a gia tri
ngoai lé.

Cau 8
Bang bén biéu dién mau so liéu ghép nhom thong ké muic luong ctia mot [ Nhom | Tan sb
cong ty (don vi: triéu dong). [10,15)| 15
a) Khoang bién thién ctia mau s liéu nay la R = 25. ’
AT X A qea 1% [15;20) 18
b) Ta phén vi tht nhat ciia mau so liéu la Q = 15.
A1 , X A qeal 1 [20;25) 10
¢) Ta phan vi tha ba cia mau so liéu 1a Q3 = 27.
d) Khoang ti phan vi cia mau sb liéu 1a AQ = 12 [25;30)| 10
§Hphan v : e [30;35)| 5
[35;40)| 2
n = 60

CdAu 9. Diéu tra mot s6 ho gia dinh thu nhap & muc trung binh sinh séng trén hai dia ban A,
B, nguoi ta thay dién tich nha & cia ho déu nhé hon 100 m?. Hai biéu d6 dudi biéu dién két
qua thong ke.

50 60 70 80 90 100 m?2

Hinh 3.3a. Dién tich nha ¢ cua cu din dia ban A

1. KHOANG BIEN THIEN, KHOANG TU PHAN V| CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM



= Q1
S <
| 1

50 60 70 80 90 100 m?
Hinh 3.3b. Dién tich nha ¢ cua cu din dia ban B

a) Khoang bién thién ctia hai mau s6 liéu nay bang nhau.

b) Khoang tit phan vi ghép nhom dién tich can ho cta dia phuong A 1a 10,9.

¢) Khoang ti phan vi ghép nhom dién tich can ho ctia dia phuong B1a 8,5..

d) S6 liéu vé dién tich nha & ctia cu dan thudc dia ban A phan tan hon dia ban B.

Cau 10. Bang tan s6 ghép nhém dudi day thé hién két qua diéu tra vé tudi tho trung binh cta
nam gidi va nit gidi & 50 qubc gia.

Gidi tinh ]

Nhém (Tui tho) Nam | Nut
[50;55) 4 |3

[55; 60) 7 | 4

[60; 65) 4 |5

[65;70) 6 | 3

[70;75) 15 | 7

75, 80) 12 | 14

[80; 85) 2 |13

[85;90) 0 | 1

a) Khodng bién thién ctia mau s6 liéu vé do tudi trung binh ctia nam gidi 1a 50.

b) Khoang ti phan vi ctia mau s6 liéu vé d6 tudi trung binh ctia nam gidi la 14,75.

¢) Khoang tit phan vi ctia mau s6 liéu vé do tudi trung binh ctia nit gidi 1a 15.

d) Dya vao khoang ti phan vi thi tudi tho trung binh ctia nam gi¢i déu hon tudi tho trung
binh ctia nt gidi.
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PHU'GNG SAI VA PO LECH CHUAN CUA MAU SO
Bai g LIEU GHEP NHOM
N

A. LY THUYET CAN NHO

Xét mau s6 liéu ghép nhom cho bdi bang sau:

Nhom [u1;u2) | [uo;u3) | ... | [ug; tgsr)
Gia tri dai dién C1 Co ... Ck
chm 86 n nop e Ny

n Phuong sai

Phuong sai cia mau s liéu ghép nhém, ki hiéu S2, dugce tinh bdi cong thirc

1 _ _ -
$2 =~ [m(er~ 7 +nalca =T+ + e (cx — )]

Trong do:
Q@ n=n;+ny+---+nlacodmiu;

1 s
Qr= - (n1c1 + nacy + - - - + ngcy) la so trung binh.

B3 bolech chuén

D6 léch chuan cta mau sb liéu ghép nhom, ki hiéu S, la can bac hai s6 hoc ctia phuong sai,
nghiala S = v/ S2.

2. PHUONG SAI VA DO LECH CHUAN CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM



E) Y nghia
@ Phuong sai (d9 léch chuan) ctia mau sb liéu ghép nhém 1a gia tri xap xi cho phuong sai
(d6 léch chuan) cia mau s0 liéu goc. Ching dugc dung dé do mic do phan tan ctia mau
s0 liéu ghép nhém xung quanh s6 trung binh ctia mau so liéu. Phuong sai va do léch

chudn cang 16n thi dit liéu cang phan tan.

@ Do léch chuan c6 ciing don vi véi don vi cia mau s0 liéu.

a) Phuong sai ciia mdu s liu ghép nhom cé thé duoc tinh theo cong thirc sau:

§* =

S|

(nlc% + nzc% + -t nkc@ — %

b) Trong thong ké, nguoi ta con diing dai lugng sau dé do mitc do phan tin ciia mau so ligu
ghép nhom:

. 1 — _ -
§& p— [m(c1 =% +ma (e = % + -+ + mi (o — D)7 .

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG TOAN
W

Tinh trung binh cong cia mau s6 liéu ghép nhém

Nhém [t1; u) | [u;u3) | ... | [Ug; tggr)
Gia tri dai dién C1 () ... Ck
ni np M

S6 trung binh cong ctia mau sb liéu ghép nhém trén dugc tinh bang cong thirc

l Tan sb
l _ 1
| X = (me1 +macy + -+ mic)

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

| BAITAP Ty LUAN|

<o Bai 1. Két qua khdo sit can nang cta 25 qua cam & mdi 16 hang A va B dugc cho &

bang sau:
Can nang (g) [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175)
S6 qua cam &' 16 hang A 2 6 12 4 1
S6 qua cam &'16 hang B 1 3 7 10 4

b) Néu so sanh theo s6 trung binh thi cam & 16 hang nao nang hon?

a) Hay udc luong can nang trung binh ctia moi qua cam & 16 hang A va 16 hang B.
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BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1. Khéo sat vé can ndng ctia cac hoc sinh 16p 11D3 ngudi ta duge mot mau dir liéu ghép
nhéom nhu sau:

Cannang | [30;40) | [40;50) | [50; 60) | [60;70) | [70; 80) | [80;90)
S6hocsinh | 2 10 16 8 2 2

S6 trung binh ctia mau s6 liéu trén la
A. 56. B. 50. C. 60. D. 55.

Cdu 2. Théng ké vé thoi lugng mdi tran dau bi-a trong vong ti két giai dau European Open
ngudi ta dugc mau s6 liéu ghép nhom nhu sau

Thai gian | [9,5;12,5) | [12,5;15,5) | [15,5;18,5) | [18,5;21,5) | [21,5;24,5)
S6 tran 3 12 15 24 2

S6 trung binh ctia mau s6 liéu trén gan nhat véi gia tri nao sau day
A. 17. B. 17,5. C. 18 D. 18,5.

Cau 3. Doanh thu ban hang trong 20 ngay dugc lya chon ngau nhién ciia mot cia hang dugce
ghi lai d bang sau (don vi: triéu dong)

Doanh thu | [5;7) | [7;9) | [9;11) | [11;13) | [13;15)
S6 ngay 2 7 7 3 1

S6 trung binh ctia mau so liéu trén thudc khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. [7;9). B. [9;11). C. [11;13). D. [13;15).

Cdu 4. Trung tdm ngoai ngtt thong ké bang diém mon Tiéng Anh ctia modt khoa hoc trong
bang bén dudi

biém | [0,2) | [2:4) | [4:6) | [6;8) | [8;10)
Hocvién | 10 30 55 42 9

S6 trung binh ctia mau s6 liéu thudc khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. [8;10). B. [4;6). C. [2;4). D. [6;8).

DANG TOAN . ~ Z
' 2 Tinh phuong sai va do léch chuan cua mau so liéu ghép nhom

® Xac dinh ¢& ctia mau s6 liéu;

' @ Tinh s6 trung binh ctia mau s6 liéu; 3
| ® Ap dung cong thic tinh phuong sai va do léch chuan. i

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

BAI TAP TU LUAN

2. PHUONG SAI VA DO LECH CHUAN CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM  LiKg



& Bai 1. Can nang ctia mot s6 qua mit trong mot khu vuon duge thong ké & bang sau:

Can nang (kg) | [4:6)
S6 qua mit 6

[6;8)
12

[8;10) [ [10;12) [ [12; 14)
19 9 4

Hay tinh phuong sai va do léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhom trén. (Két qua cac phép
tinh 1am tron dén hang phan tram.)

& Bai 2. Théng ké tong s6 giy nang trong thang 9 tai mot tram quan trac dat & Ca Mau
trong cdc ndm tir 2002 dén 2021 dugc thong ké nhu sau:

111,6 134,9 130,3 134,2 140,9 109,3 154,4 156,3 116,1 96,7
105,2 80,8 80,8 110 109 139 145 161 126 114

a) Hay tinh phuong sai va do 1éch chuan ctia mau s6 liéu trén.

b) Hay lap bang tan s6 ghép nhom véi nhom dau tién 1a [80;98) va do dai mdi nhom
bang 18. Tinh phuong sai, dd léch chudn ctia mau sb liéu ghép nhom.

c) Hay tinh sai s6 tuong déi ctia do léch chudn ctia mau sb liéu ghép nhém so vé6i do
léch chuan ctia mau s6 liéu goc.

< Bai 3. Thay Tuan thong ké lai diém trung binh cudi ndm ctia cac hoc sinh 16p 11A va

11B 6 bang sau:
Diém trung binh | [5;6) | [6;7) | [7;8) | [8;9) | [9;10)
S6 hoc sinh 16p 11A | 1 0 11 | 22 6
S6 hoc sinh 16p 11B | 0 6 8 | 14 | 12

a) Néu so sanh theo khoang bién thién thi hoc sinh 16p nao c6 diém trung binh it phan
tan hon?

b) Néu so sanh theo do léch chuan thi hoc sinh 16p nao c6 diém trung binh it phan tan
hon?

& Bai 4. Gia dong ctra ctia mot ¢ phiéu la gia ctia cd phiéu d6 cudi mot phién giao dich.
Bang sau thong ké gid dong ctra (don vi: nghin dong) ctia hai ma cd phiéu A va B trong 50
ngay giao dich lién tiép.

Gid dong cura [120;122) | [122;124) | [124;126) | [126;128) | [128;130)
50 ngay giao dich 8 9 12 10 11
cua co phieu A
SO flgaz g1ag dich 16 4 3 6 71
cua cO phieu B

Nguoi ta ¢6 thé dung phuong sai va d léch chuan dé so sanh muc d¢ rti ro ctia cac loai ¢6
phiéu c6 gia tri trung binh gan bang nhau. C6 phiéu nao c6 phuong sai, d6 1éch chuan cao
hon thi dugc coi 1a ¢6 d0 rui ro 16n hon. Theo quan diém trén, hay so sanh do ri ro cua ¢
phiéu A va c6 phiéu B.
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BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tréc nghiém nhiéu phudng an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon
mot phuong an.

Cdu 1. Trong cc khang dinh sau, khang dinh nao sai?

A. Phuong sai ludn luén la s6 khong am.

B. Phuong sai la binh phuong cta do 1éch chuan.

C. Phuong sai cang 16n thi do phan tan cia cac gia tri quanh s6 trung binh cang 16n.

D. Phuong sai lu6n luén 16n hon d¢ léch chuén.
Cau 2. Sb dic trung nao khong st dung thong tin ciia nhom s6 liéu dau tién va nhom sb liéu
cudi cling?

A. Khoang bién thién. B. Khoang ti phan vi.
C. Phuong sai. D. Do léch chuan.

Cau 3. Méi ngay bac Huong déu di by dé ren luyén stic khoe. Quang dudng di bd méi ngay
(don vi km) ctia bac Huong trong 20 ngay dugc thong ké lai 6 bang sau

Quang duong (km) | [2,7;3,0) | [3,0;3,3) | [3,3;3,6) | [3,6;3,9) | [3,9;4,2)
S6 ngay 3 6 5 4 2

Phuong sai ciia mau s6 liéu ghép nhom 1a
A. 3,39. B. 11,62. C. 0,1314. D. 0,36.

Cau 4. Ban Chi rat thich nhay hién dai. Thoi gian tap nhdy méi ngay trong thdi gian gan day
ctia ban Chi duoc thong ké lai § bang sau

Thoi gian (phut) | [20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40) | [40;45)
S0 ngay 6 6 4 1 1

Phuong sai ciia mau s6 liéu ghép nhom c6 gia tri gan nhat véi gid tri nao dudi day?
A. 31,77. B. 32. C. 31 D. 31,44.

Cau 5. Méi ngay bac Huong déu di by dé ren luyén stic khoe. Quang duong di bd moi ngay
(don vi km) ctia bac Huong trong 20 ngay dugc thong keé lai & bang sau

Quang duong (km) | [2,7;3,0) | [3,0;3,3) | [3,3;3,6) | [3,6;3,9) | [3,9;4,2)
S6 ngay 3 6 5 4 2

D06 léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém c6 gia tri gan nhat véi gia tri nao dudi day?
A. 3,41. B. 11,62. C. 0,017. D. 0,36.

2. PHUONG SAI VA BO LECH CHUAN CUA MAU & LIEU GHEP NHOM m



Cadu 6. Diing la hoc sinh rat gidi choi rubik, ban c6 thé giai nhiéu loai khdi rubik khac nhau.
Trong mot 1an tap luyén giai khdi rubik 3 x 3, ban Diing da tu thong ké lai thoi gian giai rubik

e 2 e

trong 25 lan giai lién tiép & bang sau

Thoi gian giai rubik (giay) | [8;10) | [10;12) | [12;14) | [14;16) | [16;18)
S6 ngay 4 6 8 4 3

D0 léch chuén ctia mau s6 liéu ghép nhom c6 gia tri gan nhat vdi gia tri nao dudi day?
A. 598. B. 6. C.244 D. 2,5.

Cau 7. Dé danh gia chat lugng mot loa pin dién thoai méi, nguoi ta ghi lai thdi gian nghe nhac
lién tuc cua dién thoai duogc sac déy pin cho dén khi hét pin cho két qua sau

Thoi gian (gio) [5;5,5) | [5,5;6) | [6;6,5) | [6,5;7) | [7;7,5)
S6 chiéc dién thoai (tan sé) | 2 8 15 10 5

Tinh d6 léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém trén (Iam tron dén 4 chir s6 thap phan).
A. 0,4252. B. 0,5314. C. 0,6214. D. 0,5268.

PHAN 1. Cau tréc nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh
chon dung hoac sai.

Cdau 8. Mot trang trai phan 1000 qua tring thanh 5 loai, tuy theo khéi lugng (da dugc lam
tron) ctia ching dugc thong ké bsi bang dudi day:

Khéi lugng (gam) | [30;36) | [36;42) | [42;48) | [48;54) | [54; 60)
Sé tring 45 190 | 500 | 250 15

a) Khoang bién thién ctia mau s liéu la 30.
b) Khoang ti phan vi cia mau s6 liéu 1a 6,48.
c¢) Khéi lugng trung binh ctia 100 qua tring la 45 gam.

6v17
5

d) Do léch chuan ctia mau sé liéu la
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Cdu 9.

Két qua 40 lénknhéy xa CPa haj van dcf)r}g Vi7én nam Dﬁng Nhém | Ding | Huy
;f;\étI;Iuy duoc lan lugt thong ké trong Bang & bén (don vi: [6,22; 6,46) 3 >
a) Sb trung binh cong ctia mau sb liéu ghép nhém biéu [6,46;6,70) | 7 >
dién két qua 40 lan nhay xa ctia van dong vién Diing [6,70;6,94) | 5 8
(lam tron két qua dén hang phan tram) 12 6,92 (m). [6,94;7,18) | 20 19
b) Sb trung binh cong clia mau sb liéu ghép nhom bidu |[7,18,7,42)| 5 6
dién két qua 40 1an nhay xa ctia van dong vién Huy (lam n=40|n=40

tron két qua dén hang phan tram) 1a 6, 85 (m).

¢) Do léch chudn ctia mau s6 liéu ghép nhom biéu dién két
qua 40 1an nhay xa ctia van dong vién Huy (lam tron két
qué dén hang phan tram) 1a 0,24 (m).

d) Dya vao d6 léch chudn thi két qua nhay xa ctia van dong
vién Huy dong déu hon két qua nhay xa ctia van dong
vién Dung.

Cau 10. Mot cong ty gidong cay trong da thir nghiém hai phuong phap cham séc khac nhau
cho cdy hudng duong. Sau hai tuan, ngudi ta thay cay dugc cham soc theo ca hai phuong phap
déu thap hon 50 cm.

Tan sb Tan sb
AT EEEEN

10 10
5 5
O 10 20 30 40 50 cm O 10 20 30 40 50 ¢<m
Chiéu cao cia cay cham séc Chiéu cao ctia ciy cham séc
theo phuong phap A theo phuong phap B

a) Khoang bién thién ctia chiéu cao cac cay dugc cham soc theo mdi phuong phap A va B

bang nhau.
b) Trung binh cta chiéu cao cac cdy dugc chdm séc theo mbi phuong phap A va B bang
nhau.

- - 2. PHUONG SAI VA DO LECH CHUAN CUA MAU O LIEU GHEP NHOM



) Do léch chuén ctia chiéu cao cac cay duge chadm séc theo phuong an A 1a 12, 65 (cm).
d) Dua vao d6 léch chuén thi chiéu cao ctia cac loai cdy dugce cham séc theo phuong an B it
bi chénh 1éch hon so v6i phuong an A..
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