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( Bai 1: MAT NON TRON XOAY ]

¥ Dang (1): Dang cd ban (cho cdc thong sé r,h,l )
KIZL Ly thuyét can nim: \

(0. Cac thong sb:

e 1 laban kinh. <

e /i la chiéu cao. -V?
e [ 13 duong sinh o

e Gocgiita [ va h

e Gocgiita [ va r

(2). Cong thirc tinh toan:

@. Dién tich day: S, =nar

®@. Chu vi day: Vv, =2mr

®. Dién tich xung quanh: S, =nrl

@. Dién tich toan phan: S, =5+,

®. Thé tich khéi non: 1,
. gﬂrr‘h

. J

L @. Bai tap minh hoa:

Cau 1: Cho hinh nén c¢6 ban kinh day va duong cao lan lugt 14 r =3cm, h = 4cm. Tinh dién tich xung
quanh ctia hinh noén.

Loi giai PP nhanh
*Tacod ¥ S dung cong thirc
| =Vh? +12 =42 +3% =5(cm) I°=h"+r*
S,, =7rl.
=8, =1l =1.35=15x(cm’) a
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Cau 2:
phan ctia hinh noén.
Loi giai

oTachd

| =vh?+r? =62 +8 =10(cm)

=S, = mrl+mr® =7.6.10+71.6° = 967r(cm2)

Cho hinh nén c6 ban kinh day va dudng cao lan lugt 14 r = 6cm, h =8cm. Tinh dién tich toan

PP nhanh
¥ S dung cac cong thiic
1> =h? +r?

Sy = tl + 712,

Cau 3: Cho khéi nén c6 ban kinh day va dudng sinh lan lugt 14 r =3cm,l =5cm. Tinh thé tich khéi

non.
Loi giai

oTach

h=+I12—r? =52 -3 =4(cm)

v =tptoligiac 127r(cm3)
3 3

PP nhanh tric nghiém
w S dung cong thitc tinh thé tich khéi nén

V= 17n‘2h.
3

Cau 4: Cho hinh nén c6 dudng cao bing 2a va dudng sinh bing a5 . Tinh dien tich toan phan cta

hinh nén.
Loi giai

oTacH

r=+1>-h? = \/(a\/g)z —(2a)2 —a

= S;p =7l + ol = n.a.a\/§+7r.a2 = ra’® (\/§+1)

Cau 5:
®. 207a’. ®. 402>
Loi giai
Chon A
®T'a co

| =7+ = [(4a)’ +(3a)’ =5a

= S,y =mrl=mdada= 20ma’

t1:>. Bai tap ren luyén:

Cau 1:
xung quanh S, ctia hinh n6n bang:

®. s, =nrl. ®.s,, =rh.

Cau 2:

toan phan S ciia hinh nén bang:

PP nhanh tric nghiém
w. S dung cong thitc tinh thé tich khéi nén
r2 — |2 _ h2

Sy =t +71?,

Hinh nén c6 ban kinh diy 1a 4a, chiéu cao 1a 3a. c6 dién tich xung quanh bang:

@. 127a’.

PP nhanh tric nghiém

©. 247a°.

w S dung cong thitc tinh

=S, =mrl= mr\r? +h?

Goi I,h,r 1an luct 1a do dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day ctia hinh nén. Dién tich

©. s, =2xrl. ®. s, =7r’h.

Goi I,h,r 1an luct 1a do dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day ctia hinh nén. Dién tich
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Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

®. Sy =th+7r°, ®. S, = 27rl +27r?, ©. S, =7t +2zxr?, . Sy =t + 71,

Goi I,h,r lan lugt 1a do dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh nén. Theé tich ciia
khoi nén bing:

@. V = zrh. .V :%m’zh. © V = zrl. @ V :%m’zl.

Goi I,h,r lan lugt 13 do dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh day ciia hinh nén. Ding thiic
nao sau day luén diang?

®. r*=n’+1% ®.1P =h?+r2, ©.I%:%+ri2. ©. 12=hr.

Mot hinh nén c6 duong sinh | gap doi ban kinh r ctia mit day. Dien tich xung quanh cia
hinh nén la:

®. s, =2ar’. ®.s,, =2arl. ©. s, =%7fr2. ©. s, =%7er.

Mot khéi nén c6 duong cao a(cm), ban kinh r(cm)thi c6 thé tich bing:

@. \% :lﬂra. .V, :lm’3. © \% :17”20_ @ \% :lﬂazr.

non 3 non 3 non 3 non 3
Mot khéi nén c6 theé tich bing 4z va chiéu cao bang 3. Ban kinh dudng tron day bang:

®. 2 % © ©. 1.

Mot khéi nén c¢é dién tich xung quanh biing 27 cm? va ban kinh day r = % cm. Khi d6 do dai
duong sinh ctia khéi non 1a:

®. 3. ®.4. ©. 2. O. 1.

Thé tich ctia khoi nén sé thay doi nhu thé ndo néu tang do dai ban kinh day lén hai lan ma
van gitt nguyén chiéu cao ctia kh6i nén?

®. Tang 4 lan. ®.Giam 2 1an. ©. Tang 2 1an. ©. Khong déi.

Hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 24z va ban kinh duong tron day bang 3. Chiéu cao
khoi nén 1a:

®. s. ®. \/s9. ©. 3. O©. 5.

1.A 2.D 3.B 4.B 5.A 6.C 7.A 8.B 9.A 10.D
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M Dang (2): Thiét dién qua truc SO
ﬂ’@ -Phuong phap: \

@. Thiét dién qua truc 1a tam giac vudbng can S4B

@. {l = rﬁ
h=r
@. Sy = 2
3. S, = a2 + 7t = 71']/‘2(\/5+1)
@. Dién tich thiét dién bang S,, =’ =’

®. Thétich ¥ = l7rr3 = lﬂhs
3 3

@. Thiét dién qua truc 1a tam giac déu SAB

[=2r
@ I3
h=———
2
@. S., =277’

®. S, =2xr +7r’ =3zr’

2
@. Dién tich thiét dién: S, = lf =3

ENE)
24

®. Thé tich: ¥/ = %n’rzh -

L

J

% A - Bai tap minh hoa:

Cau 1: Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc déu canh bang 2a. Tinh dién tich xung quanh

va dién tich toan phan ctia hinh nén dé.
Loi giai

®Ta c6 thiét dién qua truc ciia hinh nén 1a tam giac
déu canh bing 2a nén | =2r=2a=1=2a;r =a.

S, =mrl=2na’.

°S, =mrl+ mr® =3na’

PP nhanh tric nghiém
o|=2r

S, =2mr’

°S, = 31’

Cau 2: Mot khéi nén co thiét dien qua truc 1a tam giac déu canh bing a. Tinh thé tich ctia khoi non

do.
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Lai giai

®Ta c6 thiét dién qua truc ctia hinh nén 1a tam giac

N N a
déu canh bang a nén |:2r:a:>|:a;r:E.

—h=VI?—r? =a—*2/§

2 3
=V zlmfzhzin (Ej .—a\/g _m Jé

3 3712 2 24

PP nhanh triac nghiém

_ 1°\/3 _ a3

24 24

Cau 3: Mot khoi noén c6 thiét dien qua truc 1a tam gidc vudng can canh c6 canh huyén bang 2a. Tinh
dién tich xung quanh, dién tich toan phan, dién tich thiét dien va thé tich ctia khbi nén do.

Loi giai
®Ta c6 thiét dien qua truc ctia hinh nén la tam giac
vuodng can ¢6 canh huyén bing 2a nén

2r=2a=r=h=a.

*S,q = N2 =na’ 2

2 + 7 = ma® (JE+1)

°S, = mr?
eDién tich thiét dien bing S, =r’>=a’

eThé tich V = 175,,3 = 17ra3
3 3

% B - Bai tap rén luyén:

PP nhanh tric nghiém

eh=r

° qu = 717”2\/5

® S, = w22 + 't = mr? (\/§+1)

® Dign tich thiét dien bing S, =r* =h?

® Thé tich V = lm*3 = l7rhg
3 3

Cau 1: Thiét dien qua truc ciia mot hinh nén 1a tam gidc vuong c6 canh huyén 1a 2ay/2. Thé tich

khéi nén gisi han béi hinh nén do 1a

@. 277&33\/5. - 27za;\/§_

©. 423,

©.

@. 27ra3\/§.

Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén 1a mot tam gidc déu canh c6 do dai 2a. Thé tich ciia

7ra3\/§' ®. 7za‘°’«/§.

3 12

Cho hinh nén tron xoay c6 dudng sinh bang a\/i va goc gitta dudng sinh va mat phing day

béng 60°. Dien tich xung quanh S, ctia hinh nén va thé tich V' ctia khéi nén lan lugt 1a

Cau 2:
khéi non 1a
3J3 72'8.3\/§
®. B ®.7%V3
9 6
Cau 3:
® S,, =7a’ va 'V =2—ia3
©. S,, =37a’ va Vv :§a3.
Cau 4:

V6 .

®.s, =27a? va Vv =-—_a’.

12

2
©. 5,- = wav-Yg

2

CAt mot hinh nén bing mot miit phing qua truc ctia né ta duge thiét dien 1a mot tam giac

vuong can c6 canh géc vuong bing a. Tinh thé tich V ctia khdi nén dugc tao nén béi hinh

no6n da cho.

®. V= LY ®.v = Vora’.

10 12

©‘ V — \/57[3.3

®‘ V — \/572'8.3

4 6
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Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cat mot hinh nén biing mot mit phang qua truc ctia né duge thiét dien 1a tam gidc déu canh
béng a. Tinh thé tich V ctia khéi noén theo a.

@ V_7Z'a 3 V_7Z'a3 3 © V_ﬂa3\/§ @ V_;za3\/§

24 3 6 ' 12

Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam giac vuong c6 canh huyén bang av/2. Tinh dien
tich xung quanh S, cta hinh nén do.

@S na2 .S Tta2 ©S na2 @S naZ\/_

6 3 3

Mot hinh nén tron xoay cé6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vuong can c6 canh bang a.
Tinh dién tich S toan phan ctia hinh nén do:

®. s, =M. ®.s, _maN2

2 2
©. s :ﬁaz(ﬁ+1) ®. s :naz(\/i+4)
tp 5  Sp=——5

Cho hinh nén dinh S biét ring néu cit hinh nén bsi mot mit phing di qua truc ta duge mot
tam gidc vuong can c6 canh huyén bing av/2 . Dién tich xung quanh ctia hinh nén la:

2 2
@- qu = E . . qu = 7[\/258. . ©. qu A ﬂ'az. @_ qu = »\/Eﬂ'az .

2

Hinh nén (N ) c6 dinh S, tam duong tron day 1a O, goc & dinh bang 120°. Mot mat phang
qua S cit hinh nén (N) theo thiét dien la tam giac vuong SAB. Biét ring khoang cach giita
hai dudng thing AB va SO bing 3. Tinh dién tich xung quanh S,q cia hinh nén (N )

®. s,=213r. ®.5,=183z. ©.s,=93r. (©. S, =36V3r.

Cho tam giac ABC vuong can tai A biét BC = av2.Goi | 1a trung diém ctia BC . Tinh dién
tich toan phan ctia khoéi nén tron xoay sinh ra khi cho AABC quay quanh Al mot géc 360°.

® (2. ®EZI g me g (2

2 2 2

1.A [ 2€¢ | 33A | 4B | 5A | 6.A | 7.Cc | 8B | 9.B | 10.D |
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M Dang 3): Khéi nén sinh bdi tam giac quay quanh cac truc

®-Phuong phap:

~

@.Quay tam gidgc SOA vuong tai O
quanh truc SO
e 7 =0A laban kinh.
e /=S80 la chiéu cao.
e [=SA 1a dudng sinh

@.Quay tam giac SOA vuéng tai O
quanh truc OA

e =380 labéan kinh.

e h=0A lachiéu cao.

e [=SA la duong sinh

\

J

% A - Bai tap minh hoa:

Cau 1:

Cho tam gidc ABC déu canh bang a, dudng cao AH. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh

nén duge tao thanh khi quay tam gidac ABC quanh AH.

Loi giai
eKhi quay tam giac ABC quanh AH ta dugc mot hinh
noén co:

e Trucla AH.
~ . . a
®Ban kinh day r = 5

® Duong sinh /| =AB=AC =a.

®Suy ra dién tich xung quanh ctia hinh nén la

2

S, =mrl= ma
2

Cau 2:

PP nhanh tric nghiém

w Quay quanh cai gi thi né la truc; Canh
day chinh la duong kinh.

Cho tam gidgc ABC vuong tai C c6 cdc canh AC =2a;BC = a. Tinh thé tich ctia khoi nén

dugc tao thanh khi quay tam giac ABC quanh AC

L&i giai

*Khi quay tam giac ABC quanh AC ta dugc mot hinh
non co:

® Trucla ACnén h=AC =2a..
® Ban kinh day r=BC =a..

PP nhanh tric nghiém

w Quay quanh cai gi thi né la truc; Canh
day chinh la duong kinh.
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®Suy ra thé tich ctia khéi nén 1a

3
v =L 2,27
3 3

Cau 3: Cho tam giac ABC'vuong tai C cé cdccanh AC = 2a;BC = a. Tinh thé tich vat thé tron xoay
dugc tao thanh khi quay tam giac ABC quanh AB.

Loi giai PP nhanh tric nghiém
¢Goi H1a hinh chiéu vuong goc ciia C'lén AB, ta co: w Khi quay mot tam gidc vudong quanh
canh huyén thi

ci — _ACBC 2445

= 1 ) .
VAC? + BC? 5 V= 3™ dudngcaotam gidc ~ .canhhuyén

AB =+ AC* +BC* = a5

eKhi quay tam giac ABC quanh AC ta dugc mot vat
thé tron xoay gom 2 hinh nén cé:

e Hinh nén thi 1 ¢6 truc 1a AH nén
h, = AH &1, =CH ¢

v = Loren = %w.CHz.AH (1)

® Hinh nén thu 2 ¢6 truc l1a BH nén
h, = BH &r, = CH
=V, =—7r,"h,= %W.CHZ.BH )
eSuy ra thé tich ctia vat thé tron xoay la
V=V 4V, = %W.CHZ.(AH +BH)= %W.CHz.AB

dra’ \/g

15

% B - Bai tap rén luyén:

Cau 1: Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, SA vuong goc véi day SC = a6
. Khi tam gidc SAC quay quanh canh SA thi duong gap khiic SAC tao thanh mot hinh nén
tron xoay. Thé tich ctia khéi non tron xoay dé la

®. 47ra3_ ®. a37z«/§. ©. 7za3\/§. ©. 7za3\/§l

3 3 3 6

Cau 2: Cho tam giac déu ABC canh a quay xung quanh dudng cao AH tao nén mot hinh nén. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén do la

®. za®. ®).27a2. ©. l7za2. D. E7ra2
2

4
Cau 3: Hinh ABCD khi quay quanh BC thi tao ra
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

A B

@. Mot hinh tru. .MOt hinh nén.

©. Mot hinh nén cut. @ Hai hinh nén.

C
Goi S la dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay dugc sinh ra
b&i doan thang AC' ciia hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’cé canh b khi quay xung quang
truc AA’. Dién tich S 1a

®. zb2.. ®. zb?2.. ©. #b*\3.. O©. =b*./6.

Trong khong gian, cho tam giac ABC can tai A, AB = av/10,BC =2a. Goi H la trung diém
ctia BC. Tinh thé tich V ctia hinh nén nhan duge khi quay tam giac ABC xung quanh truc
AH .

@B. V =27a°. ®.V =37a°. ©. v =9za®. O®. V =za’.

Cho t1t dien déu ABCD . Khi quay t1t dién d6 quanh truc AB ¢6 bao nhiéu hinh nén khac nhau
dugc tao thanh?

®. Mot. ®.Hai.
©. Ba. O. Khoéng c6 hinh nén nao.

Cho hinh tron ¢6 ban kinh 13 6 . Cat bo % hinh tron gitta hai ban kinh

OA, OB 16i ghép hai bankinh d6 lai sao cho thanh mot hinh nén (nhu hinh vé). Thé tich khoi
noéon tuong tng do la

®. 8T ®.

8 8
©. 817 . 0 977 .
4 2

Cho mot hinh cau ban kinh 5 cm, cit hinh cau nay béng
mot mét phéng sao cho thiét dién tao thanh 14 mot duong kinh 4 cm. Tinh thé tich ctia khéi
noén c6 day la thiét dién vira tao va dinh 13 tam hinh cau da cho. (1dy 7 = 3,14, két qua lam
tron t6i hang phan tram).

®. 50,24 (ml). ®.19,19 (ml). ©. 12,56 (ml). ©. 76,74 (ml).

Hinh chit nhat ABCD c6 AB=6, AD=4. GoiM,N,P,Q lan lugt la trung diém bén canh
AB, BC,CD, DA. Cho hinh cht nhat ABCD quay quanh QN , ti giac MNPQ tao thanh vat
tron xoay co thé tich bang

®. V =8r. ®.V =6r. ©.Vv=4r. ®. V=2~

Cho mot hinh thang can ABCD ¢6 cac canh day AB =2a ,CD =4a, canh bén AD =BC =3a.
Hay tinh thé tich ctia khéi tron xoay sinh béi hinh thang dé khi quay quanh truc déi xing
cua no.
14a°V2 56a°+/2 14a° 28a°+/2
®. Y2 %2 g M ©. 22
3 3 J3 3
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| 1.A | 2 | 3D | 4D | 5D | 6B | 7.A | 8B | 9.A | 10.A |

M Dang (4): Bai toan thiét dién qua dinh va méi lién hé véi goc hoic khoang cach
/ ®-Phwong phap: \

. Thiét dién qua dinh cua hinh nén: mp(P) di qua

dinh cua hinh nén va cit mit nén theo 2 dudng sinh =
Thiét dién ciing 1a tam giac can S4B.

2. Khoang cach tir tim cua day O dén thiét dién:
+ Casio:
d(0:(SAB)) = OK

:>OK=\/ 21 5
1:850° +1:0H

3.Gac gitra SO va thiét dién SAB:

(S0;(S4B)) = SOH

= tangf)jlqr = %
SO
@.GAc gitra (SAB) va day:

(S4B;(04B)) = SHO

éthﬁa:&

OH

N\ /

% A - Bai tap minh hoa:

Cau 1: Thiét dién qua truc mot hinh nén 1a mot tam giac vuong can c6 canh huyén bang 2\/§ . Thé
tich ctia khoéi nén nay 1a

®. 3. ®.3743. ©. 3z. ©. 372
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L&i giai

®Goi thiét dién qua truc 13 ASAB, tam dudng tron day 13
0.

® Xét ASABvuong can tai S :
SO = AO:%AB:%.Z\@:\E

v =1har=1soz(oa)y
3 3

— B (\B) =3

PP nhanh tric nghiém

@ Ghi nhé cong thirc:

V= 1m’zh
3

Cau 2: Cho hinh nén c6 thiét dién qua dinh S tao véi day goc 60° 1a tam gidc déu canh bang 4cm.

Thé tich ctia khdi nén doé 1a

®. 9zcm?. ®. 4/37cme. ©. 37zcme. O®. 7zem®

Lai giai

*Goi thiét dien qua dinh 1a ASAB, tam dudng tron day la
0.

(0)(SAB) = AB

*Céc giita (SAB) va day: 1(0):OH L AB=H (HA=HB).

(SAB):SH 1AB=H

*Suy ra ((SAB);(O)) - (OH;SH ) — SHO =60°

®(Gia thiét cho ASAB déu canh 4cm=> SH = A3 -23

PP nhanh tric nghiém
®  Ghi nhé cong thirc:

V= 17rl’2h
3
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® ASOH :sin60° = g_l(-)l — SO =sin60%SH = %.2\/5:3;
__S0 _3
tan60° /3

® AOAH :OA=+/OH? + AH? = (J’j +22 =7

o\ :%h.ﬂr2 = %.SO.;:(OA)2 = %37[(«/7)2 =7rcm?

Cau 3: Cho khéi nén tron xoay c6 dudng cao h=a va ban kinh day r = % . Mot mat phing (P) di

qua dinh ctia khéi nén va c6 khoang cach dén tam O ctia ddy biang :%a . Dién tich thiét

dién tao bdi (P) va hinh nén la

.%az.

Lai giai

® Goi miit phéng qua dinh 1a ASAB.

® Khoéng cich tit O dén mit (SAB):

Tt O ké OH L AB(HA=HB), néi SH , tit O ké OK L SH

= OK L (SAB)=>d(O;(SAB)) = OK z%a
S
¢ASOH = OH =295 ___ 5 :%a

Jos? —oK? az_(‘?’ajz
5
2
SH =+/SO? +0OH? = /a%(%a) ==

2
AOAH : AH =+JOAZ—OH? = \/(5aj (%a) —a= AB=2a

©152

©. <

PP nhanh tric nghiém

w Chu y bai toan khoang cach co
ban
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1 5,

a2a=—a
4

Nlo

% B - Bai tap rén luyén:

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cho hinh nén c6 do dai dudng cao 1a 2a, ban kinh duong tron day la a~/2 . Tinh thé tich khéi
noén.

@. 4ra’. .%ﬂas. © zad. @ gm’f.

Cho hinh nén c6 do dai duong sinh la 54/2 , ban kinh dudng tron day la 3v/2 . Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh noén.

®. 307. ®.15v2x . ©. 20r. O. 10x.

Cho hinh nén c¢6 do dai dusng cao la a3 , ban kinh duong tron day la a. Tinh dién tich toan
phan ctia hinh nén.

@. 5ra’. .47[&2. © 3ra’. @ 2ra’.

Cho hinh nén c6 day la dudng tron c6 dusng kinh 10 . Mat phang vudng géc véi truc cit hinh
nén theo giao tuyén 14 mot dudng tron nhu hinh vé. Thé tich ctia khéi nén c6 chiéu cao bing
6 la

200
®. 8r. ®.24r . Tﬂ ©. 96r.

Cho hinh nén (N) ¢6 ban kinh day biing 10, mit phang vuong goc véi truc ciia hinh nén cit
hinh nén theo mot dudng tron c6 ban kinh béng 6, khodng cach gitta miat phing nay véi mat
phéng chita ddy ctia hinh nén (N) 1a 5. Chiéu cao ctia hinh nén (N) 1a

®. 12,5, ®.10. ©. 8,5. O. 75.

Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc déu canh 2a. Tinh dién tich ctia thiét
dién

2a°+/3 a’/3 2a°+/3
®. 4f . ®. 3. ©. 4f . ®. Bf .
Mot hinh nén c6 chiéu cao bang a. Thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vuong. Tinh dién tich
toan phan cia hinh nén

®. (\/§+1)7ra2. ®.\27a%. ©. («/§+ 2)7ra2. O. (\/E—l)ﬁaz.

Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 mot tam gidc vudng can c¢6 canh huyén 2a . Thé tich
ctia khoi néon bing

3 3
@- za® - 27a . © %- @ 27za’.

3

Mot hinh nén c6 dusng sinh 1a |, thiét dien qua truc la mot tam gidc vuong. Tinh thé tich
ctia khéi non

®. ﬁﬂ"z- .ﬁﬂlz. ©. ﬁﬂ'lz- . Qﬂ"z-
2 2 12 12

Thiét dién qua truc cia mot hinh nén 14 mot tam gidc vuong can c6 canh goéc vuong bing a .
Dién tich xung quanh ctia hinh nén la
2 2 2
a‘v2 a2 a‘v2
® 2 ® 22 ©. 272 © =2

CAt khéi nén bsi mot miit phéng qua truc tao thanh mot tam gidac ABC déu c6 canh bing a
, biét B,C thuoc dudsng tron day. Thé tich ciia khbi nén la:
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®. @n3. ®, 237 ©. &3 ©. 32

9 24 8

Cau 12: Thiét dién qua tryc ctia mot hinh nén tron xoay 13 mot tam gidc vuong can cé dién tich bing
2a?. Khi d6 thé tich ctia khéi nén bang

3 3 3 3
@_ za’ - 2\/§7za _ © 4\/572& ‘ @ ﬁna
3 3 3 3 .
Cau 13: Mot hinh nén c6 ban kinh dudng tron day bang a. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 1a mot
tam gidc c6 goéc & dinh bang 120°. Goi V 1a thé tich khéi non. Khi dé V bang

® y_7ma ®v_" @ y_m@B @ _m
6 3 9 3

Cau 14: Khéi nén c6 ciéu cao bang 3a . Thiét dién song song va cdch mit day mot doan bing a, c6

dién tich béng%naz . Khi d6, thé tich ctia khoi non 1
®. 167a°. ®. ?ﬂ'as. ©. 487a°. O. %72’&3 .

Cau 15: Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac déu canh 2a, dién tich xung quanh 1a S
va mit cau c¢6 dudng kinh béng chiéu cao hinh nén, c6 dién tich S,. Khang dinh nao sau day
13 khing dinh dang?
®. 25,=35,. ®.s, = 4S,. ©. s, =25,. D. s, =5,.

Cau 16: Dién tich toan phan ctia hinh nén 6 khoang céch tit tam ciia day dén dudng sinh bing /3
va thiét dién qua truc la tam giac déu 1a

®. 8r. ®.or. ©. 107 O®. 12r.
Cau 17: Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén 14 mot tam gidc vuong can c6 canh géc vuong bing a .
Mot thiét dien qua dinh tao v6i ddy mot goc 60°. Dién tich ctia thiét dién qua dinh bang

®. # % ©. 2. @ &2

4

Cau 18: Cho hinh nén ¢6 ban kinh day béing 3cm va c¢6 duong sinh | =5cm. Mot mét phéng (P) di

qua dinh va tao véi truc mot goc 30°. Dien tich thiét dien 1a

®. 811 ®. Y ©. 241 ©. WL
3 3 3 3

Cau 19: Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao h=a va bén kinh ddy r =2a. Mat phang (P) di qua S
cit duong tron day tai A va B sao cho AB= 23a. Tinh khoang cach d tiu tam cta duong
tron day dén (P)

®. a’z@. ®.d=a. ©.d=@. . dzﬁ.

2
Cau 20: Cho hinh nén S, dudng cao SO. Goi A, B 13 hai diém thudc duong tron day ctia hinh nén sao
cho khoang cach tit O dén AB béng a va SAO =30°,SAB =60°. Tinh dién tich xung quanh
hinh noén.

2 2 2
®. s, - 3"2‘3 . ®:s, :%. ©. s, = ”az*/g . O s, -3

1.D 2.A 3.C 4.A 5.A 6.B 7.A 8.C 9.D 10.A
11.C | 12.B | 13.C | 14.A | 15.A | 16.D | 17.B | 18.A | 19.D | 20.D
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Full Chuyén

dé 12 newﬁ

2020-2021

|cHUONG @: MAT NON, TRU, CAU

FB: Duong Hung

[ Bai 2: MAT TRU TRON XOAY ]

M Dang (1): Dang cc ban (cho cdc thong sé rilh )
. Ly thuyét can nim: \

(@
@- Cac thoéng so:

e 7 laban kinh day
o N=AB]j chiéu cao clia tru
o [=h=CD]y quong sinh cia tru

®- Cong thitc tinh toan:
@. Dién tich day: S = e
(). Chu vi day:

CV,=2nr
@. Dién tich xung quanh: qu =2rrl
(). Dien tich toan phan: S, =S, +28,
(5). Thé tich khéi nén: V. =arth

\ - J

“@. Bai tap minh hoa:

Cau 1: Mot hinh tru c6 ban kinh day r = 5(cm) , chiéu cao h= 7(cm) . Dién tich xung quanh cta
hinh tru nay la:

®. 357 (cm?). ® 10z(cm’).  ©. Dafemt). @ Da(om)

Loi giai PP nhanh
Chon B ® St dung cong thirc
*Ta co: S,, =27th=2757=70z(cm’). S,q =27t

Cau 2: Cho hinh vuong ABCD canh 8(cm). Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AB va CD.

Quay hinh vuong ABCD xung quanh MN . Dién tich xung quanh ctia hinh tru tao thanh
la:

®. 647 (cm’). ®. 327(cm?). ©. 967 (cm®). O. 1267 (cm*)
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Loi giai PP nhanh
® St dung cac cong thirc

Chon A S,q =27l

*Quay hinh vuéng ABCD xung quanh MN ta dugc hinh tru nhu
hinh vé.

Khi d6 r:%:4;h:AD:8:>SXq =C,h=27rh=64z(cm?)

Cau 3: Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=a va géc BDC =30°. Quay hinh chit nhat nay xung
quanh canh AD. Dién tich xung quanh cta hinh tru dugc tao thanh 1a

®. Bra®. ®. 232’ ©. %ﬁaz. ®. ra

Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon C ® St dung cong thirc

qu = 27rl

*Khi quay hinh chi nhat nay xung quanh canh AD ta dugc hinh
tru nhu hinh vé. Ta c6: r = AB=a;h=BC =CDtan30°.

a 27’
eSuyra h=—==3S  =2zrh=—+.
3o

V3

Cau 4: Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 va c6 chiéu cao bing duong kinh day. Thé
tich khoi tru tuong tng bang

®- 27 . . . © 3. @ %

Loi giai: PP nhanh tric nghiém
Chon A ¢St dung cong thirc
eChiéu cao biang duong kinh day néen h=2r @. Dién tich xung quanh:
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4 =27xrh qu =27l

sSr=2

orfzloer=1

o'y co: { l:V =xr’*h=2rx

®. Thé tich khoi non:
)

he? V. =xnr'h

r =

%® - Bai tap ren luyén:

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cho hinh tru (T) c6 chicu cao h, do dai duong sinh |, ban kinh ddy r. Ky higu S,, 1a dién

tich xung quanh ctia (T ) Cong thitc nao sau day la dang?

®. s, =xrh. ®. s, =2x1l. ©. s,=2zr’h.  ©. S, =axrl.

Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h, do dai dudng sinh |, ban kinh déy r. Ky hieu S, la dien
tich toan phan ciia (T). Cong thitc nao sau day la ding?

®. s, =7l ®. s,=arl+2zr. ©. S, =arl+ar’. ©. S, =2xrl+2xr’.

Cho hinh tru (T) c6 chiéu cao h, do dai duong sinh |, ban kinh day r. Ky hiéu V(T) 1a thé
tich khéi tru (T ). Cong thitc nao sau day la ding?

1
@. V(T) :§7rrh. . V(T) =7r°h. © V(N) =7rl?. @ V(N) =27r’h

Mot hinh tru c6 ban kinh day r =a, do dai duong sinh | =2a. Dién tich toan phan ctia hinh
tru nay la:

@. 67a’. . 27ra®. © Ara®. @ 57za’.

Hinh ch nhat ABCD c6 AB = 3(cm) , AD = 5(cm) . Thé tich khéi tru hinh thanh duge khi
quay hinh chit nhat ABCD quanh doan AB bang:

®. 257r(cm3). ®. 75n(cm3). ©. 507r(cm3). ®. 457r(cm3).

Thiét dién qua truc ctia mot hinh tru 1a hinh vuong canh 2a. Goi S, va S, lan lugt 1a dien

tich xung quanh, dién tich toan phan ctia hinh tru. Chon két luan dang trong cac két luan
sau.

®. 4s,=3s,. ®. 3s, =25,. ©. 2s,=s,. ©. 2s,=3s,.

Mot hinh try (T) ¢6 dien tich toan phan la 1207 (cm?) va c6 ban kinh ddy bang 6(cm).
Chiéu cao ctia (T) 1a

®. 6(cm). ®. 5(cm). ©. 4(cm). ®@. 3(cm).

Mot khoi tru (T) c6 thé tich bang 817 (cm®) va c6 dutng sinh gap ba lan ban kinh day. Do
dai duong sinh ciia (T) 1a

®. 12(cm). ®. 3(cm). ©. 6(cm). ®. 9(cm).

Khdi tru c6 chiéu cao h=3(cm) va ban kinh ddy r=2(cm) thi c6 thé tich bing

®. 127 (cm’). ®. 4rr(cm®). ©. 67(cm®). O. 127 (cm®).
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Cau 10: Mot hinh tru c6 dién tich day bang 47r(m2) . Khoang cach gitta truc va duong sinh ctia mét
xung quanh hinh tru dé bang

®. 4(m). ®. 3(m). ©. 2(m). ®. 1(m)

| 1B | 2D [ 3B | 4A [ 5B | 6B | 7.¢ | 8D | 9A [ 10C |

M Dang 2): Su tao thanh mat tru tron xoay

K. Ly thuyét can nam:

YW NAam chic su tao thanh mit tru, hinh tru, khéi tru. =
® Khi quay hinh chi nhat ABCD xung quanh dudng thing C\,

chtta mot canh, ching han canh AB tn duong gap khuc ABCD
taao thanh mot hinh, hinh d6 duge goi 1a hinh tru tron xoay hay
goi tat 1a hinh tru.
e Dudng thiang AB  dquge goi la truc.
¢ Doan thing CD dugc goi la do dai duong sinh. e
e Do dai doan thang AB=CD=h dugce goi 1a chiéu cao clia By o /
hinh tru. 2
e Hinh tron tam 4 , ban kinh # = 4D va hinh tron tam B ,
\___ bankmh “~ R

duagc goi 1a 2 day cta hinh tru. W,

L@ - Bai tap minh hoa:

Cau 1: Cho hinh chit nhat ABCD canh AB=6, AD =4 quay quanh AB ta dugc hinh tru c¢6 dién
tich xung quanh bang;:

®. s, =8r. ®. s,,=487. ©. s, =50z. ®. s, =32x.

Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon D ¥ S dung cong thirc
*AB=6=h,AD=4=R—S, =2746=487 S, =2arl

Cau 2: Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=1vad AD=2.Goi M, N lan lugt la
trung diém ctia AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN , ta dugc mot
hinh tru. Tinh dién tich toan phan Stp cta hinh tru do

®. s, =4r. ®. s, =2x. ©. s, =67. ®. s, =107

Chon A PP nhanh tric nghiém

AD

*AB=1=h,R="-=1-S,=2r.11+271 =4z = St dung cac cong thite

S =S +28
tp xq d

Cau 3: Mot hinh thang vuong ABCD c6 duong cao AD =7z, day nhé AB=rx, day l16n CD=2rx.
Cho hinh thang quay quanh CD, ta dugc khéi tron xoay cé thé tich bing
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®B. V =214, ®.v =240 ©.V=§7[3. @.v%;ﬁ.

3
Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon B A S dung cong thiic

A T B

+V _lﬂl’zh
. ) non 3

+ V., = 7r’h

D - 5 - c

eKhi quay hinh thang quanh CD ta dugc khéi tron xoay
gom 2 phan, V, 1a khéi tru ¢6 ban kinh ddy AD =7 va

chiéu cao AB =7 néen V, = 7.7’ =" vakhditru V, la
khéi nén c6 day BE =7 va duong cao EC =7 nén

V,==zan’n==n".
3 3

*Vay V = %ﬂA

4

©(®. Bai tap ren luyén:

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cho mit phing (P) va mot diém cb dinh trén mat phang (P) . Goi d 1a dudng thang vuong
goc v6i mit phang (P) va cach | mot khing k khong doi. Tap hop cac duong thing d 1
®. mot miit phing. ®). mot mat ciu. ©. mot miit tru. ®. mot mit non.

Meénh dé nao sau day 13 ménh dé sai?

@. Hinh tru luén chita mét dusng tron. . Hinh noén luén chita mot dusng tron.

©. Hinh tru luén chtta mét duong théng. @ Mat tru luén chita mot duong théng.

Cho hai diém A, B c¢b dinh. Tap hop cac diem M trong khong gian sao cho dién tich tam
gidc MAB khong ddi 1a

@. mat néon tron xoay. . mat tru tron xoay.

©. méit cau. ©. hai dudng thang song song

Hinh tru (T)du’(jc sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB . Biét AC =2a+/2
va ACB =45°. Dién tich toan phan S ctia hinh tru (T) 1a:

®. s, =167a". ®. s,=107a>.  ©. s, =127a>.  ©. S, =8ra’.

Trong khong gian cho hinh vuong ABCD c¢6 canh bing a. Goi H,K lan luot 13 trung diém
cua DC va AB. Khi quay hinh vuong dé xung quanh truc HK ta dugc mot hinh tru tron

xoay (H). Goi S,V 1an lugt la dién tich xung quanh ctia hinh tru tron xoay (H) va khoi

xq!

. . Vo
tru tron xoay dugc giéi han bai hinh tru (H ) Tiso — bang
xq
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a a a 2a
®'Z' ‘E' ©.§. @.?

Cau 6: Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=nAD . Khi quay hinh chit nhat ABCD mot vong quanh
canh CD ta dugc khoi tru ¢6 dien tich toan phan la S, , khi quay hinh ch nhat ABCD mot
vong quanh canh AD ta dugc khdi tru c6 dién tich toan phan 1 S,. Khing dinh nao sau day
la dang?
®. ns, =5,. ®. s, =ns,. ©. s,=(n+1)s,. ©. S,=(n+1)s,.

Cau 7: Cho hinh chitnhat ABCD c6 AB=a va géc BDC =30°. Quay hinh chit nhat nay xung quanh
canh AD. Dién tich xung quanh ctia hinh tru dugce tao thanh la:
®. \arat. ®. 24372, ©. %ﬂaz. ©. ra’

Cau 8: Hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 3(cm) , AD = 5(cm) . Thé tich khéi tru hinh thanh duge khi
quay hinh chit nhat ABCD quanh doan AB bing:
®. 25z (cm?). ®. 75z(cm?). ©. 50z (cm?). ©. 45z (cm’).

Cau 9: Cho hinh vuong ABCD c6 canh bing a. GoiM,N lan lugt 1 trung diém ctia AB va CD.
Khi quay hinh vuong ABCD quanh MN thanh mot hinh try. Goi (S) 14 mat cau c6 dién tich
bang dién tich toan phan ctia hinh tru, ta ¢6 ban kinh ctia mat cau (S) 1a

a6 a6 a6
®. 26 ®. 26 ©. 2k ©. a\6.
3 2 4

Cau 10: Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB =1 va AD =2 . Quay hinh chi nhat do
xung quanh truc AB ta dudge mot hinh tru. Tinh dién tich toan phan S, ctia hinh try do.
®. s, =12x. ®. s, =57. ©. s, =6x. ©®. s, =8r.

1.C 2.C 3.B 4.C 5.A 6.A 7.C 8.B 9.C | 10.A
M Dang (3): Su twong giao giita hinh tru va mat phing, dudng thing.
| )

g

K. Ly thuyét can nim:

. Thiét dien qua truc la:

2. Biét xac dinh goc gitta duong thang va truc cia
hinh tru

e Hinh chit nhat

¢ Hinh vuong

%@ - Bai tap minh hoa:

Cau 1: Khéi tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng canh a= 2(cm) c6 thé tich 1

®. zcm®. ®. 27cm?. ©. 37zcm®. ®. 4zcm®.
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Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon B . St dung cong thic
eThiét dién qua truc ctia khéi tru 1a hinh vuong ABCD V = zr2h

nhu hinh vé. Hinh vudng canh a= 2(cm) nén

fC——
e AB=2r=2=r=1(cm)

e AD=h=2(cm)=V =zr*h= 27r(cm3)

D C

Cau 2: Cho hinh tru c6 truc 00", thiét dién qua truc 1a mot hinh vuong canh 2a. Mit phéng (P)
. N 2 ~ 2 a 7 LN ’ < X PN 2 < 2,0
song song v4i truc va cach truc mot khoang rE Tinh dién tich thiét dién ctia tru cat béi

(P)
®. a3. ®. a. ©. 2a%\3. O. za’.

Chon A PP nhanh tric nghiém
w St dung cac cong thic

eMit phing (P)song song véi truc nén cit hinh tru theo thiét dien N\ o
1& hinh chit nhat c6 mot kich thude 1a 2a. Kich thude con lai 1a

2
2r’—d*=2 az—(%j :a\/g,trong d6 r=a béan kinh day va

d =% 1a khodng céch tir truc dén mat phéng (P). L SN

N

eDien tich thiét dien 1a 2a?+/3 .

Cau 3: Cho hinh tru c6 cac dudng tron day la (O) va (O'), ban kinh day bing chiéu cao va bing a
. Cac diém A, B lan lugt thudc cac dudng tron day (O) va (O') sao cho AB=+/3a. Thé
tich ctia khoi ti dien ABOQO’ 1a :

a’ a’ a’ .
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Loi giai PP nhanh tric nghiém

Chon C @ St dung cong thiic

eTam gidc AA'B vuong tai A’ suy ra AB=+AB*—AA” = av2.
Suy ra tam giac O'A'B vuong tai O'. Suy ra BO' vuong goc véi pail,

O'A

*Suy ra BO’ vuong goc véi (AOQ').

, 1
.VABOO' = — BO 'SAOO' = §a

%(® - Bai tap rén luyén:

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Tinh thé tich V ciia khéi tru c6 thiét dien qua truc 1a hinh vuéng canh a = 4(cm)
®. v =87r(cm3). ®. v =4ﬂ(cm3). ©. v =167r(cm3). . v =27r(cm3).

Mot hinh tru c6 ban kinh day a, c6 thiét dién qua truc 13 mot hinh vuoéng. Tinh dién tich
xung quanh ctia hinh tru.

®. ra’. ®. 27a”. ©. 3ra’. O. 4ra’.
Mot hinh tru (T) c6 ban kinh ddy R va c6 thiét dién qua truc la hinh vuong. Tinh dién tich

xung quanh S, khoi tru.

2
®. s,, = 4xR?. ®. s, = 7R%. ©. s, =27R2.  ©. S, = 4’; i

Mot hinh tru c6 ban kinh day bing R va thiét dién qua truc 1a mot hinh vuong. Tinh dién
tich toan phan §; ctia hinh tru theo ban kinh day R.

®. s, =27R%. ®. s, =47R*. ©. s, =67R. ®@. s, =37R".

Thiét dién qua truc ctia mot hinh tru 1a hinh vudng c6 chu vi 1a 8a. Tinh dién tich xung
quanh ctia hinh tru dé

®. 27a?. ®. 4ra?. ©. 8ra’. ©. 4a?.
Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy 1a 4(cm) va 6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vuong. Tinh thé
tich V cta khéi tru dé.

®. v =32z (cm?). ®. v =64z (cm®). ©.v =1287(cm®). O.v= 2567 (cm®).

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47z va c6 thiét dien qua truc la hinh vuong. Thé
tich khéi tru tuong ting bang:

®. 2z . ®. ~. ©. 3r. ®. 4r.

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 va c6 thiét dién qua truc 13 hinh vuong. Dién
tich toan phan ctia hinh tru bng:

®. 127. ®. 107. ©. 8r. . 67

Ban kinh déy hinh tru bang 4cm, chiéu cao béng 6(cm) D¢ dai duong chéo ctia thiét dien

qua truc bang bao nhiéu?

®. 5(cm). ®. 8(cm). ©. 6(cm). @. 10(cm).
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Miit phang di qua truc ctia mot hinh tru, cdt hinh tru theo thiét dien 13 hinh vuéng canh 4R
. Dién tich toan phan ctia hinh tru la

®. 24~R>. ®. 20zR?. ©. 167R?. O. 47R?.

Cho hinh tru c6 ban kinh day bing a, chu vi ctia thiét dién qua truc bang 12a. Thé tich cta
khoi tru da cho bang

@. Ara®. . 67za’. © 57za. @ zal.

Cat hinh tru (T) bing mot mat phing di qua truc dude thiét dien 1a mot hinh chit nhat c6
dien tich biing 30(cm’)va chu vi biing 26(cm). Biét chicu dai clia hinh chit nhat l6n hon

dudng kinh mat ddy ctia hinh tru (T). Dién tich toan phan ctia (T) la:
®. 697”(cm2) . ®. 697(cm?). ©. 237(cm?). ) 237”(0m2).

Tinh thé tich ctia khoi tru biét chu vi ddy ctia hinh tru d6 bing 67 (cm) va thiét dien di qua
truc la mot hinh chit nhat ¢6 do dai duong chéo béng 10(cm).

®. 487(cm?*). ®. 247 (cm?). ©. 72z (cm?). ©. 18734727 (cm?) .

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh béng 47 va co6 thiét dién qua truc 13 mot hinh vuong,.
Khi d6 thé tich khéi tru tuong ting bing:

®. 2z. ®. 4z. ©.%. ®. =

Cho hinh tru c6 chiéu cao h =2, ban kinh day r =3. Mot mit phéng (P) khong vuong goc vGi

day ctia hinh try, 1an lugt cat hai day theo doan giao tuyén AB vaCD sao cho ABCD 1a hinh
vuong. Tinh dién tich S ciia hinh vuong ABCD.

®). s=12r. ®. s=12. ©. s=20. ®. s=20r.

CAt mot khoi tru béi mot mat phéng qua truc ta duge thiét dien 1a hinh chit nhat ABCD c6
canh AB va canh CD nim trén hai day ctia khéi tru. Biét AC =a«2, DCA=30°. Tinh theo
a thé tich khéi tru

W2 . cNPE W2 . N
. ——7a . . ——ra . . ——7a . . ——ma .
®48” 327r ©167r ®16”

Cho mot khéi tru ¢6 chiéu cao bing 8(cm), ban kinh dusng tron day bang 6(cm). C&t khoi
tru bdi mot mat phéng song song v4i truc va cach truc 4(cm) . Dién tich cta thiét dién dugc
tao thanh la

®. 32\/§(cm2). ®. 16\/§(cm2). ©. 32J§(cm2). O. 16J§(cm2).

Hinh tru c6 ban kinh day bing a, chu vi ctia thiét dién qua truc bing 10a. Thé tich ctia khéi
tru da cho bing

@. Arad. . 3rad. © rad. @ 5rza’.

Thiét dién qua truc ctia hinh tru tron xoay la hinh vuéng canh bang 2a. Tinh thé tich V cia
khoi nén tron xoay c6 dudng tron day 1a day ctia hinh tru va dinh 14 tam cia duong tron day
con lai ctia hinh tru.

@.V:%ﬂ'as. .Vzgﬂ'as. ©.V:7Za3. @.V:gﬂ'as.
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Cau 20: Mot hinh tru ¢6 ban kinh 5(cm) va chiéu cao 7 (cm) . C4t hinh tru bing mat phang (P) song
song v6i truc va cach truc 3(cm). Dién tich thiét dién tao béi hinh tru vd mit phang (P)
bang:

®. 112(cm?). ®. 28(cm?). ©. 54(cm’). O. 56(cm’)

1.C 2.D 3.A 4.C 5.B 6.D 7.A 8.D 9.D 10.A
11.A | 12.A 13.C 14.A 15.C 16.C 17.C 18.A 19.B 20.D
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Full Chuyén
dé 12 new
2020-2021

1 CHUONG @: MAT NON, TRU, CAU

FB: Duong Hung

[ Bai 3: MAT TRU TRON XOAY ]

M Dang (1): Céng thitc li thuyét co ban.

~
Xl. Phuwong phap:
(1. Ap dung cong thic tinh dien tich mat cau S =47R* .
- 2 Z N 4
(2). Ap dung cong thitc tinh thé tich khéi cau V = EJZ'R3 .
\_ J

“®. Bai tap minh hoa:

Cau 1: Cho hinh cau c6 ban kinh R . Khi dé thé tich khoi cau la
®.2 R ®. 27R°. ©. Lzre. ®. 4zR*.
3 3 3
Loi giai
Chon A

®Tit cong thiic tinh thé tich khéi cau V = §ER3

Cau 2: Dién tich mit cau c6 ban kinh R 1a
®. 4zR2. ®. 4zR®. ©. gﬂRz ) D. %ERS.
Loi gii
Chon A
oTacd S=4nR2.
Cau 3: Mit cau c¢6 ban kinh a c6 dién tich bang
@.%ﬁaz. ®. ra*. ©. 4za?. O. %72’8.3 )
Loi gidi
Chon C

eDién tich mit cau la: S = 47R? = 478
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Cau 4: Khéi cau the tich bing 36z . Ban kinh ctia khéi cau 13
®.Rr=3. ®. R=%9. ©. Rr=9. ®. R=33.
Loi giai
Chon A
®Thé tich khéi cau V =g7zR3 =367 = R*=27=R=3.
%(® - Bai tap rén luyén:
Cau 1: Khéi cau ban kinh R=2a ¢6 thé tich la

3
®. 32;fa . ®. 67a°. ©. 167a’. ®. 87;6‘ .

Cau 2: S6 mat cau chita mot duong tron cho trude 1a

®.Vo sb. ®. 2. ©. a. O. 1.

2567 (cm3) \

Cau 3: Tinh ban kinh R ctia khoi cau ¢6 thé tich 1a V =

®.R=3(cm). ®. R=6(cm). ©. R=4(ecm). ©. R=9(cm).

327za’

Cau 4: Ban kinh R ctia khdi cau c6 thé tich V = 13

®.R=2a. ®. R=22a. ©. +2a. ©. ¥7a.

Cau 5: Mot mit cau c6 dién tich 16z thi ban kinh mit cau bing

®.4. ®. 42 . ©. 22. O. 2.

Cau 6: Cho mit cau co6 dién tich 1a 647r(cm2) . Ban kinh mat cau la

®.R=6(cm). ®. R=3J2(cm). ©. R=4(cm).  ©@. R=3(cm).

Cau 7: Cho mit cau c6 dién tich la 727T(Cm2) . Ban kinh mat cau la

®.R=6(cm). ®. R=3J2(cm). ©. R=+6(cm). ©@. R=3(cm).

Cau 8: Cho miit cau c6 dién tich bang 1207z(cm2) .Ban kinh R ctia khéi cau bang:

@.Rz«/%(cm). ®. R=3J§(cm). ©. Rzm(cm). O. R=3(cm).

Cau 9: Mot mat cau co dién tich 36z thi ban kinh mét cau bang

®.3. ®. 3v2. ©. 6. D. 4.

8ra’

Cau 10: Cho mat cau c6 dién tich bang . Ban kinh mat cau bang
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@, a6 a3 © af ® a2
3

3 "3 2

Cau 11: Mot khéi cau c6 thé tich bing 32T7z Ban kinh R ctia khéi cau do 1a

®.R=2. ®. rR=32. ©. rR=4. O. R=&.

Cau 12: Mit cau (S) c6 dién tich bang 1007 (sz) thi c6 ban kinh 1a

Cau 13

®.3cm. ®. J5cm. ©. 4cm. ®. 5cm.

: Cho hinh chép S.ABC c¢6 SAL(ABC), tam giac ABC vuong tai B. Biét SA=2a, AB=a,
BC =a+/3. Tinh ban kinh R clia miit ciu ngoai tiép hinh chép.

@.a. . 2a. © av?2. @ 2a+/2 .

Cau 14: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B va BA=BC =a. Canh bén

SA=2a va vuong goc v6i mit phang (ABC). Ban kinh mét cau ngoai tiép khoi chép S.ABC
la:

®.3a. ®. # ©. a6, . #

Cau 15: Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam gidc vuodng tai B v6i AB=a, BC = aV3. Canh SA

vuong goéc véi mit phang day va SA= 2a+/3.Tinh ban kinh R ciia mit ciu ngoai tiép hinh
chop S.ABC.

®.R=a ®. R=3a ©. R=4a ©. R=2a.

Cau 16: Mot mat cau c6 dién tich xung quanh 13 7 thi c6 ban kinh bang

@.@. ®. 3 © 1 ©. 1

Cau 17: Mot khoi cau c6 thé tich bing 47 . Néu tang ban kinh ctia khéi cau do gap 3 lan thi thé tich

Cau 18:

ctia khoi cau méi biang bao nhiéu bing

®.V =108r. ®. v =12r. ©. v =367. ®. v =64r.

Mot miit cau (S) cit mit phang kinh ciia n6 theo dudng tron c6 ban kinh Ia 5. Dién tich miit
cau (S) 1a

®).1007. ®. % ©. 20x. ®. 107.

BANG DAP AN

1.A 2.A 3.C 4.A 5.D 6.C 7.B 8.C 9.A 10.A

11.A | 12.D | 13.C | 14D | 15.D | 16.C | 17.A | 18.A
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M Dang (2): Khéi cau ngoai tiép khdi da dién
[ E. Ly thuyét can nam: \

®-Mdt cau ngoai tiép khoida dién: Mit cau ngoai tiép khéi da dien 1a mat cau di qua tat

ca cac dinh ctia khéi da dién, nén cé
(D). Tam I ctia miit cau 1 diém cach déu cac dinh ctia khéi da dien
(2). Ban kinh ctia mit cau bing khoang cach tit tam dén mot dinh bat ki ctia khéi da dien

(3). Phuong phap chung xac dinh mit cau ngoai tiép khbi chép va lang tru
®-Phuong phdp:
(1). Xac dinh O 13 tam dudng tron noi tiép day

(2). Dung dusng thing (d) qua O va vuong goc véi day, duong thing nay goi 1a truc dudng
tron ngoai tiép da giac day

(3). Ta st dung 1 trong 3 phuong an sau:

¢ Trong mit phang chita canh bén va (d), dung dudng thang trung triyc ctia canh bén,
cat (d) tai I, khi d6 ta c6 I 13 tam miit cau ngoai tiép can tim

¢ Dung mat phang trung truc ctia canh bén, cit (d) tail, khi d6 ta c6 I 1a tam mat cau
ngoai tiép can tim

¢.Dung truc dudng tron ctia mat bén, cit (d) tai I (néu c6 thé), khi d6 ta c6 I 1a tam
mit cau ngoai tiép can tim

©- Céng thitc nhanh:

@. Hinh chép déu:
Goi h 1a chiéu cao ctia hinh chép, a 1a do dai

canh bén ciia hinh chop. Ta c6:

2
a

R=2-
2h

@. Hinh chép c6 canh bén vuong goc véi mit
day: Goi h, r 13 chiéu cao va ban kinh dudng
tron ngoai tiép da giac day. Ta co

2
R (ﬁ) +r.  E.Dicbiét: R:%.
2

®. Hinh ch6p ¢6 mit bén vudng goc voi day:
Goi Rb,Rd 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép
mat bén va mit day, k1a do dai giao tuyén miit
bén do6 va day.Ta c6:

2
R= \/R,f +RS —[%J :

@. T dién c6 ba canh déi mot vudng goc, hop
chit nhat c6 ba kich thudce 1an lugt 14 a,b,c:

Cc
2 2 2
. va +b +c c !
TacoR=———— 0 A P
2 a b

= —
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% (@). Bai tap minh hoa:

Cau 1: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, SA vudng goc v6i mat phang
(ABC) va SC =2a. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

®.a. ®. 2a. ©. a2 ®. #

Loi giai
Chon A 5

eBan kinh mit caula R= % =a.

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCDIla hinh vuong tai, SA vuong géc véi mat phang (ABCD)
va SC =2a. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

®.a. ®. 2a. ©. a2 ©. #

L&i giai

Chon A

® Ban kinh mat cau 1a R:%:a.

Cau 3: Tinh ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chép tam giac déu S.ABC , biét cac canh day c6 do
dai bang a, canh bén SA= av3.

2a+/3 3a4/3 a3 3a/6
®°J§' 'zﬁ' ©'T' ®. -
Loi giai:
Chon O.
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eSA=ay3 va Ao=§¥:¥, Sozmzzaf;
2
s (aV3)  3al6

230_22aJ6_ 8

°Ap dung cong thic: R =

3
Cau 4: Tinh ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chép ti gidc déu c6 canh day bang a, canh bén
bing 2a.
@ 28.\/]] Zaﬁ © Zaﬁ @ 2a\/§
- T v T
Loi giai:
Chon A.

2
*SA=2a; som\/(Za)z_(aZZJ :a\/1_4'

y 2 2a)’ J
® Ap dung cong thic: R = SA” _ (22) _2avid .
250 2 avl4 7
S 2

Cau 5: Cho hinh chép S.ABC c6 canh SA vuong goc v6i day, ABC 1a tam gidc vuong tai A, biét
AB=6a, AC =8a, SA=10a. Tim ban kinh ctia mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A).5a4/2 . ®). 5a+5. ©). 10ay2. D. 2a+5.
L&i giai
Chon A
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BC JAB?+AC?

®Ta c6: tam giac ABC vuodng tai A nén R, = > = > oa.

eDuong cao h=SA=10a.

2
°Ap dung cong thtc ta c6: R= \/(Sa)z +(107aj =5a+/2.

Cau 6: Cho hinh chép S.ABC c6 canh SA vuong goc véi day, ABC 1a tam giac déu canh bang a,
SA=2a. Tim ban kinh clia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

39 19 7 2a+3
®2% § ©. % ®. agf.
Lai giai
Chon D

®Ta c6 tam giac ABC déu canh a nén R, =

avs
3

eDuong cao h=SA=2a.

'Ap dung cong thic ta cd: R= \/{ 3 5 3

_ﬁJ +(@j _2a8

Cau 7: Cho hinh ch6p S.ABC c6 canh SA vudng goc véi day, ABC la tam giac can tai Ava AB=a
BAC =120°, SA=2a. Tinh ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

®.a. ®. a2 ©. # ©. #

Lai giai:

Chon B

oTa co: BC:a\/§ de:%:a va h=SA=2a.
sin ©
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2
°Ap dung cong thiic ta c6: R=,|R,’ +(%j —av/2.

Cau 8: Cho tit dien OABC c6 OA,0OB,0C doi mot vuong goc. Biét ring OA=a, OB=b, OC =c. Tinh
ban kinh ctia mit cau ngoai tiép tt dien OABC.

2 2 2 2 2 2
A).24/a% +b? +c? . ®. —M;)JFC. ©. —‘a+§+C. D®. Va?+b*+c?.

Lai giai:

Chon C

®Taco: AO L (OBC) nén ap dung cong thiic ta co:

2 2 2 2 2 2 2 2 2
R =\/Rd2 LA =JBC LA =\/OA +OB° OC” 1 JoarsoB?+0c? - YA b +c
4 4 4 4 4 2 2
Cau 9: Cho hinh ch6p S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong can tai A. Mat bén (SAB) 1 (ABC) va
ASAB déu canh bing 1. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

321 5 21 15
@32 ®. ©. Y2t ®. V15
2 2 6 3]
Lai giai
Chon C
S
d

G \
ik X A 2

B, 2
2

.8:AB:1, sz?, Rdz
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Cau 10:

Cau 11:

2 2 2 2
® Ap dung cong thic:R=,|R,*+R —% = \/(EJ +{£J L @ :

2 3 4 6

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 1, mat ben SAB 1a tam giac
déu va ndm trong mat phang vudéng géc véi mit phing day. Tinh thé tich V ciia khéi cau
ngoai tiép hinh chép da cho.

@.V:%[, 'stﬁﬂ' ©. V:4\/§7Z' ®-V:5\/Eﬂ

27 54
Loi gidi
Chon D
'RJZCG:MZQ; Rb:SK:MZE; o=AB=1.
3 3 3 3
2 2 2
e Ap dung cong thitc: R = Rd2+Rb2—a—= ﬁ + ﬁ _1=£‘
4 3 3 4 6
3
eVay thé tich khéi cau can tim lé:V:—ﬁR3=%7r (\/(]):_SJ :5\/5:?7[

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD hinh vudng canh a, tam giac SAB déu va nim trong
mat phing vuong géc véi day. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

@.V=&, .V:?’\/l_S”, ©. V:&. @_V:@_
13 11 3 6
Loi giai
Chon D
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) AC av2
®Ta c6: Ban kinh duong tron ngoai tiep day R, = El = T\/_

a3

®Ban kinh dudng tron ngoai tiép mit bén R, =SG = 3

e¢(Canh chung ctia mat bén (SAB) va mat day la 0=AB=a.

2 2 2
eVay ban kinh mit cau 1 R:\/[afJ +[a;/§J —(%) :a\éz'

©(® - Bai tap rén luyén:

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bing a, canh bén hop v6i mit day mot goc 60°. Goi
(S) 1a mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC . Thé tich ctia khéi cau tao nén bdi miit cau (S)

bang
327a’ 32xa’ 64ra’ 727a’
®. TR ®. s ©. - O. TR

Cho miit cau ngoai tiép hinh hop chit nhat c¢6 ba kich thic 1a a,b,c c6 ban kinh 13

A).R=+a?+b%+c. ®. R=l\/a2+b2+cz.

3

©. Rz\/z(a2+b2+cz). O. R:%\/a2+b2+cz.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, SA vuéng géc véi mit phing (ABCD).

Tam mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD la diém | véi
®.11a trung diém ctia doan thing SD . ®. 11a trung diém ciia doan thing AC .

©. 11 trung diém ctia doan thing SC . O. 11a trung diém ctia doan thang SB .

Cho khéi chép déu S.ABCD ¢6 tit ca cic canh déu bing a~/3 . Tinh thé tich V ctia khdi cAu
ngoai tiép hinh chép.

BV 325, ©®.v-zifs. ©. v-raVE @ y_%maE

8 8

Cho khéi lap phuong c6 canh biang a. Tinh thé tich V ctia khoéi cau ngoai tiép khoi lap
phuong do.

3 3 3 3
@.vz”a2 3 .vz%. ©. vz’zag‘/z. @.vzgza .

Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bing 1.
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

®.2r . ®. . ©. 3r. ©. 4r.

Tinh dién tich S ctia mat cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh béng 8

®.s =192z . ®. s=48z. ©. s=25x. ®. s=64r.
Tinh dién tich m#t cau ngoai tiép hinh ling tru déu c6 tat ca cac canh déu bang a .

2 2 2 2
@.”Ta. ®. 7”78. ©. MTa. ®. 3”;‘ .

Tap hop tam ctia mat cau di qua 3 diém khong thing hang la
@.mét mat phing. . mot mat cau. © mot mat tru. @ mot dudng thing.

Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hgp v6i mit day mot goc
60° (tham khéo hinh vé&). Tinh dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

8ra’ 5ra’
® . ®

3
\/672’&2 77a’
©. — ®. =

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vuong,
SA L (ABCD) va SA= AB =a. Tinh ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

@#. ®. g o. T@ ©. av2.

Cho hinh choép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh a. Canh bén SA= av/6 va vudng goc véi
day (ABCD) . Tinh theo a dién tich mit cau ngoai tiép khoi chép S.ABCD.
®.8ra’. ®. 27a?. ©. 22a°. ©. a’y2.
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai A, SA vuong goc véi mat phing
(ABC) va AB=2, AC =4, SA=+/5. Mat ciu di qua cac dinh ciia hinh chop S.ABC ¢6 bén
kinh la

1

25 5 0
®.R==. ®. R==. ©. R=5. ©®. R==—.

2 2 3
Cho tit dien ABCD c6 cdc mit ABC va BCD la cdc tam giac déu canh bang 2, hai mit
phang (ABD) va (ACD)vu()ng goc v6i nhau. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép ti dién
ABCD.

22 6
®.243. ®. V2. ©. 22, °.%
Thé tich khbi cau ngoai tiép hinh hop chit nhat c6 ba kich thuée a,2a,2a 1a

3 3 3
®.367a°. ®. 27;“’3‘ . ©. 9”7& o) 9’;6‘ .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat, SA L (ABCD), AB=3a, AD =4a.
Duong thang SC tao v6i mat phing (ABCD) goc 60°. Dien tich mat cau ngoai tiép khoi
chop S.ABCD bang

®.107a%. ®. 207a’. ©. s07a’. @. 1007a’.
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, AB=23a, AD =4a, SA vudng goc vGi mit
day, SC tao vdi mit day mot géc 60°. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép theo
S.ABCD theo a

®.10a. ®. 5a. ©. 5af. ®. 5043

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh a, mit bén SAB 14 tam giac vudng can
tai S va ndm trong mit phing vuong goc véi day. Tinh dien tich mit cau ngoai tiép hinh
chop S.ABC theo a.

4J§ﬂa3 ® A7a? zal Arra?
@.27. ..3. ©.3. @.9.

Cho hinh lap phuong c6 canh bing a+/3 . Dien tich ctia mit ciu ngoai tiép hinh lap phuong
do6 bang

@. 67a’. . 9ra’. © 8ra’. @ 4\/§7Z'a2.

Cho khéi lap phuong c6 canh bing a. Tinh thé tich V ctia khoi cau ngoai tiép khéi lap
phuong do.

@V:ﬂ'asx/é V=7[_a3 © V=ﬂa3\/§ ®V=97ra3

2 6 3 2
Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén
a2, Mit cau di qua tat ca cac dinh ctia khéi hop trén c6 ban kinh béang

®.a. ®. av/3. ©. Sy O. aV2.

2

Biét dién tich xung quanh ctia mat cau ngoai tiép hinh 1ap phuong 14 12n. Tinh d6 dai canh
hinh 1ap phuong.

®.A3. ®. 242. ©. 2. ®. V2.

Cho ttt dien SABC. C6 SA=4ava SA vuong véi mat phéang (ABC). Tam giac ABC vuong
tai B,c6 AB=a;BC =3a. Dién tich mit cau ngoai tiép tit dien SABC bing.

®).1007a2. ®). 104a°. ©. 1027a°. ®. 267a°.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 mat day ABC la tam gidc vuodng tai B va c6 AB=a,BC = a/3.
Canh bén SA vuong goc véi mat day va SA=2a . Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép
S.ABC

®.167a%. ®. 127a*. ©. 327a’. ©. 8ra’.
Tinh ban kinh clia mit cau ngoai tiép hinh chép tam giac déu SABC, biét cac canh day co
do dai bang a, canh bén SA= a\/g.
@ 38.\/_ 2aJ§ © a\/§ @ 3aJ§

N 7 et e
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, canh bén SA vuong géc v6i miit
phang day. Biét SA=10, AB =6, BC =8. Ban kinh ctia mat cau ngoai tiép hinh chép bing

®.5y2. ®. 103 ©. 10V2. D. 480.

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bing a. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh
chop S.ABCD Ia

®.avz. ®. a. ©. # ©. 2a.
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Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L (ABC), tam gidc ABC vuong tai B . Biét SA=4a; AB=2a;
BC =4a. Ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép hinh chép 1a

®.3a. ®. 2a. ©. a. D. 6a.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 AB=a,AD=2a,AA =2a. Ban kinh R ctia mit
cau ngoai tiép hinh hop da cho 1a

®.3a. ®. 2a. ©. B?a‘ ®. 5a.

Hinh chép S.ABC c¢6 SA, SB, SC doi mot vuodng goc va SA=4,SB=5,SC =7. Ban kinh
mit cau ngoai tiép hinh choép S.ABC bing

®.3410. @ ©. @ D. 6410.

Tinh duong kinh d ctia mit cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a3,

®.d=av3. ®. d:%a. ©. d=3a. ©. d =6a.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'CD' ¢c6 AB=a, AD=2a,AA'=2a. Ban kinh R ciia mit
cau ngoai tiép hinh hop da cho 1a

®.3a. ®. 2a. ©. 3?a' ®. 5a.
Tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép hinh 1ap phuong c6 canh béng a.

®.R-ad3. ®. R-av3. ©r-2E. @ r_2V6

2

Tinh dudng kinh d ciia mat ciu ngoai tiép hinh lap phuong ¢6 canh biing av/3 .

®.d=av3. ®. d%a ©. d=3a. ©®. d=6a.

Cho hinh chép S.ABC c6 mat day ABC la tam giac vuong tai B va c6 AB=a,BC = a\/§.
Canh bén SA vuong goc voi mit day va SA=2a . Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép
S.ABC

®.167a%. ®. 127a%. ©. 327a. @. 8ra’.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 canh bang a. Tinh dién tich S ctia mit cau c6 tam
A va tiép xtc v6i dudng thing DD'.

@.S:gﬂaz. ®. s=8ra>. ©. s=4ra’. D. szgﬂaz

Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC déu canh a=3cm, SA L ( ABC) va SA=2a. Tinh thé
tich khoi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

®. 861/7} m°. ®. 4”—acm ©. 3273cm’. D. 167/3cm?.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuong canh bang a, SA vuong goc véi day, SA= a2
. Tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

®v-Zrw.  @v-im. O vouw.  ©Ov-4ln
Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh bang 1, SA vuong goc véi day. Goc véi

gifta mat ben (SBC) va ddy bang 60°. Dién tich mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC béng

bao nhiéu?
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Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

437 ® 437 437 43~
@.48. .'36' ©. o @.12.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, AB=2a, BC=a, hinh chiéu ctia S lén
miit phang (ABCD) la trung diém H ctia AD, SH = a—23 . Dién tich m#t cau ngoai tiép hinh
chop S.ABCD biang bao nhiéu?

167a* 167a’ 4ra’ 47a®
@.3. .9. ©'T' @.3.

Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day biang a, goc tao bdi canh bén va day biang 60°. Tinh
ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

a 2a av3 4a
®.r=2, ®. r-2 © r-2B. ©.r-%2

3 3 3 3
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=6, AD =8, ban kinh mit cau ngoai tiép
hinh hop chit nhat nay bing 6. Thé tich ctia khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ tuong tng
bang

®. 4811. ®. 32411. ©. 96l1. ®. 16411

Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh diy va canh bén déu bang 2a. Dién tich ctia mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang

®.47a”. ®. %ﬂaz . ©. 8ra’. O. 27a*.
Cho chop tam giac SABC c6SA L ( ABC) , tam giac ABC vudng can tai A vaSA=2a,AB=a
Khi d6 ban kinh ctia m#t cau ngoai tiép SABC 1a

@R:a—f. ®. Rz%. ©. R:%. . R:#.

Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bang @ . Ban kinh ctia mit cau ngoai
tiép hinh chép S.ABCD1a

a a\/g a2
@.5. 'T' ©. . -

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vuong tai B, AB=2a,BC = a2 , canh bén
SA vuong goc véi mat phing day va SA=a+/5. Tinh dien tich S,. clla mit cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD.

®.s, =11ra?. ®. s, =227za>. ©. s_=167a>. . smc=1—317za2.

a
>

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vuong tai A. Biét SA vuong goc véi mat phang
(ABC) vaSA=1;AB=2;AC =3. Tinh ban kinh r ctia mat cau di qua cac dinh A, B, C, S.

®.ia. ®. 214, ©. 4 . @

Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh day béng a , canh bén bing a2 . Ban kinh ciia
méit cau ngoai tiép khoi chép S.ABCD la

\/ga \/ga \/gﬂ \/50
®.~=. ®. <~ ©. =~ ©. =~

Cho hinh chép déu S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh AB=a, goc giita mit bén véi
mit phéng day bing 60°. Tinh ban kinh mit ciu di qua bén dinh ciia hinh chép S.ABC
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a«/§ Ta 7a a
® 2 ® 12 © 16 © 2

Cau 50: Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang 2a, cic mit bén tao véi day mot goc
60°. Tinh dién tich S ciia mat cau ngoai tiép hinh chép.

257a’ 327a? 8ra’ a’
.S = . ®. s = . . S= . .s==
® . ® . © ; © >

1.A 2.D 3.C 4.B 5.A 6.C 7.A 8.B 9.D 10.A
11.B | 12.A | 13.B | 14.B | 15.C | 16.D | 17.B | 18.B | 19.B | 20.A
21.A | 22.C | 23.D | 24.D | 25.D | 26.A | 27.C | 28.A | 29.C | 30.C
31.C | 32.C | 33.C | 34.C | 35.D | 36.C | 37.C | 38.B | 39.D | 40.A
41.B | 42.C | 43.C | 44.B | 45.D | 46.A | 47.D | 48.C | 49.B | 50.A
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Full Chuyén

dé 12 newﬁ

2020-2021

WCHU’ONG 2: MAT NON, TRU, CAU

FB: Duong Hung

[ Bai 4: BAI TOAN NOI TIEP-NGOAI TIEP ]

M Dang {:2: Noén ndi tiép, ngoai tiép hinh chép, tru, cau.

. Phuwong phap:

Nam vitng ciac khai niém vé nén ngoai , noi tiép chop, tru, cau de xac dinh dang cac yéu t6 dac
trung ctia néon.

L®. Bai tap minh hoa:

Cau 1: Hinh noén tron xoay ngoai tiép tit dién déu canh a, c6 dién tich xung quanh 13

a3 72'(’:1\/5 a’? 7ra2\/§
®.s,, = - ®. s, = o ©.s,, = 3. ®. s, = -

Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon A °

=
*Gia sit hinh non ngoai tiép tit dien déu ABCD canh @ nhu hinh

vé trén. Ta co:
eBan kinh day R=0C —é %—a—f

® Do dai duong sinh | =AC=a.

*Vay dién tich xung quanh hinh nén
2

*S,=7RI :ﬂ.afa: 7za3\/§ .

Cau 2: Cho hinh lap phuong ABCD.AB'C'D’ canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh S, hinh nén
c6 day 1a duong tron noi tiép hinh vuong ABCD va dinh 13 tam hinh vuong A'B'C'D’.

®:.s,, 9J—” ®. s, 9*/5”. ©.s,, =8\3x. ®. s, =857
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Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon A °

eHinh nén c¢6 ban kinh 1 r =g : chiéu cao h=3.

*Suy ra dudng sinh 1a

; 3z+(3JZ 3v5

| =+vh*+r

335 _9Vor

®Di¢n tich xung quanh hinh nén 1a S, = 7rl =7, > 7 2

Cau 3: Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh day c6 do dai a, canh bén c6 do dai 2a. Goi
(N) 1a hinh nén c6 dinh la S va dudng tron day la dudng tron di qua cac diém A, B,C,D.
Khi d6 dién tich xung quanh ctia hinh nén la

®.7a’ 3. ®. =, ©.73V2, @, 72

6 4

Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon A °

eHinh non (N ) ¢6 ban kinh day 1a r=0A= %, duong sinh
I =2a.

eDién tich xung quanh ctia hinh nén la qu = zrl = 7a? \/E
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Cau 4: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a. Mot hinh nén ¢6 dinh 1a tam cta hinh
vuong ABCD va ddy la hinh tron noi tiép hinh vuong AB'C'D’. Két qué dién tich toan phan S ciia

2
hinh nén dé bing %(\/B+ C) v6i b va ¢ 13 hai s6 nguyén duong va b >1. Tinh bc.

®.bc=7. ®. bc=15. ©.bc=8. ®. bc=5.

Loi giai PP nhanh trac nghiém
Chon D °
a C
a
A -
S Y
! A
/ b}
! “
, A
. A
a / DT_._ —— ——-JC
e T
/1(5"'"—'——0 \\
// ~
Al S~ _ 7.

eHinh nén c6 day 1a hinh tron noi tiép hinh vuong A'B'C'D’ c6

a
canh 1a a nén day ctia hinh nén 1a hinh tron ¢6 ban kinh r = >
eHinh noén c6 dinh 13 tam ctia hinh vuong ABCD nén chiéu cao
ctia hinh nén bang do dai canh ciia hinh vuong. Suy ra: h=a.
Khi dé6: do dai duong sinh ctia hinh nén la:

| =vh?+r? = a2+(§]2=4f5—az=ﬁ
\f 2 4 2

eDién tich toan phan ctia hinh nén la:

S, = 7r(r+1) =ﬂ%[9+ﬁ}”—az(1+\/§).

2 2 4
eSuyra: b=5;c=1=bc=5.

%(®. Bai tap ren luyén
Cau 1: Hinh noén ngoai tiép hinh chop tam gidc déu canh a c6 ban kinh day béang

@3 ® 2 ©.B3 ®. 2.
2 3

2 3
Cau 2: Trong cac hinh chép sau day, hinh chép nao luon c6 méit nén noi tiép
®.hinh choép tam giac. ®. hinh chop tt giac.
©.hinh chop ngi giac. @ Hinh chop luc giac.

Cau 3: Trong tat ca cac hinh nén noi tiép mit cau duong kinh R=10, hinh chép c¢6 ban kinh day 16n
nhat c6 duong cao bang

®.3. ®. 5. ©.4. D. 6.
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Cau 4: M3t cAu ngoai tiép hinh chop c6 canh ddy bing 2a, goc & dinh 90° ¢6 ban kinh bing
a 3a
®.2a. ®. =. — D. a.
2 2
Cau 5: Mot hinh nén c6 do dai dudng sinh 13 5, ban kinh day 14 4. Hinh chép tit giac déu noi tiép hinh
nén c6 the tich 1a
®.16. ®. 20. ©.64. ®@. 32.
Cau 6: Cho hinh nén c¢6 ban kinh day bing R, goc & dinh 1a 60°. Mot hinh tru ¢6 ban kinh day bing
> no6i tiép trong hinh nén. Thé tich ciia khoi tru la:
R*\3 R*\/3 R*\/3 R
®. : ®. . ©. . L
6 8 4 8
Cau 7: Cho hinh nén ngoai tiép hinh chép tit giac déu c6 chiéu cao bing 4cm, day 1a hinh vuong canh
3\/§cm . Dién tich xung quanh ctia hinh nén 1a
®.127(cm?). ®. 157(cm?). ©.207(cm?). ©. 307(cm?).
Cau 8: Cho hinh nén ngoai tiép hinh chép luc gide déu c6 canh bén bing 9em, canh day bang Scm.
Thé tich ctia khéi non la:
6417 72
®.727(cm®). ®. 64\177(cm*). ©. —”(cm?’). . —ﬂ(cm3).
3 3
Cau 9: Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh diy bing a va chiéu cao bing a, thé tich ciia hinh
no6n dinh S va day 1 hinh tron noi tiép ABCD béng
ra’® ® ra’ ra’ ra’
S et el e
Cau 10: Cho hinh chép tit gidac déu S.ABCD c6 canh day bang a va chiéu cao bang 2a. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén dinh S véi day 13 hinh tron noi tiép ABCD la
a’17 a’v/15 a’17 a’17
®.7T\/_ 'ﬂ\/_ ©7T\/_ @ﬂ\/_
4 4 6 8
| 1. | 2A | 3B | 4D [ 5D | 6B | 7B | 8C | 9.C | 10.B |
/1 ™M Dang @: Nén noi tiép, ngoai tiép hinh chép, tru, cau. ~N
K. Luu y
@. Hinh tru ngoai tiép hinh 1ap phuong canh 9 c6 ban 4 R B
a2 2
kinh day la 2 . L
(2. Hinh tru noi tiép hinh lap phuong canh @ c6 ban S
a ’ [
L kinh day 1a 2. Y,
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Cau 1: Mot hinh tru c6 hai day 13 hai hinh tron noi tiép hai mat ctia mot hinh lap phuong canh
a. Thé tich ctia khoi tru bang:

3

3 3
® 2 ® = ©.= © =

Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon D e (Cong thic
; _ V = zr?h
] e G
] S 7
I i 4 £ B
I
I
I
:D
-"-*-__-"“h o
_-’P‘ .I = -
A \/
E D C

eTaco: h=a

A 11 1a R a
D34y la hinh tron noi tiep hinh lap phuong canha nén cé r = >

2 3
oKhi d6 V = 7r?h = ﬂ(gj a="2%
2 4

Cau 2: Cho mot hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 AB =a. Biét mét phang (AB'C’) hop
v6i mit ddy (A'B'C') mot goc bang 45°. Cho mot hinh tru ngoai tiép hinh lang tru

ABC.A'B'C’ (hinh tru c6 cac duong tron day ngoai tiép cdc mit clia hinh ling tru).
Tinh dién tich xung quanh ciia hinh tru va thé tich khoi tru.

3 2 3
@.Szﬂaz,V=ﬁa6\/§. ®. s:’f;1 ,V:ﬁa6\/§.

3 ra? |, za*\3
©.s=ra?v =222 ©. s="2 v-= .
i 18 2 18
Loi giai PP nhanh tric nghiém

e (Cong thiic

V =zr*h
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*Goi | latrung diém B'C'. Vi ABC.A'B'C’ 1a ling tru déu nén
Al LB'C'va A'l LB'C". Do do goc giita (AB'C')va (AB'C') Ia

AlA'=45°, Suy ra AAA'l vuong can tai A’ nén AA'= A'l = %
eSuy ra: r :EA'I =a—\/§

3 3
®Do d6 dién tich xung quanh: S =2zrh = 2%%.‘3—\2@ = ra’

a3 7a’\3
2 6

\/§ 2
eThé tich khéi tru la: V = zr’h = ﬂ(a3 J

Cau 3: Cho mot hinh nén dinh S, m#t day la hinh tron tam O, ban kinh R= 6(cm) va co
thiét dien qua truc 1a tam giac déu. Cho mot hinh tru c6 hai duong tron day 1a (O;r)
va (1;r), co thiét dién qua truc 1a hinh vuong, biét dudng tron (O;r) ndm trén mat
déy ctia hinh nén, dudng tron (I;r) ndm trén mit xung quanh ctia hinh nén (I thuoc

doan SO). Tinh thé tich khoi tru.

®. 4327z(26J§ - 45)(Cm3) . ®. 1296;r(26J§ - 45)(cm3) .
©.12967z(7—4J§)(cm3) . O. 4327r(7—4\/§)(cm3) .

Lai giai PP nhanh tric nghiém
Chon B e (Cong thic
V =zr°h
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e i

*Hinh nén ¢6 ban kinh duong tron day R=6(cm) va c6 thiét dien
qua truc 1a tam giac déu nén co6

SM =2R =12cm

SO = % — 6+/3cm.

ebat Sl =x,vi Bl //AO nén ta co:
Bl Sl r X X

— =S —=—— ==
OM SO 6 63 V3
eChidu cao ctia hinh tru la: h=01 =SO—SI =63 —x

®Do d6, thiét dién qua truc ciia hinh try 13 hinh vuong khi va chi

2x -18(2-+3)

khi: h=2r & 6/3-x="2 < x

18
3 2+43

oKhi do:

h=6J§—x=12(2J§—3), r=2:6(2¢§—3)

V = zr?h = 7Z'.|:6(2\/§—3):|2 12(24/3-3)=12967( 2613 - 45) (cm”)

Cau 4: Cho hinh tru noi tiép mit cau tam O, biét thiét dieén qua truc 13 hinh vuong va dién

tich mit cau bang 7272(0m2) . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru.

®.127(cm?). ®. 167(cm?). ©.187(cm?). ©. 367 (cm?)

Loi giai PP nhanh tric nghiém
Chon D. ®Thudc cong thic
S, =2nrh
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®Ta co dién tich ctia mat cau la:
Sy =47R* =727(cm’) = R=3V2(cm)

eThiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh vuéng nén h=2r.

eNen: R=ry/2=3J2=r=3(cm)

*Do d6 dién tich xung quanh hinh tru la: S=2zrh= 367z(cm2)

©(®. Bai tap ren luyén

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Khéi tru ngoai tiép khéi lap phuong canh a c6 thé tich 1a

3 3 3
®.a'x. ®. 2% ©.aT”. @.aT”.

4

Mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi tiép trong hai hinh vuong ABCD va A'B'C'D’
ctia hinh lap phuong canh béng 2a. Thé tich ctia khéi tru dé 1a

@.%aaﬂ'. . 4a%r . ©.%a37r. @ 2ar .

Cho hinh tru c¢6 hai day 1a hinh tron né4 tiép hai day ciia hinh lap phuong canh a. Dién tich
xung quanh ctia hinh tru d6 bang

2
@. % . . ma?. © 27a’. @ zad.

Hinh tru c6 thiét dien qua truc la hinh vuong canh 2R . Ty s6 thé tich hinh cau noi tiép va
ngoai tiép hinh tru 13

2 2 2 1
®2, ®. 32, ©32, ® L
4 2 8 2
Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’c6 day ABC la tam giac déu canh 2a. Khéi tru (T) c6 hai
day 1a hai dudng tron ngoai tiép cac tam gidc day ABC va A'B'C’, biét ty sb gitta ban kinh

day ctia hinh tru va chiéu cao ciia hinh tru 1a % Tinh theo a thé tich khéi tru (T ) .

3 3 3
@. 8ra \/§ - 8ra \/é ©.7Za3\/§. @ 8ra \/§

3 9 27
Mot hinh ti¢ dien déu ABCD canh a. Xét hinh tru c6 mot day 1a duong tron noi tiép tam giac
ABC va chiéu cao bang chiéu cao hinh t dién. Dién tich xung quanh ctia hinh tru dé bang

2 2 2 2

za \/§ ra \/E 2ra \/5 2ra \/§

®. ©.——. 0. =/

3 -3 3 3
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Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Ngudi ta bo ba qua béng ban cuing kich thude vao trong mot chiée hop hinh tru c6 day bang
hinh tron 16n clia qua béng ban va chidu cao béng ba lan dudgng kinh béng ban. Goi S, 14 tong

P AN
dién tich clia ba qua bong ban, S,1a dién tich xung quanh ctia hinh tru. Tis6 =+ béng

®.1. ®. 2. ©.§. ®. g

Cho hinh tru c6 ban kinh day bang r. Goi O, O’ 1a tam ctia hai diy v6i OO’ =2r . Mot mit
cau (S) tiép xtc v6i hai day ciia hinh try tai O va O'. Trong cdc ménh de duéi day, ménh

deé nao sai?

(®.Dien tich mit cau bang dién tich xung quanh ctia hinh try.

N 2 .
. Dién tich mat cau bang § dién tich toan phan cta hinh tru.
2 s P X N 3 2 - L.
(©.Thé tich khéi ciu bang 2 the tich khoi tru.
)d Z N N 2 ? z
@. The tich khoi cau bang g thé tich khoi tru.

Mot hinh tru c6 duong kinh day bang chiéu cao nai tiép trong mit cau ban kinh R . Dién tich
xung quanh ctia hinh tru bing

®.27R?\2 . ®). zR%\2 . ©.27R?. O. zR2.

Mot hinh ling tru tit gidc déu c6 canh day bing a2 va canh bén bing 2a noi tiép trong mot
hinh tru. Tinh dién tich toan phan (Ki higéu Stp) ctia hinh tru.

®.s,, =67a’. ®. s, =37a’.
ra® (1+242
©.s, =7a*(1+242). ®. stp=¥.

2
Cho lang tru luc giac déu ABCDEF c6 canh day bing a. Cac mat bén 13 hinh chit nhat c6
dién tich bang 2a®. Thé tich ctia hinh try ngoai tiép khoi ling tru 1a

@. 2ra’. . 4rad. © 6ra’. @ 8ra’.

Cho hinh tru c6 hai dudng tron déy lan lugt 1a (O), (0'). Mot khéi nén c6 dinh 1a O va day
1a hinh tron (O') ¢6 thé tich bing a®. Tinh thé tich V ctia khdi tru da cho.

B.V = 2a. ®. v =3a°. ©.v = 4a°. ®. Vv =6a°.

Mot hinh t¢ dién déu ABCD canh a. Xét hinh tru c6 day 1a duong tron noi tiép tam giac
ABC va c6 chiéu cao bang chiéu cao hinh tit dién. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru dé.

@ 7ra2\/§ 7za2\/§ © 7za2\/§ @ 7ra2\/§

e T T g
Cho mot hinh nén ¢6 géc ¢ dinh bang 90°va ban kinh day bang 4. Khoi tru (H) c6 mot day
thudc day ctia hinh nén va duong tron day ctia mat day con lai thudc mat xung quanh cia
hinh nén. Biét chiéu cao ctia (H) bang 1. Tinh thé tich ctia (H).
BV, =187 ®. v, =67. ©Vy,, =97 ©. V,,,=37.

Cho lang tru ding ABC.A'B'C'cé canh ben AA'=2a. Tam gidc ABC vuong tai A c¢o
BC = 2a+/3. Thé tich ciia hinh tru ngoai tiép khéi ling tru nay la
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@. 6ra’. . 4rad. © 2ra’. @ 8ra’.

1.D 2.D 3 4.A 5.A 6.C 7.A 8.C 9.C 10.A
11.B | 12.B | 13.B | 14.C | 15.A
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