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Y GW%/

MENH BE VA TAP HOP

s1. MENHDE

TOM TAT LY THUYET

@D Ménh g&, ménh dé chira bién

{3 Ménh dé: Ménh dé 1a mot cau khing dinh ding hoic sai.

Cau khang dinh ding goi 12 ménh dé diing.

Cau khang dinh sai goi 12 ménh d sai.

Mot ménh dé khong thé vira ding hodc vira sai.

Nhiing ménh dé lién quan dén toan hoc dudc goi 12 ménh dé toan hoc.
{3 Ménh dé chifa bién: Ménh dé chiia bién 1a mot cau khang dinh chiia bién nhan gia tri trong
mot tip X nao d6 va véi mdi gid tri clia bién thudce X ta dudc mot ménh dé.
B3 Ménh ¢é phi dinh
{3 Cho ménh d& P. Ménh d “khong phdi P ’goi 1a ménh dé pha dinh ctia P.
3 Chi §:
e Ménh dé phii dinh ctia P, ki hiéu 1a P.

e Néu P ding thi P sai, néu P sai thi P diing.

Ménh dé kéo theo v ménh dé ddo
Cho hai ménh dé P va Q.

{3 Ménh dé kéo theo: Ménh dé "Néu P thi Q" goi la ménh dé kéo theo, ki hiéu P = Q.
e Ménh dé P = Q con dudc phat biéu 1a "P kéo theo Q" hoidc "Tit P suy ra Q"

e Ménh dé nay chi sai khi P ding va Q sai.

Xét dinh Iy dang P = 0. Khi dé, ta cé thé phat biéu dinh Iy ndy theo mdt trong 2 cach sau:

® P 13 diéu kién da dé c6 0. @ 0 13 diéu kién cin dé c6 p.
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WA/  chuong 1. MENH BE VA TAP HOP

{3 Ménh dé dao: Cho ménh dé P = Q. Khi d6, Q = P goi la ménh dé d4o cia P = Q.

3 Mménh dé twong duong
{3 Cho hai ménh dé P va Q. Ménh dé “P néu va chi néu Q” goi 12 hai ménh dé tuong duong.
£} Chd y:
e Ménh dé “P néu va chi néu Q” dudc ki hiéu 1a P < Q.

e Ménh dé P < Q diing khi ca P = Q va Q = P cung diing.

Xét dinh Iy dang P < 0. Khi dé, ta cé thé phat biéu dinh Iy ndy theo mét trong 2 céch sau:

A A N > A P
@ P |3 diéu can va da dé cé 0.

® P khi va chi khi Q.

B Ménh gé c6 chira ki higu v, 3

{¥ Ménh d chia ki hidu v6i moi: Vx € X, P(x).
e Ménh dé nay ding khi tit ca cdc gid tri clia x € X déu lam cho phat biéu P(x) ding.
e Néu ta tim dudgc it nhat mot gid tri x € X 1am cho P(x) sai thi ménh dé nay sai.

Meénh dé "Binh phudng moi s6 thuc déu khong am" dugc viét 1a Vx € R, x> > 0.

{2 Ménh dé chia ki hiéu ton tai: Ix € X, P(x).

e Ménh dé nay diing khi ta tim dudc it nhit mot gid tri ca x € X 1am cho phat biéu P(x)
dung.

o Néu tit c4 gid tri ctia x € X déu lam cho P(x) sai thi ménh dé nay sai.

Ménh dé "Cé mét sd tu nhién ma binh phudng clia né bing 3" dugc viét1a 3x € N, x? = 3.

{3 Phu dinh ctia Ménh dé chia ki hiéu v, 3.
e Phii dinh ctia ménh dé “Vx € X, P (x)” 1a ménh dé “Ix € X, P(x)”.

e Phi dinh ctia ménh dé “Jx € X, P (x)” 1a ménh dé “Vx € X,P(x)”.
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1 men o AN

IEY/S REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'Q' Ménh dé, pha dinh clia ménh dé

{3 Ménh dé:

® Khang dinh ding 12 ménh dé ding, khang dinh sai 12 ménh d& sai.
@ Cau khdng phi 1a ciu khiang dinh ho#c ciu khang dinh ma khong c6 tinh ding-sai déu
khong phai 12 ménh dé.
{3 Ménh dé phii dinh: Cho ménh dé P.
® Ménh dé phii dinh ctia P, ki hiéu 1a P.
@ Néu P diing thi P sai; P sai thi P diing.

=Vidu 1. Céc cu sau ddy, cdu nao 12 ménh dé, cAu nao khong phai 1a ménh dé? Néu 1a ménh dé
hay cho biét ménh dé d6 diing hay sai?

a) Khong dugc di 16i nay! b) Bay gio 1a miy gio?
¢) 7 khong 1a s6 nguyén té. d) v/51as6 vo ti.

=Vidu 2. Xét tinh ding sai ctia cic ménh dé sau va 1ap ménh dé phu dinh cta ching.

a) 51a sb nguyén to.
b) Phuong trinh 2x*> — 3x 4 1 = 0 c6 nghiém nguyén.

¢) Téng ba gbc trong mot tam giac bang 180°.

=Vidu 3. Lap ménh dé phd dinh ctia mdi ménh dé sau va nhan xét tinh diing sai cia mbi ménh dé
phit dinh d6.

5 .
a) A: “E 1a mot phan s6”;

b) B: “Phuong trinh x? +3x +2 = 0 c6 nghiém”;
¢) C:“2%+423 =223,

d) D: “S6 2 025 chia hét cho 15”.

DT 'e' Ménh dé kéo theo, ménh dé ddo, ménh dé tuong duong

=Vidu 4. Cho tam gidc ABC. Xét hai ménh dé P: “Tam gidc ABC vudng” va Q: “Tam gidc ABC
c6 AB? + AC? = BC? ”. Phit biéu cac ménh dé sau va cho biét ménh dé sau diing hay sai?

a) P= 0. b) 0= P.
=Vidu 5. Phat biéu ménh dé d4o clia cdc ménh dé sau va xét tinh diing sai ciia ménh dé déo do.
a) Néu mdt s6 chia hét cho 6 thi né chia hét cho 3.

b) Néu tam gidc ABC c6 AB = AC thi tam gidc ABC can.
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WA/  chuong 1. MENH BE VA TAP HOP
¢) Néu tam gidc ABC c6 2 géc bang 60° thi tam gidc ABC déu.

=Vidu 6. Trong mdi cip ménh dé P va Q sau day, hiy phét biéu ménh dé P = Q va xét tinh diing
sai clia nd. P c6 phai 1a diéu kién da dé c6 Q khong?

a) P: “avablahaisbchin” , Q: “a+blasb chan” (a, b 12 hai s6 tu nhién).

b) P: “Tam gidc ABC c6 hai géc bang 60°”; Q: “Tam gidc ABC déu”.

¢) P: “Tii gidc ABCD c6 bbn canh bing nhau” , Q: “Ti gidc ABCD la mot hinh vudng”.
=Vidu 7. Phit bi€u ménh dé P < Q va cho biét tinh diing sai ctia né.

a) P: “Ta gidc ABCD la hinh vudng” va Q: “Tu gidc ABCD la hinh thoi c6 AC = BD”.

b) P: “Pi€ém M nam trén phan giac clia géc xOy” va Q: “Piém M cach déu hai canh Ox, Oy”.

¢) P: “Tam gidc ABC déu” va Q: “Tam gidc ABC c6 ba dudng cao bing nhau”.

DT [(3)) Ménh dé chra ki hiéu véi moi, ton tai

{3} Tinh dang sai:

® Ménh dé chia ki hiéu v6i moi: Vx € X, P(x).
e Ménh dé nay diing khi tAt ca cdc gid tri cia x € X déu lam cho phét biéu P(x) diing.
e Néu ta tim dugc it nhit mot gid tri x € X 1am cho P(x) sai thi ménh dé nay sai.

@ Meénh dé chia ki hiéu ton tai: Ix € X, P(x).
e Meénh dé nay ding khi ta tim dudc it nhit mot gid tri ctia x € X lam cho phat biéu

P(x) dung.
o Néu tit ca gid tri clia x € X déu lam cho P(x) sai thi ménh dé nay sai.
X Pha dinh cia ménh dé cé déu V,3:

@ Vx € X,P(x) thanh 3x € X, P(x).

@ Jx € X, P(x) thanh Vx € X, P(x).
Chi y:  Khi lay phi dinh, ta chi y cac van dé d6i 1ap sau:
@ Quan hé = thanh quan hé #, va ngugclai.
@ Quan hé > thanh quan hé <, va ngudc lai.
@ Quan hé > thanh quan hé <, va ngudc lai.

@ Lién két "va" thanh lién két "hoic", va ngugc lai.

=Vidu8. St dyng ki hiéu “v” d€ viét mdi ménh dé sau va xét xem ménh dé do la ding hay sai?
Giai thich vi sao?

a) P: “V6i moi s6 thuc x,x*> +1 > 0.

b) Q: “V6i moi s6 tu nhién n,n* + n chia hét cho 6”.
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1 men o AN

=Vidu9. St dung ki hiéu “3” d€ viét mbi ménh dé sau va xét xem ménh dé d6 la ding hay sai?
Giai thich vi sao?

a) M: “C6 it nhat mét s thuc x sao cho x> = —8”.
b) N: “Ton tai s6 nguyén x sao cho 2x+1 =0".

=Vidu 10. Néu ménh dé phi dinh clia cdc ménh dé sau va cho biét tinh diing sai ctia ménh dé pha
dinh d6.

a) A:“In e N,n?+3 chia hét cho 4”. b) B:“Jx € N, x chia hét cho x+1”.
=Vidu 11. Xét tinh ding sai ciia ménh dé sau va néu ménh dé pha dinh cta no.

a) x € Z,x*>=3. b) Vn € N* : 2" + 3 1a mot s6 nguyén td.
c) Vx € R,x*+4x+5>0. d) Vx € R,x* —x?+2x+2>0.

BAI TAP TONG HOP TU LUYEN

o Trong cac ménh d toan hoc sau diy, ménh dé nao 1a mot khang dinh ding? Ménh d& nao 1a mot
khing dinh sai?

a) P: “Tong hai géc d6i ctia mot it gidc noi tiép bang 180°”.
b) Q: “71asb chinh phuong”.
c) R: “11as6 nguyén t&”.

o Xét tinh diing sai clia mdi ménh dé sau

10
a) T< 3 b) Phuong trinh 3x+7 = 0 c6 nghiém.

c) Ton tai mot s6 cong véi chinh né bang 0.  d) 2022 1a hgp sd.

e Xét tinh diing sai cia mdi ménh dé sau

a) 1993 chia hét cho 3. b) /12 1a mdt sb hitu ti.
¢) 9 1a mot so chinh phuong. d) |—1997| 0.

o St dung thuat ngit “diéu kién di” dé phat biéu cic dinh 1i sau.

a) Néu a va b 12 hai s6 hitu ti thi tdng a + b 1a sb hitu ti.

b) Néu hai tam giac bang nhau thi chiing c6 dién tich bang nhau.

¢) Néu mot s6 tu nhién c6 chit s6 tin cling 1a chit s6 5 thi n6 chia hét cho 5.
o Dung ki hiéu V hoiic 3 d€ viét cac ménh dé sau va xét tinh diing sai ctia ching.

a) Moi sb thuc khac 0 nhan vé6i nghich ddo ctia né bang 1.

b) C6 sb tu nhién ma binh phuong ctia né bang 20.

¢) Binh phuong ctia moi s thuc déu duong.

d) C6 ba sb tu nhién khac 0 sao cho tdng binh phucng ctia hai s& bang binh phuong cia sb
con lai.
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WA/  chuong 1. MENH BE VA TAP HOP

e Lap ménh d phti dinh ctia mbi ménh dé sau
a) Vx € R, |x| > x. b) I eR,x>+1=0.

o Lap ménh dé phu dinh ctia mbi ménh dé sau va xét tinh diing sai cia m&i ménh dé phii dinh d6
a) Vx € R,x> #2x—2. b) Vx € R,x% < 2x—1.

1
c) reR,x+->2. d) IkeR,x*—x+1<0.
X

Y/ BAI TAP TRAC NGHIEM

6

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
25. Moi cau héi hoc sinh chi chon mot phuong an.

Cdu 1. Trong céc cau sau, cdu nao 1a ménh de ?

A. Céac ban hay lam bai di!. B. Cac ban c6 cham hoc khong ?.

C. An hoc 16p méy ?. D. Viét Nam 1a mot nude thude Chau A.
Cdu 2. Trong cic cu sau, ciu nao 13 ménh dé ?

A. 15 1a s6 nguyén t6. B.a+b=c.

C. >+x=0. D. 2n+ 1 chia hét cho 3.
Cdu 3. Trong cic cau sau, ciu nao khong phai 12 ménh dé&?

A.542=28. B.2>0. C.4—+V17>0. D.5+x=2.
Cdu 4. Cau nao sau day 12 mot ménh dé?

A. S6 150 c6 phii 1a s6 chin khong?. B. S6 30 1a s6 chén.

C.2x—11asd18. D.x*+1=0.
Cau 5. Pinh 1y ¢6 dang A = B dudc hiéu nhu thé nao?

A. A khi va chi khi B. B. BsuyraA.

C. A la diéu kién can dé c6 B. D. A la diéu kién du dé c6 B.
Cdu 6. Phi dinh ctia ménh dé "5+ 4 = 10" 1a ménh dé nao sau day ?

A.5+4<10. B. 5+4 > 10. C. 5+4<10. D. 5+4 # 10.
Cdu 7. Phii dinh ctia ménh dé “5+ 7 > 10” 12 ménh dé nao sau day ?

A.5+m<10. B. 5+ 7m > 10. C.5+n<10. D. 5+ r # 10.
Cau 8. Phu dinh ctia ménh dé “14 12 s6 nguyén t6” 1a ménh dé nao sau day?

A. 14 khong phai 12 sb nguyén t6. B. 14 chia hét cho 2.

C. 14 khong phai 12 hop sb. D. 14 chia hét cho 7.
CdAu 9. Phi dinh ctia ménh dé “Doi 12 mot loai chim” 12 ménh dé nao sau day?

A. Doi la mot loai c6 canh. B. Chim cung loai véi doi.

C. Doi la mét loai an trai cay. D. Doi khong phai la loai chim.

Cadu 10. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao 1a ménh dé sai?
A. 20 chiahétcho5. B. 5chiahétcho20. C.20labdisécaas. D. 51audc sd cia 20.

Cau 11. Cho ménh d chiia bién P (x) : x> —3x+2 =0, véi x € R. Tim ménh dé ding trong cic ménh
dé sau day

A. P(0). B. P(1). C. P(—1). D. P(-2).
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IVETEN O\ \
CdAu 12. Véi gid tri ndo cla n € N, ménh dé chda bién P (n): "n chia hét cho 12" 1a diing?
A. n=48. B. n=4. C. n=3. D. n=88.
Cdu 13. Cho ménh dé chia bién P (x): "/x > x", v6i x € R. Tim ménh dé ding.

A. P(0). B. P(1). C. p(%). D. P(2).

Cau 14. Xét ménh dé chifa bién P (x) "x? —3x = 0", véi x € R. Vi gid tri ndo ctia x thi P (x) 1a ménh
dé ding?

A. x=0. B. x=2. C.x=-1. D.x=-3.
Cadu 15. Trong ciac ménh dé sau, ménh dé nao 12 ménh dé diing?

. Néu “33 1a hop s6” thi “15 chia hét cho 25”.

. Néu “7 14 s6 nguyén t6” thi “8 12 boi s6 ctia 3”.
. Néu “20 1a hop s6” thi “24 chia hét cho 6 .
Neéu“3+9=12"thi “4 >7".

oOw>

Cdu 16. Trong ciac ménh dé sau, ménh dé nao c6 ménh dé dao sai?
A. “Tii gic 1a hinh binh hanh thi c6 hai ciip canh dbi song song va bang nhau”.
B. “Tam gidc déu thi c6 ba gbc c6 sb do bing 60° .
C. “Hai tam gic bing nhau thi c6 dién tich bang nhau”.
D. “Mot ti gidc c6 4 goc vudng thi ti gidc do 1a hinh chit nhat”.
Cdu 17. Ménh d "3x € R : x*> = 3" khang dinh ring

A. Binh phuong ctia mbi sd thuc bing 3.

B. C6 it nhit mot sb thuc ma binh phuong ctia né bang 3.
C. Chi c6 mdt s6 thuc binh phucng bing 3.

D. Néu x 1a s6 thyc thi x* = 3.

Cdu 18. Tim ménh d phi dinh cia ménh & P: “Vx € N, x> +x—1>0".
A.P:“IxeN, x> +x—1>0". B.P:“VxeN, x> +x—1>0".
C.P.“IxeN,x*+x—-1<0". D.P:“VxeN, x> +x—1<0".

Cdu 19. Xét ménh dé P: "3x € R : 2x — 3 < 0". Ménh d pht dinh ctia ménh dé P 1a
A “VxeR:2x—3<0". B. “dxeR:2x—3>0".

C. “VxeR:2x—3>0". D.“VxeR:2x—3<0".

Cau 20. Tim ménh dé sai.

A.VxeR,x>+2x+3>0. B. Vx € R,x* > x.
1
C. xeR, ¥’ +5x+6=0. D.IxeRx< —.
X

Cadu 21. Tim ménh dé diing.

A.IxeR,x2+3=0. B. xeR,x*+3x24+2=0.
C. Vx € N, (2x+1)*> — 1 chia hét cho 4. D.Vx € Z,x> > x°.

Cdu 22. Ménh dé nao sau day sai?

A.VneN,n<2n. B. Vx € R,x% > 0. C.IneN,n?>=n. D. 3x e R,x > x%.

Cadu 23. Cho ciac ménh dé

D X:“Vx R, x2—2x+3>0” @ Y:“IeR, 2 —4=0

® P:*IxeR,x24+2=0" @ Q:“VxeR, x>0
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Cac ménh dé ding 1a

A. X, P B. Y, Q. C. X, Y. D. P, Q.
CaAu 24. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao ding ?
A. 3n € N, n® — n khong chia hét cho 3. B.VxeR,x<3=2x*<09.
L e 23 —6x? +x—3
C. ImeZ m?+m+11a mét sb chin. D.vxez, = VX7 4
2x2+1
Cdu 25. Ménh dé nao sau day ding?
A.Vn e N:n(n+ 1) lasd chinh phuong. B.VneN:n(n+1)1as6 1.
C.VneN:n(n+1)(n+2)1asélé. D.VneN:n(n+1)(n+2) chia hét cho 6.

PHAN II. Cau trég nghiém diang sai. Hoc sinh tra 16i tir cau 26 dén cau 30. Trong mbi
y a), b), c¢), d) 8 moi cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

CdAu 26. Cho a,b 1a hai sb tu nhién. Xét tinh diing sai cia cic ménh dé sau:

a) Néu a,b 1a cac sb 18 thi ab 18. b) Néu a va b 1é thi a + b chan.
¢) Néu a chan va b 18 thi ab 18. d) Néu a2 18 thi a 18.

CAu 27. Cho hai ménh d& P: “Hai tam gi4c bang nhau” va Q: “Hai tam gidc c¢6 dién tich bang nhau”.
Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:

a) Ménh dé P = Q 1a “Néu hai tam gidc bang nhau thi chiing c6 dién tich bang nhau”.

b) Ménh dé Q = P 1a “Néu hai tam gidc c6 dién tich bang nhau thi hai tam gidc d6 bang nhau”.

¢) Ménh dé Q = P 1a ménh dé diing.

d) Ménh dé P = Q 1a ménh dé sai.

Cau 28. Cho ménh dé chia bién P (x) : x> — 7x+6 = 0, v6i x € R. Xét tinh diing sai ctia cac khang
dinh sau:

a) P(1)1a ménh dé ding. b) P(0)1a ménh dé dung.
¢) Vx € R, P(x) 1a ménh dé ding. d) Jx € R, P(x) 1a ménh dé diing.

CAu 29. Cho ménh dé chia bién P (x) : x> > x, v6i x € R. Xét tinh diing sai clia cic khing dinh

sau:
a) P(2) la ménh dé sai. b) P(0) 1a ménh dé sai.
¢) dx € R, P(x) 1a ménh dé diing. d) Vx € R, P(x) 1a ménh dé diing.

Cau 30. Cho ménh dé chia bién P (x) : x> +2x+3 > 0, véi x € R. Xét tinh diing sai clia cdc khing
dinh sau:

a) P(—2)la ménh dé sai. b) P(2)1a ménh dé diing.
¢) dx € R, P(x) 1a ménh dé diing. d) Vx € R, P(x) 1a ménh dé diing.
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2. arHor NN
§2. TAP HOP

TOM TAT LY THUYET
BB nNhéc lqi vé tap hop

{X Tap hop

(¢ Khi mubén mo ti cac d6i tuong (phan tir) c6 chung mot tinh chit gi d6 thi ta xay dung khai
niém tap hop.

o Ngudi ta thudng dung chii cdi in hoa A, B, --- dé ki hiéu tap hop.

o DE& chi a thudc tap hop A, ta viét a € A; dé chi a khong thudc tip hop A, ta viét
a¢A.

e S& phan td clia tap A dugc ki hiéu 1a n(A).
(&' Céch xac dinh tap hop:
o Liét ké cdc phan tii: viét cac phan tif ctia tp hop trong hai ddu méc {...}.

o Chi ra tinh chét dic trung cho céc phan ti ctia tip hop.

(¢ Tap rong: 1a tip hop khdng chita phan ti ndo, ki hiéu @.
{X Cac tap hap sb

@ Tap sb tu nhién N. @ Tap sb6 nguyén Z. @ Tap sb6 hitu ti Q.
@ Tapsd vo til. ® Tap sb6 thuc R. ® Tap N* tabd s6 0.

B3 13p con va hai tap hop béng nhau

Cho hai tap hgp A va B

{3 Tap hop con: Néu moi phan tif cia A déu nam trong B thi ta néi tip A la con clia tip B, nghia la

ACB< (Vx:xeA=x€B)

e Céc tinh chét:

® ACAVA.
@ o CAVA.
@® ACB,vaBCCsuyraA CC.

o Néu A khong phai tip con ctia B thi ta ki hiéu A ¢ B. e _
Biéu d0 Ven minh hoa A C B

e Néu A C Bhoic B C A thi tanéi A va B ¢6 quan hé bao
ham.

.

M®&i quan hé giira cac tap hop sb:
® NCZcCcQCR. @ QUI=R.

{3 Tap hdp bang nhau: A=B&ACBVABCAS (Vx: x€A < xEB).
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M6t s6 tap con cua tap hop sé thuc

@ Khoéng (a;b) = {x € Rla < x < b}. @ DPoan [a;b] = {x € Rla <x < b}.
] N [ T
,,,,,,,,,,,,,, \ };,,,,;,A /,,,,,,,,;,/,,L J,,,,;,;,

a b a b
@ Khoéng (a;+) = {x € R|x > a}. @ Nita khodng [a;+) = {x € R|x > a}
,,,,,,,,,,,,, ( i,
a a
® Khodng (—eo;b) = {x € R|x < b}. ® Nuia khodng (—eo;b] = {x € R|x < b}
\ ]
oo } ///////////////// oo J /////////////////
b b

@ Ntta khodng [a;b) = {x € R|a < x < b}. Nira khoang (a;b] = {x € R|a < x < b}.
.............. [ Vo . Vi
,,,,,,,,,,,,,,, I_ };,,,///; ,/,,,,,////,/k J[,,///,/

a b a b

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT '0' Xdc dinh tap hop

=Vidul. Cho D = {n € N|nlasdnguyéntd,5<n<20}.
a) Viét tap hop D bing cach liét ké cac phan ti. Tap hop D c6 bao nhiéu phan ti?

b) Dung ki hiéu €,¢ dé viét cau tra 15i cho cau hoi sau: Trong céac s6 5; 12; 17; 18, s6 nao thudc
tap D, s6 nao khong thudc tap D?

=Vidu 2. Viét mdi tap hop sau bing cich liét ké cac phan t.
a) A={xeR|(2x—x*) (3x—2) =0}. b) B={x€Z|2x' —3x*—5x=0}.
¢) C={x€eZ|2x*-T5x—77=0}. d) D={xeR|(x¥*—x—2)(x¥*—9) =0}.
=Vidu3. Viét mdi tap hop sau bing cich liét ké cac phan ti.
a) A={neN*|3<n? <30}
b) B={n¢cZ||n| <3}.
¢) C={x|x=3k véik € Z va —4 <x < 12}.
d) A={n*+3|neNvan<S5}.
= Vidu 4. Viét mdi tap hop sau bing cich néu tinh chit dic trung.
a) A=1{2;3;5;7}. b) B={-3;-2;-1;0;1;2;3}.
c) C={-5;0;5;10}. d) D=1{1;2;3;4;6,9;12;18;36}.
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=Vidu 5. Trong céc tap hgp sau, tap hgp nao rong?
a) A={xeR|x*—x+1=0}. b) B={x€Q|x*>—4x+2=0}.

¢) C={xecZ|6x>—Tx+1=0}. d) D={xeZ||x| < 1}.

DT |9| Xac dinh tap hop con. Hai tap hop b&ng nhau

Cho tap hop A gdm n phan ti.

@ Khi liét ké tAt ca cac tip con clia A, ta liét ké day du theo thi tu:
@; tap 1 phan t¥; tp 2 phan ti; tip 3 phan ti;...; A.

@ S6 tap con ctia A 1a 2",

® Sb tap con gdm k phin tii ciia A 1a CX (dung d€ ki€m tra két qua bing may tinh).

=Vidu6. Cho tap hgp A = {2;3;4} va B = {2;3;4;5;6}.
a) Xdc dinh tit ca tp con c6 hai phan ti ctia A.
b) Xdc dinh tit ca tip con c6 it hon hai phan ti clia A.
c) Tap A c6 tit ca bao nhiéu tip con?
d) Xac dinh tat c4 cic tap X thda A C X C B.
=Vidu 7. Hay chi ra cic quan hé bao ham gilia cdc tip hdp sau va vé biéu dd Ven dé biéu dién cac
quan hé do:
A ={x|xlatdgiac }. B = {x | x1a hinh vudng };
C = {x| x 1a hinh chi nhat } D = {x | x 1a hinh binh hanh }.

=Vidu8. Cho hai tdp hdp A = {a;b;c;d;e} va B = {a;c;e; f}. Tim tit ca céc tp hgp X sao cho
XCAvaX CB.

=Vidu9. Cho hai tap hop A = {1;a;5},B = {a+2;3;b} v6i a,b 1a cac sb thuc. Biét ring A = B,
hay xac dinh a va b.

DT 'e' Cdc tép con cua tép sé thuc

=Vidu 10. Hay dung ki hiéu doan, khoang, ntta khoang dé viét lai cac tap hop sau day:

a) A={xeR|-1<x<5}. b) B={xeR|-1<x<5}.

) C={xeR|x>4). d) D={xcR|x<-5).

e) E={xeR|x<0}. f) F={xeR|x>3}.

g) E={xeR]||x| <4} h) F={xeR||x—1]| <9}.
=Vidu 11. Cho hai tap hop A = [m;m+2]; B = [—1;2]. Tim tét ca cdc gia tri thuc cla tham s6 m
dé A CB.

BAI TAP 1ONG HOP TU LUYEN

Th.S Nguyén Thanh Nhan — 0839.2199.39 11



WA/  chuong 1. MENH BE VA TAP HOP

0 Liét ké cac phan tif ctia cac tip hop sau:
a) A={neN|n<5}.
b) B1a tip hop cdc s6 tu nhién 16n hon 0 va nhd hon 5.
c) C={xeR|(x—1)(x+2)=0}.
o Viét cac tap hdp sau bang phuong phap liét ké cac phan ti:
a) A={xeQ|(*-2x+1)(x*—=5)=0}. b) B={xeN|5<x*<40}.
©) C={xeZ|x*<9}. d) D={xcR|[2x+1]|=5}.
e Viét cic tap hdp sau bang phuong phap néu ra tinh dic trung.
a) A=1{1,2,3,4,5,6,7,8,9}. b) D={1,2,4,8,16,32,64,128,256,512}.

¢) Tap hop céc sb chin. d) Tap hop cac sb 1.

Cho cac tap hop A = {1;2;3;4;5} va B={1;3;5;7;9}. Hay tim tdp hgp M c6 nhiéu phan ti nhit
thoAman M C AvaM C B.

Hay xét quan hé bao ham cac tap hop sau:

A la tap hop cac tam gidc.
B 12 tap hop cac tam giac déu.
C la tap hgp cac tam giac can.

Cho tap X = {1;2;3;4;5;6;7}.

a) Hay tim tit c4 cdc tap con ctia X ¢ chia cac phan tit 1, 3, 5, 7.
b) C6 bao nhiéu tip con ctia X chita ding 2 phan tit ?
Cho hai tip hop A = {1;2;a} va B = {1;a2}. Tim tAt ca céc gid tri cia a sao cho B C A.

Tim tat c& céc gid tri nguyén cta tham s m dé tap hop (1;m) chiia ding 2 s6 nguyén duong.

Cho hai tap hgp A = [0;3] va B = [a;a +2]. Tim a d€ B C A.

ChobataphdpA {2;5}, B={5;x} vaC = {x;y;5}. Tim cac gid tri clia x, y sao choA = B=C.

-' BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAI\I~ I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
25. M0Gi cau héi hoc sinh chi chon mét phuadng an.
Cdu 1. Ki hiéu nao sau dy dung dé€ viét ding ménh dé "7 1a s6 tu nhién"?
A.7CN. B.7¢N. C. 7<N. D.7<N.
CAu 2. Ki hiéu nao sau ddy dung dé viét ding ménh dé "v/2 khong phai 1a s6 hitu ti"?
A.V2#£Q. B. vV2¢ Q. C. vV2¢Q. D. V2€Q.
Cau 3. Chotiphgp A ={n € N|3 <n < 10}. Dang liét ké cia tdp hgp A la
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A. A=1{3;4;5;6,7;8;9}. B. A={4;5,6,7;8,9;10}.

C. A={4;5;6;7;8;9}. D.A={3;4;5;6;7;8;9;10}.
Cau 4. ChotaphopA = {n € Z| -2 < n <5}. Tap hop A bing tap hop nao sau day?

A. M={-1;0;1;2;3;4}. B. N={-1;1;2;3;4;5}.

C. P={-1;0;1;2;3;4;5}. D. 0={-2;—-1;0;1;2;3;4}.

Céu 5. Cho tap hop B = {x € R|x* —3x—4 =0}. Dung phuong phap liét ké phan ¥, xdc dinh tap
hop B.

A. B={-1} B. B={4}. C. B=(—1;4). D. B={-1;4}.
Céu 6. Cho tap hgp A = {x € N|x* + 8x+ 15 = 0}. Khang dinh nao sau ddy ding?

A. A={-3;-5} B.A=0. C. A={o}. D. A={0}.
Cdau 7. Tap hgp Y = {a} c6 bao nhiéu tap hgp con?

A. 2. B. 4. C. 1. D. 0.
Cdu 8. Tap hop A = {1;2;3} c6 bao nhiéu tap con gom hai phan t?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 9. Tap hop {a;b;c} cb bao nhiéu tap con?

A. 3. B. 6. C.7. D. 8.
Cdu 10. Trong cic tap hdp sau, tip hop nao bing tap &?

A.A={neN|n*-1<0}. B.B={xcR|2x+1=0}.
C.C={neZ|-2<n<5}. D.D={xeR|x*+2x+2=0}.
Cdu 11. Cho tap hop B = {(x;y) | x,y € Nva x+y = 2}. Tap hop B c6 bao nhiéu phan ti?
A. 4. B. 8. C. 3. D. 9.
Cdu 12. C6 bao nhiéu tap hgp X thod man diéu kién {a;b} C X C {a;b;c;d;e}?

A. 2. B. 4. C. 8. D. 10.

Cau 13. Ta goi H 1a tap hop cac hinh binh hanh, V 1a tip hop tit ci cdc hinh vudng, N 1a tap hop tat
ca cac hinh chit nhat va T 1a tip hop tét ci cac hinh ti gidc. Hay tim ménh dé sai trong cic ménh dé
sau:

A.HCT. B.V CN. C.VCH. D.NCV.
Cdu 14. Tap hop X = [—1;4] c6 bao nhiéu phan ti?

A. 2. B. 1. C.s. D. Vo sb.
Cau 15. ChotaphopA = {xeR| -1 <x <4}, Khang dinh nao sau day ding?

A A=(—1:4]. B. A={—1;4}. C.A=(—1;4). D.A=|[-1:4].
Cdu 16. Cho tap hgp X = {x € R‘ —2<x< 5}. Khang dinh nao sau day diing?

A. X =(-2;5). B. X ={-2;5}. C. X =[-2;5). D. X =[-2;5].
Céu 17. Cho tap hop A = {x € R||x— 1| < 1}. Tép A bang tap ndo trong cic tip hop sau?

A. (0;1). B. [0;1]. C. [0;2]. D. [-1;2].
Cau 18. Cho tdp hgp A = [—2;1). Tap hop A la tap con cua tdp hgp nao sau diy?

A. B=[-1;2). B.C={xeR|-2<x<1}.

C.D={xeZ|-2<x<1}. D.E={xeN|-2<x<1}.

Cdau 19. Cho tap hgp X = {x € R | x > —1}. Tap hgp nao trong cac tip hgp sau day khong chia tap
hop X?
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A.A=[=3;7). B. R. C. B=[-3;+). D. C=[1;+).

Cdu 20. Cho tap hgp X = [—3;5]. Biéu dién tap hgp X trén truc sb ta dugc hinh biéu dién nao trong
cac hinh sau (phan khong bi gach chéo)?

,,,,,,,,,,,,,, r L o Vuss
A. -3 S B. -3 S

,,,,,,,,,,,,,, { },mm w,,/,/,,,,,,< }//,m,,
C. _3 5 b _3 5

[ A\
////////////// t ////////
3 5
Khang dinh nao sau day ding?
A. A= (3:5). B. A =[3;5). C. A=[3:5]. D. A= (3;5].
CaAu 22. Cho cic s6 thuc a,b,c,d thod min a < b < ¢ < d. Hiy chon ménh dé sai trong cdc ménh dé
sau:
A. (a;c) C (c;d). B. (b;c) C (b;d). C. (b;c) C (a;d). D. (a;¢) C (a;d).

Cdu 23. Tim tit ca cdc gid tri nguyén cda tham s m d€ tip hop (1;m) chia ding 1 s6 nguyén
duong.

A.m=2. B. m>2. C. m=3. D.m=4.
CdAu 24. Xac dinh tat c cdc gia tri cia m sao cho (m —7;m) C (—4;3)?
A. m>3. B. m < 3. C. m=3. D. Khong ton tai m.

CAu 25. Cho hai tap hgp A = [1;3] va B = [m;m+ 1]. Tim tAt ca céc gia tri ctia tham s6 m dé€ B C
A.

A.m=1. B. m=2. C.l<m<?2. D.1<m<2.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Hoc sinh tra 18i tir cdu 26 dén cau 30. Trong mdi
y a), b), c¢), d) 8 moi cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

Cau 26. Chotaphop A = {n € Z | —2 < n < 3}. Xét tinh diing sai ctia cdc khing dinh sau:

a) —2 13 mot phan ti thudc tip A. b) Tap A c6 tht ca 5 tip con gom 1 phan ti.
¢) Tap A c6 tit ca 5 tip con gdm 4 phan ti. d) Tap A c6 tit ca 16 tap con.

CAu 27. Cho tap hop A = {n € N* | n <3} va B = {1,2,3,4,5}. Xét tinh ding sai clia c4c khing
dinh sau:

a) A={1;2:3}. b) n(A)+n(B) =8.

¢) Tap hgp A 1a con cua tap hgp B. d) Sb céac tap X thdamin A C X C B 1a 3 tap.

Cau 28. ChotaphopA = {x € Z|x* <5} vaB={x € N| (x—1)(x+2)(x* +4x) = 0}. Xét tinh diing
sai clia cac khang dinh sau:

a) n(A) =4.

b) n(B) =5.

¢) Ton tai it nhAt mot phan i thudc c hai tap A va B.

d) Tap hgp A 1a con cua tap hgp B.
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2. TAPHOP
Cadu 29. Cho hai tap hop s6 dugc biéu dién trén truc sé nhu hai hinh bén dudi:
,,,,,,,,,,,,,, [ I srisissid 1
L ) 1 ]
1 6 1 6
Tap hop A Tap hop B
Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:
a) Tap B=[1;6]. b) Tap hop B c6 5 sb nguyén.
c) Tap A ={1;2;3;4;5}. d) Tap hgp A la con cta tap hgp B.

\ \

Cau 30. Chohaitaphgp A ={x e R|—1 <x < 1} va B={m;m+ 3}, v6i m € Z. Xét tinh ding sai

cua cac khang dinh sau:

a) TapA={-1;0;1} .
b) Biéu dién trén truc s6 ctia tap A 1a hinh bén dudi

////////////// 1_ J///////

¢) V6im=—1thi BCA.
d) Khong ton tai gid tri cia m d€ A C B.
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WA/  chuong 1. MENH BE VA TAP HOP
§3. CAC PHEP TOAN TREN TAP HQP

TOM TAT LY THUYET
n Hop cla hai tép hop

e AUB = {x|x € A hodc x € B}.

o Ghi nhé: Gom hét phan tit ctia ca hai tip, cac phan ti tring nhau
thi ta ghi 1 lan.

Biéu dd Ven minh hoa AUB
a Giao cula hai tép hop
e ANB={x|x€Avaxe€B}.
o Ghi nhé: Liy phan chung cta 2 tap hop.
Biéu d6 Ven minh hoa AN B

Hiéu cla hai tap hop, phdn bii cla tap con
e A\B={x|x€Avax¢B}.
o Ghi nhé: Ly phan riéng (thudc A ma khong thudc B)
o Dic biét: Néu B C A thi A\B dudgc ki hiéu 12 (goi 12 phan bu ciia B trong A).

Biéu d6 Ven minh hoa A\B Biéu d6 Ven minh hoa phan bu ctia B trong A

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'o' Cdc phép todn trén tap hop

=Vidu 1. Cho hai tap hop A = {0;1;2;3;4} va B = {2;3;4;5;6}. Tim céc tdp hgp AUB,AN
B,A\B,B\A.

=Vidu2. ChoA={xe N|x<5},B={xe N|x=3k— 1,k € N,k < 3}. Xédc dinh tdp A,B,AN
B,AUB,A\B,B\A.
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=Vidu3. Cho tip hop E = {1;2;3;4;5;6;7;8;9} va cac tdp hgp con A = {1;2;3;4}, B =
{2;4;6:8}. X4c dinh CgA, CgB, Cx (AUB), CEANCgB.

=Vidu 4. Xéc dinh hai tap A, B biét ring A\B = {1;5;7;8},B\A = {2;10} ,ANB = {3;6;9}.

=Vidu5. Cho hai tdp hgp A = {1;2} va B = {1;2;3;4}. Tim tit ca cic tdp hgp X sao cho AUX =
B.

DT 'e' Cdc phép todn trén tap hop con cla tép sé thuc

=Vidu 6. Xdc dinh cdc tap hgp sau ddy va bi€u dién ching trén truc sb.

a) (0;3)N(2;4). b) [—1;4]N(2;5). c) RN(—151).
=Vidu7. ChohaitiphopA={x e R| -1 <x<3},B={xeR|-2<x<2}. TimANB.
=Vidu 8. Xdc dinh cdc tap hop sau ddy va biéu dién ching trén truc sb.

a) (0;3)\(2:4). b) (—4;2]\ [2:4). c) R\ (—1;1).
=Vidu9. ChohaitaphgpA={xeR| -1 <x<3},B={x€R|-2<x<2}.TimA\B,B\A.
=Vidu 10. Cho hai tip hgp A = {x € R|1 < x <4}, B= {x € R| -3 < x}. Tim CpA.

=Vidu 11. Cho hai ntta khodang A = (—1;0],B = [0;1). Tim A\ B va CgA.

DT '@' Cdc bai todn bién luan theo tham sé

=Vidu 12. Cho hai tdp hgp A = (—3;5], B = [a; +0). Tim a dé
a) ANB=[-2;5]. b) ANB c¢6 ding mot phan tu.

=Vidu13. ChoA = (—oo;m+1]; B= (—1;+o0). Tim tat ca gia tri clia tham s6 m d€ AUB = R.

— , 4 . 4 2

=Vidu 14. Cho s0 thuc a < 0 va hai tap hgp A = (—o0;9a), B = (—;+oo). Tima d€ ANB # &.
a

=Vidu 15. Cho hai tdp hgp A = [—2;m], B = (1;5]. Ty theo m, xéac dinh tip B\ A.

DT '0' Ung dung thuc té cdc phép todn tap hop

=Vidu 16. Trong ki thi hoc sinh gidi cAp trudng, 16p 10C1 c6 45 hoc sinh trong d6 c6 17 ban dat
hoc sinh gidi Vin, 25 ban dat hoc sinh gidi Todn va 13 ban hoc sinh khong dat hoc sinh gidi. Tim s6
hoc sinh gioi ca Van va Toan cua 16p 10C1.

=Vidu 17. Mot 16p hoc ¢6 50 hoc sinh trong d6 c6 30 em biét chdi bong chuyén, 25 em biét choi
boéng da, 10 em biét choi ca bong da va bong chuyén. Hdi c6 bao nhiéu em khong biét chdi mon nao
trong hai moén 6 trén?
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=Vidu 18. Ldp 10A c6 15 ban thich mén Vin, 20 ban thich mdn Toén. Trong s6 cac ban thich vin
hodc toan c6 8 ban thich ca 2 mon. Trong 16p van con 10 ban khong thich mon nao trong 2 mon Vin
va Toan. Hoi 16p 10A c¢6 bao nhiéu hoc sinh?

=Vidu 19. Két qua thi hoc ki mot ciia mot trudng THPT c6 48 thi sinh gidi mon Todn, 37 thi sinh
gidi mon Vat Li,42 thi sinh gidi mon Vin. Biét rang c6 75 thi sinh giéi mon Todn hoic mon Vat 1i, 76
thi sinh gidéi mén Toan hodac mon Van, 66 thi sinh gidéi moén Vit i hoac mon Van va c6 4 thi sinh gidi
ca ba moén. Hoi

a) c6 bao nhiéu hoc sinh chi gidi 1 mon.

b) ¢6 bao nhiéu hoc sinh chi gidi 2 mon.

¢) c6 bao nhiéu hoc sinh gidi it nhat 1 mon.

BAI TAP TONG HOP TU LUYEN

o Cho cic tap hop sau
A={xeZ|-1<x<6};
B={xeQ|(1-3x)(x*—3x*+2) =0};
C=10;1;2;3;4;5;6}.

a) Viét cac tp hop A, B dudi dang liét ké cac phan ti.
b) TimANB,AUB,A\B,CpusANB.
¢) Ching minh ring AN (BUC) = A.

e Cho cac tap hop
A={xeR|(x*+7x+6) (x¥*—4) =0}
B={xeN|2x <8}
C={2x+1|x€Z va =2 <x<4}.
a) Hay viét lai cac tap hop A, B, C dudi dang liét ké cac phan ti.
b) TimAUB, ANB, B\C, Cqup (B\C).
¢) Tim (AUC)\B.
€ Cho doan A = [—5;1] va khoéng B = (—3;2). Xdc dinh AUB, AN B, A\ B, CgB.

o Cho céc thp hop A = {x € R|x* <4}, B= {x € R|x < 1}. Viét cdc tap hop sau day AUB, ANB,
A\ B, CgB dudi dang cac khoang, nita khoang, doan.

e Cho cic tap hgp A = (—oo;m) va B = [3m — 1;3m + 3]. Tim tit c nhiing gid tri thuc ctia tham s6
mdéEANB=9

o Cho céac nia khoang A = (a;a+ 1], B=[b;b+2).
a) Goi C = AUB. V6i diéu kién nao ctia a, b thi C 1a mot doan. Tinh do dai ctia C khi do.
b) Goi C = ANB. Véi diéu kién nao cla a,b thi C 12 mot doan. Tinh do dai cta C khi d6.
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€) Chohaitap hop A = [a;a+2], B = [b;b+1]. Tim diéu kién ctia a, b € ANB £ 2.
1 , X
o Cho haitdp hgp A = [2;m+ 1] vaB = B;%—m)."ﬁmmdéAﬂB chi c6 dung 1 phan tu.

o Mot nhéom hoc sinh gioi cac bd moén: Anh, Toan, Van. C6 18 em gidi Van, 10 em gidi Anh, 12
em gioi Toan, 3 em gioi Van va Toan, 4 em gidi Toan va Anh, 5 em gidi Van va Anh, 2 em gidi
ca ba mon. Hoi nhom d6 ¢6 bao nhiéu em?

@ Mot 16p c6 40 hoc sinh, mbi hoc sinh déu ding ky chdi it nhat 1 trong 2 mon thé thao 12 bong da
hoic cau 16ng. C6 30 hoc sinh ¢6 ding ky mon bong d4, 25 hoc sinh ¢6 ding ky mon cau 1ong.
Hoi c6 bao nhiéu em dang ky ca 2 mon.

MBbi hoc sinh ctia 16p 10A déu choi béng d hodc béng chuyén. Biét rang c6 25 ban choi bong d4,
20 ban chdi bong chuyén va 10 ban choi cd 2 mon thé thao. Hoi 16p 104 ¢6 bao nhiéu hoc sinh.

@

@ Lép 10A ¢6 45 hoc sinh, ¢6 15 hoc sinh gidi va 20 hoc sinh xép hanh kiém tét, trong d6 c6 10
ban vita hoc gidi vira xép hanh kiém t6t. C4c hoc sinh dudc hoc sinh gidi hoic hanh kiém t6t déu
dugc khen thudng. S6 hoc sinh dudc khen thudng ctia 16p 10A 12 1a bao nhiéu?

@ Trong s6 42 hoc sinh ctia 16p 10A c6 13 ban dudc xép loai hoc Iuc gidi, 22 ban dugc xép loai
hanh kiém t6t, trong d6 7 ban vita hoc luc gidi, vita c6 hanh kiém tét. Hi 16p 10A c6 bao nhiéu
ban dudc khen thudng? Biét rang mubn dugc khen thudng thi ban d6 phai c6 hoc luc gidi hoic
¢6 hanh kiém tbt.

Mot nhom hoc sinh gioi cac bd mon: Anh, Toan, Van. C6 18 em giodi Van, 10 em gidi Anh, 12
em gioi Toan, 3 em gidi Van va Toan, 4 em gidi Toan va Anh, 5 em gidi Van va Anh, 2 em gidi
ca ba mon. H6i nhém d6 ¢6 bao nhiéu em?

e

@ C6 45 hoc sinh gidi, mdi em gidi it nhit mot modn. C6 22 em gidi Vin, 25 em gidi Todn, 20 em
gi6i Anh. C6 8 em gidi ding hai mon Van, Toan; C6 7 em gioi dung hai mon Toan, Anh; C6 6
em gioi dung hai mon Anh, Van. Héi c6 bao nhiéu em gidi ca ba mon Van, Toan, Anh?

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
25. M0oi cau héi hoc sinh chi chon mét phuadng an.

Cdu 1. Cho tap hop A # @. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao 12 ménh dé ding?
A. AUZ =A. B.AUg =0. C. AUA=0. D. 5UA=0.

Cdu 2. Cho cic tap hdp A, B dudc minh hoa bang biéu dd Ven nhu hinh bén.

Phan t6 mau xdm trong hinh 1 biéu dién cta tip hop nio sau day?
A. AUB. B. ANB. .
C. A\B. D. B\A.

Cdu 3. Cho cic tap hdp A, B dudc minh hoa bang biéu dd Ven nhu hinh bén.

Phan t6 mau xam trong hinh 12 biu dién ctia tdp hop nao sau day?
A. AUB. B. ANB. .
C. A\B. D. B\A.
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Cadau 4. Cho hai tdp hgp X = {7,2,8,4,9,12} vaY = {1,3,7,4}. Tim tdp hgp X NY.

A. {1,2,3,4,8,9,7,12}. B. {2,8,9,12}.
C. {4,7}. D. {1,3}.
Cadau 5. Cho hai tap hgp X = {2,4,6,9} vaY = {1,2,3,4}. Tim tap hgp X UY.

A. {1,3}. B. {6,9}. C.{1,2,3,4,6,9}.  D.{2,4}.
C&u 6. Cho hai tap hop X = {0,1,2,3,4} va ¥ = {2,3,4,5,6}. Tim tap hop X \ Y.

A. {0}. B. {0,1}. C. {1,2}. D. {1,5}.

Cau 7. Cho hai tap hgp X = {1,5} va Y = {1,3,5}. Chon khang dinh ding trong c4c khang dinh
sau.

A. CyX = {3}. B. CyX = {1}. C. GyX ={1,3,5}.  D.CyX ={1,3,5}.
Cdau 8. Cho haitdphgp A ={1,2,3,4} va B={2,4,6,8}. Tim tap hgp A \ B.

A. {1,2,3). B. {1,3}. C. {6,8}. D. {2,4,6}.

Cau 9. Cho haitdphgp A ={1,2,3,4,5,6,7} va B={2,4,6}. Tim tap hgp CsB.

A. {2,4,6}. B. {1,2,3,4,5,6,7}. C.{1,2,3,4,5,6}.  D.{1,3,5,7}.
Cau 10. Cho hai tap hgp A = {x e R| (x* — 1) (x* —3x—4) =0} va B= {x € Z||x| <2}. Tim tdp
hop AUB.

A. {-2,-1,0,1,2,4}. B. {-2,-1,0,1,2,—4}.

C. {~1,1}. D. {~2,0,2}.

Cdu 11. Cho tap hop B = {x € N*|x <4} va tap hop A gom nhitng s6 tu nhién 1¢ khong 16n hon 8.
Tim tap hop AN B.

A. {1,3}. B. {1,2,3,4}. C. {0,1,3,5}. D. {0,1,2,3,4,5,7}.
CAu 12. Cho hai tap A = {1,2,3} va B={0,1,3,5}. Tt c4 c4c tap X théaman X C (ANB) 1a

A. o {1};{1,3};{3}:{1,3,5}. B. {1};{3};{1,3}.

C. o;{1};{3}. D. o;{1}:{3};{1,3}.

Cau 13. Biéu dién trén tryc sd cta tap hgp [—3;1) N (—2;4] 1a hinh nao?
///////////// 4 Novssrosrrsrorsrrsrrres rrrsssrssd] | D)
X ) ¥ T ccic
A. -2 1 B. -3 4
///////// [ Novrvsrsrrsrsrrsrsrrsres prsrssisrisif Vorririig
0 ) ¥ \ s

C. -3 1 D -2 4
Cau 14. Biéu dién trén tryc sb ctia tap hgp (0;2) U[—1;1) 1a hinh nao?

,,,,,,,,,,,,,,,, i Yosoiiiisiiisisss S | Yiitiiiiisiins
Ssss5s555555555555 \ bt % s - et

A —1 2 B —1 2
,,,,,,,,,,,,,,,,,, i N N | Noiiiiiisiin
€ 74 ¥ T % ¥

C —1 2 D. —1 2
Cdu 15. Cho haitiphop A = {x e R|x+2 >0} vaB= {x € R|5—x > 0}. Tim tdp hop AN B.

A. [-2;5]. B. [-2:6]. C. [-5;2]. D. (—2;4oo).
Cdu 16. Cho cic sb thuc a, b, ¢,d vaa < b < ¢ < d. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?

A. (a;c)N(b;d) = (bsc). B. (a;c)N[b;d) = [b;c].

C. (a;c)N[b;d) = [b;c]. D. (a;c)U(b;d) = (b;c).

Cdu 17. Cho haitip hop A = {x € R|x+2 >0} vaB={xeR|5—x>0}. Timtap hop A\ B.

A. [-2;5]. B. [—2:6]. C. (5;+00). D. (2;+4o0).
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Cau 18. Cho céc tp hgp sau A = (—1;5],B = (2;7). Tim tap hop A \ B.

A. (—-1;2]. B. (2;5]. C. (—1;7). D. (—1;2).
Cadu 19. Cho tap hgp A = (2;+4-c0). Tim tép hop CrA.

A. [2;4o0). B. (2;+0). C. (—e=;2]. D. (—e0;—2].
Cau 20. Cho hai tdp hgp A = [—5;3);B=10;2). Tim tdp hgp R\ (BNA).

A. (—0;0)U[2;4). B. [0;2). C. [2;5+400). D. (—o0;0).

Cau 21. Trong ki thi hoc sinh gidi cp truong, 16p 10A ¢ 45 hoc sinh trong d6 c6 17 ban dugc cong
nhan hoc sinh gidi Vin, 25 ban hoc sinh gidi Toan va 13 ban hoc sinh khong dat hoc sinh gidi. Tim s
hoc sinh giodi ca Van va Toan cuia 16p 10A.

A. 42 . B. 32. C. 17. D. 10.
Cdu 22. Lép 10A ¢6 10 hoc sinh gi6i Todn, 15 hoc sinh gidi Vin, 5 hoc sinh gidi ca 2 mon Toan Van
va 2 hoc sinh khong gidi mon nao. Hoi 16p 10A c6 bao nhiéu hoc sinh?

A. 20. B. 22. C. 25. D. 28.
Cau 23. Cho hai da thiic f(x) va g(x). Xét cac tip hgp A = {x € R|f(x) =0}, B= {x € R|g(x) =0},
C= {x € R|% = O}. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao ding?
g(x
A. C=AUB. B. C=AnNB. C. C=A\B. D. C = B\A.

Cau 24. Cho hai da thic f(x)va g(x). Xét cac tdp hgp A = {x € R|f(x) =0}, B= {x € R|g(x) =0},
C = {x € R|f?(x) + g*(x) = 0}. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao diing?

A. C=AUB. B.C=ANB. C. C=A\B. D. C=B\A.
Cdu 25. Cho hai tap hgp A = (—oo;m — 1], B = [1;+o0). Tim tit ca cdc gid tri thuc ctia tham s6 m dé
ANB=@.

A.m>—1. B. m>—1. C. m<2. D.m<2.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Hoc sinh tra 18i tir cdu 26 dén ciu 30. Trong mdi
y a), b), ), d) @ mai céu, hoc sinh chon ding hoac sai.

CAu 26. ChohaitaphopA={x R |x* —6x+5=0},B={x € N|x* =1}. Xét tinh diing sai ctia
cac khang dinh sau:

a) A={1;5}. b) B={—-1:;1}. ¢) ANB={1}. d) B\A={—-1}.
CAu 27. Cho hai tap hgp A = {x € N | x1as6 1é, x < 8}, B= {x € N | x 1a cdc udc cua 12}. Xét tinh
ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) A={0;1;3;5;7}. b) B={1;2;3;4;6;12}.

c) AUB:{1;2;3;4;5;6;7;12}. d) A\B:{5;7}.

Cau 28. Cho tap hgp A = (—7;5], B = (3;4o0). Xét tinh diing sai clia cic khang dinh sau:

a) ANB=[3;5]. b) AUB = (7;+0). ¢) A\B=(-7;3]. d) CgB = (—0oo;3].

Cau 29. Pé phuc vu cho mot hdi nghi quéc té, ban t& chiic huy dong 40 ngudi phién dich tiéng Anh,

45 ngudi phién dich tiéng Phdp, trong d6 c6 26 ngudi phién dich dudc ca hai thif tiéng Anh va Phép.
Xét tinh diing sai ciia cac khang dinh sau:

a) SO ngudi phién dich dugc ca Tiéng Anh va tiéng Phap 1a 26 ngudi.

b) S6 ngudi chi phién dich dugc tiéng Anh 12 40 ngudi.

¢) S6 ngudi phién dich dudc tiéng Phéap 1a 19 ngudi.

d) Ban t6 chiic da huy dong 85 ngudi phién dich cho hoi nghi.
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22

Cau 30. Mot 16p hoc c6 50 hoc sinh, trong d6 c6 35 hoc sinh gidi toan, 25 hoc sinh gidi vin. Biét
rang mdi hoc sinh trong 16p déu gidi it nhat 1 mdn Toan hoidc Vin. Xét tinh diing sai cia cac khang
dinh sau:

a) Ldp c6 tong cong 60 hoc sinh gioi.

b) Ldp c6 10 hoc sinh gidi ca 2 mon Van va Toan.
¢) Ldp co 15 hoc sinh gioi Van ma khong gioi Toan.
d) Ldp c6 35 hoc sinh gioi Toan.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin. Hoc sinh tra 18i tir cau 31 dén cau 35 vao 6
két qua.

Cdau 31. ChoU = {3;5;a2},A = {3;a+4}. Tim gid tri cia a sao cho CyA = {1}.
KQ:

Cdu 32. Cho hai tdp hop A = {(x;y) | 3x—2y = 11},B = {(x;y) | 2x+3y = 3}. Biét ANB =
{(x03y0) }. Tinh xo + yo.

Cadu 33. Ldp 10A c6 25 em thich bong d4, 23 em thich bong chuyén, 11 em thich ca béng d4 va bong
chuyén. Hoi 16p 10A c¢6 bao nhiéu em thich ding mot mon trong hai mon trén?

KQ:

Cdu 34. Mot Cung Thiéu nhi c6 40 thanh vién, trong d6 c6 30 ban vé dep, 17 ban vita vé dep vita hat
hay. H3i Cung Thiéu nhi d6 c6 bao nhiéu ban hat hay biét ban nao ciing vé dep hoic hat hay?

Cau 35. Mot nhém ¢6 12 hoc sinh chuén bi cho hoi dién vin nghé. Trong danh sich ding ki tham gia
tiét muc mua va tiét muc hat ctia nhém dé, c6 5 hoc sinh tham gia tiét muc mua, 3 hoc sinh tham gia
ca hai tiét muc. Héi c¢6 bao nhiéu hoc sinh trong nhém tham gia tiét muc hat? Biét c6 4 hoc sinh cta
nhém khong tham gia tiét muc nao.

KQ:
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0/ Chamg 2
BAT PHUONG TRINH VA HE BAT
PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

§1. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

TOM TAT LY THUYET
B 8ét phuong trinh bac nhét hai én

@ Bit phuong trinh bac nhit hai 4n x, y c6 dang tdng quat 1a

ax+by<c (1)

trong dé a, b, ¢ 1a nhiing s thuc da cho, a va b khong dong thdi bang 0, x va y 1a cac 4n sb.
@ Nghiém ctia bat phuong trinh 1a nhiing cip s6 (xo;yo) thda man (1).

@ Cac dang khéc ax+ by < ¢; ax+by > ¢; ax+by > c,...

B} siéu dién tap nghiém clia bét phuong trinh bac nhét hai dn

@ Cic bat phuong trinh bac nhit hai 4n thudng c6 vo s6 nghiém. DE mo ta tap nghiém ciia ching,
ta stt dung phuong phép bi€u dién hinh hoc.

@ Gia st mubn biéu dién mién nghiém cla bt phuong trinh ax+ by < ¢ (2), ta thuc hién cic
budc nhu sau:

® Trén mat phang toa do Oxy, vé dudng thang A: ax+by = c.
@ Lay mot diém M (xo;yo) khong thudc A.
@ Thay (xo;y0) vao (2), s€ c6 mdt trong hai trudng hgp xay ra:

+ Néu ménh dé ding thi mién nghiém phai chiia My. Suy ra nita mit phang bd A
chita My 1a mién nghiém cda (2).

+ Néu ménh dé sai thi mién nghiém khong chia M. Suy ra nita mit phang bd A
khong chia M 1a mién nghiém cta (2).

CHU Y

Mién nghiém cta bit phuong trinh ax + by < ¢ 1a mién nghiém cta ax + by < ¢ va bo di
dudng thang A: ax + by = c. Lic nay, khi vé& dudng thang A, ta c¢6 thé dung nét dit d€ minh
hoa.

24 Th.S Nguy&n Thanh Nhan - 0839.2199.39




1. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN \ \
vidu @

Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bit phuong trinh 2x+y <3 (%), ta lam nhu sau:

e V& dudng thang A: 2x+y = 3 qua hai diém (0;3) va
(1,5;0).

e Chon O ¢ A. Thay toa do O vao (*): 2-0+0 < 3 (thda).

e Suy ra mién nghiém ctia bit phuong trinh 1a nita mit phang
bd A chifa gbc toa d6 O (mién khong bi td dam trong hinh
VE).

Biéu dién hinh hoc tip nghiém ciia bat phuong trinh x —2y >0 (%), ta 1am nhu sau:

e Vé dudng thang A: x—2y = 0 qua hai diém (0;0)
va (2;1).

e Chon M ¢ A. Thay toadd M vao (x): 1-1—-2-0>
0 (thoa).

e Suy ra mién nghiém ctia bat phuong trinh 1 nta
miit phang bd A chiia diém M va khong ké dudng
thang A.

IEY/S REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT lol Nghiém ctia bét phuong trinh bac nhét hai dn

=Vidu 1. Cho bt phuong trinh 2x—y < 0.

a) Trong cac cip s6 (—1;2), (2;0), (0;1), (3;—2), (—1;—2), cip nao la nghiém cta bt phuong
trinh, ciip nao khong phai 12 nghiém ctia bt phuong trinh?

b) Tim tit c4 gid tri nguyén duong ctia m dé cip s6 (m;8) 1a nghiém cla bat phuong trinh da cho.
=Vidu 2. Cho bt phuong trinh x +y < 10.

a) Trong cac cip sd (—1;0), (10;3), (7;3), (3;—2), (4;7), cdp nao la nghiém ctia bat phuong trinh
da cho?

b) Tim tit c4 gid tri nguyén duong ctia m dé cip sb (m;4) 1a nghiém ctia bt phuong trinh da cho.

DT lel Biéu di&n mién nghiém

= Vidu 3. Biéu dién hinh hoc tip nghiém cta bt phuong trinh bac nhit hai 4n 3x+y > 3.
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= Vidu 4. Biéu dién hinh hoc tap nghiém cta bét phuong trinh bac nhit hai 4n 2x — 4y < 8.

=Vidu5. Phin nia mit phang khong bi gach (khong ké duong thang d) & mdi hinh sau 12 mién
nghiém ctda bt phuong trinh nao?

b)

a)é

DT' j Cdc bai todn thyc tién

=Vidu 6. Mot gian hang trung bay ban va ghé rong 60m>. Dién tich dé k& mot chiéc ghé 1a 0,5 m?
, mot chiéc ban 1a 1,2m? . Goi x 1a s6 chiéc ghé, y 1a s6 chiéc ban dudc ké.

a) Viét bat phuong trinh bac nhét hai 4n x, y cho phan mit san dé ké ban va ghé, biét dién tich miit
san danh cho Iuu thong t6i thidu 1a 12m?.
b) Chi ra ba nghiém ctia bat phuong trinh trén.
=Vidu7. Cong ty vién thong Mobifone tinh phi 1 nghin dong mdi phiit goi ndi mang, 2 nghin
dong méi phit goi ngoai mang. Mbi thdng Minh goi dién thoai hét tir 200 dén 300 nghin dong. Viét

bat phuong trinh bic nhét hai 4n m6 ta cho s tién dién thoai tra cho (x) phit goi ndi mang va (y) phuit
goi ngoai mang trong mot thang.

=Vidu 8. Nhan ngay Qudc t€ Thiéu Nhi 1-6, mot rap chiéu phim phuc vu cdc khan gid mot bo
phim hoat hinh. Vé dudc ban ra c6 hai loai:

e Loai 1 (danh cho tré tif 6-13 tudi): 50 000 dong/vé.
e Loai 2 (danh cho ngudi trén 13 tudi): 100 000 dong/vé.

Ngudi ta tinh todn rang, d€ khong phai bu 16 thi s6 tién vé thu dudc & rap chiéu phim nay phai dat tdi
thiéu 20 triéu dong. Hoi sb lugng vé ban dudc trong nhiing trudng hdp nao thi rap chiéu phim phai bu
16?

BAI TAP TONG HOP TU LUYEN

o Phan ntfa mit phang khong bi gach (khong k& duong thiang d) & mdi hinh sau 1a mién nghiém
ctia bat phuong trinh nao?

o Bi€u dién mién nghiém ctia c4c bat phuong trinh sau:

a) x—2y—1>0; b) x+y—1<0; c) 3x—y<0;
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d —x+y+2>0; e) y+2>0; f) —x+2<0.

e Ha mang 95000 dong ra chd mua hoa ciic va hoa hdng. Mot bong hoa ciic ¢6 gia 4000 dong, mot
bong hoa hong cé gia 7000 dong. Viét bat phuong trinh bic nhit hai 4n cho sb tién ma Ha phai
chi d&€ mua x bong hoa ctic va y bong hoa hong.

o Mbi ngay Nga déu danh khong qua 30 phiit d€ doc ca 2 cubn sach A, B. Nga doc dudc 3 trang
sach A trong 2 phiit, doc dugc 2 trang sach B trong 1 phiit. Goi x, y 1an lugt 1a s6 phut doc sach
A va s6 phiit doc sach B. Tim diéu kién ctia x va y dé Nga doc dudc it nhit 35 trang sach trong
mot ngay.

o Mot cita hang ban hai loai tra sita, trong d6 4 cbc loai 1 c6 gia 100000 dong, 1 cdc loai 2 6 gia
30000 dong. Mubn c6 1i theo du tinh thi mbi ngay clra hang phai ban dudc it nhét 5 triéu dong
tién hang. Hoi s6 cdc tra sita ban dudc trong mdt ngdy trong nhitng trudng hop nao thi ciia hang
¢0 1ai nhu du tinh?

° Mot rap chiéu phim 2D phuc vu khan gid mot bo phim mdi véi 2 loai vé khac nhau. Vé loai 1
(tir thit 2 dén thit 5) gia 80000 ddng/vé, vé loai 2 (ti thii 6 dén chii nhat va ngay 1&) gia 100000
dong/vé. PE khong phai bui 16 thi s6 tién vé thu dudc & rap chiéu phim nay phai dat tdi thiéu 150
triéu dong. Hoéi sb lugng vé ban dugc trong nhiing trudng hop nao thi rap chiéu phim phai bu 16?

o Mot clia hang ban 18 ban hai loai hat ca phé. Loai thif nhét gid 140 nghin dong/kg va loai thi hai
gia 180 nghin dong/kg. Clia hang tron x kg loai thi nhét va y kg loai thd hai sao cho hat ca phé
da tron c6 gid khong qua 170 nghin dong/kg.

a) Viét bat phuong trinh bac nhit hai 4n x, y thoa man diéu kién dé bai.

b) Biéu dién mién nghiém ctia bit phuong trinh tim dudc & ciu a trén mit phang toa do.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 16i tir cau 1 dén cau
20. M0oi cau héi hoc sinh chi chon mét phuadng an.

Cau 1. Bét phuong trinh nao sau day 1a bat phuong trinh bic nhit hai 4n?

A. 2x+y?—z<3. B.2x>—2x+1<0. C. (x+y)(x—y)>0. D.3x—2y>1.

CaAu 2. Trong cic bat phuong trinh sau, bat phuong trinh ndo khéng phai 1 bit phuong trinh bac
nhat hai 4n?

A. 2x+3y > 0. B.x—i—y2§7. C.x+2>0. D.x—y>0.
Cdu 3. Bit phuong trinh x 4 2y < 3 ¢6 bao nhiéu nghiém?
A. 1. B. 2. C. Vo nghiém. D. V6 sb nghiém.

CdAu 4. Mién nghiém ctia bt phuong trinh ax + by < ¢ b di phin dudng thang ax+ by = ¢ dugc mién
nghiém ctia bat phuong trinh nao sau day?

A. ax+by>c. B. ax+by > c. C. ax+by<c. D. ax+by > 0.
Cdu 5. Bt phuong trinh 5x — 2(y —x+ 1) > 0 tuong duong véi bat phuong trinh nao sau day?

A. 7x—2y—2>0. B.5x—2y>1. C.5x—y—2>0. D.3x—2y—2>0.
CAu 6. Cip sd (x;y) nao sau day 1a mot nghiém ctia bat phuong trinh 2x + 5y > 10?

A. (0;0). B. (2;,-7). C. (—L;1). D. (2;5).
Cdu 7. Cip sb (xo;y0) nao 1a nghiém ctia bat phuong trinh 2x — 3y > 47
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A. (x0;y0) = (2;1). B. (x0;y0) = (—=2;2). C. (x0;5y0) = (5;1). D. (x0;y0) = (—4;0).

Cdu 8. Cip s6 nao sau day khong phai 12 nghiém cia bit phuong trinh 3x+y > 4 ?
A. (1;0). B. (1;1). C. (1;2). D. (4;1).

Cau 9. Piém A(—1;3) thudc mién cla bat phuong trinh
A. x+3y<0. B.3x—y>0. C. 3x+2y—4>0. D.2x—y+4>0.

Cadu 10. Cip s6 (—1;4) 1a nghiém cta bat phuong trinh

A . x—y+2>0. B. —2x+y+1<0. C.x+y+2>0. D.x+y+4<0.
Cau 11. Tim tit ci cic sb thuc a sao cho mién nghiém cda bit phuong trinh x < a chda diém
M(—1;0).

A.a>—1. B.a>-1. C.a>0. D.a>0.

Cdu 12. Véi gid tri nao ctia m thi diém A(1 — m;m) khong thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh
2x—3(y—x) > 4.

A.m>—. B.0<m<I. C.m<§. D.

oo | ==

Cdu 13. Hinh vé sau c¢6 phan khong to va ca truc Oy la mién nghiém y,

. L, . K. 000000000000000000000005%
o A A A < 4. A ~ < A \ Ay
u 1ron Il 1 1 Tl 0000000500005500005000075%
. Ay
. Ay
Ay
2 Ay
Ay
. Ay
Ay
Ay
Ay
X X 2 11777777777777777777777777
. . . . Ay
— — Ay
Ay
Ay
Ay
. . . . Ay
Ay
Ay
Ay
VIIIIIIIII 777777777777 7777 x
Ay
IS VSIS PNt
AR rTA >
Ay
AR, A s G4
— AR AR e
100007000007 000727777777
Ay

Cdu 14. Hay chon bit phuong trinh ma mién nghiém cda né 1a nira mit
phang khong bi gach c6 bd 1a dudng thang d nhu hinh bén.
A.x—y>4. B. x—y<4. C.x—y<4. D.x—y>4.

Cdu 15. Phan khong bi gach trong hinh vé sau, biéu dién tip nghiém clia bat y
phuong trinh nao trong céc bt phuong trinh sau?
A. x—2y<3. B. 2x—y > 3.
C. x—2y>3. D.2x—y<3.

Cdu 16. Mién nghiém clia bat phuong trinh 3x — 2y < —6 (phan khong bi gach) dugc biéu dién bdi
hinh nao sau day?
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y

D.

Cau 17. Trong 1 lang (100 g) thit bo chita khoang 26 g protein va 1 lang ca r6 phi chida khoang 20 g
protein. Trung binh trong mot ngly, mot ngudi dan 6ng can ti thi€u 52 g protein. Goi x, y 1an ludt 12
s6 lang thit bo va s6 lang c4 rd phi ma mot ngudi dan 6ng nén in trong mot ngay. Viét bat phuong trinh
bac nhét hai 4n x, y d€ biéu dién lugng protein can thiét cho mot ngudi dan 6ng trong mot ngay.

A. 26x+ 20y < 52. B. 26x+20y < 52.
C. 13x+ 10y > 26. D. 13x4 10y > 26.

Cdu 18. Cong ty vién thong Viettel c6 gbi cude Hi School tinh phi 1a 1190 dong mdi phit goi ndi
mang va 1390 dong mdi phiit goi ngoai mang. Mot ban hoc sinh ding ki géi cudc trén va st dung x
phit goi ndi mang, y phiit goi ngoai mang trong mot thang. Viét bit phuong trinh bac nhét hai 4n x, y
dé mo ta sb tién ban d6 phai tra trong mot thang it hon 100 nghin dong.

A. 119x+ 139y > 10000. B. 139x+ 119y < 10000.
C. 119x+ 139y < 10000. D. 119x 4 139y < 10000.

Cadu 19. Ngoai gi¢ hoc, ban Nam lam thém viéc phu ban com dudc 15 nghin dong/mot gid va phu
ban tap héa dugc 10 nghin dong/mot gid. Goi x, y 1an ludt 13 s6 gid phu ban com va phu bén tap héa
trong mdi tuan. Viét bat phuong trinh bac nhét hai 4n x va y sao cho Nam kiém thém tién mdi tuin
dugc it nhét 12 900 nghin dong.

A. 3x+2y < 180. B. 3x+2y > 180.
C. 3x+2y > 180. D. 3x+2y < 180.

Cdu 20. Anh A mubn thué mot chiéc 6 t6 (c6 ngudi 1di) trong mot tuan. Gia thué xe nhu sau: tif thi
hai dén thi sau phi c6 dinh 12 900 nghin dong/ngay va phi tinh theo quing dudng di chuyén 12 10 nghin
ddng/km con thii bay va chii nhat thi phi ¢ dinh 12 1200 nghin dong/ngay va phi tinh theo quing dudng
di chuyén 12 15 nghin dong/km. Goi x, y l1an ludt 12 s6 km ma anh A di trong cc ngay tif thi hai dén
thi sdu va trong hai ngay cubi tuan. Viét bit phuong trinh biéu thi méi lién hé gitta x va y sao cho tdng
s6 tién anh A phai trd khong qué 20 triéu dong.

A. 10x+ 15y < 20000. B. 2x+ 3y > 2720.
C. 10x+ 15y > 20000. D. 2x+ 3y < 2720.

PHAN Il. Cau trég nghiém ding sai. Hoc sinh tra 18i tir cdu 21 dén ciu 25. Trong mdi
y a), b), ), d) @ mai cau, hoc sinh chon ding hoac sai.
Cau 21. Cho bét phuong trinh hai &n x — 2y + 6 > 0. Xét tinh ding sai cdia cdc khiang dinh sau:

a) Bt phuong trinh c6 vo s6 nghiém.
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b) B s6 (0;0) 1a mot nghiém ctia bit phuong trinh da cho.

¢) Bos6 (0;3) 1a mot nghiém ctia bat phuong trinh da cho.

d) Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a mién khong gach chéo (khong ké b A) nhu hinh
bén dudi

CAu 22. Cho bat phuong trinh bac nhit hai 4n 2x — 5y + 10 > 0. Xét tinh diing sai ctia cdc khang dinh
sau:
a) Bo s6 (1;3) 1a mot nghiém clia bat phuong trinh da cho.
b) Bo sb (1;1) 1a mot nghiém clia bat phuong trinh da cho.
¢) B0 sb (2;2) khong la nghiém clia bat phuong trinh da cho.
d) Biéu dién mién nghiém ctia bit phuong trinh trén mit phang Oxy nhu hinh bén dudi (mién khong
gach chéo, ké'cd bo)

g)
2

hN

Y

0~

Ay

X

\\)

-5 -4 -3 -2 —-10 1 2 3 4 X
-1

Cadu 23.

Cho mdt bat phuong trinh bac nhit hai 4n c6 mién nghiém Ia mién
khong gach chéo (khong k€ bs d) nhu hinh bén. Xét tinh ding sai cia
cac khang dinh sau:
a) Piém (—5;2) thudc mién nghiém ctia bit phuong trinh da cho.
b) Diém (0;0) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho.
¢) Phuong trinh dudng thang d 1a —2x+ 5y — 10 = 0.
d) Bt phuong trinh di cho 1a —2x4 5y — 10 < 0.

Cadu 24.

Cho bat phuong trinh bic nhét hai 4n c6 mién nghiém 12 mién khong
gach chéo (khong k€ bs d) nhu hinh bén. Xét tinh ding sai cla cic
khang dinh sau:
a) Piém (3;2) thudc mién nghiém clia bat phuong trinh da cho.
b) Diém (0;0) thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho.
¢) Phuong trinh dudng thang d 1a 2x+ 3y — 6 =0.
d) Bit phuong trinh di cho 1a 2x+ 3y —6 < 0.

Cdu 25. Cho biét 226 g thit bd chita khoang 59 g protein. Mot qua tring ning 46 g c6 chiia khoang 6
g protein (ngudn: Bd Nong nghiép Hoa Ky). Gia st c6 mot ngudi mdi ngay can khong qué 60 g protein.
Goi s6 gam thit bd va s6 gam tring ma ngudi d6 &n trong mot ngay lan lugt 1a x, y (x, y > 0). Xét tinh
ding sai ctia cac khang dinh sau:
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a) Trong x g thit bo va y g triing chia 59x + 6y g protein.

2 < 5 s = 59
b) Bat phuong trinh theo x, y dién ta gidi han veé lugng protein ma ngudi dé can moi ngay la 226% +

3
¢) Mot ngudi dn 150 g thit bo va 2 qua triing, mdi qua 46 g, trong mot ngay thi phi hop véi tiéu

chuén dé ra.
d) Mot ngudi dn 200 g thit bo va 2 qua triing, mdi qua 46 g, trong mot ngay thi phu hdp véi tiéu
chuan dé ra.
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§2. HE BAT PHUGNG TRINH BAC NHAT HAI AN

Y 10M TAT LY THUYET
B Hé bét phuong frinh bac nhét hai én
@ La hé bat phuong trinh gdbm hai hay nhiéu bat phuong trinh bac nht hai 4n.
® Ciap §6 (x050) 1/21 nghiém ctia hé bit phuong trinh bac nhét hai 4n khi (xo;yo) dong thdi 12 nghiém
cua tat ca cac bat phuong trinh trong hé dé.
B} siéu dién mién nghiém ciia hé bét phuong trinh bac nhét hai én
@ Mién nghiém ctia hé 1 giao cidc mién nghiém ctia cac bat phuong trinh trong hé.

@ Dé biéu dién mién nghiém ctia hé, ta 1am nhu sau:

e Trén cuing mot mit phang toa do, xdc dinh mién nghiém ctia mdi bt phuong trinh bac
nhét hai 4n trong hé.

e Phan giao clia cdc mién nghiém 13 mién nghiém ctia hé bt phuong trinh da cho.

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT lﬂ' Nghiém ctia hé bét phuong trinh bac nhét hai én.

— . . e |x+y>0 <L 3
=Vidu 1. Cho hé bat phuong trinh bic nhat hai an Y . Tim tat ca céac cdp so (x;y0) ¢
’ x+2y<9
toa do nguyén 13 nghiém ctia hé da cho, biét xy = —1.
=Vidu?2.
3x+y<6
A A N A A c R X + y S 4 2 * X [N N A
Cho hé bat phuong trinh bac nhat hai an S0 ¢0 mién nghiém la phan y
X =
y = 0.

khong bi gach nhu hinh bén (td giac OABC, bao gdm céc canh).

a) Tim nhiing cip nghiém c6 toa dd nguyén ctia hé bat phuong trinh trén.
b) Xéac dinh toa do 3 dinh A, B va C. Tinh dién tich ti gidac OABC.

DT |9| Biéu dién mi&n nghiém

x+y>1

= Vidu 3. Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bat phuong trinh { e
=y
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(x+ y<2
= Vidu 4. Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bat phuong trinh { x —y > 1
[ y>-1
(2x+5y>2
=Vidu 5. Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bat phuong trinh { x—3y > 1.
x+y<3

DTH

Hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n gidp ta mo td dugc nhiéu bai toan thuc té dé tim ra cach gidi
quyét t6i vu. Ching thudng dua vé bai toan tim gid tri I6n nhit (nhd nhét) cta biéu thiic F = ax+ by
trén mot mién cla da gidc. Cac budc giai:

'ng dung ctia hé bét phuong trinh béc nhét hai én.

e Biéu dién mién nghiém (mién da gidc) va tim toa dd cac dinh cia da gidc do.

e Thay toa do cdc dinh ctia da giac vao bi€u thic F = ax + by, chon GTLN, GTNN.

=Vidu 6. Trong mot cude thi pha ché, mdi doi choi dugc st dung t6i da 24g huong liéu, 9 lit nude
va 210g duong dé€ pha ché nudc cam va nudc tdo. DE pha ché 1 1it nudc cam can 30g dudng, 1 lit nuée
va 1g huong liéu; pha ché 1 lit nudc tdo can 10g dudng, 1 lit nu6c va 4g huong lidu. Méi lit nudc cam
nhén dudc 60 diém thudng, mdi lit nudc tdo nhan dugc 80 dién thudng. Hoi can pha ché bao nhiéu lit
nudc trai cdy moi loai dé dudc s diém thudng 12 16n nhat.

=Vidu 7. Mot gia dinh can it nhit 900 don vi protein va 400 don vi lipit trong thiic n mdi ngay.
Mbi kg thit bo chita 800 don vi protein va 200 don vi lipit. Mdi kg thit 1on chita 600 don vi protein va
400 don vi lipit. Biét raing mdi ngay gia dinh nay chi mua tdi da 1,5 kg thit bo va 1 kg thit lon, gid tién
1 kg thit bo 12 200 nghin ddng, 1 kg thit Ion 1a 100 nghin dong. Héi gia dinh d6 phai mua bao nhiéu
kg thit mbi loai d€ sb tién bo ra 12 it nhat.

=Vi du 8. Mot cong ty kinh doanh thuong mai chuin bi cho mot dot khuyén mai nham thu hut
khéch hang bang cach tién hanh quing c4o san phim clia cong ty trén hé théng phat thanh va truyén
hinh. Chi phi cho 1 phiit quang cdo trén séng phat thanh 1a 800.000 dong, trén séng truyén hinh 12
4.000.000 dong. Dai phat thanh chi nhan phét cic chuong trinh quing cdo dai it nhat 12 5 phiit. Do
nhu cAu quing cdo trén truyén hinh 16n nén dai truyén hinh chi nhan phét cic chuong trinh dai tbi da
1a 4 phit. Theo c4c phan tich, cuing thdi lugng mot phit quang cdo, trén truyén hinh sé c6 hiéu qua
gip 6 1an trén séng phat thanh. Cong ty du dinh chi tbi da 16.000.000 dong cho quing cdo. Cong ty
can dit thai lugng quang cdo trén séng phat thanh va truyén hinh nhu thé nao dé€ hiéu qua nhét?

BAI TAP TONG HOP TU LUYEN

0 2x+y>2
x—2y<1
y<2
x<3

Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bat phuong trinh

x+2y>1

Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bt phuong trinh .
3x—y<2
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(x—2y<1
Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bat phuong trinh ¢ x4 3y > —2.
(—x+y<2

(3x+y<5

x+y<4
x>0
y=>0

Biéu dién hinh hoc tip nghiém ctia hé bt phuong trinh

\

Mot ho ndng dan dinh trong dau va ca trén dién tich 8 ha. Néu trong dau thi can 20 cong va thu
3000000 dong trén dién tich mdi ha, néu trong ca thi can 30 cong va thu 4000000 dong trén dién
tich mdi ha. Hoi can trong mbi loai cy trén vé6i dién tich 13 bao nhiéu dé thu dudc nhiéu tién nhét
biét rang tdng sb6 cong khong qua 180?

Mot xudng san xuét c6 2 mdy dic ching A va B dé san xuét 2 loai san pham X va Y. D€ san xuit
1 tin san phdm loai X cAn dung mdy A trong 6 gid va dung mdy B trong 2 gid. D€ san xuit 1
tAn san phdm loai Y cAn dung mdy A trong 2 gid va dung mdy B trong 2 gid. Cho biét mbi mdy
khong thé san xuit dong thoi 2 loai san pham. Mdy A lam viéc khong qua 12 gid 1 ngdy, miy B
lam viéc khong qua 8 gid 1 ngay. Mot tAn san phdm loai X 13i 10 triéu dong va 1 tAn sdn pham
loai Y 13i 8 triéu dong. Hay 1ap ké hoach san xuAt mdi ngay sao cho tién lii thu dugc 12 16n nhat.

Quéng c4o san phiam trén truyén hinh 12 mot hoat dong quan trong trong kinh doanh cia céc
doanh nghiép.

Theo Thong béao s6 10/2019, gid quang céo trén VIV 1a 30 triéu dong cho 15 gidy/1 1an quang
cdo vao khodng 20h30; 12 6 triéu dong cho 15 gidy/1 1an quang cdo vao khung gid 16h00 — 17h00.
Mot cong ty du dinh chi khong quéa 900 triéu dong d€ quing cdo trén VIV véi yéu cau quang
cdo vé sb 1an phat nhu sau: it nhat 10 1an quang c4o vao khoang 20h30 va khong quéa 50 1an quang
cdo vao khung gid 16h00 — 17h00. Hdi cong ty c6 thé phat t6i da bao nhiéu 1an quang cdo?

Y/ BAi TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
15. Moi cau hai hoc sinh chi chon mgt phuong an.

34

Cadu 1. Trong céc hé bt phuong trinh sau, hé bat phuong trinh nao khéng phai 12 hé bit phuong trinh
bac nhat hai 4n?

A.

Cdu 2. Cho hé bit phuong trinh {

>

y20 x>0 X —y<2 x=y>3
x—y>0 B. Sl <0 . 4+5_<1. D. | 1 .
2+3y<5 FRVIyHLS rYs T ty>0

x+2y—3<0

. Biém nao sau day thudc mién nghiém ctia hé bat
2x+y—2>0

phuong trinh da cho?

A. O(—1;-5). B. N(2;2). C. P(3;-1). D. M(2;3).
~ A A N y Z 0 ~ « X .« A N N A .2
Cadu 3. Cho hé bat phuong trinh c6 mién nghiém la S va bon diém 0(0;0), A(2;3),
3x4+2y—6<0

B(—1;1), C(—1;3). C6 bao nhiéu di€ém thudc S?

A

. 1 B. 2. C. 3. D. 4.
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x+y <-3 c R N A N <X ‘A 5 A 1A
. biém nao sau day thuéc mién nghiém cua hé bat

Cdu 4. Cho hé bit phuong trinh {
2x >4

phuong trinh?

A. (3;-7). B. (3;0). C. (3;7). D. (0;7).
~ "X A ” n~q A N X _y Z 3 . R N , 2
Cdu 5. Mién nghiém cia hé bat phuong trinh chiia diém nao trong cac diém sau?
2x+y<4
A. (1;-3). B. (—2;1). C. (3;-2). D. (4;1).
2x—y>0
Cdu 6. Mién nghiém cla hé bt phuong trinh { x+y > —1 khong chiia diém nao trong cic diém
x—y< =2
sau?
A. (5:8). B. (6;9). C. (47). D. (3,4).
y+x<3
CaAu 7. Tinh dién tich S ctia mién nghiém hé bat phuong trinh { y —x < 3.
y=>-—1
A. S=28. B. §=25. C. S=1e. D. S=12.

CaAu 8. Dé tré thanh mot thanh vién clia ban nhac thi mot sinh vién phéi dat di€ém trung binh cdc mon
hoc it nhit 12 7,0 va phai c6 tdi thi€u 5 1an thuc hanh sau gid hoc. Goi x 1a diém trung binh cdc mdn
hoc va y 1a sb 1an thuc hanh sau gio hoc, hdy chon hé bit phuong trinh thé hién t6t nhét tinh hudng
nay.

x>17 x <7 x <7 x>7
A. B. C. D.
y>35. y<5. y <5. y>S5.
CaAu 9. Ngoai gio hoc, ban Nam 1am thém viéc phu ban com dudc 15 nghin dong/mot gis va phu ban
tap héa dudc 10 nghin dong/mot gis. Nam khong thé 1am thém viéc nhiéu hon 15 gio mdi tuan. Goi x,

y lan lugt 1a s6 gi phu ban com va phu ban tap héa. Hé bat phuong trinh nao sau day xac dinh sb gid
dé 1am méi viéc néu Nam mubn kiém dudc it nhit 100 nghin dong mdi tuan?

(x>0 (x>0
>0 >0
IR B. "~
x+y=>15 x+y<15
 15x+ 10y > 100.  15x+ 10y > 100.
(x>0 (x>0
>0 >0
c.{’" D.{7=
x+y<15 x+y>15
 15x+ 10y > 100. ( 15x+ 10y < 100.
Cau 10.
Mién tam gidc OAB 1a mién nghiém ctia hé bt phuong trinh nio
sau day?
(x <0 (x<0
A.<y>0 . B.<{y<0
(x+2y> -2 (x—2y>2
(x>0 (x<0
C.<y>0 . D.<y>0
(X —2y> -2 (X —2y> -2
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Cau 11.

Phan khong gach chéo & hinh sau diy 12 bi€u dién mién nghiém ctia hé bat

=

phuong trinh nao trong boén hé A, B, C, D?
>0 >0 X
A )Y . B. { . 2
x+2y <2 2x+y<?2
x>0 x>0
C. . D. .
x+y<2 x+2y>2
i

Cdu 12. Phan mit phang khong bi gach, ké ca phan bién ctia né trén dudng

2 N . 5 £ < < ’4’55/5/}255555%25,55555?
thang y = 0 trong hinh vé bén la mién nghi€ém cua hé bat phuong trinh nao? X‘&‘
<0 x+y<2 i
A= B. "7
2x+y>1. y>0.
2x—2y>6 <0
C. g D. ">
2x+y>1. x+y<l
x>0
" . . )y=20
Cdu 13. Xét x, y théa man hé bat phuong trinh Tim gia tri 16n nhat M cua biéu thiic
x+2y<4
x—y<1.
F =3x+2y.
A. M=38. B. M =10. C. M=6. D.M=09.
x—2y4+22>0
~ . 5 ~ A e A ‘a 3x+8y_24§0 .. . 14 £ 5 L2 P
Cdu 14. Xét x, y thdoa man hé diéu kién S0 Tim gia tri 16n nhat cua biéu thuc
Xz
y > 0.
F(xy)=x—y—1.
A. 5. B. 7. C. 6. D. 8.

Cdu 15. Mat cong ty can mua céc ti dung hd sd. C6 hai loai ti: Tii loai A chiém 3 m? san, loai nay
c6 stic chita 12 m> va c6 gia 7,5 triéu dong; ti loai B chiém 6 m? san, loai nay c6 stic chita 18 m> va ¢
gia 5 triéu ddng. Cho biét cong ty chi thu xép dudc nhiéu nhét 12 60 m? mit bang cho chd dung hd so
va ngan sach mua ti khong qua 60 triéu dong. Hay 1ap ké hoach mua sam dé cong ty c6 dudgc thé tich
dung hod so 16n nhat.

A. Mua 7 ti loai A va 5 ta loai B. B. Mua 5 ti loai A va 9 ta loai B.

C. Mua 2 td loai A va 9 tu loai B. D. Mua 9 ti loai A va 5 ta loai B.

PHAN II. Cau trég nghiém diang sai. Hoc sinh tra 16i tir cau 16 dén cau 20. Trong mbi
y a), b), c¢), d) 8 mai cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

x+y—4<0
Cau 16. Cho hé bat phuong trinh { x >0 . Xét tinh diing sai ctia cdc khang dinh sau:
y=0
a) Bos6 (2;1) 1a mot nghiém ctia hé da cho.
b) B s6 (3;3) 1a mot nghiém clia hé da cho.
¢) Biéu dién mién nghiém ctia hé trén 1a mot da gidc c6 dién tich bang 16.
d) Xét tht ca bd s6 (x,y) thda man hé trén thi gia tri 16n nhit ctia biéu thiic 2x + y bing 8.
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x+2y—5<0
Cau 17. Cho hé bat phuong trinh ¢ 0 < x < 3 . Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:
y=0

a) B s6 (0;0) 1a mot nghiém clia hé da cho.

b) B6 s6 (2;1) 1a mot nghiém ctia hé da cho.

¢) Biéu dién mién nghiém ctia hé trén 1a mot da gidc c6 dién tich bang 6.

d) Xét tit ca bd sb (x,y) théa man hé trén thi gia tri 16n nhét ctia biéu thic 2x 4y bing 7.

Cadu 18. Cho biét mdi kildgam thit bo gid 250 nghin ddng, trong dé c6 chia khoang 800 don vi
protein va 100 don vi lipit, mdi kilogam thit heo c6 gid 200 nghin dong, trong d6 c6 chita khoang 600
don vi protein va 200 don vi lipit. Mot gia dinh can it nhat 800 don vi protein va 200 don vi lipit trong
kh&u phan thiic dn mdi ngly va ho chi c6 thé mua mot ngay khong qué 1 kg thit bo va 1,5 kg thit heo.
Goi x va y 1an ludt 1a sd kildgam thit bo va thit heo c6 thé mua. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh
sau:

a) So don vi protein c6 ducc khi mua x kg thit bo va y kg thit heo 1a 800x + 600y.
b) S6 don vi lipit c6 dudgc khi mua x kg thit bo va y kg thit heo 12 200x + 100y.
¢) S6 tién phéi tra (nghin dong) khi mua x kg thit bd va y kg thit heo 12 250x + 200y.

4 2 - 2, A A A . ~ N s LA . s A N ) s A 2 . N
d) bé du dap ting yéu cau ve dinh dudng ma lai ton chi phi it nhat thi ngu6i dé can mua 5 kg thit bo

4
va 3 kg thit heo.

Cau 19. Ngudi ta du dinh dung hai loai nguyén liéu dé chiét xuét it nhat 140 kg chit A va 9 kg chit
B. Tit mbi tAn nguyén lidu loai I gid 4 triéu dong, c6 thé chiét xuit duoc 20 kg chit A va 0,6 kg chit B.
Tit mdi tAn nguyén liéu loai II gid 3 triéu dong c6 thé chiét xuat duge 10 kg chit A va 1,5 kg chét B.
Goi x, y 1an luct 1a sb tAn nguyén liéu loai I va loai IT phai dung. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh
sau:

a) S6 kg chat A chiét xuit dudc khi mua x tin nguyén liéu loai I va y tin nguyén liéu loai II 1a
140x +-9y.

b) S6 kg chit B chiét xut dudc khi mua x tin nguyén liéu loai I va y tin nguyén liéu loai II 1a
0,6+ 1,5y.

¢) Sé tién phai tra (triéu dong) khi mua x tAn nguyén liéu loai I va y tAn nguyén liéu loai II 1 4x + 3y.

d) bé dap ting dudc yéu cau dit ra va chi phi mua nguyén liéu 12 it nhit thi cAn mua 4 tan loai I va
5 tin loai II.

Cadu 20. Mot chubi nha hang dn nhanh ban dd in tit 10h00 sdng dén 22h00 mdi ngiy. Nhan vién phuc
vu ctia nha hang 1am viéc theo hai ca, mdi ca 8 tiéng, ca I tit 10h00 dén 18h00 va ca /7 tit 14h00 dén
22h00. Tién luong ctia nhin vién dudc tinh theo gid (bang bén dudi).

Khoang thoi gian lam viéc | Tién lwong/gic
10h00 - 18h00 20000 dong
14h00 - 22h00 22000 dong

D& mdi nha hang hoat dong dudgc thi can tdi thi€u 6 nhan vién trong khoang 10h00 - 18h00, tbi thiéu
24 nhan vién trong thdi gian cao di€ém 14h00 - 18h00 va khong qué 20 nhén vién trong khoang 18h00 -
20h00. Do lugng khach trong khoang 14h00 - 22h00 thudng dong hon nén nha hang can s nhan vién
ca I it nhét phai gip doi s6 nhan vién ca I. Goi x va y 1an ludt 1a s6 nhan vién ca I va ca II. Xét tinh
ding sai clia cac khang dinh sau:

a) x> 6.
b) x4y < 20.
¢) S6 tién phéi tra (nghin dong) khi thué x nhan vién ca I va y nhan vién ca II 12 20000x + 22 000y.
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d) Dé dam bao nha hang hoat dong dudc va chi phi thué nhan vién thip nhét thi can thué 8 nhan
vién ca I va 16 nhan vién ca II.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngdn. Hoc sinh tra 18i tit cau 21 dén cau 25 vao 6
két qua.

Cau 21.

Cho mot hé bat phuong trinh bac nhét hai 4n c6 biéu dién "

mién nghiém la mién ti gidc OABC nhu hinh bén. Xét tat
ca cac bd sb (x,y) 1a nghiém ctia hé da cho. Tinh gid tri
16n nhét ctia biéu thic 3x + 2y.

KQ:

LI %

2x+y>2
o~ - N [N 2 PN A N X— 2y S 1 , ., . 2 A 9 4
Cdu 22. Xét (x,y) la nghiém cda hé bat phuong trinh <o Tinh gia tri nhd nhat cua biéu
y=
x<3
thuc 5x — 2y.
KQ:

Cdu 23. Mot nong trai thu hoach duge 180 kg ca chua va 15 kg hanh tay. Chi nong trai mudn lam
cac hii tuong ca dé€ ban. Biét rang, d& 1am ra mot hi tuong ca loai A cin 10 kg ca chua cung véi 1 kg
hanh tay va khi ban 14i dugc 200 nghin dong, con dé 1am dudc mdt hii tuong ca loai B can 5 kg ca chua
cuing véi 0,25 kg hanh tay va khi ban 13i dugc 150 nghin dong. Thim do thi hiéu cta khach hang cho
thAy can phdi lam s6 hil tuong loai A it nhat gip 3,5 1an s6 hii tuong loai B. S6 tién Iai nhiéu nhét (triéu
dong) ma chid nong trai thu dudc 12 bao nhiéu?.

KQ:

Cdu 24. Mot xudng co khi c¢6 hai cong nhan 1a Chién va Binh. Xudng sdn xu loai san xuét loai I va
11. Mbi san pham / ban 1di 500 nghin dong, mdi san pham /1 ban 13i 400 nghin dong. D& san xuit dugdc
mot san pham 7 thi Chién phai lam viéc trong 3 gid, Binh phdi lam viéc trong 1 git. D& san xut dugc
mot san pham /1 thi Chién phai 1am viéc trong 2 giod, Binh phéi lam viéc trong 6 gid. Mot ngudi khong
thé lam dudc dong thdi hai san pham. Biét rang trong mot thang Chién khong thé 1am viéc qua 180 gid
va Binh khong thé 1am viéc qua 220 gid. Tinh s tién 13i 16n nhit trong mot thang clia xudng.

KQ:

Cdu 25. Mot bai dau xe ban dém c6 dién tich ddu xe 1a 150 m? (khong tinh 16i di cho xe ra vao). Cho
biét xe du lich can dién tich 3 m?/chiéc va phai tra phi 40 nghin ddng, xe tai cin dién tich 5 m? chiéc
va phdi tra phi 50 nghin dong. Nhan vién quan 1i khong thé phuc vu qua 40 xe mdt dém. Chii bai xe c6
thé c6 doanh thu cao nhit 12 bao nhiéu nghin dong?
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DAP AN TRAC NGHIEM

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 1

1. Dj|2. B||3. DJ||4. C||5 Aj|6. Dj|7. C||8 A|[|9. C||10. C
11. B||12. A||13. B||14. D||15. Bj||16. B||17. C|[18. D||[19. C||20. D

Cau2l. (@b(b)P(c)S(d)S Cau22. (a)s(®)S(c)s@s
Cau23. (a)s(®)P()P()D Cau24. (@) p(b)S(c)P()S
Cau2s. @)S)b)b)S

Y/ ©Aip AN TRAC NGHIEM BAI 2

1. c||2. c]|3. c|la. A]|5. Alle. D||7 c|[s. A|l9. c]||10. D]
11. B|[12. B][13. A|[14. B]|[15. C

Cau16. (@b(b)S(c)S(@P Caul17. (@Pb)P(c)S@DP
Cau18. (@b(b)S(c)p(@P Cau19. (@s®bP(e)b()S
Cau20. (@b(b)S(c)s(@P

Cau2l. 8,5 |[Cau22. —4 ||Cau23. 34 |[Cau24. 32 |[Cau25. 1750]

l- T Bh Th.S Nguyé&n Thanh Nhan - 0839.2199.39 39



___________________// 0%3

HE THOC LUONG TRONG TAM
GIAC. GIAI TAM GIAC
§1. GIA TRILUONG GIAC CUA MOT GOC TU 0°
DEN 180°

TOM TAT LY THUYET
n Gid tri lvong gidc clia mét géc

{3 Dinh nghia: Véi mbi goc o (0° < ¢ < 180°), ta xac dinh duy nhit mot diém M trén nita dudng
tron don vi sao cho xOM = a. Gia st diém M c6 toa dd M (x¢;y), khi d6 ta c6 dinh nghia:

e sin cta goc a la yg, ki hiéu sin o. y

e cosin cua goc o la xo, ki hiéu cos o. M
----- Yo

e tang ctia goc o la A (xo # 0) , ki hiéu tan a.
X0

-
e cotang cua g(’)coclél)2 (yo # 0), ki hiéu cot c. 0 0 i
Yo
{3} Bang gia tri ludng giac cta gbc dic biét:
0°1]30° | 45° | 60° | 90° | 180°
1 V2|3
in | 0| = |—|— | 1 0
sin \%_ \?— 7
3 21 1
all|—|—| = | 0| —1
cos 5 5 5
1
tana | 0 | — | 1 |3 0
~ H
1
cotq V3l 1l | —1] 0
|| o] ]
e Cac cong thirc cg ban:
ino o
® tano = Sn : @ cotOt:C?S ; @ tano = :
cos o sSin o cota
@ sin®o +costa = 1; ® l+tan’o = 75 ® l+cot?a= —5—
cos* o sin” o
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a Méi quan hé gilra céc gié tri lwong gidc

{3 Hai g6c bii nhau: Trén hinh bén ta c6 diy cung NM song song véi truc Ox va néu xOM =
thi xON = 180° — . Ta ¢6 yyr = yny = Yo, Xy = —xn = Xg. Do d6

@ sin(180° — o) =sina

)
@ cos(180° —a) = —cosa
® tan(180° — ) = —tan
@ cot(180° —a) = —cota

{3 Hai géc phu nhau: Hinh vé bén, hai diém M va N ting v6i hai géc phu nhau o va 90° — o
(xOM = o, xON =90° — )

e cos(90° —a) =sina y

1
e sin(90° — o) =cos ]

A ! M
e tan(90° — a) = cot o R AR

Qf—a :
e cot(90° —a) =tana AV
—1 o o1 X

IEYS REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'o' Gid tri lwong gidc clia géc a cho trude (0° < o < 180°)

=Vidu 1. Bing cich vé nita duong tron don vi, hdy tinh céc gia tri ludng gidc ctia géc « véi

a) o =60°. b) a=90°. c) o =120°. d) o =135°.
=Vidu 2. Bing cich vé nita dudng tron don vi, hiy tim géc « (0° < a < 180°) trong cic trudng
hop sau:

2 1 2
a) cosa:—g b) cosazi c) sina:T d) sinax =1

=Vidu3. Trén mit phing toa do Oxy, liy diém M thudc nita dudng tron don vi sao cho xOM =
120°. Goi N la diém dbi xting v6i M qua truc tung. Tinh gid tri ctia tanxON.

DT '9' Tinh gid fri bidu thirc

=Vidu 4. Tinh gia tri bi€u thic sau

a) A =2co0s30°+3sin120°. b) B=a-cos60° +2atan45° — 3asin 30°.
— ’, .« A . 3 - 1 ’ .z . R 2,
=Vidu5. Biétsinl5° = \/_— Tinh gid tri biéu thic
‘ 2V/2
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a) P=sin165° 4 cos75°. b) O = cos165° +cos75°.
=Vidu 6. Tinh gi4 tri ding cla cdc biéu thiic sau (khong ding mdy tinh cim tay).
a) A =cos0°+cos40°+cos120° +cos140°; b) B =1sin5° +sin150° —sin 175° + sin 180°;

¢) C=cos15°+ cos35° —sin75° —sin55°; d) D =tan25°-tan45°-tan115°.

DT Ial RGt gon, chitng minh biéu thirc

=Vidu 7. Tinh céc gid tri lugng gidc con lai cla géc o, biét

1 3
a) sinoc:§vé90°<oc<l80°; b) cosa:§V210°<oc<90°;

¢) tana = /3 va0° < a < 90°; d) tana = 3 va 90° < o < 180°.

=Vidu8. Cho A,B,C lacic géc clia tam gidc. Chiing minh céc ding thiic sau:

a) sin(A+ B) =sinC. b) cos(A+B)+cosC =0.
B C
¢) sin =08 5. d) tan(A —B+C) = —tan2B.

Y/ BAi TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
12. Moi cau hai hoc sinh chi chon mot phuong an.

Cau 1. Gid tri cos45° +sin45° bing bao nhiéu?

A. 1. B. V2. C. V3. D. 0.
CAu 2. Gi4 tri clia tan30° 4 cot 30° bing bao nhiéu?
A. B. 1+\/§. C. i D. 2.

5+

3 V3

Cau 3. Trong céic dang thic sau ddy dang thiic nao 14 ding?

3 3 1
A. sin150° = —ﬁ. B. cos150° = £ C. tan150° = ———.  D. cot150° = /3.
2 2 V3
CaAu 4. Tinh gia tri biéu thiic P = cos30° cos 60° — sin30° sin 60°.
A.P=\/3. B.po Y3 C.P=1. D. P=0.

2
Cdu 5. Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao sai?
A. cos45° =sin45°.  B. cos45° =sin135°. C. cos30° =sin120°. D. sin60° = cos 120°.
CAu 6. Cho a 1a géc ti. Khang dinh nao sau day 1a ding?
A. sina < 0. B. cosa > 0. C. tano < 0. D. cota > 0.
CAu 7. Trong céic dang thic sau, dang thic nao ding?

A. sin(180° — o) = —cos . B. sin(180° — a) = —sinc.
C. sin(180° — o) = sina. D. sin(180° — &) = cos .
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1. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT GOC TU 0° DEN 180° \ \
Cdu 8. Cho hai géc nhon a va B phu nhau. Hé thic nao sau day la sai?

A. sina = —cos f3. B. cosa =sinf3. C. tana = cotf3. D. cota = tan 3.

CAu 9. Tam gidc ABC vudng 8 A c6 géc B = 30° Khéng dinh nao sau day 12 sai?

A. cosB = L B. sinC = ? C. cosC = % D. sinB = %

V3

Cdu 10. Cho biét sin & + cos o = a. Tinh gid tri ctia sin € cos .

A. sinacos o = a?. B. sinxcos o = 2a.

a’*—1 D« a’>—11
. .sinocos ot = )
2 2

C. sinocoso =

~ 12
Cau 11. Cho géc o théa man sino = — va 90° < a < 180°. Tinh cos ..

13
1 5 5 1
A. = —, B. =, . =——. D. = ——.
cos Q. B cos o 3 C. coso 3 cos o B

Cdu 12. Trén mit phang toa dd Oxy, liy diém M thudc nita dudng tron don vi sao cho xOM = 150°.
Goi N 1a diém dbi xing v6i M qua truc tung. Gid tri cia tanxON bing

1 1
A. 75 B. 5 C. V3. D. —/3.

PHAN II. Cau tre“'ui nghiém diang sai. Hoc sinh tra 16i tir cau 13 dén cau 16. Trong mbi
y a), b), ), d) @ mai cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

- s 2 e TN S
Cau 13. Biétsina = - va 0° < or < 90°. Xét tinh ding sai cua cac khang dinh sau:

a) cosazﬁ. b) tanoc:—#.
2
¢) cos(180°—a) = 37£ d) cos(90° — o) = =

~ £ 5 .
Cdu 14. Biét cosx = B va 90° < x < 180°. Xét tinh ding sai cua cac khang dinh sau:
12
13
¢) sin(180° —x) =

12
b tx = —.
) cotx 5

12 12
IEL d) cos(lSOO—x):—E.

a) sinx —

Cau 15. Cho tam gidc ABC, biét Ala géc tl. Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:

A. cosA < 0. B. A+B+C = 180°.
C. cos(A+B) =cosC. D. sin(A+B) =sinC.
Cau 16. Trén mit phang toa do Oxy liy diém M thudc nita dudng Ly
tron don vi, sao cho xOM = 150°. Liy N d6i xiing v6i M qua truc |
tung. Xét tinh diing sai cta cdc khang dinh sau:
— 31 M
a) XON = 45°. by w33 1),
2 2
%R V3 1 ;
N| —55 ) d S =, - x
c) ( R ) SAMAN 7]
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WA/ chuongs. HETHUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin. Hoc sinh tra I18i tir cau 17 dén cau 20 vao 6
két qua.

Cdau 17. Cho hai géc a va B v6i o+ B = 90°. Tinh gid tri cha bi€u thic
P =sinocos B +sinf cos .

KQ:

CAu 18. Cho hai géc a va B v6i o + B = 180°. Tinh gid tri cua biéu thic
P =cosocosfB —sinfBsina.

KQ:

Cau 19. Trén mit phang toa dd Oxy, 1y diém M thudc nita dudng tron don vi sao cho xOM = 135°.
Tich hoanh d6 va tung do ctia diém M bing bao nhiéu?

KQ:
Cadu 20. Trén mit phang toa dd Oxy lay diém M thudc nita duong y
tron don vi, sao cho cosﬁ/[ =-3 Dién tich ctia tam giac AOM Iy !

bang bao nhiéu?

KQ:

44 Th.S Nguyén Thanh Nhan - 0839.2199.39



2. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC \ \

§2. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM
GIAC

TOM TAT LY THUYET
BB oinh Iy co-sin

Cho tam giac ABC ¢6 BC =a, AC=bvaAB =c.

o a’ =b*+c* —2bc-cosA. A
o b>=c?+a*—2ca-cosB. /\
o ¢ =a’+b>—2ab-cosC.
B a C
Ap dung dé tinh géc:
® cosA = [92+2c—;_az. @ cosB = #. ® cosC = %.

B} oinh iy sin

Cho tam giac ABC c¢6 BC = a,AC = b, AB = ¢ va R 1a ban kinh dudng tron ngoai A
tiéi. Ta cé

b
.a =——= .C =2R
sinA sinB sinC

A\ Ghinhé: Ti I¢ "canh chia sin géc ddi" thi bing nhau.

Cong thirc tinh dién tich tam gidc

Goi S la dién tich tam giac ABC. Ta c6

1 1 1 1. . | 1 .
@® S:Ea-hazib-hbzic-hc. @ S:EbcsmA:EcasmBziabsmC
abc
® S=+/plp—a)(p—b)(p—c).
Trong do:

® hy, hy, he 1a do dai duong cao lan luct tuong tng voi cac canh BC, CA, AB.
e R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc.
e 713 ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc.

_a+ b+c
P="
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WA/ chuongs. HETHUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

BT '0' Van dung dinh ly c6-sin

A\ Nhdn dang:
e Cho tam gidc biét trudc dé dai hai canh va s6 do ciia mot goc.

e Cho tam gidc biét trudc dé dai ba canh.

— e ., ’ ~ 3 , ~ . ’ ’ ~ .
=Vidul. Cho tam gidc ABC c6 b =5,c =7 vacosA = 5 Tinh canh a va cosin cidc goc con lai

cua tam giac do.
=Vidu 2. Giai tam gidc ABC trong céc trudng hgp sau:
a) AB=3,BC=5,B=60°. b) A=120°,AC=8,AB=>5

=Vidu 3. Cho tam gidc ABC c6 BC = 3,CA = 4 va AB = 6, Tinh cosin ctia géc c6 s6 do 16n nhét
cua tam giac da cho.

DT '9' Va@n dung dinh ly sin

A\ Nhdn dang: Cho tam gidc biét trudc dp dai mot canh va sé do ciia hai goc.

=Vidu4. Cho tam gidc ABC c¢6 B = 45°, C = 75° va canh BC = 5.
a) Tinh d6 dai AB va AC.
b) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC

=Vidu5. Giai tam gidc ABC trong céc trudng hgp sau:

a) BC = 100, B = 60°, C = 40°. b) AB = 100, B = 100°, C = 45°.

DT 'e' Dién fich tam gidc va cdc bai todn lién quan

=Vidu6. Cho tam gidc ABC vudng tai B, BC = 15 cm va ACB = 30°. Tinh dién tich S cua tam
giac ABC.

=Vidu7. Tam gidc ABC c6a =8, c = 3; B = 60°.
a) Tinh dién tich tam giac ABC.

b) Tinh do dai dudng cao ké tir A cua tam giac ABC.
¢) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép, noi tiép clia tam giac ABC.

=Vidu8. Cho tam gidc ABC c6 do dai ba canh 1an lugt 1a 13, 14, 15.
a) Tinh dién tich tam giac ABC.
b) Tinh do dai dudng cao ké tir A cua tam giac ABC.
¢) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.
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2. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC. A TAM GIAC A U
d) Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.
=Vidu9. Cho tam gidc ABC c6 do dai ba canh 1an lugt 1a 26, 28, 30.
a) Tinh dién tich tam giac ABC.
b) Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.
=Vidu 10. Tam gidc ABC c6 ¢ =3,b=4; S = 3/3.

a) Tinh d6 dai BC.
b) Tinh d6 dai duong cao ké tit B clia tam giac ABC.

DT |9| Téng hop chirng minh, tinh todn

Céng thirc do dai dudng trung tuyén: Cho tam gidc ABC c6 myg, myp, me 1an ludt 1a cac
trung tuyén ké tir A, B, C. Ta c6

.mz_b2+cz_a_2
a9 4
.mz_az—i-cz_b_z
b= 9 4"
.mz_azJsz_f
© 2 4°

=Vidu 11. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =4 cm, AC = 3 cm va BC = 6 cm. Tinh do dai trung tuyén
ké tir C cua tam giac ABC.
=Vidu12. Tam gidc ABC c6b=6,c =8 vam, =5. Tinha, A.

3_p3_ 3

977 7% Tinh sb do goc A.

=Vidu 13. Cho tam gidc ABC c6 a*> =
: a—b—c

=Vidu 14. Cho tam gidc ABC c¢6 BC = a, AC = b va AB = c thda a® = b + ¢*. Ching minh
60° < A < 90°.

=Vidu 15. Cho tam giic ABC thda min asinB = csinA. Ching minh ring tam gidc ABC can.

DT '6' Mot s bai todn thuc tién

=Vidu 16.

Hai chiéc tau thiy cung xudt phat tit mot vi tri A, di thang theo
hai huéng tao v6i nhau géc 60°. Tau B chay véi tde do 20 hai li
mot gio. Tau C chay véi tbe do 15 hai 1i mot gio. Hoi sau hai gio,
hai tau cach nhau bao nhiéu hai 1i?

-
B
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WA/ chuongs. HETHUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC

=Vidu1l7.

Dé do khoang céach tif mot diém A trén bd song
dén gbc cay C trén cu lao gilta song, ngudi ta
chon mot diém B cung & trén bd vdi A sao cho
tf A va B c6 thé nhin thay diém C. Ta do dudc
khoang cach AB = 40 m, CAB = 45° va CBA =

70°. Tinh do dai AC. Q

=Vidu18.

Mubn do chiéu cao clia thdp cham Por Klong Garai & Ninh D
Thuén ngudi ta 1iy hai diém A va B trén mit dat c6 khoang cach

AB = 12m cung thang hang vé6i chan C ciia thap d€ dit hai giac

ké c6 chiéu cao & = 1,2m. Goi D la dinh thap va hai diém A, B,

cung thang hang vGi C 1 thudc chleu cao CD cua thap. Ngudi ta

do dudgc goc DA1C1 49° va DBICI = 35°. Chiéu cao CD cua

thap gan vé6i két qua nao nhat.

¢ 5, Ay 0;)0 1
. 1,2m 12m
A B
IS BAITAPTU LUYEN
o Cho tam gidc ABC c6 canh a = 2v/3 cm, b =2 cm va C = 30°.
a) Tinh dién tich tam giac ABC.
b) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.
¢) Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.
o Cho tam giac ABC c6 a =24 cm, b =26 cm, ¢ = 30 cm.
a) Tinh dién tich tam gidc ABC.
b) Tinh do dai duong cao ké tu B ctua tam giac ABC.
¢) Tinh ban kinh dudng tron noi tiép tam giac ABC.
© Giai tam giac ABC, biét
a) a=b=6;C=54° b) c=7;b=23;A=130°
¢) ¢ =14;A=60° B = 40° d) b=35A=40°C=120°

48 Th.S Nguyén Thanh Nhan - 0839.2199.39



2. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC “-

e) a=14;b=18;c =20

f) a=6,b=7,3;c=4,8

@ Cho AABC ¢6 A = 90°, bén kinh dudng tron ngoai tiép R = 7 va ban kinh dudng tron ndi tiép 1

r = 3. Tinh dién tich § ctia tam giac.

Tam gidac ABC c6 AB = ¢; BC = a; CA = b. Cac canh a, b, ¢ li€n hé v6i nhau bdi dezmg thuc

b(b? — a?) = c(a® — c2). Tinh sb do géc BAC.

DPé do chiéu rong AB clia mdt khiic song, ngudi ta

chon diém C. Sau do, do khoang cich BC, _cac goc
B va C. Biét riing BC =200 m, B = 107°, C = 28°.
Tim chiéu rong AB cia khiic song d6 (1am tron dén
chit s6 thap phan thit nhat).

Trén néc mot toa nha cé6 mot cft dng-ten cao
7 m. Tu mdt vi tri quan sat A cao 10 m so véi
mit dit c6 thé nhin thy dinh B va chan C cta
cOt ang-ten, vi cac goc tuong tng 1a 75° va 45°
so vdi phuong nam ngang.

a) Tinh cac géc cia tam giac ABC.

b) Tinh chiu cao cua toa nha.

Dap so:

o A=15° B =45°C = 120°.

e h=23,5m.

DPé& do khoang céch tir vi tri A dén vi tri B & hai bén bo
mot cai ao, ban An di doc bd ao tir vi tri A dén vi tri
C va tién hanh do cic géc BAC, BCA. Biét AC = 25 m,
BAC =59,95°, BCA = 82,15° (hinh v& bén). Hoi khoang
cach tr vi tri A dén vi tri B 1a bao nhiéu mét (lam tron
két qua dén hang don vi)?

A 25m c
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WA/ chuongs. HETHUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC

0 Pé do chiéu cao CH ctia mdt thap truyén hinh, ngu’dl ta chon hai diém

quan sit A, B trén mit dét (hinh vé). Biét CAH =51°, CBH 66° va
AB = 75 m, tinh chiéu cao ctia thap.

@ Trén ngon ddi c6 mdt cai thap cao 120 m. Dinh thap B va B
chan thap C nhin diém A & chan doi dudi cac goc tuong
ting bang 35° va 60° so véi phuong thang ditng. Xac dinh
chiéu cao HA ctia ngon doi. (LAm tron dén phan mudi).

@ Mot tau cd xuit phat tir ddo A, chay 50 km theo hudng N24°E dén déo B d€ 1y thém ngu cu, rdi
chuyén huéng N36°W chay tiép 130 km dén ngu trudng C.

N36°W A N24°E

a) Tinh khoang cach tif vi tri xuat phat A dén C (lam tron dén hang don vi, theo don vi do
kildmét).

b) Tim huéng tif A dén C (lam tron dén hang don vi, theo don vi do).
@ Mot tau du lich xudt phit tir bi bién DS Son (Hai Phong), chay theo hudng N8O°E véi vén tdc

20 km/h. Sau khi di dugc 30 phuit, tau chuyén sang huéng E20°S gii nguyén van toc va chay tiép
36 phiit nita dén dao Cat Ba. Hoi khi d6 tau du lich céch vi tri xult phat bao nhiéu kilomet?
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2. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC. GIAI TAM GIAC \ \

@ Ban A diing & dinh ctia tda nha va quan sét chiéc diéu, nhan thay
gbc ning (géc nghiéng gitta phucng tif mat ciia ban A ti chiée
diéu va phuong nam ngang) 1a o = 35°; khoang céch tir dinh toa
nha t6i mat ban A 1a 1,5 m. Cung lic d6 & duéi chan toa nha, ban
B ciing quan st chiéc diéu va thiy géc nang 1a B = 75°; khodng
cach tir mit dét t6i mat ban B ciing 1a 1,5 m. Biét chiéu cao ciia toa
nha 12 4 = 20 m (minh hoa & hinh bén). Chiéc diéu bay cao bao
nhiéu mét so véi mit dat (1am tron két qua dén hang don vi)?
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§1. KHAINIEM VECTO

TOM TAT LY THUYET
n Khdi niém vecto

Cho doan thang AB . Néu chon diém A lam diém diu, diém B lam diém cubi thi doan thang AB c6
huéng tit A dén B . Khi d6 ta néi AB 1a mot doan thang cé huéng .
{X Dinh nghia:

e Vecto 1a mot doan thang c6 hudng, nghia la trong hai diém miit ctia doan thang da chi rd
diém dau, diém cubi.

e D0 dai vecto 1a khoang cich gitta diém dau va diém cudi ctia vecto do.

{3 Chay:
e Néu chi ro6 diém dﬁu_l)a?l A va diém cudi 1a B, ta ¢6 B
"vecto AB", ki hiéu AB. Néu khong can chi 16 diém
dau va diém cubi, ta dung cic chit cdi thudng dé ki A

1o
hiéu. Vidu @, b, %, ...

=l

o Do dai @, ki hiéu | ]; D dai AB, ki hiéu |AB| va hién
nhién |AB| = AB.

a Vecto cung phuong, cung huéng
Puong thing di qua diém dau va diém cubi clia vectd goi 1a gia clia vectd do.

{3 Hai vectd cung phuong néu gid clia chiing song song hoic tring nhau.

{3 Khi hai vectd cuing phuong, chiing c6 thé cliing huéng hoic ngugce hudng.

Vecto béng nhau

g 3 . A 7 A , PR 2 N A qne
Hai vec to @ va b dudc goi 1a bang nhau, ki hiéu @ = b néu chiing c6 cing huéng va ciung do dai.

n Vecto-khéng

{3 Dinh nghia: La vectd c6 diém dau va diém cudi tring nhau.
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1. krAaINEM VECTo | NN

e Kihiéu 6, nghia la 0 =AA = Eg,

e Do dai vecto-khong bang 0, nghia la

6‘:0.

{3 Qui udc: Vec to-khong ciing phuong va cling hudng véi moi vée to.

Y REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'o' Xac dinh vecto, vecto cung phuong, vecto cung hudng, vecto
nguoc hudng

=Vidul.
2 A . RN s iR X e R -
Cho tam giac ABC. Hay ké tén céac vecto (khac 0) c6 diem dau va diém cuoi

A
la cac dinh A, B, C. 7aN
B C
B

=Vidu?2.
Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Trén hinh bén,

N ~ <3 4 =Yt

a) Ké tén 2 vecto cung phuong véi véc to OA. ’
4 ~ N 7, 7, Zy* 7z -

b) Ké tén vecto cung hudng, ngudc hudng véi véc to OB. A

DT Iel Vecto béng nhau

=Vidu3.
Cho tam gidc ABC. Céc diém M, N va K lan ludt 1a trung diém cuia

B
AB, AC va BC.
S —_—> M K
a) Tim céac vecto bang v6i AM.

b) Tim cé4c vectd bang véi KN.

=Vidu4.
Cho luc gidc déu ABCDEF tam O.

a) Tim cic vectd bang véi EF.
b) Tim cé4c vectd bang véi OB. B E

=Vidu5s.
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WA/ chuonga veCTo

Cho tam giac ABC ¢ trong tam G. Goi I la trung diém cla A
BC. Dung diém B’ thda B'B = AG.

B/
a) Chung minh Bl =1IC
b) Goi K 1a trung di€ém ctia BB'. Chiing minh ring BK = G
1C. B 1 C

DT' ' b6 dai véc to

-2 2 s . . 2 2 s o 3A . e N 22 A
Do dai AB la do dai doan thang AB. Khi tinh todn, ta c6 thé chu y dén dinh ly Pitago va céc ti so
lugng giac cua goc nhon trong tam giac vuong.

=Vidub.
Cho hinh vuéng ABCD tam O, canh bing 2. D c

a) Tinh d6 dai caa cac vec to 1@, A_C), A_O)

b) Goi I la trung diém ciia BC. Tinh d¢ dai vec to Al.

A B

=Vidu7. Cho tam gidc ABC déu, canh bang 3. Goi H la trung diém cta BC va G la trong tim tam
giac ABC.

a) Hay tinh do 16n cua vectd AH b) Hay tinh do6 16n cua vectd AG

Y/ BAi TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Véc-to c6 diém dau M va diém cudi N dugc ki hiéu nhu thé nao 1a ding?

A. MN. B. NM. C. MN. D. .
C@u 2. Cho hai diém phan biét A, B. S6 véc-td (khdc 0) c6 diém diu va diém cubi 1y tit cdc diém A,
Bla

A. 2. B. 6. C. 13. D. 12.

Cdu 3. Khang dinh nao sau day ding?
A. Hai véc-to dugc goi 1a bang nhau néu chiing ciing phuong va cliing do dai.
B. Hai véc-to dudc goi 1a bang nhau néu ching cling huéng va cling do dai.
C. Hai véc-to dudc goi 1a bang nhau néu ching cung huéng.
D. Hai véc-to dudc goi 1a biang nhau néu chiing cling do dai.

CdAu 4. Cho ba diém A, B, C thang hang theo thi tu d6. Cip véc-to ndo sau ddy cling huéng?

A. AC va CB. B. AB va CB. C. BA vaBC. D. AB va BC.
CdAu 5. Cho ba diém phan biét A, B, C thang hang theo thi ty d6. Khang dinh nao sau day 1a sai?

A. BC ngudc hudng véi BA. B. AB cung hudng voi BC.

C. AC cung huéng véi BC. D.CB ngudc hudng véi BA.
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Cdu 6. Cho_l)linh bilg hanh ABCD tam O. Trénﬂ\lnh V&, s D C
véc-to (khac 0, khac AC) cung phuong véi véc-to AC la 0

A. 2. B. 3. C. 4. D. 5.

A B

Cdau 7. Goi M 1a trung diém clia doan thang AB. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. AB va AM cung phuong. B. MA = MB.

C. ‘1@’ = ‘I\ﬁ) D.fﬁ)vﬁmngm)c hudng.
Cdu 8. Cho tam gidc déu ABC, ménh d& nao sau day 1a ménh dé sai?

A. AC khong cung phuong BC. B. AB = BC.

C. AC # BC. D. )ﬁ(:}B_c’\.

CAu 9. Cho hinh chit nhat ABCD c6 tam 1a I. Khang dinh nao sau day la ding?
A. IC =DI. B. Al =1IC. C. Bl =DI. D.IA=BI.

Cau 10. Cho ti gidc ABCD ¢6 AB = DC va ‘@’ ‘ - ‘E)’ ‘ thi tit gide ABCD 1a hinh gi?
A. Hinh binh hanh. B. Hinh thoi. C. Hinh chit nhat. D. Hinh vudng.

Cau 11. Cho bén diém phan biét A, B, C, D théa man AB = DC, phit biéu nao sau day 1a sai?

A. AB=CD.

B. AB va CD la hai véc-td ciing hudng.

C. AC va BD nhan cung mot di€ém lam trung diém.

D. ABCD la hinh binh hanh.
Cdu 12. Cho tam gidc ABC, goi M, N lan ludt 1 trung diém ctia hai canh AB va AC. Ménh dé nao
duéi day dung?

A. MN va AC cung phuong. B. MN va BC cung phuong.

C. MN va AB cung phuong. D. MN va BN cung phuong.

Cau 13. Cho hinh binh hanh ABCD tim O. Khang dinh nao D C
sau dﬁ)il? dﬁgg)? N
A. AB=CD. B. OA =0C.
C. OB=0D. D. AD = BC. 0

Cau 14. Cho hinh binh hanh ABCD. Hai véc-td nao ngugc hudng?

A. AB va DB. B. AB va AC. C. AB va CD. D. AB va DC.
Cau 15. Cho tam gidc déu ABC canh a, ¢6 trung tuyén BM. Do dai ctia BM A
la
2
A. aV/3. B. %
c. @3 p. 4V3 N
L 3
B C
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Cdu 16. Cho hinh vudng ABCD canh bing a. Goi M 1a trung diém ctia CD. D M C
Tinh d6 16n cua vec to AM. 4
A D3 B, &5
3 : 5 :
a a
C. —. D. —.
2 2
A B

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cdu 17. Goi K la trung diém cla doan thang PQ. Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:
a) @5 va Q_)K la cung phuong . b) KP = K_Q) .
¢) |0P|=|0K]|. d) QP va OK la ngudc huéng .

Cau 18. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Xét tinh dung sai ctia cac

) D c
khang gl)lh sau: N
a) DA va CB la cung huéng . b) OA = OC.
A B

¢) |0B|=|0D|. d) |AC| = |BD|.
Cadu 19. Cho tam giac déu DEF. Goi M 1a trung diém ctia doan DE. Xét tinh F
ding sﬂgﬁa ﬁg khang dinh sau: L

a) DE =DF . b) ME = MD.

¢) ME cing phuong véi ED. d) \E_ﬁ\ = ]ﬁ\ .

D E
Cau 20. Cho hinh vudng ABCD canh bang a, I 1 diém trén canh BC théa D C
1 2

Cl = le' Xét tinh dung sai cia cac khang dinh sau:

a) DA va BC 1a ngugc huéng . b) AC=BD.

N — /13

o |AC| = 2a. d) [al] = 5= A B

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cdu 21. Cho cic véc-to nhu hinh vé. C6 bao nhiéu cip véc-td ciing phuong xuit hién trong hinh?

KQ:
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Cdu 22. Cho hinh vuéng ABCD cé do dai canh bang 3 cm. Tinh d6 dai véc-to AC. (két qua 1am tron
dén hai chit s6 thap phan)

KQ:
Cédu 23.
Cho hinh cht nhat ABCD c¢6 canh AB = 3, BC = 4. B dai cta vecto DB bing 4 D

bao nhiéu?

KQ:

B c
C@u 24. Cho tam gidc ABC déu canh biing 1, trong tim G. Do dai véc-to AG biing bao nhiéu? (két
qué 1am tron dén hai chit s6 thap phan)

KQ:
Cdu 25. Cho tam gidc ABC déu c6 canh bang 8. Goi G 1a trong tdm tam gidc ABC va I 1a trung diém
ctia AG. Do dai ctia vecto Al (1am tron két qua dén hang phan trim) bing bao nhiéu?

KQ:
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§2. TONG VA HIEU CUA HAI VECTO

Y/ 1OM TAT LY THUYET

@ Vecto béng nhau, vecto ddi nhau

e Hai vec to bang nhau néu chiing c6 cling d 1én va ciing hudng.

e Hai vec to dbi nhau néu chiing c6 cuing dé 16n nhung ngude huéng.

Vi du: Cho hinh binh hanh ABCD tim O, ta c6 vai két qui b <
sau
° C_)écvec_td)bi“lng nhauﬁzﬁaﬁ:%;fl—ézaa o
DO = OB,...
> P > A B
o Cic vectd doi nhau: AB doi CD; BC dbi DA; OA dbi Hinh 1

56; OB d6i OD:...

a Phép todn céng hai vecto

Phép cong hai vectd c6 tinh chét giao hoan. Khi thuc hién phép toan cong hai vec td, ta chd y cac quy
tac sau

¥ Quy tic 3 diém:

Vi ba diém A, B, C bt ki, ta luon c6 | AB + BC = AC

B
e DAiu hiéu nhan biét 12 "diém lién tiép nhau". /\

e Cac hé thuc tuong tu

A C
BA +AC = BC CB+BA=CA
{3X Quy tic hinh binh hanh:
Xét hinh binh hanh ABCD, ta ludn c6|AB + AD = AC 3 C

e Dau hiéu nhan biét 1a "cung goc". D

e Cac hé thuc tuong ty

A D
BA+BC =BD CB+CD =CA
¥ Quy tic cong vecto dbi:
o Néud va b dbinhauthi @+ b = 0.
e Trong Hinh 1 6 trén, ta c6
AD+CB=0 AB+CD=0 OA+0C=0
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P . - 7 5 . -
Tinh chat: Vé6ibavectd a, b, ¢ tuyy

o Tinh chit gido hodn: @+ b = b + @.
e Tinh chitkéthop: (Z+ )+ =7+ (b + 0).
a a

e Tinh chét clia vecto-khong:

Phép todn hiéu hai vecto

{3} Vecto déi:

e Vectd dbi cia @ ki hiéula —@.

o Vecto dbi cia AB la EZ, nghia la _AB=BA (ding dé’lam mdt ddu triv trudc vecto).

- A R , ,
e Vecto 0 dudc coi la vecto doi cua chinh no.

3 Quy tic trir: V6i ba diém A, B,C bat ki, ta luén c6| BC = AC — AB

n Cong thirc trung diém, trong tém

{¥ Céng thic trung diém:

e Néu M Ia trung diém ctia doan AB thi MA+MB = 0. A I, B
e Tuong tuﬁ%—Bﬂ = 0.
{3} Céng thitc trong tam:
e Néu G la trong tdm clia tam gidc ABC thi A
GA+GB+GC=0. B y

—>

e Tuong tl'IA_G)—FB—G)—FCG: 0.

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'c' Thuc hién phép todn cong, trir hai vecto

{¥ Néu hai véc to dudc sép Xép thda man mot trong cac quy tac (ba diém, hinh binh hanh, vec
to dbi), thi ta tién hanh phép cong theo quy tac tuong dng.
{3 Néu hai véc to dugc sap xép chua thda man quy tac (diém chua lién tiép, chua cuing gbc), thi
ta tién hanh doi;
e D& khong cho hinh vé (diém bat ki), ta dung quy tac 3 diém dé chén diém vao.

e D& cho hinh vé (tam gidc, hinh binh hanh,...), ta ding vectd bang nhau, thay vec td nay
bdi vec to khac bing véi n6 sao cho cé thé ghép dude "quy tic cong" vdi cic véc td con

lai.
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=Vidul.
Cho tam gidc ABC. Cic diém M, N va K lan lugt 1a trung diém B
cua AB, AC va BC.
a) Tim cic vectd bang véi MK.
b) Tim céc vecto doi ciia MN.
¢) Xac dinh céac véc tdm—l-m; IW—HW(; A—)M—l—K_)N;
AM —AN; MN—NC; BK-CK.

=Vidu2.
Cho hinh binh hanh ABCD tam O. B C

a) Tim vectd bing véi ocC.

b) Xac dinh cac vecto O_A)—i—(TC); ai)—l—O_D); 1@’—1—
CD; AD-BC, OA+DC.

=Vidu3.
Cho hinh binh hanh ABCD Hai diém M va N lan lugt la trung

! B M c
diém ctua BC va AD Xac dinh vecto
DA+ DC, AM + AN, / / /
A N D

AN +CM, MB+NC.

DTH

Chitrng minh mét déng thirc vecto

Ta thuong dung mot trong hai cach sau:

@ Thuc hién cic phép todn, bién d6i dang thiic cin ching minh di dén mot két qua hién nhién
dang.

@ Bién ddi vé phiic tap thanh vé& don gian (bién vé trai thanh vé phai hoic ngugc lai)

=Vidu4. Cho bdn diém A, B, C, D. Chiing minh cdc dang thiic sau:
a) AB+BC+CD+DA=0; b) AB+CD = AD +CB;
¢) AC+BD = AD+ BC; d) AB—CD = AC — BD.
=V du 5. Cho céc sau diém A, B, C, D, E, F. Chiing minh rﬁng
a) AB+CD +EA = CB+ED; b) AD+ BE +CF = AE + BF +CD:
¢) AC+DE —DC —CE +CB = AB: d) AB—AF +CD—CB+EF—ED=0.

=Vidu6. Cho tam glac ABC Ve Ve phia ngoai tam giac ABC cac hinh binh hanh ABEF, ACPQ,
BCIJ. Chiing minh EJ+1P+ QF = 0.

=Vidu 7. Cho tam gidc ABC c6 trung tuyén AM.

a) Chung minh MA — BA + AC — AM = 6;
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b) Trén canh AC lay hai diém E va F sao cho AE = EF = FC; BE cat AM tai N Chting minh NA
va NM 12 hai vec to déi nhau.

E_/ Vidu 8. Cho tam gidc ABC. Goi M, N, P 1an ludt 12 trung diém ctia BC, CA va AB; O 1a mot diém
bat ki. Chiing minh rang
a) W—l—f]_\;—l—ﬁ:(_)); b)ﬁ%—ﬁ—ﬁ—l—ﬁ/[zﬁ;
¢) OA+OB+0C = OM + ON + OP.
=Vidu9. Cho hinh binh hanh ABCD tdm O; M 1a mdt diém bt ki trong mit phang . Chiing minh
a) BA+DA+AC = 0; b) OA+0OB+0C+0D=0;
c) 0_A>+D_)C:C_O>—C_D); d) m+1\TC’:M§+MY)’.
=Vi du 10. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Goi M, N lan ludt 1a trung diém BC va AD. Chiing
minh rang
a) AM +AN = AB+AD: b) OA+OB+0C+0D = 0;
¢) OB+AD = AC + OA; d) ND—AB = BC — AM.

DT ' ' Tim do dai vecto

¥ Dinh nghia: Do dai clia vects AB, ki hiéu 1a

ﬁ‘.Tacé

/Ué' =AB (1).

{3 Chd y:

e Néu dé cho tinh do dai ctia mot vecto 12 tong (hiéu) ctia nhiéu vecto khdc, trude tién ta
st dung cdc quy tic d€ tinh todn tong cac véc to d6 vé 1 véc to, rdi ap dung cong thiic

(1).

e Cic cong thiic tinh toan cAn nhd:

s a 3
* Puong cao trong tam giac déu bang | canh - g .

* Puodng chéo ctia hinh vudng bing | canh - /2|

=Vidull.
Chobavéctd ¥, ¥, 7 dugc minh hoa nhu hinh bén dudi. o }
Tinh d6 16n cla véc t6 tong X + ¥ + 7, gid st mdi 0 T \ |

vuong co kich thuéc 1 cm x 1 cm.

=Vidul2.
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62

Cho hinh vuéng ABCD tam O canh bang a. Tinh

B C
a) |[AB+BC ‘ .
O
b) |AB— A_c’).
) |AB+0D~BC|. 4 b
=Vidu13.
Cho tam gidc déu ABC canh bing a, G 1a trong tAm tam gidc ABC. A

a) Tinh do6 dai véc-to 1@) —E, 1@) —I—A—é theo a.
b) Tinh do dai véc-to AB+AG theo a.

=Vidu 14.
Cho hinh chi nhat ABCD ¢6 AB = 4, BC = 3. Tinh |AB

S
>

DT (7)) Ung dung cla vecto trong vét ly

Phép cong vectd tuong ding v6i cac quy tac tdng hop Iuc, tdng hdp vén tdc:

e Néu hai luc cling tdc dong vao chét diém A va dudc biéu dién bdi cic vecto U1, @5 thi hop
luc tac dong vao A dugc biéu dién bdi vecto i1 + 5.

e Néu mot con thuyén di chuyén trén song vé6i van toc riéng (van tdc so véi dong nuéc) duge
bi€u dién bdi vecto v; va van tdc ctia dong nuée (so véi bd) dude biéu dién bdi vecto v, thi
van tdc thuc té clia thuyén (so v6i bd) dudc biéu dién bdi vecto vV, + V.

=Vidu15.
Cho hai luc dong quy F1 va F2 nhu hinh veé. Blet do ldn cua F1 , F2 -

1an luot 12 3N va 2N. Tinh do 16n hop luc ctia F1 va F2 3

=Vidu 16
Cho hai llIC F 1= MA F 2= MB cung tac dong vao mot vt tai diém M cudng B

do hai luc F 1 F » déu bang 300 (N) va AMB = 60°. Tim cuong do cuia luc
tong hop tiac dong vao vat.

60°
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=Vidu17.

Tinh luc kéo can thiét d&€ kéo mdt khiu phdo c6 trong luong 22 148
N (xAp xi 2 260 kg) 1én mot con déc nghiéng 30° so v6i phuong nim
ngang (hinh bén). Néu luc kéo ctia mdi ngudi bang 100 N thi can t6i
thi€u bao nhiéu ngudi dé kéo phéo (b6 qua ma sdt truot giiia bdnh xe
va mdit phdng nghiéng)?

BAITAP TY LUYEN

Cho hinh binh hanh ABCD c6 tim O va diém M tly y. Chiing minh ring

a) DO+AO = AB. b) CO—BO = BA.
¢) AB—BC = DB. d) DA— DB = 0D — OC.
¢) MA+MC = MB+MD = 2MO. f) OA+OB+0C+0D=0.

Cho 7 diém A, B, C, D, E, F, G. Ching minh ring
a) AB+CD+EA =CB+ED.
b) AB+CD+EF +GA = CB+ED +GF.
¢) AB—AF +CD—CB+EF —ED=0.

Cho hai tam giac ABC va AEF ¢6 cung trong tam G. Chiing minh BE =FC.

Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bing a. Tinh ’ﬁ —1—1@’ theo a.

Cho tam gidc ABC déu canh a, dung hinh vuéng BCMN M C
nhu hinh vé€. Goi G la trong térll_lam _g_ijic A_B_)C . Tinh
theo a do dai véc-t6 ¥ = GA+ GB+ GM + GN.

°Q

N B

Goi GL%I) trong tim tam gidc vudng ABC vé6i canh huyén BC = 12. Tinh do dai cla vecto téng
GB+ GC.

Cho ba luc I?l) = m, fz) = ]\ﬁ 173) =MC cung diém dit M, cling tdc dong vao mot vat va vat dé
ding yén (nhu hinh vé).

A
M
C o= 60°
B
Th.S Nguyén Thanh Nhan — 0839.2199.39 63



WA/ chuonga veCTo

Biét cuong do cla Fl) , Fz) déu bang 30 N va AMB = 60°. Tinh cuong do cua luc 173) .

0 Trén hinh bén biéu dién ba luc Fl) , }_12: , 173) cung tég dong vao
vt & vi trf can bang A. Cho biét |F| = 30N, |F,| = 40N.
Tinh cudng do cua luc F.

§3. TICH CUA VECTO VGI MOT SO THU'C

TOM TAT LY THUYET
n Dinh nghia

Cho sb thuc k #£0va @ # 0.

Tich ctia vec té @ véi sd thuc k > 0 1a mot Tich ctia vec to @ véi sb thuc k < 012 mot
vec to, ki hiéu kd, cung huéng véi @ vec to, ki hiéu k@, ngudc huéng véi d
va c6 do dai bang k| d | va ¢6 do dai bing k| - ||

Vi du: Theo hinh vé bén, thi b =34d; ¢ = —24;

A Ouyuwoc:0-@=0.

B} bidu kien dé hai vecto cling phuong

N cA A NPT N T AT S N R e R 2 =
® Diéu kién can va da dé€ @ va b # 0 cung phuong 1a c6 mdt s6 thuc k d€ @ = kb.

@ Ba diém phan biét A, B, C théng hang khi ¢6 s6 thuc k dé AB = KAC.
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Tinh chét

—> , L
Véi hai vec td @, b va hai so thuc k, ¢ ta ludn c6

o k(td)=(k-1)7. o (k+1)@=ka+13. o K(@+Db)=kd+kb.
o @—b)=kd—kb. o 1-3)=3 o (-1)-@)=-a

n Phan tich mét vecto theo hai vecto khéng cung phuwong

N
Cho hai vects @ va b khong cung phuong. Khi d6 moi vecto /
< déu phan tich dugc mot cach duy nhét theo hai vectd d@ va
b, nghia la c6 duy nhét ciip sd h,k sao cho € = hd +kb

e Theo quy tic hinh binh hanh, ta c6

7 =0H+O0K

o Gidst OH =h@ vaOK =kb thi ¢ =h@ +kb.

IIEY/Y REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT '0' So sanh hai vecto theo fi sb k twong ng

(2" Mubn so sanh dudgc 2 vectd theo mot ti s6 k # 0 tuong tng thi gia ctia hai véc to d6 phai song
song hodc trung nhau.

(&' Xét hai vec to ciing phuong AB va CD.

e Budc 1. Tinh ti 1& doan thang AB =m.
CD
e Budc 2. Xem xét, néu
o AB cung hudng voi CD thi AB = mCD.
o AB ngudc hudng véi CD thi AB = —mCD.

=Vidu 1. Cho doan thing AB va M 1a trung diém ctia doan AB. Tim s6 k trong cc dang thiic sau:
a) AB = kMB. b) MA = kMB.
¢) MA = kAB. d) MB = kAB.
ETVi du 2. Cho tam gidc ABC c6 trong tim G. Goi M 1a trung diém ctia BC. Tim s k trong cic
dang thuc sau:
a) AG = kMG. b) AM = kGA.
¢) GM = kGA. d) GM = kAM.

DT lel Chirng minh ddng thirc vecto
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=Vidu 3. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Goi G la trong tdm tam gidc ABC. Chiing minh

a) AB+AD = 2A0; b) AB+AC+AD = 2AC;

c) AB—|—OD—§AC:0; d) GA—I—GC:§BD.
=Vidu4. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tim O, M 1a diém bt ki trong mit phiang. Ching minh
rang

a) OA+OB+0C+0D=0; b) MA +MB +MC +MD = 4MO.

=Vidu 5. Cho tam gidc ABC Goi M 1a trung diém BC, D la trung diém AM; O 1a diém bét ki trong
mit phang. Ching minh ring

a) AB+AC = 2AM: b) BA+BM+2DB = 0;

¢) 2DA+DB+DC =0, d) 204 + OB+ OC = 40D.
=Vidu6. Cho ti gidc ABCD. Goi I, J 1an lugt 1a trung diém AB, CD. Chiing minh

a) 2IJ =AC+BD = AD +BC ; b) AD +BD +AC + BC = 41J.

=Vidu 7. Cho ti gidc ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém AC, BD. Goi I 1a trung di€ém MN.
Chiing minh rang
a) IA+IB+IC+ID= 0, b) OA + OB +OC + 0D = 401

=Vidu8. Cho AABC. Goi M, N, K lan lugt 1a trung diém canh AB, BC, CA; G 1a trong tim tam
gidc ABC. Chiing minh ring

a)m+§ﬁ+c7:6; b)ﬁ+€7\’+37:6;
¢) AN+BK+CM = 0; d) GM+GN+GK = 0.
=Vidu).
Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. C B

a) Ching minh CD+AO—AB = BE .
b) Chiing minh AB + AC + AE + AF = 2AD.

D A
¢c) Goi M, N, P, Q, R, S lan luot la trung di€m cua
AB, BC, CD, DE, EF, FA. Chiing minh MN + PQ + RS =
0. E F

DT I l Phan tich (biéu dién) mot vecto theo hai vecto khéng cling phuong
cho truéc

66

=Vidu 10. Cho tam gidc ABC. Goi M la diém trén canh BC sao cho MB = —3MC. Phan tich vectd
AM theo 2 vecto AB va AC.

=Vidu11. Cho tam gidc ABC. Goi M la trung diém BC, D 1a trung diém AM. Phan tich AD theo
2 vectd AB va AC.
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=Vidu 12. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 tim O. Goi I la trung diém BO. Phan tich vectd Al theo
AB va AD.
=Vi du 13. Cho tam giac ABC c6 trong tdim G. Goi D, E, F lan lugt 1a trung diém ctia BC, CA, AB
va I 1a giao diém cua AD va EF.

a) Hay phan tich cac véc to B—)C, Zi, A_G: EE, DC theo AE va AF.

b) Phan tich AB, AC, BC, GC theo GA va GB.

=Vidu 14. Cho tam gidc ABC. Goi M la trung di€ém canh AB va N 1a diém trén doan AC sao cho
NA = 2NC, K 1a trung diém ctia MN.

—> —> —> —> 3 —> —
a) Phan tich AK theo 2 véc to AB va AC. b) Ching minh AC + EBN +3NM = 0.

DT Iol Tim diéu kién hodic chirng minh tinh chét song song, thdng hang

=Vidu15. Cho AABC c6 M la trung diém ctia canh BC. Céc diém D, E thda man dang thic
BD =4BA, AE = 3AC. Ching minh DE [/ AM.

=Vidu 16. Cho bén diém phan biét A, B, C, D théa: 2AB +3AC = 5AD. Chiing minh B, C, D théng
hang.

=Vidu 17. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 G 1a trong tam ABMN. Goi M, N 1a diém sao cho MB =
—2MA, ND = %@.

a) Phan tich AN, AG theo 2 vectd @ = AB va b = AC.

b) Goi I 1a diém trén BC sao cho BI = kBC Tim k d€ A, G, I théng hang.

DT Iel Xéc dinh diém théa mén mat déng thirc vecto cho truéc

=Vidu 18. Cho tam giic ABC. Hay xdc dinh céc diém I, J, K, L thoa cdc dang thic sau

a) 2IA —31B = 3BC. b) JA+JB+2JC=10.
¢) KA+KB—KC = BC. d) LA —2LC = AB — 2AC.

BAITAP TY LUYEN

- 4 ~ ~
0 Cho hai véc-to @, b va mdt diém M nhu hinh bén

R e - a
a) Hay vé cdc véc-t6 MN =2d, MP = —2b. —
b
b) Cho biét méi 6 vudng 6 canh bling 1. Tinh |5, —55’). —

o Liy mot diém M tuy y. Ching minh ring
a) I 1a trung diém ctia doan thang AB khi va chi khi MA +MB = 2M.
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WA/ chuonga veCTo

b) G latrong tdm cua tam giac ABC khi va chi khi MA + MB + MC = 3MG.
© Cho hai diém phan biét A va B. Tim diém K sao cho 3KA +2KB = 0.

o Cho tam gidc ABC c¢6 G la trong tAm tam gidc va [ 1a diém ddi xing ctia B qua G, M 1a trung
diém ctia BC. Ching minh ring:

a) 2AC — AB = 3A]. b) 2AB+3AC = 6IC. ¢) AC —5AB = 6MI.

© Cho hinh binh hanh ABCD tam 0. Goi M, N theo thit ty la trung diém ctia AB, CD va P la diém
— 1 —
thoa man hé thiic OP = — EOA'

a) Chiing minh ring 3AP—24C=0
b) Ching minh 3 diém B, P, N thang hang.

¢) Chiing minh 3 dudng AC, BD va MN dong quy.

§4. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO

Y 10M TAT LY THUYET

B coc gitra hai véc to:

— — N L N -
Cho hai vecto @ va b déu khac vects 0. Tir mot diém O bat ki ta vé

— —> — — . . A

OA=4dvaOB=b. Goc AOB véi so do tu 0° den 180° dudc goi la R

goc gita hai vecto d va b. Ta ki hiéu gic gitia hai vecto @ va b la p a

(d,b). \
O b

—

e Tit dinh nghiatacé (3,5) = (b, d).
e Néu (@, Z) = 90° thi ta néi ring @ va b vudng goc v6i nhau, ki hiula @ L b

e @ ciinghuéng b thi (@, b) = 0° @ nguoc hudng b thi (@, b) = 180°.

Trudng hdp c6 it nhit @ hoiic b bing 0 thi ta quy udc sb do géc ciia chiing 1a tity ¥ (tit 0° dén 180°)

B} Ttich v6 huéng cia hai vecto:

. ~ . —> <7 ax . . = A P P ST ne A 1.s
{3 Dinh nghla_:) Cho hai véc-td a va b déu khac véc-to 0 Tich vd hudng cua a va b 1a mot so, ki
hiéula @ - b, dugc xdc dinh bdi cong thic sau:

@b= |E’|-‘7;’cos(7,3)

£ .. < 7y . = 2 i
Trudng hop it nhat mot trong hai véc-td @ va b bing véc-to 0 ta quy uéc @ - b = 0.

{3 Luu y:
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4. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO ‘-

e = \—) ’ ’ - /—)—> —> g
e V6iavab khacvéc-tc Otacda-b=0<a L b.

g 3 A N . N ~ A
e Khi @ = b tich vd huéng @ - @ dudc ki hiéu 1a a® va sb nay dudc goi 1a binh phuong vo
huéng cta véc-to @. Ta co:

a’=|d|-|d| cos0° = |a?

Tinh chét cla tich vé huéng:

- A, 18 .~ .z ,
Véi ba véc-td d@, b, ¢ bat ki va moi sb k ta c6:

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT Iol Tinh tich vé huéng bdng dinh nghia

Chi y cac cong thirc sau day:
® @-b=|3a| )Z‘cos (E’, Z)
® AB-AC = AB-AC-cosA.

® AB vudng goc voi CD khi AB-CD = 0.

=Vidu 1. Cho AABC vuéng tai A c6 AB = a, BC = 2a. Tinh céc tich vo huéng

a) AB-AC. b) AC-CB. ¢) AB-BC.
=Vidu 2. Cho AABC déu canh bang a. Tinh céc tich vd huéng

a) AB-AC. b) AC-CB. c) AB-BC.
=Vidu 3. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Tinh gid tri ctia biéu thiic sau

a) AB-AC. b) AB-CD. ¢) AC (AB+AD).
=Vi du 4. Cho AABC c6 AB=5,BC=17,AC =38.

a) Tinh AB-AC, rdi suy ra gid tri clia goc A.
b) Tinh CA - CB.
¢) Goi D 1a diém trén CA sao cho CD = 3. Tinh CD - CB.

DT |9| Ung dung tich vé huéng dé tinh todn do dai, tinh géc

¥ Tinh do dai: Chdy cong thiic AB? = AB2. Khi muén tinh do dai AB, ta phan tich vecto AB
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WA/ chuonga veCTo

70

theo hai vec to khac (dé tinh do 16n va géc), sau d6 binh phuong vd huéng 2 vé.
{3} Tinh géc:

a-b AB-AC
_aro @ cosA =

@ cos (Zz’,?) = p Z)‘ B AC

® AB 1 CD < AB-CD = 0.

— ’ . - —> N ‘—’ A e N ~ A N Y - , .~ . , N g
=Vidu5. Cho hai véc té i va j vudng goc va c¢é do dai bang 1. Tinh gic gitta hai véc t6 @ va b
trong cac truong hgp sau:

- = -
i

a) @=271+457,b=371-177. b) @=4i 437, b=1+77.

=Vidu6. Cho AABC c¢6 AB = 3a, AC = a, A = 60°. Tinh AB-AC. Suy ra do dai canh BC va do
dai dudng trung tuyén AM.

=Vidu 7. Cho hinh vuong ABCD c6 M la trung di€ém ctia AB va N 1a trung diém cta BC. Chiing
minh ring DM L AN.

=Vidu8. Cho hinh vuéng ABCD c6 M 1a trung diém ctia doan thiang AB va N 1a diém thudc doan
AC sao cho AN = 3NC.

a) Phan tich DN ,IT/[_JV theo 2 vec-to AB va AD.

b) Chiing minh riang DN | MN.

. o N Y > G 2 >
Vidu9. Cho hai véc-t6 @ va b thdéa man |d| = ’b’ =1 va hai véc-t6 & = 56’—319 va v =
—

N
+ b vudng goc véi nhau. Xdc dinh géc gitia hai véc-t6 @ va b.

—
a

DT lel Chirng minh mét déng thirc lién quan dén tich vé huéng

=Vidu 10. Cho doan thiang AB va I 1a trung diém ctia AB. Chiing minh ring v6i mdi di€ém O ta c6

— — — — —>

1 / — —>
a) Ol-IA+0OI-1B = 0. b) OI-AB:§(0B2—0A2>.

=Vidu11. Cho tam gidc ABC c6 trong tim G va M la diém tlly y. Chiing minh ring

a) MA-BC+MB-CA+MC-AB = 0.
b) MA2 +MB? + MC? = 3MG? + GA% + GB* + GC2.

DT Iel Tim tap hop diém

Cho A, B 1a cic diém cb dinh, M 1a diém di dong

e Néu ’m ‘ = k v6i k 1a s6 thuc duong cho trudc thi tip hop cac diém M 13 dudng tron tim A,
ban kinh R = k.

o NéuMA-MB = 0 thi tap hop cdc diém M 1a dudng tron dudng kinh AB.
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4. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO ‘-

A P d . - P N LA , s N < 2 . N
e Néu MA-d =0 v6i d # 0 cho trude thi tap hop cic diém M 1a dudng thang di qua A va
vudng géc véi gia clia vecto @.

=Vidu 12. Cho hai diém A, B ¢ dinh c6 do dai bing a, vecto @ khac 0. Tim tap hop diém M sao
cho

s 342 —
a) MA~MB:% b) MA-MB = MA2

=Vidu 13. Cho tam gidc ABC. Tim tap hgp di€m M sao cho (Aﬂ%— 2MB + 3@) BC =0.

DT 'e' Ung dung tich vé hudng trong thuc té

—> . 2
Tinh cong sinh ra bdi luc F: Tac dung mdt luc F vao mot vat va lam cho vat do dich chuyén
theo véc-td d thi sé sinh ra mot cong 1a A (don vi J) dudc tinh theo cong thic

—

A:‘FHd‘-cosa.

- —
Trong do6 o la goc gitia hai véc-to F va d.

B!

x

=Vidu 14. Tinh cong sinh bdi mot lyc F c6 dd 16n 20 N kéo mdt vat dich chuyén theo mot véc-to
d c6 do dai 50 m va cho biét (F, d ) = 60°.

BAITAP TY LUYEN

o Cho tam gidgc ABC ¢6 AB = 3 cm, AC = 2v/2 cm, BAC = 135°. Tinh tich vo hudng BA-BC.

© Cho hinh vudng ABCD canh biing 2ay/2. Tinh tich v huéng AB.AC.

o Cho tam giac ABC vudng tai A c6 B = 60°,AB = a. Tinh tich vo hudng AC.CB.

O Cho tam gidc ABC c6 AB =5, AC — 8, géc BAC biing 120°. Goi E Ia diém théa man AC — 4AE.
a) Tinh AB-AC va BC - AE.
b) Tinh do6 dai trung tuyén AM ciia tam gidc ABC.

Cho hinh thoi ABCD c6 d¢ dai canh bing a va ADC = 60°. Goi M 1a trung diém cta CD. Tinh
a) DA-DC. b) MA -CB.

Cho hai véc-to 7, J vudng géc, cling c6 do dai bing 1. Cho @ =27 +27, b =37 —3 . Tinh
tich vo hudng @ - b va tinh goc (E’, b).
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WA/ chuonga veCTo

o Mot nguoi dung mot luc F ¢6 dd 16n 1a 90 N lam mot vat dich chuyen mot doan 100 m. Biét Iuc
F hop véi huéng dich chuyén mot géc 60°. Tinh cong sinh bdi luc F.

0 Cho tam giac ABC déu canh a. Trén 3 canh AB , BC , AC lan lugt léy ba diém M ,N, P sao cho
AM = EAB’ BN = §BC, AP —x-AC v6i x > 0.

a) Tinh AB-AC.
< —> 2> 1 —
b) Ching minh rang : AN = §AB+ §AC .

¢) Tim x d€ MP vudng gbc vé6i AN .

0 Phan td sulfur dioxide (SO,) ¢6 ciu tao hinh chit V, géc
lién két OSO gin biing 120°. Neudi ta bidu dién sy phan
cuc gifta nguyén ti S v6i mdi nguyén tif O bing cic véc-
t6 11 va o c6 cung phuong véi lién két cong hod tri, c6
chiéu tlf nguyén ti S vé mdi nguyén ti O va cling c6 do dai
1a 1,6 don vi (Hinh 6). Cho biét véc-to tdng [ = 11+ H>
dudc dung dé biéu dién su phan cuc cla ca phan ti SO,.
Tinh do dai ctia 1.

@ Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB = v/3. AD = 1 va BAD = 3(.

a) Tinh AB-AD, BA - BC.
b) Tinh do dai hai duong chéo AC va BD.
c¢) Tinh cos (E,B—)D>
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NN § . Chuvrg 5
CAC 5O PAC TRUNG CUA MAU $O
LIEU KHONG GHEP NHOM
s1. SO GAN DUNG VA SAI SO
Y 16M TAT LY THUYET

B 56 gén ding

Trong nhiéu trudng hop, ta khong biét hoic khé biét sb ding (ki hiéu @) ma chi tim dudc gia tri khac
xap xi né. Gid tri nay dudc goi la sé gan ding , ki hiéu 12 a.

Vi du: Cho hinh vuéng ABCD c6 d6 dai canh bang 3. Khi d6, do dai duding chéo hinh vudng
dudc tinh theo cong thiic 1a |canh - /2 = 3v/2 |,

o Két qua 3v/2 1a s6 diing khi tinh dudng chéo hinh vuéng.

o Cickétqua 4,2; 4,24; 4,23; ---lacéacsd gan ding.

B) saisé tuyét déi va sai sb twong déi
{} Sai sb tuyét dbi: Cho @ la sb diing va a 1a s6 gan diing ctia @. Gid tri A, = |a — E| phan anh muc
do sai léch giita s6 diing @ va sb gan diing a, dudc goi 1a sai sb tuyét doi ciia sb gan diing a.

e Trén thuyc té, nhiéu khi ta khong biét @ nén ciing khong biét dudc A,. Tuy nhién ta c6 thé
danh gia dugc A, < d, v6i d 1a mot s6 duong nao do.

e Néu A, <d thi |a—ﬁ| <d<a—d<a<a+d.Khido,tacothé viét a = a+d va hiéu
1a s6 diing @ nam trong doan [a — d;a +d|.

e V6i d cang nho thi a cang gan @ nén d goi la d6 chinh xac cha sb gan ding .

¥ Sai sb6 tuwong dbi: Sai sb tuong dbi ciia s6 gin diing a, ki hiéu 1a 8, va dudc tinh bdi cong thiic

_ Ba
S al

. A d . d )
e Ncua=a+dthiA, <d,suyraod, = |—T < ﬂ Neu H cang nho thi chat lugng cua
a a a

phép do cang cao.

e Ngudi ta thudng viét sai sd tuong d6i dudi dang phan trim.
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WA/ chuongs CAC sO PAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM

Quy trdn s gén ding

S6 thu dudc sau khi thuc hién lam tron s6 dugc goi 1a sé quy tron . S& quy tron 1a mot sé gin ding
ctia s6 ban dau.

¥ Quy tic quy tron sé:
@ Dbi vé6i chit s6 hang 1am tron:
Giit nguyén néu chit sd ngay bén phai né nho hon 5;
Tang 1 don vi néu chif sb ngay bén phai né 16n hon hoic bing 5.
@ Dbi véi chit s6 sau hang 1am tron:

B6 di néu & phan thap phan;

Thay bdi céc chit s6 0 néu & phan sb nguyén.
{3 Nhan xét:
@ Khi thay sb diing bsi s6 quy tron dén mot hang nao d6 thi sai s6 tuyét dbi ctia sd quy tron
khong vugt qua niia don vi ciia hang lam tron.
@ Khi quy tron sd ding @ dén mot hang nao do6 thi ta ndi s6 gan ding a nhan dugc 1a chinh
x4c dén hang dé. Vi du, s6 gan diing ctia 7 chinh x4c dén hang phan trim 1a 3, 14.
@ Cho s6 gan diing a v6i do chinh xdc d. Khi dudc yéu cau 1am tron sb a ma khong néi rd lam
tron dén hang nao thi ta 1am tron sd a dén hang thap nhit ma 4 nhd hon 1 don vi ciia hang
do.

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT () Sai s6 tuyét déi va sai sé twong déi

Cho @ 12 s ding va a 12 s6 gan ding cia a.
@ Sai s6 tuyét doi dugc tinh theo cong thic: A, = |a —a.

Aq

jal

@ Sai s6 tuong ddi dugc tinh theo cong thiic: 5, =

®@ Néua = a+d thi
e S6 ding @ nam trong doan [a — d;a +d)].

. .oz e d
e Danh gia sai so tuong doi o, < |—

al

=Vidu 1. Mot bao gao ghi thong tin khi lugng 12 5+0,2 kg.
a) Xéc dinh khéi luong ding, khéi luong gan ding va do chinh x4c cia bao gao.
b) Khéi lugng thuc ctia bao gao nam trong doan nao?

=Vidu 2. Gia st khbi lugng diing cia mot hop keo 1a 0,85 kg. Binh va An can hop keo nay va ghi
nhan két qua 1an ludt 12 0,8 kg va 1 kg.

a) Tim sai s0 tuyét doi ctia két quéa can ctia mdi ban.
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1. 5O GAN BUNG VA SAI SO \ \

b) Két qua can ctia ban nao chinh xdc hon? Vi sao?

—_ . ) 1 7 8 i i .,
=Vidu3. Choa= V19— ¥/23. S6 nao trong ba s6 sau : 50° 33 va 37 xap xi tot nhat gia tri cua

8

=Vidu 4. Két qué do chiéu dai ciia mot cdy cau dugc ghi 1a 152m +0,2m . Tim sai s6 tuong dbi
ctia phép do chiéu dai cay cau.

=Vidu 5. Hay xéc dinh sai s6 tuyét dbi clia s6 a = 123456 biét sai s6 tuong dbi §, = 0,2%.

DT (%), Quy trén sé gan ding

=Vidu 6. Viét gid tri gan ding ctia mdi s6 sau, chinh xac dén hang phan trim va hang phan nghin.
a) V3. b) 72

=Vidu7. Biét /7 =2,6457513...
a) Lam tron két qua dén phan mudi va u6e luong sai s6 tuyét doi.
b) Lam tron két qua dén phan nghin va udc luong sai s6 tuyét doi.

=Vidu8. Cho biét /3 =1,7320508..... Hay quy tron v/3 dén hang phin trim va udc lugng sai sb
tuong doi.

=Vidu9. Hay viét s6 quy tron cla sb a véi do chinh xéc d dugc cho sau day:

a) a = 17658 £ 16. b) a = 15,318 +0,056.

=Vidu 10. Cho s6 gan diing a = 6547 v6i do chinh xdc d = 100. Hay viét s6 quy tron ctia s6 a va
udc luong sai sb tuong ddi cia sd quy tron do.

=Vidu 11. Biét s6 gan ding a = 173,4592 ¢6 sai sd tuyét ddi khong vugt qua 0,01. Hay viét sb
qui tron ctia sb a.

DTI j Véan dung, thuc tién

=Vidu 12. Ban A do chiéu dai ciia mdt san bong ghi dugc 250 4+ 0,2m . Ban B do chiéu cao cia
mot cot co duge 1540, 1m . Trong hai ban A va B, ban nao c¢6 phép do chinh x4c hon tinh theo sai
s6 tuong d6i?

=Vidu 13. Cho tam gidc ABC c¢6 do dai ba canh do dugc nhu sau @ = 12cm 4 0,2cm; b =
10,2cm £ 0,2cm; ¢ = 8cm £ 0, 1cm. Tinh chu vi P clia tam gidc va danh gid sai s6 tuyét dbi, sai
s6 tuong dbi clia s6 gan diing ctia chu vi qua phép do.

= Vidu 14. Hai ky thuat vién tric dia tham gia do dién tich ctia mot thira dat hinh tam gidc. Ngudi
thd nhit do ddy tam gidc v6i két qua 65,58 (m) vdi sai s6 tuong dbi 1a 1%. Ngudi thii hai do dudng
cao tuong dng clia tam gidc véi két qua 47,39 (m) véi sai s6 tuong ddi 1a 3%. Hay tinh dién tich cta
tam gidc va viét két qua dudi dang chuén.
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WA/ chuongs CAC sO PAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM
§2. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC
BANG VA BIEU bO

Y 10M TAT LY THUYET

Biéu dién dif liéu trén cac bang va bang biéu do cho ta cai nhin truc quan vé di liéu. Tir d6, tién hanh
cac thao tac d6i chiéu, so sanh hoic phat hién ra nhiing diéu khong hop ly ctia mau sb liéu.

B Bangséiicu

Trong 6 thang dau nim, sb san pham ban ra mbi thang clia mot ciia hang déu ting khoing
20% so véi thang trudc d6. Biét ring, trong bang dudi day, sb san pham ban ra ctia mot
thang bi nhap sai. Hay tim thang do.

Thang 1 2 3 4 5 6

S6 san phdm ban ra 145 175 211 256 340 371

Huéng dan giai:
Ti 1& phan trim ting thém ctia s6 san pham ban ra méi thang dudc tinh nhu sau:

, oA 175—145 B} L, 211 =175
[} Thang thu 2: I,T = 20,7% [ Thang thu 3: LT = 20,6%
, . 256211 B} Lo 340—-256
e Thang thu 4: —2,11 =21,3%. e Thang thu 5: —2,56 = 32,8%.
371 —340
Thang thd 6: ——— =9,1%.
° ang thi 6 3.40 9,1%

Ta thdy ti 1& ting cla thang 5 va thang 6 déu khic xa 20%. Do d6 trong bang sb liéu di cho, s6 sdn
phim clia thang 5 1a khong chinh xdc d4n dén s6 liéu thang 6 bi sai.

B} siduad

Biéu d6 sau mo t4 ti 1& vé gia tri dat dudc cua
khodng san xuét khiu nudc ngoai clia nudc ta.

a) Dua vao biéu dd, cho biét loai khoang san
nao dat gia tri xuét khiu 16n nhat?

b) Biét rang gid tri xuit khiu cta nudc ta
vé dau 12 450 triéu USA. Hdi gid tri xut
khau vang 1a bao nhiéu triéu USA?
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Huéng dan giai:

2. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC BANG VA BIEU DO

\ \

a) Hinh quat biéu dién gia tri dat dudc ctia khodng san dau 12 16n nhét nén loai khoang san dat gid
tri xuat khiu 16n nhat 1a dau.

b) Ti 1& phan trim cta dau 1a 100 % —25 % —10 % —5 % = 60 %.

450

Suy ra gid tri xuat khiu ctia vang 1a 0 5 = 37,5 triéu USA.

IIEY/S REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'Q' Phdt hién sé liéu sai trén bang sb liéu hodic trén biéu doé

=Vidu 1. Mot doi 20 thg thd cong duge chia déu vao 5 t6. Trong mdt ngay, mdi ngudi thg lam
dudc 4 hoic 5 san pham. Cudi ngay, doi trudng thong ké lai s6 san phdm ma mdi t6 1am dudc & bang

sau:
TS 1 2 3 4 5
S6 san pham 17 19 19 21 20

Doi trudng da thong ké ding chua? Tai sao?

=Vidu 2. Tam ghi lai s6 liéu tif trang web ctia Téng cuc Théng ké bang nhiét do khong khi trung
binh cdc thang trong nam 2020 tai mdt tram quan tric dit & thanh phd Vinh.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
lei%)do 209 1 20,7 | 23,7 | 23 29,5 322 | 45 | 29,6 | 2809 | 23,8 | 23,1 | 18,4

Ban Tam da ghi nhAm nhiét do cia mot thang trong bang trén. Theo em ban TAm da ghi nham s6 liéu
ctia thang may? Tai sao?

=Vidu3.

Phuong vé biéu do biéu thi ti 1& s6 lugng mbi loai
bép ma gia dinh cac ban trong 16p st dung thudng
xuyén d€ dun niu theo bang thong ké duéi day.

Loai bép | SO gia dinh
Bép cui 10
Bép dién 12
Bép than 8
Bép ga 20
Loai khac 5

ding?

Bép cti

] Bép dién

Bép than

[ ] Bép ga

Loai khac

Hiy cho biét Phuong vé& biéu d6 chinh x4c chua. Néu chua thi can diéu chinh lai nhu thé nao cho

(2

DT

Tinh todn, phan tich céc s6 liéu dua vao bang sd liéu hodic biéu dé
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=Vidu 4. Biéu do dudi day biéu dién s6 4o phong va o sd mi mot clia hang ban dugc theo bdn
mua trong nam.

S6 luwgng 4o phdng va 4o so mi ban dudc trong nim

600
550 7
500
450
400
350
300

250

777 777
y 77
ey 777
224

Xuan Ha Thu Dong
[ | Ao SO mi AO Phél’lg

200

Hay kiém tra xem cdc phét bi€u sau 1a ding hay sai?
a) Vao mua ha, s6 luong 4o phong ban dudc gip 3 1an s6 luong 4o so mi.
b) Vao mua xuan, s6 40 so mi ban dugc nhiéu gip 1,5 1an s6 40 phong.
¢) Trong ca nim, tdng s6 40 s6 mi ban dudc nhiéu hon tdng sd 4o phong.
d) Téng s6 40 so mi va 4o phong ban dudc vao mua thu 12 thip nhét so véi cac mua khéc.

=Vidu5. S6 liéu théng ké tinh hinh viéc 1am cda sinh vién nganh Todn sau khi t6t nghiép ctia cac
khoa t6t nghiép 2018 va 2019 dudc trinh bay trong bang sau:

N . Khéa t6t nghiép 2018 Khéa t6t nghiép 2019
STT | Linh vuc viéc lam
Nu Nam Nu Nam
1 Giang day 25 45 25 65
2 Tai chinh 23 186 20 32
3 Lap trinh 25 120 12 58
4 B4o hiém 12 100 3 5

a) Trong s6 nit sinh c6 viéc 1am & Khoéa tt nghiép 2018, ty 1& phan trim cla nit 1am trong linh
vuc Giang day la bao nhiéu?

b) Tinh ca hai khéa tdt nghiép 2018 va 2019, sb sinh vién 1am trong linh vuc Tai chinh nhiéu hon
s6 sinh vién 1am trong linh vuc Giang day 12 bao nhiéu phan trim?

¢) Tinh cé hai khéa t6t nghiép 2018 va 2019, linh vuic nao c6 ty 1& phan trim nif cao hon céc linh
vuc con lai?

d) Tinh ca hai khéa t6t nghiép 2018 va 2019, & cic linh vuc trong bang sb liéu, sb sinh vién nam
c6 viéc 1am nhiéu hon s6 sinh vién nit c6 viéc 1am 1a bao nhiéu phan trim?

=Vidub6.
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3. CAC SO PAC TRUNG DO XU THE TRUNG TAM

S6 luong khach dén tham quan tai Pa Ning trong 12 thang
dudgc cho bdi biu do nhu hinh bén. Tinh s thdng ma s6 ngudi
tham quan khong dudi 400 nguoi.

§3. CAC SO PAC TRUNG PO XU THE TRUNG TAM

TOM TAT LY THUYET

B 56 trung binh va trung v

{¥ S6 trung binh: Kihiéulax.

e V4i mau s liéu kich thuéc n 1a {x;x0;...;x,} thi

X1 +x2+...+x,
n

X =

e V6i miu s liéu dudc cho bdi bang phan bd tan sb thi

nxy +nyxy ...+ ngxg
n

X =

Trong d6, ny 12 tan sb cla gia tri x, VA ny +np + -+ -ng = n.

e V6i miu s liéu dudc cho bdi bang phan bd tan suét (tin sb tuong dbi) thi

xX=fix1+ foxo+ -+ fixe

» n N A A A A A o .. .
Trong do, fi = “% 1a tAn suét (tan so tuong doi) cua gia tri xy.
n

Y nghia ciia so6 trung binh: S6 trung binh cong cho biét vi tri trung tam ciia mdu so liéu. Khi
cdc 6 liéu trong mdu it sai léch vdi s6 trung binh céng ta co thé'ldy sé trung binh cong lam dai
dién cho mdu so liéu.

{¥ Sb trung vi: Trong trudng hdp mau s lidu c6 gid tri bat thudng (rit 16n hoic rat bé so véi da sd
cac gid tri khic), ngudi ta khong dung sb trung binh d€ do xu thé trung tAm ma dung so trung
vi, dudc xac dinh nhu sau:
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Gia st c6 mdt mau gom 7 sb lidu dudc sap xép theo thi tu khong giam (hodc khong ting).
Khi d6 s6 trung vi M, la

n+1

e SO liéu & vi tri thu néu n 12 18.

N A £ . A 2, .~ A 2, n N A N I~
e Trung binh cOng cua hai sO ding gitta (so thi — va — 4 1) néu n la chan.

[\
oS

Y nghia chia sb trung vi:
o Trung vi la gid tri chia déi trong mdu sé liéu. Trung vi khong bi dnh hudng béi gid tri bdt
thuong trong khi do s trung binh cong bi dnh hudng bdi gid tri bdt thuong.

o Néu nhitng sé liéu trong mdu cé sw chénh léch I6n thi ta nén chon thém trung vi lam dai
dién cho mdu sé liéu do nham diéu chinh mot s6 han ché khi sit dung sé trung binh cong.
Nhitng két ludn vé dbi tuong thong ké riit ra khi do sé tin cdy hon.

B} 10 phanvi

Trung vi chia mAu ra 1am hai phan. Trong thuc t& ngudi ta ciing quan tAm dén trung vi cia mdi phan
d6. Ba trung vi nay dudc goi la tif phan vi ctia mau. D€ tim td phan vi ciia mu s6 lidu c6 n gid tri, ta
lam nhu sau:

o Sip thi tu miu s6 liéu gdm n s6 liéu thanh mot diy khong giam.
e Tim trung vi. Gia tri nay la Q5.
o Tim trung vi ctia nia s6 liéu bén trai Q, (khdng bao gdbm Q, néu n 18). Gia tri nay 1a Q.

o Tim trung vi ctia nita s6 liéu bén phai Q, (khong bao gdm Q> néu n 18). Gid tri nay 1a Q3.

Nta day phia duéi Nta day phia trén

Gia tri 0 (0)3 03 Gia tri
nhd nhét 16n nhét

Q1, Q», Q3 dudc goi 1a cac tif phan vi clia miu sb liéu.

Mét

Mbt ctia mau sd lidu 1a gia tri xuat hién véi tan s6 16n nhit va dugc ki hiu 1a Mo.

Luu y:
e Mot mau sd liéu ¢ thé c6 nhiéu mbt.

e Khi tit c4 cdc gia tri trong mau sd lidu c6 tan s6 xuat hién bang nhau thi mau s6 liéu d6
khong c6 mot.
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IEY/S REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'o' Tim s6 trung binh clia bang sé liéu

=Vidu 1. Hay tinh trung binh cong clia cdc mau s6 liéu sau (Két qua 1am trong dén hai chit s6 thap
phéan)

a5 6 6 4 10 17 8 13. b) 50 36 61 43 36 97 6l

=Vidu 2. Cho biét nhiét do trung binh cdc thang trong nim & Ha Noi.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

Nhiét do

Q) 16,4 | 17,0 | 20,2 | 23,7 | 27,3 | 28,8 | 28,9 | 28,2 | 27,2 | 24,6 | 21,4 | 18,2

a) Nhiét do trung binh trong nam 6 Ha Noi 1a bao nhiéu?
b) Nhiét do trung binh clia thang c6 gia tri thip nhét; cao nhét 1a bao nhiéu do C?

= Vidu 3. Khdi lugng 30 chi tiét mdy dugc cho bdi bang sau

Khoi lugng(gam) | 250 | 300 | 350 | 400 | 450 | 500 | Cong
Tan so 4 14 516 |47 30

Tinh s6 trung binh X (1am tron dén chit s6 thd hai sau dau phay) ciia bang néi trén.

=Vidu 4. Bang liét ké di€m thi hoc ki ciia Nam nhu sau

Mon | Toan | Li | Hoa | Anh | Van | St | Dia | Cong nghé | Tin hoc
biém| 7 |[5] 3 315167 3 x

Biét riang diém thi cac mon déu 1a hé sd 1. Héi Nam sé phai thi mon tin hoc bao nhiéu diém thi sé c6
diém trung binh hoc ki 12 5 diém (diém s6 cho 1am tron thanh sb tu nhién)?

=Vidu 5. Mot ctia hang ban xe dap thong ké s6 xe ban dugc hang thang trong nim 2021 nhu sau:

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

S6 xe 8 10 7 10 22 28 28 25 20 10 9 7

a) Hay tinh s6 xe trung binh ctia hang ban dugc mdi thang?

b) Tinh xem trong bén quy (I, II, III, IV), quy nao ctta hang ban dugc nhiéu xe nhat?

DT 'e' Tim trung vi vé t& phan vi cia bang sb liéu

= Vidu 6. Diém hoc ki mdt cia mot hoc sinh dudc cho béi bang s6 liéu sau (Pon vi: diém)

15]6/6[7]7]8[8]8,5]9]
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a) Tim s trung vi ctia mau s6 liéu trén..

b) Tim céc ti phan vi cia mau so liéu trén.

=Vidu 7. Diéu tra vé tudi nghé ctia 30 cong nhan dugc chon ra tir 150 cong nhin ctia mot nha mdy
A. Ngudi ta thu dugc bang s6 liéu ban dau nhu sau:

725 9743
244 5677
9414 2855

~N L oo
W =
oo = A

4

a) Tim so trung vi cua bang so liéu trén

b) Tim céc tif phan vi clia bang s6 liéu trén.

=Vidu 8. Théng ké GDP nidm 2020 (don vi: ti d6 la My) ctia 10 nudc tai khu vuc Pong Nam A
dugc két qua nhu sau:

Brunei Campuchia Indonesia Lao Malaysia
12,02 25,95 1059,64 19,08 338,28
Myanma Philippines Singapore Thai Lan Viét Nam
81,26 362,24 339,98 501,89 340,82

a) Hay tim cdc ti phan vi ciia ddy s liéu trén.

b) Giai thich y nghia ctia c4c t phan vi nay. Viét Nam c6 thudc nhém 25% qudc gia c6 GDP nim
2020 cao nhit trong ving Pong Nam A khong?

DT (3 Tim mét clia bang sé liéu

=Vidu9. Tudi tho ctia 30 béng den dugc thip thi (don vi: gid) dugc cho bdi bang s liéu thong ké
dudi day

1180 1150 1190 1170 1180 1170 1160 1170 1160 1150
1190 1180 1170 1170 1170 1190 1170 1170 1170 1180
1170 1160 1160 1160 1170 1160 1180 1180 1150 1170

Hay tinh mbt clia bang s6 liéu thong ké trén.

=Vidu 10. S d6i gidy ban ra trong Quy IV nam 2020 ctia mdt ctfa hang dudc théng ké trong bang
tan sb sau:

Co giay 37 38 39 40 41 42 43 44

Tan so

(Sb doi giay ban dudc) 40 48 52 70 54 47 28 3

a) Mot ctia mau sb liéu trén 1a bao nhiéu?
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4. CAC SO DAC TRUNG PO BO PHAN TAN \ \

b) Ctia hang d6 nén nhap vé nhiéu hon ¢4 gidy nao dé ban trong thang tiép theo?

§4. CAC SO PAC TRUNG PO DO PHAN TAN

TOM TAT LY THUYET
B Khodng bién thién va khodng t& phan vij

Sap xép mau sb liéu theo thi tu khong giam. Ta c6

{3 Khoang bién thién: Ki hiéu la R, 1a hiéu s giita gia tri 16n nhit va gia tri nhd nhét trong mau
s6 liéu.

{3 Khoang tif phan vi: Kihiéula A, 12 hiéu sb gilta td phéan vi thi ba va ti phan vi thd nhat, tic
la

No=03—0

Cha

‘ﬁ\

e Khoéng bién thién dung d€ do do phan tdn ctia miu s6 liéu. Khodng bién thién cang
16n thi mau so liéu cang phan tan.

e Khoang tii phan vi ciing 1a mot s6 do dd phan tdn clia miu s6 liéu. Khoang ti phan
vi cang 16n thi mau s liéu cang phan tan.

e V¢ ban chit, khodng td phan vi 12 kho4ng bién thién ctia 50% s6 liéu chinh gitta ctia
mau s6 liéu da sap xép.

o Mot sb tai liéu goi khoang bién thién 14 bién do va khoang ti phan vi 1a d trai gitia.

a Phuong sai va dé Iéch chuén

{3 Phuong sai: D& do mifc do phan tan (so véi sd trung binh cong) ta diung phuong sai s%. Cach
tinh nhu sau:

e V4i mau s liéu kich thuéc n 1a {x;,xz,...,x,} thi

§2 = (xl _J_C)2+(X2—X)2_|___._|_(xn_)—c)2

- :%(x%—i-x%-l-----i-x,%)—fz

e V6i miu s liéu dudc cho bdi bang phan bd tan sb thi

—\2 —\2 )
np(x1—=x)"+m(x—x)"+...+n(x, —Xx 1 .
2 =5 tmla 3 I P

Trong d6 ny 12 tan s cla gid tri x; vany +no + - +ng = n.
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{3 Db léch chuan: Cin bac hai cla phuong sai goi 1a do 1éch chuén, ki hiéu la s. Taco s = Vs2.

Cha y:

e Phuong sai va do léch chuin cang 16n thi do phin tan clia cac sb liéu thong ké cang
16n.

e Phuong sai s> va do léch chuén s déu dugc dung d€ danh gid miic do phan tan clia
cic s6 liéu thong ké (so v6i sb trung binh cong). Nhung khi can chi y dén don vi do
thi ta diing s vi s ¢6 cling don vi do véi dau hiéu dudc nghién citu.

Phdt hién sé liéu bét thudng hodic khdng chinh xéc bang biéu dé hép

Trong mau s6 liéu thong ké, c6 khi gip nhiing gid tri qua 16n hoiic qua nhé so véi da sb céc gid tri khac.
Nhiing gid tri nay dudc goi la gia tri bat thudng . Ta c6 thé dung biéu do hop dé phat hién céc gid tri

bt thudng nay.
Céc gid tri bt thudng Ag Céc gid tri bt thudng
e l ol
(01—1,5-Ap) 01 0)) 03 (03+1,5-Ap)

Céc s liéu 16n hon Q3+1,5- Ap hoidc bé han Q1 —1,5-Ap dugc xem la gia tri bt thudng.
Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'o' Tim khodng bién thién clia méu sb liéu

{3 Phuong phap: Tim gid tri 16n nhit M va gia tri nhd nhat m ctia mau s6 liéu. Khi d6, koang
bién thién ctia mau s6 litu 1a R = M —m.

=Vidu 1. Tudi tho trung binh ngudi dan ctia 11 nude duge théng ké nhu sau:
69 77 75 83 65 15 T4 68 73 T2 71
Hay tim khoang bién thién ctia mau s liéu trén.

=Vidu 2. Diém thi hoc ki 2 mén Todn va Ngii vin clia mot nhém hoc sinh dugc ghi lai nhu sau

Toan 91857163 5 (95| 8
Ngttvan |6 (6,58 (7,3/5,5(8,3]6,5

Hay tim khodng bién thién clia hai mau s6 liéu trén. Tir d6 chi ra mau s6 liéu ¢6 do phan tdn 16n hon
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\ \

DT '9' Tim khodng t& phén vi clia mau sé liéu

{3 Phuong phap: Ta xdc dinh cac td phan vi Q;, 0>, Q3. Khi d6 khoang tii phan vi 1a

Nog=03—01.

{3 Luu y: Khodng ti phan vi cang 16n thi mau sd lidu cang phan tan.

= Vidu 3. Mau s6 liéu sau day cho biét can ning ctia 10 tré so sinh (don vi kg)
2977 3,155 3920 3412 4,236
2,593 3,270 3,813 4,042 3,387

Hay tinh khoang bién thién, khoang tif phan vi cho mau sb liéu nay.

= Vidu 4. Nhiét do trung binh céc thdng trong ndm 2019 cla hai tinh Lai Chau va Lam Dong dugc

ghi lai trong bang sau:

Thang | 1 | 2 | 3 | 4 | 5| 6 | 7| 8 | 9 |10 ]| 11 | 12
Lai Chau | 14,8 (18,8 20,3 (23,5 (24,7 242(23,6|24,6|22,7|21,0|18,6| 14,2
Lam Pong | 16,3 (17,4 | 18,7 |19,8(20,2 (20,3 |19,5|19,3|18,6|18,5|17,5|16,0

a) Tim khodng bién thién va khodng t phan vi ctia mau s6 liéu trén.

b) Hay cho biét trong mot nim, nhiét do dia phuong nao it thay ddi hon?

' ' . ~ ~n g 2 x X qua
DT e Tim phuong sai va dd Iéch chuan clia mau so liéu

{3 Tim phuong sai s*:

e Tinh s6 trung binh X ctia mau s6 liéu.
(1 —X)2+ (o —%)2+...+ (x,—%)°
n

e Thay vao cong thiic: s> =

¥ Tim dd léch chuan s: Tinh phuong sai s> cia mau sd liéu, suy ra do léch chudn s = V/s2.

=Vidu5. Bang dudi day thdng ké tdng s gid nang trong nim 2019 theo tiing thang dugc do bdi

hai tram quan sat khi tugng dat § Tuyén Quang va Ca Mau.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 | 11 | 12
Tuyén Quang | 25 | 89 | 72 | 117 | 106 | 117 | 156 | 203 | 227 | 146 | 117 | 145
Ca Mau 180 | 223 | 257 | 245 | 191 | 111 | 141 | 134 | 130 | 122 | 157 | 173
a) Hay tinh phuong sai va do l1éch chuan cta dit liéu ting tinh.
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86

b) Néu nhéan xét vé su thay ddi tdng sd gid nang theo tiing thang & mdi tinh.

=Vidu6. San lugng lda (don vi la ta) clia 40 thita rudng thi nghiém c6 cung dién tich dugc trinh
bay trong bang tan s6 duéi day:

San lugng (x) | 20 | 21 |22 | 23 | 24 | Tong
Tanso(n) | 5| 8 [11]10]| 6 |n=40

a) Tinh san lugng trung binh cta 40 thira rudong?
b) Tinh phuong sai va do 1éch chuan.

DT (D), Tim céc sb liéu bat thudng clia mau sé liéu

Dé tim céc sb liéu bat thudng ctia mot mau s6 lidu ta thuc hién cac bude gidi nhu sau:
e Tim khoang ti phan vi Ag = 03 — Q) clia mau s6 licu.
e Xéc dinh doan [Q; —1,5-Ap; 03+ 1,5-Ag)].

e Tim céc s6 liéu khéng thudc doan [Q; — 1,5-Ag; 03+ 1,5-Ag] 1a céc sb liéu bat thudng

=Vidu 7. Mot canh sit giao thong ghi toc do (don vi: km/h) clia 25 chiéc xe qua tram nhu sau:

20 41 41 80 40 52 52 52 60 55 60 60 62
60 65 60 65 135 70 70 65 75 75 70 55

Hiy tim cdc s6 liéu bat thudng trong mau sd liéu trén.

=Vidu 8. Binh dung dong hd do thdi gian d€ mot vat roi ty do (don vi: gidy) t vi tri A dén vi tri
B trong 10 1an, cho két qua nhu sau:

Lan do 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

S6 giay 0,398 | 0,399 | 0,408 | 0,410 | 0,406 | 0,405 | 0,402 | 0,401 | 0,290 | 0,402

Binh nghi 1a gi4 tri 0,290 & 1an do thd 9 khong chinh x4c. Hay kiém tra nghi ngd ctia Binh.
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