CHUONG 1. PHEP DOI HINH VA PHEP PONG DANG TRONG MAT PHANG
BAI 1. PHEP BIEN HINH

A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM

1. Dinh nghia

Pit van dé: Trong mit phiang cho duong thang d va diém M. Dyng hinh chiéu vuéng goc M’ cuia
diém M 1én duong thang d.

Ta da biét rang v6i mdi diém M c6 mot diém M’ duy nhat 1a hinh chiéu vuong goc cua diém M trén
duong thang d cho trude (hinh 1.1).

M = F(M)

= Hign vach ndi MM

Hinh 1.1

Ta c6 dinh nghia sau:

Pinh nghia: Quy tac dat trong iing méi diém M ciia mdt phang véi mét diém xdc dinh duy nhat M’
ciia mdt phang dé dwoe goi la phép bién hinh trong mdt phdng.

Néu ki hiéu phép bién hinh 1a F thi ta viét F(M) = M’ hay M’ = F(M) va goi diém M’ 14 anh cta
diém M qua phép bién hinh F.

Néu H 1a mét hinh nao d6 trong mit phang thi ta ki hiéu H > = F(H) 1a tap cac diémM’ = F(M) , vOi

moi diém M thuoc H. Khi d6 ta noi F bién hinh H thanh hinh H >, hay hinh H ’ 14 d4nh cta hinh H
qua phép bién hinh F.

Phép bién hinh bién mdi diém M thanh chinh n6 duwoc goi 14 phép dong nhat.
2. Biéu thirc toa do

Goi M(x;y) 1 diém nam trong mat phéng toa do Oxy, taco: M'= f(M) .
x'=¢g(x;

Voi M'(x';y') sao cho: y g( y) (1)
y'= h(x;y)

Hé (1) duogc goi 1a biéu thirc toa d6 cua phép bién hinh f.

3. Piém bat dong ciia phép bién hinh

e Mot diém Me(P) goi la diém bat dong ddi véi phép bién hinh fnéu f(M)=M.
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e Néuf (M) =M voi moi diém Me (P) thi f dugc goi 1a phép ddng nhat.

B. PHAN DANG VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xdc dinh anh ciia mét hinh qua mét phép bién hinh

Phwong phap giai: Dung dinh nghia hodc biéu thuc toa do ciia phép bién hinh.
Vi du 1: Trong mit phang toa d6 Oxy cho diém M(l; —2) , M’ 1a 4nh ctia M qua phép bién hinh f co

x'=2x+y-1

' . Tim toa do (x';y') cua M’.
y'=x-y+2

biéu thirc toa do: {

Giai
x':2.1+(—2)—1=—1

Thay toa do diém M vao biéu thirc toa d6 ctia M’, ta dugc:
y'=1-(-2)+2=5

Vay M'(-1;5).

Vi du 2: Trong mit phing toa d6 Oxy, cho dudng thang d c¢6 phuong trinh x — y+1=0. Tim anh

8 . . "'=2x—
cua duong thang d qua phép bieén hinh c6 biéu thirc toa do la: {X, x>y
y'=3x-2y
Giai
v:2 _ :2 v '
Taco: |~ Y S XTXTY (*)
y'=3x-2y y =3x'-2y'

Thay (*) vao phuong trinh cua d, ta dugc: 2x'-y'-3x'+2y'+1=0< x'-y'-1=0.

Do d6, phuong trinh cta d’, anh ctia duong thang d 1a: x—y-1=0.

Dang 2. Tim diém bat dong ctia phép bién hinh

Phwong phap giai: Dung dinh nghia hodc biéu thuc toa do ciia phép bién hinh.

, . ; '=2 -1
Vi du: Trong mat phang toa do Oxy cho phép bién hinh f c6 biéu thuc toa do la: {X' x+2y N
y =X+2y-

Tim cac diém bat dong ctia phép bién hinh f.
Giai

X =X

1

M(x;y) la diém bat dong khi M'=f(M)=M. Do d6, néu M'(x’;y') thi {
y'=y

.2 :2 + _1
Thay vao bi€u thurc toa do, ta dugc: {X xry hay x+y-1=0.

y=x+2y-1

Vay cac diém bat dong cia f ndm trén dudng thing c6 phuong trinh x + y—-1=0.
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C. CAU HOI VA BAI TAP TRAC NGHIEM KHACH QUAN
Cau 1. Goi f 12 phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ duge x4c dinh boi: OM'=-OM véi O
1a diém cd dinh. Hoi f ¢6 may diém sao cho M = f(M)
A. Duy nhit 1 diém B. it nhat mot
C. it nhat 1 hai D. khong c6 diém nao
Huwéng din giai
Pap an A
M=f(M)©Oﬂ=—W©W=6<:>OEM .
Viy co6 duy nhét 1 diém c6 anh 1a chinh né, d6 1a géc toa do O.
Cau 2. Goi f 1a phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ duoc xac dinh béi MM'=v (v 1a
vecto cho s&n khac 0 ). Hoi diém nao ndm trén doan thang AB c6 anh qua f1a chinh né
A A B.B
C. trung diém ctua AB D. khong c6 diém nao
Huwéng din giai
Pap an D
Goi M thudc doan thfmg AB c6 anh qua f'la chinh no6, ta c6 M= f(M) S MM'= ;(i 6) < khong co
diém M nao.
Ciu 3. Cho duong thang A c6 dinh. Goi f 1a phép bién hinh bién diém M thanh diém M’ sao cho

MM' L AtaiH
MH=-M'H

Giasu A'= f(A),B' = f(B). Khang dinh nao sau day ding

A. AB>A'B’ B. AB<A'B' C. AB=A'B’ D. Chi A ding
Huwéng din giai

Pbap an C

Vi A'= f(A) va B'= f(B) nén A la dudng trung truc cia AA' va BB’. Trong hinh thang ABB’A’,

taco A'B'= AB.

Cau 4. Trong hé truc toa do Oxy, a= (1;2); M(x,y);M'(x',y'). Biéu thurc toa d6 cua phép bién hinh

fbién M thanh M’ sao cho MM'=a ¢6 cong thiic nao sau day:
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A {x'=x+1 B. {X',:X_l

y'=y+2 y'=y-2
C x'=x+2 D x'=y-1
) y'=y+1 ' y'=x-2

Huwéng din giai
Pap an A
x'=x+1

Vi MM'=a nén {
y'=y+2
Cau 5. Trong hé truc toa d6 Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y') duoc xac dinh béi

{xv:; Piém nao sau day co6 anh qua f la chinh no
y =<y

A. (0;0) B. (1;0) C. (0;1) D. (xeR,0)

Huwéng din giai

Pap an D

= R
M la anh qua f chinh 12‘1M<:>M=f(M)©{X X @{Xe
y=2y [(y=0

Cau 6. Trong hé truc toa d6 Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y') duoc xac dinh béi

{X ~*  Anhcua A:x+y=0 qua f c6 phuong trinh la:

y'=-y
A. y:%x B. (1’0) C. (011) D. (XGR,O)
Huwéng din giai
Pap an C

Tu {X':X @{X:X ,thay vao x+y=0
y=-y =7y

Taco: x'-y'=0=x-y=0
Cau 7. Trong hé truc toa @6 Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y') duoc xac dinh béi

{X‘:X_y. Goi A(1;2) va B(—1;3) . Tinh d6 dai cia A'B' ta dugc:
y =X+y
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A 10 B.3 C.23 D. 10
Huwéng dén giai

Pap an D

Xy =1-2=-1

Vi X :X_ynénA’ co toa do
Yo =2+1=3

y'=x+y
Tuong ty ta tim duge B(—4;2) . Do do: A'B' =410

Chu 8. Trong h¢ tryc toa do Oxy, phép bién hinh bién M(x,y) thanh M'(x',y') dugc x4c dinh bsi

" 2
{X X . Anh cua elip (E):X?+ y2 =1 qua fla (E”) ¢c6 phuong trinh

y'=-2y

2 2 2 5 ) )

A. X—+Y_:1 B. X_+y_:1 C. X_+2y2:1 D. X2+y—:1
Huéng din giai

Pap an A

X'=x x=x Xz 5 X2 y2
Vig | nén y' thay vao (E):—+y =1ta dugc —+2—=1

¥ 2

Cau 9. Trong hé truc toa d6 Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y') duoc xac dinh béi

{X': * . Anh ciia duong tron(C):x*+y* —4=0 qua f ¢4 phuong trinh
y

2 2 2 2 C. x2+2v2=1 2
A Y o B. X +Y 1 ey D.x2+Y =4
2 4 2 1 4
Huwéng dén giai
Pap an D

" X=X 2
Vi {XV_X nén yv thay vao (C):X2+Y2—4=0taduqc X2+y—=4
A U 4

Cau 10. Trong hé truc toa @ Oxy, phép bién hinh f bién M(x,y) thanh M'(x',y‘) duoc xac dinh

'=2
boi {X' * Goi M"(x",y") la anh cia M’ qua f. Toa d ciia M’ tinh theo (x,y) cua M la:
y =y

Gido vién cé nhu cdu sé hitu file word vui long Trang 461
lién hé. Face: Tran Dinh Cu. SPT: 0834332133



AL {x =4x B. {x =2x C. {x =X D. {x =3x

yn:y yn:y yu:y

Huwéng din giai

Pap an A
Vi {x": 2x nén {x'v": 2>'<' Suy ra: X”,: 2(2X) =4zx
y'=y y'=y y'=y
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BAI 2. PHEP TINH TIEN
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM

Khi déy mét canh cira truot sao cho chét cira dich chuyén tir vi tri A dén vi tri B ta théy tung diém
ctia canh cira ciing dugc dich chuyén mot doan bang AB va theo hudng tir A dén B (h.1.2). Khi d6

ta noi canh cira duge tinh tién theo vecto AB .

Hinh 1.2
I. Dinh nghia

Trong mit phing cho vecto V. Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ sao cho MM' = v

dugc goi 1a phép tinh tién theo vecto V.

Phép tinh tién theo vecto v thuong dugc ky hi¢u la T;,; duoc goi la vecto tinh tién.

Hinh 1.3
Nhu vay: T;(M):M'<:>M—M':;

Phép tinh tién theo vecto — khong chinh 1a phép ddng nhét.
Vi du:
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aPhép tinh tién T;-bi’én chc difm A B, C tirong kng thanh cac difm & B, C H.1.4a)
b} Phép tinh tién Z bifn hinh B thanh hinh B’ (h1.4b).

&
-

Hinh 1.4 a

%
\
——

Hinh 1.4 b
IL. Tinh chét

Tinh chit 1. Néu T- (M) =M, T.(N)=N' thi M'N'=MN va tir d6 suy ra M'N'=MN

v .
M M
N o
i N
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N6i cach khac, phép tinh tién bao toan khoang cach giita hai diém bat ky. Tir tinh chat 1 ta ching
minh duoc tinh chét sau.

Tinh chat 2

Phép tinh tién bién duong thing thanh duong thing song song hodc tring véi nd, bién doan thing
thanh doan thang bang no, bién tam gic thanh tam giac bang nd, bién dudng tron thanh duong tron
c6 cung ban kinh (h.1.7).

Hinh 1.7

I11. Biéu thirc toa dd

Trong mit phang Oxy cho diém M(x;y) va vecto v = (a;b). Goi M'(x';y') =T (M) . Ta co:

x'=x+a
y'=y+b
Pay 1a bidu thirc toa do ciia phép tinh tién theo vecto v.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh anh ciia mdt hinh qua mgt phép tinh tién

Phwong phap giai: Dung dinh nghia, tinh chat hoic biéu thirc toa d ctia phép tinh tién.
Vi du 1: Trong mit phing Oxy, cho v= (2;-1) va dwong thang d c6 phuong trinh 5x+3y -1=0.
Tim phuong trinh duong thang d’ 12 anh cua d qua phép tinh tién T-.

Giai
Cach 1. Vi d'=T-(d) nén d'/d. Do d6 d':5x+3y+c=0. Lay M(-1;2)ed. Khi d6
M'=T-(M)=(-1+2,2-1)=(1;1). ~Ma  M'ed'nén:  51+31+c=0<c=-8.  Viy
d':5x+3y-8=0.
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v: 2 — 1_2
Cach 2. Ta co: {X X {X X

y'=y-1 |y=y'+1

Thé x, y vao phuong trinh ciia d, ta dugc: 5.(x'-2)+3.(y'+1)-1=0 < 5x'+3y'-8=0.

Vay phuong trinh duong thang d':5x + 3y-8=0.

Vi du 2: Trong mit phang toa d6 Oxy cho dudng tron (C) c6 phuong trinh x* + y2 —4x+2y-4=0.
Tim anh ciia (C) qua phép tinh tién theo vecto v= (3;2) .

Giai

.2 e 3 =x'= 3
Cich 1. Biéu thirc toa o cia T- 1a: {X X+ {X X

' A ' *
y=y+2 |y=y-2
Thay vao phuong trinh cta (C) ta duoc:
(x'=3)" +(y'-2)" ~4(x'-3)+2(y'-2)-4=0 = x4+ y?~10x'~ 2y +17 =0
Véy anh cua (C) qua T- la: (C) X% +y2—10x -2y +17=0.
Cach 2. Duong tron c6 tdm I(2;—1) va ban kinh r=3. Anh I'=T;(I) co toa do
(x':2+3;y':1):(5;1). Puodng tron anh (C*) c6 tdm I'(5;1) va ban kinh r'=r=23 nén c6 phuong

trinh: (x=5)° +(y—-1)* =9 x> +y? ~10x -2y +17=0.

Dang 2. Dung phép tinh tién dé tim tap hop diém di dong

Phwong phap giai: Chimg minh tap hop diém phai tim 1 dnh ciia mot hinh da biét qua mot phép
tinh tién.

Vi du: Cho duong tron (C) qua diém A ¢b dinh va c6 ban kinh R khong d6i. Mot duong thing d co
phuong khong dbi di qua tdm I cua (C). Puong thiang d cit (C) tai hai diém M va M. Tim tap hop
cac diém M va M’.

Giai
Tap hop cac diém I 1a duong tron (I), tAm A, ban kinh
R.

Vi IM c6 phuong khong dbi (phuwong cia d) va IM=R
(khong d6i) nén IM=v (vecto hang). Do do:
M=T-(I). Vay, tip hop diém M 1a duong tron (I°),

anh cua (I) qua T-.

Tuong ty, IM'=—v nén M'=T -(I). Vay tap hop

nhirng diém M’ 1a dudng tron (I”) anh cua (I) qua T-.
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Dang 3. Dung phép tinh tién dé dung hinh

Phwong phap giai: Mudn dung mot diém, N chang han, ta thuc hién cac budc sau:
Buéc 1. Xac dinh diém M va phép tinh tién theo vecto v sao cho T- (M) =N.
Buéc 2. Tim cach dung diém M r6i suy ra N.

Vi du: Cho hai diém ¢ dinh A, B phén biét va hai duong thing d;; d, khong song song v&i nhau.
Gia st diém M thudc d, va diém N thudc d, sao cho ABMN la hinh binh hanh. Hiy dung diém N.

Giai
Gia sur bai toan da giai xong, ta c6 Med;, Ned, va
ABMN 12 hinh binh hanh.

Vi ABMN Ia hinh binh hanh nén NM=AB, suy ra
M=T(N).

Goi d," laanh cua d, qua T;5 thi M=d,; nd,".
Céch dung M:
e Dung d2'=T§3(d2) .
e Goid,'nd;=M,Mla diém phai dung.
Vi d, khong song song voi d, (gid thiét) nén d,’ cit d, tai mot diém duy nhat. Bai toan luén ludn
c6 mot 101 giai.
Pé dung N, ta dung anh cia M trong Tos-
C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Ciu 1. Cho duong thang d. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién duong thang d thanh chinh n6?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhit
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s phép
Huwéng din giai
DAP AN D.
Vecto tinh tién c6 gia song song véi d.

Ciu 2. Cho hai duong thang cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién duong thang d
thanh duong thang d’?

A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhét
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C. Chi ¢6 hai phép D. C6 v6 s phép
Huéng din giai
DAP AN A.
Vi phép tinh tién bién mot dudng thang thanh duong thang song song hodc tring véi dudng thing
do.
Céu 3. Cho hai dudng thing song song d va d’. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién duong thing d
thanh duong thang d’?
A. Khéng c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi ¢6 hai phép D. C6 v6 sd phép
Huwéng din giai
DAP AN D.
Vecto tinh tién c6 gia khong song song véi d.

Céu 4. Cho hai duong thing song song a va a’, mot duong thing ¢ khong song song vdi chiing. Co
bao nhiéu phép tinh tién bién dudng thing a thanh duong thing a’ va bién duong thing ¢ thanh

chinh ng?

A. Khéng c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat

C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s6 phép
Huéng din giai

DAP AN B.

Giastrccitavaa’ tai A va A’. Vecto tinh tién phai la AA'.
Cau 5. Cho bbn dudng thang a, b, a’, b’ trong d6 a//a’, b/b' va a cat b. C6 bao nhiéu phép tinh
tién bién duong thang a thanh duong thang a’ va bién mdi duong thang b va b’ thanh chinh no?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhét
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s6 phép
Huwéng dén giai
DAP AN B.
Gia sirb cita vaa’ tai A va A’. Vecto tinh tién phai la AA'.
Céu 6. Cho bbn duong thing a, b, a’, b’ trong d6 a/a',b/b' va a cit b. C6 bao nhiéu phép tinh

tién bién cac duong thing a va b 1an luot thanh cac dudng thing a’ va b’?
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A. Khéng c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat
C. Chi ¢6 hai phép D. C6 v6 sd phép
Huwéng din giai
DAP AN B.
Gia st a va b cit nhau tai M, a’ va b’ cit nhau tai M’. Vecto tinh tién phai la MM".
Céu 7. Trong mit phing toa do Oxy cho d thi ciia ham sb y =sinx . C6 bao nhiéu phép tinh tién
bién d6 thi d6 thanh chinh n6?
A. Khong cé phép nao B. C6 mot phép duy nhit
C. Chi ¢6 hai phép D. C6 v6 s phép
Hwéng din giai
DAP AN D.
Céc phép tinh tién theo vecto 2km, véi k 1a s6 nguyén.

Céu 8. Trong mit phang toa do Oxy, cho vecto 6(3;—1). Phép tinh tién theo vecto u bién diém

M(1;-4) thanh:

A. diém M'(4;-5) B.diém M'(-2;-3)  C.diém M'(3;-4) D. diém M'(4;5)
Huwéng dén giai

DAP AN A.

Phi c6 MM'=u.

Ciu 9. Trong mit phang toa do Oxy, néu phép tinh tién bién diém A(3;2) thanh diém A'(2;3) thi

n6 bién diém B(2;5) thanh:

A. diém B'(5;2) B. diém B'(1;6) C. diém B'(5;5) D. diém B'(1;1)
Huwéng din giai

DAP AN B.

Phii c6 BB'=AA'.

Cau 10. Trong mit phang toa d6 Oxy, néu phép tinh tién bién diém M(4;2) thanh diém M'(4;5)

thi n6 bién diém A(2;5) thanh:
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A. diém A'(5;2) B. diém A'(1;6) C. diém A'(2;8) D. diém A'(2;5)
Huwéng din giai

DAP AN C.

Phai c6 AA'=MM'.

Céu 11. Trong mat phang toa dd Oxy, phép tinh tién theo vecto 3(4;6) bién duong thing a c6

phuong trinh x+y—-1=0 thanh:

A. dudng thang X+y+9=0 B. duong thing x+y-9=0

C. dudng thang x-y+9=0 D. duong thing —X+y+9=0
Huwéng din giai

DAP AN A.

Phép tinh tién d6 bién diém M(x;y) thanh diém M'(x';y') sao cho x'-x=4 va y'-y=6 hay

X=X+4 v y=y'+6. Néu Mea thi x+y+1=0 nén x'+4+y'+6-1=0 hay x+y+9=0. Vay

M’ nam trén dudng thang x + y+9=0.

Cau 12. Trong mit phang toa do Oxy, néu phép tinh tién bién diém A(2;—1) thanh diém A'(3;0)

thi n6 bién dudng thang nao sau day thanh chinh no?

A. x+y-1=0 B. x-y-100=0 C. 2x+y-4=0 D. 2x-y-1=0
Huwéng din giai

DPAP AN B.

Vecto tinh tién la u=AA'=(1;1), dudng thing bién thanh chinh né khi va chi khi n6 ¢6 vecto chi

phuong la u.

Céu 13. Trong mit phing toa d Oxy, néu phép tinh tién bién diém A(2;-1) thanh diém A'(1;2)

thi n6 bién dudng thing a c6 phuong trinh 2x— y+1=0 thanh duong thang c6 phuong trinh:

A. 2x-y+1=0 B. 2x-y=0 C. 2x-y+6=0 D. 2x-y-1=0
Huwéng din giai

PAP AN C.

Lay diém M(O;l) nim trén a, M bién thanh M'(—1;4) ma M’ nam trén duong thang cd phuong

trinh 2x—y+6=0 nén d6 1a dudong thang anh cua a.
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Ciu 14. Trong mit phing toa do Oxy cho hai duong thang song song a va a’ 1an luot c6 phuong
trinh 3x-2y =0 va 3x-2y+1=0. Phép tinh tién theo vecto ndo sau day bién dudng thang a thanh

duong thang a’?
A. u(-1-1) B. u(1,-1) C. u(1,-2) D. u(-12)

Huwéng din giai
PAP AN A.

Léy diém O(O;O) nam trén a, mot diém M(x;y) nam trén a’ néu 3x -2y+1=0.

Vecto tinh tién 1a E:O—M:(x;y) v6i didu kién 3x-2y+1=0. Vecto a(—l;—l) & phuong 4n A
thoa man diéu kién do.

Céu 15. Trong mit phing toa do Oxy cho hai duong thing song song a va a’ 1an luot c6 phuong
trinh 2x-3y—-1=0 va 2x-3y+5=0. Phép tinh tién theo vecto nao sau day khong bién duong
thing a thanh duong thing a’?

A. u(0;2) B. u(-3;0) C. u(3;4) D. u(1-1)

Huwéng din giai
DAP AN D.
Néu vecto tinh tién 1a a(a;b) thi diém M(x;y) bién thanh diém M'(x';y') sao cho x'=x+a,
y'=y+b hay x=x'-a,y=y'-b. Viy duong thang 2x -3y-1=0 bién thanh dudng thang
2(x‘— a) - 3(y'— b) -1=0 hay 2x'-3y'-2a+3b-1=0. Mubn duong thing nay tring véi dudng
thing a':2x—3y+5=0 ta phai c6 —2a+3b—1=5 hay —2a+3b=6. Vecto u & phuong 4n D
khong thoa man diéu kién do.
Ciu 16. Trong mit phing toa do Oxy cho hai duong thang song song a va a’ 1an luot c6 phuong
trinh 3x-4y+5=0 va 3x-4y=0. Phép tinh tién theo u bién duong thang a thanh dudng thang
a’. Khi d6 do dai bé nhét cua vecto u bang bao nhiéu?
A.5 B. 4 C.\2 D. 1

Huwéng din giai
DPAP AN D.
Bang khoang cach giita hai duong thang a va a’.
Céu 17. Trong mit phang toa d6 Oxy cho dudng thing a c6 phuong trinh 3x —2y—-5=0. Phép tinh

tién theo vecto 6(1; —2) bién duong thing d6 thanh dudng thing a’ c6 phuong trinh:
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A. 3x-2y-4=0 B. 3x+2y=0 C. 3x-2y+10=0 D. 3x-2y-7=0

Huwéng din giai
DAP AN A.
Phép tinh tién co biéu thuac toa do x'=x+1; y'=y-2. Nhu vy x=x'-1, y=y'+2, thay vao
phuong trinh cta a ta dugc phuong trinh cua a’ 1a 3(x‘— 1) - 2(y‘—2) -5=0, vay a’ c6 phuong trinh
3x—-2y—-4=0.

Cau 18. Trong miat phing toa do Oxy cho parabol c6 do thi y:x2. Phép tinh tién theo vecto
6(2; —3) bién parabol d6 thanh db thi ciia ham sb:

A, y=x>+4x+1 B. y=x*—4x+1 C.y=x*-4x-1 D. y=x*+4x-1

Huwéng din giai
DAP AN B.
Phép tinh tién bién diém M(x;y) thanh diém M'(x';y') ma x=x-2;y=y'+3 néu M thudc
parabol da cho thi y'+3= (x'—Z)2 hay y'= x'2—4x'+1. Vay M thudc parabol c6 d6 thi nhu phuwong
an B.
Ciau 19. Cho hai dudng thang song song a va b. Phét biéu nao sau day la dung?
A. Khong ton tai phép tinh tién nao bién duong thing a thanh duong thing b.
B. C6 duy nhit mot phép tinh tién bién duong thing a thanh dudng thang b.
C. C6 dung hai phép tinh tién bién duong thang a thanh duong thing b.
D. C6 v6 s6 phép tinh tién bién duong thang a thanh duong thang b.

Hwéng din giai

PAP AN D.
Trén cac duong thing a va b ta 1an luot ldy cac diém M va N b
N bt ki, /

r r - — r a
Ta thay ngay phép tinh tién theo vecto u=MN bién duong ¢

thing a thanh duong thing b.

Ciu 20. Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau:
A. Hop cua phép tinh tién theo vecto u va phép tinh tién theo vecto —u la mot phép dong nhit.

B. Hop cuia hai phép tinh tién theo vecto uvavla mot phép tinh tién theo vecto u+v.
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C. Phép tinh tién theo vecto u=0 1a mot phép doi hinh khong co diém bat dong.

D. Phép tinh tién theo vecto u=0 ludn bién duong thang thanh mot duong thang song song véi no.
Huwéng dén giai

DAP AN D.

Gia st ta c6 phép tinh tién theo vecto u bién diém M thanh diém M, va phép tinh tién theo vecto

v bién diém M, thanh diém M, . Ta ¢c6: MM, =u vi M;M, =v.

Do d6 MM, +M;M, =u+v < MM, =u+v.

Nhur thé phép tinh tién theo vecto u+v bién M thanh M, .

Vay: Hop cua hai phép tinh tién theo vecto uvavla mot phép tinh tién theo vecto u+v.

+ Hop cua phép tinh tién theo vecto u va phép tinh tién theo vecto —u theo két qua trén 1a phép
tinh tién theo vecto u + (—G) =0, d6 1a mot phép ddng nhat.

+ Cau D sai vi: Néu A 1a duong thang song song vdi gia ctia vecto u thianh cta A 1a chinh né.
Cau 21. Trong mit phing v6i hé toa dd Oxy , ta xét phép tinh tién T theo vecto u =(a;b) bién
diém M(x;y) thanh diém M'(x';y'). Biéu thirc toa dd ciia phép tinh tién nay la:

X'=x+b x'=x+a x=x'+a x'=y+a
A< B. | C. ' D. < |
y'=y+a y'=y+b y=y'+b y'=x+b

Huwéng din giai
DAP AN B.

Céu 22. Trong hé toa dd Oxy, cho phép bién hinh f bién mdi diém M(x;y) thanh diém M'(x;y')
sao cho x'=2x; y'=—y+2. Phép bién hinh f bién duong thing A:x+3y+5=0 thanh duong thang

d c6 phuong trinh la:

A. x+2y—-4=0 B. x—6y+22=0 C. 2x—4y+5=0 D. 3x+2y—4=0
Huwéng din giai

DAP AN B.

'

Tur gia thiét suy ra: x =5 va y=-y'+2.

1

Thé vao phuong trinh ciia A ta dugc: XE+3(—y'+ 2)+5=0<x"-6y'+22=0.

Viy anh cia A 1a dudng thang c6 phuong trinh x — 6y +22=0.
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Céu 23. Trong hé toa dd Oxy, cho phép bién hinh f bién mdi diém M(x;y) thanh diém M'(xy')
sao cho x'=x+2y; y'=-2x+y+1. Goi G la trong tdm ctia AABC véi A(l;Z), B(—2;3), C(4;1) .
Phép bién hinh f bién diém G thanh diém G’ ¢6 toa d6 la:
A. (51) B. (-3;4) C. (8;3) D. (0;6)
Huwéng din giai
PAP AN A.
Trong tam cua AABC la G(1;2) . Goi G’ 1a anh cua G ta co: G'(1+2.2;—2.1+2+1) = (5;1) .
Chu 24. Trong hé toa dd Oxy, cho phép bién hinh f bién mdi diém M(x;y) thanh diém M'(x;y')

sa0 cho x'=x+2y; y'=-2x+y+1. Xét hai diém A(-1;2) va B(5;4). Phép bién hinh f bién trung

diém I cua doan théng AB thanh diém I’ ¢6 toa dd la:
A. (8,0) B. (-3;2) C. (6;-8) D. (-8;2)

Huwéng din giai
DAP AN A.
Trung diém cua doan thing AB la 1(2;3). Goil’laanhcualtaco: I'= (2 +2.3;-22+3+ 1) = (8;0) .
Céau 25. Trong mit phang v6i hé toa dd Oxy, cho duong thing A c¢6 phwong trinh 4x-y+3=0.
Anh cua dudng thing qua phép tinh tién T theo vecto u = (2;-1) co phuong trinh 1a:

A. 4x-y+5=0 B. 4x-y+10=0 C. 4x-y-6=0 D. x-4y-6=0

Huwéng dén giai
PAP AN C.
A} <:> A}
y=y-1 [|y=y+1

, L . L 2 X'=x+2 x=x'-2
Ap dung biéu thuc toa do cua phép tinh tien: { {

Thé vao phuong trinh ciia A ta duoc: 4(x'— 2) —(y'+ 1) +3=0=4x'-y'-6=0.

Vay anh ctia A 1a duong thang A' ¢6 phuong trinh: 4x—y—6=0.

Cau 26. Trong mit phang vai hé toa dd Oxy, parabol (P) c6 phuong trinh y= x?. Phép tinh tién T
theo vecto u = (3;2) bién (P) thanh parabol (P*) ¢6 phuong trinh 1a:

A y=x*-6x+11 B. y=x*—4x+3 C.y=x*+4x+6 D. y=x*+2x—4

Huwéng din giai
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DAP AN A.

It 2 4 '= + 3 =x'- 3
Ap dung biéu thtic toa do cta phép tinh tién: {X' AP {X X '
y=y+2 |y=y-2
Thé vao phuong trinh ciia (P) ta dugc: y'-2= (x'—3)2 oy =x?-6x'+11.
Vay anh cua (P) 1a parabol (P’) c6 phuong trinh: y = x? —6x+11.

Cau 27. Trong mat phfmg voi hé toa d§ Oxy, cho T 1a mét phép tinh tién theo vecto u bién diém

M(x;y) thanh diém M'(x';y') véi biéu thire toa do 1a: x=x'+3; y=y'-5. Toa do cta vecto tinh

tién u la:

A. (5-3) B. (3;5) C. (-3;5) D. Mot két qua khac
Huwéng din giai

DAP AN C.

Tur gia thiét ta co: (x:x'+3; y:y'—5)<:>(x':x—3; y' :y+5) .
Suy ra: u= (—3;5) .
Céu 28. Cho hai hinh vuéng H; va H, bang nhau. Trong cdc ménh dé sau ménh dé nao ding?
A. Ludn c6 thé thyc hién duoc mot phép tinh tién bién hinh vudng nay thanh hinh vudng kia.
B. C6 duy nhit mot phép tinh tién bién hinh vudng nay thanh hinh vudng kia.
C. C6 nhiéu nhét hai phép tinh tién bién hinh vudng nay thanh hinh vuéng kia.
D. C6 v6 s6 phép tinh tién bién hinh vudng nay thanh hinh vudng kia.
Huéng din giai
PAP AN C.
GoilvalJlatamcua H; va H,.
+Néu H, va H, c¢6 cac canh khong song song thi khong ton tai phép tinh tién ndo bién hinh vuéng
nay thanh hinh vudéng kia.
+ Néu H, va H, c6 cac canh twong g song song thi cac phép tinh tién theo cac vecto ﬁ va ﬁ s
bién hinh vudng nay thanh hinh vudng kia.
+ Khong thé c6 nhiéu hon hai phép tinh tién bién hinh vudng nay thanh hinh vudng kia.
Chu 29. Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hai parabol: (P):y=x* va (Q):y=x"+2x+2.

Dé chimg minh c¢6 mot phép tinh tién T bién (Q) thanh (P), mot hoc sinh 1ap ludn qua ba budc nhu
sau:
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1. Goi vecto tinh tién 1a u= (a;b) , ap dung biéu thire toa do cua phép tinh tién:

{x':x+a {x:x'—a

Al @ '

y'=y+b |y=y-b

2. Thé vao phuong trinh cua (Q) ta duoc:
y—b:(%—af+2(%—a)+2¢3y”:XQ+2Ufa)%+a2—2a+b+2

Suy ra anh cuia (Q) qua phép tinh tién T 1a parabol (R) y=x*+ 2(1 - a)x +a’-2a+b+2
. 2(1-a)=0 a=1
3. Budc (R) trung voéi (P) ta dugc hé: =
a?-2a+b+2=0 b=-1
Vay c6 duy nhat mot phép tinh tién bién (Q) thanh (P), d6 1a phép tinh tién theo vecto
u=(1-1).
Hoi 1ap ludn trén ding hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Lap luan hoan toan dung. B. Sai tir bude 1.
C. Sai tur bude 2. D. Sai tir bude 3.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Cau 30. Trong mat phéng voi hé toa d Oxy, ta xét phép bién hinh f bién diém M(x;y) thanh diém
'=-y+a

. e X , RTUNIER £
M'(x';y') dinh boi: | | , trong do a va b 1a cac hang so.
y'=x+
Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. fbién gbc toa dd O thanh diém A(a;b).
B. £ bién diém I(b;-a) thanh gdc toa d6 O.
C. f'1a mot phép bién hinh khéng c6 gi dic sic.
D. f1a mdt phép doi hinh.
Huwéng din giai
DAP AN C.
Ta thiy ngay hai cau (A) va (B) déu ding.
Goi M(a;B) va N(u;v) 12 hai diém bat ki; M'(oc';B') va N'(u';v') la cac anh cua M, N qua phép
bién hinh f.
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Y ., |la'=—p+a | |u'=-v+a
Tur gid thiét ta co:

B'=a+b v'=u+b

Dodé: MN2 | (~v+a)~(-p+a)’ |+| (w+b)~(w+b)

M'N"? =(B—V)2 +(u—oc)2 =(u—oc)2 +(V—B)2 =MN?
Suy ra: M'N'=MN
Viy f'la mot phép doi hinh.
Céu 31. Trong mit phing véi hé toa dd Oxy, cho duong thing A c6 phuong trinh 3x—-4y+1=0.
Thuc hién phép tinh tién theo phuong cta truc hoanh vé bén phai mot don vi, dudng thing A bién
thanh duong thang A' c6 phuong trinh Ia:

A. 3x—4y+5=0 B. 3x-4y-2=0 C. 3x-4y+3=0 D. 3x-4y-10=0

Huwéng din giai
DAP AN B.
Thuc hién phép tinh tién theo phuong cia truc hoanh vé bén phai mot don vi, tic 1a thuc hién phép
tinh tién theo vecto i= (1;0). Do d6 dudng thing A bién thanh duong thing A' c6 phuong trinh:
3(x-1)-4y+1=0<3x—4y-2=0.
Cau 32. Trong mit phang vé6i hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phwong trinh 2x—y+3=0.
Thuc hién phép tinh tién theo phuong ciia tryuc hoanh vé bén trai hai don vi, dudng thing A bién

thanh duong thang A' ¢6 phuong trinh la:

A. 2x-y+7=0 B. 2x-y-2=0 C. 2x-y+8=0 D. 2x-y-6=0

Huwéng dén giai

DAP AN A.

Thuyc hién phép tinh tién theo phuong cua tryuc hoanh vé bén trai 2 don vi, tuc 1a thuc hién phép tinh
tién theo vecto ﬁ:(—z,-o). Do d6 duong thfmg A bién thanh duong théng A' ¢6 phuong trinh:
2(x+2)-y+3=0e2x-y+7=0.

Ciau 33. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho duong thang A c¢6 phuong trinh y =5x—3. Thuc
hién phép tinh tién theo phwong cia tryc tung vé phia trén 3 don vi, duong thang A bién thanh
duong thang A' ¢6 phuong trinh la:

A. y=5x+4 B. y=5x-12 C. y=5x D. y=5x-7

Huwéng dén giai

DAP AN C.
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Thuc hién phép tinh tién theo phuong cua tryuc tung vé phia trén 3 don vi, tuc la thuc hién phép tinh
tién theo vecto £=(0;3). Do d6 duong thang A bién thanh duong thang A' c6 phuong trinh:
y—-3=5x-3<y=>5x.

Cau 34. Trong mit phang v6i hé toa do Oxy, cho dudng thing A cé phuong trinh y=—4x+3.

Thuc hién phép tinh tién theo phuong cia truc tung vé phia dudi 4 don vi, dudng thing A bién
thanh duong thang A' c6 phuong trinh la:

A. y=-4x+14 B. y=-4x+1 C.y=-4x-2 D. y=-4x-1
Huwéng din giai
DAP AN D.
Thuc hién phép tinh tién theo phuong cua truc tung vé phia dudi 4 don vi, tirc 1a thuc hién phép tinh

tién theo vecto ﬁ:(O;—4). Do d6 duong thang A bién thanh duong thang A' c¢6 phuong trinh:
y+4=-4x+3y=-4x-1.

Ciau 35. Trong mit phiang véi hé toa d6 Oxy, cho duong thang A c6 phuong trinh 5x—y+1=0.
Thyc hién phép tinh tién theo phuong cua truc hoanh vé phia trai 2 don vi, sau do6 tiép tuc thuc hién
phép tinh tién theo phuong cua truc tung vé phia trén 3 don vi, dudng thang A bién thanh dudng
thang A" c¢6 phuong trinh la:

A. 5x—y+14=0 B. 5x—y-7=0 C. 5x—y+5=0 D. 5x—y-12=0
Huwéng din giai

DAP AN A.

Tur gia thiét suy ra A' 1a anh cua A qua phép tinh tién theo vecto u = (-2:3).

Do d6 dudng thing A' ¢6 phuong trinh la: 5(x+2)—(y-3)+1=0<5x—y+14=0.

Cau 36. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho dudng thang A cé phwong trinh y=-3x+2.
Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cic vecto u= (—1;2) vd v= (3;1) , duong thang A bién
thanh duong thang d c6 phuong trinh 1a:

A. y=-3x+1 B. y=-3x-5 C. y=-3x+9 D. y=-3x+15
Huwéng din giai

PAP AN C.

Tir gia thiét suy ra d 12 anh ctia A qua phép tinh tién theo vecto a=u+v.

Ta co: 5:G+§:(—1+3;2+1):»5:(2;3)

Do d6 duong thang c6 phuong trinh 1a: y-3=-3(x-2)< y=-3x+9.
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Cau 37. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y= x> —2x+3. Phép

tinh tién theo vecto u = (~1;2) bién parabol (P) thanh parabol (P*) c6 phuong trinh la:

A y=x*+4 B.y=x*+4-3 C.y=x*+2x+2 D. y=x*-4x+5
Huwéng din giai

DAP AN A.

x'=x-1 {x:x'+1
1 @ 1
y=y+2 |y=y-2

Ap dung biéu thirc toa do ciia phép tinh tién, ta co: {

Thé vao phuong trinh cua (P) ta dugc: y'-2=(x"+ 1)2 —2(x'+1)+3<y' =x"+4.
Vay phuong trinh cua (P’) 1a: y = x> +4.

Cau 38. Trong mit phing v6i hé toa dd Oxy, cho parabol (P) c¢6 phuong trinh y=—2x2 +x-1.
Phép tinh tién theo phuong cua truc hoanh vé bén phai 2 don vi, bién parabol (P) thanh parabol (P’)

c6 phuong trinh la:

A, y=-2x*+9x-11 B. y=-2x*—x+3 C.y=-2x*+3x+2 D. y=-2x* -5x+6
Huwéng din giai

DAP AN A.

Phép tinh tién theo phuong cua truc hoanh vé bén phai 2 don vi, tirc 1a phép tinh tién theo vecto

u :(2;0). Do do6 phuong trinh cua (P’) la: y :—2(x—2)2 +(x—2)—1<:> y=-2x*+9x-11.

Cau 39. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y= —x? +2x+3.
Phép tinh tién theo phwong cua truc tung vé dudi 3 don vi, bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6

phuong trinh la:

A, y=—x*+2x B. y=—x*+5x-2 C. y=—x*-3x+4 D. y=—*+7x+5
Huwéng din giai

DAP AN A.

Phép tinh tién theo phuong cia truc tung vé bén duéi 3 don vi, tic 1a phép tinh tién theo vecto
u= (0 ; —3) .

Do do6 phuong trinh cua (P’) la: y+3= -X* +2x+3 & y= —x? +2x.

Céau 40. Trong mit phing vai hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y= x*. Phép tinh tién
theo phuong cia truc hoanh vé phia trai 3 don vi, sau do tiép tuc thuc hién phép tinh tién theo
phuong cua truc tung vé phia dudi 1 don vi. Anh cua (P) 1a mét parabol (Q) c6 phuong trinh 1a:
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A.y:x2+4x—3 B.y:x2+6x+8 C.y:x2—2x+3 D.y:x2—8x+5
Huwéng din giai
DAP AN B.

Tir gia thiét suy ra: (Q) 13 anh cua (P) qua phép tinh tién theo vecto u= (—3; —1).
Do d6 phuong trinh cta (P’) la: y+1=(x+3)2 Sy=x*+6x+8.

Ciu 41. Trong mit phang v4i hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) c¢6 phuong trinh y= x* —x+1. Thyc

hién lién tiép hai phép tinh tién theo céc vecto u= (1,-2) va v= (2;3), parabol (P) bién thanh

parabol (Q) c6 phuong trinh la:

A y=x*-7x+14 B. y=x>+3x+2 C. y=x*+5x+2 D. y=x>-9x+5
Huwéng din giai

DAP AN A.

Tir gia thiét ta suy ra, (Q) 13 anh cta (P) qua phép tinh tién theo vecto a=u+v.

Ta co: 5:£+§:(3;1).
Do d6 phuong trinh cta (Q) la: y—lz(x—3)2 —(x—3)+1<:>y:x2—7x+14.

Cau 42. Trong mit phang véi hé toa 46 Oxy, cho hai parabol (P) va (Q) c6 phuong trinh lan luot 13

y=x% vd y=x*—2x+3. Chon ciu sai trong cac ciu sau:

A. Khong thé thyc hién dugc mot phép tinh tién nao bién parabol nay thanh parabol kia.
B. C6 duy nhat mot phép tinh tién bién parabol nay thanh parabol kia.
C. C6 dang hai phép tinh tién bién parabol nay thanh parabol kia.
D. C6 v6 s6 phép tinh tién bién parabol nay thanh parabol kia.
Huwéng din giai
DAP AN C.
Theo gia thiét (P): y=x* va (Q): y=x*—-2x+3.

Phuong trinh cia (Q) co thé viét lai thanh: y= (x - 1)2 +2

Parabol (P) co dinh 1a gdc toa dd O va parabol (Q) c6 dinh 14 1(1;2). Nhu thé, phép tinh tién theo

vecto u=0I bién (P) thanh (Q) va phép tinh tién theo vecto —u=I0 bién (Q) thanh (P).
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Ciu 43. Trong mit phang v6i hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c6 phuong trinh
x? +y? —2x~-8=0. Phép tinh tién theo vecto u(3;-1), bién dudng tron (T) thanh dudng tron (T°)

c6 phuong trinh la:

A. X% +y% —8x+2y+8=0 B. X* +y? +4x-y-5=0

C. x2+y2—4x+4y—3:0 D. x2+y2+6x—4y+2:O
Huwéng din giai

DAP AN A.

. : : '=x+3 =x'-3
Ap dung biéu thiic toa do cia phép tinh tién: {X, X <:>{X X,
y=y-1 [|y=y+l
Thé vao phuong trinh cia (T) ta co: (x'—3)2+(y'+1)2—2(x'—3)—8:0<:>x'2+y'2—8x'+2y'+8:0.

Vay phuong trinh cua (T°) la: x* + y2 -8x+2y+8=0.
Ciu 44. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c¢6 phuong trinh
X2 +y? —4x -2y =0. Goi I 1a tAm ciia (T). Phép tinh tién theo vecto u= (5;-1) bién diém I thanh
diém I’ ¢o toa do la:
A. (-7;2) B. (7;0) C. (3-2) D. (5;3)
Huéng din giai
DAP AN B.
Phuong trinh duong tron (T) viét lai: (x - 2)2 + (y - 1)2 =5.
Nhu thé (T) ¢6 thm 1(2;1).
Suy ra, phép tinh tién theo vecto u= (5; —1) bién diém I thanh diém I'(7 ;0).
Cau 45. Trong mat phing véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong tron (Tl) va (Tz) bang nhau c6
phuong trinh lan luot 1a (x—l)2 +(y+2)2 =16 va (x+3)2 +(y—4)2 =16. Gia st f 1a phép tinh tién
theo vecto u bién (T;) thanh (T, ), khi do toa do ciia u la:
A. (—4;6) B. (4;,-6) C. (3;-5) D. (8;-10)
Huwéng dén giai
DAP AN A.

Hai duong tron (Tl) va (Tz) c6 tam lan lugt la: Il(l;—Z) va Iz(_3?4)-
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Vay phép tinh tién T bién (T1) thanh (Tz) 1a phép tinh tién theo vecto u= E = (—4;6) .

Ciu 46. Trong mit phing v6i hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c6 phwong trinh
x> + y2 —x—2y-3=0. Phép tinh tién theo phuong cua truc hoanh vé bén phai 4 don vi, bién dudng

tron (T) thanh duong tron (T°) ¢6 phuong trinh la:

A X% +y2 —9x -2y +17=0 B. x* +y? —4x+2y-4=0

C. x* +y* +5x—4y-5=0 D. x* +y? +7x -2y +1=0
Huwéng din giai

DAP AN A.

Phép tinh tién theo phuong cua truc hoanh vé bén phai 4 don vi, tirc 1a phép tinh tién theo vecto

52(4;0). Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh duong tron (T’) c6 phuong trinh:
(x-4)" +y> —(x-4)-2y-3=0 x> +y> ~9x -2y +17=0 .

Ciu 47. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c6 phuong trinh
x> + y2 -x—-2y-3=0. Phép tinh tién theo phuwong cua truc tung vé dudi 2 don vi, bién duong tron

(T) thanh duong tron (T’) c6 phuong trinh 1a:
A X +y* =2y -9=0 B. x* +y? —2x+6y+2=0
C. x*+y*+x—-4y-5=0 D. x* +y? +2x-7=0

Huwéng din giai
DPAP AN D.
Phép tinh tién theo phuong cua truc tung vé phia dudi 2 don vi, tirc 1a phép tinh tién theo vecto

G:(o;—z). Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh duong tron (T°) c¢6 phwong trinh:
x4 (y+2)° +2x-4(y+2)-3=0 x> +y? +2x-7=0.

Ciu 48. Trong mit phing v6i hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c6 phwong trinh
x2+y2+4x—6y—5:0. Thuc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cic vecto £=(1;—2) va

v= (1; —1) . Puong tron (T) bién thanh dudng tron (T°) c6 phuong trinh 1a:
A. x> +y*-18=0 B. x* +y? —x+8y+2=0
C. X*+y*+x-6y-5=0 D. x* +y? —4y-4=0

Huéng din giai
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DAP AN A.

Thyc hién lién tiép hai phép tinh tién theo cac vecto u = (1,-2) va v= (1,-1) tic la thyce hién theo
phép tinh tién vecto a=u+v.

Ta co: 5:a+;:(1+1;—2—1):(2;—3).

Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh duong tron (T°) cd phuong trinh:
(x-2)" +(y+3)" +4(x—2)-6(y +3)-5=0 x> +y*> ~18=0.

Céu 49. Cho dudng tron (O;R) va hai diém A, B phan biét. Mot diém M thay ddi trén dwong tron

(0). Khi d6 tap hop cac diém N sao cho MN +MA =MB la tap nao sau day?

A.Tap D. B. Duong tron tam A ban kinh R.

C. Buong tron tim B ban kinh R. D. Duong tron tam I ban kinh R véi Ol = AB.
Huéng din giai

DPAP AN D.

Tir gia thiét ta co:

°Q
~

MN +MA =MB < MN = MB-MA < MN = AB

Nhu thé phép tinh tién theo vecto u=AB bién diém M N
thanh diém N.

Vay khi M thay d6i trén duong tron (O;R) thi quy tich

ctia N 1a duong tron (LR) véi OI= AB.

Ciu 50. Cho doan thang AB va duong thang A khong song song voi duong thang AB. Mot diém
M thay ddi trén A . Khi d6 tap hop cac diém N sao cho AN=AB+AM la tap nao sau day?
A.Tap &.
B. Puong thang qua A song song vdi A .
C. Pudng thang qua B song song vdi A .
D. Puong thing anh cia A qua phép tinh tién theo vecto AB.
Huwéng din giai

DAP AN D.
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Tur gia thiét ta c6: A

AN=AB+AM < AN-AM = AB < MN = AB

| | A | M/
Nhu thé phép tinh tién theo vecto u=AB bién diém M N
thanh diém N.
A~ B

Vay khi M thay ddi trén duong thing A thi quy tich cua

N la dudng thing A' anh ciia A qua phép tinh tién trén.

Cau 51. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Néu c6 hai doan thang AB va CD bang nhau thi ludn ton tai mot phép tinh tién bién doan thang
nay thanh doan thang kia.

B. Néu c6 hai tam giac déu ABC va DEF bang nhau thi ludn ton tai mot phép tinh tién bién tam
giac nay thanh tam giéc kia.

C. Néu ¢6 hai hinh vuéng ABCD va MNPQ bang nhau thi ludn ton tai mot phép tinh tién bién hinh
vuong nay thanh hinh vuoéng kia.

D. Néu c6 hai duong tron (O;R) va (O';R') bang nhau thi luén ton tai mot phép tinh tién bién
duong tron nay thanh dudng tron kia.

Huwéng dén giai
DAP AN D.

+ Néu hai doan thang AB va CD bang nhau va nam trén hai duong thing song song hodc tring
nhau thi méi thue hién dwge mot phép tinh tién bién doan thing nay thanh doan thing kia.

+ Néu c6 hai tam giac déu ABC va DEF bang nhau va c6 cac cip canh nam trén hai duong thang
song song hodc tring nhau thi mgi thuc hién dugc phép tinh tién bién tam giac nay thanh tam giac
kia.

+ Trudng hop hai hinh vudng bang nhau ciing gidng nhu hai tam giac bang nhau.

+ Vi hai duong tron bang nhau (O;R) va (O';R) ta luon thyc hién dugc hai phép tinh tién theo
vecto OO hodc vecto 0'O bién duong tron nay thanh duong tron kia.

Cau 52. Trong mit phiang v6i hé toa dd Oxy, cho hinh binh hanh ABCD véi A(1;4), B(—Z;l),
C(7 ;—1) . Néu T 1a phép tinh tién theo vecto u bién doan thang AB thanh doan thang CD thi vecto

u c6 toa do la:
A. (-9;3) B. (5,-4) C. (9-2) D. (8;5)

Huwéng din giai

DAP AN C.
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DE thdy phép tinh tién theo vecto u=BC=(9;-2) A B
bién doan thing AB thanh doan thing CD.

D C

Céu 53. Trong mit phing véi hé toa d Oxy, cho hinh binh hanh ABCD véi A(l; —4), B(8;2) va

giao diém cua hai duong chéo AC va BD la 1(3;-2). Néu T la phép tinh tién theo vecto u bién
doan théng AB thanh doan théng CD thi vecto u ¢6 toa do la:
A. (3;12) B. (5;3) C. (-3;-2) D. (7;-5)
Huwéng din giai
DAP AN B.

Xc =2X; =X, =6-1=5

Ye=2Y1=Ya :_4+4:O:>C(5;0)

Do I 1a trung diém cta AC nén ta co: {

Phép tinh tién theo vecto u=BC= (—3; —2) bién doan thang AB thanh doan thang CD.

Ciu 54. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong thang song song a va b co phuong
trinh 1an lugt 1 2x—y+4=0 va 2x—-y—-1=0. Néu phép tinh tién T theo vecto u =(m; —3) bién
duong thang a thanh dudng thang b thi gi tri ciia m bang:

Al B.2 C.3 D. 4
Huwéng dén giai
DAP AN A.
Trén duong thing a ta lay diém A(0;4). Phép tinh tién T theo vecto u= (m;—3) bién diém A thanh

x'=0+m
y':4+(—3)

ViTbiénathainhbnén: A'lebe2m-2=0<m=1.

diém A’ dinh boi: { = A'(m;1).
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BAI 3. PHEP POI XUNG TRUC

A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
I. Pinh nghia
1. — Cho duong thang d. Phép ddi xtimg qua duong thing d, ki hiéu 1a B, 1a phép bién hinh bién
mdi diém M thanh diém M’ dbi ximg v6i M qua d (Khi d6 d 1 duong trung truc ciia doan MM?).

- Phép dbi xtng qua duong thang con goi don gian 1a phép ddi ximg truc.

- Puong thang d goi 1a truc ctia phép d6i xtmg, hay don gian 1a truc ddi xing.

- Goi M, 14 hinh chiéu vuéng géc ctia M trén d. Ta c6: B (M) =M'= W = —W.
2. Pudng thang d goi 1a truc ddi xtmg cta hinh (H) néu b, bién (H) thanh chinh né. Khi d6 (H) goi
13 hinh ¢6 truc dbi xing.
II. Biéu thirc toa dd
Trong mit phang Oxy, goi M(x;y) va M'=b, (M) = (x';y') .

e Néud la tryc Ox thi: {X,:X .
y'=-y
e Néud]la tryc Oy thi: {X,:_x.
y'=y

IIL Tinh chit
Phép dbi ximg truc:

. Bao toan khoang céach giita hai diém bat ki.
. Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan tht ty gitta cac diém tuong tng.
. Bién mot duong thing thanh duong thing.

1

2

3

4. Bién mot tam giac thanh tam giac bang tam giac di cho.

5. Bién mot duong tron thanh duong tron ¢ ban kinh bang ban kinh ctia dudng tron di cho.
B

. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xdc dinh anh ciia mét hinh qua phép d6i xtimg truc

Phwong phap giai: Dung dinh nghia, tinh chat hodc biéu thic toa do ctiia phép dbi ximg truc.

Vi du 1: Trong mit phing toa d6 Oxy, cho M(—4;3) va duong thing d c6 phuong trinh:

=1+2t ‘. ‘. 5
{X Jlr . Tim 4nh cia M va d qua phép doi xtng truc c6 truc doi xtimg la d; la duong thing
y=-l+
2x+y-1=0.
Giai
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* Goid'=p; (d). Vecto chi phuong cia d 1a u =(2;1), vecto chi phuong ciia d; la u, =(-1,2).
Ta co: a.u—1=02dJ_d1.

Viéy: d'1Ld, vad’ trung v6i d.

e Goi A la dudng thang vudng goc véi d;:2x+y-1=0, thi A:x-2y+c=0.

Cho A qua M(—4;3),tac(): x=10.Vay A:x-2y+10=0.

. . .2 . 2x+y—-1=0
GoiIla giao diém ctia A va d, thi toa do cua I la nghiém cua hé: xry .
x—-2y+10=0
Suy ra I(—%;%j .MaTla trung diém cia MM’ nén M(%,%) .

Vi du 2: Trong miat phang Oxy, cho duong tron (C) c6 phuong trinh: x> +y2 +2x—-4y-4=0 va
dudng elip (E):x* +4y® =1.
a. Tim anh ctua (C) qua B, v6i d:x+y=0.
b. Tim anh cua (E) qua bg, -
Giai

a. Anh cia (C) qua b,;: Goi A la duong thang qua I(—1;2) va vudng goc véi d:x+y=0, ta

3
/2 .

] |:2 _ 1 _2
Goi I'=D, (1), ta co: {X' ZXH X:{X L
Y =s¥u-y y=

COA:x—-y+3=0.

N w

Toa dd giao diém H cua A vadla: H(—

Do do: I'(—2;1).

Mit khac, (C”) 6 ban kinh R'=3 nén (C'):(x+2)" +(y-1)" =9.

b. Anh (E’) cua (E) qua By, : Biéu thirc toa d6 cua B, la: {;Z;X = {;Z;X .

1

Do do, (E'):(—x')2 +4y'? =1 hay x* +4y” =1.

Céch khéc: (E) c6 truc d6i xtmg 1a Oy, nén (E) khong doi qua bg, . Do do (E) X2 +4y? =1.

Dang 2. Tim truc di xing ciia mdt hinh

Phwong phap giai: Dung dinh nghia tryc ddi ximg ctia mot hinh, ta thuc hién cac budc sau:

Buwéc 1. Chi ra mot dudng thing d 14 truc dbi xtmg cta hinh (H).
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Buwéc 2. Ching minh rang véi moi diém M thudc hinh (H), anh M’ ciia M qua B 4 cting thuoc (H).
Vi du 1: Tim céc truc d6i xtng cta hinh thoi.

Giai
Cho hinh thoi ABCD. Dit ABCD la (H) va duong thang AC la
d, ta co:

V&i moi diém M thudc canh AB thi M e (H) .

Vi d 1a trung tryc ciia doan thang BD nén anh M’ ciia M qua
b, thudc canh AD. Do d6, M'e (H) .

Tuong tu,, néu MeBC=>M'eDC=M' e(H)

Toéom lai vo1 moi M thudc hinh thoi ABCD thi anh M’ ciia M
qua b, thudc hinh thoi ABCD. Vay, AC la truc déi xing cua
hinh thoi ABCD.

Hoan toan tuong tu, ta chimg minh BD 1a truc d6i ximg ciia hinh thoi ABCD.
Toém lai, hinh thoi ¢6 hai tryc dbi xtmg, d6 13 hai duong chéo cta né.
Vi du 2. Tim cac truc doi xtrng cta mot hinh tron.

Giai
Goi d 1a mot duong thing di qua tdm duong tron. Vi moi diém M thudc
duong tron ta vé ddy MM' L d thi M’ la anh cia M qua B,. Suy ra, d la truc

do6i xting cia duong tron.

Dang 3. Tim tip hop diém

Phwong phap giai:
Bude 1. Chon By : M= M'.
Budc 2. Xac dinh tap hop diém M, suy ra tap hop diém M’.

Vi du: Cho hinh vuéng ABCD ¢6 A va C ¢6 dinh, B di dong trén mot dudng tron (C) cho trude.
Tim tap hop nhitng diém D.

Giai
Taco: b,.:B—~D.Ma Be(C) nén De(C'), anh cua (C) qua b ,..

Vay tap hop nhitng diém D 1a duong tron (C”), anh caa (C) qua B AC

Dang 4. Dung phép doi xirng truc dé dung hinh

Phwong phap giai:
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Budce 1. Xac dinh B, :M—>M'.
Budc 2. Xac dinh M, suy ra M’ (hodc nguoc lai) bang b 4

Vi du: Trong mit phing cho dudng thiang d cb dinh va hai diém A, B ¢b dinh, phan biét ndm hai
bén duong thang d. Hay dung diém M trén d sao cho |MA —MB| 16n nhét.

Giai
Goi B'=P(B). V6i diém M tily y trén d, ta co: [MA—MB|=|MA-MB/|< AB'.
Do d6: [MA-MB|  <[MA-MB|=AB'< A, M, B' thing hang.
Cach dyng: - Dung B'=D, (B)
- Giao diém ctia d va AB’ 1a diém phai dung.

Bai toan c6 mot nghiém duy nhat khi AB’ khong song song véi d.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Céu 1. C6 bao nhiéu phép ddi xtmg truc bién mot dudng thing d cho trude thanh chinh no?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhit
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s phép
Huéng din giai
DAP AN D.
Truc ctia phép dbi xtmg 1a d hodc bat ki duong thang nao vudng goc véi d.
Ciu 2. Cho hai duong thang song song d va d’. C bao nhiéu phép dbi xtng truc bién mdi duong
thang d6 thanh chinh no?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhét
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s phép
Huwéng din giai
DAP AN D.
Truc dbi xtng 1a bat ki dudng thing nao vudng goc v6i d va d’.

Ciau 3. Cho hai duong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép dbi xtmg truc bién duong thang
d thanh duong thang d’?

A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhét
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s phép
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Huwéng dén giai
DAP AN B.
Truc d6i xtng 1a duong thang song song va cach déu d va d’.
Ciu 4. Cho hai duong thang cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép ddi ximg truc bién duong thang d
thanh duong thang d?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhét
C. Chi c6 hai phép D. C6 vo sb phép
Huwéng dén giai
DAP AN C.
Truc d6i xtng 1a hai dudng phan giac cia cac goc tao boi hai dudng thang d va d’.
Céu 5. Cho hai duong thing song song a va b, mot dudng thang ¢ vuéng goc véi ching. Cé bao
nhiéu phép dbi xtng truc bién mdi duong thang d6 thanh chinh nd?
A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhét
C. Chi c6 hai phép D. C6 vo sb phép
Huéng din giai
DAP AN B.
Phép ddi ximg qua duong thang d.
Céu 6. Cho hai duong thing song song a va b, mot dudng thang ¢ vuéng goc véi ching. Cé bao
nhiéu phép dbi xtg truc bién a thanh b va bién ¢ thanh chinh n6?
A. Khéng c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhit
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s phép
Huwéng din giai
DAP AN B.
Truc d6i xtng 1a duong thang song song, cach déu d va d’.

Céu 7. Cho hai duong thing song song a va b, mot dudng thing ¢ khéng vudng goc véi chung ciing
khong song song voi chiing. C bao nhiéu phép ddi xtng truc bién mdi duong thang dé thanh chinh

no?
A. Khéng c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhit
C. Chi c6 hai phép D. C6 v s6 phép
Hwéng din giai
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DAP AN A.

Ciau 8. Cho hai duong thang song song a va b, mot duong thang ¢ khong vudng goc va ciing khong
song song v&i chiing. C6 bao nhiéu phép ddi xing truc bién a thanh b va bién ¢ thanh chinh n6?

A. Khong c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhat

C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 s6 phép
Huwéng din giai

DAP AN A.

Céu 9. Cho bén dudng thing a, b, a’, b’ trong d6 a//a',b/b' va a cit b. Co bao nhiéu phép ddi

xung tryc bién cac dudng thiang a va b lan luot thanh cic dudng thiang a” va b’?
A. Khéng c6 phép nao B. C6 mot phép duy nhit
C. Chi c6 hai phép D. C6 v6 sd phép
Hwéng din giai
DAP AN A.
Chi c6 mot phép ddi xtng truc bién a thanh a’, nhung phép d6 khong bién b thanh b’.

Cau 10. Trong cac hinh dudi day, hinh nao c6 mdt va chi mot truc dbi xung?

A. Puong elip. B. Duodng tron.

C. Buong hypebol. D. Puong parabol.
Huwéng din giai

DAP AN D.

Céu 11. Trong cac hinh dudi day, hinh nao c6 ba truc ddi ximg?

A. Poan thing. B. Duodng tron.

C. Tam giac déu. D. Hinh vuéng.
Huwéng din giai

PAP AN C.

Céu 12. Trong cac hinh duéi day, hinh ndo c6 bdn truc d6i xtimg?
A. Hinh binh hanh. B. Hinh chir nhat.
C. Hinh thoi. D. Hinh vubng.

Huwéng dén giai
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DAP AN D.

Céau 13. Trong cac hinh dudi ddy, hinh nao khéng c6 truc ddi ximg?

A. Hinh gém hai dudng tron khong bang nhau.

B. Hinh gdm m6t duong tron va mot doan thang tiy ¥.

C. Hinh gdm mot dudng tron va mot dudng thing tuy ¥.

D. Hinh gém mdt tam giac can va dudng tron ndi tiép.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Ciau 14. Trong cac hinh dudi day hinh nao khéng ¢ v s truc dbi xting?

A. Duong tron. B. Duong thing.

C. Hinh goém hai duong thang song song. D. Hinh da giac déu n canh.
Huwéng dan giai

PAP AN D.

Hinh da giac déu n canh c6 n truc d6i xtng.

Céu 15. Trong cac hinh duéi day hinh nao khéng co truc ddi xing?
A. D6 thi cia ham s y =sinx . B. D6 thi ctia ham s6 y = cosx..
C. D) thi ctia ham s6 y =tanx. D. D6 thi cia ham s6 y :|x| )
Huwéng din giai
PAP AN C.
Ciau 16. Trong mit phang toa d6 Oxy, phép ddi ximg truc bién diém A(Z;l) thanh A'(2;5) 6 truc
dbi xtmg 1a:
A. Puong thing y=3. B. Duong thang x=3.
C. Duong thang y=6. D. Puong thing x+y-3=0.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Truc ddi ximg 1a trung truc ciia AA’.
Ciu 17. Trong mit phang toa d6 Oxy, néu phép ddi xtng tryc bién diém M(l;—4) thanh diém

M'(—4;1) thi né c6 truc ddi xing la:
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A. Puong thing x+y=0. B. Dudng thing x-y=0.
C. Puodng thang x+y-1=0. D. Duodng thang x—y—-1=0.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Truc d6i xtng 1a trung truc cia MM,
Céu 18. Trong mit phiang toa do Oxy, néu phép dbi ximg truc bién diém M(2;3) thanh diém
M'(3;2) thi né bién diém C(1;-6) thanh diém:
A. C(61). B. C'(1;6).
C. C'(-6;-1). D. C'(-6;1).
Huwéng din giai
DAP AN D.
Truc cta phép dbi xtmg 1a dudng thang y=x. Phép dbi xtmg d6 bién diém M(a;b) thanh diém
M'(b;a) .
Ciu 19. Trong mit phang toa d6 Oxy, néu phép ddi xtmg truc bién diém M(3;1) thanh diém
M'(~1;-3) thi n6 bién diém N(-3;—4) thanh diém:
A. N'(3:4). B. N'(3;—4).
C. N'(4-3). D. N'(4;3).
Huwéng din giai
DAP AN D.
Truc cua phép ddi xtmg 14 duong thing y=-x. Phép déi xtmg do bién diém M(a;b) thanh diém
M'(—b;—a).

Céu 20. Trong mit phang toa do Oxy, néu phép ddi xtimg truc bién diém A(O;l) thanh diém
A'(-1;0) thi né bién diém B(-5;5) thanh diém:

A. B(-5;5). B. B'(5;5).
C. B'(5;-5). D. B'(-1;1).
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Huwéng dén giai
DAP AN A.
Ciu 21. Trong mit phang toa do Oxy, phép d6i ximg qua duong thang x+ y=0 bién duong thang
4x -5y +1=0 thanh duong thang c6 phuong trinh:
A. -4x+5y+1=0. B. 5x-4y+1=0.
C. 5x+4y+1=0. D. 4x+5y+1=0.
Huwéng dén giai
DAP AN B.

Biéu thirc toa do ctia phép d6i xing qua duong thing x+y=0 1a x'=-y va y'=-x. Béi vay tur

phuong trinh 4x—-5y+1=0 tasuy ra —4y'+5x'+1=0.
Vay duong thang 4x — 5y+1=0 bién thanh duong thing 5x — 4y+1=0.
Ciu 22. Trong mit phang toa do Oxy, phép dbi xtmg qua duong thang x—y =0 bién dudng tron co

phuong trinh X + y2 —2x—-1=0 thanh dudng tron c6 phuong trinh:
A. X +y* —2y-1=0. B. x* +y” +2x-1=0.
C. x> +y* +2y-1=0. D. x* +y*> -2x-1=0.

Huwéng din giai
DAP AN A.
Biéu thic toa do cua phép dbi xung di cho la x'=y va y'=x. Boi vay, tr phuong trinh
X2 +y% -2x-1=0 ta suy ra y“+x?-2y'-1=0, d6 1a tap hop nhimg diém (x';y') théa man
phuong trinh dudng tron X + y2 -2y-1=0.

Cau 23. Trong mit phing toa dd Oxy, cho dudng tron (C) ¢6 phuong trinh x* +y* —2x+3y-1=0.

Phép d6i ximg qua truc Ox bién duong tron d6 thanh duong tron (C”) c6 phuong trinh:
A. x2+y2—2x+3y—1=0. B. X2+Y2—2X—3Y—1:0-
C. X2+y2+2x+3y—1:0_ D. X2+y2—2X+3y+1=0.

Huwéng din giai
DAP AN B.

Chi viéc thay y bang —y trong phwong trinh duong tron da cho.
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Ciu 24. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho dudng tron (C) c6 phuong trinh X + y2 -2x+3y-1=0.
Phép d6i ximg qua truc Oy bién duong tron d6 thanh duong tron (C”) c6 phuong trinh:

A. X% +y? —2x+3y-1=0. B. x* +y* —2x-3y-1=0.
C. x2+y2+2x+3y—1:0. D. x2+y2—2X+3y+1=0-

Huoéng dan giai
PAP AN C.
Chi viéc thay x bang —x trong phuong trinh duong tron da cho.

Céu 25. Quan sat cac hinh dudi dy, hiy cho biét két ludn nao 1a dung?

=)

H1 H2 H3 H4

A. Hinh H; khoéng c6 truc dbi xtng, hinh H, co6 1 truc d6i xtng, hinh H; ¢6 5 truc dbi xtng va
hinh H, c6 2 tryc dbi xtmg.
B. Hinh H; ¢6 1 truc dbi xung, hinh H, co6 2 tryc d6i xtng, hinh Hj; ¢6 5 truc d6i xtng va hinh
H, c6 2 tryc dbi ximg.
C. Hinh H; c6 1 tryc dbi xtng, hinh H, ¢6 2 truc ddi xtmg, hinh H; c6 5 truc d6i xtmg va hinh
H, c6 4 truc dbi xtmg.
D. Hinh H; khoéng c6 truc doi xung, hinh H, ¢6 2 tryc ddi xung, hinh H; ¢6 5 tryc doi xung va
hinh H, c6 4 tryc ddi xtng.
Huéng din giai
DAP AN C.
CAu 26. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Phép d6i xtng truc 1a mot phép doi hinh.
B. Phép ddi xtmg truc c6 vo sb diém bat dong.
C. Mot tam giac nao d6 c6 thé ¢ dung hai truc d6i xtmg.
D. Mot hinh c6 thé khong c6 truc d6i xtng nao, ¢ thé c6 mot hay nhiéu truc ddi xing.

Huéng din giai
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PAP AN C.
Ta thiy ngay cac cau A, B, D déu dung.

Cau C sai vi: Mot tam giac thudong khong cé truc ddi xting nao, mot tam giac can (khong déu) chi
6 1 truc doi xung, mot tam giac déu ¢6 3 truc ddi xung.

CAu 27. Chon ménh dé dang trong cac ménh dé sau:
A. Qua phép ddi ximg truc b, , anh cta duong thang d 14 dudng thang d’ song song véi d.
B. Qua phép d6i xting truc b, , anh cua tam giac déu aBC co6 tim Oea (tAm dudng tron ngoai tiép)
12 chinh no.
C. Qua phép dbi xtmg truc b, , anh cia mgt duong tron 1a chinh no.
D. Qua phép ddi xtmg truc b, , anh cua duong thang d vudng goc véi a la chinh no.
Huwéng din giai
DAP AN D.
- Qua phép ddi xtng truc b,, anh cua dudng thang d 1a duong thang d’ song song véi d, diéu nay
chi dng khi d /a.
- Cau B chi diing khi a di qua dudng cao ciia tam giac déu ABC.
- Cau C chi ding khi a di qua tdm cua duong tron.

- Cau D dung. Vi néu lay M 1a mot diém bat ki thudc d thi anh cia M qua phép ddi xtmg D, 1a
diém M'ed. Vay anh cia d Ia chinh né.

Cau 28. Ta xem cac mau tu in I, J, H, L, P nhu cac hinh. Nhitng hinh nao c6 ding hai truc ddi

xtung?

A.L,J B.LH C.J,L D.H,P
Huwéng din giai

DAP AN B.

Cau 29. Chon cau sai trong cac cau sau:

A. Puong tron c6 vo sd truc ddi xing.

B. DPa giac déu n canh c6 dang n truc dbi xtmg.

C. Hinh thoi ¢6 hai truc d6i xtng.

D. Mot tam giac nao d6 c6 thé c6 dung hai truc xtng.
Huwéng din giai

DAP AN D.

- Ta thdy ngay céc cau A, B, C déu duang.
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- Theo cau 2, khong c6 tam gidc ndo co hai tryc ddi xing.

Cau 30. Trong mat phfmg voi hé toa do Oxy, cho duong th'fmg A c6 phuong trinh 2x-3y-6=0.

Puong thing d6i ximg ctia A qua truc hoanh c¢6 phuong trinh la:

A. 2x+3y+6=0. B. 2x+3y-6=0. C. 4x-y-6=0. D. 3x+2y-6=0.
Huwéng dén giai

DAP AN A.

Hai diém M(x;y) va M’(x; —y) thi d6i xang véi nhau qua truc hoanh. Do d6 dudng thang d6i xtng

cia A:2x-3y+6=0 qua truc hoanh c6 phuong trinh 1a: 2x+3y+6=0.

Cau 31. Trong mit phang vé6i hé toa dd Oxy, cho duong thang A c6 phwong trinh 5x+y—-3=0.

Puong thang d6i xtimg cia A qua truc tung c¢6 phuong trinh la:

A. 5x+y+3=0. B. 5x-y+3=0. C. x+5y+3=0. D. x-5y+3=0.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Hai diém M(x;y) va M'(—x;y) thi d6i xtng véi nhau qua truc tung. Do d6 duong thang ddi xtng

cia A:5x+y—-3=0 qua truc tung c6 phuong trinh la: -5x+y-3=0<5x-y+3=0

Céu 32. Trong mit phang voi hé toa dd Oxy, cho dudng thang A c¢6 phuong trinh 2x-y+1=0 va

diém A(3;2). Trong cac diém duéi day, diém nao 1a diém d6i xtng cta A qua duong thang A ?

A. M(-1;4). B. N(-2;5). C. P(6;-3). D. Q(1;6).
Huéng din giai

DAP AN A.

Puong thing A:2x—-y+1=0 co6 vecto chi phuong 5=(1;2). Goi d 1a duong thing qua A(3;2)

vuong géc véi A thi a 1a vecto phap tuyén cua d. Phuong trinh cia d la:
1(x—3)+2(y—2)=Oc>x+2y—7=0.

Toa d6 cua diém H 1a hinh chiéu vuéng goc cia A trén A nghiém dung hé phuong trinh:

2x-y+1=0 x=1
= :>H(1;3).
x+2y-7=0 y=3

Goi B la diém d6i xtmg cia A qua A, thi H 1a trung diém cia AB nén:

N
{XB HTATT L B(1;4).
Y =2y —Ya=4
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Chii y: Vi day 1a bai tap trac nghiém, nén dé chon cau ding cho nhanh ta chi can kiém tra cac lya

chon. Vi du néu chon M(—1;4) ta thay ngay trung diém ciia AM Ia 1(1;3) €A, sau d6 chi can kiém

tra vecto AM vuodng goéc véi vecto chi phuong ;=(1;2) cua A.

Céu 33. Trong mit phing v6i hé toa do Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y= x? —2x+3. Phép
dbi xtmg truc By, bién parabol (P) thanh parabol (P*) c6 phuong trinh la:

A. y=x*-2x-3. B. y=x*+2x-3. C. y=—x*+2x-3. D. y=—x* +4x-3.
Huwéng din giai

PAP AN C.

Li luan nhu cdu 2 phuong trinh cia (P) 1a: y=—x* +2x—3.

Chii y: C6 thé dung kién thuc sau: do thi ctia hai ham sb yzf(x) va y:—f(x) thi d6i xtmg voi

nhau qua truc hoanh.

Céu 34. Trong mit phing v6i hé toa do Oxy, cho parabol (P) c6 phuong trinh y= 2x% +x+5. Phép
dbi xtmg truc bo, bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh la:

A.y=—2x2+x—5. B.y=2x2—x+5. C.y=—2x2—x—5. D. y=—2x2+x—5.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Hai diém M(x; y) va M'(—x;y) thi d6i xtmg v6i nhau qua truc tung. Do d6 phuong trinh cua (P)

la: y=2(—x)2 +(—x)+5<:)y:2x2 -x+5.

Cau 35. Trong miat phang v6i hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c6 phuong trinh
x? er2 -2x+y-5=0. Phép dbi xung tryc By, bién duong tron (T) thanh dwdng tron (T7) ¢

phuong trinh 1a:

A. x2+y2—2x—y—5=0. B. x2+y2+2x+y—5:0.

C. x> +y? +2x-y-5=0. D. x* +y* —x-2y+5=0.
Huwéng din giai

DAP AN A.

Thay y bé1 —y ta dugce phuong trinh cua duong tron (T7) la: x> + y2 -2x-y-5=0.
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Cau 36. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho duong tron (T) c6 phuong trinh
(x—2)2 4—(y+3)2 =16. Phép ddi xung truc by, bién duong tron (T) thanh duong tron (T°) c6

phuong trinh la:

A. (x+3)" +(y-2)" =16. B. (x+2)" +(y+3)° =16.

C. (x+2)" +(y-3)" =16. D. (x-2)" +(y-3) =16.
Huéng din gidi

DAP AN B.

Thay x bdi —x ta dugc phuong trinh cia duong tron (T7) la:
(—x—2)" +(y+3)° =16 = (x+2)" +(y+3)° =16
Cau 37. Trong mit phang vai hé toa d6 Oxy, goi a la dudng phan giac clia goc phan tu thir nhét.
Phép déi xtmg truc B, bién diém A(4;3) thanh diém A’ c6 toa d¢ la:
A. (4-3). B. (4,-3). C. (-43). D. (3;4).
Huwéng din giai
DAP AN D.

Ta c6 thé ching minh duoc rang: hai diém M(x;y) va M'(y;x) thi d6i xtmg nhau qua a la duong

phan giac ciia goc phan tu thir nhét ciia hé toa do Oxy.
Suy ra: A’(3;4).
Ghi chii: Puong phan giac ciia goc phan tu thir nhat 1a dudng thiang c6 phuong trinh y=x.
Cau 38. Trong mit phang voi hé toa do Oxy, goi b 1a dudong phan giac cua goc phan tu thir hai.
Phép ddi ximg truc b, bién diém P(5; —2) thanh diém P’ ¢6 toa do la:
A. (5:2). B. (-5;2). C. (2-5). D. (-2;5).
Huwéng din giai
DAP AN C.

Ta c6 thé chimg minh duoc rang: Hai diém M(x; y) va M'(—y; —x) thi dbi xtmg qua b 1a duong

phan giac clia goc phan tu thir hai cua hé toa do Oxy.
Suy ra: P'(Z;—S).

Ghi chii: Puong phan giac clia goc phan tu thir hai 1a duong thang c6 phuong trinh y=-x.
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Ciu 39. Trong mit phang voi hé toa d6 Oxy, goi a 1a dudng phan giac ciia goc phan tu thir nhat. Ta
xét duong tron (T) c6 phuong trinh (x—Z)2 +(y+3)2 =9. Phép ddi xtmg truc b, bién duong tron
(T) thanh duong tron (T°) c6 phuong trinh 1a:
A. (x+3)2+(y—2)2=9. B. (x+2)2+(y—3)2=9.
C. (x-3)" +(y+2)° =9. D. (x+3)° +(y+2)" =9.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Thay x bdiy va y boi x ta dugc phuong trinh cua (T°) la:
(y-2) +(x+3)" =9 (x+3) +(y-2)° =9.
Céu 40. Trong mit phang voi hé toa do Oxy, goi a 1a dudng phan giac ciia goc phan tu thir nhat. Ta

xét duong thang A c6 phuong trinh 3x—4y+5=0. Phép dbi ximg truc b, bién duong thang A
thanh duong thang A' c6 phuong trinh la:

A. 4x-3y-5=0. B. 3x+4y-5=0. C. 4x-3y+5=0. D. 3x+4y+5=0.
Huéng din giai

DAP AN A.

Thay x b&iy vay boi x ta duge phuong trinh cua A' 1a: 3y -4x+5=0<4x-3y-5=0.

Ciu 41. Trong mit phang véi hé toa ¢ Oxy, goi b 1a duong phén giac ciia goc phan tu thir hai. Ta
xét duong tron (T) c6 phuong trinh x? +y2 —6x+4y—2=0. Phép dbi xtmg truc b, bién duong
tron (T) thanh duong tron (T”) c6 phuong trinh la:

A. x2+y2+6x—4y—2=0. B. x2+y2+4x—6y—2=0-
C. 52 +y? —6x+2y+2=0. D. x* +y? —4x+6y-2=0.

Huwéng din giai
DAP AN D.

Thay x bé1 —y vay boi —x ta dugce phuong trin cua (T7) la:
(—y)2 +(—x)2 —6(—y)+4(—x)—2=0<:>x2 +y2 —4x+6y-2=0.

Céu 42. Trong mit phiang voi hé toa dd Oxy, goi b 1a dudng phén gidc cua goc phan tu thi hai. Ta
xét duong thang A c¢6 phuong trinh y=5x+3. Phép dbi xing truc b, bién duong thang A thanh
duong thang A' c6 phuong trinh 1a:
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C. y=-5x+3. D. y=5x-3.
A.y=%x+§. B.y=—%x+% Y A Y=

Huwéng din giai
DAP AN A.
" \ . . s s 1 3
Thay x béi —y vay boi —x ta dugce phuong trinh ciia A' la: (—x) = 5(—y) +3ey :gx+g .
Céu 43. Trong mit phang v6i hé toa do Oxy, goi a 1a dudng thing co phuong trinh x+2=0. Phép
dbi xtmg truc B, bién diém M(4;-3) thanh diém M’ c6 toa d¢ la:
A. (-6;-3). B. (-8;-3). C. (8:3). D. (6;3).
Huwéng din giai
DAP AN B.
Trudc hét ta nhan thiy rang: hai diém M(x;y) va M'(Zx0 —x;y) thi d6i ximg qua duong thang c6

phuong trinh x=x.

Phuong trinh cia a viét lai: x=-2< Xg=—2.

Do d6, vé6i diém M(4;-3) thi diém M’ ddi xtmg ciia M qua a c6 hoanh d9 la x'=2(-2)-4=-8.

Suy ra: M'(—8;—3).

Céu 44. Trong mit phing vdi hé toa dd Oxy, goi b 1a dudng thing co phuong trinh y—-3=0. Phép

dbi xtmg tryc B bién diém P(-2;5) thanh diém P’ ¢6 toa d¢ la:

A. (-2;-5). B. (2,-5). C. (-2:1). D. Mot két qua khac.
Hu6ng din gidi

DPAP AN C.

Trude hét ta nhan thiy rang: hai diém M(x,‘y) va M'(x; 2y, —y) thi d6i xtmg qua duong thang c6

phuong trinh y =y, .

Phuong trinh ctia b viét lai: y=3.

Do d6, vé6i diém P(-2;5) thi diém M’ déi xtmg cua M qua b ¢6 tung d6 la: y'=2.3-5=1.

Suy ra: M'(—Z;l).

Céau 45. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong thang a va b c6 phuong trinh lan lugt

la x=x; va x=x, (x1 ;txz); M(x;y) la mot diém bat ki. Phép doi ximg truc b, bién diém M
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thanh diém M’ va phép dbi xtmg truc B, bién diém M’ thanh diém M**. Nhu thé phép bién hinh

bién diém M thanh diém M’ 1a mot phép tinh tién theo vecto u . Toa d0 cua vecto u la:

A. (2(x1+x2),‘0). B. (2(x2—x1);0). C. ((x1+x2);0). D. ((xz—xl);O).
Huwéng dén giai

DAP AN B.

Goi I(x1 ;0) va ](XZ;O) 1a cac giao diém cua hai dudng thing a va b véi truc hoanh.

Nhu thé phép bién hinh bién diém M thanh diém M’* 12 mot phép tinh tién theo vecto u=21I].

Ta c6: u=21] =(2(x, —x,);0).

Céu 46. Trong mit phing véi hé toa dd Oxy, cho hai duong thing a va b ¢6 phuong trinh 1an luot
la y=y; va y=y, (y1 ;tyz); M(x;y) 1a mot diém bat ki. Phép ddi xtmg truc b, bién diém M
thanh diém M’ va phép ddi xtmg truc B, bién diém M’ thanh diém M. Nhu thé phép bién hinh

bién diém M thanh diém M*’ 1a mot phép tinh tién theo vecto u. Toa d¢ cua vecto u la:

A (0;2(y, - yy))- B. (0:2(y, +y1)). C. (0y,+y;). D. (0;y, —yy)-
Huwéng din giai

DAP AN A.

Li lugn nhu cau 45 ta duge u=(0;2(y, -y,)).

Ciu 47. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho hai duong thang a va b ¢6 phuong trinh 1an luot
A4 x=2 va x=5. Thuc hién lién tiép hai phép déi xung truc D, va B, (theo tht ty). Diém

M(-2;6) bién thanh diém N ¢6 toa do 1a:
A. (-46). B. (5:6). C. (46). D. (9;6).

Huwéng din giai
PAP AN C.
Theo bai 46 thi phép bién hinh bién diém M thanh diém N 1a phép tinh tién theo vecto:
u=(2(5-2);0)=u=(60).

Ap dung biéu thirc toa do cua phép tinh tién ta dugc N(4;6) .
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Ciu 48. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho hai duong thang a va b ¢6 phuong trinh 1an luot
ld y=-1 va y=3. Thyuc hién lién tiép hai phép ddi xting truc B, va B, (theo tht tu). Diém

P(7;1) bién thanh diém Q c6 toa dé la:
A. (7;6). B. (7;-5). C. (7:3). D. (7;9).
Huwéng din giai
DAP AN D.
Phép bién hinh bién diém P thanh diém Q 1 phép tinh tién theo vecto: u=(0;2.(3+1))=u=(0;8)
Ap dung biéu thirc toa do cua phép tinh tién ta duoc: Q(7;9) .

Céu 49. Trong mit phing véi hé toa dd Oxy, cho hai duong thing a va b ¢6 phuong trinh 1an lwot
la x=-2 va x=3; A la duong thing c6 phuong trinh 2x+y=0. Thyc hién lién tiép hai phép ddi

xung truc B, va B, (theo thir tu), duong thang A bién thanh duong thang A' c6 phuong trinh la:

A. 2x+y-10=0. B. 2x+y+5=0. C. 2x+y-20=0. D. Mot két qua khac.
Huwéng din giai

PAP AN C.

Phép bién hinh bién duong thing A thanh dudng thiang A' 1a phép tinh tién theo vecto:

u=(2,(3+2);0)=u=(10;0).

Phép tinh tién nay bién A thanh A' c6 phuong trinh: 2(x - 10) +y=0=2x+y-20=0.

Cau 50. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai dudng thing a va b co phuong trinh lan lugt
la y=2 va y=3; A la duong thang c6 phuong trinh 3x—2y+1=0. Thyc hién lién tiép hai phép

dbi ximg truc b, va B, (theo thtr ty), duong thang A bién thanh dudng thang A' c¢6 phuong trinh

la:

A. 3x—2y+5=0. B. 3x-2y-5=0. C. 3x-2y+10=0. D. Mot két qua khac.
Huwéng din giai

DAP AN A.

Phép bién hinh bién duong thing A thanh dudng thiang A' 1a phép tinh tién theo vecto:
u=(0;2(3-2))=u=(0;2).

Phép tinh tién ndy bién A thanh A' ¢6 phwong trinh: 3x—2(y—2) +1=0<3x-2y+5=0.
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Ciu 51. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho hai duong thang a va b ¢6 phuong trinh 1an luot
la x=4 va x=2; (T) 1a dudng tron c6 phuong trinh (x—1)° +(y+2)* =4. Thyc hi¢n lién tiép hai

phép ddi xtng truc b, va b, (theo thtr tu), duong tron (T) bién thanh dudng tron (T) c6 phuong

trinh 1a:

A. (x=3) +(y-2)" =4. B. (x+3)° +(y+2) =4.

C. (x+1) +(y+4)" =4. D. (x+5) +(y+1)" =4.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Phép bién hinh bién duong tron (T) thanh duong tron (T°) 1a phép tinh tién theo vecto:
u=(2(2-4);0)=u=(-40).
Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh dudng tron (T”) c6 phuong trinh:
2 2 2 2
(x+4-1) +(y+2) =4 (x+3) +(y+2) =4.

Céu 52. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong thang a va b c6 phuong trinh lan lugt
1 y=1 va y=-2; (T) la duong tron c6 phuong trinh x* +y* —2x—6y+1=0. Thyuc hién lién tiép
hai phép dbi xung truc b, va by (theo thu ty), duong tron (T) bién thanh duong tron (T°) c6

phuong trinh 1a:

A X2 +y? —2x+6y+1=0. B. x* +y? —2x+8y+4=0.

C. x* +y* —2x+12y -4=0. D. x* +y? +4x+12y-1=0.
Huwéng din giai

DAP AN A.

Phép bién hinh bién duong tron (T) thanh duong tron (T°) 1a phép tinh tién theo vecto:
u=(0;2(-2-1))=u=(0;-6).

Phép tinh tién nay bién duong tron (T) thanh duong tron (T”) c6 phuong trinh:
X2 +(y+6)° —2x—6(y+6)+1=0 &% +y? ~2x+6y+1=0,

Céu 53. Trong mit phing v6i hé toa do Oxy, cho tam giac ABC véi A(2;6), B(—I;Z), C(6;1). Goi

G la trong tam cia AABC . Phép doi ximng truc By, bién diém G thanh diém G’ c6 toa do 1a:
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Huwéng din giai

PAP AN C.

NP 7 (7
Tu gia thiét suy ra: G(g ;3) =G (5 ;—3) .
Cau 54. Trong mat phéng voi hé toa d§ Oxy, cho tam giac ABC voi A(1;5), B(—I;Z), C(6;—4) .
Goi G la trong tdm cua AABC. Phép dbi xung truc DOy bién diém G thanh diém G’ ¢6 toa do 1a:
A. (-2-1). B. (2;-4). C. (0-3). D. (-2;1).

Huwéng din giai

PAP AN D.
Tir gia thiét suy ra: G(2;1)=G'(-21).

Cau 55. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC voi A(0;4), B(—2;3), C(6;—4).
Goi G 1a trong tim cia AABC va a 1a duong phan giac cta goc phan tu thir nhéat. Phép ddi xtng

truc B, bién diém G thanh diém G’ ¢6 toa do 1a:

S e

Huwéng din giai

DAP AN C.

4 4
Taco: G| =;1|=G'| L= |.

Cau 56. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cac duong c6 phuong trinh sau ddy, dudng nao nhan
tryc hoanh lam truc d6i xtng:

A.y=x2—2x. B. y=-4x+3.
C. x2+y2—4x+1=0. D. x2+y2+4x+12y—1=0.

Huéng din giai

DAP AN C.
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Khi thay y béi —y thi phuong trinh X2 + y2 —-4x+1=0 (*) khong thay dbi nén duong tron co
phuong trinh (*) nhan truc hoanh 1am tryc ddi xing.

Cau 57. Trong cac ham sb sau day, ham $6 nao ¢6 dd thi nhan truc tung lam truc ddi xung?
A. y=5x-3. B.y=x2—4x+5. C.y=x4—xz+1. D. y=sinx.

Huwéng din giai
DAP AN C.
Do phuong trinh y=x4 -x*+1 khong thay d6i khi ta thay x boi —x nén dd thi ciia ham sb nay
nhan truc tung lam truc dbi xtimg.
Céu 58. Cho hai diém B va C cé dinh trén dudng tron (O;R). Diém A thay d6i trén (O;R). Goi H
1a tryc tAm cia AABC va H’ 1a diém ddi ximg ciia H qua duong thang BC. Ménh dé nao sau day 1a
dang?
A. H’ 1udn nam trén duong tron (O';R) dbi xtmg cla (O;R) qua duong thang BC.

B. H’ lu6n ndm trén mot dudng thing cb dinh song song véi BC.
C. H’ luén nam trén dudng trung tryc clia canh BC.
D. H’ luén nim trén duong tron (O,'R) .

Huwéng din giai
DAP AN D.
Trong mdt tam giac, diém dbi xtng cua truc tim H qua mot
canh cua né thi nim trén dudng tron ngoai tiép tam giac do.

Day 1a mot kién thirc co ban. Tuy nhién ta c6 thé chimg minh
lai bai toan nay nhu sau:

Ké cac duong cao AM, BN, CP va goi D la diém ddi xing
cua H qua BC.

Ta co tor giac ANHP 1a mot to giac ndi tiép, suy ra:

PAN +PHN =180° hay BAC+BHC=180°.

Mit khac, ¢6 D la diém d6i xtng cia H qua BC nén

BDC = BHC.
Do dé: BAC+BDC=180°.
Suy ra D nam trén dudng tron (O) ngoai tiép AABC.

Cau 59. Trong mit phing cho duong thang A va hai diém A, B phan biét ndim cung mot bén duong
thang A . Mot diém M thay doi trén A, khi d6 vi tri cia M dé MA +MB dat gid tri nho nhét la:
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A. M tring véi hinh chiéu vudng goc ctia A trén A .

B. M tring v6i hinh chiéu vudng goc ctia B trén A .

C. M trung véi giao diém cta A va dudng trung truc cia AB.

D. M tring véi giao diém ciia A va dudng thang BA’ v6i A’ 1a diém dbi ximg cia A qua A.

Huwéng din giai

DAP AN D.
Day 1a bai toan co ban vé gia tri nho nhat. B

2 . 4
Do A’ 1a diém doi xing ciia A qua A nén: MA=MA'
Do d6: MA+MB>MA'+MB>A'B A

L M
Nhu thé: min(MA+MB)=A'B
AV

Xay ra khi: A’, B, M thang hang, khi d6 M tring v6i diém
I 1a giao diém ctia A’B va A.

Ciu 60. Cho doan thang AB va A 1a dudng thang ¢ dinh song song véi BC. Trén A lay diém M
bat ki. Khi d6 vi tri ciia diém M @€ chu vi tam giac MAB dat gia tri nhé nhat la:
A. M tring véi hinh chiéu vudng goc ciia A trén A .
B. M tring v6i hinh chiéu vuéng goc cia B trén A .
C. M trung vé6i hinh chiéu vuéng goc cua I trén A voi I 1a trung diém cia AB.
D. Khong thé xac dinh duoc vi tri cia M.
Huwéng din giai
DAP AN C.
Chu vi cia AMAB la: p=MA +MB+ AB. 4

Ma AB ¢ dinh nén p dat gia tri nho nhat khi va
chi khi MA +MB dat gia tri nho nhét.

Theo bai 59, khi d6 M ¢ vi tri K véi K 1a giao
diém cia A va A’B, A’ la diém déi xting cua A A’ ! h ! B

qua A.

Cau 61. Cho goc nhon xOy va mét diém A nam trong goc d6. Mot diém M thay doi trén tia Ox va
mot diém N thay ddi trén tia Oy. Dé xac dinh vi tri cia M va N sao cho  AAMN ¢6 chu vi nhé
nhit, mot hoc sinh chimg minh qua ba budc nhu sau:
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Budc 1: Goi p 1a chu vi tam gidc AMN ta co:
p=AM+AN+MN

Budc 2: Thyc hién phép dbi xung truc By, diém A bién
thanh diém B. Suy ra AM=BM, va thyc hién phép dbi
xung truc By, diém A bién thanh diém C. Suy ra

AN=CN.

Do d6: p=BM+MN+CN

Budc 3: Nhu thé p dat gia tri nhé nhét khi va chi khi cac diém B, M, N, C thang hang. Khi d6 M
tring voi diém I giao diém cua Ox va BC, N tring véi diém J giao diém cua Oy va BC.

Héi cach chirng minh trén ding hay sai? Néu sai thi sai bit dau tir budc nao?
A. Chtirng minh chinh xéc. B. Sai tu budce 1.
C. Sai tur budc 2. D. Sai tir budce 3.
Hudéng din giai
DAP AN A.

Ciu 62. Cho hai duong thiang song song a va b; A P
va B 1a hai diém hai bén duong thang b trong d6

diém A nim trong diy dinh boi a va b (A va B ddu Mo a
khong ndm trén a va b). Mudn dung mét doan thing 0

MN vuodng goéc véi ca a, b vdi Mea va Neb sao A
cho AM+MN+NB c¢6 do dai nhé nhat. Mot hoc No

sinh 13p luan qua ba budc nhu sau: M b

Budc 1: Trudc hét ta thay rang MN c6 d6 dai khong
ddi, nén ta chi can xac dinh vi tri cia M, N dé
AM +BN nho nhat.

Bude 2: Thyuc hién phép tinh tién T theo vecto H:m, diém B bién thanh diém Q; suy ra
BN =QM . Thyc hién phép dbi xtmg truc b, diém A bién thanh diém P, suy ra AM =PM.

Do d6: AM+BN=PM+QM>PQ.

Budc 3: Pang thirc xay ra khi diém M nam trén doan thang PQ, nhu thé M tring véi diém M, la
giao diém ctia PQ va duong thing a; khi d6 N tring véi diém N, 1a hinh chiéu vudng goc cia M,
trén duong thing b.

Pé y rang khi thuc hién phép tinh tién T theo vecto u=NM ma diém Q trung voi diém A thi ta két
luan ngay vi tri ctia diém M can xéc dinh 14 hinh chiéu vudéng goc cua diém A trén duong thang a.

Gido vién cé nhu cdu sé hitu file word vui long Trang 508
lién hé. Face: Tran Dinh Cu. SPT: 0834332133



Tom lai bai toan ludén thuce hién duoc.
Hoi cach chimg minh trén dang hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Chung minh chinh xac. B. Sai tir bude 1.
C. Sai tur bude 2. D. Sai tr buéce 3.
Huwéng dan giai
DAP AN A.
Ciau 63. Cho hai dudng thiang a va b cit nhau tai diém O. Nhan dinh nao sau day la ding?
A. Khéng c6 phép dbi xtmg truc nao bién a thanh b.
B. C6 duy nhat mot phép dbi xtmg truc bién a thanh b.
C. Co dang hai phép ddi xing truc bién a thanh b.
D. C6 v6 s6 phép dbi xting truc bién a thanh b.
Huwéng din giai
PAP AN C.
Goi p va q la phan giac cua cac goc tao boi hai dudng thing q a

a va b. Ta thdy ngay c6 hai phép ddi xtng truc bién a thanh

b 1a cac phép dbi xtmg truc b, vab,.
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BAI 4. PHEP POI XUNG TAM
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
I. Phép dbi xirng tim
1. Dinh nghia

e Phép ddi ximg qua diém O 1a mot phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ ddi ximg véi
M qua O, c6 nghia la OM+OM'=0 .

Py (M)=M'< OM+OM'=0

e Diém O goi la tim cta phép dbi xtmg, hay don gian 1a tam ddi ximg.
e Phép dbi xtrng qua mot diém con goi don gian 1 phép ddi ximg tam.
2. Biéu thirc toa d ciia phép ddi ximg tim

Trong hé toa do Oxy, cho diém I(a;b). Phép ddi xtmg tam b, bién diém M(x;y) thanh diém
[ — 2 _
M'(x';y') thi: {X' T
y'=2b-y
Cong thirc nay goi 14 biéu thirc toa do ctia phép d6i xing tim b,.
3. Tam dbi xirng ciia mét hinh
Piém O goi 1a tim d6i xting ctia mot hinh H néu phép ddi xing b, bién hinh H thanh chinh no,
nghiala b (H) =H.
Vi du:

a. Cac hinh nhu hinh binh hanh, hinh vuéng, hinh chit nhat, hinh thoi dé c6 tam ddi xting. D6 1a
giao diém cua hai dudong chéo cia mdi hinh.
b. Pudng tron c6 mot tim ddi xtimg, d6 1a tim cta no.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. tim dnh ciia 1 diém, mdt dwong qua phép déi xirng tim

Tim 4nh clia cdc di€m sau qua phép ddi xitng tAim I :

1) A(-2:3),1(1;2) = A(41)

2) B(3;1), I(~1;2) = B'(-5;3)

3) C(2:4), 1(3;1) = C'(4;-2)
Gidi :

a) Gla sit: A' = Pj(A) & IA=—IA & (¥~ Ly’ —2) = ~(-3;1)

_1=3 ‘=4
=t =1 T S A4
y-2=-1 y=1
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Tim anh cda cic dudng thing sau qua phép ddi xitng tAim I :

1) (A): x+2y+5=0,1(2;-1) = (A):x+2y-5=0
2) (A): x—2y—-3=0,I(1;0) = (A):x—-2y+1=0
3) (A):3x+2y—1=0,1(2;-3) = (A):3x+2y+1=0
Gidi

PP : C6 3 cach

Ciach 1:Dung bi€u thic toa do

Céch 2: Xdc dinh dang A'// A, r6i dung cong thitc tinh khodng cdch d(A;A") — A’

Céch3: LAy bAtky A, Be A, rditimanh A'B'e A'= A'=A'B’

x'=4-x {x:4—x’
, =

y==2-y (y=-2-vy

!

b
1) Cach 1:Ta c6 : M(x;y) I—I>M'{

VIMEXy)eA= x+2y+5=0 @ —-x)+2(-2-y)+5=0=x"+2y'-5=0
oSMEy)eA 1 x+2y-5=0
b
Vay: (A)l—L 5 (A):x+2y-5=0
Cich2: Goi A'=Dj(A)= A" songsong A=A x+2y+m=0(m#5).
15 Iml
\/12+22 \/12+22
—>(A):x+2y-5=0
Cdch3: Liy : A(-5;0),B(-1;-2)e A= A'(9;-2),B'(5;0) => A'=A'B": x+2y-5=0

m =15 (loai)

Theo dé : d(I;A) = d(;A) <

<:>5:I—ml<:{
m=-5

Tim 4nh clia cdc dudng tron sau qua phép ddi xiing tAm :

1) (C): %% +(y=2)% =1,E2:1) = (C):(x=4)% +y% =1
2) (C): x% +y2 +4x+2y =0,F(1;0) = (C):x% +y2 —8x—2y+12=0
3) (P):y =2x% —x+3, tim 0(0:0) = (P):y= —2x%—x-3

HD :a) C6 2 cach giai :
Céch 1: Dung biéu thic toa do .

15)
Cach?2: Tim tam [I—E ] R'= R =(da cho) .
b) Tuong tu .

Dang 2. Chirng minh mét hinh H ¢6 tim ddi xirng

Phwong phap gidi:
Buwée 1. Xac dinh diém cb dinh O.

Buwdc 2. Chung minh rﬁng, v&i moi diém M thudc H, diém M'= b, (M) cling thudc H.
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Vi du 1: Trong hé toa &6 Oxy, goi (C) 1a d6 thi ctia ham s y = 1 Chung minh rang (C) c6 tam dbi
X
xtng 1a O, géc cua hé toa do Oxy.

Giai

Goi M(x;y)e(C) thi co: y:l.
X
Goi M'(x';y') la anh cua M qua B, thi tur M—O+OM':6, ta co: @=—OM'<:>{X
y

Thay vao (1) ta duge: —y' Lo y' :l,. Hg thirc nay chimg t6 M'€(C).

—x' X
Tém lai, v6i moi diém M thudc (©), M’ 1a anh cia M qua b, ciing thuoc (C). Viy, (C) co tam ddi
xtng 1a O.
Vi du 2: Cho hai diém cb dinh A vi B ¢6 AB=2. Tim tip hop nhimg diém M’ sao cho
MA + MB = MM, biét ring MA%2 +MB? =4
Giai
Dé tim tap hop nhitng diém M’ ta phai tim tap hop nhiing diém M.

2
Ta c6 MA? + MB? =4 . Goi O la trung diém ciia AB thi O ¢6 dinh. Ma MA? + MB? =2MO?” +£

2
nén 2MO? = 4—ATB =2 MO=1. Do do, tdp hop nhiing diem M la dudng tron (C) tam O co6 ban

kinh R=1.
Bay gid ta tim tap hop nhimg diém M’.
Ta c: MA + MB=MM' (gia thiét) (1)

Ma O la trung diém ctia AB nén: MA +MB =2MO 2)

Tu (1) va (2) ta c6: MM'=2MO < OM +OM'=0.

Do d6 M'=D,(M).

Theo trén, M thudc (C) nén M’ thudc (C’) l1a anh cua (C) qua B, . Ma (C’) chinh la (C). Vay tap
hop nhimng diém M’ 1a dudng tron tdm O, trung diém ctia AB, ban kinh R=1.

Dang 3. Dung phép dbi xirng tim dé dung hinh

Phwong phap giai: Mudn dung diém N, ta thuc hién cac budc sau:
Bude 1. Xéc dinh hai diém M va O sao cho N=D,(M).

Budc 2. Tim cac dyng diém M suy ra N.
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Vi du: Dyng hinh binh hanh ABCD, biét rang hai dinh B va D ¢6 dinh, dinh A thuéc mot duong
tron (I) da cho va dinh C thudc mot dudng thang d di cho.

Giai
Goi O la trung diém cua BD thi O ¢b dinh va b, (A) =C.

Ta dung A trude. Vi C=DO(A) nén A=DO(C). Ma Ced

nén Aed', anh cua d qua B . Do do: A:(I)md'.

Da co A, tadung C=D, (A) .

Toém lai: Hinh binh hanh ABCD da dung xong.

Bai toan ¢6 2; 1; 0 101 giai tuy theo d’ va (I) ¢6 2; 1; 0 giao
diem.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Céu 1. C6 bao nhiéu phép ddi xtmg tdm bién mot dudng thang a cho trude thanh chinh no?
A. Khong cé phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai
PAP AN D.
Tam d6i xtng 14 diém bét ki ndm trén a.

Céu 2. Cho hai duong thing song song d va d’. C6 bao nhiéu phép ddi xtimg tim bién mdi duong
thang d6 thanh chinh n6?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.
C. Chi co6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Tam d6i xtng phai nam trén ca d va d” nén khong co.
Ciu 3. Cho hai duong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép dbi ximg tam bién d thanh d°?
A. Khong cé phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.
C. Chi co6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai

DAP AN D.
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Tam ddi xung 1a cac diém cach déu d va d’.
Cau 4. Cho hai duong thang cit nhau d va d’. Co bao nhiéu phép ddi xtimg tim bién mdi duong
thang d6 thanh chinh no?
A. Khdng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v s6 phép.
Huwéng din giai
DPAP AN B.
Tam ddi xing 1a giao diém ctia d va d’.
Céu 5. Cho hai duong thang cit nhau d va d’. Cé bao nhiéu phép ddi ximg tim bién duong thang d
thanh d’?
A. Khéng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Vi phép ddi xing tdm bién d thanh dudng thang song song hodc tring véi d.

Céu 6. Cho hai dudng thing song song a va b, mot dudng thing ¢ khong song song véi ching. Co
bao nhiéu phép ddi ximg tdm bién dudng thang a thanh dudng thang b va bién dudng thang ¢ thanh

chinh n6?

A. Khéng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Gia sir ¢ cat a va b 1an luot tai A va B. Phép dbi xtmg tdm can tim 1 phép dbi xtmg qua trung diém
cua AB.

Ciu 7. Cho bon duong thang a, b, a’, b’ trong d6 a/a', b/ b' va a cat b. Co bao nhiéu phép ddi

xung tim bién cac dudng thang a va b 1an luot thanh cac dudng thang a” va b’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhét.
C. Chi co6 hai phép. D. C6 v6 s phép.

Huwéng din giai

DAP AN B.
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D6 1a phép ddi xting qua tim hinh binh hanh tao thanh bai bon dudng thang da cho.

Ciu 8. Trong céc hinh dudi day hinh nao khéng c6 tim di xing?
A. Puong elip. B. Buong hypebol.

C. Duong parabol. D. Do thi ciia ham s6 y =sinx.

Huwéng din giai
DAP AN C.
Cau 9. Trong céac hinh dudi day, hinh nao khéng c6 tdm dbi xtimg?
A. Hinh g6m mdt duong tron va mét hinh chit nhat noi tiép.
B. Hinh gdm mét dudng tron va mot tam giac déu ndi tiép.
C. Hinh lyc giac déu.
D. Hinh gém mot dudng tron va mot hinh vudng noi tiép.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Céu 10. Trong cac hinh duéi day, hinh nao khong c6 v sb tim dbi xtng?

A. D0 thi cua ham s0 y =sinx. B. D6 thi cia ham s0 y =sinx+1.

C. D6 thi ctia ham s6 y =tanx. N 1
D. D6 thi ciaham s6 y=—.

X
Huwéng din giai
PAP AN D.
D6 thi cua ham s6 y =— la duong hypebol, chi c6 duy nhat mot tam do6i xtimg la diém goc toa do.

X
Cau 11. Trong mit phang toa d6 Oxy, néu phép ddi xting tdm bién diém A(5;2) thanh diém
A'(-3;4) thi n6 bién diém B(1;-1) thanh diém:
A. B'(1,7) B. B'(1;6) C. B'(2;5) D. B'(1,-5)
Huwéng din giai

DAP AN A.

Trung diém cta BB’ phai 14 trung diém ciia AA’.

Céu 12. Trong mat phang toa dd Oxy cho phép d6i ximg tam c6 tam 1a diém gdc toa do. Khi d6 no
bién dudng thang 3x — 4y +13=0 thanh duong thang:
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A. 3x+4y+13=0 B. 3x+4y-13=0 C. 3x—-4y-13=0 D. -3x+4y+13=0
Huwéng din giai

DAP AN D.

Phép ddi ximg qua O bién diém M(x;y) thanh diém M'(-x;-y).

Céu 13. Trong mit phing toa do Oxy cho phép ddi xtng tim véi tim 1a diém I(l;—l) . Khi d6 no

bién duong thang 2x -3y +5=0 thanh duong thang:

A. 2x-3y-7=0 B. 2x-3y+7=0 C. 2x+3y+7=0 D. 2x-3y+4=0
Huwéng din giai

DPAP AN B.

Diém I phai cach déu duong thang di cho va anh cta né.

Céu 14. Trong mit phang toa dd Oxy cho hai dudng thing song song a va b lan lugt c6 phuong
trinh 3x+4y-1=0 va 3x+4y+5=0. Néu phép dbi xtmg tdm bién a thanh b thi tim ddi xtimg phai

1a diém nao trong cac diém sau day?
A. 1(2;-2) B. 1(2;2) C. 1(-2;2) D. 1(2;0)
Huwéng dén giai
DAP AN A.
Tam ddi xung phai cach déu hai duong thang da cho.;
Cau 15. Trong mat ph?mg voi hé toa d§ Oxy cho diém I(a;b). Thyc hién phép ddi xung tam [ bién

diém M(x;y) thanh M'(x';y') . Biéu thuc toa d6 ctia phép d6i xtg tdm nay la:

x'=2b—-x x'=2a-x X'=a—2x x'=a-2y
A. B. C. <, D. 4 |
y'=2a-y y'=2b-y y'=b-2y y'=b-2x
Huéng din giai
DAP AN B.

Ciu 16. Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P) ¢6 phuong trinh y= x* +x . Phuong
trinh cta parabol (Q) ddi xtng véi (P) qua gbe toa d6 O la:

A.y=—x2+x. B.yzxz—x. C.yz—xz—x. D.y:x2—2x.

Huwéng din giai

DAP AN A.
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Hai diém M(x;y) va M'(—x; —y) thi di xing véi nhau qua gdc toa do O. Do d6 phuong trinh cta

parabol (Q) la: -y = (—x)2 + (—x) Sy= X% +x.

Céau 17. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho diém 1(2; —1) va duong thang A c6 phuong trinh

x+2y-2=0. Anh ctia A qua phép d6i xtng tim b, 1a duong thang c6 phuong trinh:

A. x+2y+2=0. B. x-2y+3=0. C. x+2y+6=0. D. 2x-y+4=0.
Huwéng din giai

DAP AN A.

X'=4-x {x=4—x'
Al @ Al
y==2-y |y=-2-y

Ap dung biéu thirc toa do ciia phép ddi ximg tam, ta co: {
Thé vao phuong trinh cua A ta duge: (4-x')+2(-2-y')-2=0c —x'-2y'-2=0 < x'+2y'+2=0
Vay phuong trinh dnh cua A la: x+2y+2=0.

Cau 18. Trong mit phing véi hé toa d6 Oxy, cho diém 1(2; —1) va duong tron (T) cé phuong trinh
x? + y2 =9. Phép d6i xtng tam b, bién duong tron (T) thanh duong tron (T”) c6 phuong trinh 1a:
A. X +y? —8x+4y+11=0. B. x> +y? +4x+6y+5=0.

C. x* +y? —2x+4y=0. D. x* +y? —6x+2y-2=0.

Huwéng din giai

DAP AN A.

1 y=_2_y|

x'=4-x {x=4—x'
&
y'=-2-y

Ap dung biéu thirc toa do ciia phép ddi ximg tam, ta co: {

Thé vao phuong trinh ctia (T) ta dugc: (4 - x')2 + (—2 - y')2 =9 & x?+y?-8x'+4y'+11=0.
Vay phuong trinh ciia (T7) la: x* + y2 -8x+4y+11=0.
Ciau 19. Trong cac ham sb sau ddy, ham sé nao c6 do thi nhan gdc toa dd O lam tam dbi xtimg?

A. y=2x*-3x+1. B. y=x>+x-5. C. y=x"tanx. D_y:sinXJXZJrl_

Huwéng dén giai

DAP AN D.
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Ta d3 biét dd thi cia mot ham s6 1é nhan géc toa d6 O 1am tam d6i xtng. Trong cac ham sb dudi
day chi c6 ham sb y =sin xm 12 ham s6 1é, nén dd thi cua ham s nay nhan géc toa d6 O lam
tam doi xung.

Cau 20. Trong mit phing v&i hé toa d6 Oxy, cho duong tron (C) co6 phuong trinh
x? +y* —8x+10y +32 =0 . Phuong trinh ctia dudng tron (C) ddi xtmg cua (C) qua gdc toa do O ¢
phuong trinh la:

A. (x+4) +(y-5)" =9. B. (x—4)" +(y-5) =16.

C. (x+ 4)2 +(y+ 5)2 _4. D. Mot phuong trinh khac.

Huwéng din giai
DAP AN A.
Thay x boi —x vay bdi —y ta dugc phuong trinh cua (C’) la:
x? +y? +8x—10y + 32 :0<:>(x+4)2 +(y—5)2 =9.
Ciu 21. Trong mit phang v&i hé toa dd Oxy, cho parabol (P) c¢6 phuong trinh y= x* —2x va diém

I(—3;1) . Phép ddi ximg tam b, bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh l:

A y=—*-14x-46. B.y=—x+14x-5. C.y=—*-7x+12. D.y=-x>+6x+3.
Huwéng din giai
DAP AN A.

7 5 , - _6 _ — _6 !
Ap dung biéu thtic toa do cta phép doi xing tam, ta co: {X, o {X >,(
y'=2-y |y=2-y
Thé vao phuong trinh cua (P) ta duoc: 2 — y'= (—6 —x')2 - 2(—6 —x') Sy'= —x'2—14x'-46..
Vay phuong trinh cua (P’) la: y = —x? —14x - 46 .

Cau 22. Trong mit phang voi hé toa do Oxy, cho diém 1(2;—1) va tam giac ABC voéi A(1;4),
B(—2;3), C(7;2). Phép dbi ximg tam b, bién trong tim G cuia tam giac ABC thanh diém G’ ¢6 toa
do la:
A. (-25). B. (2;-5). C. (-L-4). D. (0;-5).

Huwéng din giai

DAP AN D.
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Trong tam cua AABC la G(2;3).

Ap dung biéu thic toa d ciia phép ddi ximg tam, ta dugc G'(O; —5) .

Gido vién cé nhu cdu sé hitu file word vui long Trang 519
lién hé. Face: Tran Dinh Cu. SPT: 0834332133



BAI 5. PHEP QUAY
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM

I. PINH NGHiIA

Pinh nghia

Cho diém O va géc lwong gidc .. Phép bién hinh bién O thanh chinh né, bién méi diém M khéc O
thanh diém M’ sao cho OM’ = OM va goc heong gidc (OM’ OM’) bang a. dwge goi la phép quay
tam O goc o (h.1.27).

Hinh 1.27

Piém O duoc goi 13 tim quay con o duoc goi 1a gbc quay ciia phép quay.
Phép quay tam O géc o thuong duogc ki hiu la Q(O;a)
Vi du 1. Trén hinh 1.28 ta c6 cac diém A’, B’, O twong tng 13 anh cta cac diém A, B, O qua phép

quay tam O, va géc quay —g

Hinh 1.28

Nhén xét:
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1) Chiéu duong ciia phép quay 1a chiéu dwong ciia dudng tron luong gidc nghia 1a chiéu nguogc véi

chiéu quay cta kim dong ho.

I'f '\T— _T
_,r'llf \\ |III
/ h Y
# \ A /
;‘f Y K"\
ff I". \'\ /
h \ 1\
Z; % -\-_f
Chigu quay duong Chigu quay am
a= 61
Hinh 1.30
2)Véi k14 sé nguyeén taluén cé phép quay Q0. 21x) 1a phep dbng nhit.
Phép quay Q0. 2k+1ym 14 phép d6i ximg tdm O (h. 1.32).
M i _; M
Q

Phép quay Q(0,1) |4 phép dbi ximg tam

a = 180°

Hinh 1.32

II. TINH CHAT
Quan sat chiéc tay 14i (vo lang) trén tay nguoi 1ai xe ta thiy khi nguoi l4i xe quay tay 1ai mot goc

nao do thi hai diém A va B trén tay 1ai ciing quay theo. (h.1.34). Tuy vi tri A va B thay d6i nhung
khoang cach gitta chung khong thay dbi. Diéu d6 duoc thé hién trong tinh chét sau cia phép quay.

Trang 521
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Hinh 1.34
Tinh chét 1.

Phép quay bao toan khoang cach giira hai diém bat ki.

Hinh 1.35

(Phép quay tam O, géc (OA; OA’) bién diém A thanh A’, B thanh B,
Khi do, ta co: A’B’ = AB)
Tinh chét 2.

Phép quay bién dwong thang thanh dwong thang, bién doan thang thanh doan thang bang né, bién
tam gidc thanh tam giGc bang né, bién dwong tron thanh dwong tron cé cing ban kinh (h.1.36).
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( o s
k\\_f/r | \ NG _A
- N4 A\
ANt ;
A --l\. enen bt + . i,
S

468 -
Hinh 1.36

Nhén xét
Phép quay géc o véi 0 < o < 7. bién dwdmg thing d thinh dwdng thing d° sao cho géc gifva d

vi d bing a (0 < @< X)), hoic bing 7 - & (néu 5 <o <) (h.137).

a=77"

Hinh 1.37
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B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Chirng minh diém M’ 12 4dnh ciia diém M trong mét phép quay

Phwong phap giai: Ta thuc hién céc budc sau:
Buwéc 1. Tim mét diém cb dinh O va mot goc ¢ khong doi.

OM =0OM'

Buwoc 2. Chung minh:
(OM,OM')=¢

Vi du 1: Cho ABC la tam giac déu (cac dinh duoc ghi theo chiéu duwong). Hay xéac dinh phép quay
bién C thanh A).

Giai

e Goi O la tdm cta duong tron ngoai tiép tam gidc ABC, ta co:

4
OA=0C
(OC,0A)=120°
‘ \
Vay Q(o;lzoO) CA.
B C

e Ta con co phép quay Q(B;60°):C A

Vi du 2: Cho hai dudng tron (O;R) va (O';R) cit nhau tai A va B. Mot duong thang qua B, cit
(O;R) tai M cat (O';R) tai M’. Ching minh rang M’ 14 anh ciia M trong phép quay tdm A, goc

quay ¢=0AO0".

Giai
Xét tam giac MAM” ta co: 1(4\1 :C/)\1 ; 1\//IT :61\' (g6c nod1
tiép va nira goc & tAm cing chin mot cung). Ma C/)\1 = 61\ '
(vi AOAO' can tai A), suy ra 1\//1\1 = 1\//[T .

Vay, tam giac MAM’ can tai A, suy ra;: AM =AM’ (1)

Mat  khiac:  AOMA=AO'M'A (ccc), suy 1a

MAO=M'AO'. Ma:
Do d6: MAM'=¢ (2).

AM=AM'

Tu (1) va (2) suy ra: {(AM,AM'):(p
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—

Vay M’ 12 anh ctia M trong phép quay tim A, goc quay ¢ = OAO' .

Dang 2. Tim dnh ciia m§t dwong thang, dwong tron qua mot phép quay

Phwong phap giai:

e Tim anh cia mot duong thing qua mot phép quay Q(I;oc) .

Buwéc 1. Liy trén duong thang mot diém c6 dinh M, va diém di dong M.

Budéc 2. Goi M,' vaM’ lan luot 14 anh cua M, va M trong phép quay Q(I;a) .

Buwéc 3. Chimg minh ring M’ thuéc mét dudng thing d’ ¢b dinh.

Két luan: d’ chinh 13 anh cua d qua phép quay Q(I;oc) .

e Tim anh cua mot duong tron qua mdt phép quay Q(I;oc) .

Buworc 1. Goi O’ 1a anh cta O, tam duong tron da cho, qua Q(I;oc) ,taco O’ ¢ dinh.

Bugc 2. Lay diém M ty ¥ trén duong tron (O). Goi M” 1a anh cia M qua Q(I;), chimg minh ring
O'M'=0OM.

Buwéc 3. Ching minh rang M’ thudc dudng tron (O';R).

Két luan: (O';R) chinh la anh cua (O;R) qua Q(I;a).

Vi du 1: Cho phép quay tim O, gbc quay ¢=60° va duong thang d. Tim anh cta d qua Q(L;a).

Giai

Goi H 13 hinh chiéu cua O 1én d, ta ¢c6 H ¢ dinh. Goi H’ 1a anh cta H qua Q(O;60°). Ta co:
OH'=0H

{(OH,OH') =60° (1)

Mit khac, goi M la diém di dong trén d va M’ la anh cia M qua Q(O; 600) , ta co:
{OM =OM'

(OM,0OM’) =60° 2)

Tu (1) va (2), ta co:

OH=0H'

OM =OM' = AOH'M' = AOHM (cg.c)

HOM = H'OM'

Do d6: OH'M'=90° d
Vay tap hop diém M’ 1a dudng thang d’ vudng goc véi
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OH’ tai H’.
Luuy:
1. Goc ciadvad’ bang 60°.

HM=H'M'
(HM,H'M') =60°

Vi du 2: Cho tam giac ABC vudng can tai A, c6 A ¢b dinh (cac dinh dugc v& theo chiéu duong).

Biét rang C thudc duong tron (I;R) cho san. Tim anh cia dudng tron (I;R) qua phép quay

Q(A,-—9o°).

Giai
Vi tam gidc ABC vuodng can tai A, c6 cac dinh ghi 4
A AC=AB
theo chi¢u duong nén:
(AC,AB)=-90°
B
Suy ra B 1a anh cua C qua Q(A;—90°) . ¢

Goi I’ 1a anh cua I qua phép quay Q(A;—90°) , ta co

Al=ATl

I’ ¢ dinh va:
{(AI,AI') =-90°

1

I>1
Mat khac: Q(A;—90°):C'_) B}:I'B:IC. Do @6 I'B=R (ban kinh cia (I;R))
H

Tém lai, ta co: I’ ¢b dinh, I'B=R (khoéng déi) nén tap hop nhiing diém B 1a duong tron tam I, ban
kinh R. D¢ 1a anh cua duong tron (I;R) .

Dang 3. Dung hinh bing phép quay

Phwong phap giai: Mudn dung diém N qua phép quay, ta thuc hién cac budc sau:

Buéc 1. Xac dinh diém M va phép quay Q(O;(p) ‘M N.

Buwéc 2. Tim cach dung diém M, suy ra diém N bang phép quay trén.

Vi du: Cho tam gidc déu ABC c6 cac dinh dugc v& theo chiéu duong. Liy diém P trén canh AB.

Hay dung diém Q trén canh CA sao cho ‘@" = ‘E‘ .

Giai
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Gia st bai toan da dung xong ta c6: Qe AC sao cho ‘@‘ = ‘H" .

Trude hét ta phai xac dinh phép quay bién C thanh A va Q thanh
P. Taco: ‘®‘=‘§":>CQ=AP (1)

Mait khac, P AB va Qe CA nén:

(@,H’)z(@,ﬁ)zl%" (2)

CQ=AP

Tu (1) va (2) suy ra: {(CQ,AP) =120°

OC=0A (3)

Goi O la tam cua phép quay bién C thanh A va Q thanh P, ta co:
(OC,0A)=120° (4)

Tt (3) suy ra O thudc duong trung truc cua CA; tir (4) suy ra O thudc cung chira goc 120° v€ trén
day CA. Ma ABC la tam giac déu nén O chinh 1a trong tam ctia né.

Tom lai, ta dd xac dinh dugc phép quay tim O, goc quay 120°, bién C thanh A, bién Q thanh P.
Suy ra Q(O; —1200):P > Q va O O, nén bién OP thanh 0Q. Vay Q la giao diém cua canh CA
va 0Q 1a anh cua duong thing OP qua phép quay Q(O;—120° ) . Bai toan chi c6 mét nghi¢m hinh.
C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho hai dudng thang bat ki d va d’. Cé bao nhiéu phép quay bién duong thang d thanh
duong thang d’?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng dén giai

DAP AN D.

Tam cua phép quay la diém cach déu hai duong thang d va d’.

Céu 2. Cho hai duong thang song song a va a’, mot dudng thing ¢ khong song song voi chiing. Co
bao nhiéu phép quay bién dudng thing a thanh duong thing a’ va bién duong thang ¢ thanh chinh

no?
A. Khdng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v s6 phép.
Huwéng dén giai
DAP AN B.
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Phép quay goc quay 180°, tim quay 1a trung diém ctia doan thang do a va a’ chin ra trén c.
Cau 3. Cho bbn dudng thing a, b, a’, b’ trong d6 a/a', b/ b’ va a cit b. Co bao nhiéu phép quay

bién cac duong thiang a va b lan luot thanh cac dudng thiang a’ va b’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai
DPAP AN B.
Phép quay goc quay 180°, tim quay la tim hinh binh hanh tao bai bon dudng thing di cho.

Ciu 4. Cho tam giac déu ABC véi trong tdim G. Phép quay tdm G véi goc quay nao dudi day bién
tam giac ABC thanh chinh n6?

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 120°.
Huwéng din giai
DAP AN D.

Céau 5. Cho hinh vuéng ABCD c6 tam O. Phép quay tdm O véi goc quay nao dudi day bién hinh
vuong ABCD thanh chinh n6?

A. 30°. B. 45°. C. 90°. D. 120°.
Huwéng din giai

DAP AN C.

Ciu 6. Trong mat phang toa d6 Oxy cho phép quay tam O bién diém A(l;O) thanh diém A'(O;l).

Khi d6 n6 bién diém M(1;-1) thanh diém:

A. M'(-1;-1). B. M'(1;1). C. M'(-1;1). D. M'(1;0).
Huwéng din giai

DAP AN B.

Céu 7. Khi nao thi hop thanh cia hai phép quay Q(O;¢) va Q(O;¢) la phép dong nhat?

A.Khi ¢=¢=90°. B. Khi ¢=¢=kn, véi k nguyén.

C. Khi ¢+¢=2kn, vdi k nguyén. D. Khong khi nao.
Huwéng din giai

DAP AN C.
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Hop thanh 1a phép quay tam O goc quay ¢+¢.
Cau 8. Khi nao thi hop thanh cua hai phép quay Q(O;(p) va Q(O;(I)) 1a phép ddi xtng tam?
A.Khi g=¢=0°. B. Khi ¢=¢=kn, véi k nguyén.
C. Khi ¢+¢=2kn, voi k nguyén. D. Khéng khi nao.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Hop thanh 1a phép quay tam O goc quay ¢+¢.
Céu 9. Cho phép quay Q(O;¢) bién diém A thanh diém A’ va bién diém M thanh diém M’. Chon
ménh dé sai trong cic ménh dé sau:

A. AM=AM". B. (OA,0A")=(OM,0OM')=¢.
C. (AM,A'M)=o. D. AM=A'M'".

Huwéng din giai
DAP AN A.
Ciu 10. Trong mit phang v6i hé toa d6 Oxy, ta xét phép quay Q(O;(p). Trong cic ménh d¢é sau,
ménh dé nao sai?
A.Néu ¢=90° thi Q bién truc hoanh x’Ox thanh truc tung y’Oy.
B. Néu @=270° thi Q bién truc tung y’Oy thanh tryc hoanh x’Ox.
C. Néu ¢=-90° thi Q bién truc tung y’Oy thanh truc hoanh x’Ox.
D. Néu ¢=180° thi Q bién truc hoanh x’Ox thanh chinh né.
Huwéng din giai
DAP AN D.
Ta thdy ngay cac cau A, B, C déu ding.
Néu ¢=180° thi Q bién truc hoanh x’Ox thanh truc ngugc hudng véi truc x’Ox.
Céu 11. Trong cdu nay ta chi xét cac phép quay voi goc quay ¢ thoa diéu kién 0° <¢p<180°. Cho
hai duong thang a va b cat nhau tai diém O. Phat biéu nao sau day la ding?
A. Khong ton tai phép quay nao bién duong thang a thanh dudng thang b.
B. C6 duy nhit mot phép quay bién duong thing a thanh dudng thing b.
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C. C6 dang hai phép quay bién dudng thang a thanh duong thing b.

D. C6 vd s6 phép quay bién duong thing a thanh dudng thing b.
Huwéng din giai

DAP AN D.

Gia stra va b ¢ vi tri nhu hinh vé.

Goi a la gbc tao boiavab.

+ Ta thay phép quay Q(O;oc) bién a thanh b va phép quay

Q(O;180° - a) bién b thanh a.

+ Mait khéc, chéng han nhu trén tia Ox ta léy mot diém I bat

ki nao do, thi phép quay Q(I;180° - oc) s& bién b thanh a.

Nhu thé, véi hai dudong thang a va b cit nhau s& co vo sd phép quay bién duong thiang nay thanh
duong thing kia.

Cau 12. Cho tam gidc ABC déu tam O (O la tdm ctia duong tron ngoai tiép). Ta thuc hién phép

quay tam O bién tam giac ABC thanh chinh n6. Mot sé do cia goc quay ¢ 1a:

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Huwéng din giai

DAP AN D.

Trong tam giac déu ABC tim O, ta co: COA =120°. 4

Nhu vy phép quay tim O vdi goc quay ¢=120° s& bién tam
giac ABC thanh chinh no.

Di nhién phép quay tim O v&i gbc quay bang k180° ciing bién ‘
tam giac ABC thanh chinh no.

Céu 13. Cho hinh vuéng ABCD tdm O. Ta xét cac ménh dé sau:

1. Phép quay Q(O; 450) bién hinh vudng ABCD thanh chinh no.

2. Phép quay Q(o; 600) bién hinh vudng ABCD thanh chinh né.

3. Phép quay Q(o; 900) bién hinh vuong ABCD thanh chinh né.
(

4. Phép quay Q o;1800) bién hinh vuéng ABCD thanh chinh no.
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Trong cac ménh dé trén:
A. C6 duy nhat mot ménh dé ding. B. C6 hai ménh d¢ dung.
C. C6 ba ménh dé ding. D. Tit ca bén ménh dé déu dung.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Hai dudng chéo cia hinh vuéng vudng goc voi nhau tai O. D& thiy cac phép quay Q(O; k90°> bién

hinh vuéng ABCD thanh chinh né.
Ciu 14. Cho ngil giac déu ABCDE tam O. Ta xét cac ménh dé sau:

1. Phép quay Q(O; 72°) bién hinh vuéng ABCDE thanh chinh né.

2. Phép quay Q(O; 900) bién hinh vudong ABCDE thanh chinh né.

3. Phép quay Q(o,- 1440) bién hinh vuéng ABCDE thanh chinh no.

4. Phép quay Q(o;216°) bién hinh vuéng ABCDE thanh chinh no.

Trong cac ménh dé trén:

A. C6 duy nhat mot ménh dé ding. B. C6 hai ménh d& dung.

C. C6 ba ménh dé dung. D. Tét ca bon ménh dé déu dung.
Huwéng din giai

DAP AN C.

Ta c6: AOB=BOC=COD=DOE=EOA =72°.

Do d6 cac phép quay tdm O véi goc quay bang k72° déu bién
ngil giac déu ABCDE thanh chinh né. 4

Nhu thé cac cau 1, 3, 4 déu ding,, cau 2 sai. D

Céu 15. Cho lyc gidc déu ABCDEF tam O. Ta xét cac ménh d¢ sau:

1. Phép quay Q(o; 600) bién hinh vuong ABCDEF thanh chinh né.

2. Phép quay Q(O;lZOO) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh né.

3. Phép quay Q(O;lSOO) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh né.
(

4. Phép quay Q|O; 2400) bién hinh vuéng ABCDEF thanh chinh noé.
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Trong cac ménh dé trén:

A. C6 duy nhat mot ménh dé ding. B. C6 hai ménh d¢ dung.

C. C6 ba ménh dé ding. D. Tit ca bén ménh dé déu dung.
Huwéng din giai

DAP AN D.

Tuong tu nhu cau 38; do d6 cac phép quay tam O véi goc quay bang k60° déu bién luc giac déu
ABCDEF thanh chinh né.

Nhu thé tit ca cac cdu 1, 2, 3, 4 déu dung.
Cau 16. Cho phép quay Q(O; (p) bién diém M thanh diém M’. Chon cau sai trong cac cAu sau:
A. Phép quay Q(O;¢) 1a mdt phép doi hinh.

B. Phép quay Q(O;¢) c6 O la mot diém bat dong.

C. Taluén c6 OM=0OM' va MOM'=o0.
D. Ta luén c6 OM=OM' va (OM,OM’)=¢.

Huwéng dén giai
DAP AN C.

Céu 17. Trong mit phing véi hé toa do Oxy, c6 hai dudng thing a va b c6 phuong trinh 1an luot 1a
2x+y+5=0 va x—2y-3=0. Néu c6 phép quay bién duong thang nay thanh duong thang kia thi

s6 do cua goc quay ¢ la:

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Huwéng din giai
DAP AN C.
Ta thay ngay hai duong thang a va b c6 phuong trinh 2x+y+5=0 va x—2y-3=0 la vudng goc
vGi nhau. Suy ra ¢ =90°.

Céu 18. Trong mit phing v6i hé toa do Oxy, c6 hai dudng thing a va b c6 phuong trinh 1an luot 1a
4x+3y+5=0 va x+7y—4=0. Néu co phép quay bién duong thang niy thanh duong thang kia thi

s6 do cua goc quay ¢ la:

A. 45° . B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Huwéng din giai

DAP AN A.
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Puong thang a:4x+3y+5=0 co vecto phap tuyén u= (4;3).
DPuong thing b: x+7y—4=0 cé vecto phap tuyén v :(1;7).

- - 41+3.7
Goi o la goc tao bdiavab ta co: cosa:‘cos(u,v)‘— | | :ﬁ. Suy ra o =45°.

Ve 2

Vay ¢=45°.
Cau 19. Trong mat phfmg voi hé toa @6 Oxy, cho diém M(4;1). Phép quay Q(O; 900) bién diém
M thanh diém M’ ¢6 toa dd la:
A. (1,4). B. (-1;4). C. (1,-4). D. (-1,-4).
Huwéng din giai
DAP AN B.
Nhan thay:
+ OM=0M'=+/17 .
+ OM =(4;1), OM'=(-1;4) = OM.OM'=0
Do d6 OM LOM'.
Vay, phép quay Q(o;9o°) bién diém M thanh diém M'(-1;4).
Ciu 20. Trong mit phang vai hé toa do Oxy, cho diém M(x;y). Phép quay Q(O;oc) bién diém M
thanh diém M’ ¢6 toa do la:
A. (xcosoc;ysinoc). B. (ycosa;xsinoc).

C. (xcosoc—ysinoc;xsin(x+ycosoc). D. (xcosa+ysinoc;xsinoc—ycosoc).

Huwéng din giai

DAP AN C.
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Theo tinh chit caa phép quay ta c6: OM=0OM' . 4

3
y
r M!
bat (OX,OM):B,thé thi: x=0Mcosf,y =OMsinf}. y o= —
|
Ta co; (Ox,OM')onB. I
Do do: e _:___ M
|:OM|
+ X cos(a+[3) o A | )
=OM(cosoccosB—sin0LsinB) Y
. . 0] x' X
x'=xcoso—ysina

+y' =OM'sin((x+B)

= OM(sinacosB + sinBcosa)

y'=xsina+ycosa
Vay: M'(xcosoc—ysinoc;xsina+ycosa) .

Céau 21. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho tam gidc ABC vdi A(1;4), B(—2;2) , C(7;—9) .

Phép quay Q(O; 900) bién trong tim G cta AABC thanh diém G’ ¢6 toa do 1a:

A. (1-2). B. (1,2). C. (3;-1). D. (-3;1).
Hwéng din giai
DAP AN B.
Taco G(2;-1). Suyra G'(1;2).
Céu 22. Cho tam giac déu ABC c6 tam O va cac duong cao AA’, BB’, CC’ (cac dinh cua tam giac

ghi theo chiéu kim dong hd). Anh cua dudng cao AA’ qua phép quay Q(O; 2400) la:

A. AA’. B.BB’.

C.CC. D. Mot doan thang qua O song song voi BC.
Huwéng din giai

DPAP AN B.

Phép quay Q(O; 2400) bién A thanh B; A’ thanh B’.

Vay anh cua AA’ la BB’.

Céu 23. Cho hinh vuong ABCD tdm O (cac dinh ghi theo chiéu kim dong hd). Anh cta canh AB

qua phép quay Q(O; 2700) la:
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A. AB. B. BC. C.CD. D. DA.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Phép quay Q(o; 2700) bién A thanh B, B thanh C.

Vay anh cua AB la BC.

Cau 24. Cho hinh thoi ABCD c6 goc ABC = 60° (cac dinh ctia hinh thoi ghi theo chiéu kim dong

h6). Anh ciia canh CD qua qua phép quay Q(A; 600) la:

A. AB. B. BC. C.CD. D. DA.
Huwéng din giai

DPAP AN B.

Phép quay Q(A; 600) bién C thanh B; D thanh C.

Vay anh cua CD la BC.

Ciu 25. Cho tam giac ABC vudng tai B va goc tai A bang 60° (cac dinh cua tam giac ghi theo
chiéu kim dong hd). Vé phia ngoai tam giac v& tam gidc déu ACD. Anh cta canh BC qua phép

quay Q(A;60°) la:

A. AD. B. Al v6i I 1a trung diém cua CD.

C. CJ v6i I 14 trung diém ciia AD. D. DK v¢i K 1a trung diém cta AB.
Huwéng dén giai

DAP AN D.

Tir gia thiét suy ra ABC 1a nira tam giac déu, do d6 AC=2AB.

)

Phép quay Q(A; 600) bién B thanh K; C thanh D.

Vay anh cua BC la DK.

c

Cau 26. Cho hai duong tron (01)/ (Oz) bang nhau; mdi duong tron di qua tim cia dudng tron kia,

cit nhau tai hai diém A va B. Puong cat tuyén di qua giao diém A cua ching cit mot dudng tron &
M va cit duong tron kia & N. Goc tao boi hai tiép tuyén tai M, N ciia hai duong tron bang:
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A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
Huwéng dén giai

DAP AN B.

T gia thiét ta thy ABO,O, li tam gisc déu, do d6

0,BO, =60°, suy ra AMB = 16_1\13 =60° va
ANB=1I0,B =60° . Nhu thé ABMN déu va MBN = 60° .

Thyc hién phép quay Q tdm B vdi goc quay ¢ =60° . Phép
quay nay bién O, thanh O, nén bién dudng tron (Oz)

thanh duong tron (Ol); bién N thanh M, nén bién tiép

tuyén tai N cua (Oz) thanh tiép tuyén tai M ctia (Ol) .
Suy ra goc hop bai hai tiép tuyén tai M va N 1a 60° .

Céu 27. Cho tam gidc ABC vudng tai A. V& phia ngoai tam giac
ta v€ cac tam gidc vudng can dinh A 1a ABD va ACE; goi M 1a
trung diém ctia BC. Dé ching minh duong thang AM vudng goc
v6i duong thang DE, mot hoc sinh 1ap ludn qua ba budc nhu sau:
Budce 1: Thuc hién phép quay Q tdm A goc quay . Phép quay nay
bién B thanh F 1a trung diém cia AC; bién C thanh E; do d6 Q
bién BC thanh FE.

Budc 2: Nhu thé Q bién trung diém M cua BC thanh trung diém
N ctia FE. Suy ra MAN =90° hay AM L AN.

Budce 3: Mit khac AN la duong trung binh cia ADEF nén AN/ DE; do vay AM | DE.

Héi cach ching minh trén ding hay sai? Néu sai thi sai bit dau tir budc nao?
A. Chirng minh hoan toan diung. B. Sai tur budce 1.
C. Sai tur budc 2. D. Sai tir budce 3.
Huoéng dan giai
PAP AN A.

Cau 28. Biét B nam giita A va C; trén cing mot nira mit phang bo 1 dudng thang AC dung cac
tam giac déu ABE, BCF. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua cac doan thfmg AF, CE. bé chung
minh tam giac AMN déu, mot hoc sinh chimg minh qua ba buéc nhu sau:
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Budce 1: Thuc hién phép quay Q tim B véi goc quay ¢ =60° . r
Phép quay Q bién E thanh A; bién C thanh F.

Buéc 2: Do d6 Q bién doan thing EC thanh doan thing AF. E
Nhu thé Q bién trung diém N cua EC thanh trung diém M
cua AF.

Budc 3: Tir két qua trén suy ra: BN =BM va NBM = 60°.

Két luan: Tam gidc BMN la tam giac déu.

Hoi cach chirng minh trén diing hay sai? Néu sai thi sai tir budc nao?

A. Chirng minh hoan toan diung. B. Sai tu budce 1.

C. Sai tur bude 2. D. Sai tir budce 3.
Huwéng din giai

DAP AN A.
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BAI 6. KHAI NIEM PHEP DOI HINH VA HAI HINH BANG NHAU
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
I. Khii niém vé phép doi hinh

Céc phép tinh tién, ddi ximg truc, ddi ximg tdm va phép quay déu c6 mdt tinh chit chung 13 bao
toan khoang cach giira hai diém bat ky. Ngudi ta dung tinh chat d6 dé dinh nghia phép bién hinh
sau day.

Dinh nghia

Phép doi hinh 13 phép bién hinh bao toan khoang cach giita hai diém bat ki.

Néu phép doi hinh F bién cac diém M, N 1an lugt thanh céc diém M’, N thi MN = M’N”.
Nhén xét

1) Cac phép dong nhat, tinh tién, d6i xtng truc, dbi xtmg tdm va phép quay déu 1a nhirng phép doi
hinh.

2) Phép bién hinh c6 duoc bang cach thyc hién lién tiép hai phép doi hinh ciing 13 mot phép doi
hinh.

Vidu 1.
a) Tam giac A’B’’C’’ 1a anh cua tam gidc ABC qua phép doi hinh (h.1.39a).
b) Ngii giac MNPQR 1a anh ctia ngii giac M’N’P’Q’R’ qua phép doi hinh (h.1.39b).

c)Hinh & 1a anh ctia hinh 54"~ qua phép doi hinh (h.1.40)

Hinh 1.39 b
Hinh 1.39 a

Vi du 2.

Trong hinh 1.42 tam giac DEF 1a anh cta tam gidc ABC qua phép doi hinh ¢6 duge bang cach thyc
hién lién tiép phép quay tim B goc 90°va phép tinh tién theo vecto

v=C'F = (2.
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Hinh 1.42

I1. Tinh chit
Phép doi hinh:
1) Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thir ty gitta cac diém;

2) Bién duong thing thanh duong thing, bién tia thanh tia, bién doan thing thanh doan thing bang
no;

3)Bién tam giac thanh tam giac bang no, bién goc thanh gdc bang né.

4) Bién dudng tron thanh dudng tron ¢ cing ban kinh.

Chu y.

a) Néu mot phép doi hinh bién tam gidc ABC thanh tam gidc A’B’C’ thi n6 ciing bién trong tam,

tryc tam, tim cac duong tron ndi tiép, ngoai tiép cua tam gidc ABC tuong tng thanh trong tam, truc
tam, tdm cac duong tron ndi tiép, ngoai tiép ciia tam giac A’B’C’ (h.1.44).

Hinh 1. 44

b) Phép doi hinh bién da giac n canh thanh da giac n canh, bién dinh thanh dinh, bién canh thanh
canh.
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Vi du 3. Cho luc giac déu ABCDEF, O 1a tam dudng tron ngoai tiép ciia n6 (h.1.45). Tim anh cia
tam giac OAB qua phép doi hinh c6 duoc bang cach thyc hién lién tiép phép quay tim O, goc

60° va phép tinh tién theo vecto OF.

| >
-n

» T
. 2 .y
m

Hinh 1.45
Giai
Goi phép doi hinh di cho 1a F. Chi can x4c dinh anh cuia cac dinh ctia tam giac OAB qua phép doi
hinh F. Ta c6 phép quay tam O, goc 60°bién O, A va B 1an luot thanh O, B, C. Phép tinh tién theo

vecto OF bién O, B va C lin lugt thanh E, O va D. Tir d6 suy ra F(O) = E, F(A) = O, F(B)=D.
Vay anh cua tam gidc OAB qua phép doi hinh F 1a tam gidc EOD.

II. Khai niém hai hinh bing nhau

Hinh 147

Quan sat hinh hai con ga trong tranh dan gian (h.1.47), vi sao ¢6 thé noi hai hinh & va & bang
nhau?
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Chung ta da biét phép doi hinh bién mot tam giac thanh tam giac bang no. Ngudi ta ciing ching
minh dugc rang véi hai tam giac bang nhau luén ¢6 mot phép doi hinh bién tam giac nay thanh tam
giac kia. VAy hai tam giac bang nhau khi va chi khi c6 mot phép doi hinh bién tam giac nay thanh
tam giac kia. Nguoi ta dung tiéu chudn d6 dé dinh nghia hai hinh bang nhau.

Pinh nghia

Hai hinh duoc goi 14 bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

Vidu 4

a) Trén hinh 1.48, hai hinh thang ABCD va A”’B’’C’’D’’ bang nhau vi ¢6 mot phép doi hinh bién
hinh thang ABCD thanh hinh thang A”’B’C’D”’.

Hinh 1 48

b) Phép tinh tién theo vecto v bién hinh < thanh hinh & , phép quay tam O goc 90° bién

hinh &8 thanh hinh % . Do d6 phép doi hinh ¢6 dugc bang cach thyc hién lién tiép phép tinh tién
theo vecto ¥ va phép quay tim O goc 90° bién hinh % thanh hinh % . Tir d6 suy ra hai

hinh < va v bang nhau (h.1.49).
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Hinh 1.49

B. CAU HOI TRAC NGHIEM
Ciau 1. Hop thanh ciia hai phép ddi xtmg qua hai duong thang song song 1a phép nao trong cac phép
duoi day?
A. Phép ddi xtng truc. B. Phép dbi ximg tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huwéng dén giai
DAP AN C.
Vecto tinh tién 1a 2HK ¢ H, K 14n luot ndm trén truc coa phép thi nhét va phép thu hai sao cho
HK vudng goc voi céc truc do.
Ciu 2. Hop thanh cta hai phép ddi xting qua hai dudong thang cat nhau 1a phép nao trong cac phép
duoi day?
A. Phép ddi xtng truc. B. Phép dbi ximg tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huwéng din giai
DAP AN D.
Tam quay 13 giao diém cua hai truc d va d’ cua hai phép d6i ximg truc, goc quay bang hai lan goc
(d,d).

Cau 3. Hop thanh cua hai phép d6i xting qua hai duong thiang vudng goc voi nhau 1a phép nao
trong cac phép dudi day?
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A. Phép dbi xtmg tryc. B. Phép d6i ximg tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Phép dbi ximg qua giao diém cua hai truc d6i xtng.
Céu 4. Hop thanh cua hai phép tinh tién 1a phép nao trong cac phép dudi day?
A. Phép dbi xtng tryc. B. Phép d6i ximg tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huwéng din giai
PAP AN C.
Vecto tinh tién bang tong hai vecto tinh tién ctia hai phép da cho.
Ciu 5. Hop thanh cua hai phép ddi ximg tam 1a phép nao trong cac phép dudi day?
A. Phép d6i xting truc. B. Phép dbi ximg tam.
C. Phép tinh tién. D. Phép quay.
Huwéng din giai
DAP AN C.

Phép tinh tién theo vecto 200', trong d6 O 13 tAm ctia phép ddi xtng thir nhat, O 1a tAm ctia phép
dbi xtmg thir hai.

Cau 6. Khi nao thi hop thanh cia hai phép tinh tién T- va T la phép dong nhét?
A. Khéng khi nao. B.Khi u=v=0.

C.Khi u=v. D.Khi u+v=0.
Huwéng din giai
DAP AN D.
Vi hop thanh 1a phép tinh tién theo vecto u+v.
Ciu 7. Khi nao thi hop thanh cta hai phép d6i xtmg truc b, va b, la phép dong nhat?
A. Khi hai duong thang a va b tring nhau.
B. Khi hai dudng thang a va b song song.

C. Khi hai dudng thang a va b vudng goc v6i nhau.
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D. Khong khi nao.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Khi a va b tring nhau, néu B, bién diém M thanh diém N thi D, bién diém N thanh diém M.
Cau 10. Cho hinh vuong ABCD. Goi phép bién hinh F 14 hop thanh cta hai phép ddi ximg truc
D,c va Dgp . Khi do F la phép nao trong céc phép dudi day?
A. Phép tinh tién theo vecto AC.

B. Phép quay tam D véi gdc quay g .

C. Phép ddi xtmg qua giao diém ciia AC va BD.

D. Phép d6i xtng qua dudng thang BD.
Huwéng din giai

DPAP AN C.

Nhan xét rang F bién A thanh C va B thanh D.

Ciau 11. Goi F 1 hop thanh cua hai phép ddi ximg tam Dy va Dg. Khi d6 F la:

A. phép doi ximg qua trung diém ciia 0O’ B. phép tinh tién theo vecto 200 .

C. phép tinh tién theo vecto OO’ . D. phép doi ximg qua trung tryc clia 00’
Hwéng din giai

DPAP AN B.

Hay xéc dinh anh caa diém O qua phép F.

Céu 12. Cho hinh chit nhat ABCD véi M, N lan luot 1a trung diém ctua AB va CD. Goi F 1a hop

thanh ctia phép tinh tién T theo vecto AB va phép d6i ximg qua duong thang BC. Khi d6 F 1a phép
nao trong cac phép sau day?

A. Phép dbi xtg qua diém M. B. Phép d6i ximg qua diém N,
C. Phép d6i xtng qua tdm O cia hinh chir nhat.  D. Phép ddi xing qua dudng thang MN.
Huwéng din giai
PAP AN D.
Biang cach tim anh cua cac diém A va D qua phép F sé& thdy cac phuong 4n A, B, C déu khong
ding.
Cau 13. Cho hinh vuéng ABCD. Goi Q 1a phép quay tim A bién diém B thanh diém D, P 1a phép
d6i xting qua duong thang AD. Khi d6 hop thanh cia hai phép Q va D 1a:
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A. Phép d6i xtng qua tAm hinh vudng. B. Phép dbi ximg qua duong thing AC.
C. Phép d6i xtng qua duong thing AB. D. Phép dbi xtng qua diém C.

Huéng din giai
DAP AN B.

Phép hop thanh d6 bién B thanh D, bién D thanh B va bién A thanh A nén cac phuong an A, C, D
déu khong dung.

Céu 14. Cho hinh vuéng ABCD. Goi Q 14 phép quay tdm A bién B thanh D, Q’ 1a phép quay tim C
bién D thanh B. Hop thanh cua hai phép Q va Q’ la:
A. Phép d6i xtng qua diém B. B. Phép dbi xtmg qua duong thing AC.
C. Phép d6i xtng qua duong thing AB. D. Phép dbi xting qua diém C.
Huéng din giai
DAP AN A.

Phép hop thanh d6 bién diém B thanh diém B nén phuong 4n B va D khong dung. No lai khong
bién diém A thanh diém A nén phuong an C khong ding.

Céu 15. Cho hinh vuéng ABCD. Goi Q 1a phép quay tAm A bién B thanh D, Q’ 1a phép quay tim C
bién B thanh D. Hop thanh cta hai phép Q va Q’ la:
A. Phép tinh tién theo vecto AB. B. Phép tinh tién theo vecto 2AD.
C. Phép d6i xtng qua duong thang AB. D. Phép dbi xting qua diém C.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Phép hop thanh d6 bién diém A thanh diém A’, d6i xtng v6i A qua D nén phuong 4n B dung.

Céu 16. Cho hinh vuéng ABCD, I 1a trung diém canh AB. Goi phép bién hinh F 1 hop thanh cua
hai phép: Phép tinh tién T, va phep dbi xtmg tam D; . Khi d6 F 1a phép nao trong cac phép dudi
day?

A. Phép doi xtmg qua diém A. B. Phép tinh tién theo vecto AC.

. . e T D. Phép dbi xting qua duong thang BD.
C. Phép quay tam D véi géc quay 5
Huwéng din giai
DAP AN A.

Phép hop thanh d6 bién diém A thanh diém A, nén chi c6 phuong 4n A ding.
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Céu 17. Cho hinh vuéng ABCD. Goi phép bién hinh F 13 hop thanh cia hai phép d6i xtng truc
D,p va Dcp . Khi do F la phép nao trong cac phép dudi day?

A. Phép do1 xtmg qua diém A. B. Phép tinh tién theo vecto 2AD.

C. Phép doi xtmg qua diém B. D. Phép tinh tién theo vecto BC.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Cau 18. Cho tam giac can ABC dinh A, duong cao AH, véi BAC =¢. Goi phép bién hinh F 1a hop
thanh cua hai phép dbi ximg truc D g V@ D,gy. Khi do F 1a phép nao trong cac phép dudi day?

A. Phép quay Q(A;(p) ) B. Phép déi ximg qua dudng thang AC.

C. Phép dbi xtmg qua diém A. D. Phép tinh tién theo vecto BC.
Huwéng dén giai

DAP AN A.

Phép hop thanh d6 bién diém A thanh diém A, va bién B thanh D.

Céu 19. Cho tam gidc ABC cin dinh A. Néu phép doi hinh bién diém B thanh diém C va bién diém
A thanh chinh no6 thi d6 la:

A. Phép d6i xtng qua trung tric cia BC.
B. Phép quay tdm A goc quay (AB,AC) .
C. Phép ddi xtmg qua trung truc ciia BC hodc phép quay tim A goc quay (AB,AC) .
D. Phép dbi xtig qua trung diém canh BC.
Huwéng dén giai
DAP AN C.
C6 thé xay ra phuong ang A hoic phuong an B.

Céu 20. Cho tam giac can ABC dinh A. Néu phép doi hinh bién diém B thanh diém C, bién diém C
thanh B thi d¢ la:

A. Phép d6i xtng qua trung tric ciia BC.

B. Phép ddi ximg qua trung diém canh BC.

C. Phép quay tam A goc quay (AB,AC).

D. Phép dbi xtig qua trung tryc ciia BC hodc ddi ximg qua trung diém BC.

Huwéng din giai
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PAP AN D.
C6 thé xay ra phuong an A hoic phuong 4n B.
Ciu 21. Cho hinh thoi ABCD c6 goc A bang 60° . Néu phép doi hinh bién diém A thanh diém B va
diém B thanh diém D thi n6 bién diém D thanh:
A. biém C. B. Diém A.
C. Diém C hoic diém A. D. biém dbi xtmg véi D qua C.
Hwéng din giai
PAP AN C.
Néu phép doi hinh d6 bién diém D thanh diém D’ thi hai tam giac ABD va BDD’ phai bang nhau.
Viay D’ phai trung véi C hodc A.
CAu 22. Cho hinh chit nhat ABCD, tam O v6i M, N, P, Q lan lugt 1a trung diém cac canh AB, BC,

CD, DA. Néu phép doi hinh bién diém A thanh diém N, M thanh O va O thanh P thi n6 bién diém
Q thanh:

A. Piém D. B. Biém C.
C. Piém Q. D. Diém B.

Huwéng din giai
DAP AN B.

Néu phép doi hinh d6 bién diém Q thanh diém Q’ thi hai hinh chit nhat AMOQ va tir giac NOPQ’
phai bang nhau. Vay Q phai tring véi C.

Cau 23. Cho hinh vuoéng ABCD, tam O véi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cac canh AB, BC,
CD, DA. Néu phép doi hinh bién diém A thanh M, B thanh P thi n6 bién diém M thanh:
A. Piém O. B. Diém C.
C. biém Q. D. Piém B.

Huwéng dén giai
DAP AN A.
Néu phép doi hinh d6 bién diém M thanh diém M’ thi vi M 14 trung diém AB nén M’ 1a trung diém
MP, nén M trung véi O.
Cau 24. Cho hinh chir nhat ABCD, tam O v6i M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cac canh AB, BC,
CD, DA. Néu phép doi hinh bién tam gidc AMQ thanh tam giac NOP thi n6 bién diém O thanh:

A. Diém D. B. Diém B.
C. biém Q. D. Piém C.
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Huwéng dén giai

DAP AN D.

Néu phép doi hinh d6 bién diém O thanh diém O’ thi vi bon diém A, M, Q, O 1a bon dinh cua hinh
chir nhat nén bén diém N, O, P, O’ ciing 12 bdn dinh cua hinh chit nhét. Suy ra O’ tring véi dinh C.

CAu 25. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:

A. Phép quay Q(O;(p) v6i ¢=180° 1a phép dbi xtng tim b,.

B. Phép dbi xtmg tam D, 1a mt phép doi hinh.

C. Phép ddi ximg tdim P, c6 mot diém bat dong duy nhét 1a diém O.

D. Phép ddi xtng tim B néu bién diém M thanh diém M’ thi ta co OM=OM' .
Huwéng din giai

PAP AN D.

Ta thdy ngay cac cau A, B, Cdéu ding.

Phép ddi xtmg tam B, néu bién diém M thanh diém M’ thi ta c6 OM =—-OM .

CAau 26. Chon ménh dé dang:

A. Hop ctia hai phép quay la mot phép quay.

B. Hop cua hai phép d6i xtng tdm 1a mot phép dbi xtng tAm.

C. Mot phép dbi xtimg tam khong thé co nhiéu hon mot diém bat dong.

D. Phép tinh tién T theo vecto u=0 trong truong hop nao do6 co thé 1a mot phép ddi ximg tam.

Huwéng din giai
PAP AN C.
- Hop cuia hai phép quay 1a mét phép quay, chi dung khi N
hai phép quay nay cé cung tam quay.
- Ta hay xét hai phép ddi xtmg tam b, va b, voilval I

khac nhau.

Véi M 1a mot diém bat ki, ta goi: Bj(M)=N va ;¢
b;(N)=P

Ta c6: MN =2IN va ﬁ’:Zﬁ].
Suy ra: m’:m+m’:2(m+ﬁ):2ﬁ:kh6ngdéi.

Nhu thé phép tinh tién T theo vecto u=2I] bién diém M thanh diém P.
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Vay: hop cua hai phép ddi ximg tam b, va b, v6il va J khac nhau la mgt phép tinh tién theo vecto
u=2.
- Phép déi xtng tim D, c6 mot diém bat dong duy nhit 1a O.

- Phép tinh tién T theo vecto w0 khong thé 1a mot phép ddi xung tam.
Cau 27. Ta xét cac ménh dé:

Tam giac déu c6 3 truc doi xtmg va 1 tam doi xung.
Hinh vuong c6 4 truc doi xting va 1 tdm doi xang.
Ngii giac déu co6 5 tryc doi xung va 1 tam doi xung.

b

Luc giac déu c6 6 truc ddi ximg va 1 tim d6i xtng.

Trong cac ménh dé trén:

A. C6 1 ménh dé dung. B. C6 2 ménh d¢ ding.

C. C6 3 ménh dé dung. D. Ca 4 ménh dé déu dang.
Huwéng din giai

DAP AN B.

+ Pa giac déu n canh thi ¢6 n truc ddi ximg.

+ Pa giac d€u néu s6 canh n chan thi ¢c6 mdt tdm doi xting, va néu so canh n 1€ thi khdng c6 tdm doi
xung.

Nhu thé trong 4 cau trén c6 hai cdu 4 va 4 1a dang.
Céu 28. M6t hinh H duoc goi 13 6 mot tim d6i xtng néu:
A. Ton tai mot phép tinh tién bién H thanh chinh né.
B. Tdn tai mot phép quay bién H thanh chinh no.
C. Ton tai mot mot phép doi Xung truc bién H thanh chinh no.
D. Ton tai phép ddi xtmg tdm bién H thanh chinh né.
Huwéng din giai
DAP AN D.
Ciu 29. Cho hai diém phan biét I va J. Thuc hién phép dbi xtmg tim D, bién diém M thanh diém
M, sau d6 tiép tuc thuc hién phép déi ximg tim B, bién diém M’ thanh diém M*’. Nhu vy phép
bién hinh bién diém M thanh M”” la:
A. Mot phép tinh tién. B. Mot phép ddi xtng tam.
C. Mot phép quay. D. Mot phép ddi ximg tryc.

Huwéng din giai
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DAP AN A.

Theo cach chimg minh trong cau 29 thi hop ciia hai phép déi ximg tim véi hai tim phan biét 1a mot
phép tinh tién.

Céu 30. Cho hai dudng thing a va b cit nhau. Ta thuc hién lién tiép hai phép ddi xtng truc, phép
d6i xtmg truc B, bién diém M thanh diém M’ va phép dbi xtmg truc D, bién diém M’ thanh diém
M’’. Nhu vdy phép bién hinh bién diém M thanh diém M”’ la:
A. Mot phép tinh tién. B. Mot phép ddi xtng tam.
C. Mot phép quay. D. Mot phép ddi ximg tryc.
Huwéng dén giai
PAP AN C.
Goi a lagéctaoboiavab,Ival lan luot 1a trung diém ctia MM’ va M’M”.
Theo tinh chit caa phép quay ta co:
+ OM=0M' v& MOM'=2IOM .
+ OM'=OM" vA M'OM"=2M'OJ .

Suy ra OM=0OM" va m':ZI/O\]:ZOL.

Nhu vay phép bién hinh bién M thanh M” 1a phép
quay tam O v&i goc quay 2a ; tire 1a hop cua hai phép

d6i xtmg truc véi hai tryc cit nhau 1a mot phép quay.
Ciau 31. Trong mit phing véi hé toa dd Oxy, cho hinh H gdm c6 hai duong thang a va b c¢6 phuong
trinh lan lugt 1a y =2x va y=-2x.

Ta xét cac ménh dé sau:

1. Truyc hoanh 14 truc dbi xtig ctia hinh H.
2. Truyc tung la tryc ddi xing cua hinh H.
3. Gbc toa d6 O 1a tam ddi ximg cuia hinh H.

Trong cac ménh dé trén:

A. Khong c¢6 ménh dé nao dung. B. C6 mot ménh dé dang.

C. C6 hai ménh d¢ ding. D. Tét ca ba ménh dé déu dung.
Hudéng din giai

DAP AN D.

Ta thy hai duong thing a: y=2x va b:y=-2x thi d6i xtg voi nhau qua truc hoanh va truc tung

va di qua géc toa d6 O. Suy ra ca ba ménh dé 1,2, 3 déu dang.
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Cau 32. Trong mat phéng v6i hé toa o Oxy, cho hai diém I(—1;2) va ](2;4). Thuc hién lién tiép
hai phép d6i ximg tam B, va By (theo thir ty), diém M(1;-3) bién thanh diém M’ c6 toa do la:
A. (2-7). B. (4;-1). C. (7:1). D. (0;-8).
Huwéng din giai
DAP AN C.
Thuc hién lién tiép hai phép ddi ximg tam b, va b, (theo thr ty) ta dugc phép tinh tién T theo
vecto u=2I]. Suyra u= (6;4).
Do do: M'=(6+1;4-3)=(7;1). Vay M'(7;1).
Céu 33. Trong mit phing voi hé toa dd Oxy, cho hai diém A(O;l) va B(Z; —1) va parabol (P) co
phuong trinh y =x*. Thyc hién lién tiép hai phép déi xing tim D, va Dy (theo tht tu), parabol
(P) bién thanh parabol (P’) c6 phuong trinh la:
A, y=x*-8x+12. B. y=x*—4x+8. C.y=x*+6x+4. D. y=x*+4x-10.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Thuyc hién lién tiép hai phép ddi xting tam B A va By (theo thir ty) ta duogc phép tinh tién T theo
vecto u=2AB. Suyra u= (4;-4).
Do dé: Phuong trinh (P*) 13 y +4=(x-4)" & y=x? -8x+12.

Céu 34. Trong mit phing véi hé toa do Oxy, cho hai diém A(l;—l) , B(2;3) va duong thing a co

phuong trinh y=-4x+1. Thyc hién lién tiép hai phép ddi xtimg tim P A va Dy (theo thu tu),

duong thang a bién thanh duong thiang a’ ¢ phuong trinh la:

A. y=4x+5. B. y=-4x+17. C. y=4x-12. D. y=-4x-4.
Huwéng din giai

DPAP AN B.

Thuyc hién lién tiép hai phép dbi xting tam B A va by (theo thir ty) ta duogc phép tinh tién T theo

vecto u=2AB. Suy ra 1;=(2;8).

Do do6: Phuong trinh (a’) 1a y -8 =—4(x—2)+1 oy=—4x+17.
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Ciau 35. Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai diém A(—l;O) , B(l;l) va duong tron (T) co
phuong trinh x> +y? +4x=0. Thuc hién lién tiép hai phép ddi xing tim P A va Dy (theo thir tr),
duong tron (T) bién thanh duong tron (T”) ¢6 phwong trinh 1a:

A. X2+y2—4X+2y—4=0- B. x2+y2—4x—4y+4=0.
C. x2+y2+6x—2y—l:0. D. x2+y2+4y—8=0-

Huwéng dén giai
DAP AN B.
Thuc hién lién tiép hai phép déi ximg tim B, va Dy (theo tht tu) ta dugc phép tinh tién T theo
vecto u=2AB. Suyra u= (4;2) )
Do d6: Phuong trinh cua duong tron (T7) la:
(x-4) +(y-2)" +4(x-4) =02 +y? —4x—4y +4=0.
Cau 36. Trong cac ménh dé sau day, ménh dé nao sai?
A. Puong thang di qua tAm cta mot hinh tron thi chia hinh tron d6 thanh hai hinh bang nhau.
B. Duong thing di qua tim ciia mot hinh vudng thi chia hinh vudng d6 thanh hai hinh bang nhau.

C. Puong thang di qua tim ciia mot tam giac déu thi chia tam giac déu d6 thanh hai hinh bang
nhau.

D. Pudng thang di qua tdim ctia mot hinh binh hanh thi chia hinh binh hanh d6 thanh hai hinh bang
nhau.

Huwéng din giai
PAP AN C.
+ Cau A hién nhién dang.

+ Tam O cua hinh vuéng ciing 1 tdm d6i ximg cta n6, nén moi duong thang qua tim O cia hinh
vuong déu chia hinh vudng thanh hai hinh bang nhau.

+ Truong hop hinh binh hanh ciing twong tu nhu hinh vudng.

+Néu AABC déu c6 tam O, thi O khong phai 1a tim dbi ximg cua n6. Nhu thé nhitng duong thing
di qua O khéng chtra cac dudng cao cia AABC sé& chia tam gidc nay thanh hai hinh khéng béng
nhau.

Céu 37. Cho hinh H gém c6 hinh binh hanh ABCD tam I va hinh binh hanh EFGK tam J. Chon
ménh dé ding trong cic ménh dé sau:

A. Khéng ton tai duong thing nao chia H thanh hai hinh bang nhau.

B. C6 v6 s6 duong thang chia H thanh hai hinh bang nhau.
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C. Pudng trung tryc cta doan thang IJ chia H thanh hai hinh bang nhau.
D. Pudng thing qua I va J chia H thanh hai hinh bang nhau.
Huwéng din giai
DAP AN D.
Ta di biét, giao diém cia hai dudng chéo ciia mot hinh binh hanh ciing 14 tdm d6i xing cua hinh
binh hanh d6. Do do, bat ki duong thang nao di qua tam cua mot hinh binh hanh déu chia hinh
binh hanh d6 thanh hai hinh bang nhau.

Thé nén véi hai hinh binh hanh ABCD va EFGK
bat ki, néu goi I va J 1a cic tdm ddi xung cua
chung thi duong thang di qua I va J s& chia mdi
hinh binh hanh ABCD va EFGK thanh hai hinh
bang nhau.

Ciu 38. Cho hinh H gom ¢6 lyc giac déu ABCDEF tam I va hinh thoi MNPQ tdm J. Chon ménh d¢
dung trong cac ménh d¢é sau:

A. Khong ton tai duong thang nao chia H thanh hai hinh bang nhau.
B. C6 v6 sb dudng thang chia H thanh hai hinh bang nhau.
C. Duong trung tryc ciia doan thang 1J chia H thanh hai hinh bang nhau.
D. Pudng thing qua I va J chia H thanh hai hinh bang nhau.
Huwéng dan giai
DAP AN D.

Ly luan tuong tu nhu cau 37.
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BAI 7. PHEP VI TU
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM

I. PINH NGHIA

Dinh nghia

Cho diém O va s6 k=0 .Phép bién hinh bién méi diém M thanh diém M sao cho OM'=kOM
dwge goi la phép vi tw tam O, ti s6 k (h.1.50).

Hinh 1.50

Phép vi tu tdm O, ti s6 k thuong duoc ki hiéu 1a Viox)

Hinh 1.51b

Hinh 1.51 a

Vidul

a) Trén hinh 1.51a cac diém A’, B’, O lan luot 1a anh cua cac diém A, B, O qua phép vi ty tdm O ti
56 -2.

b) Trong hinh 1.51b phép vi tu tim O, ti s6 2 bién hinh H thanh hinh H ’.

1. Cho tam giac ABC. Goi E va F tuong tmg 1a trung diém AB va AC. Tim mot phép tu bién B va
C tuong Ung thanh E va F.

Nhén xét

1) Phép vi tw bién tam vi tw thanh chinh né.

2) Khi k = 1, phép vi tw la phép dong nhdt

3) Khi k = -1, phép vi tw la phép doi xirng qua tam vi tu.
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YM = VoM S M=V _, M).

.4

II. TINH CHAT
Tinh chét 1

Néu phép vi ti ti 56 k bién hai diém M, N tity ¥ theo thit tw thanh M, N’ thi M'N'= kMN va
M'N’=|k|. MN.

Chirng minh

Goi O 14 tim ctia phép vi twti sé k. Theo dinh nghia ciia phép vi teta cé6: OM'=kOM va
ON'=kON (h.1.52). Do dé:

M'N'=ON'—-OM '=kON — kOM =k(ON -OM)=kMN

Tirdo suy ra MN™ = [k|. MIN._

N N
MN = [k|.MN

Hinh 1.52

Vidu 2. Goi A°, B", C’ theo thi¥trrld anh cua A, B, C qua phép vi trrti s6 k. Chimg mir
AB=tAC te R A'B'=£tA'C'

Gidi

Goi O 13 tim ciia phép vi tutisb k. tacé: A'B'=kAB. A'C'=kAC.

Dodo: AB =t AC = %A'B'::%:{'C' A B =t AT

Tinh chét 2

Phép vi tw ti s6 k:

a) Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bdo toan thir i giiva cdc diém dy
(h.1.53).

Gido vién cé nhu cdu sé hitu file word vui long Trang 555
lién hé. Face: Tran Dinh Cu. SPT: 0834332133



b)Bién dwong thang thanh dwong thang song song hodc trimg véi né, bién tia thanh tia, bién doan
thang thanh doan thang.

¢) Bién tam gidc thanh tam gidc dong dang véi né, bién géc thanh goc bang né (h.1.54).
d) Bién dwong tron béan kinh R thanh duong tron ban kinh [kR  (h.1.55)

b o
Hinh 1.53
&
k=23 A
P
2
5 N o
o y
“——
Ye
Hinh 1.54
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Hinh 1.35

II. TAM VI TU CUA HAI PUONG TRON

Ta da biét phép vi tu bién dudng tron thanh duong tron. Nguoc lai, ta ¢6 dinh 1y sau:

Dinh ly

Véi hai deong tron bat ky ludn cé6 mét phép vi tw bién dwong tron ndy thanh dwong tron kia.
Tam cua phép vi tu d6 duogc goi la tam vi tu cia hai duwong tron.

Cach tim tam vi tu cia hai dwong tron

Cho hai duong tron (I; R) va (I’;R”).

Cé ba truong hop xay ra:

+ Truong hop I trung voi I’

s L, 5 s o
— vi pheép vi te tdm [ t1s0 ——
R R

Khi d6, phép vi tu tam I ti s6
bién duong tron (I; R) thanh duong tron (I; R”) (h.1.58).
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-, /\\H

: I
Phépvitrtami lisok=R/R |

Trurdng hop | trang vii I

Hinh 1.58

+ Truong hop [ khdac I’ va R #R'’

Lay diém M bat ky thudc duong trong (I; R). dudng thing qua I’ song song voi IM cit duong tron
(I’; R’) tai M’ va M”’. Gia st M, M’ ndm cung phia d6i véi duong thing II’ con M, M’ nam khac
phia d6i véi duong thang 1. Gia sir dudng thing MM’ cit duong thing IT° tai diém O nim ngoai
doan thang II’, con dudng thing MM’ cét dudng thang II” tai diém O1 nam trong doan thang II°.

- R .
) W
o st
o '} -,
K, =-RR e ™
_-_-___'__,_,..—o-‘ P
=R /
r ANY
b ’J F
o ! O | » =
. ™
A
e A
e 5‘!_'1-
Hinh 1.59

1 1

Khi d6 phép vi tu tim O ti 6 k = RE va phép vi ty tim O, tisé k, = -~

s& bién duodng tron (I; R) thanh dudng tron (I’; R”). Ta goi O 1a tAm vi ty ngoai con O1 14 tdm vi tu
trong cua hai dwong tron noi trén.
+ Truwong hop I khac I’ va R =R’

Khi d6MM'//II' nén chi c6 phép vi tu tdm O, ti sO k= —% =-1

bién duong tron (I;R) thanh duong tron (I'; R”). N6 chinh 1 phép dbi xtmg tam O,
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Hinh 1.60

B. PHAN DANG VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xac dinh phép vi tu bién diém M cho siin thanh diém M’ cho sin

Phwong phap gidi: Ta c6 cac truong hop sau:

a. Néu cho sin tam O, ta tim ti s6 k bang % .
OM

b. Néu cho sin k, ta tim O 1a diém chia doan MM theo ti s6 k.
Vi du 1: Cho tam gidc ABC c6 trong tdm G. Hay xac dinh tdm phép vi tu co ti s6 k=3 bién G
thanh A.

Giai
Goi O la trung diém cta canh BC. Ta cé: OA =30G (tinh chit trong tdm). Hé thirc nay ching to
V(O;B) :G > A. Vay, tim ctia phép vi tu phai tim 1a trung diém O cua BC.
Vi du 2: Cho tam giac ABC c6 tryc tam H, trong tam G, tam dudng tron ngoai tiép O. Tim ti s6 cua
phép vi ty tdm G bién H thanh O.

Giai

Theo dinh 1i O-le, ta ¢c6 O, G, H thang hang va @=—%a—l. H¢ thuc nay ching té

V(G,—%)(H) =0. Vay, ti s6 ciia phép vi tu phai tim 1a —% .

Dang 2. Dung phép vi tw dé tim tip hop diém

Phwong phap giai: Dé tim tap hop nhiing diém N, ta thyc hién cac budc sau:

Buedc 1. Xac dinh phép vity V(O;k):M- N

Buwéc 2. Tim tap hop H nhing diém M, suy ra tip hop nhiing diém N 1a H’, anh cta H qua phép vi
tu V(O;k).
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Vi dy 1: Cho duong tron cd dinh (O), tm O, ban kinh R. Trén (O) lay hai diém ¢ dinh va phan
biét A, B. Goi M la diém di dong trén (O) va M’ 1a diém sao cho MM ' = AB. Tim tap hop céc trong
tam G cua tam giac BMM’,

Giai
Goi I 1a trung diém cia MM’. Ta co: MI :%KE .Ma G

la trong tdm cua tam giac BMM’ nén BG :éﬁ , suy ra

V(B;%j:ll—)G. Do d6 ta tim tdp hop nhimng diém I

trude. Vi Mi=2AB, nén T, _ (M)=1. Tir do, tap hop
2 ~AB

(O°) ctia nhimng diém I 13 dudng tron tim O°, véi OO° =%E va ban kinh R. Ma v(s;%):m G
nén tap hop nhimg diém G la dudng ton tdm O’’, anh cia (O’) qua phép vi tu V(B;%] voi

W%B—O' va ban kinh R'z%R .
Vi du 2: Cho duong tron (O) ¢b dinh, tim O, ban kinh R. Goi A 1a diém c6 dinh trén (O); B va C 1a
hai diém di dong trén (O) sao cho BAC=o (00 <a< 900) . Tim tap hop céac truc tdm H cta tam giac

ABC.

Giai
Tam gidc ABC ndi tiép trong (O) c6 ban kinh R nén
BC=2Rsina .

Goi I 13 trung diém ciia BC thi OI=Rcosa . Tap hop cac

diém I 1a duong tron (O;Rcos oc) . Goi G la trong tam cua
< e 2= 2

tam giac ABC, ta co: AG:EAI, suy ra G:V(A;g](l).

Do d6, tap hop nhitng diém G 1a duong tron tim G,, v6i

GO:V(A%)(O) hay Ez%@ (*) va ban kinh

r:chosa.
3

Mit khac, theo dinh li O-le trong tam giac ABC, ta co
OH =30G nén H=V(0;3)(G).

Goi H, la anh cua G, thi OH, =30G,, , suy ra: OH, = 30A + 30G, = 30A +2A0 (do (*)) =0A.
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Do d6 H, = A . Vay, tap hop nhiing diém H 1a dudng tron tim A, ban kinh r'=3r = 2R cosa.

Chuy:

a. Két qua bai toan nay cho thay AH=20I.

b. Néu dung két qua AH=20I (d3 ching minh trong bai phép d6i ximg, phép tinh tién) thi ta co
ngay AH=20I=2Rcosa va suy ra tdp hop cac diém H nhu trén.

Dang 3. Dung phép vi tw dé dung hinh

Phwong phap gidi: Ta thuc hi¢n cac budc sau:
Buwéc 1. Xac dinh phép vi tu bién hinh H phai dyng thanh hinh H’.
Buwéc 2. Dyng hinh H’ ri suy ra hinh H.

Vi du 1. Cho goc nhon xOy trong d6 c6 diém A cho sdn. Hay dung dudng tron qua A, tiép xuc voi
Ox va Oy.

Giai
Gia su bai toan da giai xong, ta c6 duong tron (1),
tam I di qua A, tiép xtic véi Ox va Oy.
Phan tich:
Vi (1) tiép xtic v6i Ox va Oy nén I thudc phan giac
Ot cia @ Goi A’ 1a anh cua A qua V(O;k) voi
k>0 va I'=V(O;k)(I) thi I'A"/IA. Do do, I
thugc duong thang qua A’ va song song voi Al
Cach dung:
- Ta dung (I’) trude: Dyng (I7) tiép xuc vdi Ox va
Oy,cotam I’.
- Puong thang OA cit (I’) tai A’
- Puodng thing qua A song song voi A’ cét Ot tai
L
- Puong tron tam I, di qua A 1a duong tron phai
dung.

Chirng minh: Vi (I) 1a anh cua (I’) di qua A’ va
tiép xtic v6i Ox va Oy nén (I) qua A va tiép xuc voi
Ox va Oy.

Bién luin: Vi OA cit (I) tai 2 diém phan biét A’ va A>> nén c6 duong thang d di qua A va song
song voi A”’I’. Puong thang d cat Ot tai I”. Ta c6 duong tron (1) di qua A va tiép xtic véi Ox va
Oy. Bai toan c6 2 nghiém hinh.
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Vi du 2: Cho tam giac ABC nhon. Hay dung hinh chit nhat MNPQ c6 MN = MQ\/E sao cho M, N
thudc canh BC, P thudc canh CA va Q thudc canh AB.

Giai

Gia sir bai toan da giai xong, ta c6 hinh chit nhat MNPQ thoa dé bai.

Phan tich:
.. AQ AM C g . A1 A \ . A
Pbat: E=E=k>o’ thi phép vi tu V(A;k) bién hinh chit nhat MNPQ thanh hinh chir nhat

EDCB véi ED = EB\2

(vi MN =MQ\V?2).

Cach dung:

- Dyng hinh chir nhat EDCB khac phia voi tam giac ABC dbi véi
duong thiang BC sao cho ED = EBV2.

- AD cit BC tai N, AE cit BC tai M.

- Qua M va N lan luot dung cac duong thing vudng goc véi BC, cit
AC tai P va AB tai Q.

- MNPQ Ia hinh chit nhat phai dung.

Bai toan chi c6 mot nghiém hinh.

C. CAU HOI TRAC NGHIEM
Céu 1. Cho phép vi tu ti s k=2 bién diém A thanh diém B va bién diém C thanh diém D. Khi do:

A. AB=2CD. B. 2AB=CD. C. 2AC=BD. D. AC=2BD.
Huwéng din giai
DAP AN C.

Céu 2. Cho hinh thang ABCD c¢6 hai canh day 1a AB va CD ma AB=3CD . Phép vi tu bién diém A
thanh diém C va bién diém B thanh diém D c6 ti s 1a:
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A k=3 D. k=-3.
k=3 B.k=—1. C.k:%. k=-3

Huwéng dén giai
DAP AN B.
Tam vi tu 1a giao diém hai dudng chéo cua hinh thang.
Ciu 3. Cho hai duong thiang cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu bién d thanh d’?
A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai
DAP AN A.
Phép vi tu bién d thanh d’ thi d” phai song song hodc tring voi d.

Céu 4. Cho hai duong thing cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu bién mdi dudng thang do
thanh chinh n6?

A. Khdng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v s6 phép.
Huwéng din giai

PAP AN D.

Tam vi tu 1a giao diém ctia d va d’. Ti s6 vi tu 1a sé k tuy ¥ khac 0.

Céu 5. Cho hai duong thing song song d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu véi ti s6 k=100 bién mdi
duong thang d thanh duong thang d’?

A. Khdng c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng dén giai

DAP AN D.

Lay hai diém tuy y A va A’ lan lugt nam trén d va d’, roi 1ay diém O sao cho OA'=1000A.. Phép
vi tu tdm O ti s6 k=100 s& bién d thanh d’.
Cau 6. Cho hai duong thang song song d va d” va mot diém O khong nam trén chiing. C6 bao nhiéu

phép vi tuy tim O bién duong thang d thanh duong thang d’?

A. Khdng c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
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C. Chi c6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huéng din giai
DAP AN B.

Lay duong thang a bat ki di qua O cat d va d’ 1an luot tai A va A’. Goi k 12 s6 sao cho OA'=kOA,
sO k khong phu thudc duong thang a. Phép vi ty tim O ti sd k bién duong thang d thanh duong
thang d’.

Cau 7. Cho hai dudng tron bang nhau (O;R) va (O';R) véi tdm O va O’ phan biét. C6 bao nhiéu
phép vi ty bién (O;R) thanh (OR)?
A. Khong cé phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.
C. Chi c6 hai phép. D. C6 v s6 phép.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Do 1a phép vi tu c6 tam la trung diém 00", ti sb vi tu béng -1.

Cau 8. Cho duong tron (O;R) . C6 bao nhiéu phép vi ty véi tim O bién (O;R) thanh chinh n6?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mdt phép duy nhat.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v s6 phép.
Huwéng din giai

PAP AN C.

Ti s vi tur1a 1 hodc —1.

Cau 9. Cho duong tron (O;R) . C6 bao nhiéu phép vi tir bién (O;R) thanh chinh n6?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.

C. Chi c6 hai phép. D. C6 v s6 phép.
Huwéng din giai

DAP AN D.

Phép vi tu ti s6 1 véi tam I bat ki.

Cau 10. Cho tam giac ABC c6 trong tam G, goi A’, B>, C’ lan luot 1a trung diém céac canh BC, CA,
AB. Vi gia tri nao cua k thi phép vi tw V(G;k) bién tam giac ABC thanh tam giac A’B’C’?
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A k=2, k=-2.
k=2 B k== C.k=1. D.k=—1.
2 2

Huwéng dén giai
DAP AN D.

Céu 11. Cho hai dudng tron (C) va (C”) khong bang nhau va khoéng ddng tam, cung tiép xtc véi
dudng thing d. C6 bao nhiéu phép vi tur bién (C) thanh (C”) va bién d thanh chinh n6?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhit.
C. Chi co6 hai phép. D. C6 v6 s phép.
Huwéng din giai
DAP AN B.
Tam vi ty 14 giao diém cua d voi duong thang di qua hai tim ctia hai dudng tron.
Cau 12. Trong mit phang toa dd Oxy cho phép vi tu tim 1(3; —1) c6 ti s6 k=—-2. Khi d6 n6 bién
diém M(5;4) thanh diém:
A. M'(-1;-11). B. M'(-7;11). C. M'(1,9). D. M'(1;,-9).
Huwéng din giai
DAP AN A.
Ta phai co: IM'=—2IM .
Ciu 13. Trong mit phang toa d6 Oxy cho phép vi tu ti s6 k=2 va bién diém A(l; —2) thanh diém
A'(-5;1). Khi d6 n6 bién diém B(0;1) thanh diém:
A. B'(0;2). B. B'(12;-5). C. B'(-7:7). D. B'(11;6).
Huwéng din giai
PAP AN C.
Ta phai c6 A'B'=2AB.
Cau 14. Trong mit phing toa d6 Oxy cho phép vi tu tim I(l;l) ti s6 k:—%. Khi d6 n6 bién
duong thang 5x — y+1=0 thanh duong thang ¢6 phwong trinh:

A. 15x+3y+10=0. B. 15x -3y -23=0. C. 15x+3y-23=0. D. 5x-3y-8=0.

Huwéng din giai
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DAP AN B.

Diéu kién can 13 hai dudng thang phai co cuing vecto chi phuong nén cé thé loai ngay ba phuong an
A, C,D.

Cau 15. Cho hai duong thang song song a va b lan lugt c6 phuwong trinh: x+ 4y-1=0 va
x+4y+3=0.Phép vi tyr c6 tm O(O;O) bién duong thang a thanh duong thang b phai 6 ti s6 vi tu

k bang bao nhiéu?
A. k=
3
Huwéng din giai
DAP AN D.

Puong théng Ox cét a va b 1an luot tai A(l;O) va B(—3;O). Néu k 1a ti sb vi tu thi OB =kOA. Vay
k=-3.

Céu 16. Cho phép vi ty V tam O ti s6 2 va phép vi tu V’ tdm O ti sd % Hop thanh cia V va V’ la:

A. Phép dbi xtig qua trung diém ctia 0O’.

B. Phép d6i xting qua dudng thang trung truc ctia 00’.
C. Phép tinh tién theo vecto %O—O' .

D. Phép tinh tién theo vecto 00'.
Huwéng din giai
DPAP AN C.
Lay diém M bat ki, M’ 1a 4nh ctia M qua V, M”’ 13 4nh ctia M’ qua V’ thi MM " :%@
Céu 17. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi phép bién hinh F 13 hop thanh ciia phép vi tu V(A;Z) va
phép tinh tién T5- Khi do F 1a phep nao trong cac phép sau day?

A.Phép vi tu V(B;2). B. Phép vi tw V(G;2).

C. Phép tinh tién theo vecto 2CD . D. Phép tinh tién theo vecto DC.
Huwéng din giai
DAP AN A.

Théy ngay rang hop thanh cua hai phép d6 bién diém B thanh chinh né.
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Ciu 18. Cho tam giac déu ABC, voi A’, B’, C” lan luot 1a trung diém céc canh BC, CA, AB. Néu
phép dong dang bién A thanh B’, B thanh C thi né bién diém C’ thanh:

A.Piém A’. B. Trung diém B’C. C.Piém C’. D. Trung diém BA’.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Néu phép ddng dang bién C’ thanh M thi vi C’ 14 trung diém ctia AB nén M phai 1a trung diém

B’C.

Ciu 19. Cho tam giac déu ABC, voi A’, B’, C” lan luot 1a trung diém céc canh BC, CA, AB. Néu

phép ddng dang bién A thanh B’, B thanh C thi né bién diém C thanh:

A. Piém A’. B. biém C’.

C. biém ddi xtng véi C’ qua B’. D. Piém A’ hoic diém ddi xing véi C’ qua B’.
Huwéng din giai

PAP AN D.

Néu phép dong dang bién C thanh M thi vi tam gidc ABC la tam giac déu nén tam giac B’CM la
tam giac déu.

Ciu 20. Cho hinh chit nhat ABCD véi P va Q lan luot 13 trung diém cia AB va BC. Néu phép dong
dang bién tam giac ADC thanh tam giac QBP thi né bién diém D thanh:
A. Tam cuda hinh chir nhat. B. Trung diém canh AD.
C. Trung diém canh DC. D. biém C.
Huwéng din giai
DAP AN A.

Néu phép dong dang bién B thanh M thi vi bén diém A, B, C, D 1a bdn dinh cta hinh chir nhat, nén
Q, M, P, B ciing 14 bon dinh cta hinh chir nhat.

Chu 21. Phép vi tw tdm O v&i ti s6 k (k#0) 1a mot phép bién hinh bién diém M than diém M’ sao

cho:

A. OM=kOM'. B. OM'=kOM. C. OM'=kOM. D.F:%W.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Ciau 22. Trong cac phép bién hinh sau day, phép bién hinh nao khéng c6 tinh chét: Bién mot duong
thang thanh mot duong thing song song hoic tring véi nd?
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A. Phép dbi xtmg tam. B. Phép tinh tién.
C. Phép dbi xung tryc. D. Phép vi tu.
Huwéng din giai
PAP AN C.
Gia sir ta ¢6 phép ddi xing truc b, va ala mot duong thang cho trudc. Ta xét duong thing A va
goi A' 1aanh cia A qua phép dbi xtmg truc b,.
-Néu A//a thi A'/a.
-Néu A=a thi A'=a.
-Néu A La thi A'=A.
-Néu A citatai diém Ithi A’ citatail.

Nhu thé noi chung: Phép ddi xtng truc khong ¢ tinh chat bién mot duong thang thanh mot dudng
thang.

Cau 23. Cho hai duong tron (Ol) va (Oz) sao cho tim ctia dudng tron nay nam trén dudng tron

kia. Tim ménh dé sai trong cac ménh dé sau:

A. Ton tai duy nhat mot phép vi tu bién duong tron nay thanh dudng tron kia.

B. Ton tai hai phép vi tu bién dudng tron nay thanh duong tron kia.

C. Ton tai mot phép ddi ximg truc bién dudng tron nay thanh dudng tron kia.

D. Ton tai mot phép ddi ximg tAm bién dudng tron nay thanh duong tron kia.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Tir gia thiét suy ra hai dudng tron (Ol) va (Oz) bang nhau. 4

Ta thiy ngay:

- C6 duy nhat mot phép vi tu bién (O;) thanh (O, ), d6 1a

~

phép vi tu trong.

- C6 hai phép d6i ximg truc bién duong tron nay thanh
‘ 5 B

duong tron kia, véi truc doi ximg la duong thang 0,0, hodc

duong thang qua hai giao diém A, B cua hai dudng tron.

- Goi I 1a giao diém ctia 0,0, va AB thi B, 14 phép déi

xtng tam duy nhét bién dudng tron niy thanh duong tron kia.

Cau 24. Cho tam giac ABC. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua cac canh BC, CA, AB. Phép vi
tu bién tam giac ABC thanh tam giac MNP 1a phép vi tu:
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A. Tam A, tisd k=2.

B. Tam O, ti s6 k =% v&i O 13 thm cua AABC.

C.Tam G, ti s6 k= —% voi G 1a trong tam cua AABC.

D. Tam H, ti s6 k=-2 véi H 1a truc tAm ctia AABC.
Huwéng dén giai
DAP AN C.
Goi M, N, P lan luot la trung diém cta BC, CA, AB. Theo tinh chét cua trong tam ta co:

Gi--1
2

GA.
Do d6 phép vi tu V[G ;—%] bién AABC thanh AMNP nén bién dudng tron ngoai tiép cia tam gidc
ABC thanh dudng tron ngoai tiép cia tam giac MNP.
Ghi chu: Nhan théy H 1a tryc tdm tam gidc ABC va O 1a tryc tim AMNP, nén H va O 1a hai diém
dbi xtmg voi nhau qua phép vi tu V(G ;—%j. Tu d6 ta suy ra phép vi tu V[H;%) bién duong tron
ngoai tiép tam giac ABC thanh duong tron ngoai tiép tam giac MNP.
Cau 25. Chon cau sai trong cac cau sau:
A.Phép vi tw V(O;k) voi k=1 ludn c6 mdt diém bat dong duy nhat.
B. Mot phép vi tu co thé c6 vo sé diém bat dong.
C. Phép vi tu 1a mot phép doi hinh.
D. Phép vi tu V(O;k) néu bién hai diém M, N thanh hai diém M’, N’ thi M'N"=|k|MN..
Hwéng din giai
DAP AN C.

Cau 26. Cho duong thang A va diém O ¢ A . Mot diém M thay doi trén A . Goi N 14 trung diém
ctia doan thing OM. Khi M thay d6i trén A tap hop cac diém N 1a:

A. Mot dudng thang qua O.

B. Mot duong thing a song song voi A ma d(O;a) :%d(O;A).

C. Mot duong thing b song song voi A ma d(O;b) = 2d(O;A) .
1

D. Mot dudng thang ¢ song song vdi A ma d(O;c) = gd(O;A) .

Huwéng dén giai
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DAP AN B.

Tir gia thiét suy ra ON = %OM .

M
. 1 o . / a
Nhu thé phép vi tu V(O;Ej bién diém M thanh diém N. /N
(0]

Vay khi M thay d6i trén A thi quy tich caa N 1a duong
a anh cua A qua phép vi tu trén.
x 2 1
Dé thay d(O;a)==d(0O;A).
& thiy d(07a)=1d(0;a)
Ciu 27. Cho doan thang AB c6 trung diém I va A 1a duong thang song song v6i duong thang AB.

Mot diém M thay ddi trén A, goi G 1a trong tim ciia AMAB. Khi M thay ddi trén A tap hop cac
diem G la:

A. Mot dudng thang di qua I.

B. Mot duong thang a song song voi A ma d(I;a) :%d(I;A) .
C. Mot duong thang b song song voi A ma d(I;b) =§d(I;A) .

D. Mot dudng thang ¢ song song vdi A ma d(I;c) =%d(I;A) .

Huwéng din giai

DAP AN D.

, 1 M
Theo tinh chat cua trong tam ta c6: 1G = %IM . P
% ¢
L
I B

Nhu thé phép vi tu v[%} bién diém M thanh diém G.

A
Vay khi M thay ddi trén A thi quy tich ctia G 1a duong thang ¢, anh cia A qua phép vi ty trén.
D thiy: d(1;c)=3d(1;A).

Cau 28. Dé chung minh rﬁng phép vi tu bién mot duong tron thanh mdt dudng tron, mot hoc sinh
1ap luan qua ba budc nhu sau:

Budce 1: Gia st V(O;k) 1a phép vi ty tam O ti s6 k. Ta xét dudng tron (I;R) .

Xac dinh diém I” 14 anh ciia I qua phép vi tu V(O;k), tire 1a OI'=kOI, thi I” 1a mot diém c6 dinh.
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Budc 2: V&i M 1a mot diém bat ki, ta xac dinh diém M’ 1a anh cia M qua phép vi tu V(O;k), tlrc
la OM'=kOM. Suy ra: I'M'=KkIM.
Budéce 3: Do do:
Me(LR)<I'M'=kR < M’ thudc duong tron (I';kR).
Hoi cach chimg minh trén dang hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Ching minh hoan toan dung. B. Sai tir bude 1.
C. Sai tur bude 2. D. Sai tr budce 3.
Huwéng dan giai
PAP AN C.
Ta thay 1ap luén sai tir budc 2: Tir OM'=kOM, suyra I'M'= |k|IM.
Cau 29. Cho duong tron (O;R) va mot diém A cd dinh. Mot diém M thay ddi trén (O;R) ,goi N la
trung diém ctia doan thaing AM. Khi M thay ddi trén (O;R) , tap hop cac diém N la:
A. Pudng tron tdm A ban kinh R.

B. Buong tron tdm O ban kinh 2R.

C. Buodng tron tam I ban kinh % v6i I 1a trung diém cua AO.

D. Buong tron duong kinh AO.
Huwéng dan giai
PAP AN C.
Tir gia thiét suy ra: AN = %m .
N

Nhu thé phép vi tu v(A,%j bién didm M thanh

. 0 I 4
dieém N.
Vay khi M thay doi trén dudng tron (O;R) thi
quy tich diém N 1a dudng tron (T) anh cia dudong
tron (O;R) qua phép vi tu trén.
Ta thay (T) la duong tron c6 tam I 1a trung diém ctia AO va ban kinh 1a %
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Cau 30. Cho duong tron (O;R) va A 1a mot diém c6 dinh trén duong tron. Mot diém M di dong
trén dudng tron, goi A’ 1a diém ddi ximg ctia A qua M. Tap hop cac diém A’ khi M thay doi trén
(OR) la:

A. Puong tron tam A ban kinh R.
B. Buong tron tam O ban kinh 2R.

C. Budng tron tim B ban kinh 2R v&i AB la duong kinh cua duong tron (O;R).

D. Pudng tron tim B ban kinh % v6i AB I dusng kinh cia duong tron (O;R).
Huwéng din giai

DAP AN C.

Tir gia thiét suy ra: AN=2AM. N,

Nhu thé phép vi tr V(A;2) bién diém M thanh diém N. /A

Vay khi M thay déi trén duong tron (O;R) thi quy tich cia N /A‘\
A

la duong tron (T) anh cua duong tron (O;R) qua phép vi tu v

trén.

Ta thiy (T) 1a dudng tron c¢6 tim B v6i AB 1a duong kinh cta
duong tron (O;R) va ban kinh 1a 2R.

Céu 31. Cho doan thing AB v6i trung diém I va dudng tron (O;R) sao cho duong thing AB va
duong tron (O;R) khong ¢ diém chung. Mot diém M thay doi trén (O;R) , 201 G la trong tam tam
giac MAB. Khi M thay d6i trén (O;R) , tap hop cac diém G la:

A. Mot cung tron qua hai diém A va B.

B. Dudng tron tdm [ ban kinh %

C. Puong tron tam J ban kinh % Vi Tj = %ﬁ .

D. Budng tron dudng kinh I0.
Huéng din giai

DAP AN C.
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Tir gia thiét suy ra: IG = %M .

Nhu thé phép vi tu v[%} bién didm M thanh diém G.

Vay khi M thay dbi trén duong tron (O;R) thi quy tich cua

G la duong tron (T) anh cia duong tron (O;R) qua phép vi
tur trén.

Ta thdy (T) I duong tron tim J ban kinh % v6i =110

1
3
Céu 32. Trong mét phang v6i hé toa do Oxy, cho diém A(-2;5). Phép vi tw V(O;3) bién diém A
thanh diém A’ ¢6 toa do la:
A. (-6;15). B. (15;6). C. (-15;6). D. (-6;-15).
Huwéng dén giai
DAP AN A.
Ta c6: OA'=30A .
Ma A(—2;5), suy ra OA'= (—6;15).
Viy A'(-6;15).
Cau 33. Trong mat phéng v6i hé toa d§ Oxy, cho tam giac ABC véi A(—1;4) , B(—3;2) , C(7;0).
Goi G la trong tam tam giac ABC. Phép vi tu V(O; —2) bién diém G thanh diém G’ ¢6 toa do la:
A. (46). B. (—4;2). C. (-2-4). D. (6;,-8).
Huwéng din giai
DAP AN C.
Ta co: G(l;Z).
Suy ra: OG'=-20G = (-2-4).
Viay G'(-2;-4).
Ciu 34. Trong mit phang vai hé toa d6 Oxy, cho parabol (P) co6 phuong trinh y= x* +2x+4 . Phép

vi tu V{O,‘—%) bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh 1a:
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A y=2x"+x+4. B. y=-2x*—x+2. C.y=—*+4x-2. D. y=—4x*+x.

Huwéng din giai

DAP AN B.

Gia st phép vi tu v(o;-%) bién diém M(x;y) thanh diém M'(x’y").

Ta co: OM'=—%@ & OM=-20M'.

X =-2x'

Suy ra: { ,
y=-2y

Thay vao phuong trinh cta (P) ta duoc:
2y'= (—2x')2 +(-2x')+3 e 2y =4x?-2x'+t4 o y' =2x"7-x'+2.
Vay phuong trinh cua parabol (P) la: y = 2x% —x+2.

Cau 35. Trong mit phang vé6i hé toa d6 Oxy, cho dudng thing A c6 phuong trinh 2x+4y -1=0.
Phép vi tu V(O;Z) bién duong thang A thanh duong thang A' c6 phuong trinh 1a:

A. x+2y-1=0. B. x-2y+1=0. C. 3x+6y+5=0. D. 2x+4y+7=0.

Huwéng din giai

DAP AN A.

Gia str phép vi tu v(o;-é} bién diém M(x;y) thanh diém M'(x’;y").

Ta c6: OM' =20M < OM :%OM'

1 1

Thay vao phuong trinh ctia A ta dugc: 2.% + 4.3— 1=0<x'+2y'-1=0.

Vay phuong trinh cua A' 1a x+2y-1=0.
Cau 36. Trong mit phiang véi hé toa d6 Oxy, cho duong ton (T) cd6 phuwong trinh
(x—2)2 +(y+1)2 =4. Phép vi tu V(O;4) bién dudng tron (T) thanh duong tron (T°) ¢6 phuong

trinh 1a:
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A. (x-8) +(y+4) =64. B. (x—4)" +(y+2)° =16.

C. (x-12] +(y+8) ~16. D. (x+8)"+{y-4)' .
Huwéng din giai
PAP AN A.

Néu phép vi ty V(0O;4) bién diém M(x;y) thanh diém M'(xy").

Ta c6: OM' =40M < OM =iOM'

N 2
Thay vao phuong trinh cua (T) ta dugc: (%—2} +[%+1j —4o (x'—8)2 +(y'+4)=64.

Véy phuong trinh cua (T”) 1a: (x —8)2 +(y+ 4)2 =64.
Céu 37. Trong mit phang voi hé toa do Oxy, cho parabol (P) c6 phwong trinh y2 =8x, goi F la tiéu
diém ctia (P). Phép vi ty V(0O;-4) bién F thanh diém F’ ¢4 toa do la:
A. (8;0). B. (—4,0). C. (-8;0). D. (-1,0).
Huwéng dén giai
DAP AN C.
Phuong trinh y* =8x c6 dang y? =2px. Suyra p=4.
Do d6 tiéu diém cua (P) la: F(2;0).
Phép vi ty V(O;—4) bién diém F thanh F’ nén: OF'=—4OF . Suy ra F'(—8;0) .
Ciau 38. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho hai parabol (P) va (Q) ¢6 phuong trinh y2 =12x

va y* =—4x. Néu V(O;k) 1a phép vi ty bién (P) thanh (Q) thi ti s k ctia phép vi ty ndy bang:

A.k:_%. B.k:_%_ C. k=-2. D. k=-3.

Huwéng dén giai

DAP AN B.
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+ (P):y* =12x = tiéu diém cua (P) 1a F(3;0).
+(Q):y* =—4x= tiéu diém ciia (Q) 1a F'(-1;0).

Suy ra: OF = —%(ﬁ .

Vay phép vi tu tam O bién (P) thanh (Q) ¢6 ti s6 vi tu 12 k = —% .
Cau 39. Trong mat phéng voi hé toa dd Oxy, cho diém I(l;—2). Phép vi tu V(I;3) bién diém
M(-3;2) thanh diém M’ c6 toa d0 la:
A. (-11;10). B. (6;-8). C. (11;-10). D. (-6;2).
Huwéng dén giai
DAP AN A.
Ta co: IM'=3IM.

Do do: {X'_1:3(_3_1) {X'=—11

<
y+2=3(2+2) [y'=10

Cau 40. Trong mdt phang v&i hé toa do Oxy, cho diém I(1;2) va tam giac ABC voi A(0;7),

B(—3;2), C(9;3). Goi G la trong tam cua tam giac ABC. Phép vi tu V(I;—%] bién diém G thanh
diém G’ c6 toa do la:
A. (-2;4). B.[L1). c. (L) D. (1,-4).
2 3
Huwéng din giai
DAP AN B.
Trong tdm cua tam gidc ABC Ia G(2;4).
LT 1—
Taco: IG'=-=1G
2
x'—1=—1(2—1) oL
Do do: 21 )
—2=-—(4-2 '=1
y S(4-2) by
vay G| L1
ay Yl
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Cau 41. Trong mit phang v6i hé toa do Oxy, cho diém I(l;O) va parabol (P) c6 phuong trinh

y2 =4x. Phép vi tu V(I;Z) bién parabol (P) thanh parabol (P’) c6 phuong trinh la:

A. y* =8(x+1). B. y>=2(x-1). C.y*=4x+3. D. y* =—4(x+1).
Huwéng din giai

DAP AN A.

Néu phép vi tw V(L2) bién diém M(x;y) thanh diém M'(x;y') thi ta co:

M:zﬂ@mzéﬁ.

x—lzl(x'—l) x=X—+l
Do do: 21 = 2' 2
' y
—0==(v'-0 =L
y-0=2(y-0) |y=3
|2 ] 1
Thay vao phuong trinh cua (P) ta duoc: [YE] = 4£%+Ej oy?=8(x'+1).

Véy phuong trinh cua (P*) 1a: y* =8(x +1).

Ciau 42. Trong mit phing vdi hé toa d6 Oxy, cho diém A(5; —2) va duong tron (C) c¢6 phuong trinh

x> +y® —6x+2y-15=0. Phép vi ty V(A;-2) bién dudng tron (C) thanh duong tron (C’) cb

phuong trinh 1a:

A. (x-9) +(y+4)" =100. B. (x—4)" +(y+6)" =64.

C. (x+5) +(y—4)° =36. D. (x-6)" +(y+8)" =25.
Huéng din giai

DAP AN A.

Phuong trinh cia (C) viét lai la: (x - 3)2 + (y + 1)2 =25.
Suy ra (C) c6 tam 1(3;—1) ban kinh R=5.
Phép vi tr V(A;-2) bién diém I thanh diém I'(a;b) véi Al'=-2AI.

a-5=-2(3-5) @{azg

S :
oy {b+2=—2(—1+2) b=-4

Bén kinh cua (C’) 1a: R'=|-2|.5=10.
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Véy phuong trinh cua (C) 1a: (x —9)2 +(y +4)2 =100.

Ciau 43. Trong miat phing voi hé toa do Oxy, cho hai dwdng tron (C) va (T) dinh bai
(C):(x=1)" +(y +5)* =25, (T):x® +y? +6x—2y ~15=0. Tam vi tu trong ciia (C) va (T) la diém E

co toa do la:
A. (1;2). B. (4;-1). C. (-3;2). D. (-1,-2).
Huwéng din giai
DAP AN D.
+ Duong tron (C) c6 tdm I(l; —5) ban kinh R=5.
B . N A . 2 2
+ Phuong trinh dudng tron (T) viet lai: (x + 3) + (y - 1) =25.
Suy ra (T) c6 tdm ](—3;1) ,bankinh r=5.

Nhu thé hai dudng tron (C) va (T) bang nhau, do d6 chi c6 mot phép vi tu bién (C) thanh (T), d6 1a
phép vi tu trong. TAm vi ty trong 13 trung diém A cua IJ. Ta co: A(—l; —2) .

Ciu 44. Trong miat phiang voi hé toa do Oxy, cho hai dwdng tron (C) va (T) dinh bai
(C): (x—2)2 +(y +1)2 =4,(T):(x+ 3)2 +(y —3)2 =16. TAm vi ty ngoai cta (C) va (T) 1a diém P ¢6

toa do la:

A. (6;5). B. (7;-5). C. (5-7). D. (4;3).
Hudéng din giai

DAP AN B.

+ Duong tron (C) c6 tdm 1(2;—1) ,ban kinh R=2.

+ Puong tron (T) c6 tam ](—3;3) ,bankinh r=4.

Néu P 1a tAm vi ty ngoai ctia (C) va (T) thi ta cé: PJ = %ﬁ =2PI. Toa d¢ cua P la:

Ciu 45. Cho hai duong tron (C) va (T) tiép xtic voi nhau tai diém A. Tim ménh dé ding trong céc
ménh dé sau:

A.Diém A 1a m6t tAm vi tu cua hai duong tron.

B. Néu (C) va (T) tiép xuc ngoai thi A 13 tAm vi tw ngoai ciia hai dudng tron.
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C. Néu (C) va (T) tiép xtic trong thi A 13 tAm vi tu trong cua hai dudng tron.
D. Hai duong tron (C) va (T) ludn c6 hai tdm vi tu (trong va ngoai).
Huwéng din giai
DAP AN A.
+ Hién nhién A 12 mot tAm vi tu cta hai dudng tron.
+ Néu (C) va (T) tiép xtic ngoai thi A 13 tm vi ty trong cuia hai dudng tron.
+ Néu (C) va (T) tiép xtic ngoai trong thi A 1 tAm vi tw ngoai cta hai duong tron.

+ Néu (C) va (T) tiép xuc ngoai va ban kinh cia hai duong tron bang nhau thi khong ¢ tim vi tu
ngoai.
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BAI 8. PHEP PONG DANG
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Dinh nghia
Phép bién hinh f goi 1a phép dong dang véi ti sd k (k > O) néu véi hai diém bat ki M, N va anh M”,
N’ cua chung, ta c6: M'N'=kMN.
2. Pinh li: Moi phép dong dang f i sb k (k > 0) déu 1a hop thanh cta mot phép vi tu V ti sé k va
mot phép doi hinh D.
3. Tinh chit ciia phép dong dang
Phép ddng dang:
e Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thir ty ba diém do;
e Bién duong thang thanh dudng thang, bién tia thanh tia;
¢ Bién doan thang thanh doan thing ma d6 dai duoc nhan 1én véi k (k 1 ti s6 dong dang);
e Bién tam giac thanh tam giac dong dang véi ti s6 k;
e Bién dudng tron c6 ban kinh R thanh duong tron ¢ ban kinh R'=kR;
e Bién mot goc thanh mot goc bang no.
4. Hai hinh dong dang
Pinh nghia: Hai hinh goi 1a dong dang voi nhau néu co phép dong dang bién hinh nay thanh hinh
kia.
B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Xic dinh cic yéu té co ban cia phép dong dang

Phwong phap gidi: Str dung dinh 1i: “Moi phép dong dang f ti s6 k (k > O) déu 1a hop thanh cua

mot phép vi tu V ti s6 k va mot phép doi hinh”.

Vi du: Cho phép dong dang f 13 hop thanh cia phép quay tdm O, goc quay ¢ va phép vi tu cing
- s = . . |OM'=kOM

tam O, ti sO vi tu k (k > 0) . Chung minh rang anh M’ ctia diém M xac dinh béi: .

(OM,OM')=¢
Giai
OM = OM, (1)

Goi M, la anh cua M trong phép quay tam O, goc quay ¢. Ta co:

Goi M’ 1a 4nh cua M, trong phép vi tu tdm O, ti sb6 k (k > 0) , ta co:

. . [OM'=kOM, (3)
OM'=kOM,; <
(OM;,0M")=0 (4)
Tu (1) va(3) taco: OM'=kOM.
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Tir (2) va (4) ta c6: (OM,OM')=o.

Tom lai, phép dong dang f 1a hop thanh cua phép quay Q(O;(p) va phép vi tu V(O;k), (k > 0) bién

OM'=kOM

diém M thanh diém M’ xac dinh béi: .
(OM,OM')=¢

Dang 2. Tim anh ciia mdt diém M qua mét phép dong dang

Phwong phap giai: Str dung dinh nghia cta phép dong dang.

Vi du: Chimg minh rang, néu mot phép dong dang f bién tam gidc ABC thanh tam giac A’B’C” thi
trong tam, truc tam cua tam giac ABC lan luot bién thanh trong tAm, tryc tam cua tam giac A’B’C’.

Giai
e Goi D latrung diém cua canh BC, thi: f:D+ D', D’ 1a trung diém cua canh B’C’.
Do d6: f bién trung tuyén AD thanh trung tuyén A’D’.
Twong tu, f bién trung tuyén BE thanh trung tuyén B’E’.
Vay: f:G=ADNBE>G'=A'D'nB'E’, tic 1a f bién trong tim G clia tam giac ABC thanh trong
tdm G’ cua tam giac A’B’C’.
e Goi AA, la duong cao cua tam gidc ABC thi: f:BC—B'C’; f: AA; > A'A;".
Ma AA, 1 BC nén A'A," L B'C'. Nhu thé f bién duong cao AA, cua tam gidc ABC thanh duong
cao A'A;' cuatam gidc A’B’C’.
Tuong tu, f bién dudng cao BB, cua tam giac ABC thanh duong cao B'B;' cua tam giac A’B’C”.
Do d6 fbién H= AA, NnBB, thanh H'=A'A,'nB'B,", tlrc la f bién tryc tAm H cua tam giac ABC
thanh tryc tdm H’ ctia tam giac A’B’C’.

Tuong tu, ta ciing chimg minh duoc f bién tdm O ciia dudong tron (ABC) thanh tim O’ cua duong
tron (A’B’C’).

Dang 3. Chirng minh hai hinh H va H’ ddng dang

Phwong phap giai: Ta chimg minh c6 mot phép dong dang f bién H thanh H’.
Vi du: Ching minh rang cac da giac déu co cung sd canh thi dong dang véi nhau.
Giai

Cho hai n — giac déu A,A,..A_ va B;B,..B_ c6 clng sd canh 1a n va c6 tam lan lugt 1a O va O’.

Hai tam gidc cdu A;OA, va B,O'B, c6 goc ¢ dinh A?)\A2 = BlO/?2 _2n nén dong dang. Do do,
n

B,B, O'B
dat: k=21P2 OBy (1)
AA, OA,
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Goi V(O;k) 1a phép vi ty tam O, ti s6 k, thi V(O;k) bién da gidc déu AjA,..A_ thanh da giac déu

C,C

C,C,..C,,vatach: —1—2=k ()

1432
Tt (1) va (2) cho ta: C,C, =B,B,.
Vay, hai n — giac déu C,C,..C_ va B,B,..B_ c6 canh bang nhau, nén c6 mét phép doi hinh D bién
C,C,..C, thanh BB,..B,.
Néu goi f1a hop thanh cia V(O;k) va D, thi f 1a mot phép dong dang bién n — giac déu AA, . A
thanh n — giac déu B,B,...B,,. Vay hai n — gidc déu AA,. A va BB,.B, dong dang véi nhau.

Dang 4. Tim tip hop cac diém M’ 13 anh cia diém M qua mdt phép dong dang

Phwong phap giai:

e Xac dinh phép dong dang f:M > M'.

e Tim tip hop H clia cac diém M. Suy ra tap hop cac diém M’ 1a H’, anh ctia H qua phép dong
dang f.

Vi du: Cho tam gidc ABC vudng can & A (cac dinh vé& theo chiéu duong, tirc nguroc chiéu quay cua
kim ddng ho). Biét dinh B ¢6 dinh, dinh A di dong trén duong tron (O;R) . Tim tap hgp cac dinh C.

Giai

Tam giac ABC vuong can & A nén BC = ABV2 . Xét phép vi tu
tam B ti s6 k=+2 bién A thanh A’, véi BA'=+2BA. Ta co
A’ thudc nira dudng thang BA va BA'= BA+2 . Tir d6 suy ra:
BC=BA'
(BA',BC)=-45°

Do d6 C 1a anh cua A’ trong phép quay tdm B, goc —45°, suy
ra C la anh ctia A qua phép hop thanh cua phép vi tu V(B;\/E )

va phép quay Q(B; —45°) . Vay, C la anh cua A qua mot phép

ddng dang ti s6 k = V2.

Theo gia thiét, A di dong trén duong tron (O;R) , nén tap hop
ctia C 1a duong tron (O';R\/E ) , anh ctia duong tron (O;R) qua
phép dong dang d6. Tam O’ dugc xac dinh boi:
(BO,BO")=—45°

{BO' -BOV2
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Céu 1. Chon ménh dé sai trong cic ménh dé sau:

A. Phép vi ty véi ti s6 k >0 1a mot phép dong dang.

B. Phép dong dang 1a mot phép doi hinh.

C. Phép vi ty véi ti s6 k = +1 khong phai 1a mot phép doi hinh.

D. Phép quay la mot phép ddng dang.
Huwéng dén giai

DAP AN B.

Phép ddng dang noi chung khong phai 1a mot phép doi hinh. That véy:

Néu phép ddng dang véi ti s6 k bién diém M, N thanh M”, N” thi ta ¢6: M'N'=kMN .

Do d6, néu k=1 thi M'N'=MN, trong truong hop nay phép dong dang khong phai 1a mot phép

doi hinh.

Cau 2. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:

A. Phép vi ty voi ti s6 k 12 mot phép dong dang vai ti s6 |k| .

B. Phép dong dang 13 mot phép vi tu.

C. Néu ta thyc hién lién tiép mot phép vi tu va mot phép doi hinh thi ta dugc mot phép dong dang.

D. Néu hai da gidc dong dang thi ti s6 cac canh tuong tmg cuia chung bang ti sé6 dong dang.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Cau 3. Trong mat phéng v6i hé toa do Oxy, cho diém P(3; —1) . Thuc hién lién tiép hai phép vi tu

V(0;4) va v(o,--%} diém P bién thanh diém P c6 toa do la:

A. (4-6). B. (6;-2). C. (-6;2). D. (12;-4).
Huwéng dén giai
PAP AN C.
Gia sir ta c6: Phép vi tw V(L k;) bién diém M thanh diém N va phép vi tu V(L;k,) bién diém N
thanh diém P. Khi do ta c6: ON =k,OM va OP =k,ON . Suy ra OP =k k,OM .
Nhu thé P 1 anh ctia M qua phép vi tu V(O; k1k2) .

Ap dung két qua trén phép vi tu bién diém P thanh diém P’ 1a phép vi ty V tdm I theo ti s6

Gido vién cé nhu cdu sé hitu file word vui long Trang 583
lién hé. Face: Tran Dinh Cu. SPT: 0834332133



Ta dugc: OP' = —20P = OP' = (-6;2).
Vay P'(-6;2).

Ciau 4. Cho tam giac ABC vudng can tai A. Néu c¢6 phép dong dang bién canh AB thanh canh BC
thi ti s6 k ctia phép dong dang d6 bang:

A. 2. B.\2. C.V3. b V2
SN
Huwéng din giai
DAP AN B.
Ta dé thay ti s6 dong dang 13 k = i(]; AB[ V2.

Cau 5. Trong mét phéng voi hé toa do Oxy, cho bon diém A(—Z;l), B(O;B), C(l;—3), D(2;4) . Néu
c6 phép dong dang bién doan thang AB thanh doan thang CD thi ti s6 k cta phép dong dang d6

bang:
A. 2.
B.2. c.2 .~
2 2 2
Huwéng din giai
DAP AN C.

Tacd: AB=2+2,CD=52.

2 A CD 5
Suy ra ti s0 cua phép dong dang la k=——==.
y phep g aang AB 2

Céu 6. Trong mit phing v6i hé toa do Oxy, cho hai dudng tron: (C):x2 +y? +2x-2y-2=0,
(D) X% +y? +12x-16y =0. Néu co6 phép dong dang bién dudng tron (C) thanh dudng tron (D) thi
ti s6 k cua phép dong dang d6 bang:

A. 2. B. 3. C.4. D.5s.
Huéng din giai

DPAP AN D.

+ Phuong trinh cta (C) : (x + 1)2 + (y - 1)2 =4= (C) co tdm I(—l;l) ,ban kinh R=2.

+ Phuong trinh cta (D) : (x+ 6)2 +(y —8)2 =100 = (T) co tam ](—6;8) , ban kinh r=10.

Ti s6 ctia phép dong dang 1a k = % =5.
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Cau 7. Cho diém A va dudng thing A khong di qua 4 d
A. Mot diém M thay dbi trén A. V& tam gidc AMN 45° N
vudng can tai M (cac dinh cta tam gic ghi theo chiéu

nguoc kim dong hd). Bi tim tap hop cac diém N, mot
hoc sinh 14p ludn qua ba budc nhu sau: A

Buwdéc 1: Tu gia thiét suy ra (AM;AN):45° va

AN =2AM.

Suy ra N 13 anh cia M qua phép dong dang gdm hop ctia hai phép vi tu V(A;\/E ) va phép quay
Q(A :45° ) .
Buwéc 2: Do d6 khi M thay d6i trén A thi tap hop cac diém N 14 anh duong thiang d cia A qua dong
dang trén.
Buwéc 3: Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ciia A trén A, v& tam giac vudng can AHI (hinh v&); ta
thdy d 1a duong thang qua I va tao véi A mot goc 45°.
Két luan: tap hop cac diém N 1a duong thing d.
Hoi lap luan trén dung hay sai? Néu sai thi sai bat dau tir budc nao?
A. Lap luan hoan toan dung. B. Sai tu budce 1.
C. Sai tur bude 2. D. Sai tir bude 3.
Huwéng dén giai
DAP AN A.
Cau 8. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Hai hinh tron bat ki thi dong dang.
B. Hai da giac déu bat ki c6 cung s canh thi déng dang.
C. Hai elip bat ki thi dong dang.
D. Hai parabol bat ki thi dong dang.
Huwéng dén giai

DAP AN C.
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+ D@ thiy hai cau A va B déu dung.

+ Hai elip chi dong dang khi va chi khi ti s6 do dai cac truc
16n va ti s6 d6 dai cac truc nho cua hai elip bang nhau.

+ Hai parabol bat ki thi dong dang.

That vdy, ta hdy xem cach chimg minh bai toan tong quat

hon sau day: “Hai c6-nic cé cung tdm sai thi dong dang”.

Ta xét hai c6-nic c6 cung tam sai e:

- Co-nic (C) ¢6 tiéu diém F, duong chuan A .

- Co-nic (C”) ¢o tiéu diém F’, duong chuan A'.
Ta c6 thé thyc hién lién tiép mot phép tinh tién va mot phép quay (tic 1a thuc hién mot phép doi
hinh) d¢€ bién F* thanh F va bién A' thanh A, song song véi A . Phép doi hinh nay bién (C”) thanh

co-nic (C;) bang véi (C*), (C;) c6 tim sai e.
Theo dé bai, ta s& ching minh (C) va (C1) dong dang véi nhau.

. \ A N1y <A A r 5 A \ - Fk
Goi K va K; 1an luot la hinh chiéu vudng goc cia F trén A va A,. Dat k= F_l .

Thuc hién phép vi tu V tdm F ti sb k, phép vi tu nay bién A thanh AL
Trén (C) lay diém M bat ki, goi H 1a hinh chiéu vudng géc ciia M trén A .
Phép vi tu V bién M thanh M, va H thanh H,, H, 1a hinh chiéu vudng goc cua M, trén A,.

: ., . A F MF
Hai tam giac FMH va FM,H, dong dang cho: MF_ M, =e
MH M,H,

Do d6 M, nam trén co-nic (Cl) . Suy ra phép vi ty V bién (C) thanh c6-nic (Cl) , nén hai c6-nic
(C)va (Cl) ddng dang.
Viy bai toan dugc chung minh.

Tro lai bai toan: Hai parabol bat ki thi dong dang vi chiing ¢6 cliing tim sai e =1.
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ON TAP CHUONG 1

Céc cau hoi tric nghiém sau day déu sir dung trong mit phang toa do Oxy.

Céu 1. Cho dudng thing d va qua diém A(3;1), ¢6 vecto phép tuyén n= (2;3). Anh d’ cua d trong

phép tinh tién theo vecto v = (~6;4) co phwong trinh la:

A. 2x-3y-9=0. B. 2x+3y-9=0. C. 2x-3y+9=0. D. 2x+3y+9=0.
Huwéng dén giai

DAP AN C.

Céu 2. Puong thing d qua A(—4;3) voi vecto chi phuong u= (1;%} ¢6 anh d’ trong phép tinh tién

theo vecto v = (1; —2) la:

A. x—-2y+10=0. B. x+2y-10=0. C. x+2y+8=0. D. 2x+y-8=0.
Huwéng din giai

DAP AN A.

Céau 3. Phuong trinh truc ddi xing cia b,:A— B, véi A(Z;l) va B(—2;3) la:

A. x-y-2=0. B. x+y-2=0. C.2x-y+2=0. D. 2x+y+2=0.
Huwéng din giai

DAP AN C.

Ciu 4. Cho hai diém A(—1,-J§ ) va B(5;\/§ ) . Truc d6i ximg d cia B, c6 phuong trinh:

A.yzx\/§+1. B.yzxﬁ—l. C. x=12. D.y=3.

Huwéng din giai
DAP AN A.

Céu 5. Cho duong thiang d:x +4y-5=0. Anh cua d trong phép tinh tién theo v= (—8;2) lad co

phuong trinh:

A. x-4y-5=0. B. x-4y+5=0. C. 2x+3y-6=0.  D. Mot phuong trinh khac.
Huwéng din giai

DAP AN D.
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Cau 6. Puong thang d:2x - y—2=0 c6 anh qua B, c6 phuong trinh:

A. 2x+y+2=0. B. 2x-y-0=0. C. x-2y+2=0. D. x+2y+2=0.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Cau 7. Trong phép B, anh cua duong tron tim 1(3; —2) , ban kinh R =3 c¢6 phuong trinh:

2 5 )

A. (x—4) +y°=9. B. (x+4) +y°=9.

C. (x _ 4)2 + y2 _3. D. M&t phuong trinh khac.
Huwéng din giai

DAP AN A.

Ciau 8. Trong phép dbi ximg B, , anh cta duodng tron c6 duong kinh AB véi A(—3;1) va B(2; —5)

c6 phuong trinh:
A. x2+y2—x—4y+13:0. B. x2+y2—x—4y—11=0.
C. x2+y2—x+4y+11=0. D. x2+y2—x+4y—11=0.

Huwéng din giai
DAP AN D.

Cau 9. Anh cta duong tron dudng kinh AB véi A(—9;2) va B(3;6) qua phép ddi xtmg truc b,

c6 phuong trinh la:

A. x? +y? —6x-8y-15=0. B. x* +y? +6x+8y-15=0.

C. x* +y? —6x+8y-15=0. D. M6t phuong trinh khac.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Ciu 10. Anh cta duong tron (C) X% +y? —8x+2y+5=0 qua by, co phuong trinh la:
A x?+y? +8x+2y+5=0. B. x* +y% —8x-2y+5=0.

C. x2+y2+8x—2y+5:0, D. x2+y2+8x+2y—5=0.

Huwéng din giai

Gido vién cé nhu cdu sé hitu file word vui long Trang 588
lién hé. Face: Tran Dinh Cu. SPT: 0834332133



DAP AN A.

Cau 11. Cho phép quay tam 1(1;2) bién M(x;y) thanh M'(x';y'). Diém bt bién ctia phép quay c6

toa do la:

A. (2:1). B. (-2;1). C. (1,2). D. (-1,-2).
Huwéng din giai

DAP AN C.

Céu 12. Cho hai diém A(l;O) va B(3;0). Tim tam I ctia phép quay co goc quay 90° bién A thanh
B.

A. 1(1;2). B. 1(2;2). C.1(-22). D. I(-1;2).
Huwéng dén giai
DAP AN B.

Cau 13. Cho hai diém M(Z;—Z) va N(2;2). Tim tam cua phép quay c6 goc quay —90° bién M
thanh N.

A. (0;0). B. (4,0). C. (0;4). D. (4;4).
Huwéng din giai

PAP AN B.

Cau 14. Cho phép quay tam 1(2;0) ¢6 goc quay —90° bién O thanh O’ ¢6 toa dd 1a:

A. O'(2;-2). B. 0'(2;1). C. 0'(2;2). D. O'(-2;-2).
Huwéng din giai

DAP AN B.

Céu 15. Phép vi tu tdm A, ti s6 %, bién diém B thanh diém C, thoa mén hé thirc:

A. 4AB+3CA =0. B. 4CA =3AB. C. 4CA =3CB. D. 4BC=3BA.
Huwéng din giai
DAP AN A.

Cau 16. He¢ thitc 40A =50B biét thi phép vi tu tim O, bién didm A thanh diém B ¢6 ti s6 k bang:
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Huwéng dén giai
DAP AN C.
Cau 17. Néu co hé thirc A =2AB thi phép vi ty tim I bién diém A thanh diém B c6 ti s6 k bang:

D. Mot sd khac.

A. B.

W N
N | W

c. L.
3

Huwéng din giai
PAP AN B.
Cau 18. Néu c6 hé thuc 2AI=1B thi phép vi tu tdm I bién diém A thanh diém B c6 ti sé k bing:

A. 2. C. 2. 1

B. D. —.
2

N | —

Huwéng din giai
PAP AN C.
Céu 19. Phép vi tw tdm O, ti s6 k =2 bién diém M(-1;2) thanh diém M c6 toa do:
A. (-2,-4). B. (-2;4). C.(2-4). D. (2;4).
Huwéng dén giai
DPAP AN B.

Cau 20. Phép vi tu tam O, ti 6 k=+2 bién diém truc tAm cua tam giac ABC vdi A(1;4), B(4;0),

C(—Z; —2) thanh diém nao sau day?

A. (2;\/5). B. (2\/5,\/5) C. (—2\/5;\/5). D. (\/5,2\/5)
Huwéng dén giai

DAP AN B.

Chu 21. Phép vi ty tdm O, ti s0 k=-2 bién dudng tron tim A(1;-4), ban kinh R =3 thanh duong

tron c6 phuong trinh:

A X? +y? —2x+4y +8=0. B. x* +y? +4x-16y +32=0.
C. x2 + y2 +2x—-4y-8=0. D. Mdt phuong trinh khac.
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Huwéng dén giai
DAP AN B.
Céiu 22. Trong phép tinh tién theo vecto v= (3;4) , dudng tron (C) X% +y? +4x+6y-3=0 co anh
la dudng tron:
A. x2+y2+2x+2y+14:0. B. x2+y2—2x+2y—14:0.
C. x2+y2—2x—2y—14:0, D. x2+y2+2x—2y+14=0.
Huwéng din giai
PAP AN C.

Céu 23. Cho duong tron (C):x* +y” =4. Phép dong dang f bién (C) thanh (C'):x* +y> =9 ¢6 ti

s6 dong dang bang:
A. 2. B. 3.
c.? D. 2
2 3
Huwéng dén giai
DAP AN A.

Ciu 24. Phép dong dang tam O, ti sb kZ\E, goc 45° bién dudng tron (C):x2 +y?-2x-1=0
thanh duong tron (C’) c6 phuong trinh:

A. (x-1) +(y-1)" =3. B. (x-1) +(y-1)’ =2.

C. (x-1) +(y-1)" =9. D. (x+1) +(y-1)" =2.
Huwéng din giai

DAP AN B.

Céau 25. Trong phép dong dang tam I, ti s6 k. Cau nao sau day dung?

A. Bién mot dudng thang d thanh duong thang d’ song song véi d.

X 2 \ 2 vy s aA gas 1Y AB

B. Bién doan thang AB thanh doan thang A’B’ c¢6 d¢ dai bang -

C. Bién ba diém thing hang thanh ba diém thing hang.

D. Bién goc o thanh goc B ¢ sé do bang ka .
Huwéng din giai

DAP AN C.
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