CHUYEN DE 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BPT BAC NHAT 2 AN
VAN BE 1: BAT PHUONG TRINH BAC NHAT 2 AN

A. KIEN THU'C CAN NHO
1. Khai niém bat phwong trinh bac nhat hai an
Bdt phwong trinh béc nhdt hai én x,y |a bat phuong trinh c6 mot trong cac dang
ax+by+c<0;ax+by+c>0;ax+by+c<0,ax+by+c>0, trong d6 a,b,c la nhitng s6 cho trudc; a,b
khéng déng thoi bang 0 va x,y 1a cac an.
2. Nghiém cutia bat phwong trinh bac nhat hai an
Xét bat phuong trinh ax+by +c <0. Mai cdp s6 (x,;,) thod man ax, +by, +c <0 goi la mot nghiém
cla bat phuong trinh d3 cho.
Chd y: Nghiém cua cac bat phuong trinh ax+by+c¢>0,ax+by+c <0, ax+by+c >0 duwgc dinh nghia
twong ty.
3. Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh bac nhat hai an
- Trong mat phang toa d6 Oxy, tap hop cac diém (xo;yo) sao cho ax, + by, +c <0 dugc goi la mién
nghiém cla bat phuong trinh ax+by+c¢<0.
- D& biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh ax+by +c <0 trén m3t phang toa dé Oxy, ta lam
nhu sau:
+ Budc 1: Trén mit phang Oxy, vé dudng thang A:ax+by+c=0.
+ Budc 2: Lay mot diém (x,;, ) khong thudc A. Tinh ax, +by, +c.
+ Buwdc 3: Két ludn
- Néu ax, +by, +c <0 thi mién nghiém la nira mit phang (khong ké by A ) chira diém (x,; v, ).
- Néu ax, +by, +c >0 thi mién nghiém la nira mit phang (khong ké by A ) khéng chira diém (x,;, ).
Chd y: D6i vdi cac bat phuong trinh bac nhat hai an dang ax+by+¢ <0 (hodc ax+by+c¢ >0 ) thi mién
nghiém la mién nghiém cda bat phuwong trinh ax+by+c¢ <0 (hodc ax+by+c >0 ) ké ca bo.
B. BAI TAP VAN DUNG
Cau 1: M4t gian hang trung bay ban va gh& rong 60m” . Dién tich dé ké mét chiéc ghé& 13 0,5m*, mét
chi€c ban 1a 1,2m”. Goi x 1a s6 chiéc ghé&, y 1a s8 chiéc ban duoc ké.
a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai 8n x, y cho phdn mat san dé ké ban va ghé, biét dién tich mat san
danh cho lwvu théng t8i thidu 1a 12m” .
b) Chi ra ba nghiém cla bat phuong trinh trén.
Cau 2 : Trong 1 lang (100 g thit bo chira khoang 26 g protein, 1 lang ca rd phi chira khoang 20 g protein.
Trung binh trong mét ngay, mot ngudi phu ni¥ can téi thiéu 46 g protein. (Ngubn:https://vinmec.com
va https://thanhnien.vn) Goi x, y [an lwot 13 s6 lang thit bo va sd lang ca ré phi ma mot ngudi phu nit nén
an trong mot ngay. Viét bat phuong trinh bac nhat hai n x, y dé biéu dién lwvgng protein can thiét cho
mot ngudi phu ni trong mét ngay va chi ra ba nghiém cha bat phuong trinh dé.

Cau 3: Ha, Chau, Lién va Ngan cung di mua tra sita. Ca bdn ban cé tat ca 185 nghin déng. B6n ban mua 4
cdc tra sita vdi gia tién 35 nghin dong mot céc. Cac ban goi thém tran chau cho vao tra stta. Mét phan



tran chau den c6 gid 5 nghin ddng, mot phan tran chau trang cé gia 10 nghin déng. Goi x, y lan luot 13
s& phan tran chau den, tran chau trang ma bén ban dinh mua thém.

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x, y dé thé hién sd tién cac ban c6é dd kha ndng chi tra cho
phan tran chau den, trang.

b) Chi ra mot nghiém nguyén cla bat phuong trinh dé.

Cau 4: Anh An |a nhan vién ban hang tai siéu thi dién may. Anh An kiém duoc mot khoan hoa héng 600
nghin d6ng cho mdi may gidt va 1,3 triéu dong cho madi tl lanh ma anh dy ban dwoc. Hoi dé nhan dwoc
tlr 10 triéu dong trd |én tién hoa hong thi anh An can ban bao nhiéu mdy gidt va ta lanh?

Cau 5: Ong An muén thué moét chiéc 6 to (cé 1ai xe) trong mot tuan. Gia thué xe dwoc cho nhu bang sau:

Phi ¢6 dinh (nghin Phi tinh theo qudng duong
doéng/ngay) di chuyén (nghin
doéng/kilébmét)
TU th& Hai dén tha Sau 900 8
Th&r Bay va Chu nhat 1500 10

a) Goi x va y [an lwot 13 s6 kildmét dng An di trong cac ngay tir th& Hai dén th& Sdu va trong hai ngay
cudi tuan. Viét bat phuong trinh biéu thi méi lién hé gitta x va y sao cho téng s6 tién 6ng An phai tra
khong qua 14 triéu dong.

b) Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh & cau a trén méit phang toa do.

Cau 6: Mot clra hang ban 1é ban hai loai hat ca phé. Loai thit nhat gid 140 nghin déng/kg va loai thi hai
gid 180 nghin déng/kg. Clra hang tron x kg loai thir nhat va y kg loai thir hai sao cho hat ca phé d3 trén
c6 gia khdong qua 170 nghin déng/kg.

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x, y thod man diéu kién d@ bai.

b) Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh tim duoc & cau a trén mit phang toa do.

Cau 7: Ban Hoa dé danh dugc 420 nghin dong. Trong mot dot ung hd tré em khuyét tat, Hoa da Gng ho
x to tién loai 10 nghin déng, y t& tién loai 20 nghin déng.

a) Tinh téng s6 tién ban Hoa d3 Ung hd theo x,y.

b) Giai thich tai sao ta lai cé bat phuong trinh 10x+20y <420.

Cau 8: Cho biét 226 g thit bo chira khoang 59 g protein. M6t qua trirng nang 46 g c6 chira khoang 6 g
protein (ngudn: B Nong nghiép Hoa Ky). Gia sir c6 mét ngwdi moi ngay can khéng qua 60 g protein. Goi
s6 gam thit bo va s6 gam trirng ma ngudi dé dn trong mot ngay lan lwot la x,y.

a) Lap bat phuong trinh theo x,y dién ta gidi han vé lvgng protein ma ngudi dé can moi ngay.

b) Dung bat phuwong trinh & ciu a) dé tra 1o hai cau héi sau:

- N&u ngudi dé &n 150 g thit bo va 2 qua triing, mbi qua 46 g, trong mot ngay thi cé phl hop khéng?

- N&u ngudi dé dn 200 g thit bo va 2 qua tring, moi qud 46 g, trong mot ngay thi cé phlu hop khong?
Cau 9 : Ban Cuc mudn pha hai loai nwdc cam. D& pha mét lit nwdc cam loai | can 30 g b6t cam, con mot
lit nwdc cam loai Il can 20 g bot cam. Goi x va y lan lwot la sé lit nudc cam loai | va Il pha ché dugc. Biét
rang Cuc chi cé thé dung khong qud 100 gam bdt cam. Hay 1ap cac bat phwong trinh mé ta lit nwéc cam
loai | va Il ma ban Cuc c6 thé pha ché dwoc va biéu dién mién nghiém clia cac bat phuwong trinh dé trén
cung mdt mat phang toa do Oxy.



Cau 10 : Ban Nga muén pha hai loai nwdc rira xe. D& pha mét lit loai | cdn 600m/ dung dich chat tay rira,
con loai II chican 400ml . Goi x va y lan lugt |3 s6 lit nwdce rira xe loai | va Il pha ché duoc va biét rang
Nga chi con 2400m! chat tay rira, hdy l1ap cic bat phuwong trinh mo ta s6 lit nwdc rira xe loai 7 va ll ma
ban Nga c6 thé pha ché duoc va biéu dién mién nghiém cla tirng bat phuong trinh dé trén mit phang
toa do Oxy.
Cau 11 : Nhu cau canxi t&i thiéu cho mot ngudi dang dé tudi trwdng thanh trong mét ngay 1a 1300mg .
trong 1 lang dau nanh c6 165mg canxi, 1 lang thit c6 15mg canxi.
(Nguén: https://hongngochospital.vn)
Goi x,y lan luot 13 s6 lang ddu nanh va sé lang thit ma moét ngudi dang do tudi trudng thanh an trong
mot ngay
a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x, y dé biéu dién lwgng canxi can thiét trong mot ngay clia mot
ngudi trong dé tudi trwdng thanh.
b) Chi ra mot nghiém (x,;,) Vi x,,y, € Z cla bat phuong trinh dé.
Cau 12: Ban Danh dé danh duwgc 900 nghin d6ng. Trong mot dot ing hd tré em mo cbi, Danh d3 1ay ra x
to tién loai 50 nghin ddng, y t& tién loai 100 nghin dong dé trao tang. Mot bat phwong trinh mo ta diéu
kién rang bubc doi véi x, y la:
A. 50x+100y <900;
B. 50x+100y >900
C. 100x+50y <900;
D. x+y=900.

VAN DE 2: HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN
A. KIEN THU'C CAN NHO
1. Khai niém hé bat phwong trinh bac nhat hai an
Hé b4t phuong trinh bac nhat hai 4n 13 hé gém hai hay nhiéu bat phuwong trinh bac nhat hai 4n x, y. Méi
nghiém chung cla tat ca cac bat phuong trinh dé duoc goi la mét nghiém cla hé bat phwong trinh d3
cho.
Trén mat phang toa d6 Oxy, tap hop cac diém (x45,) cb toa do la nghiém cla hé bat phuong trinh
bac nhat hai 4n dwoc goi la mién nghiém cda hé bat phuong trinh dé.
2. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phwong trinh bac nhat hai an
D& biéu dién mién nghiém cla hé bat phuong trinh bac nhat hai an trén mét phang toa do Oxy, ta thuc
hién nhu sau:
- Trén cung mat phéng toa do, biéu dién mién nghiém ctia mdi bat phuwong trinh cla hé.
- Phan giao cta cdc mién nghiém la mién nghiém cda hé bat phuong trinh.
Chd y: Mién mat phang to d6 bao gdm mét da gidc 16i va phan ndm bén trong da gidc d6 duoc goi la mot
mién da gidc.
3. Tim gid tri I&n nhat va gid tri nhé nhat cha biéu thirc F = ax + by trén mét mién da giac
Hé bat phuong trinh gilp ta md ta dwoc nhiéu bai todn thyc t& dé tim ra céch giai quyét tdi wu, cac bai
todn nay thudong duwoc dua vé viéc tim gid tri ldn nhat (GTLN) hodc gid tri nhd nhat (GTNN) cua biéu thirc
F = ax+by trén mot mién da gidc.



Vi du. Mét ngudi dung ba loai nguyén liéu A4, B,C dé san xuat ra hai loai sdn phdm P va Q.DE sdn
xudt kg mbiloai san phdm P hodc O phai dung mdt s6 kildgam nguyén liéu khac nhau. Téng s6
kildgam nguyén liéu mobi loai ma ngudi d6 cé va sé kilégam tirng loai nguyén liéu can thiét dé san xuat ra
lkg sdn phdm mdi loai dwgc cho trong bang sau:

Loai nguyén liéu S6 kildgam nguyén S6 kildgam tirng loai nguyén liéu can dé san
lieu dang co xuat 1 kg san pham
P Q
A 10 2 2
B 4 0 2
C 12 4 4

Bi€t 1kg sdn pham P I3i 3 triéu déng va 1kg sdn pham QO I3i 5 triéu déng. Hay lap phuwong én san xuat
hai loai sdn pham trén sao cho cé |3i cao nhét.

Phuong phap giai

DE gidi bai todn tim phuwong &n t8i wu & trén, ta thuc hién cac budce sau:

Bwdérc 1. D3t bién s6 x, y cho cac doi twgng can tim.

D3t x 13 s6 kildgam san phdm P va y 1a sé kildgam san phdm Q can san xuét.

Buwdrc 2. Lap cac hé bat phuong trinh mé ta cac diéu kién rang budc.

2x+2y <10 x+y<5
2y<4 y<2
2x+4y<12 < x+2y<6
x>0 x2>0
y=0 y=0

Buwdrc 3. Xay dung ham muc tiéu cho gid tri ma ta mudén dat gid tri t6i wu.
F =3x+5y (Tién |di ca phwong an san xuat ma ta muén dat I&n nhat).
Buwérc 4. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phwong trinh (1) trén hé truc toa dd Oxy ta dwoc mot da

giac. Tim toa d6 cac dinh cda da giac.
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Mién nghiém la ngili gidc OCBAD , trong dé 0(0;0);C(0;2); B(2;2); A(4;1); D(5;0).



Budre 5. Do nguoi ta da chirng minh duwgc F dat GTLN hoac GTNN tai mot trong cac dinh cta da giac
nén ta chi can tinh cdc gia tri cha ham muc tiéu F tai cac dinh cta da giac. Tim ra dinh tai d6 F dat
GTLN hodc GTNN. Toa d6 cla dinh nay la phuwong én t6i wu can tim.

Tinh gid tri cda F tai cac dinh:

Tai O(0;0): F =3.0+5.0=0;

Tai C(0;2): F =3.0452=10;

Tai B(2;2): F=32+52=16;

Tai A(4;1):F=3.4+5.1=17,;

Tai D(5,0): F=3-5+5-0=15.

Tai dinh A(4;1), F dat gid tri I&n nhatla 17.

Bwdrc 6. Néu két luan dya trén ngdn ngir thue té cla bai toan.

Vay phuong an san xuat t6i wu la 1am ra 4kg san phdm P va lkg san phdm Q. Khi d6 s& ¢ 13i cao
nhat |a 17 triéu dong.

B. BAI TAP VAN DUNG

Cau 1: Mot phan xudng san xuat hai kiéu mi. Thoi gian dé lam ra mét chiéc mii kiéu thir nhat nhiéu gap
hai [an thai gian lam ra mot chiéc mii ki€u thi hai. Néu chi sdn xuat toan kiéu mii th hai thi trong 1 gio
phan xwdng lam dugc 60 chiéc. Phan xwdng lam viéc 8 ti€ng mdi ngay va thi treong tiéu thu toi da trong
mot ngay 1a 200 chiéc mii kiéu thir nhat va 240 chiéc mi kiéu th hai. Tién 13i khi ban mét chiéc mii kiéu
th& nhat 3 24 nghin dong, mét chiéc mi kiéu th hai la 15 nghin d6ng. Tinh s6 lvgng mi kiéu thir nhat
va kiéu th hai trong mét ngay ma phan xwdng can san xuat dé tién I3i thu dwoc 13 cao nhat.

Cau 2: Mot phan xudng san xuat hai kiéu mi. Thoi gian dé lam ra moét chiéc mii kiéu thir nhat nhiéu gap
hai [an thai gian lam ra mot chiéc mii ki€u thi hai. Néu chi sdn xuat toan kiéu mii th hai thi trong 1 gi
phan xwdng lam dugc 60 chiéc. Phan xwédng lam viéc 8 ti€ng mai ngay va thi treong tiéu thu toi da trong
mot ngay 1a 200 chiéc mii kiéu thir nhat va 240 chiéc mii kiéu th hai. Tién 13i khi ban mét chiéc mii kiéu
th nhat 13 24 nghin dong, mét chiéc mi kiéu th hai la 15 nghin d6ng. Tinh s6 lvgng mi kiéu thir nhat
va kiéu th hai trong mét ngady ma phan xwdng can san xuat dé tién I3i thu dwoc 13 cao nhat.

Cau 3: Anh Trung c6 k& hoach d4au tw 400 triéu dong vao hai khoan X va Y. Dé dat dwoc loi nhuan thi
khoan X phai dau tv it nhat 100 triéu dong va so tién dau tw cho khoan Y khéng nhod hon sé tién cho
khodn X . Viét hé bat phwong trinh bac nhat hai an dé mo6 ta hai khodn dau tu d6 va biéu dién mién
nghiém cla hé bat phuwong trinh vira tim duorc.

Cau 4: Mot phan xudng may do vest va quan au dé chuan bi cho dip cudi ndm. Biét may 1 4o vest hét
2m vaiva can 20 gio; 1 quan 4u hét 1,5m vai va can 5 gid. Xi nghiép duoc giao st dung khéng qua
900m vai va sb gio cong khdng vuot qud 6000 gid. Theo khao sat thj trwdng, s6 lwong quan ban ra
khoéng nhd hon sé lwong do va khdong vuot qud 2 1an sé lwong do. Khi xuat ra thi treong, 1 chiéc 4o 3i
350 nghin déng, 1 chiéc quan I3i 100 nghin d6ng. Phan xudng can may bao nhiéu do vest va quan au dé
thu dwoc tién 13i cao nhat (biét thi trwdng tiéu thu ludn dén nhan san pham cuda xi nghiép)?

Cau 5: Mot gia dinh can it nhat 900 don vj protein va 400 don vi lipit trong thirc 3n moi ngay. Moi
kildgam thit bo chira 800 don vi protein va 200 don vij lipit. M6i kildgam thit Ign chira 600 don vj protein
va 400 don vi lipit. Biét rang gia dinh ndy chi mua nhiéu nhat 13 1,6 kg thit bo va 1,1kg thit lon; gid tién
lkg thit bo la 250 nghin dong; 1kg thit lgn la 160 nghin dong. Gia st gia dinh dé mua x kildgam thit bo
va y kilogam thit lon.



a) Viét cac bat phuong trinh biéu thi cac diéu kién cla bai todn thanh mét hé bat phwong trinh réi xac
dinh mién nghiém cda hé do.

b) Goi F (nghin ddng) |a s& tién phai trad cho x kildgam thit bo va y kilégam thit Ign. H3y biéu dién F
theo x va y.

c) Tim s6 kilégam thit mdi loai ma gia dinh can mua dé chi phi 13 it nhat.

Cau 6 : Nguoi ta dy dinh dung hai loai nguyén liéu dé chiét xuat it nhat 280kg chat 4 va 18kg chat B.
V@i mét tan nguyén liéu loai |, ngudi ta cd thé chiét xudt dwoc 40kg chat 4 va 1,2kg chat B. VSi mot
tan nguyén liéu loai Il, ngudi ta cé thé chiét xuat dugc 20kg chat A va 3kg chat B . Gid moi tan nguyén
lidu loai | 13 4 triéu déng va loai Il 1a 3 triéu dong. HAi ngudi ta phai dung bao nhiéu tan nguyén liéu moi
loai @& chi phi mua nguyén liéu 1a it nhat ma van dat dwgc muc tiéu dé ra? Biét rang co s& cung cap nguyén
liéu chi cé thé cung cap t6i da 10 t4n nguyén liéu loai | va 9 tdn nguyén liéu loai Il.

Cau 7: Trong mot cudc thi pha ché, mbi doi choi dugc sir dung t6i da 12 g huong liéu, 9 lit nwécva 315¢g
dudng dé pha ché hai loai nwdc 4 va B.DE pha ché 1 lit nwéc A can 45g duong, 1 lit nwdcva 0,5g
huwong liéu; @& pha ché& 1 lit nwdc B can 15g duong, 1 lit nwdc va 2g huong liéu. Mai lit nudc 4 nhan
dwoc 60 diém thuwdng, mdi lit nwéc B nhan dugc 80 diém thudng. Hoi can pha ché bao nhiéu lit nuwéc
moi loai d& doi choi duwoc s6 diém thudng 1a I&n nhat?

Cau 8: Bac Nam dv dinh tréng khoai lang va khoai mi trén manh dat c6 dién tich 8 ha. Néu tréng 1 ha
khoai lang thi cdn 10 ngay céng va thu duwgc 20 triéu dong. Néu tréng 1 ha khoai mi thi can 15 ngay céng
va thu duoc 25 triéu dong. Bac Nam can trong bao nhiéu hecta cho mdi loai cay dé thu dugc nhiéu tién
nhat? Biét rang, bac N3m chi cé thé sir dung dugc khdng qua 90 ngay cong cho viéc trong khoai lang va
khoai mi.

Cau 9: Mét ngudi ban nudc giadi khat dang c6 25g bot nho va 100g dudng dé pha ché hai loai nwéc
nho A va B.DE& pha ché 1/ nwdc nholoai 4 can 10g duwdngva 1g bodt nho; dé pha ché 1/ nwéc nho
loai B can 10g dudngva 4g bdt nho. Méi lit nuéc nho loai A khi ban 13i duwgc 30 nghin déng, mai lit
nudc nho loai B khi ban 13i dugc 40 nghin déng. HAi ngudi dé nén pha ché bao nhiéu lit nwdc nho moi
loai d€ cd lgi nhuan cao nhat?

Cau 10 : Mdt nha mdy san xuat hai loai thubc trir sdu ndng nghiép 1a 4 va

B. Clr san xudt m&i thung loai A thi nha may thai ra 0,25 kg khi carbon dioxide (CO,) va 0,60kg khi
sulful dioxide (S02), san xuat moi thung loai B thi thaira 0,50 kg CO, va 0,20kgSO, . Biét rang, quy
dinh han ché& san lvgng CO, cla nha may t&i da la 75 kg va SO, t6i da la 90kg mdi ngay.

a) Tim hé bat phuong trinh mé ta s6 thung cia moi loai thudc trir' sdu ma nha may cé thé san xuat moi
ngay dé dap ng cac diéu kién han ché trén. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phwong trinh dé trén
mat phang toa dé.

b) Viéc nha may san xuat 100 thung loai 4 va 80 thung loai B mbi ngay cé pht hop véi quy dinh
khong?

c) Viéc nha may sdn xuat 60 thung loai A va 160 thung loai B mdi ngay cé phu hop véi quy dinh

khong?

Cau 11: Ban Lan thu x&p duwoc khéng qué 10 gio d& lam hai loai dén trung thu tdng cho céac tré em
khuyét tat. Loai dén hinh con cé can 2 gio dé lam xong 1 cdi, con loai dén dng sao chi can 1 gi& dé lam
xong 1 cdi. Goi x, y lan luot 13 s6 dén hinh con cd va dén éng sao ban Lan s& lam. H3y |4p hé bat phuong
trinh mo ta diéu kién cla x, y va biéu dién mién nghiém cltia hé bat phuong trinh do.



Cau 12: Mét hoc sinh dy dinh v& cac tdm thiép xuan [am bang tay dé ban trong mot hoi cho Tét. Can 2
gir d€ v& mot tdm thiép loai nhé cd gid 10 nghin déng va 3 gitr dé v& mot tdm thiép loai lon cd gid 20
nghin déng. Hoc sinh nay chi c6 30 gidr d€ v& va ban t6 chirc hdi cho yéu cau phai vé it nhat 12 tdm. Hay
cho biét ban 8y can vé bao nhiéu tdm thiép moi loai dé cé dwoc nhiéu tién nhat.

Cau 13: Trong mot tudn, ban Manh cé thé thu xép duogc t6i da 12 gior dé tap thé duc giam can bang hai
mon: dap xe va tap clr ta tai phong tap. Cho biét mdi gi® dap xe s& tiéu hao 350 calo va khdng tén chi
phi, mdi gi® tap clr ta sé tiéu hao 700 calo v&i chi phi 50000 dong/gid. Manh mudn tiéu hao nhiéu calo
nhung khéng duwoc vuot qua 7000 calo mot tuan. Hay gidp ban Manh tinh s6 gio dap xe va s6 gio tap ta
mot tuan trong hai trudng hop sau:

a) Manh mudn chi phi luyén tdp 13 it nhat.

b) Manh mudn s6 calo tiéu hao |a nhiéu nhat.

Céu 14: Ban Bich c6 500 g b6t gao dé pha hai loai nwdc ho trang banh da va banh xéo. Mét lit nudc hé
trang banh da can 200 g bot gao, con mot lit nwdc ho trang banh xéo chican 100 g bot gao. Goi x, y lan
lugt 1a s6 lit nwdc ho trang banh da va banh xéo. Hay lap hé bat phuong trinh mé ta diéu kién cda x, y
va biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh dé.

Cau 15: M4t bai dau xe ban dém cé dién tich dau xe 1a 150m* (khéng tinh I8i di cho xe ra vao). Cho biét
xe du lich can dién tich 3m> /chiéc va phai tra phi 40 nghin dong, xe tai can dién tich Sm” / chiéc va phai
trd phi 50 nghin déng. Nhan vién quan li khdng thé phuc vu qua 40 xe mot dém. Hay tinh s6 lugng xe
moi loai ma chd bai xe ¢ thé cho dang ki dau xe dé cé doanh thu cao nhat.

Cau 16: Cho biét mdi kilégam thit bo gia 250 nghin dong, trong d6 cé chira khodng 800 don vj protein va
100 don vi lipit, mai kilégam thit heo c6 gia 200 nghin dong, trong d6 cé chira khoang 600 don vj protein
va 200 don vi lipit. Mot gia dinh can it nhat 800 don vi protein va 200 don vi lipit trong khau phan thirc
an moi ngay va ho chi cé thé mua médt ngay khéng qua 1kg thit bo va 1,5kg thit heo. Hoi gia dinh nay
phai mua bao nhiéu kildgam thit méi loai dé chi phi la it nhat?

Cau 17: Bac Ngoc thuc hién ché dd dn kiéng vdi yéu cau tdi thiéu hang ngay qua thirc udng Ia

300ca —1o,36 don vivitamin A4 va 90 don vi vitamin C. Mot c6¢c d6 udng an kiéng th&r nhat cung cap 60
ca-lo, 12 don vj vitamin 4 va 10 don vj vitamin C. M6t cdc d6 ubng an kiéng thi hai cung cép

60ca —lo,6 don vj vitamin 4 va 30 don vj vitamin C.

a) Viét hé bat phwong trinh mo ta s lugng cdc cho d6 udng thi nhat va thi hai ma bac Ngoc nén udng
moi ngay dé dap rng nhu cau can thiét d6i véi s6 ca-lo va s6 don vj vitamin hap thu.

b) Chi ra hai phwong 4n ma bac Ngoc cd thé chon Iya sé lvgng céc cho d6 udng thir nhat va tha hai
nham dap ¢ng nhu cau can thiét d6i véi s6 ca-lo va s6 don vi vitamin hap thu.

Cau 18: M6t chudi nha hang 3n nhanh ban d6 &n tir 10400 sdng dén 22 h00 mdi ngay. Nhan vién phuc
vu cla nha hang lam viéc theo hai ca, mbi ca 8 tiéng, ca | tir 10400 dén 18 h0O va ca Il tir 14 h00 dén 22
h00.

Tién lvong cta nhan vién duoc tinh theo gio (bang bén).

Khodng tho gian lam viec Tién lvong/gio
10200-18 /00 20000 d6ng
14/700-22 K00 22000 doéng

DE mbi nha hang hoat ddong dwoc thi can tdi thiéu 6 nhan vién trong khodng 10400 - 18h00, t6i thiéu 24
nhan vién trong thoi gian cao diém 14400 - 18400 va khdng qua 20 nhan vién trong khoang 18 h0O -



22h00. Do lvgng khach trong khodng 14 h00 - 22h00 thudng dong hon nén nha hang can sé nhan vién
ca Il it nhat phai gdp d6i s6 nhan vién ca I. Em hay giup chd chudi nha hang chi ra cach huy dong s&
lwgng nhan vién cho mdi ca sao cho chi phi tién lwong mdi ngay la it nhat.
Cau 19: M6t tran béng da duoc t6 chire tai mét san van déng cé sirc chira 40000 ngudi, ban t6 chirc
phat hanh hai loai vé 1a 400000 déng va 200000 déng. Do diéu kién san ddu nén s6 lvong vé cé gia
400000 khéng 16n hon sé lvgng vé ¢ gia 200000 dong. P& an toan phong dich, lién doan bdng d4 yéu
cau s6 lwgng vé phat hanh khong dugc qua 30% sirc chira cla san. Dé t6 chirc duoc tran dau thi s6 tién
thu dugc qua ban vé khéng dugc it hon 3 ti dong. Goi x, y lan lwot la sé vé gia 400000 dong va 200000
doéng duoc ban ra.
a) Viét hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y dé biéu dién s6 vé méi loai dugc ban ra ddm bao muc
dich cla ban té chirc.
b) Chi ra hai nghiém cutia hé bat phuong trinh dé.
Cau 20: Mot xwdng san xuat ban va ghé. Mot chiéc ban can 1,5 gio [3p rdp va 1 gio hoan thién; mot
chiéc ghé& can 1 gior 13p rap va 2 gid hoan thién. B6 phan I3p rap cé 3 nhan cong, bd phan hoan thién cé 4
nhan céng. Biét thj trudng ludn tiéu thu hét san pham cla xuwdng va lugng ghé tiéu thu khdong vuot qua
3,5 lan s6 ban.
a) Viét hé bat phuong trinh md ta s6 luvgng ban va ghé ma trong mot ngay phan xudng cé thé san xuat,
biét mot nhan cdng lam viéc khdng qua 8 tiéng moi ngay.
b) Biéu dién mién nghiém cla hé bat phuwong trinh dé.
c) Biét mot chiéc ban 13i 600 nghin déng, mot chiéc ghé 13i 450 nghin déng. HAi trong mét ngay, xwdng
can san xuat bao nhiéu chiéc ban, bao nhiéu chiéc ghé dé thu dugc tién I13i cao nhat?
Cau 21: Hinh 13 md ta so d® mot san khau gén véi hé truc toa d6 Oxy ( don vi trén céc truc toa do a1
mét). Phan tinh phong gidi han bdi hai dudng thang d,,d, 1a vi tri ngoi ca khan giad c6 thé nhin thay dan
hop xuwdng. Goi (x;y) |a toa dd ngdi cta khdn gid & thinh phong. Viét hé bat phuong trinh bac nhat hai
an x,y ma khén giad cé thé nhin thay dan hop xudng.
i
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Cau 22:.Bac An dau tw 1,2 ti dong vao ba loai trai phiéu, trai phi€u chinh phl vai 13i suat 7% mot nam,
trai phi€u ngan hang vai 13i suat 8% mot ndm va trdi phi€u doanh nghiép rui ro cao vdi 13i suat 12%
mot ndm. Vi li do gidm thué, bac An mudn sé tién dau tu trai phiéu chinh pha gép it nhat 3 [an sé tién
dau tu trai phi€u ngdn hang. Hon nita, dé gidm thiéu rdi ro, bac An dau tu khdng qua 200 triéu déng cho
trai phi€u doanh nghiép. Hoi bac An nén dau tw mai loai trai phiu bao nhiéu tién dé loi nhuan thu dwoc
sau mOt ndm 13 1&n nhat?

Cau 23: M6t cong ty du dinh chi téi da 160 triéu déng cho quang cdo mot san phdm mdi trong moét
thang trén cac dai phat thanh va truyén hinh. Biét cung mét thoi lwgng quang cdo, sé ngudi méi quan



tam dén san pham trén truyén hinh gap 8 lan trén dai phat thanh, tirc 1a quang cdo trén truyén hinh cé
hiéu qua gap 8 lan trén dai phat thanh.

Dai phat thanh chi nhan céc quang cdo cé téng thoi lwgng trong mét thang téi da 1a 900 gidy véi chi phi
la 80 nghin déng/giay. Pai truyén hinh chi nhan cac quang céo cé téng thoi lwong trong mét thang t6i da
la 360 gidy vai chi phi 1a 400 nghin déng/giay.

Céng ty can dat thoi gian quang cdo trén cdc dai phat thanh va truyén hinh nhu thé nao dé hiéu qua
nhat?

Goiy. Néu coi hiéu qua khi quang cdo 1 gidy trén dai phat thanh la 1 (don vi) thi hiéu qua khi quang cao
1 gidy trén dai truyén hinh la 8 (don vi). Khi d6 hiéu qua quang cdo x (gidy) trén dai phat thanhva
(gidy) trén truyén hinh 13 F(x,y)=x+8y.Ta can tim gid tri I&n nhat cda ham F(x, y) vdi x, y thod man
cac diéu kién trong de bai.

Cau 24: Mot hop tac xa chan nudi dy dinh tron hai loai thirc 8n gia stic X va Y dé tao thanh thirc 3n hon
hop cho gia stc. Gid mot bao loai X 13 250 nghin déng. gia mot bao loai Y 1a 200 nghin ddng. Mbi bao
loai X chira 2 don vi chat dinh duéing 4,2 don vi chat dinh duéng B va 2 don vj chat dinh dudng C.
M®i bao loai Y chtra 1 don vi chat dinh dudng 4,9 don vichat dinh dudng B va 3 don vi chat dinh dudng

C . Tim chi phi nhé nhat dé mua hai loai thitc &n gia sic X va Y sao cho hdn hgp thu dugc chira t6i thiéu
12 don vi chat dinh dudng A4, 36 don vj chat dinh dudng B va 24 don vj chat dinh duéng C.

A. 1,95 triéu déng.

B. 4,5 triéu dong.

C. 1,85 triéu doéng.

D. 1,7 triéu dong.

Cau 25: M0t phan xuwdng c6 hai may chuyén dung M, va M, dé san xuét hai loai san phdm 4 va B theo
don dat hang. Néu san xuat dugc mot tan san pham loai 4 thi phan xuéng nhan dwoc sé tién 13i la 2 triéu
déng. Néu san xuat dwoc mot tan san pham loai B thi phan xwdng nhan duoc s6 tién I3i la 1,6 triéu dong.
Muén san xuat mot tan san pham loai 4, ngudi ta phai dung may M, trong 3 gi va may M, trong 1 gid.
Mudn san xudt mét tdn san pham loai B, ngudi ta phai dung may M, trong 1 gio va may M, trong 1 gid.
Mot mdy khong thé duing dé san xudt déng thoi hai loai san pham. Mdy M, 1am viéc khdng qua 6 gioy mot
ngay va may M, lam viéc khong qud 4 gio mot ngay. Hai s6 tién I3i Idn nhat ma phan xudng nay c6 thé
thu duwoc trong mot ngay la bao nhiéu?

Cau 26: Gia sir mot nguwdi an kiéng can dwoc cung cép it nhat 300 calo, 36 don vi vitamin 4 va 90 don vi
vitamin C moi ngay tir hai loai d6 uéng | va Il. M6i c8c d6 udng | cung cap 60 calo, 12 don vj vitamin A4
va 10 don vj vitamin C.

Moi c6c d6 ubng Il cung cap 60 calo, 6 don vi vitamin 4 va 30 don vi vitamin C. Biét rang mot céc do
udng | cé gia 12 nghin déng va mét céc d6 udng Il ¢ gid 15 nghin dong.

a) Goi x va y tuong (ng 1a s6 c6c d6 udng | va Il. Viét cac bat phuong trinh biéu thj cic diéu kién cua bai
todn thanh mot hé bat phwong trinh va xac dinh mién nghiém cda hé dé.

b) Goi F (nghin dong) 1a s6 tién phai trd cho x céc d6 udng I va y céc d6 ubng Il. Hiy biéu dién F theo
xvay.

c) Biét rang F dat gid tri nhd nhat trén mién nghiém tim dwoc & ciu a tai mdt trong cac dinh cla mién
nghiém, tim gid tri nhd nhat d4. T&r d6 suy ra ngwdi d6 can udng bao nhiéu céc loai | va loai Il d€ chi phi la
nho nhat ma van dép &ng dwoc yéu cau hang ngay.



Cau 27: M6t cong ty du dinh san xuat hai loai san pham A va B. Cac sdn pham nay dugc ché tao tir ba
loai nguyén liéu |, Il va l1I. Sé kilégam du trir tirng loai nguyén liéu va sé kilégam tirng loai nguyén liéu
can dung dé san xuat ra 1 kg sdn pham dwoc cho trong bang sau:

Loai nguyén 56 kilogam 54 kilogam nguyén liéu
ligu nguyén liéu dw | can ding san xudt 1 kg
trir san pham
A B
| 8 2 1
Il 24 4 4
il a8 1 2

Cong ty dé nén san xuat bao nhiéu san phdm mdi loai dé tién I3i thu vé |&n nhat? Biét rang, moi kildgam
san pham loai A 13i 30 triéu déng, mdi kildgam san pham loai B I3i 50 triéu dong.

Cau 28: Mt cdng ty can mua cac td dung hd so. C6 hai loai ti: Td loai A chi€ém 3m?* san, loai nay c6 stc
chtta 12m’ va cé gia 7,5 triéu dong; td loai B chiém 6m® san, loai ndy c6 strc chira 18m” va co gia 5
triéu. Cho biét cdng ty chi thu x&p dugc nhidu nhat 1a 60m” mat bang cho chd dwng hd so va ngan sach
mua tu khéng qua 60 triéu dong. Hay 1ap k& hoach mua sam dé cong ty c6 dugc thé tich du'ng ho so 1on
nhat.

Cau 29: M6t ndng trai thu hoach duoc 180 kg ca chua va 15 kg hanh tay. Chd néng trai muén lam cac hil
twong ca dé ban. Biét rang, dé lam ra mot hii twong ca loai A can 10 kg ca chua clng véi | kg hanh tay va
khi ban 13i dwgc 200 nghin déng, con dé lam dugc mot hii tuwong ca loai B can 5kg ca chua cung véi
0,25kg hanh tay va khi ban 13i duwoc 150 nghin dong. Tham do thi hi€u cla khach hang cho thady can
phai lam sé hii twong loai 4 it nhat gdp 3,5 lan sé hii twong loai B. Hay gitip chi néng trai lap ké hoach
lam twong ca dé cé dugc nhiéu tién |13i nhat.

Cau 30: Mot xudng san xuat cé hai may dac chdng A4, B san xuat hai loai sdn phdm X,Y . D& san xuat
mot tan san phdm X can dung mdy A4 trong 6 gi® va dung may B trong 2 gi®. D& san xuat mot tan san
phdm Y can dung mdy A trong 2 gi® va dung may B trong 2 gid. Cho biét mdi may khéng thé san xuat
doéng thoi hai loai sdn pham. May A lam viéc khong qua 12 gi& mdt ngay, mdy B lam viéc khdng qua 8 gidy
mot ngay. Mét tan sdn pham x 13i 10 triéu dong va mét tan san pham Y 13i 8 triéu dong. Hay lap ké
hoach san xuat mdi ngay sao cho téng s6 tién |3i cao nhat.

Cau 31: Bac Diing dy dinh quy hoach x sao dat tréng ca tim va y sao dat trong ca chua. Bac chico
khdng qua 9 triéu déng dé mua hat gidng. Cho biét tién mua hat gidéng ca tim |a 200000 déng/sao va ca
chua Ia 100000 dong/sao. Viét hé bat phuong trinh mé ta diéu kién rang budc doi véi x, y.

Cau 32: . M6t phan xuwdng 13p rdp may tinh dy dinh rdp x chiéc may tinh cd nhan va y chiéc may tinh
bang trong mot ngay. Do han ché& vé nhan cdng nén mai ngay chi cé thé xuat xuwdng téng hai loai mdy
tinh trén khong qua 150 chiéc. Viét hé bat phwong trinh mo ta diéu kién rang budc déi vai x, y.

Cau 33: Ban Hoang du dinh mua x con cd vang va y con cd Koi tir mét trai ca giéng. Cho biét mdi con ca
vang cé gia 35 nghin déng con moi con ¢4 Koi cé gia 150 nghin déng. Hoang chi dé danh duoc 1,7 triéu
dong va trai ca chi ban mdi loai ca tir 10 con trd 1én. Hay viét hé bat phwong trinh mo ta diéu kién rang
budc d6i vdi x,y.



Cau 34: Mot hoc sinh dy dinh 1am cdc binh hoa bang gidy dé ban trong mot hoi cho gay quy tir thién.
Can 1 gio d€ lam mot binh hoa loai nho va sé ban vdi gid 100 nghin déng, 90 phut dé lam mot binh hoa
loai I&n va s& ban véi gia 200 nghin dong. Hoc sinh nay chi thu x&p dwoc 15 gio nghi dé 1am va ban t6
chtrc yéu cau phai lam it nhat 1a 12 binh hoa. Hay cho biét ban dy can lam bao nhiéu binh hoa méi loai
dé gay quy duwogc nhiu tién nhat.

Cau 35: Mot xudng san xuat ¢ 12 tan nguyén liéu 4 va 8 tdn nguyén liéu B dé sdn xuat hai loai san
pham X,Y . D& san xuat mot tn sdn phdm X can dung 6 tan nguyén liéu A4 va 2 tan nguyén liéu B,
khi ban I3i dwoc 10 triéu dong. D& sdn xuat mot tan san pham Y can dung 2 tan nguyén liéu 4 va 2 tan
nguyén liéu B, khi ban |13i dugc 8 triéu dong. Hay |ap ké hoach sdn xuat cho xudng ndi trén sao cho cé
tong sd tién 13i cao nhat.

Cau36: Timgidtricua F va G tuong rng vdi cac gid tri x, y dwoc cho trong bang dudi day.

x 0 0 1 1 2 2 4
y 2 4 0 1 0 1 0
F=4x+5y
G=5x-3y

Trong cac gid tri tim duoc:

a) tim GTLN cua F .

b) tim GTNN cta G .

Cau 37: Bac An dau tu 1,2 ti dong vao ba loai trai phiéu, trai phi€u chinh phd vdi 13i sudt 7% moét nam,
trai phi€u ngan hang vai 13i suat 8% mot ndm va trdi phi€u doanh nghiép rui ro cao vdi 13i suat 12%
mot ndm. Vi li do gidm thué, bac An muén s6 tién dau tu trai phi€u chinh phi gép it nhat 3 [an s6 tién
dau tu trai phi€u ngdn hang. Hon nita, dé gidm thiéu rdi ro, bac An dau tu khdng qua 200 triéu déng cho
trai phi€u doanh nghiép. Hoi bac An nén dau tw mai loai trai phiu bao nhiéu tién dé loi nhuan thu dwoc
sau mOt ndm 13 1&n nhat?



CHUYEN PE 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BPT BAC NHAT 2 AN
VAN PE 1: BAT PHUONG TRINH BAC NHAT 2 AN

A.KIEN THUC CAN NHO
1. Khai niém bat phwong trinh bac nhat hai an

Bit phwong trinh bdc nhdt hai én x,y 1a bat phuong trinh c6 mot trong cac dang
ax+by+c<0;ax+by+c>0;ax+by+c<0;ax+by+c>0,trong d6 a,b,c 1a nhitng s6 cho trude;
a,b khong dong thoi bang 0 va x,y 1a cac an.

2. Nghiém ciia bat phwong trinh bic nhit hai an

Xét bat phuong trinh ax +by +c < 0. Mdi cdp s6 (x,;,) thod man ax, +by, +c <0 goi la mot
nghiém cua bit phuong trinh da cho.

Chii y: Nghiém cta cic bat phuong trinh ax+by+c>0,ax+by+c <0, ax+by+c>0 duoc dinh
nghia tuong tu.

3. Biéu dién mién nghiém ciia bAt phwong trinh bic nhat hai in
- Trong mét phang toa d6 Oxy, tap hop cac diém (x,;,) sao cho ax, +by, +c <0 dugc goi la
mién nghiém cia bat phuong trinh ax +by +c¢ <0.

- Bé biéu dién mién nghiém ctia bt phuong trinh ax + by +c <0 trén mit phang toa do Oxy, ta 1am

nhu sau:
+ Budc 1: Trén mit phang Oxy , vé duong thang A:ax+by+c=0.
+ Budc 2: Lay mot diém (x,;,) khong thuoc A. Tinh ax, +by, +c.

+ Bude 3: Két luan

- Néu ax, +by, +c <0 thi mién nghiém 1a nira mt phing (khong ké bd A ) chira diem (x,; v, ).

-Néu ax, +by, +c >0 thi mién nghiém 1 nira mit phang (khong ké bd A ) khong chira diém
(xo > Vo ) .
Chii y: Db voi cac bat phuong trinh bac nhét hai an dang ax +by +¢ <0 (hodc ax+by+c>0 ) thi

mién nghiém 14 mién nghiém cta bit phuwong trinh ax+by +c <0 (hodc ax+by+c >0 ) ké ca bo.

B. BAI TAP VAN DUNG

Ciu 1: Mot gian hang trung bay ban va ghé rong 60m° . Dién tich dé ké mot chiéc ghé 1a 0,5m?,
mot chiéc ban 1a 1,2m” . Goi x 1a s chiéc ghé, y 1a s6 chiéc ban dugc ké.

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x, y cho phin mat san dé ké ban va ghé, biét dién tich mit
san danh cho luu thong tbi thiéu 1a 12m° .

b) Chi ra ba nghiém ciia bat phuong trinh trén.

Giai



a) Dién tich dé ké x chiéc ghé, y chiéc ban la: 0,5x+1,2y(m’).

Dién tich t5i da dé ké ban va ghé la: 60—12=48(m’).

Ta c6 bit phuong trinh: 0,5x+1,2y <48.

b) Ba nghiém c6 thé chi ra dugc cuia bat phwong trinh trén 1a: (20;30),(30;20),(50;15).

Cau 2 : Trong 1 lang (100 g thit bo chira khoang 26 g protein, 1 lang ca r6 phi chtra khoang 20 g
protein. Trung binh trong mdt ngdy, mot nguoi phu nit can t6i thiéu 46 ¢ protein.
(Ngudn:https://vinmec.com va https://thanhnien.vn) Goi x, y lan luot 1a s6 lang thit bo va s6 lang ca
r6 phi ma mot ngudi phu nit nén in trong mot ngay. Viét bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y dé
biéu dién lugng protein can thiét cho mot nguoi phu nit trong mot ngay va chi ra ba nghiém cuia bat
phuong trinh do.

Loi giai
Budc 1: Biéu dién luong protein ¢ trong x lang thit bo va y lang ¢4 16 phi.
Luong protein trong x lang thit bo la 26x (g)
Luong protein trong y lang ca r6 phi la 20y(g)
Luong protein trong x lang thit bo va y lang ca r6 phi la 26x+20y (g).
Budc 2: Biéu dién bat phwong trinh.
Vi lugng protein t6i thiéu 1a 46 g nén ta c6 bt phuong trinh:
26x+20y > 46
Budc 3: Tim nghiém cta bit phuong trinh
Thay x =1,y =1 vao bat phuong trinh ta dugc
Thay x =2,y =1 vao bat phuong trinh ta duoc
Thay x =1,y =2 vao bat phuong trinh ta dugc
Vay (1;1),(2;1),(1;2) 1a cac nghiém can tim.
Chuy
C6 thé chon cac nghiém khac, mién 1a nghiém nguyén.

Cau 3: Ha, Chau, Lién va Ngan cung di mua tra sita. Ca bon ban c6 tat ca 185 nghin dong. Bén ban
mua 4 cdc tra sita v6i gia tién 35 nghin ddng mot ce. Cac ban goi thém tran chau cho vao tra sira.
Mot phan tran chau den c6 gia 5 nghin ddng, mot phan tran chau trang c6 gia 10 nghin dong. Goi
X,y lan luot 1a s6 phﬁn tran chau den, tran chau tréng ma bén ban dinh mua thém.

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x, y dé thé hién s tién cac ban c6 du kha nang chi tra cho
phan tran chau den, trang.

b) Chi ra mot nghiém nguyén ciia bat phwong trinh do.

Loi giai



a) Sx+10y <45 hay x+2y<9. b) (4;2).

Cau 4: Anh An la nhan vién ban hang tai si€u thi dién may. Anh An kiém dugc mot khoan hoa h(‘A)ng
600 nghin dong cho modi may giit va 1,3 triéu dong cho mdi ti lanh ma anh ay ban duoc. Hoi dé nhan
duogc tir 10 triéu dong trd 1€n tién hoa hong thi anh An can ban bao nhiéu may giat va ti lanh?

Loi gidi
Goi x va y lan luot 1a sb may giat va s6 tu lanh anh An ban dugc. Khi d6 s tién hoa héng ma anh
An nhan dugc 1a 0,6x+1,3y (triéu déng). Theo dé bai, ta cé:

0,6x+1,3y>10

Tiép theo ta xac dinh mién nghiém ctia bat phuong trinh 0,6x+1,3y >10 nhu sau:
Budc 1. V& duong thang d :0,6x+1,3y =10 trén mit phang toa do Oxy .

Budc 2. Lay diém O(0;0) khong thudc d va thay vao biéu thirc 0,6x+1,3y ta dugc:
0,6-0+1,3-0=0<10.

Do d6, mién nghiém cua bat phuong trinh 13 nira mit phang bo d khong chira goc toa do (mién
khong bi to6 mau).

11 .

0 2 4 & 8 10 12 14 [

Vay néu anh An ban duoc s6 may gidt 14 x(x € N) va sb ti lanh 13 y(y € N) sao cho diém (x;y)
nam trong nira mat phang bo d khong chira gbc toa do thi anh An nhan duoc tir 10 triéu dong try
1énn tién hoa hong.

Ciu 5: Ong An mudn thué mot chiée 6 t6 (c6 lai xe) trong mot tuan. Gia thué xe dugc cho nhu
bang sau:

Phi ¢6 dinh (nghin Phi tinh theo quang duong di
dong/ngay) chuyén (nghin d6ng/kilomét)
Tu tht Hai dén tht Sau 900 8
Thir Bay va Chu nhat 1500 10

a) Goi x va y lan luot 1a s6 kilomét ong An di trong cac ngay tir thir Hai dén thir Sau va trong hai
ngay cuoi tuan. Viét bat phuong trinh bicéu thi moi lién hé gitra x va y sao cho tong so tién 6ng An
phai tra khong qué 14 triéu dong.

b) Biéu dién mién nghiém ctia bit phwong trinh & cau a trén mit phang toa do.

Loi giai



a)

Ta 6 14 triéu = 14000 (nghin dong)

S tién ong An di x km trong cac ngay tir thir Hai d&én thtr Sau 1a 900.5 +8x (nghin dong)
S tién 6ng An di y km trong 2 cubi tuan 1a 1500.2+10y (nghin dong)

S tién ong An di trong mot tudn 1a 7500 + 8x + 10y (nghin ddng)

Vi s6 tién khong qué 14 tri¢u dong nén ta c6 :

7500+ 8x+10y £14000 < 4x+5y <3250

Vay bat phuong trinh cin tim 13 4x+5y <3250

b)

h

0

Budc 1: V& dudng thang 4x +5y =3250 (nét lién)

Budce 2: Thay toa do diém 0(0;0) vao biéu thuc 4x+5 y ta dugc:
4.0+5.0=0<3250

=>Piém O thudc mién nghi¢m

=> Mién nghiém la nira mat phang bo 1a duong thang 4x+ 5y =3250 va chira gdc toa do va (x;y)

nam trong mién tam gidc OAB ké ca doan AB.

Cau 6: Mot cira hang ban 1é ban hai loai hat ca phé. Loai thir nhét gia 140 nghin dong/kg va loai thir
hai gia 180 nghin dong/kg. Cira hang tron x kg loai thir nhat va y kg loai thir hai sao cho hat ca phé
da tron co gia khong qua 170 nghin dong/kg.

a) Viét bt phuong trinh bac nhat hai an x, y thoa mén diéu kién dé bai.

b) Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh tim duoc & cau a trén mat phang toa do.
Loi giai

a) Theo dé bai, ta c6: 140x +180y <170(x + ).

Bang cach chuyén vé ta dugc bat phuong trinh bac nhat hai 4n 30x—-10y >0 hay 3x—y>0.



b) Biéu dién mién nghiém ctia bit phwong trinh bac nhat hai 4n 3x—y > 0.
Budc 1. V& dudng thang d :3x—y =0 trén mit phing toa do.
Budc 2. Lay diém M (1;0) khong thude d va diém M thoa min 3-1-0=3>0.

Do d6, mién nghiém ctia bat phuong trinh 13 nira mat phang bo d chira diém M (1;0).

CAu 7: Ban Hoa dé danh dugc 420 nghin déng. Trong mdt dot ung ho tré em khuyét tat, Hoa da
ing hd x to tién loai 10 nghin dong, y t tién loai 20 nghin dong.

a) Tinh tong sb tién ban Hoa d ung ho theo x, y .

b) Giai thich tai sao ta lai co bat phuong trinh 10x +20y < 420.
Loi giai

a) Tong sd tién ban Hoa di ung ho 1a 10x+20y .

b) Vi ban Hoa chi c6 tat ca 1a 420 nghin ddng, nén tong s6 tién ban Hoa di ung ho khong thé vuot
qua 420 nghin dong. Vay ta co 10x+20y <420.

Cau 8: Cho biét 226 g thit bo chira khoang 59 g protein. Mot qua trimg ning 46g c6 chira
khoang 6 g protein (ngudn: B6 Nong nghiép Hoa Ky). Gia sir c6 mot ngudi mdi ngay can khong
qua 60g protein. Goi s6 gam thit bo va s6 gam trimg ma nguoi d6 dn trong mot ngay lan luot 1a
X, .

a) Lap bat phuong trinh theo x,y dién ta gidi han vé luong protein ma nguoi d6 can mdi ngay.
b) Dung bét phuong trinh & cau a) dé tra 10 hai cau hoi sau:

- Néu nguoi d6 an 150 g thit bo va 2 qua trimg, mdi qua 46 g , trong mdt ngay thi ¢ phi hop
khong?
- Néu ngudi d6 an 200 g thit bo va 2 qua trimg, mdi qua 46 g , trong mot ngay thi co phu hop
khong?
Loi giai
a) Bat phuong trinh theo x,y dién ta giéi han vé luong protein ma ngudi d6 can mdi ngay 1a:
59 6 59

—x+—y=—x+iy£60.
226 467 226 23



b) Ta co: 5—9-150+i-2-46z5l,l6<60£-200+i-2-46z64,21>60.
226 23 226 23

Suy ra:
- Néu nguoi d6 an 150 g thit bo va 2 qua trimg trong mot ngay thi phu hop.
- Néu ngudi d6 an 200 g thit bo va 2 qua tring trong mot ngdy thi khong phu hop.

CAu 9 : Ban Cac mubn pha hai loai nudc cam. bPé pha mét lit nude cam loai I can 30 g bdt cam,
con mot lit nude cam loai IT can 20 g bot cam. Goi x va y 1an luot 1a s6 lit nuéc cam loai I va II
pha ché dugc. Biét rang Cuc chi co thé dung khong qua 100 gam bot cam. Hay 1ap cac bat phuong
trinh mé ta lit nudc cam loai I va IT ma ban Cuc c6 thé pha ché dugc va biéu dién mién nghiém cua
céc bat phuong trinh d6 trén ciing mot mit phing toa do Oxy.

Loi giai
bpé pha x lit nu¢c cam loai I can 30x g bot cam,
Dé pha y lit nwéc cam loai IT can 20 y g bot cam,
Vi Ctc chi ¢6 thé dung khong qua 100 gam bt cam nén ta c6 bat phwong trinh 30x +20y <100
< 3x+2y-10<0
V& duong thing A:3x+2y—10=0 di qua hai diém A(0;5) va B(2;2)
Xét géc toa do 0(0;0). Ta théy OgA va
3.0+2.0-10=-10<0
Do d6, mién nghiém ctia bat phuong trinh 1 nira mat phang ké ca bd A, chira gbc toa 46 O

(mién khéng t6 mau trén hinh)

Cau 10 : Ban Nga muén pha hai loai nudc rira xe. bé pha mot lit loai [ can 600ml dung dich chét
téy rira, con loai I chi cAn 400ml . Goi x va y 1an luot 1a s6 lit nudc rira xe loai I va Il pha ché
dugc va biét ring Nga chi con 2400m/ chat tay rira, hiy lap céc bat phuong trinh mé ta sé lit nudc
rira xe loai / va Il ma ban Nga c6 thé pha ché dugc va biéu dién mién nghiém cua timg bat phuong
trinh d6 trén mat phang toa do Oxy .

Loi giai



Céc bit phuong trinh mé ta sb lit nude rira xe loai I va I ma ban Nga c6 thé pha ché duoc:
x20;y2>0;

600x +400y <2400 < 3x+2y <12.
Biéu dién mién nghiém cua tirng bat phuong trinh d6 trén mit phang toa do Oxy :

xz20 yz0

A yA
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Céu 11 : Nhu cau canxi tdi thiéu cho mot nguoi dang do tudi truong thanh trong mot ngay 1a
1300mg . trong 1 lang dau nanh c6 165mg canxi, 1 lang thit c6 15mg canxi.

(Ngudn: https://hongngochospital.vn)

Goi x,y lan luot 1a $6 lang dau nanh va $6 lang thit ma mdt nguoi dang do tudi truong thanh an

trong mot ngay

a) Viét bat phuong trinh bac nhat hai an x, y dé biéu dién luong canxi can thiét trong mot ngdy cua

mot ngudi trong do tudi trudng thanh.
b) Chi ra mét nghiém (x,;¥,) v6i x,,¥, € Z cua bat phuong trinh do.

Loi giai



Luong canxi c6 trong x lang déu nanh la 165x (mg)
Luong canxi c6 trong y lang thit 1a 15y (mg)

Bét phuong trinh 14 165x+15y > 1300

b) Thay cip sé (10;10) vao bat phuong trinh ta duoc:
165.10+15.10=1650+150 =1800 > 1300

Vay (10;10) 1a mot nghi¢m cua bAt phuong trinh.

Céu 12: Ban Danh dé danh duoc 900 nghin dong. Trong mot dot tng ho tré em md cbi, Danh da
lay ra x to tién loai 50 nghin dong, y to tién loai 100 nghin déng dé trao ting. Mot bat phuong
trinh mé ta diéu kién rang budc dbi voi x, y 1a:

A. 50x+100y <900,
B. 50x+100y =900
C. 100x+50y <900;
D. x+y=900.
Loi giai
Chgn A

VAN DE 2: HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

A. KIEN THUC CAN NHO
1. Khai niém hé bat phwong trinh bac nhit hai 4n

Heé bét phuong trinh bac nhét hai 4n 13 hé gdm hai hay nhiéu bat phuong trinh bac nhét hai 4n x, y.
Mai nghiém chung cua tat ca cac bat phuong trinh dé dugc goi la mot nghiém ctia hé bat phuong
trinh da cho.

Trén mat phéng toa do Oxy, tap hop cac diém (x05 J’o) co toa do 1a nghi¢m cua hé bét phuong trinh
béac nhat hai an dugc goi 12 mién nghiém cta hé bat phuong trinh do.
2. Biéu dién mién nghiém ciia h¢ bat phwong trinh bac nhét hai 4n

Dé biéu dién mién nghiém cia hé bat phuong trinh bac nhét hai an trén mat phing toa do Oxy, ta
thuc hién nhu sau:

- Trén cing mit phang toa do, biéu dién mién nghiém ctia mdi bat phwong trinh cta hé.

- Phin giao ctia cic mién nghiém 1a mién nghiém ciia hé bt phuong trinh.

Chu y: Mi‘én mit phang to do bao gém mot da giac 16i va phan nam bén trong da giac d6 duoc goi
1a mot mién da gidc.

3. Tim gi4 tri 16n nhit va gia tri nhé nhat cia biéu thirc F = ax+by trén mét mién da giac
Hé bat phuong trinh gitip ta mo ta duge nhiéu bai toan thuc té dé tim ra cach giai quyét tdi wu, cac

bai toan nay thudng dugc dua vé viée tim gia tri 16n nhat (GTLN) hodc gia tri nho nhat (GTNN)
ctia biéu thirc F = ax+by trén mot mién da giac.



Vi du. Mot ngudi ding ba loai nguyén liéu 4, B,C dé san xuét ra hai loai san pham P va Q. Dé
san xuit 1kg mdi loai san pham P hodc O phai dung mot sb kildgam nguyén liéu khac nhau.
Téng sb kilogam nguyén liéu mdi loai ma ngudi d6 c6 va sb kildgam ting loai nguyén liéu can
thiét dé san xuat ra 1kg san pham mdi loai dugc cho trong bang sau:

Loai nguyén li¢u S kildgam nguyén S6 kildgam ting loai nguyén liéu can dé san
liéu dang c6 xut 1 kg san phim
P Q
A 10 2 2
B 4 0 2
C 12 4 4

Biét 1kg san pham P 13i 3 triéu dong va lkg san pham Q 13i 5 triéu dong. Hay 1ap phuong an san
xuat hai loai san pham trén sao cho c6 1di cao nhét.

Phwong phap giai

Dé giai bai toan tim phuong an tdi wu & trén, ta thyc hién cac budc sau:

Buéc 1. it bién sé x,y cho cac dbi tuong can tim.

Dit x 1a s kilogam san pham P va y 1a s6 kildgam san pham O cin san xuét.

Buéc 2. Lap cac hé bat phuong trinh mé ta cac diéu kién rang budc.

2x+2y<10 x+y<5
2y<4 y<2
2x+4y<12 < x+2y<6
x20 x20
y=0 y=0

Buoc 3. Xay dung ham muc tiéu cho gia tri ma ta muén dat gia tri tbi uu.
F =3x+5y (Tién 13i cua phuong an san xuat ma ta muén dat 16n nhat).

Buéc 4. Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh (1) trén hé truc toa do Oxy ta duoc mot da
giac. Tim toa d¢ cac dinh cua da giac.

Mién nghiém 14 ngii gidc OCBAD , trong d6 O(0;0); C(0;2); B(2;2) ; A(4;1); D(5;0).



Buoc 5. Do nguoi ta da chung minh duge F' dat GTLN hodac GTNN tai mét trong cac dinh cia da
giac nén ta chi can tinh cac gia tri cia ham muc ti€u F' tai cac dinh cua da giac. Tim ra dinh tai d6
F dat GTLN hodac GTNN. Toa d¢ cia dinh nay la phuong an t8i wu can tim.

Tinh gia tri cia /' tai cac dinh:

Tai O(0;0): F =3.0+5.0=0;

Tai C(0;2): F=3.0+5.2=10;

Tai B(2;2): F =3.2+5.2=16;

Tai A(4;1): F=3.4+5.1=17;

Tai D(5;0): F=3-5+5-0=15.

Tai dinh 4(4;1),F dat gia tri 16n nhat 13 17.

Buée 6. Néu két luan dua trén ngdn ngir thuc té ctia bai toan.

Vay phuong an san xuét t6i vu 1 1am ra 4kg san pham P va lkg san pham Q. Khi d6 s& c6 1ai
cao nhat 1a 17 triéu dong.

B. BAI TAP VAN DUNG

Cau 1: Mot phan xuong san xuat hai kiéu mil. Thoi gian dé 1am ra mot chiéc mil kiéu tht nhat
nhiéu gip hai 1an thoi gian 1am ra mot chiéc mil kiéu thtr hai. Néu chi san xuat toan kiéu mii th hai
thi trong 1 gid phan xudng lam duoc 60 chiée. Phan xuong 1am viée 8 tiéng mdi ngdy va thi trudng
tiéu thy tdi da trong mot ngay 1a 200 chiéc mil kiéu thtr nhat va 240 chiéc mii kiéu thir hai. Tién 13i
khi ban mot chiéc mii kiéu thir nhét 1a 24 nghin dong, mot chiéc mil kiéu th hai 1a 15 nghin dong.
Tinh sb luong mii kiéu thir nhat va kiéu th hai trong mot ngdy ma phan xudng can san xuit dé tién
13i thu dugce 1a cao nht.

Giai
Goi s luong mil kiéu thtr nhét va kiéu tht hai ma phan xudng can san xuit trong mot ngay lan luot
la x,y(x,y>0,x,y€Z).

Thoi gian dé 1am ra mot chiéc mi kiéu thi hai 1a: % (gi0).

N . A 1N A - A ~ A ’ A \ 1 l [N
Thoi gian dé 1am ra mdt chieéc mii ki€u thir nhat 1a: 2 %0 = 30 (gi0).
Thoi gian dé lam ra x chiéc mii kiéu thir nhat va y chiéc mii kiéu thi hai la:

1 1 2x+y
_.x+_.y =
30 60 60

. (gi0)

Theo gid thiét, x va y phi thod man cc didu kign: 0< x<200,0< y<240; 257

<8 hay
2x+y <480.

Téng s6 tién 13i thu duge khi ban x chiéc mil kiéu thir nhat va y chiéc mii kiéu thir hai la:
T =24x+15y (nghin dong).



0<x<200
Bai todn dua vé: Tim c4c sO nguyén x, y 1a nghiém cuia hé bat phuong trinh: {0< y <240 (/)
2x+y <480

sao cho T =24x+15y dat gia tri 10n nhét.
Trude hét, ta xac dinh mién nghiém cua hé bét
phuong trinh (IT).

Mién nghiém cua hé bat phuong trinh (II) 1a
mién ngii giac OABCD véi 0(0;0), 4(0;240),

B(120;240), C(200;80), D(200; 0) (hinh 8).

Ta c6 biéu thirc T =24x+15y c6 gia trj 16n nhat

tai mdt trong céac dinh cua ngii giac OABCD .

Tinh gi tri cta biéu thirc T =24x+15y tai cip

sd (x;y) 1a toa d6 cac dinh cua ngii gidc OABCD

r0i so sanh céac gia tri d6. Ta duoc T dat gia tri 1on

nhit bang 6480 khi x =120, y =240 Gng v&i toa do dinh B.

Vay dé thu duoc tién 14i 14 cao nhat thi trong mot ngay, phan xudng can san xuat 120 chiéc mii kiéu
thir nhat va 240 chiéc mii kiéu thir hai. Khi d6 tién 13i thu dugc 1a 6480 nghin dong hay 6480000
dong.

Ciu 2: Mot phan xudng san xuat hai kiéu mil. Thoi gian dé 1am ra mot chiéc mil kiéu tht nhat
nhiéu gap hai 1an thoi gian 1am ra mot chiéc mii kiéu thir hai. Néu chi san xuét toan kiéu mil thu hai
thi trong 1 gid phan xudng lam duoc 60 chiéc. Phan xuong 1am viée 8 tiéng mdi ngdy va thi trudng
tiéu thy tdi da trong mot ngay 1a 200 chiéc mil kiéu tht nhat va 240 chiéc mii kiéu thir hai. Tién 13i
khi ban mot chiéc mii kiéu thir nhét 14 24 nghin dong, mot chiéc mil kiéu th hai 1 15 nghin dong.
Tinh sb lugng mii kiéu thir nhat va kiéu th hai trong mot ngdy ma phan xudng can san xuit dé tién
13i thu dugce 1 cao nhat.

Loi giai

Budc 1: Goi s6 lwong mil kiéu thir nhét va kiéu tht hai trong mot ngay ma phan xudng can san xuat
lan luot 1a x va y(x,y € N). Biéu dién cac dai luong khac theo x va y .

Goi s6 lugng mil kiéu thir nhat va kiéu thir hai trong mot ngay ma phan xudng can san xuat lan luot
la x va y(x,yeN).

Theo gia thiét, thi trudng tiéu thy t6i da trong mot ngay 1a 200 chiéc mii kiéu thir nhat va 240 chiéc
mil kiéu thtr hai nén ta c6 0 < x <200;0 < y <240

Thoi gian 1am y chiéc kiéu 2 trong mot ngay 1a %(h)



Thoi gian dé 1am ra mot chiéc mii kiéu thir nhat nhiéu gap hai lan thoi gian 1am ra mot chiéc mi
ki€u thur hai nén thoi gian lam mii thtr nhat 1a 1 gio lam dugc 30 chiée.

Thoi gian lam x chiéc kiéu 1 trong mot ngay 1a %(h)

Téng thoi gian 1am trong mot ngay 1a 84 nén ta co:

i_}.izg
30 60

Budc 2: Lap hé bat phuong trinh.
Budc 3: Biéu dién mién nghiém.

Mién biéu dién mién nghiém la phan mau vang:

rotreeseit: T:iz:jv*.-%\ : - 7z

240

Budc 4: Tim x va y dé tién 13i cao nhit.

Tir mién nghiém ta thay tién I4i cao nhét tai khi diém (x; ) 1a mot trong cac dinh cta tam giac mau
vang:

T =24x+15y

7(0;240) =15.240 = 3600 (nghin dong)

7(120;0) = 24.120 = 2880 (nghin dong)

S6 lugng mii kiéu 1 1 240 va sé lwong mil kiéu 2 13 0

Cau 3: Anh Trung co6 ké hoach dau tu 400 triéu déng vao hai khoan X va Y. Pé dat duoc loi
nhuan thi khoan X phai dau tu it nhat 100 triéu dong va so tién dau tu cho khoan Y khong nhé hon
s0 tien cho khoan X . Vi€t hé bat phuong trinh bac nhat hai an d€ mo ta hai khoan dau tu d6 va biéu
dién mién nghiém cuia hé bat phuong trinh vira tim dugc.

Loi giai

Goi x,y lan luot 1a s6 tién anh Trung dau tu cho hai khoan X va Y (don vi: triéu déng).



x+y <400
Ta c6 hé bat phuong trinh: X >100
y 2 X.

Ciu 4: Mot phan xudng may 4o vest va quan au dé chuan bi cho dip cudi nam. Biét may 1 4o vest
hét 2m vai va can 20 gid; 1 quan au hét 1,5m vai va can 5 gio. Xi nghiép duoc giao st dung
khong qua 900m vai va sb gio cong khong vuot qua 6000 gio. Theo khao sét thi truong, sb luong
quan ban ra khong nho hon s luong 4o va khong vuot qua 2 1an s luong 4o. Khi xuét ra thi
truong, 1 chiéc 4o 14i 350 nghin déng, 1 chiéc quan 14i 100 nghin ddng. Phan xudng cin may bao
nhiéu 4o vest va quz‘?m 4u dé thu duoc tién 13i cao nhat (biét thi truong ti€u thu luén don nhan san
pham cua xi nghiép)?

Loi giai
Goi x, y lan luot 13 sb 4o vest va quan au phan xudng can may (x >0,y >0, x,y eZ ). Tién lai
thu duoc T =350x+100y (nghin ddng).

2x+1,5y <900
20x +5y <6000
Ta c6 hé bat phuong trinh: {x <y <2x

x>0

y=0

Mién nghiém ctia h¢ bat phuong trinh trén 1a mién t gidic OABC véi 0(0;0), A(180;360),
B(225;300), C(240;240 ) (Hinh 16).

Ta dugc T dat gia tri 16n nhat khi x =225, v =300 ung vdi toa do dinh B.
Vay dé thu duoc tién 14i cao nhat thi phan xuéng can may 225 chiéc 4o vest va 300 quan au.

Cau 5: Mot gia dinh can it nhat 900 don vi protein va 400 don vi lipit trong thirc an mdi ngay. Mdi
kilogam thit bo chira 800 don V1 Protein va 200 don vi lipit. M@i kil@gam thit lon chira 600 don vi
protein va 400 don vi lipit. Biét rang gia dinh nay chi mua nhiéu nhat 1a 1,6 kg thit bo va 1,1kg thit
lon; gia tién 1kg thit bo 1a 250 nghin dong; 1kg thit lon 14 160 nghin dong. Gia sir gia dinh d6 mua
x kilogam thit bo va y kildgam thit lon.

a) Viét cac bat phuong trinh biéu thi cac diéu kién cua bai toan thanh mot hé bt phuong trinh rdi
xac dinh mién nghiém ctia hé do.



b) Goi F (nghin ddng) 1a s6 tién phai tra cho x kildgam thit bo va y kildgam thit lon. Hay biéu
dién F theo x va y.

¢) Tim s6 kildégam thit mdi loai ma gia dinh cdn mua dé chi phi 13 it nht.

Loi giai
a)
Thit bo Thit lon
Protein 800/1kg 600/1kg
Lipit 200/ lkg 400/ kg

a) Gia str gia dinh d6 mua x kilogam thit bo va y kilogam thit lon.
S6 lwong thit bo va thit lon phai 1a mot sé khong 4m nén ta c6: x>0,y >0.

Mot gia dinh can it nhit 900 don vi protein trong thitrc in mdi ngdy nén ta co:
800x+ 600y >900 < 8x+6y =9

Mot gia dinh can it nhat 400 don vi protein trong thirc an mdi ngay nén ta cé:
200x+400y>400 < x+2y>2

Vi gia dinh nay chi mua nhiéu nhit 13 1,6 kg thit bo va 1,1kg thit lon nén ta co:
x<1L,6 va y<1,1

x20
y=>0
8x+6y>9
x+2y2=22
x<1,6
y<11

Vay ta co hé:

Mién nghiém cua hé 1a t&r gi\c ABCD véi

A(1,6;0,2) (giao cua d' va duong thang x =1,6)

B(1,6;1,1) (giao ctia dudng thang x =1,6 va dudng thang y=1,1)

C(0,3;1,1) (giao cua d va duong thing y=1,1)

D(0,6;0,7) (giao cuad vad')

b) Vi s6 tién mdi kg thit bo va thit lon 1an luot 12 250 nghin dong va 160 nghin dong nén ta c¢6
F(x;y)=250x+160y (nghin dong)

c)



x=0
y=>0
8x+6y=>9
x+2y2>2
x<16
y<1,1

Ta can tim gia tri 1on nhat ciia F(x;y) khi (x;y) thoa man hé bat phuong trinh

Tacd F(1,6;0,2) =250.1,6+160.0,2 =432
F(1,6;1,1)=250.1,6 +160.1,1=576

F(0,3;1,1) =251

F(0,6;0,7) =262

Gia tri nho nhét 1a F(0,3;1,1) = 251.

Vay dé chi phi it nhat thi cAn mua 0,3kg thit bo va 1,1 thit lon.
Chu y

Don vi ctia F phai 1a nghin dong.

Ciu 6 : Nguoi ta dy dinh dung hai loai nguyén liéu dé chiét xudt it nhat 280kg chat 4 va 18kg
chat B . V4i mot tan nguyén li€u loai I, nguoi ta c thé chiét xuat dugc 40kg chit 4 va 1,2kg chit
B . Véi mot tin nguyén liéu loai II, nguoi ta c6 thé chiét xuat dugc 20kg chat 4 va 3kg chit B.
Gia m6’i tan nguyén ligu loai I 14 4 trigu dong va loai II 1a 3 triéu ’dc*)ng. Hoi nguoi ta phai ding bao
nhi,éu :cén nguyén liéu rqéi loai dé chi phi mua nguyén liég la jt nhat mé’ van dat duoc muc ti€u dé re}?
Biét rang co s& cung cap nguyén li¢u chi co thé cung cap toi da 10 tan nguyén li€u loai I va 9 tan
nguyén liéu loai II.
Loi giai

Goi x vay lan luot 1a s6 tan nguyén lidu loai I va loai IT ma ngudi ta can dung. Khi d6 khdi lugng
chat 4 chiét xuat dugc 1a 40x+20y(kg) . Khdi luong chat B chiét xuit duoc 1a 1,2x+3y(kg). Tur
gia thiét ta c6 hé bat phuong trinh sau:

40x +20y > 280 2x+y=>14
1,2x+3y>18 1,2x+3y>18
hay
x<10 x<10
y<9 y<9.

Hon nira, sd tién ngudi ta phai tra dé mua nguyén lidu 13 F(x; y) = 4x+3y (triéu dong). Vay bai toan
trg thanh tim gia tri nho nhit cua F(x;y) véi (x;y) thoa man hé bat phuong trinh bac nhat hai 4n &
trén.

Budc 1. Xac dinh mién nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an trén. Mién nghiém 13 mién
tr giac ABCD véi A(5;4),B(10;2),C(10;9),D(2,5;9).

Budc 2. Tinh gia tri cua F' tai cac dinh cuia tir gidc ABCD.



Taco: F(5;4)=32,F(10;2)=46,F(10;9) = 67, F(2,5,9) =37.

So sanh cac gia tri nay ta thdy F(5;4) 1a nho nhat. Do d6, gia tri nho nhit ciia F(x;y) véi (x;y)
thoa man hé bat phuong trinh trén 1a F(5;4)=32.
Vay nguoi ta can mua 5 tn nguyén liéu loai I va 4 tn nguyén liéu loai I d& chi phi 13 nho nhat.
Cau 7: Trong mét cudc thi pha ché, mdi ddi choi duge su dung tdi da 12 g huong liéu, 9 lit nudc va
315g duong dé pha ché hai loai nudc 4 va B.Dé phaché 1 litnudc A can 45g duong, 1 lit nudc
va 0,5g huong liu; dé pha ché 1 lit nwéc B can 15g duong, 1 lit nwéc va 2g huong lidu. Mdi lit
nuéc A nhan duge 60 diém thuong, mdi lit nude B nhan dugc 80 diém thudng. Hoi can pha ché
bao nhiéu lit nudc mdi loai dé doi choi dugce s6 diém thuong 1a 16n nhat?

Loi giai
Goi x va y lan luot 1a s6 lit nuwéc loai 4 va B can pha ché. Khi do, theo dé bai

xz0
y=0

ta c6 hé bat phuong trinh X+y<9
45x +15y <315
0,5x+2y<12.

S6 diém thuong doi choi nhan duoc 1a F(x;y) = 60x+80y (diém). Ta can tim gia trj 16n nhét cta
F(x;y) voi (x;y) thod man hé trén.

Mién nghiém cua hé 1a mién ngii gidc O4ABCD véi A(0;6), B(4;5),C(6;3), D(7;0) va O(0;0).



Tinh gia tri cia F tai cac dinh cua ngld giac: F(0;6)=480,F(4;5) =640,
F(6;3) =600, F(7;0) =420 va F(0;0)=0. So sanh cac gia tri d6 ta dugc gia tri 16n nhét can tim 1a
F(4;5) =640 . Vay can pha ché 4 lit nwéc loai 4 va 5 lit nuoc loai B dé s6 diém thuong nhan duoc
14 16n nhat.
Cau 8: Bac Nam dp dinh trong khoai lang va khoai mi trép ménl} dﬁt‘cé dién tich 8 ha. Néu :[réng 1
ha khoai lang thi can 10 ngay cén‘g va thu duoc 29 tri(f?u dong. Néu trong 1 ha khgai mi thi cép 15
ngay cf)ng Vé‘thu d}rqc 2§ tr‘iéu dong. Bac Nam cénq trong bao nhiéu hecta cho moi loai cay dé thu
duoc n‘hiéu tién nhat? Biét rang, bac Nam chi c6 thé st dung dugc khong qua 90 ngay cong cho
viéc trong khoai lang va khoai mi.

Loi giai

Goi x 1a s6 hecta trong khoai lang va y 1a s6 hecta trong khoai mi.

x+y<8
10x+15y <90
x>0

y=>0.

Ta c6 hé bat phuong trinh mo ta cac diéu kién rang budc:

Biéu dién mién nghiém cua hé bat phuong trinh trén hé truc toa d6 Oxy ta dugc mién da giac
OABC . Toa d6 cac dinh cua da giac d6 la: 0(0;0); 4(0;6); B(6;2); C(8;0) .



Hinh 4

Goi F 1a s6 tién (don vi: triéu ddng) bac Nam thu duoc, ta c6: F =20x+25y .

Ta phai tim x, y thoa man hé bit phuong trinh sao cho F 16n nhét, nghia 13 tim gié tri 16n nhét cua
F =20x+25y trén mién da gidc OABC .

Tinh cac gia tri cua biéu thitc F tai cac dinh cta da giac, ta co:

Tai O(0;0): F =20.0+25.0=0;

Tai A(0;6): F =20.0+25.6=150;

Tai B(6;2): F=20.6+252=170;

Tai C(8;0): F =20.8+25.0=160.

Tathdy F dat gia tri 6n nhat bang 170 tai B(6;2).

Vay dé thu duoc nhiéu tién nhat, bac Nam can trong 6 ha khoai lang va 2 ha khoai mi.

Céu 9: Mot ngudi ban nude giai khat dang c6 25g bot nho va 100 g dudng dé pha ché hai loai
nuéc nho 4 va B . Dé pha ché 1/ nudc nho loai 4 can 10g dudng va 1g bot nho; dé pha ché 1/
nude nho loai B can 10g duong va 4g bot nho. Moi lit nude nho loai A khi ban 13i dugc 30
nghin dong, mdi lit nuwéc nho loai B khi ban 13i duoc 40 nghin dong. Hoi ngudi d6 nén pha ché
bao nhiéu lit nwéc nho mdi loai dé c6 loi nhuan cao nhat?

Loi giai
Goi x va y lan luot 13 s6 lit nwéc nho loai A4 va B ngudi d6 co thé pha ché. Ta c6 hé bat phuong

trinh:

x+4y<25
x+y<10
x=0

y=>0.

Mién nghiém cta hé bat phuong trinh 13 mién tr giac OABC , trong d6 O(0;0) ;
A(10;0); B(5;5); C(0;6,25) .



Hink 5§

Goi F 1a sb tién 1ai (don vi: nghin déng) thu duoc, ta co: F =30x+40y .

Ta c6: Tai 0(0;0): F =30.0+40.0=0;

Tai A(10;0): F =30.10+40.0=300;

Tai B(5;5): F =30.5+40.5=350;

Tai C(0;6,25): F =30.0+40.6,25=250.

Tathdy F dat GTLN bang 350 tai B(5;5).

Vay nguoi d6 nén pha ché 5/ nudc nho mdi loai dé c6 loi nhudn cao nhat.

Céu 10 : Mot nha may san xudt hai loai thudc trir sdu nong nghiép 1a 4 va

B. Ctr san xuit mdi thung loai 4 thi nha may thai ra 0,25 kg khi carbon dioxide (COZ) va 0,60kg
khi sulful dioxide (SO, ), san xuat mdi thing loai B thi thai ra 0,50 kg CO, va 0,20kgSO,. Biét
rang, quy dinh han ché san luong CO, ciia nha may tbi da 1a 75 kg va SO, tbi da 1a 90kg mdi
ngay.

a) Tim hé bat phuong trinh mo ta s6 thung cua moi loai thudc trir' sdu ma nha may c6 thé san xuat
moi ngay dé dap tng cac diu kién han ché trén. Biéu dién mién nghiém cia h¢ bat phuong trinh d6
trén mat phang toa dg.

b) Viéc nha may san xuat 100 thung loai 4 va 80 thing loai B mdi ngay c6 pht hop véi quy dinh
khong?

¢) Viéc nha may san xuit 60 thung loai 4 va 160 thung loai B mdi ngdy c6 phu hop véi quy dinh
khong?

Loi giai
a) Goi x la so thung thuoc trir sdu loai 4, y 1a so thung thudc trir sdu loai B ma nha may san xuat
moi ngay. Ta co6 cac dieu kién rang budc doi vdi x, y nhir sau:

- Hién nhién x>0,y >0
- san lugng CO, t6i da 1a 75 kg nén 0,25x+0,5y <75

- san lugng SO, ti da 1a 90 kg nén 0,6x+0,2y <90



Tir d6 ta co hé bat phuong trinh:

0,25x+0,5y <75
0,6x+0,2y <90
x>0

y=>0

Biéu dién tung mién nghi¢m cua hé bat phuong trinh trén h¢ truc toa do Oxy, ta dugc nhu hinh
duoi.

Mién khong t6 mau (mién ttr gidc OABC , bao gdm ca cac canh) trong hinh trén 12 phan giao cua
cac mién nghiém va ciing 13 phan biéu dién nghiém ctia hé bt phuong trinh.

b) Nha may san xuat 100 thung loai 4 va 80 thung loai B mbi ngay tirc 1a x =100,y =80.

0,25.100+0,5.80 =65 <75
. 10,6.100+0,2.80=76<90 = _ o e .
Vi 100> 0 nén cap so (100;80) 1a mot nghiém cua hé bat phuong trinh a).
80>0
Do d6 viéc nha may san xuat 100 thung loai 4 va 80 thung loai B mdi ngay 1a phu hop voi quy
dinh.
¢) vi 0,25.60+0,5.160 =95 > 75 nén viéc san xuat 60 thung loai 4 va 160 thung loai B mdi ngay
vuot qua san luong CO, t6i da.
Vay viéc nha may san xuat 60 thung loai 4 va 160 thung loai B mdi ngay 1a khéng phu hop véi
quy dinh.

Céu 11: Ban Lan thu xép dugc khong qua 10 gio dé lam hai loai dén trung thu ting cho céc tré em
khuyét tat. Loai dén hinh con c4 cin 2 gio dé 1am xong 1 c4i, con loai dén 6ng sao chi can 1 gio dé
lam xong 1 cai. Goi X, y lan luot 1a s6 dén hinh con ca va dén ong sao ban Lan s& lam. Hay lap hé
bat phwong trinh mo ta diéu kién cua x, y va biéu dién mién nghiém cta hé bat phuong trinh do.

Loi giai
Ta c6 céac diéu ki¢n rang budc doi véi x, y nhu sau:

- Hién nhién x>0,y >0



- Tong s6 gid 1am khong qua 10 gio nén 2x+y <10

2x+y <10
Tir d6 ta c6 hé bat phuong trinh: < x>0 (x,yeN)
y=>0

Biéu dién tirng mién nghiém cua hé bét phuong trinh trén hé truc toa d§ Oxy, ta dugc nhu hinh
dudi.

Mién khong t6 mau (mién tam gidc OA4AB , bao gom ca cac canh) trong hinh trén la phan giao cua
cac mién nghiém va cling la phan biéu dien nghiém cta h¢ bat phuong trinh.

Cau 12: Mot hoc sinh du dinh v& cac tdm thiép xuan 1am bang tay dé ban trong mot hoi cho Tét.

Can 2 gio dé vé mot tam thi¢p loai nho cé gia 10 nghin dong va 3 gio dé vé mdt tam thié€p loai 16n

c6 gia 20 nghin dong. Hoc sinh nay chi ¢6 30 gio dé v€ va ban t6 chirc hdi cho yéu cau phai ve it

nhat 12 tam. Hay cho biét ban ay can v€ bao nhiéu tam thi¢p mdi loai d€ c6 dugc nhicu tién nhat.
Loi giai

Ta c6 cac diéu kién rang budc ddi véi x, y nhu sau:

- Hién nhién x>0,y >0

- Tong s6 gio v& khong qua 30 gid nén 2x+3y <30

- S6 tAm thiép t6i thiéu 14 12 tAm nén x+ y >12

2x+3y <30

N 1A 1A . x+y=212

Twr d6 ta c6 hé bat phuong trinh: - (x,yeN)
X2

y20

Biéu dién ting mién nghiém cua hé bét phuong trinh trén hé truc toa 6 Oxy, ta dugc nhu hinh
dudi.



Mién khong t6 mau (mién tam gidc 4BC, bao gdm ca cac canh) trong hinh trén 1 phan giao cua
cac mién nghiém va ciing 12 phan biéu dién nghiém ciia hé bt phuonng trinh.

Véi cac dinh A4(6;6), B(15;0),C(12;0) .

Goi F 1a s6 tién (don vi: nghin dong) thu duoc, ta co: F =10x+20y

Tinh gié tri cia F tai cac dinh ctia tam gidc:

Tai A(6;6): F =10.6+20.6 =180

Tai B(15;0): F =10.15+20.0=150

Tai C(12;0): F =10.12+20.0=120

F dat gia tri 10n nhét bang 180 tai A(6;6).

Vay ban hoc sinh d6 can vé& 6 tAm thiép loai nho va 6 thm thiép loai to dé c6 dugc nhiéu tién nhat.

Cau 13: Trong mdt tuan, ban Manh c6 thé thu xép dugc tdi da 12 gio dé tap thé duc giam can bang
hai mén: dap xe va tap cir ta tai phong tap. Cho biét mdi gio dap xe sé tiéu hao 350 calo va khong
t6n chi phi, mdi gio tap cir ta sé tiéu hao 700 calo vai chi phi 50000 ddng/gid. Manh mudn tiéu hao
nhiéu calo nhung khéng dugc vuot qua 7000 calo mot tuan. Hay gitip ban Manh tinh s6 gio dap xe
va s gio tap ta mot tudn trong hai truong hop sau:

a) Manh mudn chi phi luyén tap 14 it nhat.
b) Manh muén s calo tiéu hao 1a nhiéu nhét.

Loi giai
Goix,y lan luot 1a s6 gi0o dap xe va tap ta trong mot tuan.
Ta c6 cac diéu kién rang budc ddi véi x, y nhu sau:
- Hién nhién x>0,y >0
- S6 gio tap thé duc toi da 1a 12 gio nén x+y <12

- Tong s6 calo tiéu hao mot tuan khong qua 7000 calo nén 350x + 700y < 7000



x+y<12

350x+ 700y <7000
x20

=0

Tir d6 ta c6 hé bat phuwong trinh:

Biéu dién tung mién nghiém cua hé bét phuong trinh trén hé truc toa d6 Oxy, ta dugc nhu hinh
dudi.

Mién khong t6 mau (mién tir gidc OABC, bao gdm ca cac canh) trong hinh trén 14 phan giao ctia
cac mién nghiém va ciing 1a phan biéu dién nghiém cua hé bat phuong trinh.

Véi cac dinh O(0;0), A(0;10), B(4;8),C(12;0).

a) Goi F 1a chi phi luyén tap (don vi: nghin dong), ta c6: F =50y
Tinh gié tri cia F tai cac dinh cua tr gidc:

Tai 0O(0;0),F =50.0=0

Tai A(0;10), F =50.10 =500

Tai B(4;8),F =50.8 =400

Tai C(12;0).F =50-0=0

F dat gia tri nho nhat bang 0 tai O(0;0),C(12;0).

Vay ban Manh can dap xe 12 gio hodc khong tap thé duc..
b) Goi T la lugng calo ti€u hao (don vi: calo), ta co:

T =350x+700y

Tinh gié tri cia F tai cac dinh cua tr gidc:

Tai 0(0;0),7 =350.0+700.0=0



Tai A(0;10),7 =350.0+700.10 = 7000

Tai B(4;8),T =350.4+700.8 = 7000

Tai C(12;0),T =350.12+700.0 = 4200

T dat gia tri 16n nhat bang 7000 tai 4(0;10), B(4;8).

Vay ban Manh c6 thé chon mot trong hai phuong an: Tap ta 10 gio hodc dap xe 4 tiéng vatapta 8
tiéng.

Ciu 14: Ban Bich c6 500 g bot gao dé pha hai loai nudc hd trang banh da va banh xéo. Mot lit
nude hd trang banh da can 200 g bot gao, con mot lit nude hd trang banh xéo chi can 100 g bot
gao. Goi x, y 1an luot 1a s4 lit nude ho trang banh da va banh xéo. Hiy lap hé bt phuong trinh mo

ta diéu ki¢én ctia x, y va bi€u dién mién nghiém cua hé bat phuong trinh do.

Loi giai

Heé bét phuong trinh mé ta didu kién cua x,y : {x>0

&[4
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Hinh 3
Mién khong gach chéo bao gdm cé céc canh trong Hinh 3 1a phan giao ciia cac mién nghiém va
cling 1a phan biéu dién mién nghiém cuia hé bat phuong trinh trén
Céu 15: Mot bai dau xe ban dém c6 dién tich dau xe 1a 150m* (khong tinh 16i di cho xe ra vao).
Cho biét xe du lich can dién tich 3m* /chiéc va phai tra phi 40 nghin dong, xe tai can dién tich
5m®/ chiéc va phai tra phi 50 nghin ddng. Nhéan vién quan 1i khong thé phuc vu quéa 40 xe mot
dém. Hay tinh sé luong xe mdi loai ma chu bii xe co thé cho dang ki ddu xe dé co doanh thu cao
nhat.

Loi giai

Goi x 13 s6 xe du lich va y 1a s6 xe tai ma chu béi xe nén cho ddu mot dém. Ta c6 hé bat phuong
x+y<40
3x+5y <150
x>0
y=0

trinh:



Mién khong gach chéo bao gom ca cac canh trong Hinh 4 1a phan giao cia cac mién nghiém va
cling la phan biéu dién mién nghi¢m cua hé bat phuong trinh trén.

=
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O TT[]10]][207]]30][20% 56\.\"?
S tién chu bai xe thu duge F =40x+50y dat GTLN béng 1750 nghin déng tai (25; 15). Vay dé
c¢6 doanh thu cao nhét, chii bai xe c6 thé cho dang ki 25 chiéc xe du lich va 15 chiéc xe tai.
Ciu 16: Cho biét mdi kilogam thit bo gia 250 nghin dong, trong d6 ¢ chira khoang 800 don vi
protein va 100 don vi lipit, mdi kildgam thit heo c6 gid 200 nghin dong, trong d6 ¢ chira khoang
600 don vi protein va 200 don vi lipit. Mot gia dinh can it nhat 800 don vi protein va 200 don vi
lipit trong khau phan thirc an mdi ngay va ho chi c6 thé mua mot ngay khong quéa lkg thit bo va
1,5kg thit heo. Hoi gia dinh nay phai mua bao nhiéu kildgam thit mdi loai dé chi phi 14 it nhat?
Loi giai

Goi x va y lan luot 1a s6 kilogam thit bo va thit heo c6 thé mua. Ta c6 hé bat phuong trinh sau:
4x+3y=>4
xX+2y=>2
x=0
x<1
y=0
y<L5

Biéu dién mién nghiém cua hé bat phuong trinh ta dugc mién da giac ABCDE c6 toa d6 cac dinh
la: 4 (O; %) ; B(O;%j ; C(l;%j;D(l;%);E(%;%j . Sb tién nguoi d6 thu duge F' =250x+200y dat

) 2 4
GTNN 1a 260 nghin dong tai dinh £ (g,gj



Vay gia dinh nay chi can mua %kg thit bo va %kg thit heo dé du dap ung yéu cau vé dinh dudng
ma lai ton chi phi it nhét.

Ciu 17: Bac Ngoc thyc hién ché do an kiéng v6i yéu cau t6i thiéu hang ngay qua thic udng la
300ca —lo,36 don vi vitamin 4 va 90 don vi vitamin C. Mot cdc d6 udng an kiéng thi nhit cung
cép 60 ca-lo, 12 don vi vitamin 4 va 10 don vi vitamin C. M6t cdc d6 udng an kiéng thir hai cung
cép 60ca —lo,6 don vi vitamin 4 va 30 don vi vitamin C.

a) Viéet hé bat phuong trinh mo6 ta s6 lugng cdc cho do uong thur nhat va thir hai ma bac Ngoc nén
udng moi ngay dé dap tng nhu cau can thiét doi véi so ca-lo va s6 don vi vitamin hap thy.

b) Chi ra hai phuong 4n ma bac Ngoc ¢6 thé chon Iya s6 luong cde cho dd udng thir nhét va thir hai
nham dap ing nhu cau can thiét doi voi so ca-lo va so don vi vitamin hap thy.

Loi giai

a) Goix,y lan luot 12 s6 lugng cde cho d6 uéng tht nhit va thir hai can tim.
Luogng calo trong ca 2 dd ubng 1a: 60x+60y
Luong vitamin A trong 2 d6 udng la: 12x+6y
Luong vitamin C trong 2 d6 udng 13: 10x+30y
Ta c6 hé bat phuong trinh:

60x + 60y > 300

12x+6y>36

10x+30y >90
b)
+) Thay cdp s6 (2;4) vao hé ta duoc:
60.2+60.2 =360 > 300
2.12+4.6 =48> 36
2.10+4.30=140>90
=>(2;4) la mdt nghiém cua hé.

+) Thay cip s6 (1;5) vao hé ta duoc:



1.60+5.60 =360 >300

1.124+5.6=42>36

1.10+5.30=160>90

=> (1;5) 1a mdt nghiém cua hé.

Vay hai phuong 4n bac Ngoc c¢6 thé chon la:
Phuong an 1: 2 cdc loai 1 va 4 cbe loai 2.
Phuong an 2:1 cdc loai 1 va 5 cdc loai 2.

Céu 18: Mot chudi nha hang dn nhanh ban db an tir 104200 sang dén 22 h00 mdi ngay. Nhan vién
phuc vu cuia nha hang lam viéc theo hai ca, mdi ca 8 tiéng, caltir 10400 dén 18 h0O va ca Il tir 14
h00 dén 22 h00.

Tién lwong cua nhan vién duoc tinh theo gior (bang bén).

Khoéng tho gian lam viec Tién luong/gid
10400—-18400 20000 dong
14400 —-22 /00 22000 dong

Pé mdi nha hang hoat dong duogc thi can t6i thiéu 6 nhan vién trong khoang 10400 - 18h00, t6i

thiéu 24 nhan vién trong thoi gian cao diém 14400 - 18400 va khong qua 20 nhén vién trong

khoang 18 h0O - 22h00. Do lugng khach trong khoang 14 h00 - 22h00 thuong dong hon nén nha

hang can sé nhén vién ca II it nhat phai gap d6i s6 nhan vién ca I. Em hiy gitp chu chudi nha hang

chi ra cach huy dong sé lwong nhan vién cho mdi ca sao cho chi phi tién lvong mdi ngay 1 it nhat.
Loi gidi

Goi x, y 1an luot 12 s6 nhan vién caIvacall (x>0,y > 0)

x=6
x+y=24
(x+y)—x<20
y=2x

Theo gia thiét ta co:

Biéu dién tap nghiém cta hé bat phuong trinh

A

25

.tf) 4 .I|: _..,I ..... >

Tap nghiém cua bat phuong trinh gidi han boi tir giac ABCD véi:



A(6;20), B(10;20),C(8;16), D(6;18)

Tién lwong mdi ngay ciia cac nhan vién: 7 =20x+22y (nghin dong)

7(6;20) =20.6+20.22 =560 (nghin dong)

7(10;20) =20.10+22-20 = 640 (nghin dong)

7(8;16) =20.8+22.16 = 512 (nghin ddng)

7(6;18) = 20.6+22.18 =516 (nghin dong)

Vay dé tién luong mbi ngay it nhit thi ca I ¢6 8 nhan vién, ca II c6 16 nhan vién.

Cau 19: Mot tran bong da dugc td chire tai mot san van dong c6 strc chira 40000 nguoi, ban to
chire phat hanh hai loai vé 1a 400000 dong va 200000 dong. Do diéu kién san dau nén s lugng vé
c6 gia 400000 khong 16n hon sb luong vé co gia 200000 dong. Dé an toan phong dich, lién doan
bong d4 yéu cau sd luong vé phat hanh khong dugc qua 30% strc chira ciia san. Dé t6 chire duge
tran d4u thi sd tién thu duoc qua ban vé khong duogc it hon 3 ti déng. Goi x,y 1an luot 1a s6 vé gia
400000 dong va 200000 ddng dugc ban ra.
a) Viét hé bat phuong trinh bac nhét hai an x, y dé biéu dién sb vé mdi loai duoc ban ra dam bao
muc dich cua ban t6 chue.
b) Chi ra hai nghiém cua hé bat phuong trinh d6.

Loi giai
x+y <12000
2x+y 215000
a) Jx—y <0  b)(5000;6000),(3000;9000)
X >0
h% >0

Ciu 20: Mot xudng san xuat ban va ghé. Mot chiéc ban can 1,5 gid 1ap rap va 1 gid hoan thién;
mot chiée ghé can 1 gio 1ap rap va 2 gio hoan thién. B phan lap rap c6 3 nhan cong, bd phan hoan
thién c6 4 nhan cong. Biét thi truong ludn tiéu thy hét san pham cia xudng va luong ghé tiéu thu
khong vuot qua 3,5 1an sb ban.

a) Viét hé bat phuong trinh mo ta s6 lugng ban va ghé ma trong mot ngay phan xudng cé thé san
xuat, biét mot nhan cong lam viéc khong qua 8 tiéng moi ngay.

b) Biéu dién mién nghiém cuia hé bat phuong trinh do.

¢) Biét mot chiéc ban 1di 600 nghin dong, mot chiée ghé 13i 450 nghin dong. Hoi trong mot ngay,
xuong can san xuat bao nhiéu chiéc ban, bao nhiéu chiéc ghé dé thu dugc tién 1ai cao nhat?

Loi giai
a) Goi x, y l1an luot 14 s6 ban, s6 ghé ma xudng san xuat trong mot ngay (x>0;y>0;x,yeZ). Ta

co hé:



LSx+y <24
x+2y <32
3,5x—y 20
X >0
y >0

b) Mién nghiém ctia hé 1a tir gidc O4BC (Hinh 18).

C .
SORSS 16} 32
Hink 18

¢) Bé thu dugc tién 13i cao nhét thi mot ngay, xuong san xuat 8 chiéc ban va 12 chiéc ghé. Khi do
tién 1di moi ngay 1a 10200000 dong.

Céu 21: Hinh 13 mé ta so d6 mot san khiu gin véi hé truc toa do Oxy ( don vi trén céc truc toa do
1a 1 mét). Phan tinh phong giéi han béi hai duong thang d .d, lavitri ngdi ctia khan gia c6 thé
nhin thay dan hop xuéng. Goi (x; y) 1a toa do ngdi ctia khan gia & thinh phong. Viét hé bat phuong

trinh bac nhat hai an x,y ma khan gia c6 thé nhin thay dan hop xudng.

2x-y<24
2x+y>-24
10<y<22

Céu 22: . Bac An dau tu 1,2 ti ddng vao ba loai trai phiéu, trai phiéu chinh phu véi 14i suat 7%

mot nam, trai phiéu ngan hang véi 1ai suat 8% mot nam va trai phiéu doanh nghiép rui ro cao voi
141 suat 12% mot nam. Vi li do giam thué, bac An mudn sb tién dau tu trai phiéu chinh pha gap it
nhét 3 14n sb tién dau tu trai phiéu ngan hang. Hon nita, dé giam thiéu rui ro, bac An dau tu khong



qué 200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép. Hoi bac An nén dau tu mdi loai trai phiéu bao
nhiéu tién d¢€ loi nhuan thu duoc sau mot nam 1a 16n nhat?

Loi giai

Trai phiéu chinh phii | Trai phiéu ngan hang | Trai phiéu doanh
nghiép

Lai suat 7%/ ndm 8%/ nim 12%/ nim
Budec 1:

1,2 ti ddng=1200 (triéu dong)
Goi x 1a s6 tién mua trai phiéu ngan hang va y 1a s6 tién mua trai phiéu doanh nghiép.
Khidé x>0,y>0.

Béc An dau tu 1,2 ti dong vao ba loai trai phiéu, trai phiéu chinh pha nén s tién dau tu trai phiéu
chinh phu 1a 1200 —x— y (tri¢u dong)

S tién dau tu trai phiéu chinh pha gap it nhit 3 1an sd tién dau tu trai phiéu ngan hang nén ta co:
1200-x—y 23x < 4x+y <1200

Bac An dau tu khong qua 200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép nén y <200
Tir diéu kién cta bai toan ta ¢ s tién bac An dau tu trai phiéu phai thoa man hé:
x2>0
y=>0

4x+y <1200
vy <200

Xac dinh mién nghiém 14 mién t gidac OABC véi:

0(0;0); A(300;0); B(250;200); C(0;200)

Budc 2: Loi nhuan thu dugc sau mot nam la

F(x;y):(IZOO—x—y) T%+x 8%+y .12%
=84+0,01x+0,05y



Ta can tim gia trj 10n nhat cua F(x;y) khi (x;y) thoa man hé bt phuong trinh

x>0

y=>0

4x+y <1200
y <200

Thay toa d6 cac diém O, 4, B,C vao biéu thic F(x;y) ta dugc:

F(0;0)=80

F (300 ; 0)=84+0,01.300+0,05.0 = 87

F (250 ; 200) =84 +0,01.250+0,05.200 = 96,5
F(0; 200)=84+0,01.0+0,05.200 = 94

=> F dat gi tri 16n nhat 14 96,5 néu x =250 va y=200.

Vay bac An nén dau tu 250 triéu dong trai phiéu ngan hang, 200 triéu trai phiéu doanh nghiép va
750 trai phiéu chinh phu.

Cau 23: Mot cong ty du dinh chi toi da 160 triéu dong cho quang cdo mot san pham mdi trong mot
thang trén cac dai phat thanh va truyen hmh Biét cing mot thoi luong quang cdo, s ngudi mai
quan tdm dén san pham trén truyén hinh gép 8 1an trén dai phat thanh, tic 13 quang céo trén truyén
hinh ¢6 hiéu qua gip 8 lan trén dai phat thanh.

Dai phat thanh chi nhin cac quang cdo c6 tong thoi lugng trong mot thang t6i da 1a 900 gidy voi chi
phi 1a 80 nghin ddng/gidy. Pai truyén hinh chi nhan cac quang céo co tong thoi luong trong mot
thang toi da 14 360 gidy véi chi phi 1a 400 nghin dong/giay.

Cong ty can dat thoi gian quang cdo trén cac dai phat thanh va truyén hinh nhu thé nao dé hiéu qua
nhat?

Goi ¥. Néu coi hiéu qua khi quang céo 1 gidy trén dai phat thanh 1a 1 (don vi) thi hiéu qua khi
quang céo 1 gidy trén dai truyén hinh 1a 8 (don vi). Khi d6 hiéu qua quang cdo x (gidy) trén dai
phat thanh va y (gidy) trén truyén hinh 1a F(x,y) = x+8y . Ta can tim gia trj I6n nhét ciia ham
F(x,y) véix, y thoa min céc diéu kién trong d¢ bai.

Loi giai
Dai phat thanh Truyén hinh
Chi phi nhan quang céo 80 nghin dong /gidy 400 nghin dong/giay
Hiéu qua quang cdo 1 (don vi) 8 (don vi)

Goi x va y 1 sO gidy quang cdo trén dai phat thanh va trén truyén hinh.

Khido x>0;,y>0

160 triéu dong=160000 (nghin dong)

Chi phi quang cao x gidy trén dai phat thanh va y gidy trén truyén hinh 1a 80x+400y (nghin dong)
Vi cong ty du chi t6i da 160 triéu dong nén ta co

80x+400y <160000 < x+5y <2000



Dai phat thanh chi nhan cac quang céo cé téng thoi luong trong mot thang t6i da 1a 900 gidy nén ta
cd: x<900

Dai truyén hinh chi nhan cic quang céo co tong thoi luong trong mot thang toi da 1a 360 gidy nén ta
co: y <360

Ta ¢ hé bat phuonng trinh:

x>0

y=>0

x+5y <2000
x <900
y<360

Xac dinh mién nghiém 13 mién ngii gidc OABCD voi:

A(900 ; 0) ; B(900 ; 220) ; C(200 ; 360) ; D(0 ; 400)
vA

D T

Hiéu qua quang cao la: F(x;y)=x+8y

Ta co:

~

(0 0)=0
F(9OO 0) 900+8.0 =900
F(9OO 220) 900+8.220=2660
F(ZOO 360) 3080

(

F(0; 400) 3200

Vay cong ty can dat thoi gian quang cao trén dai phat thanh 13 0 gidy va trén truyén hinh 1a 400

gidy thi hiéu qua nhat.

Ciu 24: Mot hop tac xi chin nudi dy dinh tron hai loai thirc an gia sic X va ¥ dé tao thanh thirc
an hon hop cho gia sic. Gid mot bao loai X 1a 250 nghin dong. gid mot bao loai ¥ 1a 200 nghin
ddng. Mdi bao loai X chita 2 don vi chit dinh dudng 4,2 don vi chit dinh dudng B va 2 don vi
chat dinh dudng C. Mdi bao loai ¥ chira 1 don vi chat dinh dudng 4,9 don vi chat dinh duong B
va 3 don vi chat dinh dudng C. Tim chi phi nh6 nhit & mua hai loai thirc an gia sic X va ¥ sao
cho hdn hop thu duoc chira tdi thiéu 12 don vi chat dinh dudng 4, 36 don vi cht dinh dudng B va
24 don vi chat dinh dudng C.

A. 1,95 triéu déng.
B. 4,5 triéu dong.



C. 1,85 triéu dong.
D. 1,7 triéu dong.
Loi giai
Chogn A
Goi x va y tuong ung la s6 bao loai X va loai Y. Khi d0, theo dé bai ta co hé bat phuong trinh
x>0
=0
2x+y 212

2x+9y >36
2x+3y =24

Mién nghiém cua h¢ 1a mién c6 cac dinh 1a 4(0;12), B(3;6),C(9;2), D(18;0) (mién khong bi gach).

Chi phi dé mua hai loai thirc an 1a F(x;y) =250x+200y (nghin dong).

Thay gia tri tai cac dinh ta co F(0;12) = 2400, F(3;6) =1950, F(9;2) = 2650, F(18;0)=4500. Do
d6, gia tri nho nhét 1a F(3;6) =1950. Vay chi phi nho nhat ¢é mua hai loai thirc in 13 1,95 triéu dong.

Cau 25: Mot phan xudng c6 hai may chuyén dung M, va M, dé san xuét hai loai san pham 4 va
B theo don da:lt héng: Néu sén,xuét duoc m(:)t tAn san 7ph§m loai A thi phan xudng nhan du’q,c sf} tién
1ai 1a 2 triéu dong. Néu san xuat dugc mot tan san pham loai B thi phan xudéng nhan dugc so tién lai
la 1,6 triéu dong. Mudn san xuat mot tan san pham loai 4, nguoi ta phai dung may M, trong 3 gio
vamay M, trong 1 gio. Mubn san xuat mot tan san pham loai B, nguoi ta phai ding may M , trong
1 gio vamay M, trong 1 gio. MOt may khong thé dung dé san xuit dong thoi hai loai san pham. May
M, lam viéc khong qua 6 gio mot ngay va may M, lam viéc khong qua 4 gio mot ngay. Hoi s tién
131 16n nhat ma phan xudng nay co thé thu duoc trong mot ngay 1a bao nhiéu?
Loi giai
Goi x va y 1an luot 1a s6 tin san pham loai 4 va loai B ma phan xudng san

x2>0
£ 4y Y L LA 1A . y20
xuat dugc. Khi do, theo de bai ta cd hé bat phuong trinh

3x+y<6

x+y<4



S tién 1ai phan xuong thu duoc 1a F(x;y)=2x+1,6y (triéu dong). Ta cin tim gia tri 16n nhat cia
F(x;y) véi (x;y) thoa man hé trén.

Mién nghiém cta hé 1a mién t gidc OABC véi O(0;0), A(0;4), B(1;3) va C(2;0).

Tinh gid tri cia F tai cac dinh ta dugc F(0;4) :¥,F(l;3):%,F(2;O) =4, F(0;0)=0. Khi do

.7 s 17 A A 1 \ 34 A A LA ~c 17 A \ A 9 r A \
gia tri 16n nhat can tim la F(1;3) = 5 Vay s0 tien 1ai 16n nhat ma phan xuong cé thé thu dugc 1a
6,8 tridu dong.

Cau 26: Gia st mot nguoi n kiéng can duge cung cép it nhat 300 calo, 36 don vi vitamin 4 va 90
don vi vitamin C mdi ngay tir hai loai d6 uong I va II. Mdi coc dd uong I cung cap 60 calo, 12 don
vi vitamin 4 va 10 don vi vitamin C.

Madi cbe do udng II cung cap 60 calo, 6 don vi vitamin 4 va 30 don vi vitamin C . Biét ring mot coc
dd ubng I c6 gia 12 nghin dong va mot cbe d6 udng II ¢6 gia 15 nghin dong.

a) Goi x va y tuong tng la s6 cbc d6 udng I va II. Viét cac bit phuong trinh biéu thi cac diéu kién
cua bai toan thanh mot hé bat phuong trinh va xac dinh mién nghiém cua hé do.
b) Goi F (nghin dong) 1a sd tién phai tra cho x coc dd uong I va y coc dd udng I1. Hay biéu dién

F theo x va y.

c) Biét rang F dat gid tri nho nhat trén mién nghiém tim dugc & cau a tai mot trong cac dinh cua
mién nghiém, tim gia tri nho nhat d6. Tir d6 suy ra nguoi d6 can udng bao nhiéu coc loai I va loai I1
de chi phi 1a nhé nhat ma van dap g dugc yéu cau hang ngay.

Loi gidi
a)Goi x va y lan luot 1a s6 cde d6 uéng [ va II thoa min diéu kién dé bai.

Khi d6 ta c6 x>0 va y>0. Hon nita, dé nguoi an kiéng duoc cung cip du luong calo va vitamin
thi 60x+60y >300,12x+6y >36 va 10x+30y>90.

Tir d6, ta c6 hé bat phuong trinh bac nhét hai an:



x>0 x=0
y=0 y=0
60x+60y >300 hay <x+y=>5
12x+6y >36 2x+y=>6
10x+30y >90 x+3y>9

Mién nghiém 14 mién khong bi gach véi cac dinh 4(0;6), B(1;4),C(3;2), D(9;0) nhu hinh duéi day.

b) Chi phi cho hai loai d6 udng 1a F(x;y)=12x+15y (nghin dong).

c¢) Ta tinh gia tri cua F tai cac dinh: F(0;6)=90,F(1;4)=72,F(3;2) =66, F(9;0)=108. Do do F
nho nhét tai (x; ) =(3;2).

Vay nguoi d6 can udng 3 cde d6 udng I va 2 cde d6 udng II dé dat duoc cac muyc tiéu dé ra.

Céu 27: Mot cong ty du dinh san xudt hai loai san pham A va B. Céc san phdm nay duoc ché tao tir
ba loai nguyén li¢u I, II va III. SO kilégam du trir ting loai nguyén li€u va so kildgam ting loai
nguyén li€u can dung d€ san xuat ra 1 kg sdn pham dugc cho trong bang sau:

Loai nguyén sd kilogam so kilogam nguyén liéu
lidu nguyén lidu du | cdn dung san xuat 1 kg
trir san pham
A B
8 2 1
Il 24 4 4
I 3 1 2

Cong ty d6 nén san xuat bao nhiéu san pham mdi loai dé tién 1ai thu vé 16n nhat? Biét rang, mdi
kilogam san pham loai A 1ai 30 tri¢u dong, moi kilogam san pham loai B 13i 50 tri¢u dong.

Loi giai

Goi x, y 1an luot 13 s6 kilogam san phdm loai 4, loai B ma cong ty d6 san xuat.



Ta c6 cac diéu kién rang budc ddi véi x, y nhu sau:

Hién nhién x>0,y >0

Nguyén liéu loai I ¢6 sb kilogam du trix 1a 8 kg nén 2x+y <8
Nguyén liéu loai IT ¢6 sb kilogam dur trix 12 24 kg nén 4x +4y <24
Nguyén liéu loai III ¢6 s6 kilogam dur trix 14 8 kg nén x+2y <8
Tir d6 ta co hé bat phwong trinh:

r2x+y£8
4x+4y<24
1x+2y<8
x>0

y=>0

Biéu dién tirng mién nghiém cua mdi bat phuong trinh trén h¢ truc toa do Oxy.

Mién khong gach chéo (mién tir gidc OABC, bao gdm ca cac canh) trong hinh trén 13 phan giao cta
cac mién nghiém va ciing 13 phan biéu dién nghiém ciia hé bit phuong trinh di cho.

Véi cac dinh 0(0;0), A(0;4), B @gj ,C(4;,0).

Goi F 1a s6 tién 14i (don vi: triéu déng) thu vé, ta co:
F=30x+50y

Tinh gia tri cia F tai cac dinh cua tir gidc:

Tai 0(0;0),F =30.0+50.0=0

Tai A(0;4),F =30.0+50.4=200

Tai B[ 3.8) Fo3084508-840
33 3770373



Tai C(4;0): F =30.4+50.0=120

F dat gia tri 16n nhit bang 640 tai B §,§ .
3 33
Vay cong ty d6 nén san xut gkg san pham moi loai dé tién 13i thu vé& 1on nhat.

Cau 28: Mot cong ty cAn mua cac tu dung hd so. C6 hai loai tu: T loai A chiém 3m® san, loai nay
co strc chia 12m° va cé gia 7,5 triéu déng; ti loai B chiém 6m* san, loai nay co6 suc chira 18m’
va c6 gia 5 triéu. Cho biét cong ty chi thu XéP duoc nhiéu nl}ét 1a 60m” m?t b%ng cho chd dung h(‘A)q
SO va ngan s‘éch mua tﬁ’khéng qué 60 triéu dong. Hay 1ap ké hoach mua sam d€ cong ty cé dugc thé
tich du'ng ho so 16n nhat.

Loi giai
Goix,y lan luot 1a s6 t loai A, loai B ma cong ty cAn mua.
Ta c6 cac diéu kién rang budc ddi v6i x, y nhu' sau:
- Hién nhién x>0,y >0
- Mit bang nhiéu nhét 13 60m” nén 3x+6y < 60
- Ngén sach mua ti khéng qué 60 triéu dong nén
7,5x+5y <60
Tir d6 ta c6 hé bat phuong trinh:

3x+6y<60
7,5x+5y <60
x>0

y=>0

Biéu dién timg mién nghiém ctia mdi bat phuong trinh trén hé truc toa do Oxy.

Mién khong gach chéo (mién tir giac OABC , bao gdm ca cac canh) trong hinh trén 1 phan giao cua
cac mién nghiém va ciing 14 phan biéu dién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.

Vi cac dinh 0(0;0), 4(0;10), B(2;9), C(8;0).



Goi F 1a sb tién 1ai (don vi: triéu dong) thu vé, ta co: F =12x+18y

Tinh gié tri cia F tai cac dinh cua tr gidc:

Tai 0(0;0),F =12.0+18.0=0

Tai A(0;10): F =12.0+18.10=180

Tai B(2;9),F =12.2+18.9=186

Tai C(8;0).F =12.8+18.0=96

F dat gia tri 16n nhét bfmg 186 tai B(2;9),

Vay cong ty d6 nén mua 2 ta loai 4 va 9 ti loai B dé thé tich dung ho so 14 10n nhét.

Ciu 29: Mot ndng trai thu hoach dugc 180 kg ca chua va 15 kg hanh tay. Cha nong trai mudn lam
cac hil trong ca dé ban. Biét rang, dé 1am ra mot hil twong ca loai A can 10 kg ca chua cing véi [
kg hanh tay va khi ban 14i dugc 200 nghin dong, con dé 1am duoc mot hii twong ca loai B can Skg
ca chua cung v6i 0,25kg hanh tay va khi ban 1i dugc 150 nghin déng. Tham do thi hiéu caa
khach hang cho thay can phai lam s6 hil twong loai A4 it nhat gap 3,5 1an s hii twong loai B. Hay
gitip cht nong trai 1ap ké hoach lam twong ca dé cé duoc nhiéu tién 13i nhat.

Loi giai
Goix,y 1an luot 1a s6 hil tuong ca loai A, loai B ma chu ndng trai can lam.
Ta co cac diéu kién rang budc ddi v6i x, y nhu sau:
- Hién nhién x>0,y >0
- C6 180 kg ca chuanén 10x+5y <180
- C6 15 kg hanh tay nén x+0,25y <15
- S6 hii twong loai A it nhat gp 3,5 lan sb hil twong loai B nén x>3,5y
Tir d6 ta c6 hé bat phuong trinh:
10x+5y <180
x+0,25y <15
x>3,5y

x20
y>0

Biéu dién timg mién nghiém ctia mdi bt phuong trinh trén hé truc toa do Oxy.



Mién khong gach chéo (mién tam gidc OAB, bao gom ca cac canh) trong hinh trén 1a phan giao
clia cac mién nghiém va ciing 12 phan biéu dién nghiém cta hé bt phuong trinh da cho.

Vi cac dinh 0(0;0), 4(14;4), B(15;0) .

Goi F 1a sb tién 14i (don vi: nghin dong) thu duoc, ta c6: F =200x+150y

Tinh gia tri cia F tai cac dinh cua tir gic:

Tai 0O(0;0), F =200.0+150.0=0

Tai A(14;4),F =200.14+150.4 = 3400

Tai B(15;0), F =200.15+150.0 =3000

F dat gia tri 16n nhat bang 3400 nghin dong tai 4(14;4).

Vay cht ndng trai d6 nén lam 14 hii loai 4 va 4 hii loai B dé tién 1ai thu dugc 1a 16n nhat.

Céu 30: Mot xudng san xuit c6 hai may dic ching 4, B san xuat hai loai san pham X,Y . Pé san
xudt mot tan san pham X can ding may A trong 6 gio va dung may B trong 2 gid. Dé san xuit
mot tAn san phdm Y cin ding may A trong 2 gid va dung may B trong 2 gid. Cho biét mdi may
khong thé san xuat dong thoi hai loai san pham. My A 1am viéc khong qua 12 gid mot ngdy, may
B lam viéc khong qué 8 gid mot ngay. Mot tan san pham x 1i 10 triéu dong va mot tin san pham
Y 14i 8 triéu dong. Hay lap ké hoach san xuit mdi ngdy sao cho tong sb tién 14i cao nhat.

Loi gidi
Goi x, y 1an luot 12 s6 tan san pham X, Y ma xudng can san xuit mdi ngay.
Ta c6 cac diéu kién rang budc ddi véi x, y nhu sau:
Hién nhién x>0,y >0
May A lam viéc khong qua 12 gio mot ngay nén 6x+2y <12
May B lam viéc khong qua 8 gio mot ngay nén 2x+2y <8

Tir d6 ta co hé bat phuong trinh:



6x+2y<12
2x+2y<8
x20

y>0

Biéu dién tirng mién nghiém ctia mdi bat phuong trinh trén hé truc toa do Oxy.

71y

Mién khong gach chéo (mién tir giac O4BC , bao gdm cé cac canh) trong hinh trén 12 phan giao cua
cac mién nghiém va ciing 14 phan biéu dién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.

Véi cac dinh O(0;0), A(0;4), B(1;3),C(2;0).

Goi F 1a sb tién 14i (don vi: triéu déng) thu vé, ta c6: F =10x+8y
Tinh gié tri cia F tai cac dinh cua tr gidc:

Tai 0(0;0),F =10.0+8.0=0

Tai A(0;4): F =10.0+8.4=32

Tai B(1;3),F =10.1+8.3=34

Tai C(2;0)-F =10.2+8.0=20

F dat gia tri 16n nhat bang 34 tai B(1;3).

Vay xuong d6 nén san xuat 1 tdn san pham loai X va 3 tdn san pham loai Y dé tong sé tién 13i 13 16n
nhat.

Ciau 31: Bac Diing du dinh quy hoach x sio dat trong ca tim va y sao dat trong ca chua. Béc chi
c6 khong qua 9 tridu dong dé mua hat giéng. Cho biét tién mua hat gidng ca tim 1a 200000

dong/sao va ca chua la 100000 dong/sao. Viet hé bat phuong trinh mo ta di€u kién rang budc doi
voi x,).

Loi giai



2x+y <90
x>0
y2>0.

Céu 32: . Mot phan xuong lap rap may tinh du dinh rip x chiéc may tinh ca nhan va y chiéc may
tinh bang trong mot ngay. Do han ché vé nhan cong nén mdi ngay chi c6 thé xuat xuong tong hai
loai may tinh trén khong qua 150 chicc. Viét hé bat phuong trinh mo ta di€u kién rang budc doi véi
X, V.

Loi gidi
x+y<150

x2>0
y20.

Ciu 33: Ban Hoang du dinh mua x con ca vang va y con ca Koi tir mot trai ca giéng. Cho biét
mdi con c4 vang c6 gia 35 nghin dong con mdi con ca Koi ¢ gia 150 nghin dong. Hoang chi dé
danh duoc 1,7 triéu dong va trai ca chi ban mdi loai ca tir 10 con trd 1én. Hay viét hé bat phuong
trinh mo ta di¢u kién rang bude doi voi x, y.
Loi giai

7x+30y <340

x>10

y210.

Ciu 34: Mot hoc sinh du dinh lam cac binh hoa bang gidy dé ban trong mét hoi cho gy quy tir
thién. Can 1 gio dé 1am mot binh hoa loai nho va sé& ban voi gia 100 nghin dong, 90 phat dé lam
mot binh hoa loai 16n va s& ban véi gia 200 nghin dong. Hoc sinh nay chi thu xép dugc 15 gio nghi
dé 1am va ban t6 chirc yéu cau phai lam it nhat 1a 12 binh hoa. Hay cho biét ban 4y can 1am bao
nhiéu binh hoa mdi loai dé giy quy duoc nhiéu tién nhat.

Loi giai

Goi x va y 14n luot 12 s6 binh hoa loai nho va 4 y loai 16n ma ban hoc sinh c6 thé lam duoc.

x+y=12
x+15y<I15
x=0
y20.

Ta c6 hé bat phuong trinh sau:

Biéu dién mién nghiém cua hé bat phuong trinh ta dugc mién tam giac ABC c6 toa d6 cac dinh la:
A(12:0):B(15:0):C(6:6)
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Hinh 1
S6 tién gay quy F =100x+200y dat GTLN la 1800 nghin dong tai dinh C(6;6) .

Vay ban d6 can 1am 6 cai binh hoa mdi loai dé gay quy dugc nhiéu tién nhat.
Cau 35: Mot xuong san xuat ¢6 12 tan nguyén liéu 4 va 8 tin nguyén liéu B dé san xuat hai loai
san pham X,Y . Dé san xuat mot tan san pham X can dung 6 tn nguyén lidu 4 va 2 tan nguyén
liéu B, khi ban 13i dugc 10 triéu dong. Dé san xuit mot tin san pham Y cin dung 2 tin nguyén
liéu 4 va 2 tan nguyén liéu B, khi ban 1ai dugc 8 tri¢u dong. Hay lap ké hoach san xuat cho
xuong noi trén sao cho co6 tong so tién 1ai cao nhat.
Loi giai

Goi x va y 1an luot 1a s6 tAn san pham X va Y ma xudng can san xuat.
Ta c6 hé bat phuong trinh sau:

3x+y<

x+y<4

x20

y>0

Biéu dién mién nghiém cta hé bt phwong trinh ta dugc mién tir giac OABC c¢6 to do cac dinh la:
0(0;0); A(0;4); B(1;3); C(2;0) (Hinh 2).

\"'_'Ll "

2
1 ”
ce Z
0 1 2'\ 3 N
Hinh 2

S tién 1ai F =10x+8y dat GTLN bang 34 triéu dong tai dinh B(1;3) .



Viay xuong can san xuat 1 tan san pham X va 3 tan san pham Y thi s€ c¢6 tong tién 1ai cao nhat.

Cau 36: Tim gia tri cia ' va G tuong Ung voi céac gid tri x,y dugc cho trong bang dudi day.

x 0 0 1 1 2 2 4
Y 2 4 0 1 0 1 0
F=4x+5y
G=5x-3y

Trong cac gia tri tim dugc:
a) tim GTLN cua F .
b) tim GTNN cua G .
Loi gii
a) GTLN F =20; b) GTNN G =-12.

Cau 37: Bac An dau tu 1,2 ti ddng vao ba loai trai phiéu, trai phiéu chinh phu voi 13i suat 7% mot
nam, trai phiéu ngan hang véi 1i suat 8% mot nam va trai phiéu doanh nghiép rii ro cao véi 1ai
suat 12% mot nam. Vi li do giam thué, bac An muén s tién dau tur trai phiéu chinh phu gap it nhat
3 1an sb tién dau tu trai phiéu ngan hang. Hon nita, & giam thiéu rui ro, bic An dau tu khong qua
200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép. Hoi bac An nén dau tw mdi loai trai phiéu bao nhiéu
tién dé loi nhuén thu duoc sau mot nam 1a 16n nhat?

Loi giai

Trai phiéu chinh pha | Trai phiéu ngan hang | Trai phiéu doanh
nghiép

Lai suit 7% / nam 8%/ nam 12%/ nam
Buée 1:

1,2 ti ddng=1200 (triéu dong)
Goi x 1 s6 tién mua trai phiéu ngan hang va y 14 s6 tién mua trai phiéu doanh nghiép.
Khid6 x>0,y>0.

Bac An dau tu 1,2 ti ddng vao ba loai trai phiéu, trai phiéu chinh phu nén s tién dau tu trai phiéu
chinh phi1 1a 1200—x— y (triéu dong)

S6 tién dau tur trai phiéu chinh phu gip it nhét 3 1an s6 tién dau tu trai phiéu ngan hang nén ta co:
1200-x—y 23x < 4x+y <1200

Bac An déau tu khong qua 200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép nén y <200
Tir diéu kién ciia bai todn ta c6 s6 tién bac An ddu tu trai phiéu phai thoa méan hé:
x20
y=0

4x+y <1200
y <200

Xéc dinh mién nghiém 1 mién tr gidc OABC véi:



0(0;0); A(300;0); B(250;200);C(0;200)

\B

W

0 A\

Budc 2: Loi nhuan thu duoc sau mét nam la

F(x;y) :(IZOO—x—y) T%+x 8% +y .12%

=84+0,01x+0,05y

Ta can tim gia tri 10n nhat ctia F(x;y) khi (x;y) thoéa man hé bat phuong trinh
x20
y>0

4x+y <1200
vy <200

Thay toa d6 cac diém O, 4, B,C viao biéu thic F(x; y) tadugc:

F(0; 0)=80

F(300 ; 0)=84+0,01.300+0,05.0 =87
F(250 ; 200) =84 +0,01.250+0,05.200 = 96,5
F(0; 200)=84+0,01.0+0,05.200 = 94

=> F dat gié tri 16n nhét 14 96,5 néu x =250 va y=200.

Vay bac An nén dau tu 250 triéu dong trai phiéu ngan hang, 200 triéu trai phiéu doanh nghiép va
750 trai phiéu chinh phu.
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