PE CUONG TOAN 12-GK2 (2024-2025)
I. NOI DUNG KIEM TRA
Nguyén ham ciia mét s6 ham sé so cdp
Tich phén-Ung dung cia tich phdn
Phwong trinh mdt phang
Phuong trinh dwong thang
II. BAI TAP
Dang 1. Ciu tric nghi¢m nhiéu phwong 4n lya chon
Mbi cdu héi thi sinh chi chon mét phirong dn.

Cau 1. Phat biéu nao sau day la ding?

A. j F'(x)dx = F(x)+C. B. j F(x)dx = F'(x)+C.
C. j F(x)dx = F(x)+C. D. j F'(x)dx = F'(x)+C.
Céiu 2. Phat biéu nao sau day la ding?
A. Ie’3xdx=e’3x+C. B. J.e*“dx:—lef“JrC.
3
3x 1 —3x -3x 1 —3x
C. Ie dx=—e"+C. D. Ie dx=——e"".
3 3

Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a; b]. Goi D 1a hinh phing gidi han bsi d6 thi ham sb
y = f(x), truc hoanh va hai duong thing x =a, x=b (a <b). Thé tich khbi tron xoay duoc tao thanh khi
quay D quanh truc hoanh la:

A V=r j [f (x)dx. B.V=2r j [f(x)Pdx. C.V=r j [f(x)Pdx. D.V=r j F(x)dx.

Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 d6 thi nhu Hinh 2. Goi S 1a phan dién tich »
hinh phang duoc t6 mau. Phat biéu nao sau day 1a dung?

0,5

A. S= _(]:Sf(x)dx. B. S= —j{f(x)dx.
C.S=- __Tsf(x)dx‘. D. S= —_j‘j f(x)dx.

Cau 5. Goi H 1a hinh phing gidi han béi d6 thi ham s y = l, truc hoanh va hai dudng thang x =1, x = 4.
x

Thé tich ¥ ctia khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phiang A quay quanh truc Ox la:



1 el 01 1
AV =r[—dx. B. V= [—dx. C.V=r[—dx. D. V= [—dx.
lx 1 1x lx

Cau 6. Goi D la hinh phang giéi han boi do thi ham s6 y=—sinx, truc hoanh va hai duong thang
x=0, x=7. Thé tich V' cta khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang D quay xung quanh truc Ox 1a:
. D.V= ﬁzjsinzxdx.

0

A.V =z |sinx|dx. B. V=7 sin’xdx. C.V=r
0 0

ff (—sin x)dx

Cau 7. Goi H 1a hinh phing gi¢i han boi dd thi ham s6 y =+/x, truc hoanh va hai dudng thing x =1, x =2.
Thé tich V' cta khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang H quay xung quanh truc Ox la:

2 n 2 2
A,V =z [xdx. B. V=7 [ xdx. C. V=7 [xdx. D. ¥ = 7| xdx.
1 0 1 1
Cau 8. Goi S 1a dién tich hinh phang duoc t6 dam trong Hinh 3. Cong Y

thie tinh S 1a:

A. S= j F(x)dx+ j £ (x)dx. B.S= j F(x)dx - j £ (x)dx.

C.S= j F(x)dx. D. S= —f F(x)dx.

Cau 9. [(2x)"dx bang:

V241 V2 241 2
A e B2 X L c. 297 D. 20 +C.
V2 +1 V2 +1 In(2x)
X xY
Cau 10. J(sin—+cos—) dx bang:
2 2
X xY
A. x—cosx+C. B.| —cos—+sin— | +C.
2 2
1({ . x X ’
C. —|sin—+cos— | +C. D. x+cosx+C.
3 2 2
Cau 11. j(e’“ +e‘2")dx bang:
1 ex+1 e—2x+l
A. e"=2¢7 +C. B. " +e > +C. C.e"——e™+C. D. +
2 x+1 2x+1
¥ 2
Cau 12. J.(cos—j dx bang:
2
1 xY x Y 11
A. x+sinx+C. B. —| cos= | +C. C.|sin=| +C. D. —x+—sinx+C.
3 2 2 2 2



Cau 13. J(Sz" —6e_2jdx bang:

A. e* —%e2x+C. B.

x+1 —2x+1
e e

B L 12e14C. C.e—2e4C D. < .
2In5 x+1 2x+1

+C

Cau 14. Vi lghuén E.coli song chi yéu & duong rudt va o s6 luong 16n nhét,trong hé vi sinh vat cta co thé.
Mot quan thé vi khuan E.coli dugc quan sat trong di€u kién thich hop, c6 toc do sinh truong duoc cho boi
ham s f(t)=480.2'In2. Trong d6 ¢ tinh bang gio (¢>0), f(¢) tinh bing ca thé/gid (Nguon:
R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage ). Biét tai thoi diém bét dau quan sat, $6 luong cé thé
dugc ude tinh mot cach chinh xac khoang 480 ca thé. Ham s6 biéu thi sb lugng cé thé theo thoi gian ¢ 1a:
t t
A. F()=4802"+In2. B. F(1)=480.2" +C. C. F(r)=480. 122 D. F(r)=480. 2

n2’ In

+C.

Cau 15. Trong khoéng gian Oxyz, vecto nao sau ddy la vecto phap tuyén cua miat phang
(P):x+3y—4z+5=07

A. 1, =(3; 4 5). B. 1, =(1; 3; —4). C. n,=(L; 3; 4). D. i, =(3; —4; 5).
Ciu 16. Trong khong gian Oxyz, mit phang di qua diém K(I;1; 1) nhan @ =(1; 0; 1), v=(1; 1; 0) 1a cap
vecto chi phwong c¢6 phuong trinh tong quét 1:

A. x+y+z-3=0. B. x-y+z-1=0. C.x+y—z-1=0. D. x+y+z-1=0.
Cau 17. Trong khong gian Oxyz, miat phing cit ba truc toa do tai ba diém
D(3; 0; 0), E(0; =2; 0), G(0; 0; —=7) c6 phuong trinh chinh tac la:

AE Y 2o B. X, Y, Z g c.X_ Y z_q D'%‘%* ~1.

z
7
Céu 18. Trong khong gian Oxyz, duong thing di qua diém 7(15; —16; 17) va nhdn i = (-7; 8; —9) 1a vecto
chi phuong c6 phuong trinh tham s 1a:

x=15-7¢ x=15-T7t x=15-7¢ x=-7+15¢
A. {y=16+8¢. B. {y=-16+8t. C.{y=-16+8t. D. {y=8-16r .
z=17-9¢ z=17-9¢ z=17-9¢ z=-9+17¢t

Cau 19. Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau ddy la vecto chi phuong cua duong thang
A_x—S _y-9 z-12 0

8 6 3
A. u, =(8; 6; 3). B. u, =(8; 6; -3). C. u;, =(-8; 6; -3). D. u, =(5; 9; 12).
n R ) ) ;. x—-1 y+2 z=-3 , , .
Cau 20. Trong khong gian Oxyz, dudng thang 5 = 3 = c6 mot vecto chi phuong la:
A. i, =(1; -2; 3). B. u, =(2; 3; 4). C. u, =(L; 2; 3). D. u, =(-1; 2; -3).

Ciu 21. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) c¢6 phuong trinh 2x— y+z—1=0. Mit phang nio sau
day song song voi (P)?

A.4x-2y+2z—-1=0. B.4x-2y-2z-1=0. C.2x—y-2z+1=0. D. 4x-2y+2z-2=0.
Céu 22. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) c6 phuong trinh x+2y+z—1=0. Mit phang nao sau
day vudng goc voi (P)?

A. x—y+z-1=0. B. x-2y+z-1=0. C.2x-y+z-1=0. D. x—y+2z-1=0.



Ciéu 23. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) : x+2y+z—1=0, khoang cach tir M (1;1;0) dén (P)
bang

A= B.

1 4
. C. —. D. —.
N3 % % NG
Dang 2. Cau tric nghiém ding sai
Trong moi y a), b), ¢), d) 6 méi cdu, thi sinh chon ding hodc sai.

Céu 24. Cho f(x) 1a ham s lién tyc trén R.

a) [f()dx=(0)+C. b)) [f()de=f(0)+C. o) [f(@)dr=f(x). d) [, (x)dx=f(x)+C.
Cau 25. Gia st v(¢) 1a phuong trinh vén tdc ciia mot vat chuyén dong theo thoi gian ¢ (gidy), a(¢) 1a phuong
trinh gia toc cta vt d6 chuyén dong theo thoi gian ¢ (giay).

a) [a()dt=v(t)+C. b) [v()dt =a(t)+C. o) [V()dt =a(t)+C. d) [vi()dr =v(t)+C.
Ciu 26. Gia sir v(f) 1a phuong trinh van tbc ctia mot vat chuyén dong theo thoi gian ¢ (gidy), a(f) 1a phuong

trinh gia toc cua vat d6 chuyén dong theo thoi gian ¢ (gidy). Xét chuyén dong trong khoang thoi gian tir ¢
(gidy) dén b (giay).

a) Ia(t)dt =v(b)—v(c) b) J.v(t)dt =a(b)—a(c).

c) Iv’(t)dt =v(c)—v(b) 9

b

j Vi(£)dt = v(b) —v(c)

c

Ciu 27. Cho vit thé tron xoay nhu & Hinh 5.

a) Vit thé duoc tao thanh khi cho hinh phing gi¢i han boi do thi ham s6
v = f(x) vahai duong thang x = a, x =b quay quanh truc Ox.

b) Vat thé dugc tao thanh khi cho hinh phang gi¢i han boi dd thi ham sb
v = f(x), truc hoanh va hai dudong thang x =a, x =b quay quanh truc Ox.

b
¢) Thé tich cua vat thé duoc tinh theo cong thirc ¥ = 7Z'J. f(x)dx.

b
d) Thé tich cua vat thé duoc tinh theo cong thic V = 7 .[ [f(x)]dx.

Céu 28. Tai mot khu di tich vao ngay 1 hoi hang nidm, tbc d6 thay doi lwong khach tham quan duoc biéu dién
bang ham sé Q'(r) =4+ —72¢* +288¢, trong d6 ¢ tinh bang gio (0<t<13), O'(¢) tinh bang khach/gio
(Nguon: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage ). Sau 2 gid dd c6 500 ngudi c¢6 mit.

a) Luong khach tham quan duoc biéu dién boi ham sb Q(¢) =t* —241° +144¢>.

b) Sau 5 gio lugng khach tham quan 1a 1325 nguoi.



¢) Luong khach tham quan 16n nhit 1a 1296 nguoi.
d) Téc do thay ddi lugng khach tham quan 16n nhét tai thoi diém ¢ = 6.

Cau 29. Trong khong gian Oxyz, cho hinh ldp phuong ABCD.A'B'C'D" c6 z
A(0; 0; 0), B(2; 0; 0), D(0; 2; 0), A'(0; 0; 2). Goi M, N lan luot la trung A D'
diém cta AB va AA' (Hinh 3). i
a) Toa d6 cua diém M 1a (1; 0; 0). F\f -
b) Toa d6 cua diém N 1a (0; 1; 0). B No T ¥
, x y oz [ R /)
c¢) Phuong trinh mat phang (DMN) la: —+=+—=1. Yo7
1 2 1 M
, , NP ;4 & y 2 3 8 BY C
d) Khoang cach tir diém C' dén mat phang (DMN) bang 3 .
Cau 30. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang Hinh 3

(P):y=0, (O): \/gx—y—2024 =0. Xét cac vecto 7, =(0; 1; 0), n, = (\/g; -1; 0).

a) 7, la mot vecto phap tuyén ctia mat phang (P).

b) 7, khong la vecto phéap tuyén ctia mat phang (Q).

c) n.n, =—1.

d) Mit phang (R)di qua diém M (1;1;1) va vudng goc (P),(Q)cod phuong trinh 1a x+ y—z-— J3=0.
x—2024 y z+2025

Cau 31. Trong khong gian Oxyz, cho duong thing A:T T va miat phing

(P):2x+2y—z+1=0. Xétcac vecto u =(2; 1; =2), n =(2; 2; —1).

a) i 1a mot vecto chi phuong ctia duong thang A.

b) 7i 13 mot vecto phéap tuyén ciia mit phang (P).

¢) Giao diém ctia duong thang A va mit phang (P) 1a M (2024;2025;1)
d) Mit phang (P):—4x—2y+2z+1=0 vudng goc voi duong thing A.
Ciu 32. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang

R B | 27 2 1 -1
a) Puong thang A, di qua diém M, (0; 3; —3) va co i, = (I; —1; 2) 1a mot vecto chi phuong.

X y_3:2+3 A 'x+4:y+2:z—4. Xét cac vecto u, =(1; =1; 2) va u, =(2; 1; -1).

b) Pudng thang A, di qua diém M,(—4; -2; 4) va c6 i, = (2; 1; —1) 1a mot vecto chi phuong.
o) [i,., @,]=(L; -5; =3).
d) Puong thing A, diqua diém A(0; a; b), tong a+b=6.

Dang 3. Ciu tric nghiém tra 1oi ngin

x—2

1 A;
Cau 33. Tinh 7 = J.327dx (viét két qua dudi dang s thap phan va lam tron dén hang phan mudi).
0



Céu 34. Cho ham sé F(x) 1a mot nguyén ham cta ham s6 f(x)= (x2 —2)(2x+1) va F(-1) :%. Tinh
F (—%) (viét két qua dudi dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan tram).

Ciau 35. Cho d6 thi ham sd y = cosx va hinh phang dugc t6 mau nhu Hink 6. Tinh
dién tich hinh phang d6 (viét két qua dudi dang sd thap phan va lam tron dén hang
phan muoi).
Cau 36. Cho khfr)iq tron xoay nhur Hinh 7. Tinh thé tich ctia kh(‘)i’ tron xoay duoc tao y S"‘
thanh boi hinh phang cho ¢ Hinh 7 khi quay quanh truc Ox (viét két qua dudi dang > i,
sO thap phan va lam tron dén hang phan muoi). 3 !
I
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Cau 37. Cho g(x)= If(t)dt, (0<x<7) trong d6 f(¢) 1a ham s6 c6 do6 thi
0
nhu Hinh 8. Tinh g(3). \
I AVAG)
[0 3 t
Hinh 8

Cau 38. Mot vat dugc ném 1én tr d0 cao 300m véi van tde duge cho boi cong thic
v(t)=-9, 81¢+29, 43(n/s) (Nguon: R. Larson and B. Edwards, Calculus ioe, Cengage). Goi h(t)(m) 1a 6
cao cua vt tai thoi diém ¢ (s). Sau bao lau ké tir khi bat dau duoc ném 1én thi vat d6 cham dat (lam tron két
qua dén hang don vi cua mét)?

Céu 39. Tinh dién tich hinh phang gidi han boi hai dudng thing x =0, x =z, dd thi h.sd y =cosx va truc
Ox (két qua lam tron dén hang phan chuc)

Ciu 40. Tinh thé tich khéi tron xoay duwgc tao thanh khi cho hinh phing giéi han boi cac duong
y=e*, y=0, x=0, x =2 quay quanh Ox. (két qua 1am tron dén hang phan chuc)



Ciu 41. Mot vat chuyén dong v6i van toc v(£) =1-2sin2¢ (m/s). Tinh quing dudng vét di chuyén trong

khoang thoi gian tir =0 (gidy) dén thoi diém ¢ = 377[ (gidy). (két qua lam tron dén hang phan chuc)

Ciu 42. Cho ham s6 F(x)=x’ —2x+1, x € R 1a mdt nguyén ham ctia ham sé f(x). Goi G(x), H(x) ciing la
cac nguyén ham ctia ham s6 f(x) voi G(-1)=3, H(1)=-3. Tinh G(x)—H (x).

Cau 43. Mot vat chuyén dong véi gia tde a(t) =2cost (m/s*). Tai thoi diém bat dau chuyén dong, vat c6 van
tdc bang 0. Tinh quing duong vat di dugc tir thoi diém ¢ =0 (s) dén thoi diém ¢ =7z (s). (két qua lam tron
dén hang phan chuyc)

Céu 44. Cho ham s6 F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) =3x" —4x+1 va F(2)=2. Tinh F(3).
Ciu 45. Cho d6 thi ham s6 y =22 va hinh phang duoc t6 mau nhu Hinh 1. Tinh

dién tich hinh phing d6 (viét két qua dudi dang sb thap phan va lam tron dén
hang phan tram).

Hinh 1

Cau 46. Mot vat chuyén dong véi gia toc duge cho boi ham s6 a(f) = 5cost (m/s?). Liic bat dau chuyén dong
vat ¢6 van tée 2,5m/s. Tinh gia tdc cua vat tai thoi diém vén toc dat gia tri 16n nhét trong 7 (s) dau tién.

. . —-2024 +202 .
Cau 47. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: al 20 = % == 20 > , g01 1 =(3; a;b)lal vécto
chi phuong ctia A. Gia tri a+b bang bao nhidu? (két qua lam tron dén hang phan chuc)
Ciu 48. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;3), B(5; -7; -1), dudng thang Adi qua hai diém A, B

x=1-t
c¢6 dang: Ay =2+at. Gia tri a+b bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan chuc)
z=3-bt
. . —-2024 2025 .. 2
Cau 49. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A: x—2024 P g 242025 di qua diém M(2024,m,n),

2 1 -2
tinh gia tri biéu thirc tri 2m+n. (két qua 1am tron dén hang phan chuc).
Cau 50. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(0;2;-3), B(5:;-7;-1), C(1;1;1), mat phfmg
(P):x+my+nz+k=0, m,n,k e N". Tong m+n+k biang bao nhiéu? (két qua 1am tron dén hang phan chuc)
Céu 51. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phiang (P):x+my+2nz+1=0, (Q):—2x+ y—z+15=0.Biét
(P) song song (Q), tinh m +n. (két qua lam tron mot chit sé thap phan)
Céu 52. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phiang (P): x+my+2z =0 (m > 0) va M(0;1;0). Khoang cach

tir M dén mit phang (P) bang % Tinh m.

Cau 53. Trong mot khung ludi 6 vudng gdm céc hinh 1ap phuong, ngudi ta dua ra mot cach kiém tra bon nat
ludi (dinh hinh 1ap phuong) bat ki ¢6 ddng phang hay khong bang cach gin hé truc toa dd Oxyz vao khung
7



lu6i 6 vudng va 1ap phuong trinh mit phang di qua ba nut ludi trong bén nut ludi da cho. Gia str c6 ba nit
ludi ma toa do 1an luot 1a (I; 1; 10), (4;3; 1), (3; 2; 5) va mat ph'fmg di qua ba nut ludi dé c6 phuong trinh
x+my+nz+p=0. Gia tri cia m+n+ p 13 bao nhiéu? (két qua 1am tron mot chir sb thap phan)

Cau 54. Trong khong gian Oxyz, cho hinh chép S.ABCD c¢6 S(0; 0; 3,5), ABCD 1a hinh chit nhat véi
A(0; 0; 0), B(4; 0; 0), D(0; 10; 0) (Hinh vé). Tinh khoang cach tir A dén z
mit phang (SBD). (két qua lam tron mot chir s6 thap phén)

Ciu 55. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d di qua hai diém A(1; 2; 1) va B(3; 0; 1), mit phang
() di quabadiém M (0; 1; 0), N(2; I; 3), P(4; 1; 1). Puong thang d cit mat phang (MNP) tai I(a,b;c). Tinh
a+b+c. (két qua 1am tron mot chit s6 thap phan).
HET
GHI CHU: Thay (c6) hudng dan hoc sinh tham khao thém phan bai tap & SGK 12 canh diéu

CHUC CAC EM LAM BAL KIEM TRA PAT KET @UA TOT!



