PHAN MOT sO YEU TO GIAI TiCH
Chuong I. UNG DUNG DAO HAM DE KHAO SAT HAM SO

N 2
Bai 1. Tinh don diéu va cuc tri cia ham sé
A. Kién thitc cAn nhé
1. Tinh don &iéu
a) Nhic lai vé tinh ééng’ bién, ng’hich bién ctia ham sé
Ki hiéu K 1a khoang hodc doan hoic nira khoang. Gia sir ham sb y = £ (x) xac dinh trén K.
e Ham sb y = f(x) dong bién (tang) trén K néu vdi moi x1, x2 thude K ma x1 < x2 thi £ (x1) <f (x2).
e Ham sb y = f(x) nghich bién (giam) trén K néu v&i moi x1, x2 thudc K ma x1 <x2 thi £ (x1) > £ (x2).
o Néuham sb y = f(x) ddng bién trén K thi d0 thi ctia nod di /én tir trai sang phai (Hinh 1a).
o Néu ham s6 y = f(x) nghich bién trén K thi d0 thi ctia né di xudng tir trai sang phai (Hinh 1b).
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» Ham s d(‘A)ng bién hoéclzarzghich bién trén K duge goi chung 1a don dgb)t trén K.
b) Xét tinh ddng bién, nghich bién ctia ham sé dwa vao xét dau dao ham
Cho ham s y = f(x) c6 dao ham trén K.
e Néu f'(x)> 0 véi moi x thudc K thi ham sé y = f(x) déng bién trén K.
e Néu f'(x) <0 v6i moi x thudc K thi ham s6 y = £ (x) nghich bién trén K.
Chu y:
» Khi xét tinh don diéu ctia ham sé ma chua cho khoang K, ta hiéu xét tinh don diéu cua ham sb do
trén tap xéac dinh cta no.
> Néuham sé y = f(x) c6 dao ham trén K, £'(x) > 0 véi moi x € K va f'(x) = 0 chi tai mot s6 hiru han
diém thi ham s6 dong bién trén K.
> Néuham sé y =f(x) c6 dao ham trén K, 1'(x) <0 véi moi x € K va f'(x) = 0 chi tai mot s6 hiru han
diém thi ham s6 nghich bién trén K.
c) Cac buéc xét tinh don diéu ctia ham <8 y = f (x):
o Buoc 1. Tim tap xéc dinh D cua ham so.
o Budc 2. Tinh dao ham f'(x) ctia ham s. Tim cac diém x1; x2; ...; x» thudc D ma tai d6 dao ham 1'(x)
bang 0 hodc khong ton tai.
o Budc 3. Sap xép cac diém x1; x2; ...; x theo thi ty ting dan, xét ddu £'(x) va lap bang bién thién.

o Budc 4. Néu két luan vé cac khoang dong bién, nghich bién cua ham so.



2. Cuec tri cha ham sé
a) Dinh ng’hi’a
Cho ham s6 y =f(x) xac dinh trén tap hgp D va x_, € D.

Néu t6n tai mot khoang (a;b) chtra diém xo va (a;b) = D sao cho f(x) <f(x,) véi moi

x e(a;b)\{x,} thi x, duoc goi 1a mot diém cwe dai, f(x,)duoc goi la gia tri cwe dai ciia ham s6
y=1(x), ki hi€u y.p.

Néu t6n tai mot khoang (a;b) chtra diém xo va (a;b) = D sao cho f(x)>f(x,) véi moi

x e(a;b)\{x,} thi x, duoc goi 1a mot diém cye tiéu, f(x, )duoc goi 1a gid tri cye tiéu cia ham sb

y=1(x), ki hi€u y.;.
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Biém cuc dai Biém cure tiéu

a) biém cuc dai va di€m cuc ti€u dugc goi chung 1a diém cuwre tri ciia ham s6. Gié tri cuc dai va gia tri cuc
tieu dugc goi chung 1a gid tri cwc tri (con goi l1a cwe tri) ciia ham so.

b) Néu

x, 1a mot diém cuyec tri (di€m cyc dai, di€ém cyc ti€u) cua ham so y = f(x) thi ta cling n6éi ham so

y =f(x) dat cuc tri (cuc dai, cuc tiéu) tai x_.

¢) Ham s6 c6 thé dat cuc dai va cuc ti€u tai nhi€éu diém trén D.

d) Néu

x, 1a diém cuec tri ctia ham sé y = £ (x) thi diém M( x_; £(x.)) 1a mot diém cuc trj ctia d6 thi ham sd

y=fx.
b) Tim cuc tri ctia ham sé ]oging’ cach xét diu dao ham
Cho ham sb y = f (x) lién tuc trén khoang (a; b) chira diém x0 va c6 dao ham trén cac khoang (a; x,)

va (x,;

c) Céc
(@)

(0]

Chu y:

b). Khi do:
Néu f'(x) < 0 v6i moi x € (a; x.) va '(x) > 0 véi moi x € (x_; b) thi ham sb y = f (x) dat cuc tiéu tai
diém x_;
Néu f'(x) > 0 v6i moi x € (a; x.) va '(x) <0 véi moi x € (x_; b) thi ham sb y = f (x) dat cuc dai tai
diém x_.
buéc tim cuc tri cia ham sé y = f (x)’:
Buodc 1. Tim tap xéc dinh D cua ham so.
Buoc 2. Tinh dao ham f'(x) cia ham s6. Tim cac diém x1; x2; ...; x» thudc D ma tai d6 dao ham
7'(x) bang 0 hodc dao ham khong ton tai.
Bu6e 3. Xét dau £'(x). Néu f'(x) d6i ddu tir am sang dwong khi x qua diém x; (i =1, 2, ...) thi ham
s6 dat cuc tiéu tai xi. Néu f'(x) d6i ddu tir dwong sang am khi x qua diém x; (i = 1, 2, ...) thi ham s6
dat cuc dai tai x;.

a) Néu /'(x) = 0 nhung khong d6i déu khi x qua diém x; (i = 1, 2, ...) thi ham sb khong c6 cyc tri tai x:.
b) Néu f"'(x) khong doi dau trén khoang K thi f (x) khong c6 cuc tri trén khoang do.



B. C4c dang bai tap & phuong phap giai
Dang 1. Poc dd t}u cho truéc dé tim lzhoéng' don g[ié}u, cuc tri

Vidu 1. Tim cac khoang don diéu ctia ham sb y = £ (x) c6 d6 thi cho & Hinh v& bén dudi.

=V

Giai
Ham s6 dong bién trén cac khoang (—2; 1) va (5; 8), nghich bién trén khoang (1; 5).
Vidu 2. Tim cac khoang don diéu ctia ham sb y = f(x) c6 d6 thi cho ¢ Hinh v& bén dudi.

yﬂ
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a) Tir d6 thi cua ham s y = £ (x), hdy chi ra cac khoang dong bién va nghich bién ctia ham sb da cho.
b) Tinh dao ham 1'(x) va xét dau /'(x).
¢) Tir d6, nhan xét vé mbi lién hé giita cac khoang dong bién, nghich bién ctia ham s véi dau cua f'(x).

Goi y: Trong VD3 | ta thay ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang ma f'(x) dwong, nghich bién trén
khoang ma f"'(x) am.



Vidu 4. Quan sat do thi ciia ham s6 y = £ (x) = x> — 3x? + | trong Hinh v&.

a) Tim cac khodng don di¢u cia do thi ¢ hinh v€ trén.
b) Tim cuec tri cua ham s6 c6 do thi nhu hinh vé trén.

Vidu5. Tim cuc trj ciia ham sé y = £ (x) c6 dd thi duoc cho & Hinh v&.

=Y

Giai

Ham s6 y = f(x) co:

x=11a diém cyc dai vi f(x) <f (1) voi moi x € (0; 2)\ {1}, yea=f(1) = 5;
x =6 1a diém cuc dai vi £ (x) <f(6) v6i moi x € (5; 7)\ {6}, yea =f(6) = 6;
x =4 1a diém cuc tiéu vi £(x) > f(4) voi moi x € (3; 5)\ {4}, ya=f(4) = 1.

Vidu 6. Tim cac diém cuc tri ctia ham sd y = £ (x) c¢6 d6 thi cho & Hinh v&.

yﬂ




Dang 2. Tim khoe’mg don Jiéu va cuc tri ctha ham sé &uqc cho bai cong thitc
Vi du 7. Ching minh rang ham sé g(x) = Ll nghich bién trén khoang (1; +o0).
Giai

Ham s xac dinh trén (1; +oo).

Taco g'(x)=— <0 v6imoi x € (1; +o0).

x—1
Vay g (x) nghich bién trén khoang (1; +o0).
Vi du & Tim khoang don diéu ctia ham s6 £ (x) = 2x — 9x? — 24x + 1.

Giai
Tép xac dinh: D = R. Ta c6 f'(x) = 6x* — 18x — 24; f'(x) =0 & x =—1 hogc x = 4.
Bang bién thién:
x -0 -1 4 +oo
J'x)

+ 0 - 0 +
ﬂx} / \ / oo
— oo
Vay ham s6 dong bién trén khoang (— oo; -1) va (4; +o0), ham s6 nghich bién trén khoang (-1; 4)
Vidu 9. Xét tinh don diéu cta cac ham s sau:

a) f(x)=—x"+3x’ b) f(x)=x+l ¢) f(x)=x"

x

332 1 X+ x+4

d) f(x)=x"—3x"+9% e) f(x)=— D fx)=—"—

X x+1
y . > khi x<1
Vi du 10. D6 thi cia haim s6 y = X 1 *=" dugc cho & hinh bén.
2—-x khi x>1
A

o 1

=Y

a) Tim diém cuc dai va diém cuc tiéu ctia ham sd.

b) Tai x = 1, ham s6 c6 dao ham khong?

¢) Thay mdi dau ? bang ki hiéu (+, —) thich hop dé hoan thanh bang bién thién duéi day. Nhan xét vé dau
cua y' khi x di qua diém cuc dai va diém cuc tiéu.

x — 00 0 1 +en

y' ? 0 ? | ?
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Vi du 11. Tim cyc tri cia ham s6 £ (x) = 2x° — 9x? — 24x + 1.

Giai

Tap x4c dinh: D=R. Ta c6 f'(x) = 6x* — 18x — 24; f'(x) =0 © x =—1 hoic x = 4.

Bang bién thién:
X — o0 -1 4 +eoo
f160) + 0 _ ) N
—co -111

Vay ham sb dat cuc dai tai x =—1, yee=f(—1) = 14; ham s6 dat cuc tiéu tai x =4, yu = (4) =—111.
Vi du 12. Tim cyc tri cta ham s6 £ (x) = x> — 3x%> + 3x — 4.
Giai
Tap xac dinh: D =R.

Tacodf'(x)=3x>—-6x+3; f'(x) =0 x=1.

Bang bién thién:

x — oo 1 +co
) + 0 +
fx) //+m

Vay ham s6 khong c6 cuc tri.

Vi du 13. Tim cuyc tri ctia cac ham so sau:

a) y=x'-2x"+1 b) y=x"—-4dx+4 c) y=x'-3x"-9x+4

3 2
4
d) y:%+2x2+3x—4 €) y=% f) y=+2x-x
X+



Dang 3. Mot sb bai toan thuc té lien quan
Vi du 14. Trong 8 phut dau ké tir khi xuat phét, 4 d6 cao £ (tinh bang mét) cta khinh khi cau vao thoi diém ¢
phut duoc cho bai cong thirc i(f) = 62 — 8172 + 324¢. D6 thi ctia ham s A(¢) duge biéu dién trong hinh bén.

h A

4801 - - - - .
Mg = |
324 -- ——:———“—ﬁ.//:
(S
fl | [ |

| n__

(9] 3 i) 8 f

a) Dua vao d0 thi, hiy cho biét trong cac khoang thoi gian nao khinh khi cau ting dan d6 cao, giam dan do

cao?

b) Hay kiém tra lai két qua ¢ cdu a bang cach dao ham va 1ap bang xét dau?

¢) Do cao cua khinh khi cau vao cac thoi diém 3 phut va 6 phut sau khi xuat phat c6 gi dic biét?

Vi du 15. Mot phan lat cit ctia ddy nai c6 d6 cao tinh bang mét duge mé ta boi ham sb

y=h(x)

1 9

3 2

- X
1320000

+ X
3520

81
44

Tim toa do cac dinh cua lat ct day nui trén doan [0; 2 000].

yﬂ
2000 1
15007
1000.T

5001

——x+840 v61i 0 <x <2 000.

y = h(x)

0,

2000

C. Bai tap tu lu@n rén luyén

Dang 1. Poc dd tlu cho truéc dé tim lzhoéng’ don &iéu, cuc tri

Bai 1. Tim céac khoang don diéu va cuyec tri cua cac ham s6 c6 d6 thi cho & hinh vé dudi day:
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Bai 2. Tim cac khoang don di¢u va cuc tri cia cac ham so6 c¢6 do thi (hoac bang bién thién) dugc cho ¢ hinh
v€ dudi day:




i)
e
2 /
il
t = i 7
1 _g--.\.hj/w 2 X
11
k)

h'(x)

hix)




Bai 3. Cho ham sé y = f (x) lién tuc trén cac khoang (— oo; 1), (1; +00) va c6 bang bién thién nhu sau:

X |- 1 2 3 4 5 +o0
y + | o + 0 + || - o0 +

| -
y m.""'l-l-m”*m“\""‘t _2‘_________,__-—?1-\,_‘_1/_,J+m

Xac dinh cac khoang don di¢u va cuc tri cua ham s6 da cho.

Bai 4. Cho ham s y = f (x) lién tuc trén cac khoang xac dinh ctia né va c6 bang bién thién nhu hinh v& bén
dudi. Em hay xac dinh cac khoang don di¢u va cuc tri cua ham s6 y = f'(x) da cho.

T — o —,\."E 0 ,‘E + o
y' - 0O + 0 - 0 +
+ @ 2 + oo
a)
2 2
X |- -1 0 1 +a
V + 0 - - 0 +
b) 2 4 <+
—x — 4
X | -oo -1 +o0
¥y _ _
C) _ 3 +e0
y \ \\\HHH
T - H-]
I | -m -1 1 + oo
y' + 0 - 0 o+
‘ /
= 0 . _I
X | —o -2 0 2 +x
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X | —= —1 1 +a0
V' + + 0 -
f) +a0 2
! / / \
1 —0 1
X | - 0 1 +o0
h — + 0 -
2) +o 2
-1 —on o0
X | —u -1 1 +o
V' + 0 = 0 +
h) 2 +a0
—a0 -3
— o0 -2 3 + o
y' - o - o0 4+
1) 7 + o
y /’ \ /
— o0 1
x — -1 3 + o0
V' + o - 0 +
J)

N

Bai 5. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén doan [0; 3] thoa mén ij =f'(1)= f(%j =0 va co do thi 1a
duong cong nhu Hinh vé. Tim cac khoang don diéu va tim cuc tri ctia ham sé di cho trén khoang (0; 3).
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Bai 6. Pao ham f'(x) ctia ham sé y = f (x) ¢6 d6 thi nhu hinh v&.
ham sd y = f (x).

Xét tinh don diéu va tim diém cuc tri cia

ham sé y = f (x).

Bai 7. Pao ham f'(x) ctia ham sd y = f (x) c6 d6 thi nhu hinh v&. Xét tinh don diéu va tim diém cuec tri cia

2“ A
\ N\
a) q o 1 3
= 4
YA
¢) d)
-1
4
vh
0 1/3 =
f)
-1
i .
v=f(x)
h)
2 0 2 X

b)
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Dang 2. Tim lzhoémg don diéu va cuc tri ctia ham sé dugc cho bai cong thitc

Bai 8. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia cac ham so sau:

1) y=-2x"+4x+3 2) y=x"—4x+4

3) y=x"—-2x+1 4) y=2x-x

5) y=x"—4x+3 6) y=8+2x—x

7) y=4x"+3x*-36x+6 8).y:%xy_2ﬁ+x_1

.3 2
9) y=x -3x"-9x+1 10)y=—%x3+x2—x+5

3
35) p=x+——o
)y -

11) y=2x" +3x" —-36x +1 12) y=x"—2x* +x+1
13) y=x*+2x" -3 14) y=x*-2x" +1
15) y=—x"+18x" -1 16) y=—x*+2x"+2
17) y =x*(x* - 4) 18) y=x* —6x% +8x+1
19) y =x> —5x> =20x+2 20)y22x—1
x+2
3
2Dy:;+1 22) y=2F
2x+1 x—4
23) y= 24) y = .
LR VY=
2®}b;Qx—4' 2®)M54x+;
x+1 x+1
2-2x-7 *+4
2 y=" = 28) y==
2 2
—8x+10 —3x+6
29)y=L 30) y= X 2 T2
X—2 x—2
2 2
31)y:x 3x+6 32)y:x +3
x-1 x-1
33) p=xi 34) y=laxit
X X

36) y:x+2—i
x+2

14



8
1+2x

39) y=+/2x—x"
41) y =+/8+2x—x*
43) y =~/—x" +3x

45) y =C0s X trén khoang (0;2m)

37) y = +Xx

47) y=2cosx+1 trén khoang (0; )
49) y =08 2x trén khoang (0;27)
51) y= e*

53) y = 20 8

55) y — €x2—4z+4

57) y =3

59) y = 27 "o+

61) y = 2%+

63) y =In(x’ +e)

65) y = ln<x2 — :U)
67)y = 1n<3:2 — 4z — 4)

69) y = logo‘s(—gv2 + 2x)

71) y = log, (xQ —4z + 3)

73) y = log(z® — 62 + 7)

Bai 9. Chtng minh rang ham s6 y = 2x+
X

38) y:x+i
x—1

40) y=x* —4x+3

42) y=—x+4

44) y=N-x*+6x-5

46) y =sInX trén khoang (0;2m)

48) y =—sinx+1 trén khoang (0;3)
50) y =sin2x trén khoang (0;27)
52) y = " B2

54) y — 612—6115

3

56) y = o R
58) y=5" "t

60) y = g —5a+2

62) y = 57 -3

64) y = In(z” + 5)

60) y = ln(_x2 n 9)
68) y = In(z* + 3z — )

70) y = log, (z° +1).

3

72) y = log, <x2 — 3z — 4)

74) y = log(z* + 27 — 2)

nghich bién trén timg khoang xac dinh ciia né.

Bai 10. Chimg minh rang ham s6 f(x)=3x —sin x déng bién trén R.

Bai 11. Chung minh rang hAm sé y =

ddng bién trén R.

Bai 12. Chimg minh rang ham s6 y =log, x —log, (x +1) nghich bién trén tap cic sb thuc duong.

Bai 13. Chimg minh rang ham s6 y =+/x* +1 nghich bién trén nira khoang (—o0;0] va dong bién trén nira

khodng [0;+).

15



Bai 14. Xac dinh cac khoang dong bién, nghich bién va diém cuc tri ctia ham s f{x), biét ham s6 y = f{x) c6

dao ham 1a:
a) y'=x, VxeR. b) f'(x)=x*-2x+1, VxeR.

¢) ¥ =f () =x(x— 1P(x+3), VxeR. d) f(x)=x(x-1)'(x-2). VxeR.

e) f'(x)=(x+1)"(x-1)’(2-x), VxeR ) f(x)=x(x"-4), xeR.

g f(x)=(2x-1)x*(1-x)", VxeR. hy f/(x)=x(x+1)"(x-2)", VxeR.

) S(x)=(x" V2] (x+2)", VxeR, D oS(x)=(x-1)(3-x),VxeR.

k) f(x)=(x-1)(x" -2)(x"' -4),VxeR. D f(x)=x(x=1)(x+2),VxeR.

m) f'(x)=x*(x+1)(x-2)",VxeR. n f(x)=(x 1) (x—V3) .vxeR.

0) f'(x)=x(x*+2x) (¥ —V2)vxeR P f(x) =2 (x=2)(x* —x—2)(x+1)', VxeR.
@ f(x)=(x+1)"(x-2) (2x+3), VxeR. D f(x)=(xc+2)(x-1)" (x-2)", vaeR
S f(x) =2 (x=1)" (x+1), VxR, 0 f(x)=(x=1)(x-2) (x=3)"", vxeR

w f(x)=x(x-1)(x+2)"", VxeR. V) f(x) =27 (x=1)" (2 +1), VX eR.

w) f'(x)=x(x+3)" (x—2),VxeR x) f'(x)=x(x’-1)(x+2)"", vxeR

V) 1) =(x=2 (x—Dx+3IVx2+3,VxeR.  2) f'(x)=(x=1)(x=2) (x-3)"(x-4) ", VxeR

Dang 3. Mot sé bai todn thuc té lien quan

Bai 15. Kim ngach xuit khau rau qua ctia Viét Nam trong cac nam tir 2010 dén 2017 c6 thé duoc tinh xép xi
bang cong thire f(x)=0,01x> —0,04x> +0,25x +0,44 (ti USD) v6i x 1a s6 ndm tinh tir 2010 dén 2017
(0<x<7). (Theo: https://infographics.vn/interactive-xuat-khau-rau-qua- du-bao-bung-no-dat-4-ty-usd-
trong-nam-2023/116220.vna)

a) Tinh dao ham ctia ham sb y = f (x).

b) Chimg minh rang kim ngach xuat khau rau quéa cta Viét Nam ting lién tuc trong cac nam tir 2010 dén

2017.

Bai 16. Mot doanh nghiép du kién loi nhun khi san xut x san phém (0<x<300) duogc cho bdi ham )
y =—x’+300x" (don vi: ddng). Em hiy cho biét sy thay ddi loi nhudn theo sé san pham san xuat ra nhu

thé nao?

16



Bai 17. Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox. Toa do cua chat diém tai thoi diém t duoc xac dinh
boi ham s6 x(t)=t"—6t> +9t véi £ 0. Khi d6 x'(t) 12 van toc clia chat diém tai thoi diém t, ki hiéu v(t);
Vv'(t) 12 gia tbc chuyén dong cua chat diém tai thoi diém t, ki hiéu a(t).
a)Tim cac ham v(t) va a(t).

b) Trong khoang thoi gian nao van tc ciia chat diém ting, trong khoang thoi gian ndo van tdc clia chit
diém giam?

Bai 18. Kinh vién vong khong gian Hubble dugc dua vao vil tru ngay
24/4/1990 bang tau con thoi Discovery. Van tdc cta tau con thoi
trong st ménh nay, tir lac ct canh tai thoi diém t= 0 (s) cho dén khi

tén lira diy dugc phong di tai thoi diém t = 126 (s), cho boi ham sb

sau: v(t)=0,001302t3-0,09029¢2 + 23, (v duoc tinh bcingft/s, 1 feet =

(Neudn: hitps:fenwikipedia.org/wiki/

R Hubble_Space_Telescope)
0,3048 m) (Nguon: J. Stewart, Calculus, Seventh Edition,

Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012).

Hoi gia toc clia tau con thoi sé ting trong khoang thoi gian nao tinh tir thoi diém cat canh cho dén khi tén

lira day duoc phong di?

Bai 19. Mbt vat dugc phong thang dung 1én trén tir 6 cao 2 m voi van tdc ban dau 1a 24,5 m/s. Trong Vat li,
ta biét rang khi bo qua strc can ciia khong khi thi do cao h (mét) ctia vat sau t (gidy) duoc cho boi cong thirc
h(t)=2+24,5t -4,9£. Hoi tai thoi diém nao thi vat dat 6 cao 10n nhat?

Bai 20. Gia st s6 dan ctia mot thi trin sau t ndm ké tir nim 2000 dugc md ta boi ham sb

N(t) = 25t—+510,t >0, trong do N(t) dugc tinh b?mg nghin nguoi.
t+

a) Tinh s6 dan cua thi tran d6 vao cac nam 2000 va 2015.

b) Tinh dao ham N’(t) va lim N(¢). Tir d6, giai thich tai sao s6 dan ciia thi trdn d6 lu6n ting nhung sé
>+

khong vuot qua mot ngudng nao do.

Bai 21. Gia sir doanh sé (tinh bang sb san pham) cia mot san pham méi (trong vong mot s6 nim nhat dinh)

5000
+5¢"’

tinh bang ndm, ké tir khi phat hanh san pham méi. Khi d6, dao ham £7(¢) s& biéu thi téc d6 ban hang. Hoi

tuan theo quy luat logistic dugc mo hinh hoa bang ham sé f(f) =

t 20, trong d6 thoi gian t duoc

sau khi phat hanh bao nhiéu niam thi tdc d6 ban hang 1 16n nhat?
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Bai 22. Khi loai thubc A dugc tiém vao bénh nhan, ndng do (mg//) cua thude trong mau sau x phut (ké tir khi
30x

bat dau tiém) dugc xac dinh boi cong thirc: C(x) =

2+2

(Ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning)

Pé dua ra nhitng 161 khuyén va cach xu li phit hop cho bénh nhan, ta cin tim khoang thoi gian ma nong do
cua thudc trong mau dang tang.

32'0x2 trén khoang (O; +oo). Khi d6 hdy cho biét ham
X

Em hiy lap bang bién thién cua ham s§ y =C(x) =
ndng do thude trong mau C(x):

a) Tang trong khoang thoi gian nao?

b) Pat gia tri cuc dai l1a bao nhiéu trong khodng thoi gian 6 phut sau khi tiém.

Bai 23. Thé tich ¥ cia 1 kg nudc (tinh bang cm?) & nhiét d6 T (don vi: °C) khi T thay d6i tir 0°C dén 30°C
duogc cho xap xi boi cong thirc:

V'=999,87 — 0,06426T + 0,00850437 2 — 0,00007697T 3.
(Ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning 8th edition, p.284)

a) Tim nhiét 46 T, € (0; 30) dé ké tir nhiét d6 7, tré 1én thi thé tich V tang (lam tron két qua dén hang don
vi).
b) Hoi thé tich ¥ giam trong khoang nhiét d6 nao. (Iam tron két qua dén hang don vi).

Bai 24. Mot cong ty tién hanh khai thac 17 giéng dau trong khu vuc dugc chi dinh. Trung binh mdi giéng dau
chiét xuat dugc 245 thung dau mdi ngay. Cong ty ¢ thé khai thac nhiéu hon 17 giéng dau nhung cir khai
thac thém mot giéng thi lugng dau mdi giéng chiét xuat duoc hing ngay s& giam 9 thung. Dé giam déc

cong ty c6 thé quyét dinh s6 giéng can thém cho phu hop véi tai chinh, hiy chi ra sé giéng cong ty c6 thé
khai thac thém dé san lugng dau chict xuat tang Ién.
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Bai 25. Mang truot ctia mot cau truot cho tré em (Hinh 5a) duoc uén tir mot tim kim loai c6 bé rong 80 cm,
mat cat dugc mo ta & Hinh v€. Nha thiét ké khuyén cdo, di¢n tich cua mat cat cang 16n thi cang dam bao an
toan cho tré em.

) ir)

a) Goi S 1a dién tich mat cat. Tim diéu kién cua x va viét cong thirc tinh S theo x.
b) V&i x dat gid tri bang bao nhiéu thi cau truot dam bao an toan nhat cho tré em?
Giai
a) Do tdm kim loai c6 bé rong 80 cm nén ta co: 2x + y = 80 < y = 80 — 2x.

Dé c6 thé thiét ké duoc mang trugt thi y > 0 < 80—2x > 0 <> x <40. Suy ra 0 <x <40. Dién tich ctia mat cét
mang trugt 1a: S = xy = x(80 — 2x) = —2x> + 80x.

b) Ta c6: S(x) = — 2x* + 80x véi x € (0 ; 40);
S'(x)= — 4x+80;
S'(x)=0 & — 4x + 80=0 < x = 20.

Béng bién thién ctia ham s6 S(x) nhu sau:

X 0 20 40
8'(x) + 0
- 500
.-"'- \-."'\-\._H_\-...
Six) > al e N
| ol 0

Do d6, ham s S(x) dat cuc dai tai x = 20 va Scp = 80.
Vay dé cau trugt dam bao an toan nhat cho tré em thi x =20 cm.
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D. Cau héi tric nghiém
1. Tinh don &iéu

Caul: Chohamsb f (x) dong bién trén tap s6 thue R, ménh dé nao sau day la dung?

A.Véimoi x,x, eR= f(x)> f(x,). B. Véimoi x,,x, e R= f(x)< f(x,).
C.Véimoi x, <x, e R= f(x)<f(x,). D. Véimoi x, >x, e R= f(x) < f(x,).

Cau2: Chohamsb y= f(x)co6 dao ham trén R théa man f'(x)<0, Vx € R. Khing dinh nao sau day 1a

dang?
A. M>O,Vxl,xzel&xlix2. B. M<1,‘v’xl,x2eR,xl;«r&xz.
X, — X, f(x)
C. M<0’ Vx,x, eR,x, #x,. D. f(x)<f(x,),Vx,x, eR,x, #x,.

Xy =X

Cau 3: Cho K la mdt khoang, nira khoang hodc mot doan. Ham ) y=f (x) lién tuc va xac dinh trén K .
Ménh dé nao khong ding?
A.Néuhamsd y = f(x) dong bién trén K thi f'(x)20, VxeK .

B.Néu f'(x)>0, VxeK thihamsd y= f(x) dong bién trén K.
C.Néuhamsb y = f(x) la ham s6 hang trén K thi f'(x)=0, VxeK.
D. Néu f'(x)=0, VxeK thiham 5O y = f(x) khong dbi trén K .

Cau4: Chohamsd y=f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh v& bén dudi. Ham s6 nghich bién trén

khoang nao dudi day?

f(z)

2

TV

A. (—0;0). B. (1;3). C. (0;2). D. (2;+).

Cau5: Hamsd f (x) ddng bién trén khoang (O;+ oo) , khang dinh nao sau ddy dung?

A f@)5 7). Br)>f0G).  CfB)>f(z). D f@q@
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Cau 6: Chohamsd y = f(x) c6 dao ham trén khodng (;b). Ménh dé nao sau day dung.

A.Néu f'(x)>0,Vxe(a;b) thi ham sb dong bién trén khoang (a;b).
B.Néu f'(x)<0,Vxe(a;b) thi ham s6 dong bién trén khoang (a;b).
C.Néu f(x)<0,Vxe(a;b) thi ham s dong bién trén khoang (a;b).
D.Néu f(x)>0,Vxe(a;b) thi ham so dong bién trén khodng (a;b).

Cau7: Chohamsé y= f(x) cd dao ham liéntuctrén R va y = f'(x) <0,Vxe (—3;5) . Khing dinh nao

sau day dang?

A. f(-2)=1(2). B. f(-3)> f(5).
C. f(-3)< f(5). D. f(0)< f(5).
Cau & Chohamsé f(x)nghich bién trén R . Ham s nao sau day c6 thé khong nghich bién trén R?
A. f(x)+2020. B. f(x)—2019. C. f(x)-x". D. f(x)—x.
ax+b

Cau 9: Pudng cong & hinh bén 1a d6 thi ciia ham s6 y = .
cx+

\

k] B

voi a, b, ¢, dlacac so thuc

[

9

Ménh dé nao duéi day dung?.
A, y'>0, Vx#2. B. y'>0, Vx#3. C.y'<0, Vx#2. D. y'<0, Vx#3.

. -1 : :
Cau 10: Chohamso f(x)= x_3 Khing dinh nao sau day 1a ding?
x —
A. Ham sb nghich bién trén ting khoang xac dinh.
B. Ham s6 nghich bién trén R.
C. Ham sb dong bién trén timg khoang xac dinh.
D. Ham sé dong bién trén R.
Cau 11: Chohamsé y= —%f +%x2 +6x—1. Ménh dé nao duéi day diing?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (-2;3). B. Ham s6 dong bién trén khoang (3;+ ).
C. Ham s nghich bién trén khoang (-2;3). D. Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;0).

Cau 12: Khoang dong bién ciia ham s6 y=x* +4x—61a
A. (=1 +e0). B. (—0;-9). C. (-9;+»). D. (—o0;—1).
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Cau 13: Chohamsb y=x’ —3x> +5. Ménh d& nao dué6i day dung?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0).

B. Ham sb nghich bién trén khoang (0;2).
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (2;+).
D. Ham s6 dong bién trén khoang (0;2).
Cau 14: Ham s6 nao dudi day dong bién trén khoang (—oo ; +oo) ?
_x+1

A. Y= . B. y=x"+x. C.y= .
Y x+3 =Y Y x—2

D. y=-x"-3x.

Cau 15: Trong cac ham sb sau ham nao dong bién trén R ?
A y=x+x*-1. B.y:x+1. C.y=x"+1. D. y=x"+x.
x+3

Cau 16: Chohamsé y= ;C—j Khang dinh nao sau day 1a dung?
A. Ham sb d3 cho nghich bién trén khoang (—oo;l).
B. Ham s6 dé cho dong bién trén khoang (—oo;l) va khoang (1; +oo).
C. Ham s di cho dong bién trén khoang (O;+oo).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén tap R\ {1} .

Cau 17: Chohamsé y=x*—8x>+2019. Ménh dé nao sau day sai:
A. Ham s6 nghich bién trén khodng (—0;2). B. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—c0;—2).  D. Ham sb dong bién trén khoang (2;+0).

Cau 18: Cac khoang dong bién ciia ham s y =x*+2x* -3 1a
A. (—1;0) va (1;+oo). B. (—oo;—l) va (0;1). C. (0;+oo). D. (—oo;O).

Cau 19: Trong cac ham so6 sau, ham s6 nao dong bién trén R ?

A y=x"—x. B. y=x+1. C. y=x"+2x". D. y=x"+x.

Cau 20: Hamsb y =—x* +2x” +1 dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (—oo;O). B. (0;+oo). C. (1;+oo). D. (—oo;—l).
Ay 1A s Al A s CA o1y 4 2x+1 .o o
Cau 21: Két luan nao sau day vé tinh don diéu cua ham s6 y = la ding?
A. Ham s6 nghich bién trén R\{1}. B. Ham s6 dong bién trén R\ {1} .

C. Ham sb nghich bién trén (-o031) va (I;+0).  D.Ham s6 dong bién trén (—o031) va (I;+).
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Cau 22: Tim khoang ddng bién ctia ham s6 y = —x* + 6x” —9x+4 .

A. (2;+0). B. (1;3). C. (0;3). D. (~0;0).
Cau 23: Cho ham s6 f(x) = 3x+11 . Trong cac ménh d& sau ménh dé nao dung ?
—X+
A. f(x) nghich bién trén R. B. f(x) ddng bién trén (—oo;l) va (1;+oo).
C. f(x) nghich bién trén (—o0;—1)U(1;+). D. f(x) dong bién trén R.

Cau 24: Hamsb y=x’ —3x>—9x+7 dong bién trén khoang nao sau day?

A. (1;+00). B. (-5;-2). C. (=031). D. (-1;3).
Cau 25: Khoang nghich bién ciia ham s y =x+3x* +4 1a
A. (—o0;-2) va (0;+). B. (—;0).
C. (2:+4w). D. (-2:0).
Cau 26: Cho ham s y = j:; . Khéng dinh nao sau day Ia ding.
A. Ham s6 dong bién trén R. B. Ham s6 dong bién trén(—o0;—-2) va (—2;+0).
C. Ham s6 nghich bién trén R\{-2}. D. Ham s6 nghich bién trén (—o0;—2)va (—2;+00).

Cau 27: Chohamsb y=—x’+3x> +9x—1. Ménh dé nao sau diy dung?
A. Ham s6 dong bién trén mdi khoang (—o0;—1), (3;+00); nghich bién trén (-1;3).
B. Ham s6 dong bién trén (—1;3), nghich bién trén (—o0;—1)U(3;+0).
C. Ham s6 dong bién trén mdi khoang (—o0;—3), (1;+00); nghich bién trén (-3;1).

D. Ham s6 dong bién trén (—1;3), nghich bién trén mdi khoang (—o0;—1), (3;+).

Cau 28: Cho hamsd y= LJFIZ Khang dinh nao sau day dang?
x p—
A. Ham s dong bién trén mdi khoang (—o031) va (1;+00).
B. Ham sd nghich bién trén mdi khoang (—o031) va (1;400).
C. Ham s6 dong bién trén R\ {1} .
D. Ham s6 dong bién voi moi x #1.

Cau 29: Ham sb nao sau day dong bién trén R 2

5 X
A. y=x"+1. B. y=——:.
x+1
C.y=x+l1. D. y=x"+1.
Cau 30: Tim khoang dong bién ctia ham s6 y = —x’ +3x* —1.
A. (0;2). B. (0;3). C. (-13). D. (-2;0).
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Cau 31: Chohamsé y=x*—8x"+2019. Ménh dé nao sau diy sai?
A. Ham s nghich bién trén khoang (—o0;2). B. Ham s6 nghich bién trén khodng (0;2).

C. Ham s0 nghich bién trén khoang (—o0;—2). D. Ham s6 dong bién trén khoang (2;+).

Cau 32: Chohamsd y = xT—l Ménh dé nao sau day 1a dung?
A. Ham s6 da cho chi dong bién trén (0;+00).
B. Ham sb da cho chi dong bién trén (—o0;0).
C. Ham s da cho dong bién trén R\ {0} .
D. Ham s6 d4 cho ddng bién trén mdi khoang xéc dinh.

Cau 33: Hamso f(x)=—x’+3x” +9x+1 ddng bién trong khoang nao sau dy?

A. (3;+oo) B. (—1;+oo) C. (—1;3). D. (—oo;3).

x—2

Cau 34: Chohamsé y= . Tim khang dinh dtng;

x+3

A. Ham s6 xéc dinh trén R\ {3} .

B. Ham s dong bién trén R\ {—3} .

C. Ham s6 nghich bién trén mdi khoang xéac dinh.

D. Ham sb dong bién trén mdi khoang xéac dinh.
Cau 35: Ham sb nao sau day dong bién trén R ?

A. y=x"—x"+2x. B. y=sinx. C.y=x—_1. D. y=xVx*+1.
Cau 36: Chohamsb y =x’ +3x+2. Ménh d nao dudi ddy la ding ?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —l—oo) .

B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —|—oo) .

C. Ham s6 ddng bién trén khodng (—o0;0) va nghich bién trén khoang (0;+00).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; 0) va dong bién trén khoang (0; —l—oo) .

Cau 37: Chohamsb y =x’ —6x* +12x+1. Khing dinh nao sau day la ding?

A. Ham sb dong bién trén R .
B. Ham s6 nghich bién R

C. Ham s6 dong bién trén khodng (—0;2) va nghich bién trén khoang (2;+0).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;2) va dong bién trén khoang (2;+).



Cau 38: Hamsb y = x* +2x> —1d06ng bién trén khoang nao sau day?
A. (-1;1). B. (0;+00). C.R. D. (—©;0).

Cau 39: Trong cac ham so sau, ham s6 nao luén dong bién trén R ?

A y=x-x"+x+4. B. y=2x_5.
x+2
C.y=x"+3x"-4. D. y=x"-2x-2.

Cau 40: Tim khoang dong bién ciia ham sé: y = x* —6x” +8x+1.
A. (—oo1). B. (—2;+x). C. (—o0;+00). D. (—0;2).

x—2

Cau 41: Chohamsé y= . Ménh dé nao sau ddy ding?

x+3
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; +00 ) .
B. Ham s nghich bién trén timg khoang xéc dinh.
C. Ham sb dong bién trén ting khoang xac dinh.

D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +00 ) .

2x+1

Cau 42: Chohamsb y= . Ménh dé dung 1a

x+1
A. Ham sd nghich bién trén cac khoang (—00;—1) va (—1;+00) .
B. Ham s6 nghich bién trén (—OO;—I) u(—1;+ OO) .
C. Ham s6 dong bién trén tap R .

D. Ham $b déng bién trén cac khoang (—00;—1) va (—1;+OO) .

Cau 43: Ham s6 y = —x* +3x —4 ddng bién trén khoang nao dudi day?
A. (—oo;—l). B. (—oo;—l)vé (1;+oo).
C. (L+o0). D. (-L1).

Cau 44: Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao ludn nghich bién trén R ?

_ 2x+3
x+1

A. y=-x+4. B. y=-x"+3x". C.y D. y=x"-3x"-1.
Cau 45: Trong cac ham s sau, ham sé ndo ddng bién trén tap xac dinh ctia nd?
2x—1

A. .
Y x+2

B. y=x’+4x+1, C.y=x"+1. D. y=x"'+2x*+1.

Cau 46: Hamsb y = x* —2 nghich bién trén khoang nao?
A. (—oo;%j . B. (—oo;O). C. (%ﬁooj. D. (0; +oo),
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Cau 47: Chohamsd y=x’+3x+2. Ménh dé nao dudi dy 1a dung?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;+00)
B. Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;+0)
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0) va dong bién trén khoang (0;+)

D. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;0) va dong bién trén khoang (0;+)

Cau 48: Chohamsb y= % Phat biéu nao sau ddy ding?
A. Ham s dong bién trén mdi khoang (—o031) va (—1;+0).
B. Ham sb dong bién trén (—o0;1) U (1;400).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;1).

D. Ham s dong bién trén khoang (—1;+00).

Cau 49: Cho hamsb y =—x’ —3x” +4. Ménh d& nao dudi day dung ?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; - 2). B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—2; 0) .

C. Ham sb dong bién trén khoang (O; + oo). D. Ham sb dong bién trén khoang (—2; 0) .

Cau 50: Chohamsé y=x" +3x" —9x+15. Khing dinh nao sau day la sai?
A. Ham s6 dong bién trén (=9;—5) B. Ham s6 nghich bién trén khoang (-3;1).

C. Ham s6 dong bién trén khoang (5;+). D. Ham sb dong bién trén R .

Cau 51: Hamsb y=x’ —3x’+10 nghich bién trén khoang nao sau diy?

A. (0;+00). B. (—0;2). C. (-0;0); (25+00). D. (0;2).
Cau 52: Tim khoang dong bién ctia ham s6 y = —x’ +3x”> —1.

A. (0;2). B. (0;3). C. (-1;3). D. (-2;0).
Cau 53: Hamsb y =x’ —3x+5 ddng bién trong khoang nao dudi day?

A. (—1;+00). B. (—o0;—1)U(1;+0).

C. (—oo;—l) va (1;+oo). D. (—oo;l).

Cau 54: Hamsb y = x’ —3x nghich bién trén khoang nao?
A. (—oo;—l). B. (—oo;+oo). C. (—1; 1). D. (1;+oo).

Cau 55: Trong cac ham s sau, ham sé dong bién trén R ?
2x—1 2
A y= . B. y=x"+2x-1.
4 x+3 4

2

C.y=3x+2. D. y=x"—2x".
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Cau 56: Cho hamsd y = 2x
x+1

A. Ham s dong bién trén R .

. Két luan nao sau ddy dung?

B. Ham s6 dong bién trén mdi khoang (—o0;—1);(—1;+).
C. Ham s nghich bién trén R .
D. Ham s6 nghich bién trén mdi khoang (—oo; —1) ; (—1; +OO) .

I3 2 2\ L .
Cau 57: Hamso y = al " dong bién trén khoang nao dudi day?
X+

A. (1;4). B. (—2;+oo). C. (—oo;O). D. (—oo;+oo).

Cau 58: Hamsb y = f(x) = x’ —3x” —1dong bién trén mién nao dudi day?

A. (0;4). B. (1;+0). C. (-0;0). D. (—0;0)U(2;+00).

Cau 59: Cho ham sb y =+/x? —1. Ménh dé nao duéi day dang?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (1;+0). B. Ham s nghich bién trén khoang (—0;0).

C. Ham s dong bién trén khoang (0;+0). D. Ham s dong bién trén (—00; +OO) .

Cau 60: Cho cac ham sb y=x—+;, y=tanx, y=x"+x" +4x—-2017. S6 ham s6 dong bién trén R 1a
x+
A. 0. B. 3. C. 1. D. 2.

Cau 61: Trong cac ham so6 sau, ham s6 nao dong bién trén tip xac dinh cua nd?

2z — 1 249
A y= d . B.y=2"4+4z +1. C.y=2"+1. D.y:w.
x+2 z—1
Cau 62: Ham s6 ndo sau ddy dong bién trén khoang (—o0;+00) ?
2
_ —x-1
A.yzx 1. B. y=—x"—3x. C.yzl D. y=x"+x.
x+3 x=2
Cau 63: Hams6 y = 2x " dong bién trén khoang
X"+
A. (—l;l). B. (O;+oo). C. (—oo;—l) va (1;+oo). D. (—oo;+oo).
Cau 64: Ham s6 nao dudi day déng bién trén R ?
2
2 4+2x43 _
A, y=+x+1. B.y=x"+x-2. C. y:u. D. y=x—1.
x+4 x+1

Cau 65: Ham s6 nio sau ddy nghich bién trén R ?

2x—1
= B. y=x"-2x*-2021.
Y 2021 d
C.y=-—x+x"—x. D. y=x’+2x+2021.
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Cau 66: Ham so6 nao sau day dong bién trén R ?

2x—1
A. y=2x—-cos2x—-5. B. y= al .

x+1
C.y=x"-2x. D.y=\/;.

Cau 67: Hamso f(x)= (x2 +3x+ 2)2 nghich bién trong khoang nao duéi day?
3

A. (—5;—1). B. (-2;-1). C. (—2;—%). D. (-L1).

Cau 68: Hamsé y =+ x—x" nghich bién trén khoang
A. (%;1) . B. (0;%) . C. (—x;0). D. (I;+ ).
Cau 69: Ham s f(x) co f'(x)=(x-1)(x—2),VxeR nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (—2;—1). B. (1;2). C. (2;+oo). D. (—oo;—l).
Cau 70: Chohamsb y = f(x) c6 dao ham f'(x) =x>+1, Vx € R. Ménh dé ndo dusi day ding?
A. Ham sd nghich bién trén khoang (—oo;O) B. Ham s6 nghich bién trén khoang (1; +oo)
C. Ham s nghich bién trén khoang (—1; 1) D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +oo)
Cau 71: Chohamsé y=f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f’(x)= (x+1)2 (x—l)3 (2-x).Hams6

y = f(x) dong bién trén khodng nao dudi day?
A. (1,2). B. (—o0;—1). C. (-L1). D. (2;+).

Cau 72: Chohamsé y = f(x) c6 dao ham f'(x)=x’+1. Khing dinh nao sau day dung ?
A. Ham sb dong bién trén (—oo;+oo) . B. Ham s6 nghich bién trén (—oo;l).
C. Ham s nghich bién trén (—o0;+o0). D. Ham s6 nghich bién trén (-1;1).
Cau 73: Chohamsb y = f(x)c6 dao ham f'(x)=x(x- 2)3 , voi moi x € R. Ham s6 d4 cho nghich bién

trén khoang nao dudi day?
A. (1;3). B. (-1;0). C. (0;1). D. (-2;0).

Cau 74: Chohamsd y= f(x) c6dap ham f'(x)=x+1, VxeR. Ménh dé nao dudi day ding ?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; O). B. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;+oo) .
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1) . D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;+oo) .
Cau 75: Chohamsé y=f(x)co f'(x)=(x+2)(x+ 1)()c2 —1) .Ham s6 y = f(x)ddng bién trén khodng

nao sau day?
A. (-L1). B. (0;+). C. (—0;-2). D. (-2;-1).



Cau 76: Cho hamsb y = f(x)lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x)=(x+1)"(x—1)’(2—x). Ham s6
y = f(x)dong bién trén khoang nao dudi dy?
A. (1;2). B. (—o0;-1). C. (-L1). D. (2;+).

Cau 77: Chohamsé y = f(x) c6 dao ham f'(x)= (x+1)2 (2—x)(x+3). Ménh d& nao duéi day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—3; 2) .

B. Ham sb nghich bién trén céc khoang (-3;-1) va (2;+0).
C. Ham s6 dong bién trén céc khoang (—o0;—3) va (2;+0).
D. Ham sb dong bién trén khoang (—3; 2).

Cau 78: Chohamsé y=f(x) c6 f'(x)=x>—4x v6imoi x la sb thuc. Ham s6 da cho dong bién trén
khoang nao dudi day?
A. (2;+0). B. (-1;0). C. (0;4). D. (—2:1).
Cau 79: Chohamsb y = f (x) lién tuc trén R va c6 dao ham f” (x) = (x + 1)2 (x - 1)3 (2 - x). Ham
s6 y = f (x) dong bién trén khodng nao dudi day?
A. (—oo;—1). B. (—11). C. (2;+00). D. (1;2).

Cau 80: Cho hamsé y = f(x) lién tuc trén tap R va c6 dao ham f’(x)= (x—l)()htl)2 (x—3). Tim cac
khoang dong bién ctia ham s f(x).
A. (—oo;1) va (3;+0).  B. (=L1) va (3;40).  C.(1;3). D. R.

Cau 81: Cho hamsé f(x)co daohamla f'(x)= x(x+1)2 . Ham s dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—L+00). B. (—10). C. (—oo0;—1). D. (0;400).

Cau 82: Cho hamsé y = f(x)co daoham y=f'(x)=x(x-2),VxeR.Hamsd y= f(x)nghich bién trén

khoang nao dudi day?

A, (2;40). B. (0;+00). C. (—;0). D. (0;2).

Cau 83: Cho f'(x)=x(1-x)"(x— 2)3 .Ham s y = f(x) nghich bién trén khoang nio sau day?
A. (1,2). B. (1;+). C. (-30). D. (-L1).

Cau 84: Chohamsé f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f”(x)= ()H—l)2 (x—l)3 (2—x).Hamsé y= f(x)

ddng bién trén khoang nao dudi day?
A. (—11). B. (2;+00). C. (1,2). D. (—oo;—1).

Cau 85: Chohamsd y=f(x) c6 dao ham f'(x)=(x+1)"(2-x)(x+3). Ménh dé ndo duéi day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (-3;2).
B. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (-3;—1) va (2+w).
C. Ham s6 dong bién trén cac khodng (-oo;-3) va (2;+e).

D. Ham s6 dong bién trén khoang (-3,2).
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Cau 86: Cho hamsd y = f(x)c6 dd thi nhu hinh bén

I
| Ay ||
| I
| |
I |
I I
\ I
| |
|I 1 1 I| -
IH O : J.' x
| I
(R - LI
\' TN Y
| N
Ham s dé cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (0;1). B. (—o0;—1). C. (-L1). D. (-10).
Cau 87: Chohamsé y = f(x)c6 dd thi nhu hinh v&
-2 -|1 O 1 2| 3 x;
Ham s dé cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (-2;-1). B. (0;1). C. (12). D. (-10).
Cau 88: Chohamsb y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&.
e
y = f(=)

Ham sé y = f(x) ddng bién trong khoang nao trong cac khoang sau day?

A. (-:;2). B. (-1;1). C. (0;2). D. (1;4x).
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Cau 89: Chohamsb y=f (x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Ham sé da cho dong bién trén khoang nao trong
cac khoang dudi day?

‘Y

A. (0;1). B. (-2;-1). C. (-10). D. (-1;3).

Cau 90: Cho hamsé f(x)lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v& duéi day, ham s f(x)dong bién trén
khoang nao?

10| 1 x

A. (—0;0). B. (—o0;-1). C. (L+o). D. (-L1).
Cau91: Chohamsb y=f (x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Ham sé d cho nghich bién trén khoang nao dudi
day?
A. (0;1). B. (L;+0). D. (-1;0)
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Cau 92: Puong cong trong hinh v& bén 1a d0 thi ctia ham sb c6 dang y = ax’ +bx* + ex +d (a # 0) .

¥y

-1

-2

Ham sd nghich bién trong khoang nao dudi day?

A. (—o0; -2). B. (1; 2). C. (0; %j D. (0;3).

Cau 93: Chohamsb y=f (x) c¢6 dd thi nhu hinh v& bén dudi. Ham sé di cho ddng bién trén khoang nao

dusi day?
U |
4
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
4 0 2 : 4 6\7-
I
A. (2:6). B. (0;4). C. (3;4). D. (-1:4).
Cau 94: Cho hamsé y = f(x) c6 do thi nhu sau

]y

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day?
A. (0;+00). B. (—0;-2). C. (-2;0). D. (-2;2).

32



Cau 95: Chohamsb y= f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén duéi. Ham s6 y = f (x)dong bién trén khoang nao

sau day?
Ly
28 — — —
1
1
1
—1\0 1 2 T
—2
A. (2+0). B. (0;2). C. (-22). D. (—;0).

Cau 96: Cho ham s6 bac bdn y = f'(x) c6 do thi trong hinh bén:
A

Yy
1
-2 | -1 1 2
. ; . -
1
1
1
1
1
Ham s dé cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (-L1). B. (0;1). C. (L;+). D. (—1;+o0).
Cau 97: Chohamsd y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&.
y
- — 91
|
AN
I -1 : 2 x
| 1
| 1
1 |
1 |
| |
| |
| 1
| 1
—3¢ - -
Ham sd y = f(x) dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (-L11). B. (0;2). C. (-2;-1). D. (-2;1).
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Cau 98: Cho hamsb y = f(x) c6 d thi nhu hinh. Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao?

A. (0;1). B. (—o;1). C. (-L1). D. (-10).

Cau 99: Cho ham s6 bac ba c6 do thi nhu hinh v&. Ménh dé nao sau day dang?

y

A

! L
A. Ham s6 nghich bién trén (1;+0). B. Ham s6 dong bién trén (1;+).
C. Ham sb nghich bién trén (—oo;—l) . D. Ham s6 d(‘A)ng bién trén (—1;1) .

Cau 100: Cho hamsé y=f (x) ¢ dd thi nhu hinh v& bén. Ham sé di cho ddng bién trén khoang nao

dudi day?

A. (—1;+oo). B. (—1;1). C. (—oo;l). D. (—oo;—l).
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Cau 101: Cho ham 6 f(x) c6 dd thi nhu hinh bén, ham s6 dong bién trén khoang nao trong cac phuong
an dudi day?

| 1 Xl-.
A. (—oo;—l)vé (1;+oo). B (—l;l)
C. (—00;2). D (—2;2)
Cau 102: Ham sd y = f(x)co db thi nhu hinh v&.
]
oo 1 I]
-2 / ; \ 1 fz x
Enay
1/ \ i/
[l
Ham sé y = f(x)ddng bién trén khoang ndo dudi day?
A. (-L1). B. (0;2). C. (-2;-1). D. (-21).
Cau 103:

Cho ham s6 y = f'(x)c6 do thi nhu hinh v&. Ham s6 y = f () dong bién trén khoang nao dudi
day?

A. (2;40). B. (-2;2). C. (-;0).
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Cau 104:  Chohamsd y= f(x) c6 dd thi nhu hinh bén, ménh dé nao sau ddy ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0). B. Ham s6 dong bién trén khodng (-11).
C. Ham s6 dong bién trén khodng (-1;3). D. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;+00).

Cau 105: Cho hamsb f (x) c6 dao ham lién tuc trén R va ¢4 dd thi ctia ham y = f '(x) nhu hinh vé.
Ménh dé nao dudi day sai?

Ay

2 -t
A. Ham s6 f(x) nghich bién trén (—1;0) : B. Ham s6 f(x) ddng bién trén (1;+OO).
C. Ham séf(x) nghich bién trén (—00;2) : D. Ham s f(x) ddng bién trén (2;+OO) :

Cau 106:  Cho ham sb f(x) c6 dao ham trén R 1 ham s6 f'(x) . Biét d thj ham s6 f'(x) duoc cho

nhu hinh v&. Ham s f (x) nghich bién trén khoang

U |

A. (0;1). B. (—oo;—3). C. (—oo;—l). D. (—3;—2).
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Cau 107: Cho ham s6 y = f(x). Ham sé y = f'(x) c6 db thi nhu hinh bén. Him s6 y = f(x) ddng bién

trén khoang

y = f'(z)

A. (-L1). B. (1;4). C. (—o0;-1). D. (2;+x).

Cau 108:  Chohamsd y = f(x)c6 dd thi f'(x)la duong cong nhu hinh v& bén. Tim khang dinh ding.

Y

A
|4

|

I

I

|

|

f

! -

] 1 o 1 '
f(x)

A. f(x)dong bién trén (-2;0). B. f(x)nghich bién trén (0;+o0).
C. f(x)dong bién trén (—;3). D. f(x)nghich bién trén (-3;-2).

Cau 109:  Chohambacba y = f(x) c6 dd thi dao ham y = f’(x) nhu hinh bén duéi. Ham s6 da cho

nghich bién trén khoang
Ay
y=f'(z)

A (1;2). B. (-1;0). C.(3;4). D. (2;3).
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Cau 110:  Chohamsd y= f(x) c6 @6 thi ham sd y = f'(x) nhu hinh v& bén. Khang dinh nao sau day
dung vé ham s6 y = f(x)‘?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (—00; —1) . B. Ham s dong bién trén khoang (—l; 0).
C. Ham sb dong bién trén khoang (l; 2) : D. Ham s6 nghich bién trén khoang (0; +00) :

Cau 111: Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va dd thi ciia ham s y = f'(x) nhu hinh v&. Ham s
y = f(x) dong bién trén khoang nao sau day.

A. (0;1). B. (2;4x). C. (1;2). D. (-1;2).

Cau112:  Chohamsd y=f(x) c6dd thi y = f'(x) la parabol nhu hinh vé&.

\

-1

u

Khang dinh nao sau day la dung?
A. Ham s6 dong bién trén (1;+00). B. Ham s6 dong bién trén (—o0;—1) va (3;+).
C. Ham s0 nghich bién trén (—oo;1). D. Ham s6 dong bién trén (-1;3).

Cau 113:  Cho hambac ba y = f(x) c6 d6 thi dao ham y = f’(x) nhu hinh sau:

¥

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang

A. (-1,0) . B. (2;3). C. (3;4). D. (1;2).
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Cau 114: Cho ham s6 y = f(x). Him sd y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh bén. Haim sé y = f(x) dong bién
trén khoang

y
y=f'(=)
-1 /\1 4 T
o
A. (-1;1). B. (1;4). C. (—o0;-1). D. (2;4x).

Cau 115: Cho ham s f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén R va c6 dd thi ham s6 f'(x) la duong cong trong

N
/

hinh bén. Ménh d& nao dudi ddy dung?

A. Ham s6 f(x) nghich bién trén khoéng(—l;l). B. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (1; 2).
C.Hamsd f(x) dong bién trén khoang (—2;1). D.Hamso £ (x) nghich bién trén khoang (0; 2).
Cau 116: Puong cong ¢ hinh bén 1a d6 thi ctia ham sd y= s +Z véi a,b,c,d 1a cac sb thuc. Ménh dé
cx+
nao dudi day dang?
A
1 L
— -
Ay <0,Vx=#1 B. y'<0,Vx#2 C.y'>0,v=2 D.y'>0,Vx=1

Cau 117: Ham s6 f(x)co dao ham trén R 13 ham s6 f'(x). Biét d6 thi ham s 7'(x) dugc cho nhu hinh
v&. Him sd f(x) nghich bién trén khoang

L./

0 1/3 1 x

A. G;lj : B. (0;+0). C. (‘Oo;gj : D. (—o0;0).
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Cau 118:  Chohamsé y= f(x) xdc dinh trén R, dao ham f'(x) c6 d thi nhu hinh v& dudi day
by

i) 1\/3 >
Hay Chon khing dinh dtiing?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (—3 ;— 2). B. Ham s dong bién trén khoang (—1 ; 2) :
C. Ham sb nghich bién trén khoang (1;3) . D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1) .

Cau 119:  Chohamsé y = f(x) xéc dinh, lién tuc trén R va c6 dao ham f’(x). Biétrang f"(x) c6 dd

thi nhu hinh v& bén. Ménh dé nao sau dy ding?

Y

At
17V

A.Hamsé y = f(x) dong bién trén khoang (-2;0).  B.Hamsd y = f(x) NB trén khoang (0;+o0).

C.Ham s y = f(x) dong bién trén khoang (—o0;3).  D.Hamsé y = f(x) NB trén khoang (-3;-2).

Cau 120: Duong cong ¢ hinh bén la dd thi ctia ham s6 y= ax+b v6i a,b,c,d 1a cac sb thuc. Ménh dé

cx+d
nao duoi day ding?
A
y

Ry

A. y'<0,VxeR. B. y'>0,Vx=1. C. y'<0,Vx#1. D. y'>0,vxeR.
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Cau121:  Chohamsd y=f(x).Hamsd y= f’(x)c6 do thi nhu hinh vé&:

y

A
\/ x

Hamsb y=f (1 —x’ )nghich bién trén khoang

/(%)

A. (0;1). B. (0;2). C. (—;0). D. (1;+0).

Cau 122:  Chohamsd y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& bén dudi.

Hamsd y=f (x) ddng bién trén khoang nao dudi day?

A. (-2;2). B. (0;2). C. (3;+x). D. (-o0;1).
Cau 123: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
T |—o00 -1 0 1 +00
y' + + 0 — -
400 —+00

NN

1

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day?

A. (-L1). B. (—;0). C. (-10). D. (I;+).
Cau 124: Cho ham s f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:
T |—00 -1 1 +00
v + o - 0 4
3 +00
—00 —9

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day?

A. (-L1). B. (—o0;-2). C. (—2;+). D. (—o0;3).
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Cau 125:  Chohamsd y = f(x) xéc dinh va lién tuc trén khodng (—o0;+%0), cé bang bién thién nhu hinh

Sau:

y / \* /

Ménh dé nao sau day dung ?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;+0). B. Ham s0 dong bién trén khodng (—o0;-2).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;1). D. Ham s dong bién trén khoang (—1;+00).

Cau 126:  Cho hamsb y = f(x)c6 bang bién thién sau. Tim ménh dé dung.

T |-00 -1 1 +o0
y' - o + 0 -

y \_2/2\

A.Ham s6 y = f(x)NB trén khoang (—oo;1). B. Ham s6 y = f(x) DB trén khoang (-1;1).
C.Hams6 y = f(x) DB trén khoang (-2;2). D. Ham s6 y = f (x)NB trén khoang (—1;+).

Cau 127%: Cho hamsé y = f (x) xac dinh va lién tuc trén khoang (—00; +OO), c6 bang bién thién nhu hinh

sau:
T |- -1 1 +oo
Y + - 0 4+
3 0
y / \ /
—00 —2
Ménh dé nao sau day dung?
A. Ham sd nghich bién trén khoang (1; +00). B. Ham s6 dong bién trén khoang (—00;—2).
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—00; 1). D. Ham s6 dong bién trén khoang (—l; +00) .
Cau 128:  Cho hamsd y = f(x)c6 bang bién thién nhu sau:
r|—oo -2 0 400
() -+ 0 - 0 +
3 +00
f(x) / \ /
-0 -1

Ham s dé cho dong bién trén khoang nao sau day?
A. (-2;0). B. (—0;3). C. (—L+). D. (—o;-2).
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Cau129:  Chohamsd y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& dudi day. Ménh dé nao sau ddy ding?

r |—o00 —1 1 +00

Y - — 0 +

y 400 +00 400
\_OO \ ) /

A. Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;1).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—1;+).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—1)u(-11).

D. Ham sb nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (-L1).

Cau 130: Cho hamsb y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

r |- 2 0

= |
|

[}

IV

* 00
Hamsb y=f (x) nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (-2;0) B. (—o0;-2) C. (0;2) D. (0;+)
Cau 131: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
x —00 -1 0 1 +00

f'(x) + 0 - + 0 -

f(@) 00/3\0/2\00

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (—o0;-1). B. (1;+0). C. (—;3). D. (0;2).

Cau 132: Cho ham s y = f(x) c¢6 d6 thi nhu nhu hinh v& bén dudi. Him s6 y = f(x) nghich bién trén
khoang nao dudi day?

-2 ¥4 |1

x
0

A. (-10). B. (L+). C. (—0;-2). D. (-21).



Cau 133:  Chohamsd y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

xr |—o00 2 +oo

f/(x) + +
+o0o 1

o

1 —00

Ham s dé cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (1;+0). B. (0;3). C. (—o0;+). D. (2;+).
Cau 134:  Chohamsd y = f(x)co bang bién thién nhu hinh v& bén. Ham s y = £ (x) nghich bién trén
khoang nao trong cac khoang sau day?

T | —o0 -1 0 1 +00
y' + 0 - - 0 +

LT

A. (-1;0). B. (-1;1). C. (—o0; —1). D. (0; +).

Cau 135:  Chohamsé y= f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét diu dao ham nhu hinh bén. Ham s
y = f(x) nghich bién trén khoang nao sau day?
x| —oo —2 1 3 5 +a0
¥ + - + — +

A. (-21). B. (1;3). C. (—o0;-2). D. (3;+).

Cau 136: Cho hamsé y = f(x) c6 bang xét du cuia dao ham nhu sau
x| - 1 2 3 4 +o0
I'(x) _ 0 — 0 + 0 — 0 +

Hamsbé y=—f (x) ddng bién trén khoang nao duéi day?
A. (2;3). B. (4;+). C. (-2-1). D. (-13).

Cau 13%: Cho hamsé y = f (x) xac dinh R\ {O} , lién tuc trén ting khoang xac dinh va c6 bang bién

thién nhu hinh vé:

z | —o0 -1 0 1 +00

R
NN

Khiang dinh nao sau day 1a dung?

A. Ham s6 nghich bién trén (O; 1) i B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—l; 1) )

C. Ham sb dong bién trén khoang (—1; O) . D. Ham s dong bién trén (—1; +oo) .

44



Cau 138:  Chohamsd y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 —1 0 1 +00
3 -1
f(x) . / \2 / \_(DC

Ham s g(x) =f (2x + 7) nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (-5;-4). B. (-3;0). C. (-4-3). D. (—0;-5).
Cau 139: Cho ham s6 f(x), bang xét ddu ciia f'(x) nhu sau:
x |- -3 1 1 + o0
@ - 0+ 0 - 0 +

Ham sé y = f(1—2x) nghich bién trén khoang nao duéi day?
A. (1;3). B. (3;+oo). C. (—2;0). D. (0;1).

Cau 140:  Chohamsd y=f(x)=ax’ +bx’ +cx+d(a#0) c6 bang bién thién nhu sau

x —C 0 2 +00

) + 0 - 0 +
TR /’2 \ B /’x

Ham sé y = f(3x—4) nghich bién trong khoang nao?

A (0:2). B. sz C. (-4:2). D. (~:0).
Cau 141:  Chohamsd f(x) c6 bang xét du ctia dao ham nhu sau:
X —0 1 2 3 4 +a0
f(x) - 0 + 0+ 0 - 0 +

Ham s6 y = f(~3x) nghich bién trén khoang nao dudi day?

. 53 (e e[3) e

Cau 142:  Chohamsé f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

X — 0 1 2 3 4 40

f(x) -0+ 0 + 0 - 0 +

Ham s y = f(1-2x)ddng bién trén khoang ndo dudi day ?

A. (—%;—1). B. (—0;-1). C. (-150). D. (—o0;-2).



Cau 143: Chohamsby = f (x) c6 dao ham lién tuc trén R, ddu ctia dao ham duoc cho bai bang:

x‘ —on 0 2 +o0

+ 0 - 0 +

Hamsb y = f (2x - 2) nghich bién trong khoang nao?
A. (—oo51). B. (1;2). C. (-L1). D. (2;+x).

Cau 144:  Chohamsd y=f(x). Hamsd y = f"(x) c6 do thi nhu hinh v&.

N
[\/

Hamsb y= f (2 — e") dong bién trén khoang nao sau day?

A. (—oo31). B. (1;4). C. (0;In3). D. (2;+w).

Cau 145: Cho ham sb y = f(x) co d6 thi ham sé y = f'(x) nhu hinh v&

2/3 x

=
[l

Q «,

al o\ :
Hamsb g(x)=f (ex - 2) —2020 nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (—1;%). B. (-1;2). C. (0;+00). D. (E;Zj.

Cau 146:  Chohamsé y=f(x). Himsd y = f"(x)c6 do thi nhu hinh v&.

| /0 |

Hamsd y = f(10—2x)d6ng bién trén khoang
A. (—00;2) . B. (2,4) C. (]0g2 6’4) D. (10g211;+00).
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f(l—Zx)
Cau 147:  Chohamsb y=f(x). D4 thi ham s y = f’(x) nhu hinh bén. Him s6 g(x)= (lj

nghich bién trén khoang nao trong cic khoang sau?

Yy

2 \lvz/\/

A. (0;1). B. (—;0). C. (-1,0). D. (1;+).
Cau 148: Ham s6 nao du6i ddy dong bién trén tap xac dinh cia nd?
x . e ) 2
A y=(V2) . B. y=(0,5)". C.y=[=]. D.y=|=|.
A y=(\2) y=(0,5) y [ﬂj y (J
Cau 149: Ham sd nao sau day nghich bién trén (—oo; +00)?
3)° x 2Y x
A y=| 2] . B. y=(1,5)". C.y=|=2]. D.y:(x/§+1).
T e
Cau 150: Ham s6 nao dudi day nghich bién trén tap xac dinh ctia no?
e) 1 ' 4 Y r+3Y
A y=|—=1. B.y=|—F| . C.y=|—/—1|. D :(—j
~(3) (ﬁ—ﬁ] (@zj "2z
Cau 151: Trong cac ham s6 sau. Ham sd nao dong bién trén R ?
A. y=(0,9)". B.y=1". C.y:(gJ : D.y:(lj :
Vs 3
Cau 152: Trong cac ham s sau ham s6 nao ddng bién trén tap xac dinh cta no ?
7Y 1 ,r
A. y=log, x. B.y:(—] . g.yzlogl(—j. D. y=¢e".
5 4 3NE
Cau 153: Ham s6 nao du6i ddy dong bién trén tap xac dinh cia nd?
x X 2 * e *
A. y=(0,5)". B. y=(~2). C.y=|2]. D.y=|—|.
S e
Cau 154:  Ham s0 nao sau day dong bién trén khoang (—oo;+00)?

ool el e el

Cau 155:  Hamsd y =log, (x—1)nghich bién trén khoang nao duéi day?

3

A. (L+00). B. [L;+0). C. (0;+). D. R.
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Cau 156: Trong cac ham sd sau, ham sd nao nghich bién trén (O;+oo) ?

A. y=log, x. B. y=1log,,, X. C.y=log_x. D. y=Inx.
3
Cau 15%: Ham s6 ndo sau day ludn nghich bién trén R ?
A y=—x'+4x"-4. B.y=—x—-2x+3. C.y:x+f. D. y=log, x.
X 3
Cau 158: Ham s6 nao sau day dong bién trén tap xac dinh cta no?
1Y -
A.y:(gj ) B. y=¢"". C.yzloglx. D. y=Inx.
5
Cau 159: Ham s6 nao sau day nghich bién trén khoang xéac dinh ciia n6?
A. y=log, x. B. y=log; x. C.y=log;x. D. y=log, x.
3
Cau 160: Ham s6 ndo dudi day nghich bién trén tap xac dinh ctia no?
A. y=log,x. B. y=log; x. C. y=log, x. D. y=log, x.
Cau 161: Trong cic ham s sau ham s nao déng bién trén R .
A. y=log, x. B. y=log, x. C.yz(gj . Q.yz[%) .
5

Cau 162:  Cho hamsd y =log, (2x2 —x- 1). Hay chon phat biéu ding.

A. Ham sb nghich bién trén (—oo;—%j , dong bién trén (1;+0).
B. Ham s6 dong bién trén (—oo;—%j va (1;+0).

C. Ham s6 nghich bién trén (—oo;—%j va (1;+40).

D. Ham sb déng bién trén (—oo;—%j , nghich bién trén (l;+oo).

Cau 163: Cho ham s6 y = (x2 - 3)ex . Chon ménh dé dung trong cic ménh dé sau

A. Ham s dong bién trén khoang (—00;1). B. Ham sb nghich bién trén khoang (—3;1) :

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (1; +OO). D. Ham s6 dong bién trén khoang (—1;3) .

Cau 164: Ham sé y =log, (x2 —2x) dong bién trén

A. (L;+00). B. (2;+). C. (-L1). D. (0;+).
Cau 165:  Hamsd y = x’e* nghich bién trén khoang nao?
A. (=0;0). B. (-2;0). C. (L;+). D. (-1;0).
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Cau 166:  Hamsb y =log, (x2 —2x— 3) nghich bién trén khoang nao trong cac khoang sau day?
3

A. (—oo31). B. (—o0;—1). C. (I;+). D. (3;+x).

Cau 167:  Cho ham sd y =e* —x . Chon khang dinh dung.

A. Ham sb dong bién trén khoang (—ln V2, +oo) . B. Ham s6 ddng bién trén khoang (—oo;—ln 2) :

C. Ham sb dong bién trén khoang (—oo; ~In~2 ) . D. Ham sb dong bién trén khoang (—ln 2; +oo) )

Cau 168: Hamsé y = log, s (—x2 + 4x) ddng bién trén khoang

A. (2;4). B. (0;4). C. (2;+). D. (0;2).
Cau 169: Ham sd y = xInx dong bién trén khoang nao sau day?
A. [l;—l-OO]. B. O;l]. C. (0;400). D. [—l;—l-oo].
e e e
Cau 170: Ham s y = x’¢* nghich bién trén khoang nao?
A. (-2;0) . B. (—0;-2) . C. (-o31) . D. (L+) .

Cau 171:  Chohamsé y=(0, 5)x278x. Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang
A. (0;4). B. (0;8). C. (%:10). D. (—0;0).

Cau 172: Ham sd y = pA dong bién trén khoang

A. (—00;2). B. (3;5). C. (0;+oo). D. (—00;3).
Cau 173: Hams6 y = ln(x2 —2x—3) ddng bién trén khoang nao?

A. (—o;-1). B. (-1;3). C. (I;+x). D. (3;+ o).

X2 +2x+3
Cau 174: Cho ham s§ y = [2] . Tim khang dinh dung.
V1

A. Ham s6 ludn dong bién trén R .
B. Ham s6 ludn nghich bién trén R .
C. Ham s ludn nghich bién trén khoang (—o0;—1).

D. Ham s6 ludn dong bién trén khodng (—o0;—1).

Cau 175: Ham sd y = x’¢* nghich bién trén khoang nao?

A. (-2;0). B. (—o0;-2). C. (—oo51). D. (L+wx).
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2. Cuc tri

. 2 . .2 .
Cau 176: Hamso y = al +15 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
X+
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.
~ \ X 2x+1 R 2 .
Cau 177: Hamsd y= | ¢0 bao nhiéu diém cuc tri ?
x_
Al B.2. C.0. D. 3.
Cau 178: Toa do diém cuc dai ctua do thi ham sé y = X +2x° -x+1 1a
A L2 B.[ 2. 1) C. (L1). D. (3;1).
327 273
Cau 179: Hamsb y =2x° —x” +5 c6 diém cuc dai 1a
A. xzé. B. x=0. C. M(0;5). D. y=5
Cau 180: Ham sb y= 2x* +4x* —8 ¢ bao nhiéu diém cyc tri?
A. 3. B. 4. C.1. D. 2.
Cau 181:  Hamsd f(x)=x"(x+1) c6 bao nhiéu cuc tri?
A. 1. B. 0. C.2. D. 3.
Cau 182: Toa do diém cuc dai cta dd thi ham sé y=x"-2x"+1 1a
A. (-1;0). B. (1;0).
C. (-1;0) va (1;0). D. (0;1).
Cau 183:  S6 diém cuyc tri ciia d6 thi ham s6 y=—x*—1 1a
A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.
Cau 184: Gia trj cuc dai ctia ham sb y = x* —3x+2béng
A. 0. B. 1. C. 4. D. 1.
Cau 185: Cho ham sb y=x"-3x"+1. Do dai doan théng ndi hai diém cuc tri cuia dd thi ham s6 d3 cho 1a
A. 245. B. 5. C. 8. D. 6.
Cau 186: Tim s6 diém cuc dai cua do thi ham sé sau y=10x*+5x+19
A. 2. B. 1. C. 3. D. 0.
Cau 187:  Hamsd y=x"—3x" +2x+2019¢6 bao nhiéu diém cuc trj
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
, . 1
Cau 188:  Gia trj cuc tiéu cua ham s0 y = f'(x) = —§x3 +x—11a
A. —l. B. —1. C. —2. D. 1.
3 3
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Cau 189:  Hamsd y=2x’—x*+5 c6 diém cuc dai 1a
1
A. x=5. B. x=3. C. x=0. D.x=§.
Cau 190: Ham s y =x’ —3x+2 dat cuc dai tai diém
A. x=1. B. x=-1. C. x=0. D. x=2.
. 2 . .2 .
Cau 191: Hamsb y = al +13 ¢6 bao nhiéu di€ém cuc tri ?
X+
A. 3. B. 0. C.1. D. 2.
Cau 192:  Chohamsd y= §x3 —x’ +§ . Gia tri cuc tiéu ctia ham sb bang
A. —1. B. 2. C. l D. 0
3
A + R . 5 \ A 4 3 2 \
Cau 193: SO diém cuc tri cia ham so yz—gx -2x"—x-31a
A. 0. B. 2. C.1. D. 3.
Cau 194 Got x,1a diém cuc dai, x,la diém cuc tiéu ctia ham sd y=-x"+3x+2. Tinh X, +2x,.
A. 2. B. 1. C. 1. D. 0.
Cau 195: Ham sé y=—-x"+1 c¢6 bao nhiéu diém cyc tri?
Al B. 0. C. 3. D. 2.
Cau 196:  Hamsd y=x’—12x+3 dat cuc dai tai diém
A. x=19. B. x=-2. C.x=2. D. x=-13.
Cau 19%7: Ham sd y = x* —2x? —3 ¢ bao nhiéu diém cuc tri?
A. 2. B. 1. C. 0. D. 3
Cau 198:  Hamsd y=x’—3x" +2 dat cyc tiéu tai
A x=-2. B. x=2. C. x=0. D. x=1.
Cau 199: Cho ham s f(x)=x"-8x"+1. Chon ménh dé dung.
A. Nhan diém x = 6 lam diém cuc dai. B. Nhan diém x = 6 lam diém cuc tiéu.
C. Nhén diém x = 0lam diém cuc dai. D. Nhan diém x =0 lam diém cuc tiéu.
~ A oq: R ., \ A 5x—1 .
Cau 200: SO diém cuc tri cuia ham s6 y = 5 la
X+
A. 1. B. 2. C.0 D.3
. 2 : . 1
Cau 201: C6 bao nhiéu diém cyc tri cia hamsd y=—7?
X
A. 3. B. 2. C.0. D. 1.
Cau 202:  Piém cuc dai cta dd thi ham sb y = —x’ +6x° —9x+4 la:
A. (1,0). B. (3;4). C. (-10). D. (2;2).
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Cau203:  Diém cuc dai cua dd thi ham sé y=x"—12x+20 1a

A. (-2;0). B. (2;4). C. (2;36). D. (-2;36).
Cau 204: Ham s6 nao sau day khong c6 cuc tri:

A. y=x"-3x. B. y:3x+1. C. y=x"-3x+1. D. y=x"+2x.

2x-1

Cau 205: Ham s6 y = x° —3x* + 2 dat cuc tiéu tai:

A x=-2. B. x=2. C. x=0. D. x=1.
Cau 2006: Ham sb nao trong 4 ham sé duoc liét ké dudi day khong cé cuc tri?

A y=x"+2x" -1, B. y=x"—1. C. y=x"+3x"-2I. D. y=x’+x+1.
Cau 20%7: Ham sd nao sau day c6 cuc tri?

A, y=+/x—1. B. y=x"—2x+3.

2x—1
C.y=x"+8x+9. D. y= .
4 4 3x+1

Cau208:  Hamsb y=x’ —3x+2 dat cuc dai dai tai diém.

A. x=-1. B. x=0. C.x=1. D. x=-2.
Cau209:  Chohamsé y=x"—3x"—9x+1c6 dd thi (C). Goi A4(x;;),) va B(x,;y,)lan luot la diém cuc

dai va cuc tiéu cta dd thi ham s6 (C). Tinh tong § = x, +x,
A. S=-3, B.S=-2. C.S=2. D. S=3.
A AN . ) . z X2—2X+3 , Pt . . 2 . .42

Cau210:  Bi€tdo thi (C) cuahamsdo y =——"—— ¢¢ hai diém cyc tri. Duong thing di qua hai diém

cuc tri ctia d0 thi (C) cét truc hoanh tai diém M 6 hoanh d¢ x,, bang:

A. xM:I—\/E. B. x, =-2. C.x,=1. D. xM=1+\/§.
Cau 211: Gia tri cuc dai ciia ham sd y:%lé
A. 2. B. -3. C. 1. D. 0.
Cau 212: Goi A, B 1a hai diém cuc tri cua do thi ham sb y=—§x3 +x—§. Toa d¢ trung diém cua AB
la

-2

A (o;?j. B. (1;0). C. (0:1). D. (‘%%}

Cau 213:
A. x=

Cau 214:
A M (

Do thi ham s6 y=-x"-3x"+1cb diém cuc dai la

0. B. (-2;-19). C. (0;1). D. x=-2.
Cho ham s6 y=x" —3x* +5¢6 do thi (C) Diém cuc tiéu cua dd thi (C) la

I; 2). B. M(5; 0). C. M(21). D. M (0; 5).
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Cau 215:

2
A 2 A ; —4x+5 o 2 . . . o 42
Biét do thi (C ) cuahamso y = X 7T 6 hai didm cuc tri. Puong thang di qua hai diém

cuc tri cta do thi (C ) cit truc hoanh tai diém M c¢6 hoanh do Xy, béng

A x,=2. B.xle—\/E. C.x,=1. D. xM:1+\/§.
Cau 216: Tinh sé diém cyc tri ciia ham s6 y = x* —2x’ +2x

A. 3. B. 0. C. 1. D. 2.
Cau 217: Cho ham sb f(x)= (x2 —1)3. S6 diém cuec tri cua ham sb f(x) la

A.S. B. 2. C.3. D. 1.

.y . « R 5 N A 4 \
Cau 218: Gia tri cyc tiéu y., cuahams6 y=x+—-31a
X

A. Yo =-3. B. y., =1. C. y,=-1 D. y., =3.
Cau 219: Diém cyc tiéu cia ham s6 y = x\4-x" 1a

A. 243 B.2. C. 2. D. V2.
Cau 220: Biét d6 thi ham s6 y = x* —3x+1c6 hai diém cyc tri 1a 4 va B . Phuong trinh duong thang AB

la

A. y=-2x+1. B. y=2x-1. C. y=x-2. D. y=—x+2.
Cau 221: Ham sb y= (x3 — 3x)e ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A 2. B. 0. C.3. D. 1.
Cau 222: Cho ham s y = ax’ +bx* + cx+d c6 @6 thi nhu hinh v& duéi

Y

A
[T~

Ham s6 da cho ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 2.

Cau 223:

B. 1. C. 3. D. 4.

Cho ham sb yv=1f (x) ¢ d6 thi nhu hinh v&. Ham sd dat cuc tiéu tai cac diém

B. x=12. C. x=-1. D. x=3.
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Cau224:  Chohamsd f(x)=ax’+bx’+cx+d c6 dd thi nhu hinh v& bén dusi.

-

Ay

&2

Ménh dé nao sau day sai?

A. Ham sb dat cuc tiéu tai x=2. B. Ham s6 dat cuc daitai x=4.
C. Ham s ¢6 hai diém cuec tri. D. Ham sb dat cuc daitai x=0.
Cau225:  Chohamsd y = f(x)xéc dinh, lién tuc trén doan [-2;2]va c6 db thi 1a duong cong trong hinh

v bén. Ham s f(x)dat cyc tiéu tai diém nao dudi day?

v+ |
o
N\
2 [a o1 |
] 2 -
|II —2\"'/‘#
bk
A, x=-1. B. x=2. C. x=1. D. x=-2.
Cau 226: Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh bén. Ham sb c6 bao nhiéu diém cuc tiéu trén khoang
(a:b).
.-I'I 1
a A |
i’ Vt:- hNX
A. 2. B. 3. C. 4. D. 7.
Cau 227: Cho ham s f (x) lién tuc trén doan [—\/5 3 } va ¢ d6 thi ham sb nhu hinh vé sau
‘ 7
—1 1 x
vl o) s
|
8N
—a
Piém cuc dai cta d6 thi ham sb da cho 1a
A. M(-1;-4). B. N(0;-3). C. x=-1. D. x=0.
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Cau228:  Chohamsd f(x) x4c dinh, lién tyc trén tap sb thuc R va c6 dd thi nhu hinh bén. Ham s6

y=f (x) dat cuc tiéu tai diém nao dudi day?

A. x=1. B. x=0. C.x=-—2vax=0. D. x=-2.

Cau229:  Chohamsé y=ax’+bx’ +cx+d (a,b,c,d €R) c6 dd thi nhu hinh v& bén.

S6 diém cuec tri cua ham s di cho la
A. 2. B. 0. C. 3. D. 1.

Cau 230: Cho ham sb f (x) lién tuc trén doan [—1;3] va ¢6 d6 thi ham s nhu hinh vé bén:

Ham sé dat cuc tiéu tai diém
A . x=2. B. x=0. C.x=-1. D. x=3.

Cau 231: Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&. Him s6 f(x) c6 sd diém cuec trj 1a
I

A. 4. B. 3. C.5. D. 6.
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Cau 232:

Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham va lién tyc trén R, co dd thi nhu hinh vé:

Yl

A

/ O

So6 diém cuc tri cia ham so da cho 1a

A. 3.

Cau 233:

A. x=-2.

Cau 234:

>

B. 1.

sy

C. 4. D. 0.

Cho ham s6 f(x) xac dinh, lién tuc trén [—2;2] va c6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh v& bén.

Ham s f(x) dat cuc dai tai diém nao duéi day ?

B. x=-1.

Cho hamsd y = f (x) co d6 thi nhu hinh vé& bén. S6 diém cuyc tiéu cta ham s6 1a:

I
]

[

!

=Y

C.x=1. D. x=2.

| \| )
T /’//
+ I|| /,
o0 7
\ S
\\“//// e
2__
—— //
T I T I // 'J[ I T T i T
. /’/“_"\
// /f/ \‘u
. / e
o |
y T '||
ey
7 |
|
B. 2 C. 4. D.0
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Cau235:  Chohamsd y= f(x)c6 dd thi nhu hinh v& sau:

i I| T
ot 7
ol o
G 7
BN
'2 : ///
T T |= ill JT T T
20 2t
13
/’/ / \\. |
s
L
||
Gié tri cuc tiéu cua ham sb b?mg
A. 0. B. -3. C. 1. D. 1.

Cau236:  Chohamsd y = f(x). Biét dd thi cia ham s y = f (x) nhu hinh bén.

Y] y = f'(z)

N /\\//\ w

[\

Tim s6 cuc tiéu cua hamso y = f (x)

A. 5. B. 4. C. 3. D.2.

Cau 23%7: Cho ham sb y = f(X) xac dinh trén doan [a;b] c6 dd thi ham sb y= f/(X) nhu hinh vé

Y Ly = f'(x)

./ €T3 Iy III| Z
a i/xl T [ b

S6 diém cuec tri cia ham s6 y = f(X) trén doan [a;b] la

A. 4. B.2. C.3. D. 1.
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Cau238:  Chohamsd f(x) xéc dinh trén R va c6 do thi cua ham s6 f'(x) nhu hinh v&. Hams6 f(x)

c6 may diém cuc tri?

4 (=)

N\

Q
8

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.

Cau239:  Chohamsd y= f(x) c6 daoham f'(x) trén R.Dd thi ctia ham s y = £(x) nhu hinh v&

Yy
L)

Db thi ham s y = (f (x))2 ¢ bao nhiéu diém cuc dai, cuc tiéu?

A. 2 diém cuc dai, 3 diém cuc tiéu. B. 2 diém cuc tiéu, 3 diém cuc dai.
C. 2 diém cuc dai, 2 diém cuc tieu. D. 1 diém cuc dai, 3 di€m cuc ti€u.

Cau240:  Chohamsé y = f(x). Himsd y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. 86 diém cyc trj cia ham

Séy:f(x) la

B

A.3. B. 4. C. 1. D.2.

Cau241:  Chohamsé y= f(x)xéc dinh va lién tuc trén R va ham s6 y = f”(x)c6 d thi nhu hinh v&
dudi day

-2 / a 2 x

f(x) dat cuc daitai x=0.

Khang dinh nao sau day 1a dung?
A. f(x) dat cuc daitai x=1.

C. f(x)dat cuc daitai x=—1. D. f(x)dat cuc dai tai x=12.

I®
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Cau242:  Chohamsd y= f(x) xac dinh trén R va c6 dao ham y' = f'(x) = (x—1)(x —4)*(5-x)’.g(x),

ham s6 y = g(x) c6 do thi nhu hinh v&. Ham s6 y = f(x) ¢ bao nhiéu diém cuc trj?

1Y

A. 5. B. 4. C. 3. D. 2.

Cau 243: Cho hamsb y= f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T | —0o0 0 +oc
f'(z) + 0 — 0 +
2 +oo
flx) / \ /
—00 —4
Gia tri cuc tiéu cia ham sb da cho béng
A. 2. B. 3. C.0. D. 4.
Cau244:  Chohamsd y=f(x) c6 bang bién thién nhu sau
X | —o -2 -1 +o0
V' + 0 — 0 +
Yy
—o0 _3

Ham s6 dat cuc dai tai diém
A. x=-3. B. x=-1. C.x=1. D. x=-2.

Cau 245: Cho hamsb y=f (x) 6 bang bién thién nhu sau

x | — 2 +x
Vv - 0 + 0 -
—+00 5
1 —0
Ham s6 dat cuc dai tai diém
A x=1 B. x=0 C.x=5 D. x=2
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Cau246:  Hamsd y= f(x)c6 bang bién thién nhu sau:
) -2 -1 0 +00
Y + 0 — — 0o +
-3 +0o0 \ +00
Yy
S / \ oo 1 /
Gi4 tri cuc tiéu ctia ham sb di cho béng
A. -2, B. I. C. 0. D. -3.
Cau247:  Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
T |—o00 -1 1 +o00
y/ - 0 + 0 -
+00 4
y \ . / \ N
Gia tri cuc dai ciia ham sb da cho bang
A. 1. B.O. C. 1. D. 4.
Cau 248: Cho ham s f(x) xac dinh trén R, bang xét ddu cua f'(x) nhu sau
x |—oo -2 0 1 Foo
f(x) -0 - 0 + 0 -

Ham so f (x) ¢0 bao nhiéu diém cuec tri?

A.3. B.2. C.1. D. 4.
Cau249:  Chohamsd f(x), bang xét déu cia f'(x)nhu sau:
x , —00 -2 1 2 3 +00
f’(:):), + 0 - 0 4+ 0 + 0 -

So6 diém cuc dai cua ham so da cho la

A 0. B. 2. C. 1. D. 3.
Cau250:  Chohamsd y = f(x)co bang bién thién nhu hinh v&. Khang dinh nao sau déy 1a diing?
x| —00 —2 0 1 oo
Y ~ 0+ + 0 -
+00 2 )
Yy \ / / \

A. Ham s6 khong c6 gia tri cuc tiéu.

C. Gia tri cyc dai cua ham so bang 1.

B. Ham s dat cuc daitai x=2.

D. Ham s6 dat cuc tiéu tai x=-2.
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Cau 251: Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién sau

T |—o0 1 “+00

4T

2 3

Ham s6 da cho ¢6 bao nhiéu diém cuc trj ?
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

Cau 252: Cho hamsd y = f (x) 6 bang bién thién nhu hinh v& bén. Khang dinh nao sau day 1a dung?

T | —00 —2 0 1 +00
Y - 0 + + 0 -
+00 2 2
-1 —00 —00
A. Ham s f(x) dat cuc daitai x=2. B. Ham sb f(x) dat cuc tiéu tai x=-1.
C. Ham s6 f(x) dat cuc tiéu tai x=-2. D. Ham s6 f(x) dat cuc daitai x=-2.

Cau 253: Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T |—00 -1 1 ~+00
f(z) + - 0 +
2 |+oo +00
f(z) / \ /
e 0

Khing dinh nao sau ddy 13 diang?

A. Gia tri cyc dai ciia ham s6 y = f(x) béng 2.

B. Ham sé y = f(x) dat cuc tiéu tai x=1.

C.Hams6 y= f(x) dat cuc dai tai x=—1..

D. Gia tri cyc tiéu ciia ham s6 y = f(x) bang 1.

Cau254:  Chohamsé f(x), bang xét ddu cia f'(x) nhu sau:

x | —00 0
Y | + 0 - 0+

—_

+00

So6 diém cuc tri cia ham so da cho la

A. 1. B. 3.

(@)
)
=
n
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Cau255:  Chohamsd f(x),bang xét ddu f’(x) nhu sau:

S6 diém cuc tiéu ctia ham s f(x)1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 256: Cho ham s f(x) c6 bang xét dau cua f'(x) nhu sau:

x \ — -2 1 3 40

7'(x) + 0 - 0 - 0 +
S4 diém cuc tri ciia ham sb da cho 1a
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.
Cau 25%7: Cho hamsé y = f(x) c6 tap xac dinh D =R\ {0} va bang xét d4u dao ham nhu sau

x |—oo ) 0 2 —0
y' ‘ + 0 - |+ 0 —

So6 diém cuc tri cia ham so da cho la

A. 2. B. 1. C.3. D. 4.

Cau 258: Cho ham sb f(x) lién tuc trén R, bang xét ddu cua f'(x) nhu sau:

—00 -3 —1 0 2 400

Téng hoanh d6 cac diém cuc dai ctia ham sd béng
Al B. .. C.3. D. 2.
Cau259:  Chohamsd f(x) lién tuc trén R, bang xét déu cia f’(x) nhu sau:

T |—0o0 —2 1 0 2 +0o0

O

Ham s6 c¢6 bao nhiéu diém cuc tiéu

Al B.2. C. 3. D. 4.
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Cau260:  Chohamsd y=f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

f(x) - 0 + + 0 -
+00 400 -2
\ 1 / —00 —00
Gia tri cuc dai ctia ham sd da cho b:‘?mg
Al B. -2. C. 3. D. -1.
Cau261:  Chohamsd y=f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau ctia dao ham nhu hinh v&. S6 diém

cuc tiéu cuia ham so da cho la

x —00 -1 0 2 4 +00
Y ‘ + 0 - H + 0 - 0 +
A. 1. B. 3. C.2. D. 4.

Cau262:  Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau

r |—00 —1 0 1 +00

!

Yy — 0 + 0 — 0 +

S6 diém cyec trj cia ham s6 f(—2x) 1a

A. 5. B. 3. C. 6. D. 4.

Cau263:  Chohamsé y=f(x)lién tuc trén R va c6 bang xét dau cua f’(x) nhu sau:

x | - 2 1 5 o0
f(x) ‘ + H - 0 — 0 +
Tim s6 cuc tri ciia ham sé y = f(x) .
A. 3. B. 0. C. 2 D. 1.

Cau264:  Chohamsd f(x)xéc dinh trén R, bang xét dau cua f'(x)nhu sau

X ‘ —aon 2

£i(x) | - 0 - 0 + 0 -

Hamsd f (x) ¢6 bao nhiéu diém cuc tri

A. 3. B. 2. C. 1. D. 4.



Cau 265: .
bao nhiéu di€ém cuc tri?
x |—-:>o —1 1 3 +00
7(@)] ~ o0 1+ I+ o -
A. 1 B. 4 C.3 D. 2

Cau 266:  Chohamsé y= f(x). Hamsb y = f'(x)c6 bang bién thién nhu sau:
x| —o -3 1 +an

Al N /”\

S4 diém cuyc tri ctia ham sb da cho 1a:
A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.

Cau 26%: Cho hamsb y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién:

T |—oo —1 0 1 +00
Y - 0+ 0o - 0 +
+o< +co
y \ /' 0 \ /
-3 -3

Ham sé g(x)=f(2x-1) dat cuc dai tai

A. x=0. C. x=1. D. x=-1.

I®

1
xX=—.
2

Cau268:  Chohamsé f(x) c6 daoham f'(x)=x(x—1),VxeR. Sb diém cyc tri ciia ham s6 da cho la
A 2. B. 0. C. 3. D. 1.
Cau 269: Cho ham sé f x) c6 dao ham f'(x)= (x+1)2 (x+2)3 (2x-3). Tim s6 cuc tri ctia ham sb
f(x).
A 3. B.2. C.1. D.0.
Cau270:  Chohamsé y= f(x) c6 dao ham f’(x)=x’ (x2 —4) , xeR. Ménh d& nao sau day la ding?

A. Ham sb da cho c6 2 diém cuc tri. B. Ham sb di cho dat cuc dai tai x=2.
C. Ham s6 d3 cho ¢6 3 diém cuc tri. D. Ham s6 da cho dat cuc tiéu tai x =—2.
Cau271:  Chohamsb y=f(x) codaoham f'(x)=(x+1)(x-2)" (x+3) (x—5)". Hoi ham s4
y= f(x) c6 may diém cuc tri?

A.5. B. 2. C. 4. D. 3.

Hamsé y= f (x) lién tuc trén R va co bang xét ddu dao ham nhu sau. Hoi ham sé y = f (x) cod

J4
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Cau 272: Cho ham sd y = f(x) 6 dao ham f”(x)= x(x—2)3 (x—3)2020 . Sb diém cuc trj cia ham s6
y =f(x) la
A. 3. B.1. C. 4. D. 2.
Cau 273: Cho ham sb f(x) c6daoham f7(x)=x"""' (x—l)2 (x+ 2)3 ,Vx e R. S6 diém cuc trj ctia ham
s6 da cho 1a
A. 3. B. 2. C. 6. D. 1.
Cau 274 Cho ham sb f(x) c6daoham f'(x)=x(x—1)(x+ 2)3 , VxeR. S diém cuc tri cuia ham sb da

cho la
A. 3. B. 2. C.5. D. 1.

Cau 275:  Chohamsb y=f(x) lién tuc trén R, c6 dao ham f'(x)=x(x—1)"(x+1)". Ham s6 d cho c6
bao nhiéu diém cuc tri?
A. C6 dung 3 diém cuc tri. B. Khong c6 diém cuc tri.

C. C6 ding 1 diém cyc tri. D. C6 dung 2 diém cyc tri.
Cau276:  Chohamsd y=f(x) lién tyc va c6 dao ham f'(x)= (2x—1)4 (x+2)(3-3x), sb diém cyc tri

cua ham s 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

Cau277:  Chohamsd f(x) c6daoham f'(x)= (x—l)(x2 —3x+ 2), Vx e R . SO diém cuc tri ciia ham

sO f(x) la
A. 1. B. 2. C.0. D. 3.
Cau 278: Cho ham sb f(x)co f/(x)=x*"(x —1)2018 (x+ 1)2019 , hoi ham s da cho c6 bao nhiéu cuc tri?
A 0. B. 1. C. 2. D.3.

Cau 279: Cho hams6 y = f(x) co dao ham f”(x)= x(x—l)(x2 +x—2)3 , VxeR. S diém cuc tri cua
ham s d cho la:
A. 3. B. 2. C. 5. D. 1.
Cau 280: Cho ham s6 y = f(x) lién tyc trén R va co dao ham1a f/(x) = x*(x* —4)(x* —3x+2)(x—3).
Ham s6 ¢ bao nhiéu diém cuc dai ?
A.3. B. 0. C.2. D. 1.
Cau 281: Cho ham sb f(x) c6daoham f'(x)=x(x+ 2)2 (2’“ —4),Vx eR. S6 diém cuc trj ciia ham s6

da cho la
A. 3. B. 1. C.2. D. 0.

X

Cau 282: Toa d9 diém cuc dai cia dd thi ham sé y =24 Ia

A. (—%i‘/ij B. (—%;—3/5]. C. GQ/EJ D. [—%%)
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Cau 283: Néuhamsd y = f(x) thda man f’(x) = (x—l)3 (2x —2)log2 x, Vx> 0thi
A. Trén khoang (O; +00)hém s6 y=f (x) khong ¢6 diém cuc trj nao.

B. Trén khoang (0; +00)ham sO y=f (x) c6 diém cyc tiéula x=1.
C. Trén khoang (O; +00)h s6 y= f(x) c6 diém cyc dai la x=1.
D. Trén khoang (O; +00)ham so y=f (x) ¢ nhiéu hon mét diém cuc tri.
Cau284:  Chohamsd y=In(2x" —x*). Ménh dé nao sau day ding?
A. Ham sé dat cyc tiéu tai x=1. B. Ham sb dat cuc tiéu tai x=—1.
C. Ham s6 ¢0 hai cuc trj. D. Ham sb ¢6 ba cuc trj.

Cau 285: Cho ham s6 y = x”.e™*. Khing dinh ndo sau day 1a dung?
A. Ham s khong c6 diém cuc trj.

B. Ham s06 chi c6 diém cuyc ti€u, khong c6 diém cuc dai.
C. Ham so dat cuc dai tai x =0 va dat cuc ti€u tai x=2.
D. Ham so dat cuc ti€u tai x =0 va dat cuc daitai x=2.

Cau 286:  Diém cyc dai cia ham s6 y =(2x+1)e'™ la

A. x=-1. E.x:E. C.x=1. D. x=

Cau287:  Chohamsé y=x—In(1+x). Ménh d nao sau day ding?

,_
o | W

A. Ham s déng bién trén khoang (—1; O) . B. Ham sb dat cuc daitai x=0.

C. Ham s6 dong bién trén khodng (—1;+ ). D. Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0.
Cau 288: Cho ham s y = ln(2x - xz) . Ménh d nao sau ddy dung?

A. Ham sb dat cuc tiéu tai x=1. B. Ham s dat cuc dai tai x=1.

C. Ham sd ¢6 hai cuc tri. D. Ham s khong c6 cuc tri.

Cau 289: Hamsé f (x) =xe " dat cyc trj tai diém

A x=e. B. x=¢". C.x=1. D. x=2.
Cau 290: Ham sé y=x"Inx dat cyc trj tai diém

A. x=+e. B. x=0; x=%. C.x=0. Q.x=%.
Cau291:  Giatrj cyc tiéu cia ham s6 y =¢* (x2—3) la:

A. g. B. 6—63. C. 3e. D. 2e.

au292:  Chohamsé y=f(x) c6 dao ham f'(z)= (lnx+1)(ex —2019)(x+1) trén khoang (0;+o0).
Hoi hamsé y = f (x) ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
A 2. B. 3. C.0. D. 1.
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Ham s y=In (x3 -3x7 + 1) ¢ bao nhiéu diém cyc tri?

Cau 293:

A. 2. B. 3. C.0. D. 1.

4 2 2

Cau 294 S6 diém cuc tri cia ham y = xe* —e” —?+ 2 1a

A. 1. B. 3. C.0. D. 2.
Cau 295: Cho ham s6 y = x” Inx . Ménh dé nao sau day 1a dung?

. . . . 1
A. Ham s0 dat cuc ti€u tai x = \/; . B. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = T
e

D. Ham s6 dat cuc dai tai x =

-

C. Ham sé dat cuc dai tai x = Je.

Cau296:  Chohamsé y= f(x). D0 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh v& dusi day

v

—1 /- \1 4 a
P
O
86 diém cyc tri ctia ham s§ g (x)= M 571 13
Al B.2. C. 3. D. 4.
Cau297:  Chohamsd y=f'(x) c6 do thi nhu hinh v& bén:
I'I.' IS
2
-J:E/ \ﬁ
i ¥
I I
i i
I I
Tim sb diém cuc tri cia ham sé y = 3/ 4 o/ ()
C.s D. 4.

A. 2. B. 3. . 5. .
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Cau 298: Cho ham s6 bac ndm y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi ham s6 y = f”(x) nhu trong hinh vé

bén.

—3 1 \/4

A 202 s, \ e g 3
Tim s6 diém cyc dai ciia ham sé y=e/. 72/ .
Al B.0. C.2. D. 3.

Cau299:  Chohamsd f(x) c6 do thi nhu hinh duéi day

Ham s g(x) =In (f(x)) ¢6 bao nhiéu diém cuc trj ?
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Cau 300:  Chohamsé y= f(x).Biéthamsd y = f"'(x) c6 do thi nhu hinh v& bén dui. S6 diém cyc trj
ctia ham s6 y =2021"" +2020"™ 1a

y A
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Bai 2. Gia tri l6n nhit, gia tri nhé nhit ctia ham sé

A. Kién thac cAn nhé

1. Dln}l nghia
Cho ham s0 y = f'(x) xac dinh trén tap hop D.

o S6 M dugc goi 1a gid tri I6n nhdt ciia ham sé y = f (x) trén D néu /' (x) <M voéi moi x thude D va tén

tai xo thudc D sao cho f(xo) = M. Ki hi¢u M = max f(x).

o S6 m dugc goi 1a gid tri nhé nhét ciia ham sé y = f (x) trén D néu f(x) > m v&i moi x thudc D va ton
tai xo thudc D sao cho f'(xo) = m. Ki hi¢u m = mDin f(x).
Chu y:
> Ta quy u6c khi chi n6i GTLN hay GTNN ctia ham s y = f(x) (ma khong cho 1 tip hop D) thi ta
hiéu d6 1a GTLN hay GTNN ctia ham sb y = f (x) trén tap xac dinh cta né.
» GTLN va GTNN ctia ham sb thuong duge tim bang cach str dung dao ham va bang bién thién.

2. Cac buéc tim gia tri lén nhit, gia tri nhé nhit cia ham sé trén mot &oqn [a; 1)]
o Budc 1: Tim cac diém x;;x,;...;x, thudc khoang (a;b) ma tai d6 f'(x) bang 0 hodc khong ton tai.

o Budc 2: Tinh f(a); f(x); £ (x,)5-..5 f (x,); (D).
o Budc 3: Goi M 1a s6 16n nhat va m 13 s6 nho nhat trong cac gia tri tim duoc & Budc 2.

Khi do: M = ?%?f(x), m= I[n.ibr]lf(x)

B. Cac d@ng’ bai tap & phuang’ Pllép giai
Dang 1. Tim GTLN — GTNN béng hinh anh d5 thi cho truéc
Vidu 1. Tim gié tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia cac ham sb sau:

a)y =f(x) =2x + 3 trén doan [-3; 1]; b)y=gx)=+1-x>

yl\

5_/5 yl\

W
Y
3

=Y

a) b)
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Vi du 2. Hinh v& duéi day cho ta d6 thi ctia ba ham s
1

1 —x’ ,X<2 1
f(x)= 5X2;g(x): 2X X va h(x) = 3—5x2 trén doan [—1; 3].
—4x+10, x=>2
YA A A
P . y y
21 =) N A
I 2
1 1 0 >
__1 l 1 -1 0 X
-1 O 3 ; 3 1
21 51

a) Ham s6 nao dat gia tri lon nhét tai mot diém cuc dai ctia n6?
b) Cac ham s6 con lai dat gia tri 16n nhat tai diém nao?
Giai
Céac ham sd dat gia tri lon nhat hodc gia tri nho nhét trén doan [~1; 3] tai diém dau mut cua doan hodc tai
diém cuec tri trong khoang (—1; 3).

Dang 2. Tim GTLN — GTNN ctia ham sé y = f(x) trén lzhoéng, ntta khoang
Vi du 3. Tim gia tri 16n nhét, gia tri nho nhat ciia ham s& £ (x) = x*> — 6x> + 9x — 1 trén nira khoang [—1; +o0).

Giai
Tacé:fi(x)=3x2—12x+9’; f'x)=0& x=1hoac x =3.
Bang bién thién ctia ham so trén nira khoang [—1; +o0):
X -1 1 3 +oo
') + 0 - 0 +

fx) 3 %00
. / \_1 /

Tir bang bién thién, ta thay [nllin) f(x)=1(=1)=—17 va ham s6 khong c6 gia tri 1on nhat trén [—1; +o0).
—1;+00
Vidu 4. Tim gié tri 16n nhat, gia tri nho nhat cua ham sb:

1
a) f(x) =2x>—9x> + 12x + 1 trén doan [0; 3]; b) g(x) = X +— trén khoang (0; 5);
X

Dang 3. Tim GTLN — GTNN ctia ham sé y = f(x) trén doan
Vidu 5. Tim gié tri 16n nhét, gia tri nho nhat ciia ham s £ (x) = x* — 8x? + 9 trén doan [1; 3].
Giai
Ta co: f'(x) = 4x> — 16x;
f'(x) =0 © x =0 hoac x =2 hoac x = =2 (loai vi khong thuoc [—1; 3]);
SED=210)=9:f(2)=-T7,/(3)=18.
Viy max £(9)=/(3) = 18 vi min () =f@)= 7.

Vi du 6. Tim gia tri 16n nhét, gia tri nho nhét ciia ham sd:

a) f(x) =2x> - 9x> + 12x + 1 trén doan [0; 3]; b) g(x) = xv2-x>



Dang 4. Mot sb bai toan t}luc té lien quan
Vi du 7. Hinh v& bén dudi cho biét sy thay ddi cta nhiét d6 & mot thanh phd trong mot ngay.

t(°C)

34

[
LA
r
]
="
\\.
b
=

o 1 8 12 16 20 24 x(gid)
Khang dinh nao sau ddy ding? Vi sao?

i) Nhiét d6 cao nhat trong ngay 1a 28°C.

ii) Nhiét do cao nhit trong ngay 1a 40°C.

iii) Nhiét d6 cao nhat trong ngay 1a 34°C.

a) Hay x4c dinh thoi diém c6 nhiét do cao nhat trong ngay.

b) Nhiét do thip nhét trong ngay 1a bao nhiéu?

Vi du 8. Su phéan huy cta rac thai hiru co y c6 trong nudc s& lam tiéu hao oxygen hoa tan trong nudc. Nong

d6 oxygen (mg/[) trong mot hd nude sau ¢ gid (¢ > 0) khi mot lwong rac thai hitu co bi xa vao hd dugc xap
15t

ot* +1

Vidu 9. Tir mot tim bia hinh chir nhat c6 chiéu rong 30 cm va chiéu dai 80 cm (Hinh 4a), nguoi ta cit ¢ bén
goc bdn hinh vuong ¢ canhx (cm) voi 5 <x <10 va gap lai dé tao thanh chiéc hop co dang hinh hgp chir
nhat khong niap nhu Hinh 4b. Tim x dé thé tich chiéc hop 1a 16n nhét (két qua 1am tron dén hang phan
tram).

xi bai ham sé: y(t) =5- . Vao céc thoi diém nao ndng do oxygen trong nude cao nhit va thip nhat?

30 cm

a) b)
Giai
Thé tich chiéc hop 1a: ¥(x) = x(30 — 2x)(80 — 2x) = 2 400x — 220x> + 4x> véi 5 <x < 10.
Ta co: V'(x) = 12x* — 440x + 2 400;
20

V'(x)=0 < x= 3 hodc x = 30 (loai vi khong thude [5; 10]);

7(5) = 7 000; V(Z;)j 200000 1) = 6 000.
Do do maxV(x) = AL khi x = 2
[5:10] 27

C . . 20
Vay dé thé tich chiéc hop 1a 16n nhat thi x = 3 cm.
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C. Bai tap tu luéin rén luyén
Dang 1. Tim GTLN — GTNN bing hinh anh dé thi cho truéc
Bai 1. Tim gié tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu cd) cia ham s6 ¢6 do thi nhu hinh v& sau (hoic BBT):
VA YA
6}

V= g(x)
5t -
4 :
a) 3t b) 37 11
2 Vo
1t {1 o
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y
| .
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Dang 2. Tim GTLN — GTNN ctia ham sé y = f(x) trén khoang, nta khoang

Bai 2. Tim gi4 tri nho nhat cta cac ham sb sau:
a) y=x’—3x— 4 trén ntra khoang [-3; 2);

2 [—
c) y= % trén khoang (—1; +o0).

e) y= x+i trén khoang (0;+)
x

g) y=x—5+l trén khodng (0;+o0)
x

) x+1
) y=t——

trén khodng (1;+w) ;
k) f(x)=x+ 1 trén nira khoang [2;+)
X

m) f(x)=4x’ L trén khoang (0;+).
X

b) y=-x’+3x+1 trén khoang (0;+wx)

4
d) y =x—1+—1 trén khoang (1;+0)
x—
L2
f) y=x"+=v61 x>0
x

h) y=x’ —i—z trén khoang (0;+ )
x

j) y=x +§ trén (0;+00).

X
D y=—-Lkhix>0.
X X

2
n) f(x) _ X m3xHoe trén khoang (—oo;1).

x—1

Dang 3. Tim GTLN — GTNN ctia ham sé y = f(x) trén [a; b]
Bai 3. Tim gia tri 16n nhét, gia tri nho nhét cta cac ham sd sau:

1) y=x>—12x+1 trén doan [-1; 3];

3) y=—x>+24x> — 180x + 400 trén doan [3; 11];
5) f(x)z;x -3x +5x—§ trén doan [0;5]

3
7 y= % +2x” +3x—4 trén doan [—4;0]

9) y=-x"+3x"+2 trén doan|[0;3]
11) y=—x*+2x"+2 trén [0;3]

13) y=f(x)=x —5x> —20x+2 trén doan [—1;3]

15) y= 3x—31 trén [0;2]
X A
17) y= 1 trén doan [2;3}

4
19) y=x+— trén doan [1;4].
x
4
21) y=1+x+— trén doan [-3;~1]
x
23) yzx—l trén doan [1;3]
x

trén doan [—1; 2]

25) y=x+2- 4
x+2

2) f(x) =—x’ +2x* —1 trén doan [—1;2]
4) y=x’+5x+7trén doan [—5;0]

6) y=2x"+3x"—12x+2 trén doan [—1;2]
8) y=2x"+3x’—12x+2 trén doan [-1;2]

10) f(x) =x*—4x> +5 trén doan [—2;3]

12) y = x*=2x’ +x* +1 trén doan [—l;l]

2x+1
14)y = X trén doan [3; 7];
16) y = x—1 trén doan [1'2]
Ty S

18) y:x2 —i—g trén doan [1;2}
by 2
9 .

20) y = x+= trén doan [2;4]
x

22) y= x+i trén doan [1;3]
X

24) f(x)=x+ 32 trén doan [3; 6]
x—

+x trén doan [1;2]

26) f(x) =~ 8

+2x
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2
27) y = Lx;ﬁ trén doan [0;1]

2

29)y=x +3

31) y=+—x> +6x-5.

33) y=-x+4

35) y=+—x? +3x

37) y=~9—x*

39) f(z) = €**" trén doan [0 2]
41) y =(x+1)e ™ trén doan [—1,1]

trén doan [-2;0]

43) y = x.€" trén doan [1;2].
45) y=e" —x trén doan [-1;2]

47) y :l— trén doan [1;4].
X

49) y = 2° Inx trén doan [1;2].
5)y =2+ 2Inz trén [1;6]
53) y=2" —41In (1 — sc) trén doan [—2;0]

il

55) y =sinx trén doan [0;27].

57) y =sin2x+3x+3 trén doan [

59) y=cos2x+2x+1 trén doan [

ro
L [\)|;] Nl:i

61) y:x+\/§cosx trén doan {0;1

x =3x+6

28) f(x)= trén doan [2;4]

30) y= x+il trén doan [—4;—1]
x_

32) y=+8+2x—x’
34) y=+—x"+2x.
36) y=~x—-1++3—-x.

38) y=241-x* +x°

40) y =e* (x> —5x+7) trén doan [0; 3]
42) y = ze > trén doan [1;2].

44) y = (z° — 2)e* trén doan [—1;2].

46) y = x + €** trén doan [O 1]

48) y=xInx trén doan [ e]

50)y = :c<2 —In x) trén doan [2;3].
52)y =2 — ln(l — 2x) trén doan [—1; 0]
54) y =cosx trén doan [0;2n].

56)y = sin 2x trén doan [0 ’17_;}

58) y =2sinx+5x—1 trén doan [0;7].

60) y =sinx+cosx trén doan [0; 27t] .

62) f(x)=2sinx+sin2x trén doan {0;377[}

Bai 4. St dung mdy tinh cdm tay, tim gia tri gan dung gia tri 16n nhat va gia trj nho nhat cia ham sé:

a) y=x’—3xtrén doan [-1; 5].
-1
c) y= X7 trén doan [0; 5]
x+1

2
X

e) y:L_l trén doan {—1;4]
x+1 2

g) y=v-x"+6x-5.

i) y=wx.e" trén doan [1;2].

k) y=1"— ln(l — Zx) trén doan [—1; O]
. n n
m) y = sin 2x trén doan [O;E} .

0) y=2sinx+5x—1 trén doan [0;7].

b) y=x*+x*— 5x trén doan [0; 10].

2
d y= xX+3 trén doan [2; 8]
x+1
2
) »=2X X7 en doan [0; 10].
x+1

h) y=+/8+2x—x’
j) vy =(2* —2)e* trén doan [—1;2].

) y=2"—4In (1 — x) trén doan [—2;0]
n) y=sin2x+3x+3 trén doan [—g;n]

p) y=e"(x*—5x+7) trén doan [0; 3]
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Bai 5.
Bai 6.
Bai 7.
Bai 8.
Bai 9.

Dang 4. Mot sb bai toan tln;c té lien quan
Tam giac vudng cd canh huyén bang 5 cm c6 thé ¢ dién tich 16n nhét bang bao nhiéu?

Trong tat ca cac hinh chit nhat c6 dién tich 48m?. Hay xac dinh hinh chit nhat c6 chu vi nhd nhét.

Trong cac hinh chit nhat ¢6 chu vi 1a 24 cm, hdy tim hinh chit nhat c6 dién tich 16n nhét.

Trong cac hinh chit nhat ¢6 cung chu vi béng 18 cm, hay tim hinh chit nhat c6 dién tich 16n nhét.

Tim hai s6 khong 4m a va b ¢6 tong bang 10 sao cho:

a) Biéu thuc ab dat gia tri lon nhét;

b) Tong binh phuong cua chung dat gia tri nho nhat;

¢) Biéu thirc ab* dat gia trj 16n nhat.

Bai 10. Chimg minh rang trong cac hinh chit nhat noi tiép hinh tron c6 ban kinh R thi hinh vuéng 14 hinh ¢

chu vi 16n nhét.

Bai 11. Tim kich thudc hinh tru c¢6 thé tich V cho trude va cé dién tich toan phﬁn nhé nhét.

Bai 12. Tinh dién tich 16n nhét S,

X

néu mot canh cia hinh chir nhat nam doc theo dudng kinh cia hinh tron ma hinh chit nhat d6 néi tiép.

Bai 13.

ctia mot hinh chir nhat ndi tiép trong nira duong tron ban kinh R = 6cm

bS. S =36cm’.

Khi 1am nha kho, bic An mudn cira s6 c6 dang hinh chir nhat v6i chu vi bang 4 m (Hinh v&).

Tim kich thudc khung cira s6 sao cho dién tich ctra s6 10n nhét (dé himg dugc nhiéu anh sang nhat)?

Bai 14. Khéi luong ¢ (kg) cia mot mat hang ma cira tiém ban duoc trong mot ngay phu thudc vao gia ban p

3 1
(nghin dong/kg) theo cong thure p=15 — > g. Doanh thu tir viéc ban mat hang trén cua ctra tiém dugc tinh

theo cong thirc R = pq.

a) Viét cong thirc biéu dién R theo p.

b) Tim gi4 ban mdi kilogam san pham dé dat dugc doanh thu cao nhat va xac dinh doanh thu cao nhat do.
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Bai 15. Hop sira 1 / duoc thiét ké dang hinh hop chir nhat v6i day 1a hinh vudng canh x cm. Tim x dé dién
tich toan phan cua hop nho nhat.

Bai 16. Trong 5 gidy dau tién, mot chat diém chuyén dong theo phwong trinh s(¢) = —£> +6¢> +¢+5 trong d6
t tinh bang gidy va s tinh bang mét. Chat diém c6 van tdc tic thoi 16n nhat bang bao nhiéu trong 5 gidy dau
tién do?

Bai 17. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = %ﬁ — 12 +91,v6i t(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir luc vat

bat dau chuyén dong va s (mét) la quing dudng vat di duoc trong thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian
10 giay, ké tir lic bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhét cua vat dat duoc béng bao nhiéu?

bS. 89 (ms).

Bai 18. Mot chat diém chuyén dong theo quy lut s(¢)=—>+6¢> v6i ¢ 1a thoi gian tinh tir lic bat dau
chuyén dong, S(t) 1a quing duong di duoc trong khoang thoi gian ¢. Tinh thoi diém ¢ tai d6 van toc dat
gia tri 16n nhat.

bS. t=2.

. 1 a1 \ et g
Bai 19. Mat vat chuyén dong theo quy luat S =10z —513 , V01 f(gidy) l1a khoang thoi gian tinh tir lac vat bat

dau chuyén dong va S (m) la quang duong vat di dugc trong khoang thoi gian do. Héi trong khoang thoi
gian 15 gidy tir luc vat bt dau chuyén dong van toc v(m/s) cla vét dat gia tri 16n nhét tai thoi diém 1(s)
bang:

bS. 10(s).

Bai 20. M0t chat diém chuyén dong theo quy luat S (t) =1+3¢ —£. Van tc cia chuyén dong dat gia
tri 16n nhat khi ¢ bang bao nhiéu:
bS.r =1
Bai 21. Mot chit diém chuyén dong c6 phuong trinh chuyén dong 1a s = —> +6¢> +17¢, véi t(s) la khoang
thoi gian tinh tir lac vat bat dau chuyén dong va s (m) la quang duong vat di dugc trong khoang thoi gian
d6. Trong khoang thoi gian 8 gidy dau tién, van toc v(m / S) clia chat diém dat gia tri 16n nhét bang
DS. 29m/s.
Bai 22. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh S = —* + 3> -2, trong d6 ¢ tinh bang gidy va S tinh
theo mét. Chuyén dong c6 van toc 1on nhat 1a
bS. 3 m/s.
Bai 23. Mot loai thudc dugc dung cho mot bénh nhan va nong do thude trong mau ctia bénh nhan duogc giam
sat boi bac si. Biét rang nong do thudc trong mau cia bénh nhéan sau khi tiém vao co thé trong ¢ gio duoc

tinh theo cong thuc ¢ (t) = (mg/L). Sau khi tiém thudc bao 1au thi ndng d6 thude trong mau cua bénh

£ +1
nhan cao nhat?
bS. 1 gio.
Bai 24. Do giam huyét ap cua mot bénh nhan dugc cho bdi cong thue G(x) =0,035x" (15 - x) , trong d6 x
13 liéu luong thude duoc tiém cho bénh nhan (x dugc tinh bang miligam). Tinh liéu luong thudc can tiém
(don vi miligam) cho bénh nhan dé huyét ap giam nhiéu nhat.
DS. x=10.
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Bai 25. Nguoi ta bom xing vao binh xing ctia mot xe 0 t0. Biét rang thé tich V (lit) cta luong xing trong
binh xéing tinh theo thoi gian bom xéng 1 (phit) duoc cho béi cong thire V() =300(¢* —)+4
vo1 0 <t<0,5. (Nguon: R.1. Charles et al., Algebra 2, Pearson)
a) Ban dau trong binh xang ¢ bao nhiéu lit xang?
b) Sau khi bom 30 gidy thi binh xing diy. Hoi dung tich ctia binh xing trong xe 1a bao nhiéu lit?

¢) Khi xdng chay vao binh xing, goi V'(t) 1a tc do tang thé tich tai thoi diém t voi 0< t <0,5. Xang chay
vao binh xidng & thoi diém nao cé toe d6 ting thé tich 1a 16n nhat?

Bai 26. Ho ép khi quan co lai, anh hudng dén tdc do ctia khong khi di vao khi quan. Toc d6 ctia khong khi di
vao khi quan khi ho dugc cho boi cong thire: ¥ = k(R-r)r? voi 0 <r <R, trong d6 k 13 hing sd, R 13 ban kinh
binh thuong cua khi quan, r 1a ban kinh khi quan khi ho (Nguén: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e,
Cengage 2014). Hoi ban kinh ctia khi quan khi ho bang bao nhiéu thi téc d6 cua khong khi di vao khi quan
la 16n nhat?

Bai 27. Trong Vat li, khi mét dién trd ngoai co6 gia tri R (Q) duogc ndi qua mot ngué)n dién E (V) v6i mot
E°R
(R + r)2

dién tro trong r (Q) thi cong suét (tinh bang W) ciia dién tré ngoai la: p =

(Nguon:https://phys.libretexts.org/Bookshelves/Electricity and Magnetism/Electricity_and Magnetism_(T
atum)/04%3A_Batteries_Resistors_and Ohm's _Law/4.08%3A_Power Delivered to an_External Resista
nce). Khi R thay doi, E va r ¢6 dinh, ta xem P 12 ham s theo R. Tim cong suit 16n nhét cua dién tré ngoai.

Bai 28. Trong Hoa hoc, xét mot s6 phan tng don gian mot chiéu co dang: aA+bB — cc + dD, trong d6 A, B,
C, D la cac chit hod hoc va a, b, ¢, d 1a cac hé s can béng. Theo dinh luat tac dung khéi luong (M.
Guldberg & P. Waage, 1864), tc do phan (mg hoa hoc duoc xac dinh bai cong thirc: v = k[A][B]?, trong
d6 k 1 hang s toc do phan tmg chi phu thudc vao ban chét ciia chat phan tng va nhiét do; [4], [B] 1an luot
1a ndng do mol cua cac chit 4, B tai thoi diém dang xét (don vi mol//)
(nguodn:https://chem.libretexts.org/Bookshelves/Physical_and_Theoretical Chemistry Textbook Maps/Sup
plemental Modules (Physical _and Theoretical Chemistry)/Kinetics/02%3A4_Reaction Rates/2.05%3A R
eaction_Rate). Biét phuong trinh tao ra khi nitrogen dioxide (NO2) tir nitrogen monoxide (NO) va oxygen
(02) nhu sau: 2NO + 02 — 2NO2. Xac dinh ndng d6 khi oxygen tham gia phan tng dé phan tng xay ra
nhanh nhét, biét rang téng ndng d6 mol ctia O2 va NO 1a 1 (mol//).

Bai 29. Mot céng vom c6 dang nura hinh tron trén mat dét voi ban kinh R = 5 m. Nguoi ta mudn dat mot
khung hinh chit nhat ABCD dé thiét ké trang tri, voi hai diém A, B dinh trén vom va CD dit trén mat dat
(Hinh 1.68). Tim khoang cach 4, B so voi mit dit dé dién tich hinh chit nhat ABCD 1 16n nht.

mat dat c|

E_h ——

Hinh 1.68
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Bai 30. Kinh vién vong Hubble duoc tau khong gian Discovery dua vao sir dung ngay 24/4/1990. M6 hinh
vén tdc cua tau trong st ménh nay, tir lac roi bé phong (¢ = 0 gidy) cho dén khi duoc tén lira diy nhanh

khoi bé tai thoi diém =126 gidy, dugc xéac dinh baoi cong thic:

w(t) = 0,001302£ — 0,090292 + 23,61¢ — 3,083 (feet/gidy)

(ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning 8th edition, p. 282). Tinh gia toc 16n nhat
va gia tbc nho nhat cta tau trong khoang thoi gian nay (Iam tron két qua dén hang phan tram).

Bai 31. Mot trang trai mdi ngay thu hoach dugc mot tan rau. Mdi ngiy, néu ban rau véi gia 30 000 dong/kg
thi hét rau, néu gia ban c{r ting thém 1.000 dong/kg thi s6 rau thira lai ting thém 20 kg. SO rau thira nay
dugc ban dé 1am thirc an cho gia stic voi gia 2 000 ddng/kg. Hoi s6 tién ban rau nhidu nhat ma trang trai co
thé thu duoc mdi ngay 1a bao nhiéu?

Bai 32. MJi dot xuit khau gao cia tinh A thuong kéo dai trong 60 ngay. Nguoi ta nhan thdy lugng gao xuat
khau tinh theo ngay thir t dugc xac dinh boi cong thire: S(¢) = %f — 631> +3240¢ —3100 (tan) (1 <t <60).

Hoi trong 60 ngay do, ngay thir miy c6 luong gao xuit khau cao nhat?

Bai 33. M0t trang sach c6 dang hinh chit nhat véi dién tich 12 384 cm?. Sau khi dé 18 trén va 1& dudi déu 1a 3
cm, dé 18 trai va 1& phai déu 1a 2 cm. Phan con lai ctia trang sach dugc in chit. Kich thudc tdi wu cua trang
sach 1a bao nhiéu dé phan in chit trén trang sach co dién tich 16n nhat?

Bai 34. Mot nguoi néng dan c¢6 15 000 000 dong dé 1am mot hang rao hinh chir E doc theo mét con song bao
quanh hai khu dét trong rau c6 dang hai hinh chit nhat bang nhau (Hinh 35). P4i v6i mit hang rao song
song voi b song thi chi phi nguyén vat liéu 13 60 000 ddng/mét, con dbi voi ba mit hang rao song song
nhau thi chi phi nguyén vat liéu la 50 000 dong/mét, mat giap voi bo song khong phai rao. Tim dién tich

16n nhét cta hai khu dat thu duoc sau khi lam hang rio.

-------------------------------
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Bai 35. Mot bac nong dan c6 ba tim ludi thép B40, mdi tim dai a (m) va mudn rio mot manh vudn doc bd
song ¢ dang hinh thang can ABCD nhu Hinh 36 (bo song 1a duong thang CD khong phai rao). Hoi bac do

¢6 thé rao dugc manh vuon c6 dién tich 16n nhat 1a bao nhiéu mét vuong?

daim) R

aim) aim)

D &

|" |"|'. n 18

Bai 36. Co hai xa A, B cung & mdt bén bo song Lam, khoang cach tir hai xa do dén bo song lan luot 12 AA®
=500 m, BB’ = 600 m va ngudi ta do dwoc A'B' =2 200 m (Hinh 37). Cac ki su mudn xay mot tram cung
cép nudce sach ndm bén bo song Lam cho nguodi dan hai xa. Pé tiét kiém chi phi, cac ki su can phai chon vi
tri M cua tram cung cép nudc sach @6 trén doan A’B' sao cho téng khoang cach tir hai xa dén vitriM la

nho nhit. Hiy tim gi4 tri nho nhat cua tong khoang cach do.

B

SO0 m GO0 m

2 200.m..

Hinh 37
Bai 37. Mot cong ty kinh doanh bat dong san c6 20 cin hd cho thué. Biét rang néu cho thué mdi can ho véi
gia 2 triéu dong/1 thang thi tit ca cac can ho déu co ngudi thué. Nhung ¢t mdi lan tang gia cho thué mdi
can ho thém 200 nghin dong/1 thang thi ¢6 thém mot cin ho bi bo tréng. Hoi cong ty nén cho thué mdi cin

h6 bao nhiéu tién mot thang dé tong so tién thu duogc 1a 10n nhat?
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Bai 38. Mot duong day dién duoc ndi tir mot nha may dién & A dén mot hon dao & C nhu Hinh 1.40.
Khoéng cach tir C dén B 13 4 km. Bd bién chay thang tir A dén B v6i khoang cach 1a 10 km. Tong chi phi
lap dit cho 1 km day dién trén bién 1a 50 triéu dong, con trén dat lién 1a 30 triéu dong. Xéc dinh vi tri diém

M trén doan AB (diém ndi day tir dat lién ra ddo) dé tong chi phi lap dit 13 nho nhat.

~
L]

4 km

H-‘J L‘i'

o

Bai 39. Gia st sy lay lan ciia mot loai virus & mot dia phuong co thé dugc mo hinh hoa béng ham s
N(t)=—t +12¢*,0<t <12, trong d6 N 1 s6 ngudi bi nhiém bénh (tinh bang trim ngudi) va t 14 thoi gian
(tuan).

a) Hay udc tinh s6 nguoi toi da bi nhiém bénh ¢ dia phuong do.
b) Pao ham N'(t) bidu thi tdc do6 lay lan cuia virus (con goi la tdc do tmyén bénh). Hoi virus s€ lay lan
nhanh nhat khi nao?

Bai 40. Mot doanh nghiép tu nhan A chuyén kinh doanh xe gin may cac loai. Hién nay doanh nghiép dang
tap trung vao chién lugc kinh doanh xe X véi chi phi mua vao mét chiée 1a 27 triéu dong va ban ra voi gia
31 triéu dong. Vi gia ban ndy, sb luong xe ma khach hang d3 mua trong mot nam 1a 600 chiéc. Nhdm muc
tiéu diy manh hon nita luong tiéu thu dong xe dang ban chay nay, doanh nghiép du dinh giam gia ban. Bo
phan nghién ctru thi trudng ude tinh rang néu giam 1 tridu déng mdi chiée xe thi sb lwong xe ban ra trong
mdt ndm s& tang thém 200 chiéc. Hoi theo do, gia ban mdi 1a bao nhiéu thi lgi nhuédn thu dugc cao nhét?

Bai 41. Trong mdt tro choi, mdi doi dugc phat mot tdm bia hinh vuong cé canh béng 30 cm. Nhiém vu cua
mbi ddi choi 13 ¢t & bdn goc ctia tAm bia nay bon hinh vudéng bang nhau, rdi gip tAm bia lai (Hinh vé) va
dan keo dé dugc mot cai hop khong nip cé dang hinh hop chir nhat. Doi nao thiét ké duoc hop co thé tich
16n nhét s& gianh chién thang. Hay x4c dinh canh cta cac hinh vudng bi cat dé thu duoc hop o thé tich 16n

nhat.
N A\

I I
! |
I |
30cm : :
I I
[} |

N\
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Bai 42. Cho mot tim nhém c¢6 dang hinh vudng canh 6 dm. Bac Anh cét ¢ bon goc bon hinh vudng cing co
d6 dai ¢ (dm), rdi gap tAm nhom lai nhu hinh v& bén dudi dé duge mot cai hop cd dang khdi hop chir nhat
khong c¢6 nap. Goi V 1a thé tich ciia khdi hop do tinh theo x. Tim x (dm) dé khéi hop tao thanh c6 thé tich

16n nhét.

A _______J_ X

fhdm

s

Giai
Ta théy dd dai x (dm) cua canh hinh vudng bi cit phai thod man diéu kién 0<x<3.
Thé tich cua khdi hop 13 V(x) = x(6 — 2x)? v4i 0 < x < 3.
Ta phai tim x, €(0;3) sao cho V(xo) c6 gia tri l6n nhét.
Ta c6: V'(x)=(6-2x)? - 4x(6-2x) = (6-2x)(6-6x) = 12(3-x)(1-x).
Trén khoang (0 ; 3), V'(x)=0 khi x = 1.
Bang bién thién ctia ham sé V(x) nhu sau:

by 0 1 3
V'(x) + 0

Vix) g ~
- S

- ~ ™~

0 0
Can ctt bang bién thién, ta thiy: Trén khoang (0 ; 3), ham sb V(x) dat gia tri 16n nhat bang 16 tai x= 1.
Vay dé khéi hop tao thanh c6 thé tich 16n nhét thi x = 1 (dm).
Bai 43. Tir mdt tAm bia carton hinh vudng c6 d¢ dai canh bang 60 cm, ngudi ta cit bon hinh vudng bang

nhau & bdn goc rdi gap thanh mot chiée hop co dang hinh hop chir nhat khéng co nip (Hinh v&). Tinh canh

cua céc hinh vudng bi cat sao cho thé tich cua chiéc hop 1a 16n nhat.
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Bai 44. Mot nha san xuit mudn thiét ké mot chiéc hop co dang hinh hop chir nhat khong ¢ nip, ¢ day 1a
hinh vudng va dién tich bé mit bang 108 cm? nhu Hinh v&. Tim cac kich thudc cua chiéc hop sao cho thé

tich ctia hop 1a 16n nhat.

Bai 45. Mot nha san xuét can 1am ra nhiing chiéc binh ¢6 dang hinh tru véi dung tich 1000 cm®. Mt trén va
mat dudi cia binh dugc lam béng vat li€u c6 gia 1,2 nghin déng/cmz, trong khi mat bén cta binh dugc lam
bang vat liéu c¢6 gia 0,75 nghin dong/cm?. Tim cac kich thudc ciia binh dé chi phi vat liéu san xuit mdi
chiéc binh la nhé nhat.

Bai 46. Mot thung chtra nhién liéu gdm phan & giita 1a mot hinh tru ¢6 chiéu dai £ mét (4 > 0) va hai dau la
céc nira hinh cau ban kinh r (> 0) (Hinh vé). Biét rang thé tich cua thung chira 1 144 000 m>. Bé son
mit ngoai ctia phan hinh cau can 20 000 déng cho 1 m?, con son mit ngoai cho phan hinh tru can 10 000
ddng cho 1 m?. Xac dinh r dé chi phi cho viéc son dién tich mat ngoai thung chira (bao gdm dién tich xung

quanh hinh try va dién tich hai nira hinh cau) 1a nhé nhat, biét rang ban kinh  khong dugc vuot qua 50 m.

< >
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Bai 47. Tur mot miéng bia hinh chit nhat véi kich thude 20 cm x 10 cm, ban Lan cit bé hai hinh vuong c6
canh 13 x (cm) va hai hinh chir nhat (phan gach soc Hinh 1.65) rdi gap theo dudng nét dut va dan cac mép
dé duoc mot cai hop co dang hinh hop chit nhat. Tim x dé thé tich hop 1a 16n nhat va tinh gid tri 16n nhat

do.

Hinh 1.65
Bai 48. Trong mdt cudc thi 1am db dung hoc tap do trudng phat dong, ban Nam lam mot hinh chop tir giac

déu S.EFGH bang cach sir dung mot tim bia hinh vuéng ABCD c¢6 canh bang 5 cm va cit tim bia theo cac
tam giac can AEB, BFC, CGD, DHA. Sau d6 ban gép cac tam giac AEH, BEF, CFG, DGH sao cho bon
dinh A, B, C, D tring nhau tao thanh dinh S ctia khdi chop tir gidc déu nhu Hinh 1.66. Thé tich 16n nhat

ctia khéi chop tir gidc déu tao thanh bang bao nhiéu?

A 5cm D
H
E G
F
B C
Hinh 1.66

Bai 49. Chuyén vién phan tich thi truong ctia mot cong ty X san xuat may xay sinh t6 nhan thiy rang, néu
cong ty san xuat x may xay hang nam thi tong loi nhuan thu dugc s& tinh theo cong thirc:
y = f(x) = 8x + 0,3x> — 0,0013x> — 372 (triéu dong).
a) Cong ty X can san xuat it nhat bao nhiéu may xay dé khong bi 13, biét rang cong ty san xuat 20 may xay
van chua c6 13i?

b) Loi nhuén 16n nhit cong ty c6 thé thu duoc 1a bao nhiéu? Khi d6 can san xuit bao nhiéu may xay?
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Bai 50. Ong Nam can xiy dung mot bé chtra nude c6 dang hinh hop chit nhat khong ¢ nip day dé phuc vu
cho viéc tudi cdy trong vuon. Do cac diéu kién vé dién tich vuon, 6ng Nam can bé c6 thé tich 1a 36 m®, day
bé co chiéu dai gap hai 1an chiéu rong va chidu rong khong quéa 4 m, biét rang chi phi vat liéu xay dung mdi
mét vudng dién tich bé mat 1 nhu nhau. Hoi chiéu cao bé nudc bang bao nhiéu dé tong chi phi vat lidu la

nho6 nhét?

Giai
Xem bé chura co dang hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ nhu hinh v€ trén
Goi x (m) 1a chiéu rong cia bé, tacd 0 < x < 4.
Chiéu dai cua bé 1a 2x (m).
Goi & (m) 1a chiéu cao bé nudc, ta co thé tich cua bé 1a ¥ = x.(2x).h.
Suy ra: h:2L23—62: 18 (m)

x> 2x x’

Tong dién tich cdc mat can xay la:

1 1 1
S=S sen +2S gm0 +2Speew =2+ 2.x.—§ + 2.2x.—§ oy 4198
X X X

108 4x*—108 _4(x—3)(x> +3x+9)

2 2 2
X X X

Xét ham sé S(x) = 2x> +%(o <x<4),taco: S'(x)=4x—
X

S'x)=0=x=3
Bang bién thién:

X D 3 4
S'(x) — 0 +

54

Chi phi vat liéu xay dung thap nhat khi tong dién tich cac mat can xdy S(x) 1a nhé nhat.

Dua vao bang bién thién, ta c6 S(x) dat gia tri nho nhét tai x = 3, suy ra h =2.
Vay can xay bé c6 chiéu cao 14 2 (m).
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Bai 51. Trong mot thi nghiém y hoc, ngudi ta cdy 1000 vi khuan vao méi truong dinh dudng. Bang thuc
nghiém, nguoi ta xac dinh duoc s6 luong vi khuan thay d6i theo thoi gian boi cong thirc:

N(#) = 1000+ — 2%
100 + 72

5 (con), trong do t la thoi gian tinh bang gidy (Nguon: R. Larson and B. Edwards,

Calculus 10e, Cengage 2014). Tinh s lugng vi khuan 16n nhét ké tir khi thyc hién cdy vi khuan vao moéi

truong dinh dudng.

Giai
Xét ham sé N(1)=1000+ 2 (t0),
+1
100.(100+t2)—100t.2t 100.(100+12)
Taco: N'(t)= 5 = 5
(100+12) (100+t2)
Khi d6, véi 1 >0, N'(1)=0<100—7> =0 £ =10.
Bang bién thién ctia ham s N(t) nhu sau:
t |0 10 + o
N'(1) + 0
_1005
N(r) 8 E
1 000 1 000

Can cu bang bién thién, ta thay Trén khoang (0 ; +0), ham s6 N(t) dat gia tri 10n nhat bang 1 005 tai t = 10.
Vay sb luong vi khudn 16n nhat ké tir khi thue hién ciy vi khuan vao méi trudng dinh dudng 1a 1 005 con.

Bai 52. Cho mét hinh tru ndi tiép trong hinh nén co chiéu cao bang 12 cm va ban kinh d4y bang 5 cm (Hinh

4a). Nguoi ta cit hinh nén, try nay theo mit phing chira duong thing néi dinh va tim hinh tron day cta

hinh nén thi thu duge mot hinh phang nhu Hinh 4b.

12 cm
N
h
¥ 4
o
¥ 3cm
a) b)
5(12—h)
a) Chung minh rang cong thire tinh ban kinh » ctia day hinh tru theo chi€u cao 4 ciané la: r = —

257h(12—h)*

b) Chirg minh biéu thirc sau biéu thi thé tich khdi tru theo : V(h) = ™

¢) Tim / dé khéi tru c6 thé tich 16n nhat.
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Bai 53. Mot doanh nghiép san xuat doc quyén mot loai san pham. Gia sir khi san xudt va ban hét x san pham

d6 (0 < x <2000), tong sd tién doanh nghiép thu dugc (don vi: chuc nghin dong) 1a f (x) = 2 000x — x> va

tong chi phi (don vi: chuc nghin déng) doanh nghiép chi ra la g(x) = x> + 1 440x + 50. Gia sir mirc thué

phu thu trén mét don vi san pham ban duoc 1a t (chyuc nghin dong) (0<t<300). Tim mirc thué phu thu t (trén

mot don vi san pham) sao cho nha nuéc nhan dugce sb tién thué phy thu 16n nhéat va doanh nghiép ciing thu

dugc loi nhuan 16n nhat theo muc thué phu thu d6 (Ngudn: Nguyén Huy Hoang (Chu bién), Hudng din

giai bai tap Toan Cao cip cho cac nha kinh té, phan 2: Giai tich toan hoc, Nha xuat ban Thng ké 2007).

Giai
Khi san xuét va ban hét x san phém d6 (0 <x <2000), loi nhuén doanh nghiép thu dugc la:
h(x) = (2000x-x%)-(x>+1440x+50) — tx = -2x> + (560 — t)x — 50, véi 0<x<2000.
Xét ham h(x) = — 2x? + (560 — t)x — 50, vé&i 0 < x < 2000.

Ta co6: h(x)=—4x + (560 —t), "'(X)=0 <= x = 560~ € (0;2000)
Bang bién thién ctia ham sé:
' 560 :
LA¥|0 i 2 000
4
h(x) + 0 -
v [560
h 560 — 1

fi(x) o . . 4 __.'

i

. Khi d6, s6 tién thué thu duoc tur

Can ct bang bién thién, ta co: [112(2)1033] h(x)= h(563_tj tai x = 5601

doanh nghiép 13: k(f) = [5 601 ) ‘

560—¢

Ta cé: k(t):( j.z:—%(z—zam)2 +19600, V¢ e (0;300)

Vi vay, ta c6: max k(¢) =19600tai t= 280. Khi d6, x = 70 (san pham).

Vay mirc thué phu thu trén mét don vi san phém 520 cho nha ng:(')rc nhén duoc sb tién thqé phu thu l’('m nhét
la t=280. Khi do, muc thué phu thu 1a 2 800 000 dong/ san pham, doanh nghi€p san xuat va ban hét 70 san

pham.
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D. Cau héi tric nghiém
1. GTLN — GTNN trén &oqn

Cau 1:  Tim gia tri 16n nhat cuia ham s y = —x° +3x” +12trén doan [—3;1] .

A. 66 B. 72 C. 10 D. 12

Cau 2: Biét gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat cia ham s y = %3 +2x° +3x—4 trén [—4; 0] lan luot 1a M
va m . Gia tri cia M +m bang
) st ¢ 4 )
Cau 3:  Gia tri nho nhit cia ham s6 y = x* —2x* —4x + 5trén doan [1;3] bang?

A. 0. B. 2. C. -3. D. 3

Cau4: Goi M, m lan luot 13 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sb f (x) = x—+i trén doan [3;5].
x —

Khi d6 M —m bing

AL B. L. C.2. D.>.
2 2 8
Cau 5:  Gié tri nh6 nhat cua ham s6 f'(x)=x’—3x+2 trén doan [-3;3] bang
A. 4. B. 0. C. 20. D. -16.

Cau 6:  Gié tri nhd nhat m ciahamsd y=x’—7x*+11x—2 trén doan [0;2] 1a
A. m=-2 B. m=0 C. m=-3 D. m=11

. Y s L, o | £ 3x+1
Cau 7:  Goi m 1a gia tri nho nhat cuia ham s6 y = al

trén doan [-1;1]. Khi d6 gia tri cua m 1a

A. m=4. B. m=-4. C.m:g. D.m:—g.
3 3
Cau & Tim gia tri nho nhét ctia ham sb y=x"=3x" —9x + 5trén doan [—2;2].
A. 3. B. -22. C. 1. D. -17.
Cau 9:  Gia tri nho nhét cia ham s6 y = x’ —3x+1trén doan [-2;0]béng
A. 1. B. 2. C. -1. D. 3.
Cau 10: Gi4 tri nho nhét cia ham s6 y = x’ +3x” —9x+1trén doan [-4;4]1a
A. —4. B. 4. C. 1. D. 1.
\ . . . 2
Cau 11: Goi M, m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham so y = x+23 trén doan [—-1;1].
X+
Tinh M +2m?
AL B. 5. c 4 p. ..
3 3 3 3
Cau 12: Tim gia tri 16n nhat ctia ham sb y= 3x _31 trén doan [0;2] .
x_
A._—l. B. -5. C.5. Q.l.
3 3



X tx+4

Cau 13: Gia tri nho nhét cua ham sb f(x) = T trén doan [0;2] bﬁng
X
A 4. B. 5. C.3. p. 1Y
3
Cau 14: Gia tri 16n nhét cua ham s y=x +L1 trén doan [—4; —1] bf‘mg
x_
A. 5. B. —E. C. —g. D. -9.
2 5
sy ) O \ J4 x+4 \
Cau 15: Gia tri nho nhat cia ham s6 y = 5 trén doan [3;4] la:
x_
A.7. B. -6. C.3. D. 4.
2
Cau 16: Gié tri nh6 nhét cta ham sé y == +13 trén doan [-4;-2]1a
x+
A. min y=-7 B. min ——B C. min y=-8 D. min y=-6
i S L e L e L

Cau 17: Tong gia tri 10n nhit va gia tri nho nhat ctia ham s6 f(x) = x* —2x* +2 trén [0;2] bang
A. 12. B. 11. C. 3. D. 20.

Cau 18: Gia tri 16n nhat ciia ham sé y = x* +2x +1 trén doan [—l;l]

A. 4. B. 1. C. 0. D. 5.
Cau 19: Gia tri nho nhat cua ham sb y= x—_i trén doan [0; 3] la:
X+
A. min y=-3. B. min y=—. C. min y=-1. D. min y=1.
xe[O; 3] y xe[O; 3] y 2 - XE[O; 3] y xe[O; 3] y

Cau 20: Chohamsé y=x"+3x’-9x+1.GTLN1a M va GTNN la m ctia ham s6 trén doan [0;4] 1a

A. M =28 m=-4. B.M=T77T,m=1.
C.M=T7T,m=-4. D. M =28;m=1.

Cau 21: Tim gia tri nho nhét ciia ham s6 y = x 1 trén [1;3]
x

A. 9. B.2. C. 28 . D. 0.

Cau 22: Tim gia tri nho nhat m ciahamsd y =x’ —7x* +11x—2 trén doan [0;2].
A. m=11 B. m=3 C. m=0 D. m=-2

Cau 23: Gia tri 16n nhit ciia ham sb f(x)=+2x—x" trén doan {0;%} la

A. 0. B.g. C.2. D. 1.

3 2

Cau 24: Ham s y=%+x?—2x—1 ¢6 GTLN trén doan [0;2] la

A. 0. B. —. C. -1. D. —.
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2

. . x +4
Cau 25: Tim gia tri 1én nhat cia ham s6 y = trén doan [1; 3] .

13 16
A. maxy=4. B. max y=5. C. max y=—. D. max y=—.
= = e I is Y 3

Cau 26: Hamsb y= (4—x2 )2 +1 ¢6 gié tri 16n nhét trén doan [-1:1] 1a

A.17. B. 10. C. 12. D. 14.
Cau 27: Tim gia tri 16n nhét ctia ham s6 y :x+2 trén [1;9].
X
A. n[};%]xy=10. B. rﬂ;%]xy=6. C. rﬂg]xy=l2. D. rﬂ%]xy=—6.

Cau 28: Goi M,m lan luot 1a gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét cua ham sb y= 2x+1 trén doan [3;7] .

x_
Tinh M —2m?
Al B. -11. C. 4. D. 4.

. . 2 1
Cau 29: Tim gia tri nho nhat m ctiahamso y = x° 4+ = trén doan {5;2:|.

X
17
A. m=3. B. m=5. C.m:?. D. m=4.
Cau 30: Gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat ciia ham sé 1 (x)= — + x trén doan [1;2]15n luot 1a
+2x
A. E,Z B. E,ﬁ C. E,Z D. E,E
32 35 32 5 2
Cau 31: Gia tri nho nhat cua ham sb f(x)=—x"+4x trén doan [-2;5] la
A, —12. B. 4. C. 4. D. 12.
Cau 32: Gia tri nho nhat ciia ham sé y = 1+x+i trén doan [—3;—1] bang
x
A. 5. B. —4. C. 6. D. -5.
r r 2
Cau 33: Tim gié tri nhd nhat cia ham s6 y = trén doan [2;4].
x_
A. miny=-3 B. min _D C. miny=6 D. miny=-2
SR CEY TR = Ry CEYT T

Cau 34: Cho a,beR, 0<a<b,hamsd y= f(x) c6 dao ham trén R thoa min f'(x)<0, ‘v’xe(a;b).Gié

tri nho nhit ctia ham sd da cho trén doan [a ;b] bang

b
A. f(b). B. f(“; j C. f(a). D. f(<ab).
. cr 1 A, o 1x £ —x*—4 A 3 \
Cau 35: Gid tri 16n nhat cua ham s6 f(x) = trén doan 5;4 la
x
A -2 B. 4. C. —%5. D. -5
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o < T S . 3
Cau 36: Tim gia tri 16n nhat (max) va gia tri nho nhat (min) ciia ham so y = x + 1 trén doan [E’ 3} .

X
A. maxyzg, _Tlilfy=£. B. maxy=m, min y =2.
[3.3 30 [3; [3;3} 30 [3;
L2 2 12 ]
C. maxy:E, min y =2. D. maxy:E, _‘nir_yzé.
[2;3} 30 [3; [3;3} 30 [3;
2 12 ] 2 12 ]
. . x* +4 .
Cau 37: Gi4 trj nho nhét cia ham s6 f'(x)= trén doan [1;4]bang
X
13
A. 24/2. B. 5. C. 3 D. 4.
~ \ .y . 5 A 5 \ A 2 2 A 1
Cau 38: Tim gié tri nho nhat m cia ham so0 y = x~ +— trén doan [—;2}.
X
17
A.m:T B. m=10 C.m=5 D. m=3
YA \ X x> —=3x+3 . \ A ETOREY. Ay N ap e 2 Ry v \ e
Cau 39: Chohamso y=——.Goi M va m lan luogt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham so
x_

trén doan [—l;%} Tinh tich M -m.

g.ﬂ. c. -1 D. 0.
2 2

A. 3.

Cau 40: Goi M va m lan lugt 1 gié tri 16n nhét va gié tri nhd nhat cia ham s6 f(x)=2x-4J6—x trén
doan [—3; 6] .Tong M +m co gia trila
A. 6. B. -12. C. 4. D. 18.

2

. 3 ey : e . : +5
Cau 41: Goi M, mlan lugt 13 gid tri 1on nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = al trén [—2; 1] . Tinh

x_
T=M+2m.
A T=-13 B. T=-10. c. r=-21 D. T=—14
2 2
Cau 42: Tim tap gia tri cia ham s y=+x—1++9—x
A.T=[19]. B. T=[242; 4]. C.T=(1;9). D. 7=[0; 242].
e . . - 1
Cau 43: Gia tri nho nhat cua ham so y=ﬂ trén doan {%;3} la
X
A. 3. B. —é. C. —é. D. 1.
3 2
2
Cau 44: Gia tri 16n nhéat cua ham s y= foﬁtrén doan [—2;%} la
x_
A. —Z. B. —E. C. 1. D. -3
2 3
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Cau 45: Gia tri nho nhét ctia ham s6 y = x +2 trén doan [2;4]1a
X
25 . 13
A. miny=6. B. miny=—. C. mny=-6. D. miny=—.
= B pal” " g ] 2} Y 72

, . , 4 §
Cau 46: Tich cua gia tri nho nhat va gia tri 1on nhat ctia ham so f(x)=x+— trén doan [1 ; 3] bang:
X

52 65
A, —. B. 20. C. 6. D. —.
3 3
Cau 47: Gia tri nhé nhit cia ham s6 y =x’ —3x+5 trén doan [2;4] 1a
A. r[1;1}]1y=3. B. r[r21;141]1y=7. C. 1[‘51;1}})/=5. D. 1[121;15]1y=0.
. N T £ x+1, .
Cau 48: Tim gia tri nho nhat cia ham s6 y = 3 trén doan [—l ; 2] .
x_
A. xrer[111r;12]y =3. B. xrer[glr;lz]y =-3. C. Xgr[lllr}z]y =0. D. xrer[ll{;lz}y =—4.
Cau 49: Tim gia tri nho nhat m ciia ham s6 y = x* —3x” trén [— I; 1] .
A.m=-4, B. m=0. C.m=-2. D. m=-5.

i L , , , 1
Cau 50: Tinh tong gia tri 16n nhat va nho nhat ciia ham s6 £ (x) = x> +g trén doan [5;2} .
X

A. 8. B.5. C. 4. D. 6.
Cau 51: Gia tri 16n nhét, gia tri nho nhét ciia ham s6 y = x++/1-x* 1an luot 1a

A. \/5;1. B. \/5;1. C. \/5;—1. D. \/5;1.

Cau 52: Goi mva M lan luot 14 gia tri nho nhét va gi tri 16n nhét cia ham s§ y = x—+v/4—x? . Khi d6
M —mbang

A. 4. B. 2-2. C. 2(\5—1). D. 2(ﬁ+1).

Cau 53: Tim gia tri 1é6n nhét cua ham sb y=2" trén doan [—1;2] la

Al B. 4. C.2. D. -1,
2
Cau 54: Gi4 tri nho nhét ciia ham s6 f(x)=x.e" trén doan [-2;-1] bang
AL B. L. c. % p. 2.
e e e e

Cau 55: Tim gia tri nho nhat m va gia tri 16n nhit M cta ham s y= log, (x+1) trén doan [1;7].
A m=LM=T7. B. m=1,M =8. C.m=1M=3. D. m=3;M =8.

Cau 56: Céu 43 . Gia tri 1on nhat cia ham s y =(x—2)’ " trén doan [1;3] 1a

4

A. e’ B.e. C.0. D. ¢*.

Cau 57: Gié tri nho nhat cia ham s y =log,” x—4log, x+1 trén [1;8] 1a
A. 2. B. 1. C. 3. D. 2.



Cau 58: Gia tri nho nhit ciia ham s6 y = x —31n x trén doan [1; e] bang

A. 1. B. 3-3In3. C. e. D. e-3.
Cau 59: Gia tri nho nhat, 16n nhit ciia ham sb y=x—Inx trén doan {%;e} theo thir tu la
A.l1vae-1. B.%+ln2 vae—1.

C.lvae. D.lvéé+ln2.

Cau 60: Gia tri 16n nhat ctia ham sb y=Inx— ln(x2 +1) trén doan {%;2} khi:

A. x=1. B.x:l. C.x:i. D.x:i.
2 2 4
Cau 61: Tim gia tri 16n nhét ctia ham s6 f(x)=e*"' =2 trén doan [0;3].
A.e*-2. B.e -2, C. e-2. D. e -2.
Cau 62: Tim gia tri 16n nhat ciia ham s6 y = (x2 +1)1nx trén doan [l;e] )
A. n[]a]xy:e2 +1- B. n[’llalxyzo C. Khél’lg t(:\)n tal D. n[]a]xy:4ez—1.
1;e ;e 1;e

Cau 63: Goi M, N lan luot la gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét ctia ham sb y=x".e " trén doan [—1;1] .
Tinh tong M + N .

A M+N =3e. B.M+N=e.
C.M+N=2e-1. D. M+ N =2e+1.
Cau 64: Gia tri nho nhat ciia ham sé 1 (x) = x.e" trén doan [—2;—1] bang
1 1 2 2
A - B. —. c.=. D. -=.
e e e e

Cau 65: Tim gia tri 16n nhat ctia ham sé f(x) =e*"' =2 trén [0;3].
A.e*-2. B.e -2, C.e-2. D.e’ -2.
Cau 66: Gia tri 16n nhat ciia ham s6 f(x)=(2x-3)e"trén [0;3]1a
A. max f(x)=¢’. B. meg(f(x) =5e’. C. magi(f(x) =4e’. D. max f(x)=3¢".

[0:3] [o: [o: [0:3]

Cau 67: Gia tri 16n nhit ctia ham s6 y = (2x—l) + ln(2x+ 1) trén doan [—%;0} bang

A. —%—mz. B. 1. C.In2. D. 1+1In3.
Cau 68: Gia tri 16n nhét cua ham sd y:x(2—lnx) trén doan [2;3] la

A. xme[ezlgi]y:e. B. ?g[azi;)}(}y:6—3ln3.

C. ?El[%]y:4—2ln2. D. g[azl;)}(]y:l.

Cau 69: Gia tri nho nhét ciia ham s y = xInx trén khoang (0;+o) bing

A. e B. e. C. 1. D. —.
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Cau 70: Chohamso f(x)= %+ Inx . Gi tri nho nhat ciia ham s0 g (x)=

(x) Ia

Gia tri khac.

><|~

A. 3. B.2. C. 1.

A
D.
Inx 1
Cau 71: Tong gia tri 1on nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = —— trén doan | —
e’
D

X
A. T:—e+%. B. T:e—l. C. T=_—1+%. . T:l—e.
e e e e e

Cau 72: Tim gia tri 16n nhét ctia ham s6 y = (xz +1)lnx trén doan [l;e] i

A. n['la]xy:ez +1. B. n[}alxy 0. C. Khong ton tai. D. n[nalxy:462_1.
1;e e I;e

Cau 73: Gia tri 16n nhit ciia ham s6 y = (x—2)2 e trén [1;3] 1a

A. €. B. 0. C.¢e. D. ¢*.
Cau 74: Gia tri nho nhit cia ham s6 y = ln(x2 —2x+ 1)—x trén doan [2;4] la

A. 2. B. 2In3-4. C. 3. D. 2In2-3.
Cau 75: Gia tri 16n nhat M va gia tri nho nhat m ciia ham sé y = x> —2In x trén [e’l ;e] la

A M=e>-2, m=e’+2. B. M=e¢>+2,m=1.
C. M=e’+1,m=1. D. M=¢’-2,m=1.

au 76: Chohamsd f(x)=x"—x—Inx. Biét trén doan [1;e] ham s6 c6 GTNN 1a m, va c6 GTLN 1a M .

Ho6i M +m bang

A. e’ —e+1. B. e’ —e—1. C.e*—e. D. 2¢" —e+1.

Cau 77. 1im gia tri nho nhit cia ham sé y = x.e* trén doan [1;2].
1

A e. B. 2¢%. C. —. p. <.
e 2
Cau 78: Gia tri 16n nhét cua ham sd f(x) = xIn x trén doan [2;3] bang
1
A. f(2). B. f(3). C. f(e_Zj' D. f(e).
Cau 79: Gia tri nho nhét ciia ham s y =(2x—1)e" trén doan [-1;0] bang
A3 B. ——=. C. 1. D. e.

- e

2—
**trén doan

Cau 80: Goi m va M lan luot la cc gié tri nhé nhét va gia tri 1on nhéat ciia ham sé f(x)=e
[0;2] . M6i lién hé gita M vam la

A. M-m=e. B. m+M=1. C. m.M:LZ. D. M=e2.
m

[¢]

Cau 81: Gia tri 16n nhit ciia ham sb y=x(2—lnx) trén doan [2;3] bang
A. 3. B. 6-3In3. C. 4-2In2.

=
(¢}
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Cau 82: Goi a,blan luot 1a gia tri 16n nhét, gid tri nho nhat cia ham sé y =x* +log, (2 - x) trén doan [-2;0]

. Tong a+bbang

A. 5. B. 0. C. 6. D. 7.

Cau 83: Tim gia tri 16n nhat ciia ham sé y = x+e** trén doan [0;1] .
_ a2 _ _ _ 2

A.)rcne[%l;)li]y—e. B.xme[%l;)li]y—2e. C'xme[%;)ﬁy_l' Q.gl[%;)lc]y—e +1.

Cau 84: Gia tri nho nhét cia ham s6 y = xe” trén [-2;0] bang
A. 0. B. —%. C. —e. D. —l.
e e

Cau 85: Tim gia tri nho nhit ciia ham s6 y =e** +2¢" trén doan [O; 2]
B. miny =e¢"* +2¢’.
0;2

A. min y =2e* +2¢’.

[0:2]
C. miny=3 D. min —L+g
= oY () RPN

2. GTLN — GTNN trén khoang

Cau 86: Chohamsb y=x’ —ix2 +1. Goi M 1a gia tri 10n nhét ctia ham sd trén khoang | —25;— |. Tim M
g 1

A M=1. B.M:l. C.M=0. D.Mzg.
2 250
Cau 87: Tim gid tri nho nhét cia ham sé y = f (x)=4x’ + ——4 trén khodng (0;+00).
X

A. (rélg)l) (x):—l. B. (1’(}’;1+10I01)f(x)=—4. C. (rongorol)f(x):7 D. (ror;lgl)f(x)z—?,.

Cau 88: Tim gia tri nho nhét ciia ham s6 y = x—5+— trén khoang (0; +oo).
x
A. miny=2. B. min y =—4. C. min y =-3. D. miny=-5.

Y (0;+w)y - (0;+oo)y (0;+oo)y

(05+00)
Cau 89: Chohamsé y= f(x) codaoham f'(x)= 2x—%, Vax # 0. Gié tri nho nhét cia ham sb trén
x

(0;+40) 1a
A f(1). B. /(3). C. f(0). D. f(-2).
Cau 90: Gia tri nho nhét cia ham s§ y = x> += véi x>0 bang
X
A. 4. B. 2. C. 1. D. 3
Cau 91: Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 y:x(l—xz)trén khoang (0;1)1a
1 1 23
A, —. B. —. C. 0. D. —.
9 V3 9

Cau 92: Gié tri 16n nhat cia ham s6 y = V—x? + 4x trén khoang (0;3)1a

A. 4. B. 2. C. 0.
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Cau 93: Gi4 tri 16n nhat cia ham s6 y = x + 4 trén khoang (—oo ; 1) bang

x_
A. 5. B. -1. C.3. D. -3.
Cau 94: Goi m la gia tri nho nhat ctia ham sb y:x—1+i1 trén khoang (1;+oo). Tim m .
x_
A.m=2. B. m=5. C. m=3. D. m=4.
2_
Cau 95: Gi4 trj nho nhét cua biéu thic 4 =3’2ﬂla
x —2x+1
A. 2. B. 1. C. 1. D. 2.

o L . s % 4 .
Cau 96: Tinh gia tri nho nhat cia ham s6 y = x+—- trén khoang (0;+).
x

A. miny=S5. B. miny=4.

(0;+00) (0;+00)

C. miny=3. D. min y=8§.

— (054w) (03+0)

e . 5 A 5 \ A 3 A
Cau 97: Tim gié tri nho nhat m cuahamso y=x’+= trén (0;+00).

X

A m=43 . B. m=2+/3. C.m=4 D. m=2
Cau 98: Goi m la gia tri nho nhat ctia ham s6 y =x—1+i trén khoang (1;+oo). Tim m?

x_
A.m=5. B. m=4. C.m=2. D. m=3.
; . x*—x+1
Cau 99: Gia tri nho nhat cua ham so6 y=—1 trén khoang (1;+o0) la
x_
7
A. -3 B. 5. C. 1. D. 3.

Cau 100: Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh S = —* +3¢> =2, trong d6 ¢ tinh bang gidy va
S tinh theo mét. Van tdc 16n nhét ctia chuyén dong chat diém do 1a
A.1m/s. B.3m/s. C.2ml/s. D.4m/s.

3. GTLN — GTNN khi biét d5 thi - BBT

Cau 101: Cho ham sb y = £ (x) lién tuc trén doan [-1;3] va co dd thi nhu hinh bén. Goi M va m lan

luot 1a gia tri 16n nhit va nho nhat cia ham sé di cho trén doan [-1;3]. Gia tri cia M —m bing

Y4
37 :
1\ 1
-1 o V3
By | I
A. 0. B. 1. C. 4. D. 5
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Cau 102:  Chohamsé y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trong doan [~1;3] nhw hinh bén duéi. Goi

m 1a gia tri nho nhit ctia ham s6 y = f (x) trén doan [—1;3]. Tim ménh dé dung?

v O/ \1/
A. m= f(0). B. m=f(2). C.m=f(-1). D. m=f(3).

Cau 103: Cho hamsé y = f (x) lién tuc trén [—3;2] va c6 bang bién thién nhu hinh dudi. Goi M , m

lan luot 1a gia tri 16n nhét va gia tri nhd nhit ciia ham sé y = f (x) trén [—3 ; 2] .Tinh M —m.

x| -3 0 1 2
2
\ 1
y /
/ 0
-4
A. 5. B. 7. C.6. D. 4.

Cau 104:  Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién trén doan [—4;1] nhu sau
2y —4 —2 0 1

f'(z) - 0 + 0 —

0 —2
Khi d6, ménh d& nao sau day ding?
A. max f(x)=3, B. min f(x)=-2,
C. max f(x)=1, D. min f(x)=0

-2;1

Cau 105:  Chohamsé y = f(x) 1a ham s6 lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh v& duéi day

X | - -1 0 1 4on
v -0 + 0 -
4

NN

Khang dinh nao sau day la khang dinh dung?

A.mR}ny:O. B.mRaxy:I. C. n}Rmy=3. Q.mﬂgxy:4.
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Cau 106:  Chohamsb y = f(x)c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Goi M, N 1an luot 1a gia trj 16n nhat, gia tri
nhé nhat cua ham s trén doan[-2;2]. Tinh gia tri biéu thac P =3M —2N .

i i a:-_
—2[ -10 \/ 2
—1f--N
A. 2. B. 3. C. 5. D. 11.
Cau 107: Cho hamsb y = f(x) co db thi nhu hinh v& sau
v
—1 0 2 3] N
. : -
————;—4—4» ——————————————
Gia tri 16n nht cta ham s di cho trén doan [—1; 2] béng
A. 1. B. 2. C.0. D. 4.

Cau 108:  Chohamso f(x) lién tuc trén [~1;5] va cé db thi trén doan [-1;5] nhu hinh v& bén dudi.

Tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 f'(x) trén doan [-1;5] bang
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Cau 109:

Cho ham s6 f (x) lién tuc trén doan [—3;2] va ¢4 d6 thi nhu hinh v& bén. Goi M, m lan luot 1a

gia tri 16n nhat va nho nhét cua ham sé di cho trén doan [—3; 2] . Gia tri cia M —mbang:

A. 4. B. 3.

Cau 110:

D. 0.

Gi4 tri nho nhit ciia ham sé da cho bang

A. 5.

C. 4.
Cau 111:

Tim min /(x)

[-2:4]

A. 1. B. 4.

Cau 112:
lIa

B.1
D. Khong ton tai.

Cho ham s6 y = f(x) c6 d0 thi trén doan [~2;4] nhu hinh v&.

D. -3.

C.2.

Cho ham s y = f(x) ¢ dd thi trén [—2;4] nhu hinh v&, gia tri 16n nhit cta f(x) trén [—2;4]

[\ &)
=
(U]

99



Cau113:  Chohamsd y = f(x) lién tuc trén doan [-2;2] va c6 do thi nhu hinh v& bén dui.

3
- -

Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham sé dé cho trén doan [—2;2] . Gia tri cua

M +m bang
A 0. B. 1. C. 4. D. 3.

Cau 114: Cho hamsd y = f (x) c6 bang bién thién nhu hinh v& sau:

x —00 —2 0 3 6 +o00
T T

y' : - 0 + 0 - :
1 I
; 5 ;
1 I
I I
1 I
1 I

y 1 1
2 -3

—2

Goi M,m lan luot 14 gia tri 16n nhét, nho nht ctia ham s trén doan [—2; 6] .Tinh P=2M +m .
A. P=6. B. P=T7. C. P=9. D. P=8.

Cau 115: Cho ham s y = f(x) ¢6 bang xét diu dao ham nhu sau:

!

0 + 0 -

T |—xg -1 0 1 +o
T T -

Ménh d¢ nao sau day ding
A. (Tig)f(x) = f(O) B. (r(l)rliz()f(x) = f(l) C. r(1_11al>]<f(x) :f(O). D. (glg)f(x) :f(—l).

Cau 116: Cho ham s y = f(x) c6 daoham y = f'(x) lién tuc trén R va dd thi cua ham sé f'(x) trén
doan [—2; 6] nhu hinh vé bén.

Tim khang dinh dung trong cac khang dinh sau.

A. r[l}zg}g%f(x) =1 (-2). B. I[I_lza;,é)](f(x) =1(6).
C. max (x)=max{f(—1),f(6)}. D. max f(x)= f(-1).

[-2;6] [-2;6]
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4. Toén tl'xuc té ng dung’ GTLN - GTNN

Cau 117: Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S (t) =1+3¢* —£. Van tbc ctia chuyén dong dat gia

tri 16n nhat khi ¢ bang bao nhiéu
A t=2. B.t=1. C.t=3. D.t=4.

Cau 118: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%f +6t* v&i t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi

vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing duong vat di chuyén duogc trong khoang thoi gian do.
Hoi trong khoang thoi gian 9 gidy ké tur khi bat dau chuyén dong, van toc 16n nhat cta vat dat dugc
la

A. 243(m/s). B. 27(ms). C. 36(ms). D. 144(m/s).

Cau 119: D¢ giam huyét dp ciia mdt bénh nhan duoc cho béi cong thie f(x)=0,025x (30— x), trong
d6 x (miligam) 14 liéu luong thudc dugc tiém cho bénh nhan. Khi dé, liéu luong thude dugce tiém
cho bénh nhan dé huyé¢t 4p gidm nhi€u nhat 1a

A. 20 miligam. B. 10 miligam. C. 15miligam. D. 30miligam.

Cau 120: Mot co so san xuat khan mit dang ban md chiéc khin véi gia 30.000 dong mot chiéc va mdi
thang co s& ban dugc trung binh 3000 chiéc khan. Co sé dang co6 ké hoach tang gid ban dé coé lo
nhuén tot hon. Sau khi tham khdo thi truong, nguoi quan 1y thay rang néu tir mitrc gia 30.000 dong
ma ctr ting gia thém 1.000 dong thi mdi thang s& ban it hon 100 chiéc. Biét von san xuat mot chicc
khan khong thay doi 1a 18.000 dong. Hoi co s san xuat phai ban 1a mirc gid bao nhiéu dé dat loi
nhuaq 16n nhét. . . .

A. 43.000 dong. B. 36.000 dong. C. 39.000 dong. D. 42.000 dong.

Cau 121: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬁ +6¢> v6i t 1a khoang thoi gian tinh tir khi vat bat

dau chuyén dong va s 1a quang duong vét di chuyén dugc trong khoang thoi gian d6. Hoi trong
khoang thoi gian 9 gidy, ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc 16n nhat cua vat dat duoc bang bao
nhiéu?

A. 243. B. 144. C. 27. D. 36.

Cau 122: Mot con ¢4 hdi boi nguoc dong nudce dé vuot mot khoang cach 300 km, van toc ciia dong nude
12 6 (km/h). Gia str van toc boi ctia ca khi nuéc yén ling 1a v (km/h). Nang lugng tiéu hao cua ca
trong ¢ gio dugc tinh theo cong thuc E=cv't, c 1a héng s6 cho trudce, don vi ciia E 13 Jun. Van
tbc v cua ca khi nude ding yén dé niang luong cia cé tiéu hao it nhat 1a

A. 8 (km/h). B. 12 (km/h). C. 10 (km/h). D. 9 (km/h).

Cau 123: Khi nudi cé thi nghiém trong hd, mot nha sinh vét hoc théy réng: néu trén mdi don vi dién tich
ctia mat hd c¢6 n con c4 thi trung binh mdi con ca sau mot vu can nang Q(n) =480—-20n (gam). Hé1
phai tha bao nhiéu con c4 trén mot don vi dién tich cia mat hd dé sau mot vu thu hoach dugc nhiéu

c4 nhat?
A.12. B. 14. C. 10. D. 18.

Cau 124: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬁ +6¢> v6i t (gidy) la khoang thoi gian tinh tir khi

vat bt diu chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén dugce trong khoang thoi gian do.
Hoi trong khoang thoi gian 9 gidy ké tir khi bit dau chuyén dong, van tc 10n nhat cta vat dat duogc
bang bao nhiéu ?

A. 144 (m/s). B. 36 (m/s). C. 243 (m/s). D. 27 (m/s).
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Cau 125: Céc chuyén gia Y-té udc tinh sé ngudi nhidém virus Zika ké tir ngdy xuat hién bénh nhan dau
tién dén ngay thur 7 1a f(1)=45/ -1 ,(1=0,1,2,..,25). Néu coi f(¢)la mot ham x4c dinh trén
doan [0; 25] thi f '(t) duoc xem 1a téc do truyén bénh (ngudi/ngay) tai thoi diém ¢. Tdc do truyén

bénh s& 16n nhat vao ngay thr may?
A. 20. B. 10. C. 15. D. 5.

Cau 126: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬂ +6¢2 v6i t (gidy)la khoang thoi gian tir khi vat bat

dau chuyén dong va s (mét) la quing duong vat di chuyén trong thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi
gian 6 gidy, ké tir lic bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhat vat dat dugc bﬁng bao nhiéu?
A. 24(m/s). B. 108(m/s). C. 64(m/s). D. 18(m/s).

Cau 127: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%f +6¢° voi t(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi vat

bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian d6. Hoi
trong khoang thoi gian 7 gidy, ké tir khi bat dau chuyén dong, van tdc 10n nhét cia vat dat dugc bang
bao nhiéu?

A. 180(m/s). B. 36(m/s). C. 144(m/s). D. 24(m/s).

Cau 128: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬁ +9¢% voi t (gidy) la khoang thoi gian tinh tir khi

vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén trong khoang thoi gian d6. Hoi
trong khodng thoi gian 10s, ké tir khi bat dau chuyén dong, van tdc 1on nhét cua vat dat duoc béng
bao nhiéu?

A. 30m/s. B. 400m /s . C. 216m/s. D. 54m/s.

Cau 129: Céc chuyén gia y té wéc tinh s6 ngudi nhiém virus corona ké tir ngay xut hién bénh nhan dau
tién dén ngay thtr 7 1a f(r) =45t -+ v6i (0<7<25). Néucoi f(r) 1a mot ham xé4c dinh trén
doan [O; 25] thi ham f '(t) duoc xem 1a tdc do truyén bénh tai thoi diém ¢ . Xac dinh ngay ma tde
d6 truyén bénh 13 16n nhat.

A. 15, B. 20. C. 10. D. 5.
Cau 130: Do giam huyét 4p ciia mot bénh nhan duge cho boi cong thirc G(x) =0,025x" (30 - x) . Trong

d6 x 1a liéu luong thude duoc tiém cho bénh nhan (don vi miligam). Tinh liéu lwong thude can tiém
cho bénh nhéan dé huyét ap giam nhiéu nhat.
A. 15mg. B. 30mg. C. 25mg. D. 20 mg.

Cau 131:  Dién tich 16n nhét ciia hinh chir nhat noi tiép duong tron ban kinh 10cm 1a:
A. 160cm’. B. 100cm’. C. 200cm”. D. 80cm”.
: 1 . : . :
Cau 132: Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —§t3 +61> voi t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi

vét bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian do.
Hoi trong khoang thoi gian 9 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc 16n nhat ctia vat dat dugc
bang bao nhiéu ?

A. 144 (m/s) B. 36 (m/s) C. 243 (m/s) D. 27 (m/s)
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Cau 133: MOt chat diém chuyén dong c6 phuong trinh chuyén dong 1a s =’ +6¢” +17¢, véi 1(s) 1a
khoang thoi gian tinh tir luc vat bit dau chuyén dong va s (m) la quang duong vat di dugc trong
khoang thoi gian d6. Trong khoang thoi gian 8 gidy dau tién, van toc v( m/ S) ctia chat diém dat gia

tri 16n nhit bang

A. 29m/s . B. 26m/s . C.17m/s. D. 36m/s.

Cau 134: MOt chat diém chuyén dong c6 vén toc tirc thoi v(¢) phu thude vao thoi gian ¢ theo ham sb
v(1)=—1"+81* +500(m/s) . Trong khoang thoi gian ¢ =0(s) dén 7 =5(s) chat diém dat van téc 16n

nhét tai thoi diém nao?

A.t=4. B.1=2. C.t=0. D.t=1.

Cau 135: Mot chat diém chuyén dong theo quy luat s =—£* +6¢> +17¢, v6i ¢ (gidy) 1a khoang thoi gian
tinh tir lac vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di duogc trong khoang thoi gian
d6. Khi d6 van tbc v(m / s) ctia chuyén dong dat gia tri 16n nhét trong khoang 8 gidy dau tién bang

A.26m/s. B. 36m/s. C.29m/s. D.17m/s.

. 1 . NN , NPETEPERR
Cau 136: Mot vat chuyén dong theo quy ludt s = §t3 —1* +9¢ v6i t (gidy) 1a khodng thoi gian tinh tir luc

vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di dugce trong thoi gian do. Hoi trong khoang

thoi gian 10 gidy ké tir ltc bat dau chuyén dong, van toc 16n nhat cia vat dat duoc bang bao nhiéu ?
25

A. 89(m/s). B. 109(m/s). C. 71(m/s>. D. ?(m/s)

Cau 137: MO0t chét diém chuyén dong theo quy ludt s = —£> + 61> +17¢, voi ¢ (gidy) 1 khoang thoi gian
tinh tir luc vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di dugce trong khodng thoi gian
d6. Khi d6 van toc v(m / s) ctia chuyén dong dat gia tri 16n nhét trong khoang 8 gidy dau tién bang

A. 26m/s. B. 36m/s. C. 29m/s. D. 17m/s.

Cau 138: Hang ngay, muc nudc ctia con kénh 1én xudng theo thiy triéu. Do sau & (m) cua myc nudc
trong kénh tinh theo thoi gian t(h) dugc cho boi cong thirc £ =3cos (%t + %) +12

Khi ndo muc nude cua kénh 1a cao nhét véi thoi gian ngén nhat?
A. 1=22(h). B. t=15(h). C. t=14(h). D. t=10(h).

Cau 139: Mot trang trai rau sach mdi ngay thu hoach dwoc mét tan rau. Mdi ngay, néu ban rau voi gia
30000 dong/kg thi hét rau sach, néu gia ban rau ting 1000 dong/kg thi s rau thira ting thém 20 kg.
S6 rau thira nay dugc thu mua lam thirc dn chin nudi véi gia 2000 dong/kg. Hoi tién ban rau nhiéu
nhat trang trai c6 thé thu dugc mdi ngay 1a bao nhiéu?

A. 32400000 dong. B. 34400000 dong. C. 32420000 dong. D. 34240000 dong.

Cau 140: Mot ngudi ban budn Thanh Long Do & Lap Thach — Vinh Phuc nhan thdy rang: Néu ban véi gia
20000 nghin /kg thi mdi tudn c6 90 khach dén mua va méi khach mua trung binh 60 kg . Ct ting
gia 2000 nghin/kg thi khdch mua hang tuan giam di 1 va khi d6 khach lai mua it hon muc trung
binh 5 kg, va nhu vay cir giam gia 2000 nghin /kg thi s6 khach mua hang tuan tang thém 1 va khi
d6 khach lai mua nhiéu honmirc trung binh 5 kg . Hoi nguoi d6 phai ban véi gid mdi kg 1a bao
nhiéu dé loi nhudn thu dugc hang tuan 1a 16n nhat, biét rang nguoi d6 phai ndp tong cac loai thué 1a

2200 nghin /kg . (Két qua lam tron dén hang nghin)
A. 16000 nghin /kg . B. 24000 nghin/kg . C. 22000 nghin/kg . D. 12000 nghin /kg .
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Cau 141: Mot ngudi dan ong mudn chéo thuyén & vi tri 4 toi diém B vé phia ha luu bo d6i dién, cang
nhanh cang tot, trén mot b séng thang rong 3 km (nhur hinh v&). Anh c6 thé chéo thuyén ciia minh
tryc tiép qua song dé dén C va sau d6 chay dén B, hay c6 thé chéo truc tiép dén B, hodc anh ta co
thé cheéo thuyén dén mot diém D giita C va B va sau d6 chay dén B . Biét anh 4y c6 thé chéo
thuyén 6 km/h, chay 8 km/h va quing dudng BC =8 km . Biét toc do ciia dong nudc 1a khong
dang ké so voi toc 6 chéo thuyén cia ngudi dan ong. Tinh khoang thoi gian ngén nhat (don vi: gio)
dé ngudi dan 6ng dén B.

D. 1+

3 9 J73
A, =. B. —. C. —.
2 J7 6

Cau 142: Ong An mudn xay mot cai bé chira nudc 16n dang khdi hop chit nhat khong nap véi thé tich
288 m’. Pay bé 1a hinh chit nhat co chiéu dai gap doi chiéu rong, gia thué nhan cong dé xay bé 1a
500000 ddng/m?. Néu 6ng An biét xac dinh céc kich thudc ctia bé hop 1i thi chi phi thué nhan cong
s& thap nhat. Hoi 6ng An tra chi phi thap nhat dé xdy dung bé d6 1a bao nhiéu?

A. 108 triéu dong. B. 90 triéu dong. C. 168 triéu dong. D. 54 triéu dong.

Cau 143: Ong A dy dinh st dung hét 5Sm’kinh dé 1am bé c4 bang kinh c6 dang hinh hdp chit nhat khong
nap, chiéu dai gip doi chiéu rong (cac mdi ghép co6 kich thudc khong dang ké). Bé ca co thé tich 16n
nhit bang bao nhiéu (két qua 1am tron dén hang phan trim)?

A. 1,0lm’. B. 1,5Im’. C. 1,33m’. D. 0,96m’.

i
5

Cau 144: Chi phi nhién liéu cia mot chiéc tau chay trén song dugc chia 1am hai phan. Phan thir nhat
khong phu thudc vao van toc va bang 480 nghin dong trén 1 gid. Phan tht hai ti 16 thuan véi 1ap
phuong ctia van tdc, biét khi v=10 (km/gio) thi phan thtr hai bang 30 (nghin dong/ gic). Hiy xéac
dinh van toc ciia tau dé tong chi phi nhién lidu trén 1 km dudng song 1a nho nhét

A. 10 (km/gio). B. 25 (km/gio). C. 15 (km/gio). D. 20 (km/gio).

Cau 145: Mot bac ndng dan can xay dung mot hd ga khong co nip dang hinh hdp chir nhat c6 dung tichla
3200cm’, ti sb giita chiéu cao ctia hd va chiéu rong ctia day bang 2. Hiy xéac dinh dién tich cta day
hé ga dé khi x4y tiét kiém nguyén vt liéu nhat?

A. 1200cm”. B. 120cm”. C. 160cm”. D. 1600cm”.

Cau 146: Mot cira hang ban budi Poan Hing cua Phit Tho véi gid ban mdi qua la 50.000 dong. Véi gia
ban nay thi ctra hang chi ban dugc khoang 40 qua buoi. Ctra hang nay dy dinh giam gia ban, udc
tinh néu ctra hang cr giam mdi qua 5000 dong thi s6 budi ban dugc ting thém 1a 50 qua. Xac dinh
gia ban dé cira hang d6 thu duoc loi nhuan 10n nhét, biét rang gia nhap vé ban dau mdi qua la
30.000 dong.

A. 44.000 d . B. 43.000 4 . C. 42.000d. D. 41.000 d .
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Cau 147: Mot hop khong nap duoc 1am tir mot manh cac tong theo mau. Hop co day 1a

mét hinh vudng canh x(cm), chiéu cao A(cm) va c6 thé tich la SOO(cm3 ) .

h
.
X
X
h
Tim x sao cho dién tich manh cac tong d6 nho nhat?
A. S5cm. B. 100cm . C.10cm. D. 20cm.

Cau 148: Mot cong ty bat dong san ¢ 50 can ho cho thué. Biét rang néu cho thué
mdi can ho véi gia 2.000.000 dong mot thang thi moi cin hd déu cé nguoi thué va ci mdi lan
ting gia cho thué, mdi cin ho thém 50.000 déng mot thang thi c6 thém mot can ho bi bo
trbng. Cong ty da tim ra phuong an cho thué dat loi nhuan 16n nhat. Hoi thu nhap cao nhit cong
ty c6 thé dat duoc trong mot thang 13 bao nhiéu?
A. 115.250.000 . B. 101.250.000 . C. 100.000.000 . D. 100.250.000.

Cau 149: Cho mét tim nhém hinh vudng canh 12 (cm) . Nguoi ta cit & bon goc ctia tim nhom d6 bon
hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng c¢é canh bang x(cm) , 10 gap tAm nhom lai dé dugc cai hop

khong nap (tham khao hinh v& bén). Tim x dé hop nhan dugc co thé tich 1on nhat (giai thiét bé day
tam ton khong dang ké).

A . x=2. B. x=3. C. x=4. D. x=6.

Cau 150: Tir mot tAm ton hinh chir nhat c6 kich thude 40 cm va 60 cm ngudi ta cit bo bon hinh vudng &
bon goc dé gap lai duge mot cai hop khong nap.

Dé thé tich hop d6 16n nhét thi canh ctia hinh vudng cit bo ¢6 gia tri gan véi
A. 7,85cm. B. 15cm. C. 3,92cm. D. 18cm.
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Cau 151: Mot nguoi mudn xay mot bé chia co thé tich 150m hinh try. VAt lidu lam day, thanh va nip bé

1an Iuot c¢6 gia 100000 dong/m>, 90000 dong/m? va 120000 ddng/m?. Tinh chi phi thap nhét dé lam
bé

A. 15040000 dong. B. 15038000 ddng. C. 15048000 ddng. D. 15037000 dong.
Cau 152: Cho mach dién xoay chiéu RLC mic ndi tiép c6 R thay d6i. Biét dién tré cudn cam
Z, =100(Q), dién tré cua ty dién 14 Z. =40(Q2) va hiéu dién thé hai du mach la
u =120+/2 cos 1007t (V). bién tré R phai co gia trj 1a bao nhiéu dé cong suét tiéu thu cia mach dat

cuc dai va gia tri cuc dai cua cong suat 1a bao nhiéu?

A. R=60(Q), P, =120(W). B. R=120(Q), P, =60(W).
C. R=40(Q), P, =180(W). D. R=120(Q), P, =180(W).
Cau 153:

Mot loai thuoc dugce dung cho mot bénh nhan va nong do thudc trong mau ctia bénh nhan dugce
giam sat bdi bac si. Biét rang nong do thuoc trong mau cia bénh nhan sau khi tiém vao co thé trong

t

1 gio dugc tinh theo cong thirc ¢(7) == . (mg/L). Sau khi tiém thudc bao 1au thi ndng d6 thude
r+

trong méau ctia bénh nhan cao nhat?
A. 4gio. B. 1gio. C. 3gio. D. 2gio.

Cau 154: Thé tich ¥ cua 1kg nudc & nhiét do ¢ (¢ nam giira 0°C dén 30°C) duoc cho bdi cong thirc

V' =999,87 —0,06426¢ +0,0085043¢> —0,0000679¢ (cm3) . Nhiét d6 ¢ cta nudc gan nhat véi gia tri
nao dudi day thi khdi lugng riéng ctia nudce 1a 1on nhat?
A. 0°. B. —4°. C. 30°. D. 4°.
Cau 155: Dé quang ba cho san pham A, mot cong ty du dinh t6 chirc quang céo theo hinh thirc quang cdo
trén truyén hinh. Nghién ctru ciia cong ty cho thay: néu sau 7 lan quang cao duoc phat thi ti 18 ngudi

: 1 5 .
xem quang cao d6 mua san pham A tuan theo cong thirc P(n) = 13 290 005 ° Hoi can phat it nhat
+4%e 7
bao nhiéu lan quang cdo dé ti 18 ngudi xem mua san pham dat trén 30% ?
A. 202. B. 203. C. 206. D. 207.
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Bai 3. Duong tiém can ctia dd t}u ham <6

A. Kién thttc cdn nhs
1. Tiém can ngang
e Puong thang y = m duoc goi 1a mot dudng tiém cin ngang (hay tiém cin ngang) ctia d6 thi ham s6
y=fx)néu: lim f(x)=m, lim f(x)=m

e Puong thang y = m 1a tiém cén ngang ctia d6 thi ham sé y = f(x) duoc minh hoa nhu hinh vé& bén

dudi.
:L,I jh \\:Llljl
M
\ o )
~V=f(x
v =f(x) e
V=m —— —
B " ™ m|  y=m
> >
o x 0 x
al lim fix)=m b) lim fix)=m
I——m I—+m

2. Tiém can ding
e DPuong thang x = a dugc goi 12 mot dwong tiém cdn dirng (hay tiém cdn dieng) ctia do thi ham sd
y =f(x) néu it nhat mot trong cac diéu kién sau thoa mén:
lim f(x)= +0 , lim f(x) 400 , lim f{x) = —o0 , lim f(x) = —o0 .
x—a x—a x—a

X—a

e DPuong thang x = ¢ 13 tiém can dtng ctia d6 thi ham sé y = f(x) dugc minh hoa nhu Hinh 2.

ol o /) Y W -
- y=fk) =
D) xX=a \ yf(\x)\ xX=a

/ y : 0l a \} 0 Z x 0| a >
y=f(x)

a) lim f(x)= 4o b) lim f(x) +o0 ¢) lim fix)= —o d) lim f(x)= —oo

3. Tiém can xién
e Duong thang y = ax + b, a # 0 dugc goi 1a dwong tiém can xién (hay tiém can xién) cua do thi ham

s6 y = f(x) néu lim [f(x)—(ax+b)]=0 hodc lim [f(x)—(ax+b)]=0.

e Duong thang y = ax + b 1 tiém can xién ctia d6 thi ham s y = f(x) dwoc minh hoa nhu Hinh v& bén
dudi.

A
y y

Y
\/b

» »
> >

(0] X (0] X
a) lirgo[f(x) —(ax + b)] =0 b) lijﬂo[f(x) —(ax + b)] =0
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Nhan xét:
a) Trong trudng hop tong quat, c6 thé tim cac hé sb a, b trong phuong trinh ciia duong tiém cén xién
y = ax + b theo cong thirc nhu sau:

o= lim 2%

X—>+0 X

b= lim [f(x)—ax]hoica= lim 2% b= lim [f(x)-ax]
X—>+00 X—>—00 X X—>—00
b) Khi @ = 0 thi d6 thi ctia ham sb ¢6 tiém cin ngang 1 dudng thang y = b.

4. Hai ham sé thubng’ gap

a) Haim sé y = ax+b,(c¢0;ad—bc¢0)
cr+d
d A%
e TCD: x = —— (nghi€ém ctia mau)
c
e TCN: y= g
c
2
b) Ham <6 y = & F02+¢
dr +e
> Thuyc hién phép chia da thic dé bién d6i ham sé vé dang: y = Az + B + y C_;_ (AC = 0)
T+ e

o TCD: z = —g (nghiém ctia mau)

o TCX:y=Az+ B

» (Cong thic nhanh tim TCX: y = %x +

bd — ae
d2
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B. C4c dang bai tap & phuong phap giai
Dang 1. Tiém can ngang
Vidul. Chohamséy=2

¢ d6 thi nhu Hinh bén dudi.
X

A

\/

a) Quan sat dd thi, hay cho biét tiém can ngang cua dd thi ham s da cho va giai thich?
b) Puodng thang vudng goc véi truc Ox tai diém x cat dd thi ham s tai diém M va cat dudng thang y = 1 tai
diém N (Hinh v&). Tinh MN theo x va nhan xét vé MN khi x — +o0 hodc x — —oo.

Vidu2. D thi cila ham sé y= 221

1 nhu Hinh v& bén. Quan sat do thi, em hay cho biét TCN cua db thi
X +
ham s6 da cho? Giai thich?

A y
x=-1
1o g
y=-2
-2
A A b A s 1w £ —2x+1
Vi du 3. Tim tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 sau: y = "
X+
Giai
TXD: D=R\{-1}
1 1
== ==
Tac6: lim =22t _ fim X =2 lim = I
e | X—>+00 o x>0y 4] X——0 o
2 x N r x
Vay duong thang y =—2 1a TCN cua do thi ham s6 da cho.
Vidu 4. Tim tiém cin ngang ctia d6 thi cac ham s6 sau:
x—1 Jx
a)f(x)= ; b) g(x) =
4x +1

NFUEY o) ) = X1

x+1
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Dang 2. Tiém can éﬁ?ng’

. 1 A g A \
Vidu5. Chohamsé y= ——c0 0 thi nhu hinh bén. L
X— |
"lki"ln_lll'qttw
a) Quan sat do thi, hay cho biét ti€ém can dung ctuia do thi ham s6 da i “"-----._________
cho va gidi thich? ——0] 1 . ;
b) Goi M 1a diém trén d6 thi c6 hoanh d6 x. Pudng thing di qua M
va vudng goc véi truc Oy cit dudng thing x = 1 tai diém N. Tinh
MN theo x va nhan xét vé MN khi x > 1" va x > 1. 'II
Vi du 6. Quan st db thi dudi dy, em hay cho biét TCD ciia db thi |
ham s6 di cho? Giai thich?
| v v A
| 1
[ |
x=—1]| \ \
I', I"._ |I
.| \_
—— : \ — \
- -:1 G“ A 1 T \'\H\_._
\Y | T —
| | —
|I | ; :
[ Il r=1 G 1 x
| | r=1
a) b)
Vidu 7. Tim tiém can ding cua d6 thi cac ham s sau:
X 2
a)y= ; b)y=
V= DA
Giai
a) Tap xac dinh: D = R\{-1;1}.
Ta co: lim 2x ] = —o0; lim 2x 1 = +o0; . Suy ra duong thang x =—1 1a mot TCP ctia do thi ham s.
xo>-1" x° — x—>-1" x° —
Ta co: lim zx o= lim zx o= +eo. Suy ra dudng thang x =1 1a mot TCD cua d6 thi ham sé.
x> x° — -1t x° —

b) Tap xac dinh: D = (I;+00). Vi lim T +o0 nén duong thang x =1 1a mot TCD ctia d6 thi ham sd.
)C—)lJr x —

Vi du 8. Tim tiém cin dung va tiém can ngang cta do thi cic ham so6 sau:

x—1 Jx +2 X+2 2
- S T R
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Dang 3. Tiém can xién
2

A 1 \ 9 +1 \ 2 .
Vidu 9. Cho @6 thi ctia ham so6 y = X va duong thang y = x. ¥ jtll
Puong thang vudng goc véi truc Ox tai diém x cat d6 thi ham sb tai diém M va \
cat dudng thang y = x tai diém N (Hinh v& bén). =
2 2
. +1 ) +1 . \ , - -
a) Tinh lim [X - x], lim (X - xj va co két luan gi vé duong thang o
X—>—00 X X—>+0 X

y=x? //’J ....

b) Tinh MN theo x va nhan xét v& MN khi x — +oo hodc x — —. / |
Vi du 10. Quan sat d thi dudi ddy, em hiy cho biét TCD va TCX cua d6 thi

ham sb da cho? Giai thich?

A y
x=-1
1
-1lo| 2 x
-2
Vi du 11. Chimg minh ring dudng thang y =x — 2 1a moét TCX ctia d6 thi ham sé f(x) =x—2+ %
X
Giai

Tap xac dinh: D = R\{-1}.

Taco lim [ f(x)—(x—2)]= lim I 0; lim [f(x)—(x—2)]= lim S _ 0;
X—>—0 x>0 x| 1 X—>+0 x>0 x| 1

Do d6, d6 thi ham s6 ¢6 tiém can xién 1a dudng thing y = x — 2.

2
Vi du 12. Tim tiém cén xién ctia d0 thi ham s £ (x) = Lx;—l ,
x_
Giai
Tap xac dinh: D = R\{2}.
2
Taco: a= lim S _ lim 22X > 3+l 1.
x>t -y X—>+00 X _2x
2
b= lim [f(x)-ax]= lim [ﬂ—x]= s =2
X0 =R X — T

T iy @ Thm ® O = i fhi [ ) —azl| =1L
X—>—o X X0
Do d6, do thi ham sb c6 tiém can xién la duong théng y=x-1.
2
Vi du 13. Tim TCP va TCX ciia db thi ham s6 y — 2x_+53x
X

Vi du 14. Tim TCX ciia mdi d6 thi ham sé sau:

a) y:M b) y=+z"+3
2



Dang 4. Mot sb bai toan tln;c té lien quan
Vi du 15. Trong Hinh 11, duong vién bong ciia dén ngu 1én tudng 13 d thi ctia ham sé y = 55 —%\/xz +144

7 B ’ M . . r ’ . M ]- B A LN A LN 5 A 1 A
voi x va y tinh bang don vi centimét. Chirng minh rang y = 55 — Ex la mot tiém can xién cua do thi ham so6

nay.

Hinh 11

Giai
Tap xac dinh: D =R.

Taco: lim [55 —%\/xz +144 —(55 —%x )]=0

Tuong tu ta cling c6: lim [55—%\/x2 +144 —(55—%x )]=0

Do d6y = 55—%x 1a tiém can xién ctia d6 thi ham sé y = 55 —%\/ﬁ +144 .

Vi du 16. Néu trong mot ngay, mot xudng san xuat duoc x kildgam san pham thi chi phi trung binh (tinh bang
nghin ddng) cho mdt san phdm dugc cho bai cong thire: C(x) = w Tim céc dudng tiém can cua
X

ham s6 C(x).

112



C. Bai tap tu luéin rén luyé}n
Dang 1. Tim cic duong tiém can ctia db thi ham sé khi cho hinh anh d3 thi

Bai 1. Tim céc tiém can cia dd thi ham s6 nhu hinh v& dudi day va giai thich?
A :‘ :‘ »
| | )
N .n'll
T = -y
___(E. - : 1\ : — /’r’ I' T e I Il‘l_ - - :F:_:_:__;‘;
N2 x 0 P -
v o/ x
II I
|
2x—3 X +x—1 16x” —8x
a = b = C =
)y 5x> —15x+10 )Y x )y 16x% +1
Bai 2. Tim céc tiém can cta dd thi ham s6 nhu hinh v& dudi day va giai thich?
. ' 7Y
/ A / 4 1
_-—F'H/ T =7
I . I 7 y=2
I — 1 1 —_—
1 T - i 1 /-’-FFFF'—
- 1 0 + + #
—1 G r"i X _l ?,fi x
-1t 2
12 i
II T = —l I
x=—1 I|I 1 . II|I i
2) _ —2x+1 ) y= 2x—1
x+1 7 x—+1
| J..“ o
3| |
X= —5 lIII
2
l\-)’ﬁ"'““-—h X -
o 2 0 X
_ I 1
—\—\_\_\_\___- —
—x+2
c = d ——
) 2x+3 )y
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Ay |

e)

rJ

=Y

ST S

6 5 4 3 21

_E‘I RV [7] ~ 5 .
H=T\\_|] _? 4 X
2x+1
f) —
x—1
VA
-
X
—Xx
) y_x—i-l
AY
(o]
31 x
2.
"I ]
6 X
t t t | T T T -
3 210 |2 3 4 T
-1 I
2+ - — =
-3
_al
_5 |
i _—x+l
)y )
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AV
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v 4 &
4 ‘{,‘ﬁ- 3 X
3-- —
z 1
X
1 ; N N | " " —
/ * 6 5 4 87210 1 2 3
3 —'1G/i§ TS R The e b -
-1l S S
= -3
%- 4
-5
x> —5x+7 _x2+4x+5

u = A\
)y x—3 ) v x+2
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Bai 3. Tim cac tiém can ding va ti€ém can ngang (n€u c6) cua do thi ham s6 dugc cho trong bang bién thién

1))

2)

3)

4)

S)

6)

dud1 day va giai thich?

X | —oo —1 1 +a0
V' + + 0 —
Jao0 2
1 —an 1
y - 0 -
Ja0 2
-1 —== —af
& —an -1 + o0
I
2 + oo
— oo 2
x —o 0 1 +a
J(x) - + 0 -
f[:x} + \\-\‘ /-"':' 2 \"\‘_‘_*
-1 —xo —0
X | —o -2 0 1 o0
Y - - + -
-1 2 3
—_o —4 0
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7)

8)

9)

10)

11)

12)

13)

il e -1 1 2 +a0
y + 0+ 0 - 0 +
2 T
0
-1
X |=0 = 0 1 +00
y, - - 0 -+ —+
Fo s — 2
—00 1 —o0
X — -2 0 7 o
V' — _ 0 n n
o +© +m
¥ w\ﬁ_\‘ 0 ,,.f'”‘; »
—m
o = 0 1 +ar
£'(x) - 0 - | .
-1 —+o
s \ \
-2 . )
i —* 1 1 +a0
i + + 0 —
3 2
.y / / \‘
! - -1
X —or 1 2 e
V' - - 0 N
3 Lon 5
1 \ \ /
S —2 0 +00
Y _ + _
RN = 1\
\ / 0
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14) v 1] 4= 4a0 3

X o0 1 0 1 +ao
. + + - +
15)
16)
17)
18)
I —00 ] 2 +00
f'(x) - + 0 —
19) 3 4
@ | N T
-2 | —n0 2
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1 2
74/

SNV .

Bai 4. Do thi ham s6 dudi day & hinh 1 va hinh 2 déu ¢6 dudng TCN la duong thing song song voi Ox. Hoi

~

dé 1a do thi cia ham s6 nao trong cac ham so sau?

V ik

H1 H2
x2+2x—1 2x* +x+1 2x* = 2x

a) y=—s b) y= 0) y=—
x +1 -1 X +2

Bai 5. Cac d6 thi ham s6 dudi day ¢ H1 va H2 déu c6 duong TCD va duong TCN (hoic TCX). Hoi d6 1a do

thi ctia ham s6 ndo trong cac ham so sau?

H2

v

H2
2x+3 2x—5 2x% +3x
a) y= b) y=—"7 )y=—17

x+1
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Bai 6. Cho ham sb y = f{x) x4c dinh trén R\ {—%,%} va ¢ db thi 1a cac phan dudng cong nhu Hinh vé bén

duwoi. Xac dinh phuong trinh duong ti€ém can ding, tiém can ngang va tiém can xién (n€u co) cua do thi

ham so0 da cho.

AY

Dang 2. Tim céc &ubng’ tiém can cta dé t}n ham sé (iuqc cho bai cong thic

Bai 7. Chung minh rang duong thing y = x — 2 1a dudng tiém cin xién cua d6 thi ham s y =

Bai 8. Chig minh rang duong thiang y = 2x — 1 1a dudng tiém cén xién cia do thi ham s6 y =2x—1—-

Bai 9. Chung minh rang duong thang y = — x 1a dudng tiém can xién cua d6 thi ham s6 y =

Bai 10. Tim céc tiém can ding va ti€ém cén ngang (ncu c6) cua do thi ham so sau:

4x—5
1 =
) v 2x—3
4) :—2x+1
x+1
1
7 y=—
X
x—2
10) y =
)y +1
x+1
13) y=
)y 2
2x
16) y =
Y 1-3x
16x* —8x
19) y =
) V=6 1

—2x+7
2 =
)y 4x—3
5) :2x—1
x+1
) :x—l—l
x—2
—X
11) y=
)y x+1
14))}:2x+3
x+1
2
17) y=14+——
x—1
x2+2x-1
20)y=2—
x +1

3) y=
6) y=
9 y=
12) y =
15) y=
18) y =

21) y =

X' =5x+7
x-3
1
x*+1

—x?=2x+3
x+2 ’

5x
3x—7
—x4+2
2x+3
2x+1
x—1
2x+1

x+1
2x-5
2x* —3x

x 41

2x* =2x

x2+2
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24) y=1+ e
27) :2x—1
x +1
2
30) y = x +1
x+1
2
33) y = 4x° +1
x+1
36) y = 5x+3
4x* -1
2x+2019
39) y=
)= 2018

2
3 =x—14+—
)y x+1

6) y=2x-1-

x*+1
- 2x* 4+ 9x+11
2x+5

2
12)y:x +x—1

9)

2x% +3x
x+1
2x*
18) y=
)y x*—1

2
21) y:x 5x+7
x—3

x'=3x-2

X2 +3x+2

15) y=

24) y =

c) y=+x’-x+1
) y=x+x"+1

x*+7x+3 X +x+1
2) p= T 23y p=— "
)y ) T 3x—4
2—4x 2x—3
R e )Y =S st 10
1 1
T X
X x+1
3) y=—= 32) y=—
x"—4 x —4
2x +1 2
Vx -1 x
V16— x* x++/4x? =3
37) = 38) y=
x(x—l6) 2x+3
4O)y=\/x+2
-2
Bai 11. Tim céc tiém can ding va tiém can xién (néu c6) cua do thi ham s sau:
1
1) y:x+1—i-L 2) y=x+3+——
X — x—2
4) y=x+ 2x 5) y:x—3+L2
x =1 X
x*+2 2x* —3x—6
7 == 8 e —————
) 2x—4 )y x+2
2 2
10)y=x 3x+1 ) _Xx +2x—2
x—2 x—1
_x2_ 2
13) y= x"—3x+4 14) :2x +x+1
x+2 x—1
2 2
16)ny x+1 17) y = x 41
x—1 X
xP—x—1 X' 4x—2
19) y=——— 20) y =
)y x—2 ) x+1
X' +4x+5 X +x-1
)y yp=2" "1 23) y=
)y 2 YT
Bai 12. Tim cac tiém can (néu c0) cua dd thi ham sb sau:
) WX +x b) y:\/x+3
7 x—1 x+1
d) y=+x -1 e) y=2x++x -1
g) y=x+x"+2x h) y:x+i

Jx
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Dang 3. Mot sb bai toan t]u}c té lien quan

Bai 13. Nong do oxygen trong ho theo thdi gian ¢ cho boi cong thirc y(f) = y(f) =5 ————

9 +1

, vo1 y dugc tinh

theo mg// va ¢ duoc tinh theo gid, > 0. Tim cac dudng tiém cin cua do thi ham sb y(7). Tir d6, c6 nhan xét

gi vé ndng do oxygen trong ho khi thoi gian 7 trd nén rat 16n?

Bai 14. Theo thuyét tuong dbi hep, khdi luong m (kg) cia mot hat phu thudc vao tde do di chuyén v (km/s)

ctia n6 trong hé quy chiéu quén tinh theo cong thirc m(v) = =t =,
%
-

C2
trong d6 mo 1a khéi lugng nghi cua hat, c = 300000 km/s 1a tdc d6 anh
sang. Tim tiém can cua d thi ham s6 khoi luong hat m(v) = M, =

%
-
CZ

Tir d6, ¢6 nhan xét gi khi hat di chuyén véi toc d6 cang gan téc do anh
sang thi khoi lugng cta hat thay do6i nhu thé nao?
Bai 15. SO dan cua thi trin x nam ké tir nam 1970 duogc ude tinh boi cong
26x+10

L

0

c,

=y

thiic y = f(x) = 5 (f(x) dugc tinh bang nghin ngudi). Xem f(x) 1a mot ham s xéac dinh trén nira
X+

khoang [0;+00), hdy tim TCN cuia d thj ham s6 do.

Bai 16. Mbt bé chira 5 000 lit nude tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé d6 nude mudi c6 ndng d6 30 gam mubdi

cho mdi lit nude véi toe do 25 lit/phut.

a) Chimng to ndng d6 mudi trong bé sau t phiit (tinh bang ti s6 ctia khdi luong mudi trong bé va thé tich

30¢
200+¢

nude trong bé, don vi: gam/lit) 1a £ (¢) =

b) Xem y = f(t) 1a mot ham s6 xac dinh trén nira khoang [0 ; + o), hdy tim tiém can ngang cua d6 thi ham

s0 do.
¢) Néu nhan xét vé nong do mudi trong bé sau thoi gian t ngay cang 16n.

Giai

a) Sau 1 phit, ta co: khéi lugng mudi trong bé 1 25 . 30 . t = 750t (gam); thé tich cua lwong nude trong bé 1a

5000 + 25t (lit). Vay ndng d6 mudi sau 1 phut 1a

750¢ 30t

= (gam/lit). 30
5000+25¢ 200+t

f@=

b) Ta cé: lim £(f) = lim ——— = tim [ 30—-2%Y )30
o T 00047 el 20041

Vay dudng thang y = 30 13 tiém can ngang cta dd thi ham sd f(t).

¢) Ta c6 d6 thi ham sd y = f(t) nhan dudng thang y = 30 1am tiém can ngang, tirc 1 khi t cang 16n thi nong

d6 mubi trong bé s& tién gan dén mirc 30 (gany/lit). Luc d6, ndng d6 mudi trong bé s& gan nhu bang ndng do

muoi trong nudc mudi duge bom vao bé.
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Bai 17. S6 lugng san pham ban duoc ciia mot cong ty trong x (thang) dugc tinh theo cong thic:

S(x)= 200(5 —Lj , trong do x> 1.
2+x

a) Xem y = S(x) la mdt ham s6 x4c dinh trén nta khoang [1 ;+ o), hdy tim ti€ém cén ngang cua dd thi ham
so do.
b) Néu nhan xét vé sb luong san pham ban duoc cia cong ty d6 trong x (thang) khix da 16n.

Bai 18. Gia sir khéi luong con lai cia mot chat phong xa (gam) y 4
sau 1 ngay phan rd duoc cho boi ham sé m(t) =15¢ %" .
Khdi lugng m(t) thay ddi ra sao khi ¢ — +o0 ? Diéu nay thé 15

hién trén Hinh v& bén nhu thé nao?

Bai 19. Dé loai bo p% mot loai tdo doc khodi mdt hd nudc, nguoi

(triéu d@)ng), voi 0< p<100. Tim ti€ém cén ding cua dd thi

ta udc tinh chi phiborala C(p) =
100-p

ham s6 C(p) va néu ¥ nghia thyuc tién cua duong tiém can nay.
Bai 20. Mot cong ty san xuat d0 gia dung udc tinh chi phi dé san xuét x (san pham) 1a C(x)=2x+50 (tri¢u

dong). Khi do f(x)= ) 1a chi phi san xudt trung binh cho mdi san pham. Chimng t6 ring ham sd f(x)
X

gidm va lim f(x)=2. Tinh chat nay noi 1én diéu gi?
Bai 21. M6t manh vuon hinh chir nhat ¢6 dién tich béng 144 m2. Biét do dai mot canh ciia manh vuon 1a x
(m).
a) Viét biéu thic tinh chu vi P(x) (mét) ctia manh vuon.
b) Tim céc tiém can cta do thi ham s P(x).

Bai 22. Mot thiu kinh hoi tu ¢6 tiéu cy f= 30 cm nhu Hinh 1.28. Trong Vat li, ta biét ring néu dat vat that 4B
cach quang tAm O cua thau kinh mot khoang d (cm) 16n hon 30 cm thi duoc anh that 4’B’ cach quang tAm
cta thau kinh mot khoang d’ (cm). Nguoc lai, néu 0 < d < 30 thi ta c6 anh 4o. Cong thuce cua thau kinh 1a

1

1 1
—+— :
d d f
a) Tur cong thirc thau kinh, tim biéu thic xé4c dinh &’ theo d.

b) Xem biéu thirc ctia & & cdu a 1a mot ham s theo d, ki hiéu 13 A(d). Tim cac duong tiém can cta do thi
ham s6 A(d).
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Bai 23. Mot 6ng khoi ciia nha may dién hat nhan c6 mat cat 1a mot hypebol (H) ¢6 phwong trinh chinh tic 1a

2 2
X y . ~
—— -~ _=1 (Hinh vé).
27*  40° ( )
\'\\
X 60
X 40
\ 20

b Y

-100

-120

Xét hai nhanh bén trén Ox cta (H) 1 do thi (C) ciia ham s6 y = %\/xz —27% (phan nét lién dam). Chimg

. M \ < 40 \ A \ [N A A 5 ~ 2 A A \ [N A
minh rang duong thang y = Ex la mot duong tiém can xién cta (C). Hay chi ra thém mot duong tiém cén

xién khéc cua (C).

Bai 24. Tai mdt cong ty san xuat dd choi A, cong ty phai chi 50 000 USD dé thiét 1ap day chuyén san xudt
ban dau. Sau do, ctr san xuat duoc mot san pham d6 choi A, cong ty phai tra 5 USD cho nguyén liéu tho va
nhan coéng. Goi x (x>1) 1a s6 d6 choi A ma cong ty di san xuét va T(x) (don vi USD) 1a téng s6 tién bao
gdm ca chi phi ban ddu ma cong ty phai chi tra khi san xuét x 46 choi A. Nguoi ta xac dinh chi phi trung

binh cho moi san pham

dd choi A la M(x) = )
X

a) Xem M(x) 1a ham sd theo x xac dinh trén nira khoang [1; +oo) , tim tiém c4n ngang ctia d6 thi ham sé nay.

b) Néu nhan xét vé chi phi trung binh cho mdi san pham dd choi A khi x di 16n.
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D. Cau héi tric nghiém
Caul: Chohamsd y=f(x) x4c dinh trén khoang (0;+0o0) théa man lim f(x)=1.Hay chon ménh dé
dung trong cac ménh d¢ sau.
A. Duong thang x =1 1a tiém cén ding cua d6 thi ham sé y = f/(x)
B. Dudng thing y =1 la tiém can dimg cta do thi ham s6 y = f(x)

C. Puong thang x =1 13 tiém cén ngang ctia d6 thi ham sé y = f

)
)

Céu2: Chohamsd y= f(x) théaman lim f(x)=—o0 va lim f(x)=2. K&t ludn nay sau ddy ding ?
x—1" x—1

(x
D. Puong thang y =1 14 tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = f (x
A. D06 thi ham s6 f(x) c6 mot tiém can dimg 1a x=1.

B. D6 thi ham sd f(x) c6 hai tiém can dimg 1a x=1va x=2.

C. D6 thi ham s6 f(x) c6 mot tiém can dingla x=2.

D. 6 thi ham s6 f(x) khong c6 tiém can dimg.

Céu3: Chohamsd y=f(x) c6 lim f(x)=1va lim f(x)=-1.Khing dinh nao sau dy la khang dinh

diang?

A. D6 thi ham s6 d4 cho c6 hai tiém cén ngang 14 cac duong thang x =1 va x=—1.

B. D6 thi ham s6 da cho co hai tiém can ngang la cac duong thang y=1va y=-1.

C. Ham s6 di cho c6 hai tiém can ngang 1 cac duong thang y =1 va y=—1.

D. B6 thi ham s6 da cho khong c6 hai tiém c4n ngang.

Cau4: Chohamsd y = f(x) xéc dinh trén khoang (0;+c0) va thoa man lim f (x)=1. Hay chon ménh dé

dung trong cac ménh dé sau:

A. Dudng thiang x =1 1a tiém cén ngang ciia d0 thi ham s6 y = f(x).

B. Dudng thang x =1 1a tiém cén ding cuia d6 thi ham sé y = /().
C. Puodng thing y =1 1a tiém cin ngang cta d6 thi ham sé y = f(x).
D. Dudng thang y =1 1a tiém cén dimg ctia d6 thi ham s0 y = f(x).

Cau5: Chohamsb y= £ (x) cotap xac dinh D =R\{-2;1}, lién tuc trén cac khoang xac dinh va co

lim f(x) =-3, lim f(x) =—o0, lim f(x) = +o0. Phét biéu nio sau dy sai?
x—>+00 x—>1* x—>(-2)"

A. x=1 1a duong tiém can dimg clia dd thi ham s6 y = £ (x).

B. D6 thi ham s6 y = f(x) c6 dudng tiém cin ngang 1a y =1.

C. Do thi ham s6 y = f(x) c6 dudng tiém can ngang la y =-3.

D. x=-2 la duong tiém can dimg ctia d6 thi ham s6 y = £ (x).

Cau6: Chohamsd y=f(x) co lim f(x)=4 va lim f(x)=—4. Phat biéu ndo sau day la

X—>+00 X—>—0
dang?
A. D0 thi ham sb ¢6 1 tiém can ngang va 1 tiém can ding.
B. D6 thi ham s ¢6 2 tiém can ngang 13 cac dudng thing y=4 va y=—4.
C. P thi ham s6 khéng c6 tiém can ngang.
D. D6 thi ham s6 ¢6 2 tiém can dtng 13 cac dudng thing x =4 va x=—4.
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Cau7: Chohamsd y= f(x) xéc dinh trén khoang (—2;-1) vacé lim f(x)=2, lim f(x)=—oo. Hoi

x—>-2 x—>-1"
khang dinh nao duéi ddy 1a khiang dinh dtng?
A. P6 thi ham s6 y = f(x) c6 dung hai tiém can ding 1a cac duong thang x=-2 va x=—1.

B. D6 thi ham sé y = f ( c6 dung mot tiém can ngang 1a duong thang y =2.

x)
C. D4 thi ham s6 y = f/(x) c6 ding mot tiém can dimg la dudng thang x=-1.
x) c¢6 dung hai tiém cin ngang 13 cac duong thing y=2 va y=—1.

D. D6 thi ham s6 y = f(
Ciau8: Chohamsd y= f(x)théa man diéu kién lim f(x)=-2,lim f(x)=2. Trong cic ménh dé sau,
ménh dé nao ding?
. D4 thi ham sb c6 dung mot duong tiém can ngang x = —2.
. D0 thi ham s0 c6 dung mot duong tiém can ngang y=2.
. D6 thi ham s6 ¢6 dung hai duong tiém can ngang x=-2,x=2.

S O W »

. D6 thi ham s6 c6 ding hai dudng tiém can ngang y =2,y =-2.
Cau9: Chohamsd y= f(x) co limf(x) =400 va limf(x) =2 . Ménh d nao sau ddy dung?
x—1* x—>1"

A. D0 thi ham sb khong c6 tiém can.

B. D6 thi ham sd ¢6 tiém can ding x=1.
C.DPd thi ham $6 ¢o hai tiém can.

D. D6 thi ham s6 c6 tiém can ngang y=2.

Chu 10: Chohamsd y=f(x) c6 lim f(x)=3 va lim f(x)=3. Khang dinh nao sau ddy ding?

A. D6 thi ham sb c6 diing mot tiém can ngang.

B. D6 thi ham s6 ¢6 hai tiém can ngang 14 cac duong thang y=-3; y=3.
C. D6 thi ham s6 khong c6 tiém can ngang.

D. Pd thi ham s6 c6 hai tiém can ngang la cac duong théng x=-3; x=3.

Cau 11: Chohamsé y = f(x) c6 tdp xéc dinh 1a D =(0;+00) va lim y=—c0, lim y =+o0. Ménh d¢ nao
x—0" X—>+0

sau day dang?
A. D6 thi ham s6 y = f(x) khong c6 tiém can dimg va c6 tiém cén ngang.

B. Do thi ham s6 y = f'(x) c6 tiém can ding va ¢6 tiém cén ngang.
C. D6 thi ham s y = f(x) c6 tiém can dimg va khong c6 tiém c4n ngang.
D. D6 thi ham s6 y = f(x) khong c6 tiém can dimg va khong c6 tiém can ngang.

Cau 12: D0 thi cia ham s nao dudi day nhan duong thang y = —1 1a dudng tién can ngang?

-2 +1
A.y:x . B.y:x . C.y=x"-x"+2. D. y=—x"+3x-1.
I-x 2+x
A N ‘A A N A . 3)6—2 .
Cau 13: Duong tiém can ngang cua do thi y = 2 la:
X+
3 3
A x=—. B. x=-4. C.y=—. D. y=3
4 y 4 n.y
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Cau 14: Tim duong tiém can ngang ciia d6 thi ham s6 y = 23x *l .

-X
2
A, y=-2. B.y:E. C. y=-1. D. y=3.
Cau 15: Duong tiém can ding va tiém cén ngang ctia d6 thi ham s§ y = 1_2); la:
—Xx+
A x=-2; y=-2. B. x=2; y=-2.
C.x=-2;y=2. D. x=2; y=2.
A A 1s L £ 2x+1 .., A 4 \
Cau 16: DO thi hamsd y = " c6 tiém can ding la
x+
A x=1. B. y=-1. C. x=-1. D. y=2.
A \ A 2x=1 ... A A s re A ,
Cau 17: Cho ham so y=3 5 c6 do thi (C).Menh de nao dudi day dung?
X+
A A s 2 A A s 2
A. (C) c6 tiém can ding x=§. B. (C) 6 tiém can ding x=—§.
A A 2 A A 1
C. (C) c6 tiém can ngang y=—§. D. (C) c6 ti€ém can ngang y=—5.
Cau 18: DO thi hamsd f(x) = ¢6 tiém can dimg 1a dudng thing
A. y=1. B. x=2. C.x=-2. D. y=2.
A \ A 2017 , A . A N [N A 5 \
Cau19: Chohamso y= 5 c6 do thi (H) SO dudng tiém can cua (H) 1a?
x_
A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.
Ciau 20: Do thi hamsé y = "2_1 c6 tat ca bao nhiéu dudng tiém cin (néu chi tinh TCD va TCN)?
X+
A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.
A RN S U £ 3x+1 . 2
Cau 21: Tiém can ngang cua do6 thi ham so y = la duong thang :
1
A.yzg. B. y=3. C.y=-1. D. y=1.
& N ‘A A 5 PR J4 2x—1 R
Cau 22: Duong tiém can ngang cua do thi ham s6 y = 3 la
X+
1
A. y:—g. B. y=2. C. y=-3. D. x=2.
Ciu 23: Puong thang nao dudi diy la tiém can dung cia do thi ham s6 y = x—?
x+
A x=-1. B. y=1. C.x=2. x=1
D.
A s s A , o A s 1y X 3x+1
Cau 24: Tim tim cin ding cua do6 thi ham s6 y = 5
x_
3 1
A. x=3. B. x=—-. C.x=—. D. x=2.
2 2
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—2x+2020 .,

Cau 25: Tiém can ngang cta do6 thi ham sé y = la.
x—2019
A, x=-2. B. x=2019. C. y=-2. D. y=2019.
~ A AL o X 1 1a £ 2x+1 |
Cau 26: Céc ti¢m can cua do thi ham s6 y = ) la
x_
A x=2y=1. B.x=—%;y=1. C.x=Ly=-1. D.x=Ly=2.
CAu 27: DO thi ham sd y== co cac duong tiém can la
X"+
A. x=0;y=1. B. x=0. C. y=0. D. x=1;y=2.
~ X \ ‘n A , . PR A 2x-3 .
Cau 28: S0 dudng ti€ém can dung cua do thi ham so y = 1 la
X+
3
A. 0. B. 1. C.2. D.E.

Cau 29: Tiém can ngang cta do thi ham s§ y = il 1a duong thang co phuong trinh

A x=1. B. y=5. C. x=0. D. y=0.
A . . \ - A A £ 4x+1
Cau 30: Tim phuong trinh duong tiém can ngang cua do thi ham so y:2 5
x_
-1
A y=2. B. x=2. C. x=1. D. y=7.
Céu 31: Phuong trinh dudng tiém cin ngang ctia d6 thi ham s6 y:2+1ilé
-X
A, x=1. B. y=2. C. y=3. D. y=-1.
N A ~ , , A 11 e 2x+1
Cau 32: Tiém can ding cua d6 thi ham s6 y = . la
x_
1
A, y=-1. B. x=1. C.y=2. D.x=—§.
Cau 33: Puong thing nao dudi day 1a tiém can duing cta d6 thi ham sé y = 2x +11?
X+
A. x=1. B. y=-1. C.y=2. D. x=-1.
A \ M \ yo. A N A A o X . N X 1_4x
Cau 34: Duong thang nao dudi day la ti€ém cén ngang cia do thi ham so y=2 T
x_
1
y=2. B. y=4. C. y=—. D. y=-2.
A. 2
Cau 35: Duong tiém can ngang cta do thi ham s§ y = c6 phuong trinh la
A. y=3. B. y=—4. C. x=3. D. x=-+4.

A \ ‘A A ) A 1t 1 A X
Cau 36: Duong tiém can ngang cua do thi ham s6 y =

c6 phuong trinh 1a
A. x=3. B. y=3. C.y=-4. D. x=—4.
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Cau 37: DO thi cua ham s6 nao dudi day co tiém can ngang?

A y:3x+1. B. y=x"-2x"+3x+2.
x—1

C. y= * . D. y:M
1-x* x—=2

1 . 4 2 - .
Cau 38: DO thi ham s6 y = al c6 duong tiém can dung la

x=35
3 5 1 3
A x=—. B. x=—. C. y=—. D. y=—.
2 - 4 4 2 4 5
N . 4 1 4 . .
Cau 39: Do thi ham s6 f (x)=—co tat ca bao nhiéu dudng tiém can?
X
A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
A A e Ly £ 2x+1 . A as \
Cau 40: Do thihamso y = 1 co tiém can dang la
X+
A, y=2. B. x=1. C. x=-1. D. y=-1.
A \ < A as R S A x*+2 \
Céu 41: Duong tiém can ding cua do thi hams6 y=———————1la
(x—2)(x +1)
A x=-2. B. x=0. C. x=2. D. x=-1.
Céu 42: D6 thi cuia ham s6 nao sau day khong c6 tiém can?
3x+1 x*—x+1
A. = . B. =
> x—1 g x*+2
C.y=-x"+2x"+2. D.y=——> .
=7 4 x+2020
Cau 43: Duong tiém can ngang cta do thi ham s§ y=""— ; c6 phuong trinh 1a
—Xx+
A. x=1. B. x=-2. C.y=2. D. y=-2.
A \ M \ o A N LA A , B X . \ ' 2X+1
Cau 44: Duong thang nao dudi day la tiém can ding cua do thi ham s6 y = " ?
X+
A. x=1 B. y=-1 C.y=2 D. x=-1
Chu 45: Chohamsb y= _1 c6 do thi 1a (C). Ménh dé nao sau day la ding?
X+
A. (C ) co tiém canngang la y=2. B. (C ) chi c6 mdt tiém can.
C. (C) cO tiém can ngang la x=2. D. (C) cotiém can ding la x =1.
Cau 46: Chohamso y= 2x _51 . Khi d6 tiém can ngang cua do thi ham sb 1a dudng thang nao trong cac
X+

duong thang sau day?

A y=2. B. x=2. C.y=-5. D. x=-5.
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Cau47: Chohamsb y= 1-2x

x+1
A. (C) cotiém can ngangla y=-1.

C. (C) ¢0 hai tiém can.

CAu 48: D) thi ham s6 y= xz— c6 bao nhiéu duong tiém céan ?
A. 4. B. 1. C. 3.
Cau 49: Tiém can ngang cta do thi ham sd y = x+l la
—3x+2
A.x:%. B.yzz. C.x:—l.
3 3 3
Cau 50: Dudng tiém can dung clia d6 thi ham sé y = - 3; la
X+
A, x=2. B. x=-3. C. x=1.
Cau51: Chohamsd y= . Tim duong tiém cin ngang ciia do thi ham sb.
x_
A, y=-1. B. x=2. C.y=2.
A ‘A A , TR A Sx—-4 .
Cau 52: Tiém can ngang cua do6 thi ham s6 y =—5——1a?
X +2x-3
A. y=0. B. y=5. C. x=-3.
A N N CA N , ” A P e 2)(7—3
Cau 53: Phuong trinh duong tiém can ding cia do thi ham s6 y = ;
x_
A.y=2. B. y=1. C.x=1.
n A o z .x+1 , \ [N A h\
Cau 54: DO thi hamso y = 1 c6 duong tiém can ngang la
1 1
A y=—. B. y=-1. C.x=—.
Ay 4 y 4
A A N “ A A 0 X . N X .x_l .
Cau 55: S6 duong tiém can cua do6 thi ham s6 y =—1 la:
X+
A. 0. B. 1. C.3.
Cau 56: Phuong trinh cic duong tiém can cia dd thi ham sé y = 23x -1 la
-X
A. y=2x=3. B. y=2;x=-3. C.y=3x=-2.
A , \ ‘A A , \ , NEREN A 2x+1
Cau 57: Céc duong tiém can dimg va ngang cia do thi ham s y = n
x_
A, x=2y=1. B. x=-1y=-2. C. x=Ly=-2.
Cau 58: Tiém can dimg ctia d6 thi ham s6 y = _2 1a duong thang:
X+
A x=-2. B. x=-1. C.y=2.
A ‘A A , , A 1t 1y A x—=2 .
Cau 59: Tiém can ding cia do thi ham s0y = 3 la:
X
A x=-3. B. y=1. C.x=1.

¢6 d6 thi (C). Ménh d nao sau day sai?

D. (C) c6 tiém can dung.

=

=

=

=

IS

IS

B. (C) c6 tiém canngangla y=-2.

2.

_ 1
y 3
x=-2.
y=0.
x=1
x=2.
x=-1
2.
y=-2;x=3.
x=Ly=2
y=1
y=-3
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Cau 60: Tiém can ngang cua do thi ham s6 y = il la duong thang c6 phuong trinh
x —

A. y=5. B. x=1. C. y=0. D. x=0.
A \ A S 4x-3 .. .. 2
Cau 61: Duong tiém can ngang cua do thi ham s6 y = | la duong thang
X+
A. y=4. B. x=-1. C. y=-3. D. x=4.
A N . \ A ~ , P e 3x+2
Cau 62: Tim phuong trinh dudng tiém can ngang cua do6 thi ham s6 y = -
x+
A. x=-1. B. y=3. C.y=2. D. x=3.
A  n n , A s z x+1 .
Cau 63: Tiém can ngang ctia do thi ham so y = T la
—Xx
A y=-1. B. x=1. C. y=0. D. x=-1.
A A s o 1a 4 2x+1 \ ‘A A \
Cau 64: DO thi cuiaham s y = 5 c6 duong tiém can ngang la:
A. x=-1. B. y=-1. C. y=1. D. x=1.
Cau 65: Duong thang nao dudi day 1a tiém can ngang ctia d6 thi ham sé y = 2x— 21 ?
x_
A . x=2 B. x= 1 C.y= 1 D. y=2
. . . 5 C.y 7 Yy .
A \ N \ fe AAL 1A \ N A 5 X 11y £ 3-2x
Cau 66: Duong thiang nao dudi day la duong tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = |
x_
A y=-2. B. x=-2. C.x=1. D. y=3.
N \ £ 2x+1 L1 e R ,
Cau 67: Chohamso y= 1 Chon phat biéu diing?
x_
A. Puong tiém can diing x=2. B. Duong tiém cén ding y=1.
C. buong tiém can dimg x=1. D. Puong tiém can ding y=2.
A P . A s S U I 2x+1
Cau 68: S0 duong tiém can ding ctia do thi ham sd y = " la
x—
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
A \ \ \ A ~ , Xy e 1 s Z x—3
Cau 69: Tim phuong trinh dudng tiém can ngang cia do6 thi ham s6 y = 37
x_
1 2 2
A x=—. B. x=—. C.y=—. D.y=—.
3 3 4 3 =7 3
x+1

Céiu 70: Chohamsb y=

phuong trinh 14n lugt 1a:

A.x:ﬁ,yzl. B. x=4,y=1.

C.x=1,y:—i. D. x=2,y=1.

J2

?

Nk Céc duong tiém can ding va ti€ém can ngang cua do thi ham so da cho cé
x—+/2
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Céu 71: Db thi ham s y:2x 3
x_

A. 2. B. 1. C. 3. D. 0.

c6 bao nhiéu duong ti€ém can?

A . \ ‘A A IR F{ X ; v \
Cau 72: Céc duong tiém can cua do thi ham s6 y = c6 phuong trinh la

A, x=1; y=-2. B. x=-2; y=1. C. x=2; y=1. D. x=1; y=1.
5 . 2— ,
Cau 73: Tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = 5 xl la duong thang
X+
1 1
A. y=1. B. x=2. C.y=——. D. x=——.

2 2

. A A 5 A S 1N A 2’ + 1 4 3 B
Cau 74: Tiém can ngang cua do thi ham so y = T phuong trinh 1a

A. y=3. B. y=2. C. y=-2. D. y=-3.
A \ \ . A ar » A 1.1 A 2x-1 |
Cau 75: Phuong trinh duong ti¢m can dung cua do thi ham s6 y = 5 la
x_
A 2 B ! C 2 D. x !
cx=2. LY== Ly=2. CX=—.
A y 5 y 5
A \ A 2x+1 Ry .
Cau 76: Cho ham s6 y=—1.ChQn phat biéu ding?
x_
A. Duong tiém can ding x=2. B. Duong tiém can ding y=1.
C. DPuong tiém can ding x =1. D. Puodng tiém can ding y=2.
Céu 77: Db thi ham s6 nao dudi ddy khong c6 tiém cin ngang?
x> +3x+3 J16x2 +1
A y=Is B. y= o+l
x—2 x—2
2017x-2018 2
y=——. D. y==.
2018x—-2019 X
Cau 78: Tiém can ngang cta d6 thi ham sé y = T 1 duong thang
2
A. yZE. B. y=-1. C. y=-2. D. y=3.
A \ 2 \ P TUR A , , ' TRER A 2x-1
Cau 79: Duong thang nao duoi day la tiém can dung cia do thi ham s6 y = 1 ?
x_
A x=2. B. y=1. C.x=1. D. y=2.
n A s x 2x+1 N A ’ \
Cau 80: DO thi hamsd y = " c6 tiém can dang la
X+
A. x=1. B. y=-1. C. x=-1. D. y=2.
A \ \ ‘a A , , ' TRER £ 2x-1 |
Cau 81: Phuong trinh duong ti¢m can dung cua do thi ham s6 y = ) la
x_
A x=2 B _1 C.y=2 D x—l
A. : Y 5 Ly=2. . 5

134



X Hx-2 .

Céu 82: Duong tiém can ding cta do thi ham sé y = 5 la.
x_
A x=2. B. y=-2. C. y=2. D.
CAu 83: DH thi ham s6 y= S0 c6 bao nhiéu duong tiém can?
X+
A. 4. B. 1. C. 3. D.
Céu 84: Duong thang y = 3 1a tiém can ngang cta do thi ham s
2x+1 3x+1 x+1
A, y= . B. y= . C.y= . D.
T T3 T
Céu 85: Do thi cuia ham s6 nao trong cac ham sb sau ddy c6 tiém can ngang?
2
A y=x'-x"-2. B.y=3x 1.
x+1
2—X 3 2
C.y= . D. y=x"-x"+x-3.
X
Ciu 86: Puong thang nao dudi diy la tiém can dung cta do thi ham s6 y = 2x2
X+
A. x=0. B. x=2. C. x=1. D.

CAu87: Db thi ham sé y = 4’““

1
A x=-1. B. y=-1. Q.y=z. D.
Cau 88: Tiém can dung cua do thi ham s y = al +; 1a duong thang
A x=-2. B. x=2. C.y=1. D.
Ciu 89: Chohamséd y= x_—? Puong tiém can dung cua do thi ham sb 1a
A. y=1. B. x=2. C. y=2. D.
A \ \ ‘A A P P A 3-4x .
Cau 90: Phuong trinh duong tiém can ngang cua d6 thi ham s6 y = el la.
x+
1 3
A x=——. B.y=—. C.y=-2. D.
7 y > L.y
A [N A 5 A T 1N A 1 \ \ 2
Cau 91: Tiém cén ngang ciia do thi ham s6 y =1+ 1 la duong thang
A.x=1. y=—1. C. y=1.
B. D.
n 4 \ ‘A A , b aX 1 4 2x-3 |
Cau 92: S0 duong tiém can ding ctia d6 thi ham s6 y = " la
x+
A. 0. B. 1. C.2. D.

x=-2
2.
_—x+1
Y 3x-1
x=-2.

c6 dudng tiém can ngang 1a duong thing nao dudi day?

1
X=—.
4
y=-1
x=1
_ 1
y 5
y=0

N | W
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Ciu 93: Do thi hamsb y =

cO tiém can ngang la

x+3

A 1 B 1 C. y=2 D. y=-3

" . " s A s s £ 1-2x .,
Cau 94: Tiém can ngang ctua do thi ham s0 y = 5 la

x_

A x=2. B. y=1. C.x=-2. D. y=-2.

~ ;4 A 31 R .. .2 , \ ‘A A , X a1r 1o A 2x-3
Cau 95: Xac dinh toa d6 diém 7 1a giao diém cua 2 duong tiém can cua do6 thi ham s6 y = e

X+
A. 1(2;4). B. 1(2;-4). C.1(42). D. I(-4;2).

Cau 96: Taco logﬁ x=2log, x nén D sai. Duong thang nao dudi day la tiém can ngang cua do thi ham sb

x=3
= ?
4 2x+1
1 1 1 1
A x=——. B. y=—. C.y=—-. D. x=—.
2 = 2 7 2 2
A oz 2017, x .. L o4s A A, .
Cau 97: Chohamso y= 5 co do thi (H) S6 duong tiém can cua (H) 1a?
x_
A. 3. B. 0. C. 1. D. 2
A X oy 1 s X 2x+3 A . A n ,
Cau 98: DO thi ham so f(x): > 1cobao nhiéu duong ti¢m can dung?
x J—
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.
A CA ~ , , A Cq s X 2x+1
Cau 99: Tiém can dimg ctia do thi ham s y = 0
x_
1
A. x=1. B. y=2. C. y=-1. D.x:—g.
Cau 100: Tiém can dimg ctia d6 thi ham s§ y = ! s 1a duong thing
A x=1. B. x=5. C.x=-5 D. y=5.
A \ i n A , ) A ©1a £ —3x+2 .
Cau 101: Duong tiém can dung cia d6 thi ham s6 f'(x) = ; 1a
X+
A x=-1. B. x=-3. C. x=2. D. x=1.
A N “ A ” A . X 2x—6 N
Cau 102: Duong tiém ngang cia do6 thi ham s6 y = 5 la
x_
A. x-3=0. B. y-2=0. C. y-3=0. D. x-2=0.
Cau 103: D6 thi cia ham s6 nao sau day co tiém can ngang.
2 2 2
A y:1+2x ' B. y:1+2x C. y:1+2x ' D. y= 1-x

X x \/; X

Céu 104: Cho ham sé y = 2%

x—2

A. 2. B. 0. C. 3. D. 1.

c6 do thi (H ). S duong tiém can cua (H)la
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2x+1 .,

Cau 105: Tiém can ngang ciia d0 thi ham s6 y = >3 la
x_
2 3 1
A, y=1. B. y=—=. C.x==. D. y=—.
a.y y 3 5 y 5

Céu 106: Cho ham s6 y = 2x_+11 Pudng tiém can ding cua d6 thi ham sb 1a
x —

A. Puong thang y=1. B. Puong thing x=1.

C. Puong thang y=2. D. Puong thing x=2.
Cau 107: Giao diém duong tiém can dimg va dudng tiém can ngang cta do thi ham sd y = 2x _21 la

x f—
A 1(2;-2). B. N(2;-1). C. M(-2;2). D. J(2;2).
L . +2 ) .
Cau 108: D6 thi ham s6 y = al 3 c6 tiém can ding va tiém can ngang theo thir tu 1a
x_

A, y=Lx=3. B. x=3,y=1. C. x=-3,y=1. D. x=1,y=3.

Cau 109: Tiém can ngang cua dd thi ham s6 y= x=2020 la
x+2019

A. y=-2019. B. y=1. C. x=-2019. D. x=2020.

Cau 110: Pudng tiém can dimg va tiém can ngang cta d6 thi ham s y = —— c6 phuong trinh lan lugt 13
—X+
A . x=Ly=2. B. x=2;y=1. C.sz;yz%. D. x=2;y=-1.
) , X . ¥ —x+1
Cau 111: Tong s6 tiém can dung va tiém can ngang cua do thi ham s6 y = PR la
X —x-
A. 3. B. 1. C. 4. D. 2.
Do thi ham sb y= 22—x c6 bao nhiéu duong tiém céan ?

Cau 112: X +2x-3

A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
Cau 113: D6 thi ham sé y = _1 c6 tiém can ngang la

X+

A x=-1. B. y=—4. C.x=2. D. y=2

CAu 114: S6 duong tiém can cua dd thi ham s6 y= zx;z
x" =3x+2
A. 3. B. 1. C. 4. D. 2.
A 2 A, \ ‘A A , A A , A 1t 1A A 4x* —4x -8 N
Cau 115: Tong s6 cac duong tiém cn ding va tiém can ngang cua do thi ham s6 y = ——————bang?
(x—=2)(x+1)

A. 4. B. 3. C. 2. D. 1.

Céu 116: Goi (C) 1a do thi ctia ham sb y = _3 . Trong cac ménh dé sau, tim ménh dé sai.
x —
A. (C) c6 ding 1 tiém cén dung. B. (C) c6 dung 1 thm d6i xing.
C. (C) c6 dung 1 tiém can ngang. D. (C) c6 di qua diém A(Z;l) .
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2x+5

Cau 117: Tiém can ngang cta d6 thi ham sé y = Y la
— x_
-2 -1
A. y=-5. B.y=—. C.y=—. D. y=-1.
3 3
A 2 I \ ‘A A , A A , A 1 1A A 4x* —4x -8
Cau 118: Tong s6 cac duong tiem can ding va tiém cén ngang cta do thi hams6 y = —————1a
(x - 2) (x + 1)
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1.
Cau 119: 6 thi ham s y = 22—x c6 bao nhiéu duodng ti¢m can?
X +2x-3
A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
A oA A S W £ x—1 \
Ciu 120: Tiém cén ngang cua d6 thi hams6 y=————1a
X +2x+3
1
A y=-1. B.y=1. C.y:—g. D. y=0.
CAu 121: Cho ham sb y= f(x) =— A 5 Téng s6 tiém can ding va tiém cén ngang cua dd thi ham sb trén
X +x—
la
A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.
Ciiu 122: Db thi ham s6 y = "2_29 ¢6 bao nhiéu tiém can?
x J—
A. 4. B. 2. C. 1. D. 3.
, , . . A . x?=2x-3
Cau 123: Tong s6 duong tiém can dung va tiém can ngang cua do thi ham s6 y = Q= la
x —
A. 1. B. 3. C. o. D. 2.
A X A oA A , \ i A . RN e 3x2—4x+1 \
Cau 124: Tong so tiém can dimg va tiém can ngang cua do thi ham s6 y = = la
x f—
A. 3. B. 2. C.4. D. .
CAu 125: S6 duong tiém can cua dd thi ham s y= i _? la:
X+
A. 0 B. 1 C.2 D.3
N A 1t 1 £ x+3 , A \  n n
Cau 126: D6 thi ham s6 y =—; 3 c6 bao nhiéu duong tiém can?
x =3x
A. 3. B. 4. C. 1. D. 2.
Cau 127: Tong sd tiém can dung va tiém cén ngang ctia 6 thi ham sé y =1 _236;22 la
X —x-
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.

X =2x*+1010x—2020
x -8

Cau 128: Cho ham s y=

thi ctia ham s6 1a
A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.

. Tong s0 dudng tiém can ding va ti€ém can ngang cua do
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Cau 129: D6 thi cua ham s6 nao dudi day co tiém can xién?

2
X X
A y=—ro B. y= c. y=x"-1 D. ¥

B X2 =3x+2
x+1 X+l = x—1 .

Céu 130: Tong sé dudng tiém can ding va tiém cén ngang ctia do thi ham sd y = ™2 la

x —
A. 1. B. 3- C. 0. D. 2.
) . x'—4
Cau 131: Duong tiém can xién cua do6 thi ham s6 y = ) la
X+
A. y=—x+4 B. y=—x. C.y=x-1. D.y=x.
\ . X 4+x-2
Cau 132: Duong ti¢m can xién cua do thi ham so y=—1 la
X+
A y=—x. B. y=x. C.y=x-2. D. y=—x-2.
Cau 133: Goi nla sb duong tiém can dung va duong tiém can ngang cua dd thi ham sb y :%.Tim n
x —4x+
A. n=3. B. n=2. C. n=0. D. n=1.
A A K g 5 N C A A C A N A F X 5X2—4X—1 .
Cau 134: H¢ s6 goc cua dudong tiém can xién cua do thi ham so y:Tla:
X
A. 2. B. 1. C. 5. D. 3.
Cau 135: Pudng tiém can xiéncta d6 thi ham sé y=x+1+ c6 phuong trinh la
A x=-2. B. y=x+1. C.y=x-1. D. y=0.
) . A g . x*=3x+2 e
Cau 136: Tiém can xién cua do thi ham so y=—1 codangy=ax+b. Gidtricuaa+bla:
X+
A. 0. B. - 3. C.-2. D. 3.
\ . Y 4+x+1
Cau 137: Tiém can xién cua d6 thi ham s6 y :—2 la:
X+
A, y=x+1. B. y=x-1. C. y=x+2. D. y=x.
A P U S £ |x_2|_1 \
Cau 138: S6 duong tiém can ctia @6 thi hams6 y=——"—1a
2x+3
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
2
: -3x+2 ) L .
Céu 139: Cho ham sé y =—— "= S§ dudng tiém can ciia db thi ham s 1a
2x°—=3x+1
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.
\ . X 4+x=2
Cau 140: Tiém can xién cua d6 thi ham s6 y =—2 la
X+
A. y=x+1. B. y=x-1. C. y=x+2. D. y=x.
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x2 =3

Céu 141: Cho hamsé f(x)=

x+1
cia a® +b° la:
A. 1. B. 2. C. 4. D. 8.
) . x'(x-4
Cau 142: D6 thi ham s6 y :(2—1) c6 duodng tiém can xién 1a?
X"+
A y=x-4. B. y=x+4. C.y=x-1. D. y=x+1.
, ' s . 2x° =3x> +1
Céu 143: Tiém can xién ciia b thi ham sb y:% la
x —
A. y=2x-1. B. y=2x-4. C. y=x+1. D. y=2x-3.
. . X s ; X =3x"+2
Cau 144: Tiém can xién cua d6 thi ham s6 y=—5———1a
X —x+1
A. y=x-1. B. y=2x-2. C.y=x-1. D. y=x-2.
Céu 145: Tong s6 duong tiém can ding va tiém can ngang cta do thi ham sé £ (x)= HLlla
x —
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Céu 146: Cho ham s6 y:%. Ménh dé nao duéi day ding?
X
A. D) thi ham s6 khong c6 tiém cén ngang va c6 ding mot duong tiém can dung 1a duong thang x = —1.

B. D6 thi ham sd ¢6 hai tiém can ngang 1a cac dudng thing y =2, y = —2 va khong ¢6 tiém cin dimg.

C. Db thi ham s6 khong c6 tiém can ngang va co hai tiém can dimg.
D. D6 thi ham s6 ¢6 ding mot tiém can ngang 1a cac duong thang y = 2 va khong c6 tiém can ding.

. \ . X
Cau 147: Tim tat cc tiém can ngang cua do6 thi ham s6 y = |2 |
x -1
A. y=+=l. B. Khong ton tai tiém cén ngang.
C y=1 D. y=-1.
A A s 1 £ —4x+1 . A ea A
Cau 148: Do thi ham so y = o tat ca bao nhiéu ti€ém can?
2|x|+1
A. Mot. B. Hai. C. Ba. D. Bén.
A \ £ Vax® -x+1 [ ea A A S I X R
Cau 149: Chohamso y = el Céc tiém can ngang cua do thi ham s6 c6 phuong trinh la
X+
A.y=1y=-1. B.y:—% C.y=1 D. y=2.
Cau 150: Tong sd tiém can dimg va tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = 52x la
x +1
A. 2. B. 4. C. 3. D. 1.
VX' =2x+1-2x

Céu 151: Tong sé dudng tiém can ding va tiém can ngang cta do thi ham sd y = P bing
x —

A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

. Tiém cén xién cua d6 thi ham sb y= f(x) codang y = ax + b. Gia tri
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Jxt+x-1,

Cau 152: Tong sé duong tiém cin dung va tiém cin ngang cua do thi ham s§ y = 5 la
x+
A. 2. B. 1. C. 4. D. 3.
I3 . N . I4 \/ + 5 - 3
Cau 153: S6 duong tiém can ding ctua do thi ham s6 y = x—4 la
x f—

A. T=2. B. T=1. C. T=0. D. T =3.
Cau 154: Tiém can ngang cua dd thi ham s6 y=~x’+2x+3-x 1a

A, y=-1. B. y=1. C. Khong co. D. y=0.
Cau 155: Tong sé cac dudng tiém can dimg va tiém can ngang cua do thi ham s6 y = T

A. 0. B. 1. C.2. D. 3.

Céu 156: Cho ham sb y = ¢6 do thi (C). Tim s6 duong tiém can ding cta do thi (C).

x—1
\2x2 =2
A.2 B. 1. C.0.

3Jx =5

2x* —5x-7

D. 3.

Céu 157: D6 thi cia ham s6 y = c6 bao nhiéu duong ti€ém can dung?

A. 2.

I®

C. 3. D. 4.

Céu 158: Cho ham sé y = f(x) xéc dinh trén R\{-1}, lién tuc trén méi khoang x4c dinh va c6 bang bién

thién nhu sau:

X —0 -1 +0
V' + + 0 -
4
/ ;
, , \
-1
—0

Hoi d6 thi ham so ¢6 tat ca bao nhiéu duong ti€ém cén dung va tiém can ngang?

Al B. 0. C.2. D. 3.

Céu 159: Cho ham s y = f'(x) c6 bang bién thién nhu sau

X —00 -2 +00
[ (x) - - -
0 +00 +00
f(x) T T~ T
—0 —00 —00

Tong s6 tiém cén ngang va tiém cén dung cua do thi ham s6 da cho la

C. 3.

A. 1.

B.

2.



CAu 160: Cho ham sb y= f(x) xac dinh va lién tuc trén (—oo;O) va (O;+ oo) c6 bang bién thién nhu hinh

bén.
x —0 3 +00
f'(x) - - 0 +
2 +00 +00
£(x) \ \ /
2

Ménh dé nao sau day dung?

A. f(-3)> f(-2).

—00

B. Ham s6 dong bién trén khoang ( 2;+® )

C. Puong thing x =2 14 tiém cén dung cta do thi ham sb.

D. Ham s6 ¢6 gia tri nho nhat bang 2 .

Céu 161: Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

x |- 0 3 +1
F(x) + 0 - 0 +
P ]
- 4 =
£69 -

Ménh d& nao sau day ding ?

A. B thi ham s6 ¢62 dudng tiém can ngang.

C. D6 thi ham s6 khong c6 ti¢ém can.

B. D6 thi ham s c6 duong tiém can ngang y = 4.

D. D6 thi ham s6 c6 duong tiém can dimgx =0.

Céu 162: Cho ham s f(x) ¢ bang bién thién nhu sau:

x - =2 0 +a
f(x) + -
+x 0
Sfx) \ /
— ]| -1
Tong s6 tiém can ding va tiém can ngang ctia dd thi ham sd 1a
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.
Céu 163: Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
x |0 1 3 +00
l.i -+ + 0 -
+00 2
-1 -0 -00

Do thi hamso y = f (x) c6 tong so bao nhiéu tiém can (gém céc ti€ém can dung va tiém can ngang)?

A. 3. B. 2.

C. 0.

D. 1.
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Céu 164: Cho ham s y = f'(x) c6 bang bién thién duge cho nhu hinh v&

y 3\_}3 ‘x\a

S6 dudng tiém cén cia d6 thi ham s6 y = f(x) 1a
A. 3. B. 4. C. 1. D. 2.
Cau 165: Cho hamsé y = f (x) ¢6 bang bién thién nhu hinh

x —a 0 3 4o
v — — 0 +

0 +o0 3
¥ x‘ » \ B /

Téng sb6 dudng tiém can dimg va tiém can ngang ctia dd thi ham sé di cho 1a
A. 2. B. 4. C. 3. D. 1.

Céu 166: Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

X | —w 1 +00
v - -
gk \ - \
—on 2
Tiém cén dung ctia do thi ham sé di cho 13 duong thang c6 phuong trinh
A x=2. B. y=2. C. x=1. D. y=1.

Cau 167: Cho ham y = f(x) xac dinh trén R\ {—1} ¢6 bang bién thién:

x| —oo -1 3 +a0
V' - - 0 +

1 +x +
v \ —r \‘ -2 /

Chon khang dinh dung.
A. D6 thi ham s6 c6 hai tiém can ding va mot dudng tiém can ngang.

B. D6 thi ham s6 c6 hai duong tiém can ngang.
C. D6 thi ham s6 ¢c6 mot ti€ém cén ding va mot duong ti€ém cén ngang.

D. D6 thi ham s6 c6 hai dudng tiém can dimg.
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Céu 168: Cho ham s y=f (x) co xac dinh trén R\{-1} lién tuc trén cac khoang xac dinh cua né va c6 bang

bién thién nhu hinh v&
X —a0 -1 1 a0
¥ + + 0 -
o0 3
; / / \
—a0 -7 -1

Tong sb duong tiém cam dung va tiém can ngang cua dd thi ham sb da cho 1a
A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
Ciu 169: Cho hamsb y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh dudi day. Héi do thi ham s6 y = f(x) c6 may

duong tiém can?

T | —0 —1 0 1 +00
Y + — 0 + +
1| to° +o00 3
—00 -2 —00
A. 1. B. 4. C. 3. D. 2.

Céu 170: Cho ham sb f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

0 +00 +00

Tong so0 tiém can ding va ti€ém can ngang ctua do6 thi ham so da cho la

A. 3. B. 4. C. 2. D. 1.
Céu 171: Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh sau:

T |—o0 1 +00

“+00
)
y /
3
2

Sb duong tiém can ngang cua dd thi ham sb da cho 1a
A. 2. B. 3. C. L. D. 4.
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Céu 172: Cho ham s y = f(x) lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

X | —o -1 1 2 +00
' —~ I + 0 + I -
+oo 2
y \ / \
-3 _4

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Ham s6 c6 hai diém cuc tri.
B. Ham s6 dat gia tri 16n nhat bang 2 va gia tri nho nhat bang -3 .
C. Db thi ham s6 c6 ding mdt duong tiém can.
D. Ham s6 nghich bién trén cac khodng (—o0;—1), (2;+%0).

Céu 173: Cho ham s y = f'(x)xéc dinh trén R\{-1}, lién tuc trén mdi khoang xdc dinh va c6 bang bién

thién

Hoi khang dinh nao du6i day la khang dinh sai?

A. D6 thi ham sb c6 hai tiém can ngang 13 cac dudng thing y=—1va y=1.
B. Ham sb da cho dat cuc dai tai diém x=1.

C. D6 thi ham s da cho khong c6 tiém can dimg.

D. Ham s6 da cho khong c6 dao ham tai diém x=—1.

Céu 174: Chohamsb y = f (x) c¢6 bang bién thién duoc cho nhu hinh bén dudi. Hay chon phat biéu ding vé

s0 duong ti€ém can dung va ngang cua d6 thi ham so.

& —00 1 2 +oo
r@l - + -
9
8
f(x)
4
2 2
—oo

A. D6 thi ham s6 c6 mot dudng tiém can ngang va hai duong tiém can dimg.
B. D6 thi ham s6 ¢6 hai duong tiém cin ngang va hai duong tiém cén dung.
C. D6 thi ham s6 ¢6 mot duong tiém can ngang va mot duong tiém can dung.
D. 6 thi ham sb c¢6 hai dudng tiém can ngang va mot dudng tiém can ding.
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Cau 175: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —x
' +

.:L_I

et
L

-3

S6 duong tiém can ngang ctia dd thi ham sé y = f(x) la

A.3. B.2. C.1. D.0
Cau 176: Cho ham s6 y = f(x) co bang bién thién nhu hinh v&?
r |—o0 -3 3 +0o0
y + + +
+00 +00 0
Y
0 —0o0 —00

Tong s6 duong tiém can ding va tiém can ngang cta do thi ham sé y = f(x) la:
Al B. 3. C. 4. D. 2.
Cau 177: Cho ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T |—o0
y + — 0 + +

_|_

8
_I_
8

Tong s6 tiém can dimg va tiém can ngang ctia dd thi ham sd 1a
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.

Céu 178: Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Tong s6 tiém can dimg va tiém can ngang

cua do thi ham so la

|
#

N
n

ey

+ox0

= \%\
' N
L
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Bai 4. Khao sit va vé d3 thi mot s8 ham sé co ban

A. Kién thac cAn nhé

1. So (ic\) khao sit ham sé
Ham s y = f (x) thuong cho biét sy thay doi ciia mot dai lwong y theo dai lugng x nao do. Pé hiéu r6 hon vé
sy thay dé6i nay, bang cong cu dao ham, nguoi ta thuong khao sat Ve su dong bién, nghich bién, cac diém cuc
tri, ... ctia ham sd y = £ (x). Ngoai ra, ngudi ta v& do thi ciia ham s6 nhu mot cach biéu dién truc quan sy thay
ddi cua y theo x.
DE khéo sdt va vé db flll ham sé y = ][(x), ta tlz@t’c lnén theo cdc buée sau dtdy:
Budc 1: Tim tap xac dinh cua ham )
Budc 2: Xét sy bién thién ciia d6 thi ham sé
* Tim dao ham y’, xét ddu y’, xac dinh khoang don diéu, cuc tri (néu co) ctia ham sb.
= Tim giéi han tai v6 cuc, gi6i han vo cuc clia ham sb va cac duong tiém can ciia d6 thi ham s6 (néu
o).
= Lap bang bién thién caa ham sb.
Budc 3: V& dd thi cua ham sb
»  X4c dinh céac diém cuc tri (néu c0), giao diém cua dd thi véi cac truc toa do (néu c6 va dé tim),...
= V& cac duong tiém can ctia d6 thi ham sé (néu cb)
= V& dd thi ham so.
Chu y chung:
= Chi ra tim ddi xémg va tryc d6i xtmg ctia dd thi ham s (néu co).
Chuy 1:
= PO thi ctiaham sdy = ax® + bx> + ex + d (a # 0) luén nhan diém I(xo; yo) lam tdm ddi xiémg, trong d6
Xo 1a nghiém cta phuong trinh y" = 0 va yo = y (xo).

. AL e 1 A ax+b
Chuy 2: Do thi cuia ham s6 y = ,(c=0;ad —bc = 0)
cx +
= Nhan giao di€ém cua ti¢m can ding va tiém can ngang lam tam doi xing;
= Nhan hai duong phan giac cua cac goc tao boi tiém can ding va tiém can ngang lam truc doi xung.
2
a g X o o 1 I ax”+bx+c
Chiy3:bothictahams6 y=—— (a#0,m# 0
mx—+n
= Nhan giao diém cua tiém can dung va tiém can xién lam tam doi xang;
= Nhan hai duong phan giac cua cac goc tao boi tiém can dirng va tiém can xién lam truc doi xing.

2. Van clgng’ dao ham va khao sat ham sé dé gidi quyét mot sb vin d2 lien quan dén thuc tién
= Taco thé van dung dao ham va khao sat ham sb dé giai quyét nhiéu bai toan lién quan dén thuc tién
trong nhirng linh vuc khac nhau nhu kinh té, khoa hoc, ki thuét, ...
Mot s6 luu y quan trong:
> Pao ham 1 ’(a) 1a toc do thay doi tirc thoi cua dai luong y = f{x) d6i véi x tai diém x = a. Dudi day,
chung ta xem xét mot sé Gmg dung cta y tuong nay ddi v6i vat li, hoa hoc, sinh hoc va kinh té:

* Néus = () 1a ham vj tri ciia mot vat chuyén dong trén mot duong thang thi v = s'(#) biéu thi van toc
tie thoi cua vat (téc do thay doi ciia d6 dich chuyén theo thoi gian). Te d6 thay d6i tic thoi ciia van
toc theo thoi gian 1a gia tdc tirc thoi cua vat: a(?) = v(t) = s"(1).

= Néu C = C(#) 1a ndng do ctia mot chat tham gia phan tmg hoa hoc tai thoi diém t, thi C'(t) 1a tc do
phan tng tirc thoi (te la do thay d6i nong do) cua chét d6 tai thoi diém t.

» NéuP= P()la s6 luong c4 thé trong mot quan thé dong vat hodc thuc vat tai thoi diém t, thi P'(2)
biéu thi tc do ting trudng tic thoi ciia quan thé tai thoi diém t.

= Néu C = C(x) 1a ham chi phi, tirc 13 tong chi phi khi san xuét x don vi hang ho4, thi toc d6 thay doi
tie thoi C'(x) cua chi phi ddi v6i s6 luong don vi hang duoc san xuit duoc goi 1a chi phi bién.

= V& y nghia kinh té, chi phi bién C'(x) xap xi v&i chi phi dé san xuat thém mot don vi hang ho4 tiép
theo, tirc 1a don vi hang hod thua x + 1.
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B. C4c dang bai tap & phuong phap giai
Dang 1. Khao sat va vé db thi ham sé bachaiy = ax® + bx + ox +d, (@ 2 0)
Vidu 1. Khao sat va v& d6 thi cia ham s y = x> — 3x* + 2.
Giai

1. Tap xac dinh: D= R..
2. Su bién thién:
Chiéu bién thién:

DPao ham y' = 3x* — 6x; ' = 0 © x = 0 hodc x = 2.

Trén cac khoang (—oo; 0) va (2; +o0), ' > 0 nén ham s6 dong bién trén mdi khoang do.

Trén khoang (0; 2), y' < 0 nén ham s nghich bién trén khoang do.
Cuc tri:

Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va vea=2. Ham sb dat cuc tiéu tai x =2 va Vet =—2.

Céc gidi han tai v cuc: lim y = —o0; lim y =+o00
X——00 xX——+00
Bang bién thién:
X |—w 0 T
3 + 0 - 0 +
2 +a0
—an _2
3. D06 thi: N
y

Khi x = 0 thi y =2 nén (0; 2) 1a giao diém cta d6 thi véi truc Oy.

Tacoy=0 x> —3x*+2=0

< x=1hoacx= 1—\/5 hoac x = 1—|—\/§

Vay dd thi ciia ham s6 giao voi truc Ox tai ba diém (1; 0), (1— \/5 ; 0),

(143, 0).

Diém (0; 2) 1a diém cuc dai va diém (2; —2) 13 diém cuc tiéu cta d6 thi ham sé.

D0 thi ciia ham sb da cho dugc biéu dién trén Hinh 1. D6 thi ciia ham sb ¢6 tam doi xung la diém 1(1; 0).

=Y
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T 3
Vi du 2. Khao sat va vé& do thi cia ham so6 y:—x3—5x2—5x.

Giai
1. Tap xac dinh: D= R..
2. Sy bién thién:
Chiéu bién thién:
DPao ham ' = —3x* — 3x—% .Doy' <0 trén R nén ham s6 NB trén khoang (—oo; +o0).

Ham s6 da cho khong c6 cuc tri.

Céc gioi han tai vo cyc: lim y =+o0; lim y=—o0

X——00 x——+00

. Bang bién thién:

X =00 +00.
v' — V“
+00
5 \ N 1
—oo0 N 1
i E 2
3. Db thi; R -
1 r r 2 _2
Do thi cia ham so6 di qua goc toa d6 O(0; 0) va diém (—1; 1).
A LR B A S A , \ < R 1 1
Do thi ciia ham s6 c6 tdm do61 xtmg 1a diem [ —5;5
Vi du 3. Khdo sat va v& d0 thi ciia ham s6 sau:
a)y=-2¢—3x+ 1; b) y=x"+3x* +3x + 2. ©)y=-x"+4x-3.
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ax+b

Dang 2. Khao sat va vé db thi ham <6 y= (c=0;ad —bc=0).

ex+d’
. . N~ 3 A ., N £ 2x—1
Vi du 4. Khao sat va vé do thi cia ham s6 y = .
x+1
Giai
1. Tap xac dinh: D= R \ {-1}.
2. Su bién thién:
Chiéu bién thién:
Dao ham )’ = % . Vi » >0 v6i moi x # —1 nén ham sb DB trén mdi khoang (—oo; —1) va (—1; +o0).

(x+1)

Tiém can:

Tacd: lim y=2; lim y=2.Suy ra duong thang y =2 1 tiém cin ngang cta do thi ham so.

xX——+00 X——00

Ta co: lim+ y=—o00; lim y=+4o00; Suy ra duong th'fmg x =—11a tiém can ding cua dd thi ham so.

x——1 x——1"

Bang bién thién:

—a0 -1 +a0
v + +
+a0 2
2 —00
3. D6 thi
o
: , : 1 /
D06 thi ciia ham s6 giao véi truc Ox tai diém [—5; O] va giao voi ”'
— 2 y=2
truc Oy tai diém (0;—1). - ! _
-1/ 0|1 x
P 2 A o R o ‘ A 15—
DO thi cia ham so6 dugce biéu dién nhu hinh bén. 2
X = —l |II
Tam d6i xtng ciia d6 thi ham s6 1a diem 7(—1;2) -'

Céc truc doi xting cua do thi ham so 1a hai duong phan gidc cia cac goc tao boi hai duong ti€ém can x =-1 va

y=2.
Vi du 5. Khéo sat va v& do thi ciia ham sd.
x+1 2x 5+x —x+2
a) y= b) y= c) y= d) y=
)= ) V= V=, ) V=50
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ax’> +bx+c

Dang 3. Khao sat va vé db thi ham s§ y=
mx—+n

(@az0,m=0, da thac ta lzhﬁng’ chia hét cho

da thac maiu)

2
T U U £ X +2x-2
Vi du 6. Khao sat va v€ do thi cua ham so y:—l.
x—
Giai

1. Tap xac dinh: D= R \ {1}.
2. Su bién thién:
« Chiéu bién thién:

x*—2x

x—lz'

Dao ham )’ =

Tacdy' =0 x=0hodcx=2.

Trén cac khoang (—oo; 0) va (2; +o0), ' > 0 nén ham s6 dong bién trén mdi khoang do.
Trén céc khoang (0; 1) va (1; 2), ' < 0 nén ham sb nghich bién trén mdi khoang do.
Cuc tri:

Ham s6 dat cuc tiéu tai x =2 va ycr = 6.

Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va yep = 2.

Céc gidi han tai vo cuc va tiém can:

Taco: lim y=—o0; lim y =400
X——00 xX——+00
2 2
: 2x—2 : 2x—2 . A A
Taco: a= lim x—i—z—le va b= lim [H—xl—x]:3. Suy ra duong thang y = x + 3 1a tiém can
x—+00 X —x xX—+00 X —

xién cta d6 thi ham sd.
Taco lim y =+o00;lim y = —o0 . Suy ra duong thang x = 1 1a tiém can dimg cia do thi ham so.
x—1"

x—1"

Béng bién thién:
X | = 0 1 2 4o
) + 0 — — 0 +
2 +o0 +00
—o0 —0 6
3. D6 thi:

Tacoy=0x*+2x-2=0& x=—1++/3hoic

x=—1-+3. v
Vay dd thi ham s6 giao voi truc Ox tai diém (—1+ V3 ;0) va
diém (—1—+/3 ;0). -
Do thi ham s giao vai truc Oy tai diém (0; 2).
D6 thi ham s6 dugc biéu dién trén Hinh ve.
Tam doi xing cua do thi ham so 1a diem I(1; 4).
Céc truc doi xting cua do thi ham so 1a hai duong phan giac cla :
cac goc tao boi hai duong tiém canx=1vay=x + 3. x=1
1 \
y o |h 2 x
Vidu 7. Khao sat va v& d0 thi ctia cac ham sb sau:
1 1 —x*—x+2 —x*—3x+4
a) p=x—— by y=—x+2-—— g y=——11% d) =221
X x+1 x+1 x+2
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Dang 4. Van dl_lng’ dao ham va khao sat ham sé dé gidi quyét mot sb van dé lien quan dén thuec tién
Vi du 8. Xét tinh hudng: Gia st chi phi tién xidng C (ddng) phu thudc téc d trung binh v (km/h) theo

cong thuc: C(v) = @—F%v, (0<v<120)
v

a) Khao sat va v& do thi ham sé C (v) trén (0; 120].
b) Tai xé xe tai lai xe voi tbe do trung binh 13 bao nhiéu dé tiét kiém tién xing nhat?

Giai

a) Khao sat va v& do thi ciia ham s C (v):
Tap xac dinh: D = (0; 120].
Su bién thién:
+ Chiéu bién thién:

e Daoham C'(v) =0 & v =-80 (loai) hoac v = 80.

e Trén khoang (0; 80), C'(v) < 0 nén ham s nghich bién trén khoang nay.

e Trén khoang (80; 120), C'(v) > 0 nén ham s6 dong bién trén khoang nay.
+ Cuyec tri: Ham sb dat cuc tiéu tai v = 80, Ccr = C(80) = 400.
+ Gidi han vo cyc va tiém cén: lirg C(v) = +oo nén dudng thang v = 0 1a tiém can dung ctia do thi ham sd.

+ Bang bién thién:
v [0 80 120
c'w) - o ¢

1300
cw) \ P

400

— Db thi:

1300

Db thi ham sb ¢ diém cyc tiéu (80; 400) va di qua cac diém (40; 500), (100; 410), (120; 3

) nhu Hinh vé

bén dudi.
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b) Quan sat d6 thi ham s0, ta nhan thdy ham s6 dat GTNN khi v =80 va GTNN 1a 400. Nhu vdy, dé tiét
kiém tién xdng nhat, tai xé nén chay xe voi toc do trung binh 1a 80 km/h.
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\GT&Q,Q.

Mot ho 1am nghé dét vai lua to tam san xudt mdi ngay duoc x mét vai lya (1 <x < 18). Tong chi

phi san xuat x mét vai lya, tinh bang nghin déng, cho bdi ham chi phi: C (x) = x*> — 3x> — 20x + 500.
Gia str ho 1am nghé dét nay ban hét san pham mdi ngay véi gia 220 nghin dong/mét. Goi B (x) 1a sb tién
ban duoc va L (x) 1a lgi nhuén thu dugc khi ban x mét vai lya.

a) Hay viét biéu thic tinh B (x) va L (x) theo x.

b) Khéo sat va v& db thi cia ham sé L (x) trén [1; 18].

¢) Ho lam nghé dét nay can san xuat va ban ra moi ngay bao nhi€u mét vai lua dé thu duoc 191 nhuén toi
da? Tinh loi nhuan t61 da do.

Giai

a) Khi ban x mét vai lya:

S tién thu duoc 13: B (x) = 220x (nghin dong).
Loi nhuan thu duoc 1a: L (x) = B (x) — C (x) = —x° + 3x> + 240x — 500 (nghin dong).
b) Ham s6 L (x) xac dinh trén [1; 18].

— Su bién thién:

+ Chiéu bién thién:

Pao ham L '(x) = —3x> + 6x + 240; L '(x) = 0 © x = 10 hoic x = -8 (loai).

Trén khoang (1; 10), L '(x) > 0 nén ham s6 dong bién trén khoang nay.

Trén khoang (10; 18), L '(x) < 0 nén ham sb nghich bién trén khoang nay.
+ Cuyec tri: Ham sb L(x) dat cuc dai tai x = 10 va Lep = L(10) = 1 200.

+ Bang bién thién:

— Db thi:

X 1 10 18
L'(x) + 0 —
1200
L(x) / \
—-258 —1 040

Db thi ham sb ¢6 diém cuc dai (10; 1 200) va di qua cac diém (1; —258), (18; —1 040) nhu Hinh 8.

y

1400 (10; 1200)
1200

1000
800

600
400

200
6 4-20

=Y

4 6 8101214 1
(1; -258)

1 g00F-=--==-mmmmmmmmeeana- (18; -1 040)

¢) Quan sat do thi ham sd, ta nhn thay khi x = 10 thi ham s6 dat gié trj 16n nhét 1a 1 200.
Nhu Vé}f, ho lam nghé dét can sén‘ xuat va ban ra moi ngay 10 mét vai lua dé€ thu duoc loi nhuan toi da. Loi
nhuén toi da nay la 1 200 nghin dong.
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Vidu 10.  Xét mot vat that dat trude thau kinh hoi tu c6 tiéu cu £ > 0. Goi d 13 khoang céach tir vat dén thau
kinh (d > 0), d ' 1a khoang céch tir thdu kinh dén anh (4nh that thi d ' > 0, anh 4o thi d’ < 0). Ta c6 cong

1 1 1 . ) )
thte: 7 = E—i—? hay d' = % (Vat li 11, Nha xuat ban Gido duc Viét Nam, 2012, trang 182, 187).

3x

Xét truong hop f=3,ditx=d,y=d'. Taco ham sd y= vax#3.

X —

Théu kinh héi tu

Anh A'B'

a) Khao sat va v& do thi ctia ham s trén.
b) Dua vao dd thi ham sb trén, hay cho biét vi tri ctia vat dé anh cua vat 1a: anh that, anh ao.
¢) Khi vt tién gan dén tiéu diém thi anh thay d6i nhu thé nao?

Vidu 11. Nguoi ta mudn ché tao mot chiée hop hinh hop chit nhat c6 thé tich 500 cm?® véi yéu cau dung it
vat li¢u nhat. Chi€u cao cua hdp phai la 2 cm, cac kich thude khac la x, y voix >0 vay > 0.

a) Hay biéu thi y theo x.

1000
X

b) Chuing t6 rang dién tich toan phan ciia chiéc hop 1a: S(x) =500+ 4x +

¢) Lap bang bién thién ctia ham s6 S(x) trén khoang (0; +0).

d) Kich thuéc cta hop 1a bao nhiéu thi ding it vat liéu nhat? (Lam tron két qua dén hang phan mudi.)
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C. Bai tap tu lu:';in rén luyén

Dang 1. Khao s4t va vé dé tl'n ham sé ctia mot sb ham sé co ban

Bai 1. Khéo sat va v& d6 thi ciia cac ham sb sau:

D y=aitxl; 2) y=2x3+x2—%x—3. 3) y=x

4) y=x'-3x 5) y=—-x"+3x 6) y=x —3x+2
7) J’=(x—2)3+4 8) y=2x"+3x"—12x+2 9) y=x>—12x+1
10) y =—x" +3x" +2 11)y=2x>—9x* — 24x + 1. 12) y=x>—4x+4
13) y=-2x" +4x+3 14) y=x>-2x+1 15) y=8+2x—x"

Bai2. Chohamsdy=x*-3x>+2.
a) Tim diém / thudc do thi ham s6 biét hoanh d6 cua 7 1a nghiém cta phuong trinh y" = 0.
b) Chiing minh rang 7 1 trung diém ciia doan thang ndi hai diém cuyc tri ctia d6 thi ham sd.
Bai 3. Cho ham sb bac ba y = f(x) c6 dd thi nhu Hinh v&. Viét cong thirc ctia ham sd.

vt

Bai 4. Cho ham s y:§x3—x2+4.

a) Khao sat va v€ do thi cua ham so.

b) Tinh khoang cach giita hai diém cuc tri cua dd thi ham sb.

Bai 5. Khéo sat va v& d6 thi ciia cac ham sb sau:
1 y:3+l 2) y:x—?a 3) :x+1
X 1—x x—1
—x—1 4x—5 —2x+7
4 = 5 — 6 -
) v x—1 ) v 2x—3 ) 4x -3
S5x —2x+1 2x—1
) V=37 ) 11 ) V=T
—x+2 1 x+1
10) y = 11) y=— 12) y=
)y 2x+3 )y X )y X —
2x+1 x—2 —X
13) y= 14) y = 15) y=
)y — )y x+1 )y x+1
2x+1

Bai 6.  Chohamsd y= 1
x_

a) Khao sat va vé do thi cua ham so.
b) Goi A4 1a giao diém cua do thi ham so véi truc Oy, I 1a giao di€m cua hai duong tiém can ctua do thi ham

sO. Tim diém B d6i xtimg v6i 4 qua . Ching minh rang diém B ciing thudc do thi ham sd nay.
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Bai 7. Khéo sat va v& do thi ciia cdc ham so sau:

x2—2x+2 1
et e 2 =2x—
D y=—" )y 1—2x
—x*+x—1 x> +3x+1
4) p——> T 5) p— T
)V x—1 )y x+1
7 _2x7—3x—6 8) 22X +9x+11
x+2 Y 2x+5
2 2
IO)y:x +2x-—2 11)y:x +x-—1
x—1
2 2
13)y:2x +x+1 14))}:296 +3x
-1 x+1
| 2 _x—1
16) y=— 17 y=t
x> —5x+7 X' +4x+5
19) y=———"— 20) p=2""~-
)y x—3 )y x+2
—x+3x+1

Bai 8. Cho ham s y =

a) Khao sat va vé do thi cua ham s6 da cho.

b) Tim toa do trung di€ém doan noi hai diém cuyc tri cua d6 thi ham s6. C6 nhan xét gi veé dieém nay?

x> +4x—1

Bai 9. Cho ham s y =
x—1

a) Khao sat va v€ do thi cua ham so.

2
3) _X +x—1
-1
2
6) _X +2
2x—4
2
9) X 3x+1
-2
—x*=3x+4
1) y=——
)y x+2
2
15)y:x x+1
x—1
18) _x2+x—2
Y x+1
2
21)y:x 3x+6
x—2

b) Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham sb da cho trén doan [2; 4].

156



Dang 2. Van dung dao ham va kh3o sat ham sé d€ giai quyét mét sé vin d@ lien quan dén thuc tién
Bai 10.  Ban Viét mudn ding tim bia hinh vudng canh 6 dm lam mét chiéc hop khong nép, co day 1a hinh
vuodng bang cach cit bo di 4 hinh vudng nhé ¢ bdn goc cua tim bia (Hinh v& bén dudi).

Ix

Ban Viét muén tim d6 dai canh hinh vudng can cit bo dé chiéc hop dat thé tich 1on nhét.
a) Hay thiét 1ap ham s biéu thi thé tich hop theo x v&i x 1a d6 dai canh hinh vudng can cit di.

b) Khao sat va v& d6 thi ham s tim dugc. Tir d6, hdy tu van cho ban Viét cach giai quyét van dé va giai

thich vi sao can chon gié tri nay. (Lam tron két qua dén hang phan mudi.)
Bai 11. Trong 20 phut theo doi, luu lvong nude ctia mot con song dugce tinh theo cong thirc:
o) = —%f +5¢% +100, trong d6 Q tinh theo m*/phut, t tinh theo phut, 0 <t <20 (Ngudn: A. Bigalke et al.,

Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2016). Khi luu lwong nudc ciia con song 1én dén 550 m*/phut thi

canh bao 1t duoc dua ra.

Trong thoi gian theo ddi, luu lugng nude clia con song 16n nhét 1a bao nhiéu? Canh béo i duoc dua ra vao
thoi diém nao?

Bai 12. Mot bé chira ban dau ¢ 200 lit nudc. Sau do, ctir mdi phit ngudi ta bom thém 40 lit nude, dong thoi
cho vao bé 20 gam chat khir trang (hoa tan).
a) Tinh thé tich nudc va khéi lugng chit khir tring ¢ trong bé sau t phit. Tir d6 tinh ndng d6 chat khir
trung (gamy/lit) trong bé sau t phut.
b) Coi ndng dd chét khir tring 13 ham sé f(t) v6i t > 0. Khao sat sy bién thién va v& db thi cia ham s6 nay.
¢) Hay giai thich tai sao nong do chit khir trung ting theo t nhung khong vuot ngudng 0,5 gam/lit.
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Bai 13. Mot cde chira 30 ml | dung dich KOH (potassium hydroxide) voi ndéng do 100 mg/ml. Mot binh chira

dung dich KOH khac véi ndng do 8 mg/ml dugc tron vao cc.
a) Tinh néng do KOH trong cdc sau khi trén x (ml) tir binh chira, ki hiéu 1a C(x).
b) Coi C(x) 14 ham s6 x4c dinh véi x > 0. Khao sét sy bién thién va v& do thi cia ham s nay.
¢) Giai thich tai sao ndng do KOH trong cdc giam theo x nhung ludn 16n hon 8 mg/ml.
Bai 14. Trong Vat li, ta biét rang khi méic song song hai dién tré R1 va R thi dién trd twong duong R cia

. RR
mach dién dugc tinh theo cong thirc: R = Rl—z (theo Vit li dai cwong, NXB Gido duc Viét Nam, 2016).

1+2

e AMA——
AAAA——
|

Gia str mot dién tro 8 2 duoc mic song song vo1 mot bién tré nhu Hinh 1.33. Néu dién tré d6 duoge ki hiéu

1a x (Q) thi dién tré twong dwong R 13 ham sb cta x. V& d6 thi ciia ham s6 y = R(x), x > 0 va dua vao dd

thi da v&, hay cho biét:
a) Pién tré tuong dwong ciia mach thay doi thé nao khi x ting.

b) Tai sao dién tr¢ twong duong ciia mach khong bao gio vuot qua 8 Q.

Bai 15. Mot hd nude nhén tao duoc xay dung trong mot cong vién giai tri. Trong md hinh minh hoa (Hinh

v€ bén dudi), nd duge gidi han bdi cac truc toa dd va do thi cia ham so:

y=f(x)= %(—)f +9x* —15x+56) . Pon vi do d6 dai trén mdi truc toa do 1a 100 m.

flx) € o

0 | E_ i ':. 12 X
a) Puong dao ven hd chay doc theo truc Ox dai bao nhiéu mét?

b) Tai nhitng diém nao trén dudng di dao ven hd (chay doc theo truc Ox) thi khoang cach theo phuong
thang ding dén bo hd @i dién 13 16n nhat? Tim khoang cach 16n nhét do.

¢) Trong cong vién c6 mot con dudng chay doc theo d6 thi ham sb y =— 1,5x + 18. Ngudi ta du dinh xay
dung bén bd hd mot bén thuyén dap nude sao cho khoang cach tir bén thuyén dén con dudng nay 1a ngin
nhit. Tim toa d6 cua diém dé xay bén thuyén nay.
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Giai
a) Trong Hinh 25, d6 thi ciia ham s6 y = f(x) = %(—)f +9x> —15x +56) cit tia Ox tai diém c6 hoanh d x =
8. Vay duong dao ven ho chay doc theo truc Ox dai 800 m.
b) Ta khéo sat ham sb: y = f(x) = %(—f +9x% —15x+56) voi 0< x <8.

f'(x) = % (-3x2+18x-15); £'(x)=0 <> -x2+6x-5=0 < x=1 hoic x = 5.

Bang bién thién:
£ix) = 0 + 0 _
5.6, 81
" \"-\ __.."' - .
J(x) g e
1 1l 0

Can ctr bang bién thién, ta co: %a%ﬁ( f(x)= f(5)=8,1 tai x=15.

Vay khoang cach 16n nhit theo phuong thang ding tir mot diém trén dudng di dao ven hd (chay doc theo
truc Ox) dén bo hd d6i dién 1a:

100.( max f(x))=100. f(5) = 100. 8,1 =810 (m) va dat duoc tai diém trén duong di dao ven hd cach gbc O
mot khoang cach 1a 500 m.

¢) Xét diém M(x ; f(x)) thudc do thi ham sd y = f(x) = %(—f +9x% —15x+56) v6i 0 < x <8.

Khoang céach tir diém M(x ; f(x)) dén duong thing y=—1,5x+18 < -1,5x—y+18=0 1a:

1 3 2
MH = =

/(_1’5)2 +1 104/3,25

Ta khao sat ham s6: h(x) = x> —9x* +124 v&i 0<x<8.
h'(x)=3x%-18x;

h'(x)=0 < x2-6x=0 <> x=0 hoic x = 6.

Bang bién thién:

& 0 3] 8
fiix) 0 ] +
124 " ..Iﬁﬂ

i x) N

Can ctr bang bién thién, ta co: h(x) > 0 véi 0<x<8;
r{l;)l%ljl h(x)=h(6)=16 tai x= 6.
) |x3—9x2+124| 1 . 16

= -min h(x) = —F—=—=~0,8875 va dat duogc tai x = 6. Khi
o8] 104/3,25 104/3,25 [0] 104/3,25
do, f(6) =17,4.

Vay trong mat phing toa d6 Oxy ¢ Hinh v& ban dau, diém dé xay bén thuyén co toa do 1a M(6 ; 7.4).
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261 +10
t+5

Bai 16. S déan ciia mot thi tran sau t nam ké tir nam 1970 dugc wde tinh boi cong thie: f(7) =
(f(t) duoc tinh bang nghin nguoi) (Ngudn: Giai tich 12 Nang cao, NXBGD Viét Nam)
a) Tinh s6 dan cta thi tran vao ndm 2022 (1am tron két qua dén hang phan nghin).
b) Xem y = f(t) la mot ham s6 xdc dinh trén nira khoang [0;+0) . Khao sat va v& dd thi ham s6 f(t).

¢) Pao ham ciia ham sé y=f(t) biéu thi tdc do ting dan sd cua thi trin (tinh bang nghin ngudi/ndm).
c1) Tinh téc d6 ting dan sd vao nam 2022 cua thi tran do.
¢2) Vao nam nio thi tdc d6 ting dan sb 1a 0,192 nghin ngudi/nim?
Giai
2652+10 1362 ~ 23,895 (nghin nguoi).

52+5 57
Vay sb dan cua thi trin vao nim 2022 khoang 23 895 ngudi.
b) 1) Sy bién thién
* Gi6i han tai v cyc va duong tiém can ngang:
tlgn f(t)=26 . Do 6, duong thang y = 26 1a tiém cin ngang cia do thi ham sb.

a) Taco: f(52)=

f(@t)= 120 ~>0 voi moi 0.
(t+5)
Bang bién thién
t |0 + 0
f'n +
=26
fin)

o o

Ham s6 DB trén nia khoang [O;+oo) . Ham s6 khong c6 cuc tri.

2) D6 thi ‘
* Giao diém cua do thi voi truc tung: (0:2).

« D thi ham sé di qua diém (1 ; 6). . Y w6
n X R z 26r+10 R4 om 26
Vay do thi ham s6 y = f(¢) = ,t >0 thé hién nhu BRSPS
hinh v€ dudi day:
64/
A
| - >
i’ I
c)

120 _ 40
(52+5)" 1083

cl) Toc d6 ting dan sb vao nam 2022 cua thi tran 1a: f7(52) =

c2) Taco: f'(1)=0,192 < LOZ: 0,192 < ¢t =20 (do t 2 0)
(1+5)
Vay vao nam 1990, thi toc do ting dan sb 1a 0,192 nghin nguodi/nam.
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Bai 17.  (Bai toan thiét ké mo hinh duong giao thong) Dé thiét ké mo hinh ctia mot doan dudng cao tde ndi
hai suon doi véi su khac biét vé do cao ¢ vi tri hai suon doi giao nhau 1a 50 feet (Hinh v&), ngudi ta c6 thé

lam nhu sau:

« Chon hé truc toa d6 Oxy véi gbc O 14 vi tri hai suon doi giao nhau, phuong nam ngang 1a truc Ox, don vi

trén moi tryc toa do 1a feet (1 feet = 0,3048 m).

« Chon hai vi tri A, B 1an luot trén hai suon doi. Béng cach do dac tai thuc dia, ta xac dinh dugc toa do cua

hai diém A, B va goc déc a (don vi: d0) tai diém B ctia suon doi. Gia st ta co A(— 1000 ; 60), B(1 000 ;
90) va tana. = 0,04 (Hinh 27) (Nguon: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014).

« Trong hé truc toa d6 Oxy, quan sat dudng cong (v& bang nét dut) mé phong doan dudng cao tdc ndi hai
suon doi, duong cong dé goi nén hinh anh do6 thi ctia ham so6 bac ba. Vi the ta ¢6 thé chon ham s6 bac ba 'y

= f(x) = ax® + bx> + cx+d (a # 0) sao cho trong hé truc toa d6 Oxy, dd thi ciia ham sé d6 trén doan

[— 1 000 ; 1 000] m6 phong doan dudng cao tdc can thiét ké. Ta chon theo nguyén tic: Hé s goc cua tiép

tuyén tai B cta d6 thi ham sb do bfmg 0,04.

Zs B(1 000 ; l{lﬂfﬁ_,,-.—.-::.-.---u-*"
T A(- 1000 : 60) —

_/—"E/f """" 50 fi
0

Khing vé theo dhing i I¢ xich

a) Hay xac dinh ham s6 bac ba do.

b) Goc doc cua con dudng trén doan [-1000;1000] 16n nhét tai diém nao?

Giai

a) Do dd thi ham s6 bac ba y = f(x) = ax® + bx2 + cx+d (a # 0) di qua diém (0 ; 50) nén d = 50,

suy ra: y = f(x) = ax® + bx> + cx + 50.

Do d6 thi di qua cac diém A(— 1 000 ; 60), B(1000 ; 90) nén ta co:
—1 000 000 000a +1 000 0005 —1000c = 10
1 000 000 000a +1 000 000b+1 000c = 40

{—1 00 000 000a +100 000h—100c = 1 b L
y

, suy ra B 40000
1 00 000 000a +100 0006+100c = 4 100 000 000z +100c =1,5

Ta cé: f'(x)=3ax’ +2bx+c=3ax’ +

x+c
20 000

Do hé s6 goc cua tiép tuyén tai B ctia dd thi ham s6 d6 bang 0,04 nén
f'(1000) = 3000 000a +%+ ¢=0,04 tic la 3000 000a +c =-0,01.

Ta c6 hé phuong trinh sau:

1
100 000 000a +100c =1,5 “ :_80 000 000
suy ra
3 000 000a +c =-0,01 c—i
400
1 3 1 , 11

Vay ham s6 bac ba can tim 13; f(x)=— + x+50

X+ X
80 000 000 40 000 400
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Bai 18.  (Bai toan thiét ké mo hinh danh gia ki nang) Mot trung tdm day nghé can thiét ké mo hinh danh gia

ki ning ctia mot hoc vién theo hoc nghé ddnh may. Nguoi ta c6 thé 1am nhu sau:

« Dé xdy dung mo hinh todn hoc cho bai toan trén, ta st dung‘th(")ng ké. Bang cach khao sat tdc do danh may
trung binh S (tinh bang tir trén phut) cta hoc vién do sau 1 tuan hoc (5 <t < 30), ta thu thap cac so liéu thong
ké dugc cho trong Bang 1 (Ngudn: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014).

S | 38 | 56 |79 |90 | 93 | %4

Biine [

« Ta can chon ham s y=1(t) dé biéu dién céc sb litu & Béang 1, tic 1a ¢ h¢ truc toa do Oxy, dd thi cia ham sb
do6 trén khoang (0 ; + o) “gan” voi cac diém A(5 ; 38), B(10 ; 56), C(15 ; 79), D(20 ; 90), E(25 ; 93), G(30 ;
94). Ngoai ra, do toc do danh may trung binh ciia hoc vién ting theo thoi gian t va chi dén mot gidi han M nao
d6 cho du thoi gian t c6 kéo dai dén vo6 cung nén ham s y = f (t) phai thoa mén thém hai diéu kién: Ham s6 d6
DB trén khoang (0 ; + o) va IIEP f()=M eR,M >94. Vi cac ham da thic (véi bac 16n hon hodc bang 1)

khong théa man hai diéu kién d6 nén ta chon mot ham phan thure hiru ti dé biéu dién céc sb lieu & Béang 1.

Ta c6 thé chon ham s6 c6 dang f(r) = at+b
ct+d

(ac # 0) cho muc dich do. Dya vao Bang 1, ta chon ham $6:

110¢—-280
fO)=———,(t>0)
t+2

a) Dua theo mo6 hinh d6, du doan tbc do danh may trung binh ctia hoc vién do6 sau 40 tuan (lam tron két qua
dén hang don vi cta tir/phut)
b) Xem y = f(t) 1a mot ham s6 xac dinh trén khoang (0 ; + o), hiy tim tiém c4n ngang ctia d6 thi ham sé
do.
¢) Néu nhan xét vé tc d6 danh may trung binh ctia hoc vién do6 sau thoi gian t ngay cang 16n.
Giai
110.40—-280

a) Taco: f(40)= — 0o ~98. Vay téc d6 danh mdy trung binh ctia hoc vién d6 sau 40 tuan 1a khoang

98 tir/phut.

b) Ta c6: 1imf(t)=1imw=hm[no_ﬂ ~110
t—>+o0 t—>+00 t+2 t—>+o0 t+2

Vay duong thang y = 110 13 tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = f(t).
¢) Do duong thing y= 110 1a tiém cép ngang ?ﬁa d thi ham sb y = f(t) nén khi t cang 16n thi téc d6 danh
may trung binh ctia hoc vién do s€ tién gan dén muc 110 tir/phtt.
Bai 19. Khi mau di chuyén tir tim qua cic dong mach chinh rdi dén cac mao mach va quay tré lai qua céac
tinh mach, huyét ap tam thu (tirc 1 ap luc ctia mau 1én dong mach khi tim co bop) lién tuc giam xudng. Gia
25t* +125

T 0=e<10,
+

sir mot ngudi c6 huyét ap tim thu P (tinh bang mmHg) dugc cho bai ham sé P(r) =

trong d6 thoi gian t dugc tinh bang gidy. Tinh téc d6 thay doi ctia huyét ap sau 5 gidy ké tir khi méau roi

tim.
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Bai 20. Mot tau d6 bo tiép can Mit Trang theo cach tiép can thang dimg va ddt chdy cac tén lira hdm & do
cao 250 km so voi bé mat cua Mit Trang. Trong khoang 50 gidy dau tién ké tir khi dbt chay cac tén lira
ham, d6 cao h clia con tau so v&i bé mat cia Mt Trang dugc tinh (gﬁn ding) béi ham:

h(t) =-0,01¢% + 1,1t? - 30t+250, trong d6 t 14 thoi gian tinh bang gidy va h 1a d6 cao tinh bang kilomét
(Ngudn: A. Bigalke et al., Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2016).

a) Ve dd thi cua ham s6 y=h(t) vd1 0< t <50 (don vi trén truc hoanh la 10 gidy, don vi trén truc tung 1a 10
km).

b) Goi v(t) 1a van tdc tirc thoi ctia con tau & thoi diém t (gidy) ké tir khi ddt chay cac tén lira him véi 0 <t
<50. Xac dinh ham sb v(t).

¢) Van téc tire thoi clia con tau lic bat ddu ham phanh 13 bao nhiéu? Tai thoi diém t = 25 (gidy) 13 bao
nhiéu?

d) Tai thoi diém t = 25 (gidy), van tdc tirc thoi cta con tau van giam hay dang ting trd lai?

e) Tim thoi diém t (0 < t <50) sao cho con tau dat khoang cach nho nhat so v&i bé mat ciia Mt Tring.
Khoéng cich nhé nhat nay 1a bao nhiéu?

Bai 21. Xét phan tmg hoa hoc tao ra chat C tir hai chat A va B: 4+B— C.
Gia str ndng d0 cua hai chit A va B bang nhau [A] = [B] = a (mol/l). Khi d, ndng d6 ctia chat C theo thoi gian
2
t (t>0) dugc cho béi cong thue: [C]= @ Kt
aKt+1

(Chui bién) va cdc dong tac gid, Gido trinh Phép tinh vi tich phin ham mét bién, NXB Dai hoc Sw pham, 2023).

(mol/l), trong dé K la hang sé dwcong (Nguon: D6 Dire Thdi

a) Tim tdc do phan Gmg & thoi diém t > 0.
b) Chimg minh néu x = [C] thi x'(t)=K(a—x)>.
¢) Néu hién tugng xay ra véi nong do cac chat khi ¢ — +o .
d) Néu hién tuong xay ra véi téc do phan tng khi ¢ — +oo .
Bai 22. Mot don vi san xuat hang tiéu dung udc tinh chi phi dé san xuit x don vi san pham 1a C(x) = 2x +
45 (triéu dong). Khi d6, chi phi trung binh cho mdi don vi san pham 1a f(x) = %( coi f(x) 12 ham sd xéc

dinh véi x> 1).

O

Hay giai thich tai sao chi phi trung binh giam theo x nhung luén 16n hon 2 tri¢u ddng/san pham. Diéu nay
thé hi¢n trén do thi cia ham so f(x) trong Hinh 1.27 nhu thé nao?
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Bai 23. Khi bo qua stic can cua khong khi, dd cao (mét) cuia mot vat duoc phong thang dimg 1én trén tir
diém cach mit dat 2 m vé6i van toc ban dau 24,5 m/s 1a h(t) = 2+24,5t — 4,9t (theo Vit Ii dai cwong, NXB
Gido duc Viét Nam, 2016).

a) Tim van toc cla vat sau 2 gidy.
b) Khi nao vat dat do cao 16n nhit va d cao 16n nhat do 14 bao nhiéu?
¢) Khi nao thi vat cham dét va van tdc cua vat lac cham dét 1a bao nhiéu?

Giai
a) Theo ¥ nghia co hoc ctia dao ham, van tdc ciia vat 1a v = h’(t)=24,5 — 9,8t (m/s).
Do d6, van tdc cua vat sau 2 gidy 13 v(2) =24,5-9,8.2=4.9 (m/s).

, ) , 24
b) Vi h(t) 12 ham s6 bac hai c6 hé s6 a = 4,9 < 0 nén h(t) dat gia tri 16n nhat tai ¢ = —; =5 4’59 =
a L

2,5
(gidy). Khi d6, d6 cao 16n nhit cua vat 1a h(2,5) = 32,625 (m).
¢) Vat cham dat khi do cao béng 0, tirc 1a h=2424,5t — 4,9t =0, hay t ~ 5,08 (giay).
Van toc cua vat lac cham dat 1a v(5,08)=24,5 — 9.,8.5,08 = -25,284 (m/s).
Vian tdc am chimng to chiéu qchuyén dong cua vat 1a nguoc chiéu duong (huéng 1én trén) cia truc di chon
(khi 1ap phuong trinh chuyén dong cua vat).

Bai 24. Gia st s6 lugng cia mot quan thé nAm men tai moi truong nudi cdy trong phong thi nghiém duge

md hinh hoa bang ham sé P(r) = 5

a
—0,75¢ ’
+e

trong d6 thoi gian t duoc tinh bang gio. Tai thoi diém ban dau

t= 0, quan thé c6 20 té bao va ting véi toc d6 12 té bao/gid. Tim céc gid tri cua a va b. Theo mo hinh nay,

dicu gi xay ra voi quan thé nam men vé lau dai?

Giai
—0,75¢
Taco: P'(t)= M,t >0
(b 40Tt )2
) +
Theo dé bai, ta co: P(0) =20 va P’(0) = 12. Do d¢, ta c6 h¢ phuong trinh: 0.754
- =12
(b+ 1)2
Gidi hé phuong trinh nay, tadugca=25vab= %
Py ' 18, 75¢7 o T8 A 2 R A A 53
Khi d6, P'(t)=—————=>0,Vt 20, tirc 1a s0 lugng quan thé nam men ludn tang.
10
4
oA o o 25 A A A A A - A r
Tuy nhién, do lim P(¢) = lim T = 100 nén so0 lugng quan thé nam men tang nhung khong vuot qua
t—>+00 t—>+0 1 ~0,75¢
’ 4
100 t& bao.
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Bai 25.  Gia su chi phi C(x) (nghin dong) dé san xuat x don vi cia mot loai hang hoa nao d6 duoc cho bai
ham s6 C(x)=30 000 + 300x — 2,5x2 + 0,125x>.

a) Tim ham chi phi bién.
b) Tim C'(200) va giai thich y nghia.
¢) So sanh C'(200) véi chi phi san xuat don vi hang hoa thir 201.
Giai
a) Ham chi phi bién 1a C'(x) = 300 — 5x +0,375x>.
b) Ta c6: C'(200)=300 — 5.200 + 0,375 — 200* = 14 300.

Chi phi bién tai x = 200 1a 14 300 nghin dong, nghia 1a chi phi dé san xut thém mot don vi hang ho4 tiép
theo (don vi hang hoa thir 201) 1a khoang 14 300 nghin dong.

¢) Chi phi san xuét don vi hang hoa thtr 201 1a
C(201) — C(200) = 1 004 372,625 — 990 000 = 14 372,625 (nghin dong).
Gia tri ndy xap xi v6i chi phi bién C'(200) d tinh & cau b.
Bai 26. Mot nha san xuat trung binh ban duwgc 1000 ti vi man hinh phang mdi tuan véi gia 14 tridu dong
mot chiée. Mot cude khao sat thi truong chi ra rang néu cir giam gia ban 500 nghin dong, s6 lwong ti vi ban

ra s& ting thém khoang 100 ti vi mdi tuan.
a) Tim ham cau.
b) Cong ty nén giam gia bao nhiéu cho ngudi mua dé doanh thu 13 16n nhat?

¢) Néu ham chi phi hang tuan 14 C(x) = 12 000 — 3x (tri¢u dong), trong d6 x 13 s6 ti vi ban ra trong tuan,

nha san xuat nén dit gia ban nhu thé nao dé loi nhuén 13 16n nhat?

Bai 27.  Gia sit mot hat chuyén dong trén mot truc thang dimg chiéu dwong huéng 1én trén sao cho toa do

cta hat (don vi: mét) tai thoi diém t (gidy) 1a y =3 — 12t+3, 1>0.

a) Tim cac ham van toc va gia tic.

b) Khi nao thi hat chuyén dong 1én trén va khi nao thi hat chuyén dong xuéng dudi?
¢) Tim quang dudng hat di dugc trong khoang thoi gian 0<7<3.

d) Khi nao hat ting toc? Khi nao hat giam toc?

Bai 28.  Gia st chi phi (tinh bang trim nghin dong) dé san xuit x don vi hang hoa nao d6 la: C(x)=23
000+50x-0,5x> +0,00175x°.

a) Tim ham chi phi bién.
b) Tim C'(100) va giai thich y nghia cua nd.

¢) So sanh C(100) véi chi phi san xuit don vi hang hoa tht 101.
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Bai 29. Dé loai bo x% chét gay 6 nhiém khong khi tir khi thai ciia mot nha mdy, nguoi ta woc tinh chi phi

canborala C(x) = 300x
100

(triéu dong), 0 < x <100.

—X

Khao sat su bién thién va v& dd thi cia ham sé y =C(x). T d0, hdy cho biét:
a) Chi phi can bo ra s& thay d6i nhu thé nao khi x tang?

b) C6 thé loai bo duoc 100% chat gay 6 nhiém khong khi khong? Vi sao?

Giai
Xét ham s6 y = C(x) =—22X_ 0<x<100.
100—x
Ta co: y’=&oo2>0,v(ﬁ moi x e [0; 100).
(100-x)

Do d6 ham s6 luon dong bién trén nira khoang [0; 100).

Tacod: lim C(x)= lim =00 N , nén do thi ham sd c6 tiém can dung 1a x = 100.
x—100” x—1000 100 — x
Bang bién thién:
x |0 100
Cx) i

Do thi ham sb nhu Hinh 1.34.

a) Chi phi can bo ra C(x) sé& ludn ting khi x ting. -l
700
b) Vi lim C(x) =+ (ham s6 C(x) khong xac dinh khi x = 100) nén
x—100" 800
nha may khong thé loai bé 100% chat gay 6 nhiém khong khi (du bo ra -
chi phi la bao nhiéu di chang nira). 400}
3001
200
1001
O N
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Bai 30. Mot nha san xuat can lam nhimg hop hinh tru c6 thé tich 1 lit. Tim céc kich thudc cia hop dung dé
chi phi vat liéu dung dé€ san xuat l1a nho nhat (két qua dugc tinh theo centimét va lam tron dén chir s6 thap
phan tha hai).

Giai
Dai 1 lit=1 000 cm’.
Goi r (cm) 1a ban kinh ddy cua hinh try, h (cm) 1a chiéu cao cta hinh tru.

Dién tich toan phan cta hinh try 13: S =2mw* + 2nrh.

Do thé tich ctia hinh tru 1a 1 000 cm® nén ta c6: 1000 = V = nir’h, hay 4 = 10020
i
2 B o \ A g \ , 2000
Do d6, dién tich toan phan cua hinh try la: S =2nr" + ,r>0
r
3 —
Ta can tim r sao cho S dat gi4 tri nho nhat. Ta c6: S’ =4nr — 20?0 = dmr 22000 S'=0r=7 500
r r T
Bang bién thién:
r 0 1900
| |
N = ’
S'(n 0 |
A T \ :
S \f—
| \ry
Khi do: f— 10020 _ 1000 _ 100
L i/250000 250m
2
T

\ . /500 A
Vay can san xuat cac hop dung hinh tru ¢6 ban kinh day » = 3}—— = 5,42 (cm) va chi€u cao
T

h= 100 ~10,84 (cm).

2507

Bai 31. Ngudi quan li cia mot khu chung cu ¢6 100 cin ho cho thué nhén thiy rang tat ca cic can ho s& co
nguoi thué néu gia thué mét can ho 1a 8 tri¢u déng mot thang. Mot cudc khdo sat thi truong cho théy réng,
trung binh cir mdi 1an ting gia thué cin ho thém 100 nghin ddng thi s& c6 thém mot cin hd bi bo trong.
Ngudi quan li nén dat gia thué mdi cin ho 13 bao nhiéu dé doanh thu 13 16n nhat?

: s ke . . _ 4
Bai 32.  Gia sir ham cau doi véi mét loai hang hod dugc cho bédi cong thire: p(x) = %, x>0, trong d6
+0,01x
p 1a gid ban (nghin déng) ctia mdi don vi san pham va x 1a sé lwong don vi san pham da ban.

a) Tim cong thirc tinh x nhu 1a ham s6 cua p. Tim tp xac dinh ctia ham sb nay. Tinh sé don vi san pham da
ban khi gia ban ctia moi don vi san pham la 240 nghin dong.

b) Khdo sat sy bién thién va v& d6 thi ctia ham s x = x(p). Tir d thi di v&, hiy cho biét:
— 86 lugng don vi san pham ban duoc s& thay d6i thé nao khi gia ban p tang;

— Y nghia thyc tién cta gidi han lim x(p).
p—0"
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Bai 33. Mot cira hang kinh doanh dién thoai di dong da ki hop dong véi noi san xuat dé nhap vé 2 500 dién

thoai trong mot nam. Ctra hang c6 thé nhdp vé tat ca sb dién thoai nay va ban dan, tuy nhién nhu vay s¢€ tdn
nhiéu chi phi cho luu kho, bao quan va mat bang. Vi vy ho dugc phép nhap vé theo timg dot, mdi dot déu
nhép x chiéc dién thoai, sau d6 sé& luu trit & kho hang mot nira sb dién thoai do6. Biét rﬁng kinh phi cho viéc
Iuu trit ¢ kho trong mét nam 1a 100 000 dong trén mot chiée dién thoai (chi tinh trong dot nhap dau tién),
chi phi cho mdi dot nhap hang (van chuyén gidy to, nhin cong sép xép, ) ¢b dinh 1a 200 000 dong va
thém 90 000 dong trén moi dién thoai. Bang cach xac dinh ham sb biéu thi sy phu thudc cua tong chi phi

vao s6 dién thoai nhap trong m01 dot va khao sat sy bién thién ctia ham s nay, nguoi ta ¢ thé tim dugc
phuong an nhap dién thoai dé tong chi phi 14 nhé nhat.

a) Lap cong thirc ham s tong chi phi luu kho va nhap hang, khao sat sy bién thién ciia ham sb nay.

b) Tim sé dot nhap va s6 dién thoai nhap trong mdi dot dé tong chi phi ctia cdu a) 1a nho nhét?

Bai 34.  Anh An chéo thuyén tir diém A trén bo mot con song thang rong 3 km va muén dén diém B & bo

d6i dién cach 8 km vé phia ha luu cang nhanh cang tot (H.1.35). Anh An c6 thé chéo

thuyén truc tiép qua song dén diém C rdi chay bo dén B, hodc anh co thé chéo thuyén -3 km—|
thang dén B, hodc anh ciing c¢6 thé chéo thuyén dén mot diém D nao d6 giita C va B
10i chay bo dén B. Néu van tdc chéo thuyén 1a 6 km/h va van tdc chay bo 1a 8 km/h
thi anh An phai chéo thuyén sang bd ¢ diém nao dé dén dugc B cang som cang t6t2 X
(Gia st rang van toc ctia nudc 1a khong déang ké so voi van tde chéo thuyén ctia anh
An). -

Nhéc lai réng néu C(x) 1a ham chi phi, ttrc 1a chi phi san xuét x don vi ciia mot san
pham nao do, thi chi phi bién la toc do thay doi cuia C doi voi x, tirc 1a dao ham C'(x).

Goi p(x) la gia ban mdi don vi ma cong ty co thé tinh néu ban x don vi. Khi do, p
duoc goi 1a ham ciu (hay ham gla) va ching ta mong doi do 1a mot ham giam cua x.
Néu x don vi dugc ban va gia mdi don vi 13 p(x) thi tong doanh thu 1a: R(x) = x. p(x)
va R(x) duoc goi 1a ham doanh thu. Pao ham R'(x) cua ham doanh thu dugc goi 1a
ham doanh thu bién va 1a tdc do thay ddi ctia doanh thu ddi véi sd lugng don vi san
pham ban ra.

u]
[

8 km

Néu x don vi duoc ban, thi téng loi nhuan 1a P(x) = R(x) - C(x) va P(x) duoc goi 13 ham loi nhuén. Ham loi

nhuan bién la dao ham P'(x) cia ham lgi nhuén.
‘ Giai ‘
Goi p (nghin dong) 1a gia cia mdi vé; x 1a s6 khan gia mua vé. Ta can xac dinh ham cau p = p(x). Theo gia
thiét, téc d6 thay doi cia x ti 18 véi toc do thay ddi ctia p nén ham s6 p = p(x) 1a ham s bac nhat.
Gia vé p, =100 tng voi x, =27 000 va gid vé p, =90 tmg véi x, =27 000 + 3 000 = 30 000.
Do d6, phuong trinh dudng thang p = ax + b di qua hai diém (27 000; 100) va (30 000; 90)
la p—100= 100=90 (x—27 000) hay p—100=—L(x—27 000) tue 1a x =—-300p +57 000.
27 000—-30 000 300
Ham doanh thu tir tién ban vé 1a: R(p) = px = p(-300p+57 000) = -300p> +57 000 p.
Ta can tim p sao cho R dat gia tri 16n nhit. Ta c6: R'(p)=-600p+57 000; R'(p)=0 < p=95.
Bang bién thién:

p 0 95 +o0

R'(p) 3 0 -

R(p) 2 707 500

Vay voéi gia vé 1a 95 nghin dong mot vé thi doanh thu ban vé 13 16n nhat.

—o0
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Bai 35. Mot nha phén tich thi truong lam viéc cho mot cong ty san xuat thiét bi gia dung nhan th‘éy rang
néu cong ty san xuat va ban x chiéc may xay sinh t6 hang thang thi loi nhuén thu dugc (nghin dong) 1a
P(x) = -0,3x> +36x> + 1800x-48 000.
Khao sat sy bién thién va v& do thi ham sé y =P(x), x>0. Str dung d6 thi da v& dé tra 16i cc ciu héi sau:

a) Khi chi san xut mot vai may xay sinh t6, cong ty s& bi 15 (vi lue nay loi nhuén &m). Hoi hing thang
cong ty phai san xuat it nhat bao nhiéu chiéc may xay sinh t6 dé hoa von?

b) Loi nhuén l6n nhit ma cong ty c6 thé dat duoc 14 bao nhidu? Cong ty c6 nén san xuit 200 chiéc may xay
sinh t6 hang thang hay khong?
Giai
Xét ham s y = P(x)=-0,3x> +36x> + 1800x-48 000, x > 0.
Ta co:
y'=P'(x) =-0,9x2 + 72x+1800; y' = 0 <> x=100 (vi x > 0).
P'(x)>0 v&i moi x € [0;100), P'(x)<0 véi moi x = (100; +00).
Do d6 ham sé dong bién trén nira khoang [0; 100) va nghich bién trén khoang (100; +o0).
Tai x =100, ham sd dat cuc dai va Ycp = y (100)=192 000.

lim P(x) =0
Bang bién thién:
X 0 100 +a0
P(x) + 0 -
P(x) 192 000
48000 — R o

Db thi ham sé nhu Hinh 1.36 (¢ ddy ta 14y mot don vi trén truc hoanh bang 1.000 don vi trén truc tung).

Tir d6 thi d3 v& suy ra:
a) Do thi xuat phat tir diém (0; — 48 000), p—
O phia dudi truc hoér}h (tire 1a cong ty dang bi 16), va giao =
v01 truc hoanh tai dlem dau tlen ¢0 hoanh d6 x = 20. Do do,

héng thang cong ty can san xuét it nhit 20 chiéc may xay 20 000
sinh t6 dé hoa von.

b) T d6 thi ta thay khi san xuit hon 100 chiéc may xay
sinh t6 mdi thang thi cang san xut nhiéu loi nhuan cang =0 00
giam. Do d6, cong ty khong nén san xuét 200 chiéc may xay
sinh t6 hang thang.

Loi nhudn 16n nhat ma cong ty co thé thu duoc 1a Yca )

=y(100)=192 000 (nghin dong), tic 1a 192 triéu dong, dat 40 -2 0 40 60 80 100 120

duoc khi san xuat dung 100 chiéc may xay sinh té mdi 20 OC
thang. 10 000
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Bai 36. Mot chi tiét may c6 dang khdi non voi ban kinh day 1a 6 cm va chiéu cao 1a 8 cm. Nguoi ta can

khoan tir ddy khéi non 1én phia trén mot khdi tru c¢6 ban kinh day 14 » (» > 0) va c6 tdm cuia day tring tim

ctia day khdi non nhu Hinh vé. Xac dinh  sao cho phan thé tich khéi tru ¢6 dugc 1a 16n nhét.

Bai 37.

a) Chirng minh rang ndng d6 mudi ciia nudc trong bé sau ¢ phit ké tir khi bat dau bom la C(¢) =

(gam/lit).

30¢

40+

O mot bé chira nudc c6 chira 1 000 lit nude ngot. Nguoi ta bom nude bién c6 nong do mubi 1a 30
gam/lit vao bé nudc vai toc do 1a 25 lit/phat.

t

b) Khao sat su bién thién ctia ham sb y = C(¢) sau 10 tiéng ké tir luc bt dau bom, tir d6 nhan xét vé ndng do

mudi trong bé khi thoi gian ¢ cang 16n.

Bai 38.

Khi mot vat la mac ket trong khi quan khién ta phai ho, co hoanh day 1én trén gay ra tang ap luc
trong phoi, theo d6 cuong hong co that 1am hep khi quan khién khong khi di qua manh hon. Dbi voi mot

luong khong khi bi day ra trong mot khoang thoi gian ¢ dinh, khi quan cang nhé thi ludng khong khi cang

day ra nhanh hon. Van toc ludng khi thoét ra cang cao, luc tic dong Ién vat la cang 16n. Qua nghién ciru
mot sO truong hgp, nguoi ta nhan thay van toc v cua ludng khi lién hé véi ban kinh x cua khi quan theo

cong thire: v(x) = k(x, —x).x* v6i %xo <x<x,, trong d6 k 1a hang s6 (k > 0) va xo 12 ban kinh khi quan &

trang thai binh thuong. Tim x theo xo dé van tdc ciia ludng khi mot con ho trong trudng hop nay 1a 16n nhat.

(Ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning 8th edition, p.285)

Giai

2 T £ - £ 4 !
Xét ham s6 f{x) = (xo — x)x* v&ixo co dinh va —x <x<x .
2 o o

Do k 1a hang s6 nén van tdc ciia ludng khi mot con ho 16n nhat khi f{x) dat gid tri lén nhat.

f(x)=0 < x=0hodc x=§x .

o

Ta ¢6 fix) = —x> + xox%;

Bang bién thién:

£(x) = —3x* + 2xox;

1
X 5%q %xn X,
f'(x) + 0 -
3%)
7 %0 0

Dua vao bang bién thién, ta c6: max_f(x)= f

1 0
EXO X

A A A 5 A , A J A . 2
Viay van toc cuia luong khi mdt con ho 16n nhat khi x = gx .

o
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Bai 39.  Gia st chi phi cho xuit ban x cudn tap chi (gdm: luong can bd, cong nhan vién, gidy in,...) duoc
cho béi cong thuc:

C(x) = 0,0001x* — 0,2x + 10 000,
trong d6 C(x) dugc tinh theo don vi 13 van dong. Chi phi phat hanh cho mdi cudn 1a 4 nghin dong.

a) Tinh tong chi phi 7(x) (xuét ban va phat hanh) cho x cun tap chi.

b) Tisé M(x)= ™ dugc goi 14 chi phi trung binh cho mdt cuén tap chi khi xuat ban x cudn. Tinh M(x)
X

theo x va tim s6 luong tap chi can xuit ban sao cho chi phi trung binh 1a thap nhat, biét ring nhu ciu hién
tai xuat ban khong qua 30 000 cudn. Khi d6 chi phi trung binh cho mét cudn tap chi 1a bao nhiéu?
Giai
a) Chi phi phat hanh cho mdi cudn 13 4 nghin dong, tirc 1a 0,4 van ddng. Suy ra chi phi phat hanh cho x cudn
13 0,4x (van dong).
Theo d& bai, ta c6 tong chi phi xuat ban va phat hanh cho x cudn tap chi la:

T(x) = C(x) + 0,4x = 0,0001x> + 0,2x + 10 000, véi x > 0.

T _0,0001x+0,2+12090

b) Ta co: M(x)=
X

10000

X

vé1 0<x <30 000.

Xét ham s6 f(x)=0,0001x+0,2+

f 10000-0<:>x—10000(d0x>0)
lim f(x) =+
B;.ilg bién thién:
X 0 10 000 30000
f'(x) - 0 +

+oC

f(30 000)
flx) T f(10 000) —

Duya vao bang bién thién, ta thay gia trj ctia M(x) nho nhat khi x = 10 000.

Vay s6 luong tap chi can xuit ban sao cho chi ph1 trung binh thap nhit 1a x = 10 000 (cudn).

Chi phi trung binh cho mét cudn tap chi khi xuat ban 10 000 cudn 1a: M(10 000) = 2,2 (van dong) = 22 000
(dong).

Bai 40. Nguoi ta can rao mot manh dat hinh chit nhat ABCD c6 dién tich 12 600 m2. Trén manh dat nay,
ngudi ta chia 1am ba miéng dét hinh chit nhat c6 dién tich bang nhau (Hinh 1.40). Gia tién dé xay dung
hang rao bén trong va bao bén ngoai 1a 60 000 ddng mdi mét, biét rang chiéu dai hinh chit nhat ABCD
khong vuot qua 60 m. Tim chiéu dai va chiéu rong ctia hinh chit nhat ABCD sao cho chi phi xiy dung hang
rao 1a thip nhat (1am tron két qua dén hang phan tram).

A : : : D

Hinh 1.40
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Bai 41.  Anh Nam c6 mot manh dat rong va mubn danh ra mot khu dat hinh chit nhat c6 dién tich 200 m? dé
trong vai loai cdy méi. Anh dy kién rao quanh ba canh cua khu dat hinh chit nhat nay bang ludi thép, canh
con lai (chiéu dai) s& tan dung biic tuong c6 san (Hinh vé). Do dleu kién dia li, chiéu rong khu dat khong
vuot qua 15 m, hoi chiéu rong ctia khu dét nay bang bao nhiéu dé tong chiéu dai ludi thép can dung 1a ngin

nhat (nghia 1a chi phi rao ludi thép thap nhat)?

Goi x (m) 1a chidu rong ctia khu dat hinh chit nhat can rao.

Theo dé bai, taco 0 <x < 15.

Dién tich ki d&t ndy I3 200 (m?) nén chidu dai clia khu d4t 13 222 (m).
X

200

Téng chiéu dai ludi thép rao quanh khu dat 1a L(x)=2x+=— (m).
X

Xét ham so: L(x)=2x+@,xe(o;15]
X

Taco: L'(x)= Z—E—ch—lo (dox>0)
X

Ta co: lim L(x) = lim (2x+ @J +00
X

x—0" x—0"
L(10) = 40;
L(15) = %

Béng bién thién:

X 0 10 15
L'(x) - 0 +
+00 130
L(x)

\40/T

Duya vao bang bién thién, chidu dai lu6i thép ngan nhat 1a 40 m khi chiéu rong khu dit nay 1a x = 10 (m) va

chiéu dai la 21—%0 =20 (m).

Bai 42. Mot chét, dié‘m chuyén dong theo quy luat s(r) = —£ + 2 — ¢, vé6i t (don vi: gidy) la khoang thoi gian
tinh tir khi vat bat dau chuyén dong va s (don vi: mét) la quang duong chat diém di chuyén dugc trong

khoéang thoi gian do.

a) Khao sat su bién thién va v& d6 thi ctia ham s s = s(¢) trén hé truc toa do 1Os.

b) Trong khoang thoi gian 2 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, chat diém dat dugc van tdc 1on nhat 1a bao

nhiéu?
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Bai 43.  Trong dot chao mung ki niém ngay 26 thang 3, truong X co to chirc cho cac 16p bay cc gian hang
tai san truong. Pé c6 thé che ning, chira dd dac trong qua trinh tham gia hoat dong, mot 16p da nghira y
tuong nhu sau: Dung trén mat dt bang phang mot chiée 18éu tir mot tam bat hinh chit nhat c¢6 chiéu rong 1a
4 m va chiéu dai 12 6 m, b?mg cach gap doi tAm bat lai theo doan ndi trung diém hai canh 1a chiéu dai cta
tam bat, hai mép chiéu rong con lai ctia tim bat sat dat va cach nhau x (m) (Hinh 1.37). Tim x dé khoang
khong gian phia trong 1éu 13 16n nhat.

6m

A ™

I
!
! 4 m
I
I

xm
Hinh 1.37

Bai 44.  Hinh 1.38a 1a mdt muong dan nudc thuy loi tai mot dia phuwong. Phin khéng gian trong muong dé
nudc chay co mit cit ngang 1a mot hinh chir nhat ABCD (Hznh 1.36b). Véi dléu kién Iuu lugng nudce qua
muong cho phép ¢ day thi dién tich mat cit ABCD 13 1,2 m%. DBé dam bao yéu cau ki thuat t6t nhit cho
muong, ngudi ta can thiét ké sao cho tong d6 dai AB + BC + CD 1a ngin nhét.

a) bat BC =x, tinh y = AB + BC + CD theo x.

b) Khao sat ham s6 y = flx) im dugc O cdu a, tir d6 tinh x dé y nho nhat, biét rang theo quy dinh thi doan
BC (chiéu rong ddy muong) phai dudi 10 m.

A D

AN

b)
Hinh 1.38

Bai 45. Mot ngudi chéo thuyén tir diém A trén bo mot con song thang, rong 3 o
R iy

km va mudn dén di€m B, cach bo doi dién 8 km vé phia ha luu, cang nhanh

A C =
cang tot nhu Hinh 1.39. Ngudi dy c6 thé chéo thuyén qua séng dén diém C rdi [
chay bo dén B, hodc anh ta co thé chéo th'fmg dén B, hodc c6 thé chéo thuyén
dén diém D nao d6 giita C va B 1i chay bo dén B. Biét rang toc d6 chéo ? 8 km
thuyén cta ngudi nay 13 6 km/h va tc d6 chay bo 1a 8 km/h. Tim thoi gian
ngan nhat ma ngudi ndy c6 thé di tir 4 dén B (bo qua van tdc ciia nude va lam g ¥
tron két qua dén hang phan tram). Hinh 1.39
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Bai 46. Nguoi ta can thiét ké mot C'f'li 170n c6 dang hinh try co thé tic‘h l1a 1 lit (Hinh 1.41). Tir}h ti 18 chiéu
cao va ban kinh day hinh tru nay dé tong chi phi [am voé lon (bao gom ca hai day) 1a nho nhat.

.-

Hinh 1.41

Bai 47. Trong Vat li, dién tré twong duong Ruw cta hai dién tro R1, R> mic song song dugc xac dinh boi

cong thirc L=i+%,biétréng1a2= 3(Q).DiatRi=x(Q),x>0.

td 1 2

a) Tinh R« theo x, xem biéu thirc tinh dugc ny 1a mot ham s6 y = f{x). Khao sat sy bién thién va v& do thi
ham s6 f(x) véi x > 0.

b) Khi x ting, dién tr& R thay d6i nhur thé nao? Ri khong thé vuot qua gia tri bao nhiéu?

Bai 48. Mot cong ty mudn 1am mot duong 6ng dan tir vi tri A trén bo bién dén vi tri B trén hon dao. Khoang
cach tir diém B dén bo bién 1a BH = 6 km (Hinh 1.42). Gia tién dé xay dung dudng 6ng trén bo 1a 50 000
USD mbi kilomét va gia tién xay dung duong 6ng trén bién 1a 130 000 USD mdi kilomét, biét ring AH =9
km. Xéc dinh vj tri diém C trén doan AH dé khi 1ap dng dan theo dudng gip khiic ACB thi chi phi cong ty
b6 ra 14 thap nhit.

:

o

H C,
«—

]
=7,
9km
Hinh 1.42

Bai 49. Trong mot nha hang, moi tL‘lﬁn dé ché bién X phan an (x liy gia tri trong khoang tir 30 dén 120) thi
chi phi trung binh (don vi: nghin dong) ciia mt phan an dugc cho boi cong thirc:

7200
X

C(x)=2x—230+

a) Khao sat va vé do thi ham s6 C(x) trén [30; 120].

b) Tir két qua trén, tim sb phan an sao cho chi phi trung binh cia mét phan an 1a thip nhat.
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Bai 50. Mot phan dudng ray tau luon siéu toc c6 dang dd thi ham sb bac ba: y = fix) = ax> + bx* + ex + d, (
a#0). Truc Ox md ta quing dudng tau di chuyén theo chiéu ngang (tinh bang centimét), truc Oy mé ta
chiéu cao ctia duong ray (tinh bang centimét) tai mdi vi tri x. Chiéu cao xuét phat 13 50 cm. Tau xudng
dudi mat dat 1an thir nhat tir vi tri x = 20 cm, tau 1én khoi mat dat ¢ vi tri x = 50 cm va sau d6 xudng dudi

mat dat 1an tht hai & vi trf x = 100 cm.

Xét do thi cia ham sb da cho khi x e [0; 100] nhu hinh vé:

50 |
40 1\
301

20+

x__
101
3[] 40

ol 10 20 ,MS’D 60 70 80 EDZLDDH
—10l

Hinh 1.46
a) Tim cong thirc ham sb f{x).

b) Tim diém cao nhét ciia dudng ray khi tau 1én khoi mat dat va toa do diém thap nhét ciia dudng ray khi
tau xudng dudi mat dat.

Giai
a) Do dd thi ham s6 giao véi truc hoanh tai cac diém x = 20; x = 50, x = 100 nén phuong trinh f(x) =0c6 3

nghiém 20, 50, 100, tir do ta co: y = a(x — 20)(x — 50)(x — 100).

Mit khéc, tai diém x = 0 ta c6 y = 50, suy ra: 50 = a(0 — 20)(0 — 50 )(0 — 100) hay a = —ﬁ
Suyra: y=— (x—20)(x—50)(x—100) =— 1 X’ +ix2 —4x+50.
2000 2000 200

7 e 3 ‘ g NP Py 5 2 a3 A 1 e 17

b) Cac diém can thim chinh 1 cac diém cyc tri ciia ham s6: y = f(x)=————x" + —x" —4x+50
2000 200
y' == > x? +1 17x 4= 0<:>x—@x 80
2000 200 3

Ta c6 cac diém cuc tri cia ham s6 f(x) 1a A(? —22;'7()] B (80;18)
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Bai 51.  Xét mot thau kinh héi tu ¢6 tiéu cu f (H.1.39). Khoang cach p tir vat dén thau kinh lién hé véi
C 1 1 1
khoang cach q tir anh dén thau kinh boi hé thue: —+—= 7
P q

f , f

~

Hinh 1.39
a) Viét cong thic tinh q = g(p) nhu mot ham sb cia bién p e (f;+0)
b) Tinh cac gidi han plim g(p); linj}+ 2(p) va giai thich y nghia cac két qua nay.
—>+00 p—>

¢) Lap bang bién thién cta ham sé q = g(p) trén khoang ( f;+%)

Bai 52. Dan s6 cia mot qudc gia sau t (nim) ké tir ndm 2023 duoc wdc tinh béi cong thire: N(7) =100e™""
(N(t) dugc tinh b?i’ng triéu ,nguc‘yi, 0<¢<50). ) . ’
a) U('yg tinh dén s6 cua quoc gia nay vao cac nam 2030 va 2035 (két qua tinh bang triéu nguoi, 1am tron ket
qua dén chir s6 thap phan thir ba). ‘ ) ’
b) Xem N(f) 1a ham s0 cua bién s0 t xac dinh trén doan [0; 50]. Xét chi€u bién thién ciia ham so6 N(t) trén
dogn [0: 50] o o |
¢) bao ham cua ham s6 N(t) bi€u thi toc d6 tang dén s6 cta quoc gia do (tinh bang tri¢u ngudi/nam). Vao
nam nao toc do tdng dan so cua quoc gia do 1a 1,6 triéu nguoi/nam?

Bai 53. Dién tr¢ R (Q) cua mot doan day dan hinh tru duogc 1am tr vat liéu co
dién tro suat p (Qm), chiéu dai £ (m) va tiét dién S (m?) dugc cho boi cong g D

/
thitc R=p.—
Ps

-
iy

Y

-

(Vat 1i 11 — Chan troi sang tao, Nha xuit ban Gido duc Viét Nam, 2023,
trang 104)
Gia str nguoi ta khao sat sy bién thién cta dién trd R theo tiét dién S (¢ nhiét 46 20 °C) ctia mot soi day
dién dai 10 m lam tir kim loai ¢ dién trg sudt p va thu dugc d6 thi ham sé nhu Hinh v& bén dudi.
R 1

0,002

0,00157
R=10,001

0,0011\(0,000169; 0,001)

o| 0,00050,001 0,00150,002 0,0025 S (m?) Bac 1.62.10°°

a) Co nhan xét gi vé sy bién thién cta dién tré R theo tiét dién Dong 1,69.10°
S?

A1 L YN , ~ A s .2 ) 5 it
b) Tu do thi, hay giai thich y nghia cua toa d¢ giao diém cua = il
do tlru harg sO Ym (§U:0ng thaflg RA= 0,0‘Ol.’ i L Nhém 275 .10°8
¢) Tinh dién tro suat p cia day dién. Tu do, hay cho bict day
dién dugc lam bang kim loai nao trong s6 cac kim loai dugc St 9.68.10°

cho ¢ bang sau:
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D. Cau héi tric nghiém
Dang 1: Nh@n clgng’ 3 ham s tlluf(‘jng’ gap (l)iét dé thi, BBT)

Cau 1.D06 thi ham sé ¢ hinh bén dudi 1a cta db thi ham sb nao duéi day.

.y:x—_l. D. y=x-3x+2.

A. f(x)==x"+3x. B. f(x)=x"-3x. C. f(x)=x-3x+1.  D. f(x)=— -
x+
Cau 3.Ham sb nao sau dy c6 bang bién thién nhu hinh v&

x —0 0 2 +
V' + 0 = 0 +
+x
2
V \‘
-2
—0
A. y=x+3x"-1. B. y=x"-3x"-2. C. y=—x"+3x>-1. D. y=x"-3x"+2.
Cau 4.Dudng cong trong hinh dudi 1a d6 thi ciia ham s nao sau day ?
Yy
3 2 ’\O 3 4 5 x
x_l x+1 4 2 3
A y=—om. B.y=— C.y=—x"+2x"-1. D. y=x -3x+2.
x+1 x—1
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Cau 5.Pudng cong trong hinh bén 1a dd thi ctia ham sb nao duéi day?
i

A. y=2x"+6x" -2 B. y=x"+3x>-2 C.y=—x-3x"-2 D. y=x"-3x"-2

Cau 6.Puong cong & hinh bén 1a d6 thi ctia mot ham sb trong bon ham s6 da cho duoc liét ké & bon phuong 4n A,
B, C, D dudi day. Hoi ham s6 d6 13 ham sb nao?
y

A, y=-2x"+9x" —12x—4 B. y=x'-3x—4
C. y=x"-3x"-4 D. y=2x"-9x* +12x -4

Cau 7.Biét rang d6 thi cho ¢ hinh v& dudi day 1a d6 thi ctia mot trong 4 ham s cho trong 4 phuong 4n A, B
,C,D.

D6 1a ham s6 nao?
A, y=2x"+9x" -11x+3 B. y=x"—4x"+3x+3

C. y=2x"—6x"+4x+3 D. y=x"—5x>+4x+3
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Cau 8.Pudng cong ¢ hinh duéi day ctia mot d6 thi ham sb.

77 \

5y

Hoi ham s6 d6 12 ham sb nao trong cac ham sé sau dy:
A y=—x'—4 B. y=x"-3x"-4 C. y=—x"+3x-2

Cau 9.Puong cong hinh bén 13 d6 thi ctia ham sé nao dudi day?

yli
1
2 -1 1 x
0]
4
A. y=-x+3x" -4, B. y=x"-3x"+4. C.y=-x-3x"-4.
Cau 10. Do thi nhu hinh v& 1a cta ham s6
y
3
2
3 2 1/0 \1 2 3 E
-1
-2
-3
x3
A. y=x"+3x"+1. B. y=x"-3x"+1. C. y=—?+x2+l.

D. y=—x+3x> -4

D. y=x’+3x"—4.

D. y=3x"+2x+1.
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Cau 11. Do thi hinh dudi day 13 ctia ham sé nao?

A.y:_—x. E.y:_x-H. C.y:_2x+l. D.y:_x+2.
x+1 x+1 2x+1 x+1
Cau 12. Puong cong trong hinh bén 1a d6 thi cia ham sé nao dudi day?
y
O X

A, y=—x"+3x"+1. B. y=—x"-3x"+1. C. y=x"+3x"+1. D. y=x’-3x"+1.

Cau 13. Puong cong trong hinh bén 1a d6 thi ctia ham s ndo trong cic ham sb dudi day?
-1 o 1 2 3‘

A.y:%x3—x2+1. B. y=x -3x"+1. C. y=—x"+3x"+1. D. y=-x"-3x"+1.
Cau 14. Duong cong trong hinh bén dudi 1a dd thi ciia mot ham s6 trong bon ham s dugc liét ké ¢ bon
phuong an A4, B, C, D dudi day. Hoi ham so d6 1a ham s6 nao?

A y=—x +3x+2. B. y=x"—3x. C. y=—x +3x D. y=—x" +3x+1.
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Cau 15. Puong cong trong hinh v& 13 dd thi ctia ham s6 nao trong bon ham s sau
x=-1 v
2
1
-1 1 x
of, \
y=-2
-2
A =—2x+2. B.y:_x+2. C.y:2x_2. D.y:x_ .
x+1 x+2 x+1 x+1
Cau 16. Puong cong nhu hinh v& bén dudi 1a dang d6 thi ctia ham sé nao dudi day?

N

y

vrx

/ 0

A, y=x"-2x"+1 B.y:—(x+l)(x—2)2

C.y=x-3x"+4

D. y=(x-3)

Cau 17. Bang bién thién & hinh dudi 1a cuia mot trong bén ham sb duoc liét ké dudi day. Hay tim ham sb
do.
I | —x -1 +x
+x 2
¥ : / . /
A.y=2x—3. B.y:2x+3. C.y=—2x—3' D.y:_x+1.
x+1 x-1 x—1 x—2
Cau 18. Puong cong trong hinh v& duéi day 1a do thi ciia ham sb nao ?
y
A. y=x" +3x+1. B. y=—x"+3x-1. C.y=x -3x+1 D. y=x"-3x.




Cau 19. Puong cong ¢ hinh bén 1a d6 thi ciia mot trong bon ham s6 dudi day. Ham sb d6 1a ham s6 nao?

A, y=x'-2x"+1. B. y=x"-3x+1. C.y=—x"+3x+1. D. y=x’-3x"+1.
Cau 20. Hinh bén 12 do thi ciia mot ham s6 duoc liét ké & bon phuong an A, B, C, D duo¢i day. Ham )
dola

L) /
P f
/o \\_\ I|I
."l|l i | Vot 2 |II
b\ '
|IIII i II l f
."I i o)\ / *
2' 1 ‘\.\ :r 1/ 2 3
| FIERN
II

A. y=x"-3x+1 B. y=—x —3x+1 C.y=—x"+3x-1 D. y=x +3x+1

Cau 21. Pudng cong nhu hinh bén 1a d6 thj ciia ham sé nao sau day?

|-l '

7] \/.’ x

A y=x-3x"+3 B. y=2x"+3x+2 C. y=-3x+2x"+2 D.y=%x3—x2—2
Cau 22. Do thi trong hinh bén dl{éi 1a mot ham sé trong bon ham sé dugc liét ké & bon phuong an A, B,
C, D duéi day. Hoi ham s6 d6 1a ham s6 nao?
AV
________________ L
A.y:x+2 B.y=x—+1. C.y=x+2. D.y=2x+1
x—1 x-—1 1—x x—1
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Cau 23. P thi sau day 1a ctia ham sb nao?

Mmoow & 3
1

5 - 1\1\\ : 5 4 &
A. y:2x+1. B. y:2x—1. C. y:x—+1. D. y:x—_l.
x—1 x—1 x—1 x+1
Cau 24. DBuong cong trong hinh bén la db thi caa mot ham s6 trong bon ham sé duoc liét ké ¢ bon
phuong an A, B, C, D dudi day. Hoi ham s6 do 1a ham s6 nao ?
x—1 2x+1 -x+1 x+1
A y= . B. y= . C.y= D. y= .
) Y2 YT =T
Cau 25. P thi trong hinh 14 cta ham sé nao:
-ll-‘“
1
2.
A. y=—x" +3x. B. y=x"-2x". C.y=—x"+2x". D. y=x"-3x
Cau 26. Hinh bén 1a d thi cua ham s6 nao?
O/ X:
x—1 4 2 x+2 3 2
A y=——. B. y=—x"+2x"+1. C.y= D. y=x -3x"+1.

x+1 x4l
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Cau 27. Puong cong hinh bén 14 d6 thi ham sé nao dudi day
A

S

A.y=_x+1. B.yzﬂ. C.y:2x+l. D.y=—2x+1'
2x x+1 X x
Cau 28. D6 thi (hinh bén) 1a d6 thi ciia ham s6 nao?
1 VA
___________ L
L
-1, 1 e
:/ 0 -
A.y=x+2. E.y=2x+l. C.y=x—_1. D.y=x+3.
x+1 x+1 x+1 1-x
Cau 29. Puong cong trong hinh bén canh 1a do thi ctia ham sb nao trong cac ham s sau?
A
Iy
2
E
T T 0 T L
_2__
A y=x+3x"+2. B. y=x"-3x>+2. C.y=x -3x+2. D. y=x"-3x*-2.
Cau 30. Béng bién thién sau dy 1a ctia ham s6 nao?
X -0 2 + o0
y' - -
y 1 \ + o0
B \1
x=3 2x—1 x+3 x+3
A = B. = = . D =
7 x—2 7 x—2 2x+1 =7 x—-2
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Cau 31. Puong cong trong hinh v& dudi day 1a do thi cuia ham s6 nao?

o [l 2 X
4 2x—4 24 2x—2
A.y:x+3. B. y=x"-3x"-2. C.y:H—x. _.y:H—x.
x—2 x—2 x—1
Cau 32. Pudng cong trong hinh v& duéi day 1a d thi ctia ham sé nao?
| vk
\
1 X
2 2
—x"—3x+4 x+3 x" —3x+4
A, y=x +3x"-1. B.y=—> "7 C.y= . D.y=——-—.
4 =Y x+2 4 x+2 4 x—2
Cau 33. Puong cong trong hinh v& dudi day 1a d6 thi ciia ham s6 nao?
Ya
St
11 1A7
0 - -
-t /] [ 32 ~
2 2
_ —x+1
A.y:x+1. B.y:x—m. C. y=—x"+3x>-1. Qy:w.
x—1 x+1 x—1
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Cau 34. Puong cong trong hinh v& dudi day 13 d thi ctia ham sé nao?

A y=x"+3x"-1.

B. y=x"-3x"-2.

—x*+1
C.y= .
Y x—2

C.y=—x+3x"-1.

Cau 36. Puong cong trong hinh v& dudi day 13 d thi ciia ham s6 nao?

>
<
|

x+2

X’ +4x+5

[}

»

'y

X
| -
-6 -5 -4 B7T2-10] 1 2 3 7
-1
— L -2
-3
-4
-5
:4x+5. C.y=—x+3x"-1
x+2

=

—x*+1

X +4x+4

x+1
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Cau 37. Puong cong trong hinh v& duéi day 1a do thi ciia ham sb nao?

F
X T
e nlls
=
4
3
2
N \ :
-5 -4 -3- ? ™2 3
-2
-3
-4
-5
2
_ —x*—x+2
A y= x+2‘ B_.y:&. C.y=—x+3x>-1.
x+1 x+1
Cau 38. Puong cong trong hinh v& dudi day 1a d thi ctia ham s6 nao?
(] _l,l' 1_

2
A, y=x +3x"-1. B.yzsz. C.y:x_z.
x+1 x+1
Cau 39. Puong cong trong hinh v& duéi day 1a do thi ciia ham sb nao?

X —x—1
x—2

>
=<
I
&

I
=
I

_xz—x—|—2

x+1

x+1

X 4x=2
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Cau 40. Bang bién thién trong hinh v& dudi day 1a ctia ham sd nao trong cac dap an sau?

s —0 -1 1 3 +oo
¥ - 0 - - 0 +
Y / 4 \ + \ ///"'J +on
—a0 —a 4
2 2 2 o 2
A y=X =X Fl B.y_ X 2S5 o XIS X ZOxHS
x—1 x+1 x—1 x—1
Cau 41. Béng bién thién trong hinh vé& dudi day 1a ciia ham s6 nao trong cac dap an sau?
¥ —on —1 2 5 a0
¥ F 0 - — 0 +
)% -4 +o0 +o0
_\D’/—_"—-"‘y \ i \ E /
2 2 2 2
—x"+2x-5 X —2x+9 x —2x+3 x —2x+1
A y=——. B.y=——7—. C.y=—. D.y=—"7—.
x—2 x—2 x+1 x—2
Cau 42. Béng bién thién trong hinh v& dudi day la cia ham s nao trong cac dap an sau?
X | —oo 1 2 3 +a0
¥ - 0 - - 0 +
- - \ 5 /
A _—x2+2x—5 B _x2—2x+1 C _x2—2x+9 D _xz—x—l
.Y — 2 Y = Y TR D.y —
Cau 43. Béng bién thién trong hinh v& dudi day la cia ham s nao trong cac dap an sau?
X | = -1 +ot
¥ i +
Yy //”’, i / +at
v & o
2 2 l 2 o 2 2 o 2
A.y:x—‘le. B.y:L. Qy:i. D.yzﬁ.
x+2 x—2 x+1 x—1
Cau 44. Béng bién thién trong hinh v& dudi day la ciia ham s nao trong cac dap an sau?
X |- =1 0 1 +oo
F(x) + 0 - | - 0 +

f(x) . / —2 \\ N ‘

1
A y=x+1+—. B. y= . C.y=—. D.y=x+—.
X
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Cau 45.

A. Y=

Cau 46.

A, y=

Cau 47.

A y=

Cau 48.

—x?—x+2

Bang bién thién trong hinh v€ dudi day l1a cua ham so nao trong cac dap an sau?

X |—oo =3 -2 -1 +oa
y + 0 - | - 0 -
-3 4o +oa
‘ =0
_x2—|—4x+5. B.y:x2+x+1. C.y:—xz—x—i—Z. D.y:x2—|—4x—l—5.
x+2 x+1 x+1 x—2
Bang bién thién trong hinh v& duédi day 1a ctia ham s nao trong cac dap an sau?

X |- -1 +oa
y - | -

+ +0
y ﬂc-‘\'\'\-—‘_m H ﬂg\x“‘*-—-ﬂ.__m

. X +x+1
x+1

2
X —x—1

C.y= D.
7 x+2 =7

B. y

x—1 x+1

Bang bién thién trong hinh v& dudi day la ctia ham so6 nao trong cac dap an sau?

S - 0 2 + oo
y' + 0 0 +
/’,—4 +~Qr + oo
— o0 — 4
2_ 2 1 2 1 2
¥ -x+4 B y=>XF c. y=Xtx+l D y=X*t4
X X x+1 X

Béng bién thién trong hinh v€ dudi day 1a cua ham so nao trong cac dap an sau?

x |—oo -2 -1 0 + oo
y' + 0 0 +
-3 + oo + ad
o0 - 00 1
x> —x+4 B X’ +4 X’ +4 y_x2+x+l
x+1 ) x x+1 - ’ x+1

B —x*—x+2
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Dang 2: C4c cau hsi lien quan dén hé sé ctia ham sé (biét d& thi, BBT)

Cau49.  Xéacdinh a, b, ¢ déhamsé y= "

¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Chon dap an ding?
bx + ¢,

0\\1 X

C.a=2,b=2,c=-1. D.a=2,b=-1,c=1.

A.a=2,b=1c=-1. B.a=2,b=1c=1.

5 . +2
Cau 50. Puong cong ¢ hinh bén 13 do thi ham s6 y = i

voi a, b, ¢ la cac so thuc.
cx+b

Yy

Ménh dé nao sau day dung?

A.a=2;b=2;c=-1. B.a=1;b=-2;c=1. C.a=1;b=2;c=1. D.a=1;b=1;c=-1.

Cau 51. Cho ham s y = rd

. ¢ d6 thi nhu hinh v& bén dudi. Tinh gia tri ctia biéu thic P=a+b+c.
X+ C

)

5—\10\ 2 T
A. P=-3. B. P=1. C. P=5. D. P=2.
Cau 52. Tim gia tricua a, b dé ham s y= ax +b2 ¢ d6 thi nhu hinh vé& sau:
x_
Y
1
—2 o] 1 A
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Cau 53.

Cho ham s6 bac ba y = ax’ +bx* +cx+d c6 do thi nhu hinh v&.

‘\ Ay
\

|
\
\
\
\
\

. /\
0 \ =z
Daucua a,b,c,d la

\
A.a<0,b<0,c<0,d<0.

C.a<0,b>0,c<0,d<0.

B.a<0,b<0,c>0,d<0.
Cau 54.

D.a>0,6>0,c>0,d<0.

. T ax+b
Hinh v€ bén 1a d6 thi cua ham s6 y =

ex+d

Ménh dé nao sau déy la ding?
A. ab<0, ad <0. B. bd >0, ad >0.
Cau 55.

C.ad >0, ab<0.
Tim a,b dé hams6 y =

¥+b 6 db thi nhu hinh v& bén,
x+1

\ y
—1 \ X
(0]

N—_

-2

D. bd <0, ab>0.

A.a=-2,b=1.

B.a=-1,b=-2.
Cau 56.

C.a=2,b=1. D.a=1h=-2.
Cho ham s6 y =ax® +bx* +cx+d (a # O) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén dudi. Khéng dinh nao sau
day dung ?

A
Yy

A.a>0,b<0,¢c>0,d>0.

B.a<0,b<0,¢>0,d>0
C.a<0,b=0,¢>0,d>0.

D.a>0,b>0,¢c<0,d>0
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Cau 57. Cho ham s0 f (x)=ax’ +bx* +cx+d 6 dd thi nhu hinh v& bén duéi. Ménh dé nao sau day

dang?
y
\
| o\ 7
A.a>0,b6<0,¢>0,d>0. B.a>0,b>0,¢c<0,d>0.
C.a<0,b<0,¢c<0,d>0. D.a>0,b<0,¢c<0,d>0.
Cau 58. Cho ham sb y =ax’ +bx* +cx+d (a#0) c6 do thi nhu hinh v& dudi day.

Khéng dinh nao sau day védiucta a, b, ¢, d 1a ding nhét ?

A.a, b, c,d>0. B.a,d>0, c<0. C.a,d>0. D.a>0,¢>0>bh.

Cau 59. Cho ham s6 y = ax+b ¢6 d6 thi nhu hinh v&. Ménh dé nao trong cdc ménh dé dudi day 1a
cx+

dung?

A.ad >0, bc<0. B. ad <0, bc>0. C.cd<0, bd>0. D. ac>0, ab>0.

\ LA 13 AR 11 a1 A ax+b A Ay AL 1n A
Cau 60. Hinh v€ bén 1a do6 thi cuia ham s6 y = . Ménh dé nao sau day la ding?
cx+
A. ad >0, ab<0. B. ab<0, ad <0. C.bd >0, ad >0. D. bd <0, ab>0.
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Cau 61. Cho ham s§ y = ax® +bx? +cx+d c6 dd thi nhu hinh bén. Khiang dinh nao sau day ding?
v

Y

A.a>0,b<0,c<0,d>0. B. a<0,b>0,c<0,d>0.
C.a>0,b<0,c>0,d>0. D.a>0,b6>0,c<0,d >0.
Cau 62. Cho ham s y=2=C (4=0 va a, b, c€R) c6 db thi nhu hinh bén. Khing dinh nao dusi
X—a
day dung?
A.a>0,b<0, c—ab<0. B.a>0,b6>0,c—ab<0.
C.a<0,b>0,c—ab<0. D.a<0,b<0,c—ab>0.
\ £ ax+b ., ... \ A n A » fs AAL 4
Cau 63. Cho ham so y = c6 d6 thi nhu hinh bén. Ménh dé nao dudi day dung?
X+
v
\'\.
\\\
— . -
\I\I
A. ab<0, cd <0. B. bc>0, ad <0. C.ac>0, bd>0. D. bd <0, ad >0.
Cau 64, Gid tri ciia @, b dé ham sb y:"“lb c6 d@ thi nhu hinh vé 1a
Y—
A.a=1,b=-2 B.a=1,b=2. C.a=-1,b=-2. D.a=-1,b=2.
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Cau 65.

Cho ham s6 y = ax® +bx> +cx+d ¢6 d6 thi nhu hinh v&

\\ £
VAR

Ménh dé nao sau day dung?

A.a<0,b>0,c<0,d>0. B.a>0b6>0,c<0,d >0.

C.a<0,b<0,c<0,d>0. D. a<0,b>0,c>0,d>0.

Cau 66.

Cho ham sd y = ax’ +bx”* +cx+d co6 dd thi 1a duong cong trong hinh dudi day. Ménh dé nao
sau day dang?

ISaW

A.a>0,¢>0,d>0. B.a<0,¢>0,d>0. C.a<0,c<0,d<0. D.a<0,c<0,d>0.

Cau 67. Cho ham s§ y =" 1b c6 db thi nhu hinh dudi.
x_
y \
1l \2 x
o \
=
\2\
Khiang dinh nao duéi day 1a dung?
A.b<0O<a. B. 0<b<a. C. b<a<0. D. 0<a<b.
\ £ ax+1 , .. \ ~ 1A
Cau 68. Cho ham s6 y = 5 c6 d6 thi nhu hinh v€ bén.
x_
Ménh dé nao sau day dung?
A.a>0>b. B.a>b>0.

C.a<b<0. D. a<0<b.
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Cau 69. Hamsd y=ax’+bx’ +cx+d, (a#0) c6 dd thi sau

v

fo) X
A.a>0;b>0;¢c>0;d > 0. B.a>0,b<0;¢c=0;d > 0.
C.a>0,b>0;¢c=0;d > 0. D.a>0;b<0;¢>0;d > 0.

Cau 70. Cho ham s6 y = ax® +bx® +cx+d ¢6 d6 thi la dudng cong nhu hinh v& bén. Ménh dé nao dudi

day dung?

vk
A.a>0,b<0,c=0,d <0. B. a>0,b=0,c<0,d <0.
C.a>0,b=0,c>0,d<0. D.a>0,b>0,c=0,d <0.
Cau 71. Cho ham sb f(x)zax3+bx2+cx+d (a, b,c,deR, a¢0) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Ménh

dé nao sau day dung?

yn/

AE

A.a>0,b>0,c>0 d<0. B.a<0,b<0,c=0,d<0.
C.a>0,b6>0,c=0,d<0. D.a>0,b<0,c=0,d<0.
Cau 72. Cho ham s0 y = f(x)=ax’ +bx* +cx+d c6 dd thi nhu hinh v& & bén. Ménh d nao

sau day dang?

Yy

A.a>0,b>0,¢c<0,d>0. B.a>0,b6>0,¢c>0,d>0.
C.a>0,b<0,¢>0,d>0. D.a<0,b<0,c¢c>0,d<0.
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Cau 73.

Tinhtong S=a+b+c+d.

A. S=0.

B. §=6.
Cau 74.

C.5=-+4.

Cho ham s§ y =ax’ +bx* +cx+d c¢6 db thi nhu hinh vé& bén.

|II y A

\

|

\\ .f/ H'\,L
[ | x

|
Ménh dé nao dué6i day dung?
A. a<0,b<0,c>0,d <0.

B. a<0,b>0,c>0,d <0
C.a<0b<0,c<0,d<0.

D. a<0,b>0,c<0,d <0

Cho ham s6 f'(x)=ax’ +bx’ +cx+d c6 do thi la dudng cong nhu hinh v&.
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