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Chii, dé VECTO TRONG KHONG GIAN
QUAN HE VUONG GOC

Vain dé 1. VECTO TRONG KHONG GIAN

1. Vécte trong khing gian
@ Vécto, gia va d§ dai cua vécto.
+ Vécto trong khéng gian 1a mot doan thang c6 huéng. Ki hiéu AB chi vécto c¢6 diém diu

A, diém cudi B. Vécto con duoc ki hiéu a, b , C,

+ Gid cua vécto la duong thang di qua diém dau va diém cubi cua vécto d6. Hai vécto dugc
goi la cing phwong néu gid cua ching song song hoac tring nhau. Ngugc lai, hai vécto ¢6
gid cdt nhau duge goi 12 hai vécto khéng cing phirong. Hai vécto ciing phuong thi c6 thé

cung huéng hodc nguwoc huong. ‘ ‘ ‘
+ D¢ dai cua vécto la do dai ciia doan thang cé hai dau miit 1a di€ém dau va di€m cudi cua

vécto. Vécto c6 do dai bing 1 goi 1a vécto don vi. Ki hiéu do dai vécto AB 1a ‘TB‘
Nhu vay: ‘@‘ = AB=BA.

®@ Hai vécto bing nhau, d6i nhau. Cho hai vécto @, b (= 0)
+ Hai vécto @ va b duoc 20i 12 bang nhau néu ching c¢6 ciing hudng va cling do dai.
S - Zlcﬁnghu’éngl;
Kihiéu a=b vad=b & -
lal=1b1

+ Hai vécto a va duogc goi la doi nhau néu ching nguoc hudng va cung do dai.

em = d ciing huéng b
Kihiéu a=-b vaad=b -
lal=1b1
® Vécto — khong.
Vécto — khong 1a vécto c6 diém dau va diém cudi tring nhau.
Kihiéu:(),ﬂzﬁza’z...zf). .
Vécto — khong c6 phuong, hudng tuy y, c6 do dai bang khong.
Vécto — khong cung phuong, cing hudng véi moi vécto.
11. Phép cong va phép triv vécte
@ Pinh nghia 1.
4+ Choda vab. Trong khong gian iy mot diém A tuy ¥, dung AB=d, BC=b. Vécto AC
duoc goi 1a tong cua hai vécto @ va b va dugc ki hitu AC=AB+BC=a+b.
+ a-b=a+—(b) a/'\
@ Tinh chit 1. B
+ Tinh chit giao hoén: i+b=b y b
+

o . A
+ Tinh chat kéthop: (G +b)

Il
Q
+

—_—
o)

+

ol
N —
Y1

+
Sy
a

+ Cong vé6i 0 i+0=0+d=a
+ Cong véi vécto dbi:  d+(—a)
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® Céc qui tic.
+ Qui tic ba diém: V&iba diém A, B, C bat ki ta ¢6: AC = AB+BC
Mé rong: Qui tdc da gidc khép kin
Cho n diémbitki A, A, A, .... A_,, A .Tacé: AA +AA+..+A A =AA,

+ Qui tdc trir (ba diém cho phép trir):
Véibadiém A, B, C batkitacé: AC=BC—BA

+ Qui tdc hinh binh hanh:
Véi hinh binh hainh ABCD tacé: AC = AB+AD vi DB=AB—AD

+ Qui tdic hinh hop.
Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D” véi AB, AD, AA’ la ba canh
C

c6 chung dinh A va AC’ la duong chéo, ta co:

AC = AB+AD+ AA’ B
111. Phép nhén mét s6 véi mt vécte
C'

@ Pinh nghia 2.
Cho k#0 va vécto d#0. Tich k.d la mot vécto:
- Cung huéng véi @ néu k>0
- Nguoc huéng v6i a néu k <0

@ Tinh chit 2. Véi G, b batki; m,ne R, taco:

+ (m+n)Zl=le+nZl

+ m(a+5):ma+mb
a + 04=0; k0=0

+ m(nﬁ)z(mn)ﬁ + la=a, (—l)ﬁz—

® Piéu kién dé hai vécto cing phwong. o
Cho hai vécto @ va b (#0),k#0: d cing phwong b < a=kb
Hé qua: didu kién dé ba didm A, B, C thing hang 1A AB=kAC

A 1 B

@ Mt so tinh chit.
+ Tinh chdt trung diém
Cho doan thé“ing AB c6 I latrung diém, tacod: IA+IB=0 ; IA=—1IB ; Al =IB = EE
A

- MA+MB=2MI (M batki)
+ Tinh chdt trong tam.
Cho AABC, G la trong tam, ta c6: GA+GB+GC =0

B

MA+MB+MC =3MG (M bt ki) C
+ Tinh chdt hinh binh hanh. A c
Cho hinh binh hanh ABCD tam O, ta co6:
S e A > v
¢ OA+OB+0C+0D=0 A
¢ MA+MB+MC+MD =4MO
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1V. Diéu kién dé ba véclo dong phang

@ Khai nién vé sy dong phing ciia ba vécto trong khong gian.

Cho ba vécto d@, b, ¢ (= 0) trong khong gian. Tir mot diém O bat ki ta dung OA=a,
OB=b, OC =¢ . Khi d6 xay ra hai truong hop:
+ Céc duong thaing OA, OB, OC khong cung nam trong mot mat phang thi ta néi ba vécto
a.b,c khong ddng phing.
+ Céc duong thang OA, OB, OC cung nam trong mot mat phang thi ta néi ba vécto a,
b.,¢ ddng phing.
@ Pinh nghia 3. a
Ba vécto goi li{ dong phdng néu cdc gid ciia chiing cing song song /*\5
voi mot mat phang. ¢

—

Trén hinh bén, gid cua cic vécto a, b, ¢ cung song song voi mat B

phing (o) nén ba vécto a, b,¢ ddng phing. ™~ A

® Piéu kién dé ba vécto dong phing ¢ 0 /0
Pinh i 1.

Cho ba vécto d@, b, ¢ trong d6 a va b khong ciing phuong. Diéu kién can va du dé ba

vécto d, b, ¢ dong phang la c6 duy nhat cic s6 m, n sao cho ¢ =ma+nb .

b A
—
m.a
4 ;
0 nb B
@ Phan tich mjt vécto theo ba vécto khong dong phing “\ ET b
Pinh li 2. pc b Dz
Néu bzi vécto d, b, ¢ khong ddng phiang thi voi mdi 0 d| b . a
vécto d , ta tim dugc duy nhét céc sb m, n, p sao cho s mg /
a:mﬁ+n5+p5. D

PDang 1. Jinh todn vécto

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Quy ticba diém: AB=AC+CB (quy tic cong)
AB=CB-CA (quy tac trir)
® Quy tic hinh binh hanh: Véi hinh binh hanh ABCD ta ludn ¢6: AC = AB+AD
® Quy tdc hinh hdp: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’, ta dugc: AC’ = AB+ AD + AA’
@ Quy tic trung diém: Cho I 1a trung diém AB, M 1a dién bit ky: IA+IB=0 va
MA+MB =2MI
® Tinh chat trong tam cua tam giac: G 1a trong tam AABC, VM ta c6:
GA+GB+GC =0 va MA+MB+MC =3MG
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® Tinh chit trong tim cia ti dién: G 1 trong tAm t& dién ABCD :

GA+GB+GC+GD=0 va VM tacé: MA+MB+MC +MD =4MG
@ Ba vécto goi la ddng phing khi céc gid ctia ching cling song song véi mot mit phing.
Néu ba vécto @, b, ¢ khong dong phang thi mdi vécto d du c6 thé viét dudi dang
d =mid+nb+ pé ,v6i m, n, p duy nht.
w Chi §: % Dé biéu dién mot vécto trong hé co so ta thuong dwa vé gbc dé tinh, chang
han vécto MN va géc O cho trudc O—M, ON theo hé co so thuan loi, tir d6
ta c6: MN =ON —OM .
% Dé tinh doan AB ta c6 thé binh phurong vd huéng AB = AB trong hé co so
gom 3 vécto dong phang.

% P& tinh géc gilta hai vécto & va Vv ta c6 thé tinh |ﬁ , |\7 | va
. NN TAY
Uy = cos(i,v)=r—
] |7
B. BAI TAP MAU
Vidu 1. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ . Pit AB=d, AD=0b, AA =¢ . Hiy phan tich cdc vécto AC,

BD', B'D", DB", BC’ va AD" theobavécto a, b, C.

Vidu 2. Cho hinh ling try ABC.A'B'C’. Pit AA'=ad, AB=b, AC=¢.

a) Hay phan tich cic vécto FC, BC’ theo ba vécto a, b , C.
b) Goi G’ 1a trong tAm tam gidc A’B’C’. Biéu thi vécto AG™ qua ba vécto a@, b , ¢




GV. TRAN QUOC NGHIA 5

Vidu 3. Cho hinh t&r dién ABCD. Goi A’, B’, C’, D’lan luot 1a trong tdm cua céc tam gidc BCD,
CDA, DAB, ABC. bat ﬂ;ZZi, ﬁ;zl;, CcC'=¢. Hay phan tich cdc vécto W, fTB, B_(j,
@, DA theo ba vécto a, l;, C.

Vidu 4. Cho hinh tt dién ABCD c¢6 AB=c, CD=c¢", AC=b, BD=b", BC=a,AD=a’. Tinh cosin
gbc gifra cac vécto BC va DA.

Vidu 5. Cho hinh chép tam gidac S.ABC c¢6 canh BC =a~/2 va cic canh con lai déu béng a. Tinh
cosin goc gifra cac vécto AB va SC.
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Vidu 6. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 SA=SB=SC =b va d6i mot hgp v6i nhau mot géc 30°.
Tinh khoang cich tir S dén trong tim G cua chiing.

Vidu7. Cho hinh tir dién déu ABCD c6 tit ca cac canh bang m . Céc diém M va N lan luot 1a trung
diém AB va CD.

a) Tinh do dai MN . b) Tinh géc giita hai vécto MN va BC
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Dang 2. Chuing minh ddng thitc vécto

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Sir dung céc phép toan cong, trir, nhan vécto vdi mot so, tich vé hudng

® St dung cic quy tic trung diém, trong tim tam gidc, trong tim tir dién, quy tic hinh
binh hanh, hinh hdp, ...
w Chid y: AABC va AA'B'C’ ¢6 ciing trong tAm khi va chi khi AA'+ BB +CC =0.

B. BAI TAP MAU

Vidu8. Cho tirdién ABCD.Goi M va N lan luot 12 trung diém cia AB va CD. Ching minh:
a) 2MN = AD+BC = AC+BD
b) Piém G 1a trong tAm cua t&r dién ABCD khi va chi khi GA+GB+GC +GD =0.

Vidu 9. Cho tirdién ABCD vé6i G la trong tam.
a) Ching minh AB+ AC + AD = 4AG
b) Goi A’ 1a trong tm tam gidc BCD . Chirng minh: A’B.AA’+ A'C.AA’+ A

Vi du 10. Cho hinh hop ABCD.A’'B'C’'D’. Goi D,, D,, D, lan lugt la diém dbi xtimg cua diém D" qua
A, B, C.Chimg to rang B 1a trong tAm cua tir dién D,D,D.D’.
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Vi du 11. Cho hinh chép S.ABCD .
a) Ching minh ring néu ABCD Ia hinh binh hanh thi SB+SD = SA+SC
b) Goi O 1a giao diém cua AC va BD. Ching té rang ABCD 1a hinh binh hanh khi va chi khi

SA+SB+SC+SD =450

Dang 3. Quan hé dong phing

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Dé ching minh ba vécto @, b,¢ dong phang, ta chirg minh tdn tai cap s6 thuc m , n
sao cho: & =md +nb .

® Dé ching minh ba vécto a, b, ¢ khong dong phang, ta di ching minh:
mc?+nl;+p5=6<:>m:n=p=0

® Bbndiém A, B, C, D dong phang khi 3 vécto AB, AC, AD dong phang.

B. BAI TAP MAU

Vi du 12. Chirng minh:
a) Néu ¢6 mc?+nl;+pE:6 va mot trong 3 s6 m, n, p khac O thi 3 vécto a, l;, ¢ déng
phing.
b) Néu a, b, ¢ 1a ba vécto khong ddng phang va md +nb + p¢ =0 thi m=n=p=0.
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Vi du 13. Cho hinh t& dién ABCD. Trén canh AD lay diém M sao cho AM =3MD va trén canh BC
liy diém N sao cho NB=-3NC . Ching minh rang ba vécto AB, DC va MN dong phang.

PDang 4. Cung phiiong vd song song

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Dé chimg minh ba diém A, B, C phéan biét thing hang, ta ching minh hai vécto AB, AC
cing phuong, nghia 13 AB=k.AC; hoic c¢6 thé chon diém O nio d6 dé chimg minh
OC=kOA+tOB,V6i t+k=1.

® Dé chung minh hai duong thaing AB va CD song song tring nhau, ta cin ching minh hai

vécto AB, CD cung phuong. Khi AB, CD cing phuong va c6 mdt diém thudc duong thing
AB ma khong thudc duong thang CD hodc nguoc lai thi AB va CD 1a hai duong thing song
song.

® Dé ching minh duong thing AB song song hodc nim trong mdt mdt phang (P) ta chon 2
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diém C, D thudc (P) 10i ching minh AB=k.CD hoic ta liy trong (P) hai vécto a va

b khong cung phuwong, sau d6 chimg minh AB, @ va b ddng phing va c6 mot diém thudc
duong thing AB ma khong thudc (P) thi duong thing AB song song véi (P).

@ Duong thing AB qua M khi A, M, B thing hang. Puong thing AB cit CD tai I thi

IA=kIB, IC=1ID. Puong thing AB cit mp(MNP) tai I thi A, I, B thing hang va M ,
N, P, I ddng phing.

B. BAI TAP MAU

Vi du 14. Cho hai diém phan biét A, B va mot diém O bt ki. Chiing minh rang diéu kién can va du dé
mot diém M nam trén duong thing AB 1a OM =kOA+10B, trong d6 k+7=1. Ngoaira k
va t khong phy thugc diém O. Véi di€u kién nao cua k, ¢ thi diém M thudc doan thang
AB ?Dbiém M 1a trung diém ctia doan AB ?

Vi du 15. Cho t&r dién ABCD, M va N 1a céc diém lan luot thudc AB vd CD sao cho MA=-2MB,
ND =-2NC . Céc diém I, J, K lan luot thuoc AD, MN, BC sao cho E:kﬁ,
JM =kJN , KB =kKC . Ching minh cdc diém I, J, K thing hang.
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Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Bai 8.

Bai 9.

Bai 10.

Bai 11.

Bai 12.

BAI TAP CO’' BAN NANG CAO VAN PE 1
Cho G la trong tam cua tr dién ABCD . Chitng minh réng:
a) GA+GB+GC+GD=0 b) MA+MB+MC +MD =4MG
Cho hinh chép S.ABCD . Goi O = AC N BD . Chirng minh rang:
a) Néu ABCD 1a hinh binh hanh thi SD+ SB = SA+SC . Piéu ngugc lai ¢6 ding khong?
b) ABCD la hinh binh hanh & SA+SB+SC +SD =450 .

Cho t&r dién ABCD. Léy céc diém M , N theo tht ty thudc AB va CD sao cho AM =kAB

va DN =kDC .

a) Ching minh ring: MN = (1-k)AD +k.BC .

b) Goi cac diém E, F, I theo tht tu thuoc AD, BC va MN sao cho ﬁ?zm@
BF =mBC va MI =mMN . Ching minhrang E, F, I thiang hang.

Cho ti dién ABCD. LAy cdc diém M , N theo thir ty thudc AB va CD sao cho MA=-2MB

va ND=-2NC. Cic diém I, J, K lan lugt thugc AD, MN, BC sao cho IA=kID,

JM =kJN va KB=kKC . Chirng minh rang cic diém 1, J, K thang hang.

Cho hai duong thing A va A, cit ba mat phang song song (@), (B) va (¥) lan luot tai A,

B, C va A, B, C,. V6i O la didm bat ki trong khong gian, dat OI = AA,, OJ = BB,

OK = C—C1 . Ching minh rang ba diém I, J, K thing hang.

Cho hinh chép S.ABC. Pay ABC c6 trong tim G . Tinh SG theo ba vécto SA, SB va SC .

Cho hinh ldng tru tam gidc ABC.A'B'C’ ¢6 AA’=d, AB=b va AC=¢. Hay phan tich céc
vécto B'C, BC' qua cdc vécto a, b,¢.

Cho ti dién ABCD. Goi A, B, C, va D, 1a cic diém thoa: AA=-2AB, BB=-2BC,
1-1 »

CC=-2C,D, DD=-2DA. bit AB=i ,AC=j, AD=k . Hay biéu dién cic vécto AB
AC,, AD, theobavécto i, . k.
Cho hinh hop ABCD.EFGH . Goi K la giao diém cia AH va DE, I la giao diém cia BH

va DF . Chiing minh ba vécto AC, KI va FG dong phing.

Cho AABC. Liy diém S nam ngoai mit phing (ABC). Trén doan SA liy diém M sao cho
MS =—-2MA va trén doan BC léy diém N sao cho NC=-2NB. Chirng minh ba vécto E
MN va SC dong phang.

Cho hinh ling try ABC.A'B'C’. Goi I va J lan luot 1a trung diém cua BB" va A'C’. Piém K

thuoc B'C” sao cho KC =-2KB’. Chirng minh bén diém A, I, J, K cung thugc mot mat
phing.

Cho hinh chép S.ABC. Liy cic diém A", B’, C’ 1an luot thudc céc tia SA, SB, SC sao cho
SA=aSA", SB=bSB’, SC=cSC’, trong 46 a, b, ¢ 1a cic s6 thay d6i. Chirng minh ring mit
phang (A’B’'C’) di qua trong tdm cia AABC khi va chi khi a+b+c=3.
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Bai 13.

Bai 14.

Bai 15.

Bai 16.

Bai 17.

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cho hinh hop ABCD.AB,C/D,.
a) Ching minh rang: A—C1 + R =2AC.

¢) Ching minh ring khi d6 moi diém M trong khong gian ta luén c6:
MA+ MB +MC + MD + MA, + MB, + MC, + MD, =8MO

Cho tir dién ABCD, hai diém M , N thoa man: MA+tMC =0, NB+tND =0. Chtng t6 rng
khi ¢ thay d6i thi trung diém I ctia MN di chuyén trén mot duong thang c¢b dinh.

Trong khong gian, cho ba diém A, B, C cb dinh khong thing hang, tim tap hop céc diém M
sao cho: m+M—B+M—C‘ = ‘ZW—M—B—M—C

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’'D’. Goi M , N lan luot la céc diém thugc AD” a BD sao

cho MA=kMD’, ND=kNB (k#0,k#1).

a) Chirng minh ring MN song song véi mit phang (A’BC).

b) Khi MN va A’C song song v&i nhau, chig to rang MN vudng géc véi AD’ va DB.

Trong khong gian cho AABC.

a) Ching minh ring néu diém M e (ABC) thi c6 ba sb x, y, z md x+y+z=1 sao cho
OM = xOA + yﬁ+ zOC vé&i moi diém O.

b) Nguoc lai, néu c¢6 mot diém O trong khong gian sao cho OM = xOA + yﬁ+ z0C, trong
dé x+y+z=1thi M € (ABC).

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’, M 1a trung diém cia BB’ . Pat CA=a, CB=b, AA' =c.
Khing dinh nao sau diy ding?

A AM =b+c-~a  B.AM =a-i-~b C.AM =da+c—~b D.AM =b-a+~¢

2 2 2 2
Trong khong gian cho diém O va bén diém A, B, C, D khong thiang hang. Diéu kién can va
dudé A, B, C, D tao thanh hinh binh hanh la:
A. OA+OB+0C+0D=0 B. OA+OC = OB +0D
C. Od+ 0B =0C+0D D. O+ 0C = 0B +0D.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD Ia hinh binh hanh.Pit SA=a, SB=b, SC=c,
SD=d. Khing dinh nio sau dy ding?

A.a+c=b+d B.a+b=c+d

C.a+d=b+c D. a+c+b+d=0
Cho tir dién ABCD. Goi M va P lan luot 1a trung diém cia AB vaCD. Pit AB=b,
AC=¢, AD=d . Khang dinh nao sau ddy diing?

A. MP:1(2+3—13) B. MP=1(3+B—E)
2 2

C. Mpzl("+13—3) D. MP:1(2+3+B)
2 2



GV. TRAN QUOC NGHIA 13

Cau 5.

Cau 6.

Cau7.

Cau 8.

Cau 9.

Cho hinh hop ABCD.A’B'C’D’ ¢6 tam O. Goi I 1a tim hinh binh hanh ABCD. Pat AC =u,
CA'=v, BD =x, DB =y ding?

— 1= - - - — 1/~ - - -
A. 201=§(u+v+x+y) B. 20]=—§(u+v+x+y)

— 1= - - - — 1/~ - - -
C. 201=Z(u+v+x+y) D. 20]=—Z(u+v+x+y)
Cho hinh hop ABCD.A’'B'C’'D’. Goi I va K lan luot 1a tim cta hinh binh hanh ABB’A” va
BCC’B’. Khing dinh nao sau day sai?

A. IK = %R = %A’C’ B.Bén diém I, K, C, A ddng phing

C. BD+2IK =2BC D. Ba vécto BD, IK, BC khong dong phang.

Cho t@r dign ABCD. Nguoi ta dinh nghia “G la trong tdm t@ dién ABCD khi
GA+GB+GC+GD=0". Khang dinh nao sau day sai?

A. G 1atrung diém cta doan IJ (I, J 1an luot 1a trung diém AB va CD)

B. G 1a trung diém ciia doan thang ndi trung diém cia AC va BD

C. G la trung diém cua doan thang ndi trung diém ciia AD va BC

D. Chua thé xdc dinh duoc.

Cho ttr dién ABCD ¢6 G 1a trong tam tam gidc BCD. Pat x=AB, y=AC, z=AD . Khing
dinh nao sau day ding?

A. G=§(}+§+Z). B.

>
>

=—%(}+§+Z)

>

— D~ - 2.~ -
C. AG=—(x+y+z D. =—"(x+vy+z
Sy Sxeyez)
Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tamO. Pit AB=a, BC =b. M la diém xdc dinh boi
— 1y~ = , . )
OM = E(a —b) . Khang dinh nao sau day dding?

A. M 1a tAm hinh binh hanh ABB’A’ B. M 1a tAm hinh binh hanh BCC'B’
C. M latrung diém BB’ D. M 1atrung diém CC’
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Van dé 2. HAl PUONG THANG VUONG GOC

1. Tich vé hubng ciia hai vécte trong khéng gian
® Goc gitra hai vécto.

AC=v.Khido

).

Cho i va ¥ Ia hai vécto trong khong gian. Tir mot diém A bat ki vé AB =ii,
ta goi géc BAC (0° < BAC<180°) la géc giita hai vécto ii va ¥ , ki hidu (ii ,
Ta c6 (ii,7) = BAC. _
u

@ Tich vo huéng. /

*’
B
C

Cho hai vécto i va ¥ (#0). Tich vo hudéng cua u va v la:

ii.v =|ii|.[v].cos (i , V)
Néu ii =0 hodc ¥ =0 thita quy udc ii.v =0.
@ Tinh chat.
Tinh chit 3.
Véi d, b, ¢ 1aba vécto bat ki trong khong gian va ke R, ta c6:

A

+ Tinh chit giao hoén: db=bd
+ Tinh chét phan phdi: (b + ) ab +
+ Tinh chét két hop: (ka)b =k(a. ):a (kb)

+ Binh phuong v6 huéng: a> >0, @*=0<d=0
@ Vécto chi phwong ciia dwong thing.

+ Vécto a#0 goi 1a vécto chi phuong cua dudng thing d néu gid ciia né song song hoic
trung voi duong thiang d . ‘

+ Néu d la mot vécto chi phuong cua dudng thang d thi k. ciing 12 mot vécto chi phuong
cua duodng thang d.

+ Mot duong thing d trong khong gian hoan toan duoc xdc dinh néu biét mot diém A
thuéc d va mot vécto chi phuong.

® Mt s6 ing dung ciia tich vo hwéng.
4+ Tinh d0 dai cia doan thé“ing AB: AB= ‘E‘ =y Ez

SV

+ Ching minh hai dudng thing vudng goc. /

2

11. Géc giitn hai dup (!
Goc gilra hai duong théng a va b trong khong gian la
goc glu:a hai du:ong thing a” va b cing di qua mot
diém bat ki va lan luot song song véi a va b . Ta c6:

(a,b)—(a,b)—(o \b

2

<)

+ Xdc dinh géc gitta hai vécto: cos(i , V) =

<)
<l

111. Hai dup ing vuo j
@ Pinh nghia 4.

Hai duong thang dugc goi la vudng géc véi nhau néu géc giita chiing bang 90°.
Kihi¢u: a Ll b hay b Lla.

@ Nhin xét.

+ Néu i, ¥ lan luot 1a vécto chi phuong ciia hai dudng thing a va b thi a Lb < iv =0.
+Néuallbvacla=clb.
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PDang 1. Chutng minh vuong goc

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Cach 2. St dung tryc tiép dinh nghia géc ciia hai dwdng thang trong khong gian.

® Cach 3. Mudn ching minh hai duong thing AB va CD vudng gbc v6i nhau ta c6 thé
ching minh AB.CD =0.

® Ciach 4. Chirng minh dudng thang nay vudng géc véi mit phang chira duong thang kia.

@ Cach 5. Dung dinh 1i ba duong vudng géc (PL4).

B. BAI TAP MAU

Vidu 16. Cho t&r dién ABCD. Ching minh ring néu AB.AC=AC.AD=AD.AB thi ABLCD,
AC L BD, AD 1 BC . biéu ngugc lai c¢6 diing khong?

Vi du 17. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC va ASB=BSC=CSA.
Chtirng minh rang SA L BC, SBL AC, SC L AB.

Vi du 19. Cho tr dién ABCD. Goi M , N lan luot 1a trung diém cia cic doan AC, BD, BC, AD.
Chtirng minh néu MN = PQ thi AB L CD.
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Dang 2. Goc giita hai dwong thing

A. PHUONG PHAP GIAI

Dé tinh géc giita hai duong thang chéo nhau a va b, ta chon mot trong hai cach sau:

Cach 1. Thyc hién theo cac budc sau:
Budc 1. Tim géc bing viée ldy mot diém A ndo do /
(thong thuong A€ a hodac Aeb). Qua A

dung a’ va b’ theo thtt tu song song v&i a
va b . Khi d6, géc nhon hodc vudng tao bdi

a’ va b’ lagécgitta a va b.
Budc 2. Tinh géc: St dung ti sb luong gidc cia goc T
trong tam gidc vudng hoac dung dinh If ham

sO sin, cosin trong tam gidc thudng dé xac
dinh s do géc gitta a va b . /
Cach 2. Thyc hién theo cdc budc sau: a
Bwéce 1. Tim 2 vécto u va v theo thir tu la cac B
vécto chi phuong ciia cic dudng thing a / 4 /
vab. G

Buéce 2. Tinh s6 do géc « gilra hai vécto u va v. b\
A%

Bude 3. Khi d6, géc giita hai duong thang a va b

. bﬁng g6c néu 0°<q <90°

e bing 180°— ¢« néu o la géc ti.

B. BAI TAP MAU

Vidu 20. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=SB=SC=AB=AC=a va BC= a~/2 . Tinh gbc gitra hai
dudng thang AB va SC.
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Vi du 21. Cho ttr dién ABCD ¢6 AB=c, CD=c", AC=b, BD=b", BC=a, AD=a’. Tinh cosin cua
gdbc gilra hai duong thang BC va AD.

Vi du 22. Cho tir dién déu ABCD canh a. Goi M 1a trung diém ctua CD. Tinh géc giita hai duong
thang AB va CD, BC va AM .
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‘ Vi du 24. Cho tr dién ABCD ¢6 BC=AD=a, AC=BD=b, AB=CD=c. Tinh géc gitta BC va AD

Vi du 25. Cho tt dién ABCD c6 CDz%AB. Goi I, J lan luot 12 trung diém cua BC, AC, BD . Biét

JK =%AB , tinh géc giira duong thing CD véi cic duong thiang IJ va AB.

Vi du 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi, canh bén SA=AB va SA L BC.
a) Tinh goéc gitta SD va BC
b) Goi I, J lan luot Ia cic diém thuéc SB va SD sao cho IJ // BD. Chirng minh ring géc
gita AC va 1J khodng phu thudc vai vitricoa I va J.
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Vi dy 27. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 cic cjanh déu bing a, BAD =60°, BAA’= DAA’=120°.
a) Tinh géc gitta cdc cip duong thang AB v6i A'D va AC’ véi B'D.
b) Tinh dién tich cdc hinh A’B'CD va ACCA’.
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Bai 18.

Bai 19.

Bai 20.

Bai 21.

Bai 22.

Bai 23.

Bai 24.

Bai 25.

Bai 26.

Bai 27.

Bai 28.

Bai 29.

Bai 30.
Bai 31.

Bai 32.

BAI TAP CO' BAN NANG CAO VAN DE 2
Cho ba tia Ox, Oy, Oz khong ddng phang.

a) bat x/O\y:a', )TO\zz,b’, z/O\x=7/. Chirng minh ring: cosa'+cos,6’+cos7/>—%

b) Goi Ox', 0y, 07 1an luot Ia cdc tia phan gidc ciia cic géc xOy, yOz, zOx. Chimng minh
rang néu Ox” va Oy’ vudng géc voi nhau thi Oz” vudng géc véi ca Ox” va Oy’.

Cho tir dién ABCD c6 tét ca cac canh bang m . Goi M , N lan luot 1 trung diém ciia AB, CD

a) Tinh d¢ dai MN theo a. b) Tinh géc gitta MN voi1 AB, CD va BC.

Cho hinh 1ap phuong ABCD.EFGH . Hay x4c dinh géc giira céc cdp vécto sau:

a) AB va EG b) AF va EG ¢) AB va DH

Cho tir dién ABCD. Goi M , N lan luot 12 trung diém cta cdc canh BC, AD . Hiy tinh géc

gitta AB va CD, biét AB=CD=2a va MN =a-2.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=SC=AB=AC=a, BC= a2 . Tinh gbc gilra hai dudong

thang SC va AB.

Cho tir dién ABCD, biét AB=AC va DB=DC.

a) Chirng minh rang AD vudng goéc voi BC.

b) Goi M, N la cac diém 1an luot thudc cic duong théng AB va BD sao cho MA=kMB ,
ND = kNB . Tinh géc giita hai dudng thing MN va BC.

Cho tir dién ABCD . Chimg minh rang;

a) ABCD+AC.DB+AD.BC=0. Tux d6, suy ra rang néu t& dién ABCD c¢6 ABLCD va
AC L DB thi AD 1 BC.

b) Néu AB.AC=AC.AD=AD.AB thi AB1CD, AC LDB, AD L BC. Pidu ngugc lai ¢6
ding khong?
¢) Néu AD=BD=CD va BDC =CDA thi ABLCD, ACL DB, AD L BC.

Cho tit dién ABCD ¢6 AB=AC = AD vaBAC = BAD=60°, CAD =90°. Chiing minh ring;
a) AB vudng goc vo1 CD.
b) Néu 7 va J lan luot 1a trung diém cua AB va CD thi IJ LAB va IJ LCD.

Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 SA=SB=SC va ASB=BSC=CSA. Ching minh ring
SALBC, SBLAC, SCLAB.

Cho hai tam gidc déu ABC va ABC’ c6 chung canh AB va nam trong hai mit phang khic
nhau. Goi M, N, P, O lan luot 1a trung diém cua cdc canh AC, CB, BC’,C’A. Chitng
minh rang;

a) ABLCC'. b) Tw gidc MNPQ la hinh chir nhat.

Cho hinh chép S.ABCD diy ABCD la hinh binh hanh. SAB va SAD la cic tam gidc vudng
tai A . Chirng minh rang:
a) SA vudng géc voi BC va CD. b) SA vudng géc véi AC va BD.

Cho hai hinh vudng ABCD va ABC'D’ c6 chung canh AB va nim trong hai mit phang khéc
nhau, 1an lugt c6 tdim O va O’. Cmr: AB L OO’ va ti gidc CDD’C’ la hinh chit nhat.

Cho vécto 7i (khdc 0) va hai vécto @ va b thiba vécto 7i,d va b khong dong phing.

Chung minh rang ba vécto ciing vudng géc voi vécto 7i (khac 0) thi ddng phang. Tir d6 suy ra,
céc duong thing cling vudng gée voi mot duong thang thi cling song song véi mot mit phang.

Goi S 1a dién tich AABC . Chiing minh ring: S :% AB AC —(E.R’)2
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Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

BAI TAP TRAC NGHIEM

Trong khong gian cho ba dudng thang phan biét a, b, c. Khang dinh nao sau day sai?
A.Néu a va b cing nim trong mot mit phang va ciing vudng géc véi ¢ thi al/b.
B.Néu a//b va ¢ La thi ¢ Lb.

C. Néu géc giita a va ¢ bang géc gitta b va ¢ thi allb.

D. Néu ¢ va b ciing nim trong mp(a)/lc thi géc gitta a va ¢ bing géc gitta b va ¢ .

f

Cho tr dién ABCD ¢6 AB=CD=a, 1] = a (1, J lan luot 1a trung diém cta BC va
AD). S6 do géc giita hai duong thang AB va CD la
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cho tir dién ABCD ¢c6AC=a, BD=3a. Goi M va N lan luot la trung diém cia AD va
BC. Bi¢t AC vudng goc voi BD . Tinh MN

a\/m ax/g 3a\/§ 2a\/§
2 3 2 3

A. MN = B. MN = C. MN = D. MN =

Cho hinh hép ABCD.A'B'C’D’ . Gia sir tam gidc AB'C va A’'DC’ du c6 3 géc nhon. Géc
gilta hai duong thang AC va A’D 1a géc nao sau day?
A. ZBDB’ B. ZAB'C C. «DB'B D. ZDA’C’

Cho t& diénABCD Chimg minh ring néu AB.AC=AC.AD=AD.AB thiABLCD,

AC L BD,AD 1 BC . biéu nguoc lai ding khong?

Sau day la 101 giai:

Butc 1: AB.AC = AC.AD < AC.(AB-AD)=0 AC.DB=0< AC L BD

Buéc 2:  Chirng minh tuong tu, tt AC.AD = AD.AB ta dugc AD L BC va AB.AC = AD.AB
ta duoc AB L CD. i

Buoc 3: Nguoc lai ding, vi qud trinh chirng minh ¢ budc 1 va 2 1a qua trinh bién doi tuong
duong.

Bai giai trén ding hay sai? Neu sai thi sai ¢ dau?

A. biing B. Sai tir budc 1 C. Sai tir budc 1 D. Sai & budc 3

Cho tir di¢n déu ABCD (tir dién c6 tét ca cdc canh bang nhau). SO do gdc gifta hai duong thang

AB va CD bang:

A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tit ca céc canh déu biang nhau. Trong cdc ménh dé sau,

ménh dé€ nao co6 thé sai?

A. A'C’ LBD B. BB’ L BD C. ABLDC D. BC'LAD

Cho ti dién déu ABCD, M 1a trung diém caa canh BC . Khi d6 cos(AB,DM ) bang:

A. ﬁ b)ﬂ C. ﬁ D. 1
6 2 2 2
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudong ABCD canh bing a va cédc canh bén déu bang
a. Goi M va N lan luot 1a trung diém cua AD vaSD . S6 do cia géc (MN, SC) bang:
A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°
Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ca cic canh déu banga. Goi I va J lan luot 1a trung diém coa
SC vaBC. S do cua géc (1J,CD) bang:
A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°
Cho tt dién ABCD c6AB=CD.Goi I, J, E, F lan luot 1a trung diém ctiaAC, BC, BD,
AD . Géc giita (IE, JF) bang:
A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°
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Van de 3. BPUONG THANG VUONG GOC MAT PHANG
1. Dinh a
@ Pinh nghia 5: Duong thang goi la vudng géc voi mat phang néu né vudng
g6c voi moi duong thing cuia mat phing dé.
La & —
al(a)ealb, Vo (a); () =alb
bc (a’) a
@ Pinh li 3: Neu (i?uong’ thdng d vudng goc b.cc ()
an hai duong thar}g cat nhau a va b cling beite —al(a) W
nam trong mit phang (&) thi duong thing albalec /)
d vudng géc voéi mit phang ().
11. Tinh chdt a ol2
@ Tinh chét 4:

® C6 duy nhat mot mat phang (P) di qua mot diém O

cho trude va vudng géc véi mot duong thang a cho
trudc.

® C6 duy nhat mot duong thing A di qua mot diém O cho trudc va

vudng géc voi mot miat phiang (P) cho trude.

@ Pinh nghia 6: Mat phing di qua trung diém O cia doan AB va

vudng géc voi AB 1a mat phing trung truc cua doan AB .

|M € mit trung tryc cia AB < MA = MB|

111. fién hé giitn quan hé song song va quan hé vubng goc ciia ding thing va mdt phing
@® Tinh chit 5:

® Néu mit phéng nao vudng goc voi mot allb
s 2 - =(a)Lb
trong hai duong thiang song song thi cling () La
vudng géc voi duong thang con lai.
® Hai duong thiang phin biét cling vudng al(a)
g6éc v6i mot mat phang thi ching song bl(a)y=allb
song voi nhau. atb a

@ Tinh chit 6:

® Duong thang nio vudng géc véi mot trong hai mit phang song song é " ;

thi cling vudng géc vo1 mat phang con lai.

@n(a)_ e Yy
iy 1R at(8) (B La (=@ ()
(@)=(6)

® Hai mit phang phan biét ciing vudng géc véi mot dudng thing thi chiing song song véi nhau.
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@ Tinh chit 7:
® Cho duodng thing a va mit phing () song song v6i nhau. Puong thing ndo vudng géc

v6i (@) thi cling vudng géc voi a.

all(a) ac(a) '
=bla|llalb t=all(a)
bJ_(a)} () Lb

® Néu mot duong thang va mot mat phang (khong chira duong
thing d6) cling vudéng géc véi mot duong thang thi ching song
song v&i nhau.

17. Dinh Ui ba dutrng vuéng goc
@ Pinh nghia 7: Phép chiéu song song 1én mit phang () theo phuwong ! vudng géc véi mit
phang (&) goi 1a phép chiéu vudng géc 1én mit phang ().
@ Pinh li 4: (Dinh li 3 duwong vudng goc)
Cho dudng thing a khong vudng géc véi mit phing () va duong thing b nidm trong ().
Khi d6, didu kién can va di & b vudng géc v6i a 1a b vudng géc v6i hinh chiéu o’ cia a
trén (a)

bc(a)

al(a) pthiblasbld
Cha=d

V. Géc giita dutng thing va mdt phang

Pinh nghia 8: Goc gita duong thang va mdt phdng.
® Néu duong thing a vudng géc v6i mit phing (o) thi ta néi rang géc gitra duong thang a

va mit phang (&) bang 90°.

al(a)=(a,(a))=90°

® Néu duong thing a khong vudng géc v6i mit phing (e) thi goc giita
a va hinh chiéu @’ cla a trén (@) goi la géc giita duong thang a va

mit phing ()
Aya

(a,(@))=(a, d')= AOH

:10°<(a,(@)) <90° /ga’_IOAP_H:_
/

x Ch

(=N
BN
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Dang 1. Chuing minh dwong thang vuéng géc véi mdt phdng

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Chimg minh duong thing d vudng géc véi hai
duong thang cit nhau nam trong (P).

bcitc

b,cc (&)

albalc

:aJ_(a')

vudng géc voi mat con lai.

® Chimg minh @ nim trong mdt trong hai mit phang
vudng géc va d vudng géc voi giao tuyén = d

(@)

(@)

L(8)
N ()=
ac(a),alA

At=al(p)

(o) L
(8) L

(P)
(P)

=al(P)

con lai. (TCé6).

@ Chirg minh duong thiang d song song véi a ma a L (P).

® Duong thang nao vudng géc voi mot trong hai mat
phing song song thi ciing vudng géc voi mit phang

(@)

al

I1(B)

(@)

}:aJ_(ﬁ)

® Chimg minh d Ia tryc ctia tam gidc ABC nam trong (P).

® Chimg minh a 1a giao tuyén ciia hai mat phang ciing vudng géc véi mit thir 3.

(@)n(B)=a

\&\

P

-/
-

\

i
A

B. BAI TAP MAU

Vi du 28. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc ABC vudng tai B, SA L (ABC).
a) Chung minh: BC L (SAB)
b) Ké duong cao AH trong tam gidc SAB. Chirg minh AH L (SBC).
c) Ké duong cao AK trong tam gidc SAC . Ching minh SC L (AHK).

d) Puong thang HK cit BC tai I . Ching minh /A 1 (SAC).
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Vi du 29. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh chit nhat, SA L (ABCD).
a) Chirng minh: BC L (SAB) va CD L(SAD).
b) Ké duong cao AH trong tam gidc SAB. Chirmg minh AH L (SBC).
c) Ké duong cao AK trong tam gidc SAD. Ching minh SC L (AHK).
d) Trong mit phing (ABCD) ké AM L BD tai M . Ching minh BD 1 (SAM ).
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Vi du 30. Cho hinh chép A.BCD . Goi O 1a hinh chiéu ciia A 1én (BCD).
Ching minh ring AB=AC = AD < OB=0C=0D.

Vi du 31. Cho hinh chép S.ABC c6SA=SB=SC=a, ASB=90°, BSC=60°, CSA=120°. Goi I I
trung diém canh AC . Ching minh ST L (ABC).
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Vi du 32. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B’C’ ¢c6 day la tam gidc ABC vudng can tai A, BC=2CC’".

Goi I, K lan luot 12 trung diém cia BC va Al’.

a) Ching minh B'C” L (A’AI) b) Chirng minh AK L (A’BC)
¢) Goi K 1a hinh chiéu vudng géc ciia A trén A'C. Chimg minh B, H , K thing hang

Bai 33.

Bai 34.

Bai 35.

Bai 36.

Bai 37.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho ttr dién ABCD ¢6 hai mit (ABC) va (BCD) la hai tam gidc cin c6 chung canh ddy BC.
Goi I 1a trung diém cua BC .

a) Ching minh rang BC 1 (ADI).

b) Goi AH 1a dudng cao cia AADI , chiing minh rang AH L (BCD).

Cho tr di€én OABC c6 OA, OB, OC d6i mdt vudng géc voi nhau. Goi H la hinh chiéu
vudng géc cia diém O trén mit phang (ABC).
a) Chirng minh ring BC L (OAH), CAL(OBH), AB L(OCH).
b) Ching minh réng H la tryc tdm cua AABC.
1 _ 1 N 1 N 1
OH> O0A® OB’ 0C*
d) Chirng minh rang S?

¢) Chirng minh rang
ABC SZOAB + SAZOBC + SAZOCA .
e) Ching minh rang cdc géc cia AABC déu nhon.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh thoi va ¢6 SA=SB=SC=SD. Goi O 1a giao diém
cua AC va BD.
a) Chirng minh SO L (ABCD)

b) Goi I, J lan luot 1a trung diém cia AB, BC. Ching minh IJ 1 (SBD).

¢) Goi G latrong tim AACD va H ¢ trén canh SD sao cho HD=2HS .Cm HG J_(ABCD)
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh thoi va c6 SA=SC va SB=SD.

a) SO L(ABCD) b) AC L(SBD) va BD L(SAC).

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L (ABC) va tam gidc ABC khong vudng. Goi H va K lan luot

la truc tam cua tam gidc ABC va SBC . Chung minh:
a) AH, SK va BC dong qui. b) SC L(BHK)  ¢) HK L(SBC)
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Bai 38.

Bai 39.

Bai 40.

Bai 41.

Trén mit phing () cho hinh binh hanh ABCD. Goi O la giao diém cia AC va BD, S 1a
mot diém nam ngodi mit phing (e) sao cho SA=SC, SB=SD . Ching minh rang:

a) SO L ().

b) Néu trong mit phang (SAB) ké SH L AB tai H thi AB L (SOH).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh thoi va c6 canh SA vudng géc véi (ABCD).

Goi I va K la hai diém lan luot lay trén hai canh SB va SD sao cho 5_]_{3 = E—I; . Chirng minh:

a) BDLSC. b) IK L(SAC)

Cho tir dién SABC c¢6 SA L (ABC) va c6 AABC vuong tai B. Trong mit phang (SAB) ké

AM 1 SB tai M . Trén canh SC liy diém N sao cho i—]‘; =%. Chirng minh rang;

a) BC L(SAB) vaAM L(SBC). b) MN L(SAB), trd6 suyra SB L AN .

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng tim O, SA vudng goéc véi (ABCD).

GoiH,I, K lan Ivot 1a hinh chiéu vudng goc cua diém A trén SB, SC va SD.

a) Chirng minh rang BC L (SAB), CD L (SAD).

b) Ching minh réng (SAC ) la mat trung tryc cua doan BD.

¢) Ching minh AH, AK cing vudng géc voi SC. Tir d6 suy ra ba duong thing AH, Al,
AK cung nam trong mot mat phang.

d) Chirng minh réng (SAC ) la mat trung tryc cuia doan HK . Tir d6 suyra HK L Al .

e) Tinh dién tich tir gidc AHIK biét SA= AB=a.

Dang 2. Géc giita dwong thang vd mdt phing

A. PHUONG PHAP GIAI

Dé tim géc giita dwdng thing a va mit phiang (e) ta thuong dung cdc cich sau day:

w Cach 1:
Buée 1. Tim O=an(«).
. Ay
Buéc 2. Lay Ae a vadung AH L (o) tai H.
Khi d6 (a,(a')) = (a, a') — AOH .
' LA
Buwdc 3. Tinh s6 do cua goc AOH o 0 H

w. Céch 2: Tinh gidn tiép theo mot trong hai huéng sau:

= Chii y: [0°<(a,(ar)) <90°

Huéng 1: Chon mot dudng thang d // a ma géc gitta d va (&) c6 thé tinh dugc.

Tu d6 ta co: (cf(;)) = (d,(a))
Huéng 2: Chon mot mit phang () / (o) ma gée gitta a va (/) c6 thé tinh dugc.

Tu do ta co: (cf(;)) = (a,(ﬂ))
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B. BAI TAP MAU

Vi du 33. Cho tir dién déu ABCD . Tinh géc giita dudng thang AB va (BCD) DS: 54°44°

Vi du 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ila hinh vudng canh a, SA L (ABCD) va SA= a2 .
Tinh gbc gitra:

a) SC,SD véi (ABCD) b) BD véi (SAC) DS: a) 45°; 54°447°b) 90°

Vi du 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh thang can day 16n AD=2a, AB=BC=CD=a.
hinh chiéu vudng géc ciia S trén (ABCD) 1a trung diém I cia AD. ASAD la tam gidc déu.

a) Tinh goc gitta SC va (ABCD)

b) Goi K Ia trung diém AB, tinh géc giita KI va mit phang (SAB)

¢) Tinh géc gilta BD véi (SAB)

d) Tinh géc gilta SA va (MBD) BS: a) 60° b) arctan(1/2) ¢) arctan2 d) arcsin(1/4)
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Bai 42.

Bai 43.

Bai 44.

Bai 45.

C. BAI TAP TU LUYEN
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng canh a tim O; SA L (ABCD), SA =a2.
Tinh gbc gitra:
a) SO va (ABCD)  b) SC va(SAB) c) BD va (SAD) d) SB va (SAC)
DS: a) arctan2 b) 30° ¢) 45° d) arcsin(~\6/6 )

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai A va B, AD=2BC va
AB=BC=a. SA vudng géc v6i (ABCD) va SA=ax/2 . Tinh géc giita:
a) SC va (SAD) b) SD va (SAC) ¢) SB va (SAC) d) AC va (SCD)

DS: a) 30°b) arctan(N2/2) ¢) aresin(J6 /6 ) d) 45°
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng canh a tdim O; SA L (ABCD).Goi M , N lan

luot 13 hinh chiéu caa A 1én SB va SD.
a) Chirng minh MN//BD va SC L (AMN).

b) Goi K 1a giao diém cua SC vo&i mit phing (AMN). Chirng minh t&r gidc AMKN c6 hai
duong chéo vudng gbc vaoi nhau.
¢) Néu cho AB=a va SA= a6 , tinh géc @ giita canh SC va mit phang (ABCD) va géc

« gitta BD va mit phang (SBC). DS: ¢) p=60°, a=arcsin(~21/7)

Cho hinh chép S.ABC ddy ABC la tam gidc vudng cantai A, BC=a, SA=SB=SC = % )
a) Tinh khoéng céch ttr S t6i mp(ABC).

b) Tinh géc gitta SA va mp(ABC). DS: a) # b) cosgng
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Bai 46.

Bai 48.

Bai 49.

Bai 50.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng canh a, SA L(ABCD), SA= a6 . Tinh goc
gitra:
a) SC véi cac mat phang (ABCD) va (SAB).

b) SB v&i mit phing (SAC). DS: a) 60°; arctang
¢) AC voi mat phé“ing (SBC) . BS: b) arctan \/]]4—4 c) arctan V2

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy 1a hinh vudng canh a, O 1a tim cua ddy SO L (ABCD), M va
N lan lugt Ia trung diém ctia c4c canh SA, CD. Cho biét MN tao véi ddy (ABCD) mdt géc 60°

a) Tinh MN va SO.

I NIT

b) Tinh géc gitta MN va mp(SBD). BS: a) MN =—: SO=a~J5 b) arcsin 7S

a5

2
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, O 1a tam cta ddy, SO L (ABCD), va
SA tao vé6i (ABCD) va (SBC) hai géc bang nhau. H Ia hinh chiéu ciia A trén (SBC).

a) Chung minh SO =AH vakhi HB=—.Tinh SA.

a
2
b) Tinh tan géc gilta SA véi mp(ABCD). PS: a) a/2 b) \6 /2
Cho hinh 13p phwong ABCD.A’'B'C'D’.

a) Tinh géc cua AB” va BC'; AC" va CD'.

b) IK véi (A'B'C’'D’), trong d6 I, K 1a trung diém cua BC, A'D’. BS: a) 60°; 90° b) 45°
Cho hinh 1ap phwong ABCD.A’B’C’'D’ canh a . Tinh géc gitra:

a) B'D va (AA/D/D) b) BD va (B/AC) BS: a) arctan(N2/2) b) arctan?

Dang 3. Fhiét dién qua mgt diém cho tride vd

vuéng goc véi mét dwong thdang cho tride

A. PHUONG PHAP GIAI

Dé tim thiét dién cua khéi da dién (S) véi mit phang (P), (P) qua diém M cho truée
va vudng goc véi mot dwong thang d cho trude, ta lra chon mot trong hai cdch sau:

Cich 1. Dyng mit phing (P) nhu sau:

Cich 2. Néu c6 hai dudng thing cit nhau hay chéo nhau a, b ciing vudng géc voi d thi:

+ Dung hai dudng thang cit nhau ciing vudng géc voi d , trong d6 c6 it nhat mot
duong qua M .

+ Mt phang xéc dinh boi hai dudng thing trén chinh 1a (¢) .

+ Xéc dinh thiét dién theo phwong phép da hoc.

+ (P)// a hay (P) chia a — chuyén vé dang qua diém M va song song véi a

+ (P)// b hay (P) chaa b — chuyén vé dang qua diém M va song song véi b
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B. BAI TAP MAU

Vi du 36. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy Ia hinh vudng canh a, SA L (ABCD. Hay xéc dinh thiét dién cia:
a) mit phing (P) qua trung diém I cia AB va vudng géc voi AC véi tir dién S.ABD .
b) mit phing (Q) qua A, vudng géc v6i SC va hinh chép S.ABCD .

Vi du 37. Cho tir dién déu ABCD . Xdc dinh thiét dién cat t& dién béi mat phang (P) qua trung diém 7

cua AB va vudng gbc voi AB .
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Vidu 38. Tt dién SABC c6 ABC la tam giac vuong can dinh B, AB=a, SA L (ABC) , SA=a. Goi
(o) 1a mat phing di qua trung diém M cua AB va vudng géc v6i SB .
a) Xéc dinh mit phang () DS: b) S =5a2\2/32 (avdt)
b) (@) cat ta dién SABC theo thiét dién 12 hinh gi? tinh dién tich cta thiét dién.

Vi du 39. Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C” ¢6 ddy la tam gidc vuong can, AB=AC=a, AA’= a2
Badiém 7, K, M lan luot 1a trung di€ém cua BC, CC’ va BI .
a) Chirng minh B'C L (AKI)

b) Xéc dinh thiét dién do mit phang (P) qua M va vudng géc véi B'C cét hinh ling tru.
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Bai 51.

Bai 52.

Bai 53.

Bai 54.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho hinh chép S.ABC, ddy la tam gidc ABC vudng tai B, SA L (ABC) va SA=AB. Goi (P)

14 mit phang qua mot diém M thudc canh AB va vudng gée v6i SB . Hiy xdc dinh thiét dién do

(P) cét hinh chép. Thiét dién Ia hinh gi? Thiét dién c6 thé Ia hinh binh hanh dugc khong?

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh thang vudng ddy 16n 1a AD, SA L (ABCD). Mit

phing (&) qua M thudc canh SC va vudng géc véi AB . Hay xédc dinh thiét dién cua hinh

chép S.ABCD véi mit phang (). Thiét dién Ia hinh gi?

Cho hinh chép S.ABC c6 ABC la tam giic déu canh @ va SA=SB=SC=b.Goi G la trong

tam AABC.

a) Ching minh rang SG L (ABC). Tinh SG.

b) Xét mit phang (P) diqua A va vudng goc voi duong thing SC . Tim hé thiic lién hé giira
a va b & (P) cit SC tai diém C’ nam giita S va C. Khi d6, hiy tinh dién tich thiét dién
ctia hinh chép S.ABC khi cit (P).

DS: a) SG=J96? =3’ /3 b) a>bJ2: S =a’\3b% —a’ /(4b) (dvdr)

Cho hinh vuéng ABCD canh a, tim O. Trén dudng thing vudng géc voi (ABCD) tai O, lay

NG

2

diém S sao cho SO = . Mit phang (&) qua A va vudng géc véi SC lan luot cat SB, SC,

SD tai B, C’, D’.
a) Tinh AC’. Ching minh C” 1a trung diém cua SC. PS: AC'=a~6 /2
b) Ching minh B'D” song song v&i BD . Tir d6 suy ra cich dyng hai diém B” va D’.

Dang 4. Diém cé’ dinh - Jim tdp hop diém

A. PHUONG PHAP GIAI

@pohopdzé;nmm@‘ gap:

Cho 3 diém A, B, C khong thing hang va mit phing ()

v Néu M 1a diém thoa man AM L BC thi diém M nam trén mit phing (P) qua A
va vudng gbc voi BC .

v/ Néu diém M thoa man: AM L () thi diém M nam trén map phang (P) qua A va
vudng géc voi (@)

v/ Néu diém M thoa min MA =MB thi M nim trén mit phang (P) qua trung diém 1
cia AB va vudng géc v6i AB, chinh 1a mit phing trung truc ciia doan AB .

v Néu M théa min MA=MB=MC < MA=MB vi MA=MC thi M nam trén giao
tuyén cta hai mat phing (P) (mat phing trung tryc ciia AB) va mit phing (Q) (mat

phing trung tryc cia AC ), giao tuyén nay chinh 1a truc clia tam giac ABC .
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@ Hai bai lodn quij tich:

Bai toan 1: “Qui tich hinh chiéu H cua diémq cb
dinh O 1én duong thang di dong d trong mat phang

() quay quanh diém c6 dinh A ™. d
Goi B 1a hinh chiéu cua O trén (a) B 1
o H

Ch,0OH = BH gz
= BH Ld = BHA== va He (a)
Do OH Ld 2

= Qui tich 12 duong tron duong kinh BA trong (&)
Bai toan 2: “Qui tich hinh chiéu H cta diém cb dinh A trén mat phé“ing (a') di dong va
ludn chira mot dudng thang cd dinh d .
Budc 1. Xdc dinh miat phing (P) qua A va vudng
g6c voi d . Tim a=(a)N(P)
Budéc 2. Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ciia A 1én
a,thi H cling 1a hinh chiéu vuéng géc cta
A trén (P).

Budc 3. Goi E 1a giao diém cia d véi (P). Trong

(P), ta co A/H\E:90° nén qui tich 1a
duong tron duong kinh AE trong (P).

B. BAI TAP MAU

Vi du 40. Tim tap hop cdc diém M cach déu 2 miit ciia doan thing AB

Vi du 42. Cho tam gidc ABC . Tim tap hop céc diém:
a) M sao cho MA L BC b) N saocho:NA 1L BC, NB1LCA, NC1l AB




TAILIEU HOC TAP TOAN 11 - HK2 36

Bai 55.

Bai 56.

Bai 57.

Bai 58.

Bai 59.

Bai 60.

Bai 61.

Bai 62.

Bai 63.

C. BAI TAP TU LUYEN
Cho hinh thang ABCD vudng tai A va B, ¢c6 AD=2a, AB=BC=a. Trén tia
Ax 1 (ABCD) lay mot diém S . Goi C”, D’ lan luot Ia hinh chiéu vudng géc ciia A trén SC
va SD . Chiing minh rang:
a) SBC=SCD=90°.
b) AD’, AC’ va AB ciing nam trén mot mit phang.
¢) Puong thing OS =2qa ludn ludn di qua mot diém cb dinh khi § di dong trén Ax .
Cho mit phang (@) vh mot diém O ngoai (). A 1a mot diém cb dinh thuge (@) sao cho
OA khong vudng géc véi (@), d lTa mot dudng thang di dong trong (@) nhung ludn ludn qua
A.Goi M 1a hinh chiéu vudng géc ciia O trén d .
a) Tim tap hop cdc diém M thoa céc tinh chat néu trén.
b) Tim vi tri clia d dé d6 dai OM 1a 16n nhat.
Cho hinh vudng ABCD tim O, S 1a mot diém di dong trén tia Ax vudng géc véi (ABCD).
a) Tim tap hop hinh chiéu vudng géc ciia O trén dudng thing SB .
b) Tim tép hop chan dudng cao v€ tir dinh D cta M .

BAI TAP CO’' BAN NANG CAO VAN PE 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng, canh bén SA =SB =SC =SD=>b va cung hop
voi ddy géc 60°. Goi I 1a trung diém cia CD . Tinh géc hop boi duong thing:

a) SC va (SBD) b) SI va (SAB) DS: a) 30°b) 44°24°
Cho hinh t&r di€én ABCD c6 AB, BC, CD d6i mot vudng géc voi nhau va AB=a, BC=b,
CD=c.

a) Tinh AD. b) Chiradiémciachdéu A, B, C, D (Tam mdt cau ngoqi tiép khoi tir dién)
¢) Tinh géc giita duong thing AD véi cdc mit phing (BCD) va (ABC)

Cho hinh hop dimg ABCD.A'B'C’'D’ c6 canh AB=a, AD= 2a, AA'=3a va BAD=60".
a) Ching minh AB 1 (BD'D).

b) Goi H , K lan luot 14 hinh chiéu vudng géc cia D trén BD’ va BC’.

Ching minh BC’ L(DHK).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 12 hinh vudng ABCD canh a, SA=a va SA L(ABCD).

a) Chung minh cdc mat bén cta hinh chép la nhirng tam gidc vudng.

b) Mit phang () diqua A va vudng géc véi canh SC lan luot cat SB, SC, SD taiB’, C’,
D’ . Chimg minh B'D’// BD va AB’ 1 SB.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh va SA=SC, SB=SD. Goi O la

giao diémcua AC va BD.

a) Chung minh: SO 1 (ABCD).

b) Goid, =(SAB) N (SCD),d, =(SBC) " (SAD) . Ching minh: SO 1 (d,,d,)

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai B, SA L (ABC).

a) Trong ASAB ké dudng cao AH . Ching minh rang BC 1 (SAB), AH 1 (SBC).

b) Trong ASAC ké duong cao AK . Ching minh rang SC 1 (AHK).

¢) Trong AABC ké duong cao BM . Chimg minh rang BM // (AHK).
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Bai 64.

Bai 65.

Bai 66.

Bai 67.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cho AABC cantai A ¢6 A =120 , canh BC = a3 Ly diém S ¢ ngoai mat phang chira
AABC sao cho SA=a. Goi O la tim dudng tron ngoai tiép ASBC .
a) Chirng minh: AO L (SBC ) b) Tinh AO khi ASBC vudng tai S . DS: a2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vudng canh a, SA= a\/z va SA L (ABCD). Goi
AH 1a dudng cao cua ASAB.

a) Tinh ti s6 SH o d6 dai AH .
SB
b) Goi (&) 1a mit phing qua A va vudng géc voi SB, () cit hinh chép theo thiét dién 1a
hinh gi? Tinh di¢n tich cta thiét dién. DS:a) SH/SB=2/3, AH=a\613 b) S =5a*6/18 (dvdt)
Cho tam gidc déu ABC c6 dudng cao AH =2a.Goi O la trung diém cia AH . Trén dudng thing
vubng géc v6i mit phiang (ABC) tai O, liy diém S sao cho OS =2a.Goi I la mot diém trén
OH ,dat Al = x, a<x<2a.Goi (@) 1a mit phing qua I va vudng géc voi duong thang OH .
a) Xdc dinh mat phing ().
b) Dung thiét dién cua (&) véi t dién SABC. Thiét dién 1a hinh gi?
Tinh theo @ va x dién tich cua thiét dién. V6i x ndo thi dién tich thiét dién 16n nhat?Cho hinh
chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh thoi tim O canh a, B= 60°, SA=a va SA L (ABCD). Goi M
12 mot diém trén canh SB .
a) Khi M Ia trung diém cta canh SB, tinh dién tich cua thiét dién cta hinh chép S.ABCD véi
(ADM).
b) Khi M di dong trén canh SB, tim tip hop hinh chiéu vudng géc ciia S trén mit phang
(ADM ).

BAI TAP TRAC NGHIEM
Khing dinh nao sau day sai?
A. Néu duong thang d L () thid vudng géc véi hai duong thing trong ().
B. Néu duong thang d vudng géc véi hai dudng thang nam trong (&) thi d L ().
C. Néu dudng thang d vudng géc véi hai dudng thang cat nhau nam trong (&) thi d vudng
géc voi bit ki duong thing nao nim trong ().

D. Néu d 1 () va dudng thang a//(e) thid La .

Trong khdng gian cho duong thing A va diém O. Qua O c6 may dudng thing vudng géc voi
A cho truéc?
Al B.2. C. 3. D. Vo sb.

Qua diém O cho trudc, c6 bao nhiéu mat phang vudng géc véi duong thang A cho trude?
Al B. 2. C. 3. D. V6 so.

Ménh dé ndo sau ddy c6 thé sai?

A. Hai duong thiang phan biét ciing vudng géc véi mot mat phang thi song song.

B. Hai mit phang phan biét cling vudng géc véi mot dudng thiang thi song song.

C. Hai duong thing phan biét ciing vudng géc vi mot duong thang thir ba thi song song.

D. Mot dudng thing va mot mat phing (khong chira dudng thing da cho) ciing vudng géc véi
mot dudng thang thi song song nhau.
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Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L(ABC) va AABC vudng & B. Goi AH la duong cao cua
ASAB . Khing dinh ndo sau dy sai?
A. SALBC. B. AH L BC. C. AH L AC. D. AH 1L SC.

Trong khong gian tap hop cic diém M cich déu hai diém c6 dinh A va B la:
A. Mit phang trung tryc cia doan thing AB.  B. Dudng trung truc ctia doan thing AB .

C. Mit phang vudng géc v6i AB tai A . D. Duong thang qua A va vudng géc voi AB .
Cho tir dién ABCD c¢6 AB=AC vaDB= DC . Khang dinh nio sau day diing?
A. AB 1 (ABC). B. ACLBD. C. CD L(ABD). D. BC LAD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD I1a hinh thoi tim O . Biét SA=SC va SB =SD . Khing
dinh nao sau dy ddy Ia khing dinh sai?
A. SO L (ABCD). B. AC L(SBD). C. BD L(SAC). D. CD L AC.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=SC va tam gid&c ABC vudng tai B. V& SH 1L (ABC),
He (ABC). Khing dinh nao sau day la khiang dinh diing?

A. H trung voi trong tdm tam gidc ABC . B. H trung voi truc tdm tam gidc ABC.

C. H trung véi trung diem cua AC. D. H trung vdi trung diém cua BC.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 canh SA L (ABC) va ddy ABC la tam gidc can & C. Goi H va K

lan luot 13 trung diém ciia AB va SB . Khang dinh nio sau day c6 thé sai?
A.CH L SA. B. CH L SB. C.CH L AK. D. AK L SB.

Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC. Goi O la hinh chiéu cia S 1én mit diay ABC.
Khing dinh nao sau diy la khiang dinh diing?

A. O latrong tam tam gidc ABC. B. O 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC .

C. O la tryc tAm tam gidc ABC. D. O 1a tam dudng tron noi tiép tam gidgc ABC .

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA L (ABC) va ddy ABCD la hinh chit nhat. Goi O 1a tim cua
ABC va I 1atrung diém cia SC . Khang dinh ndo sau day 1 khang dinh sai?

A. BCLSB. B. (SAC) la mat phing trung tryc ciia doan BD .

C. 10 L(ABCD). D. Tam gidc SCD vudng & D.

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1la hinh vudng va SA L (ABCD). Goi I, J, K lan
luot Ia trung diém cia AB, BC vaSB . Khiang dinh ndo sau day 1 khing dinh sai?

A. (IUK) /I (SAC). B. BD L(IJK).

C. Géc giita SC va BD c6 sb do 60°. D. BD 1 (SAC).

Cho hinh t&r dién ABCD c¢6 AB, BC, CD dbi mot vudng géc nhau. Hay chi ra diém O céch
déubdndiém A, B, C, D.

A. O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC. B. O 1a trong tam tam gidc ACD .

C. O la trung diém canh BD. D. O 1a trung diém canh AD .

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC) vaAB L BC. Goi O la tAm dudng tron ngoai tiép tam
gidc SBC. H 1a hinh chiéu vudng géc ctia O 1én (ABC). Khang dinh nao sau day diing?

A. H 1atrung diém canh AB. B. H latrung diém canh AC.
C. H latrong tam tam gidc ABC. D. H 1a tam duong tron ngoai tiép tam gidgc ABC .
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Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cho t& dién ABCD. V& AH L (BCD). Biét H la truc tim tam gidc BCD . Khang dinh nao sau
day 1a khang dinh diing?
A. AB=CD. B. AC=BD. C. ABLCD. D. CD 1 BD.

Cho hinh ch6p S.ABCD , ddy ABCD 1a hinh vudng c6 tim O, SA L(ABCD). Goi I Ia trung
diém cua SC . Khing dinh nao sau day Ia khang dinh sai?

A. 10 L(ABCD). B. (SAC) la mat phing trung tryc ciia doan BD .

C. BD 1 SC. D. SA=SB=SC.

Cho tir dién ABCD ¢6 canh AB, BC, BD bang nhau va vudng géc véi nhau timg ddi mot.
Khing dinh nao sau diy la khiang dinh diing?

A. Goc gitta AC va (BCD) la géc ZACD.  B.Goc gitta AD va (ABC) la gbc ZADB.

C. Géc gitta AC va (ABD) la goc ZCAB.  D. Géc gitta CD va (ABD) 1a géc ZCBD .

Cho tam gidc ABC vudng cin tai A va BC=a. Trén duong thing qua A vudng géc Vi
a6

2
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 75°.

(ABC) liy diém S sao cho SA = . Tinh s6 do giira duong thing SB va (ABC)

Cho hinh vuéng ABCD c6 tim O va canh bang 2a. Trén dudng thang qua O vudng géc véi
(ABCD) lay diém S . Biét géc giita SA va (ABCD) c6 s6 do bang 45°. Tinh d¢ dai SO.

:&. D. SO:‘“E.
2 2

A. SO =av/3. B. SO=a\2 . C. SO

Cho hinh thoi ABCD c6 tim O, BD=4a, AC=2a. Lay diém S khong thuoc (ABCD) sao
cho SO L (ABCD). Biét tan SBO =%. Tinh s6 do cua géc gitta SC va (ABCD).

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 75°.

Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD 1a hinh vudng canh bing a vaSA L(ABCD). Biét

a6
3

SA =

. Tinh géc gitta SC va (ABCD).
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 75°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 cic canh bén bang nhau SA=SB=SC =SD. Goi H 14 hinh chiéu
ciia S 1én mat ddy ABCD . Khing dinh nao sau diy la khang dinh sai?

A. HA=HB=HC=HD.

B. Tu gidc ABCD 1a hinh binh hanh.

C. Tt gidc ABCD ndi tiép dugc trong dudng tron.

D. Céc canh SA, SB, SC, SD hop véi ddy ABCD nhitng géc bang nhau.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh « . Hinh chiéu vudng géc cua S 1én
(ABC) tring véi trung diém H cua canh BC . Biét tam gidc SBC la tam gidc déu.Tinh s6 do
clia goc gitta SA va (ABC).

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 75°.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC Ia tam gidc vudng canh huyén BC = a . Hinh chiéu vudng géc
cia S 1én (ABC) trung véi trung diém BC . Biét SB = a . Tinh s6 do clia géc giita SA va (ABC).
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 75°.
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Van dé 4. HAI MAT PHANG VUONG GOC

1. Géc giita hai mdt phing
@ Pinh nghia 9: Gdc giita hai mdt phdng.
Géc giita hai mat phing 1a goc gitra hai duong thang lan
luot vudng géc véi hai mat phang do. b

al(a) ~
= (@)=

= Chiy: [(@) 1 (8)= (@)-(8)=0] [[@)=(8)= ((@).(8) =07

@ Pinh li 5: (Dién tich da gidc chiéu)
Goi S la dién tich cua da gidc H trong mt phang (P) va S 1a

dién tich hinh chiéu H’ cua H trén mit phang (P') va ¢ I

gbc gitra hai mat phang (P) va (P’), thi

S =8.cos@| , |Sypc =Supc-COSP

11. Hai mdt phang vuéng géc
@ Pinh nghia 10: Hai mdt phiang vudng géc.

Hai mat phing goi la vudng géc véi nhau néu géc giira ching
bang 90°.

(@) L(B) = ((@).(8))=90° X

@ Pinh li 6: Piéu kién dé hai mat phang vuong goc.

Néu mot mat phang chira mot dudng thiang vudng géc véi mot
mat phang khéc thi hai mdt phang d6 vuong géc véi nhau.

}:(a)l(ﬁ)

ac(a)
aLl(p)

@ Pinh li 7: (Tinh chat cua hai mdt phang vudng goc)

Néu hai mat phang vudng géc voi nhau thi bat ki duong thang
nao nam trong mit phang nay ma vudng géc voi giao tuyén déu
vudng géc voi miat phang kia.

(@) L(B)

()N (B)=A (= aLl(p)
ac(a),alA

@ H¢ qua 1:
Néu hai mit phang (@) va () vuong géc véi nhau va A 12 mdt diém nam trong (&) thi
duong thang a diqua A va vudng géc véi (o) s& nam trong ().

(@) L(B)

Ae(a)

al(p)

Aea

=ac(a)
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® Hé¢ qua 2:
Né}l hai mit phing cit nhau va cung vubng géc vi mat
phang thir ba thi giao tuyén cta ching vudéng goc voi mat
phang thtr ba.
(@) (B)=A
(o) L(P) =al(P)
(8)L(P)
® Hé qua 3: a
Qua mot duong thing ¢ khdng vudng géc véi mit phing B )
(@) c6 duy nhit mot mat phang (B) vudng géc véi mit b
phang (). 17
al(a)=3(f)oava(B)L(x) a
111. Hinh ling tru dithg. Hinh hép chit nhdt. Hinh lip phuvng
Dinh nghia 11 Hinh vé Tinh chat
B
Hinh ling tru dimg < ¢ C4c mit bén ctia hinh ling tru
La hinh lang tru c¢6 canh bén E : P ding 1a hinh chir nhat, vudng
vudng gbc voi mat day. T gbc voi mat ddy.
E D’
B C ~ - A 5 N -
Hinh ling tru déu WANVAN C?C ma:1t t\)en cua} hm}l la‘vn &
L TS e PPUREN VAR dlng 1a hinh chir nhat bang
La hinh lang tru dung c6 ddy la N A PR
o ah <ITAY] nhau va vudng géc vai mat
da gidc déu AR PP .
> /i day.
| B
Hinh hop dimg <IN Hinh hop dimg c6 4 mit bén 1a
La hinh lang tru dung c6 ddy la hinh chit nhat
hinh binh hanh N c '
i
. B C
Hinh hop chirnhat =~ I Céc mit I hinh chit nhat.
La hinh lang tru dung c6 ddy la 3
Blb—-eel-).
hinh chit nhat e e
A D'
Hinh 1ap phuong A ¢ Céc mit 12 hinh vudng bing
La hinh hdp chit nhét c6 tat ca : D nhau.
cic canh bang nhau JE 1o
AT D'
1V. Hink chop déu 2
@® Dinh nghia 12.
Mot hinh chop dugc goi la
hinh chép déu néu ddy
cua né la da gidc déu va 4
cac canh bén bang nhau. 7 >D

Trong hinh chép déu:

B B C

, B A
- DPuodng thang vudng géc voi ddy ké tu dinh dugce goi la dwong cao ctuia hinh chép.
- Pudng cao ké tir dinh ciia mat bén goi 12 trung doan 12 ciia hinh chép déu.
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@ Tinh chit 8.
- Céc mit bén ciia hinh chép déu 1a céc tam gidc cAn bang nhau
- Céc canh bén tao v6i mit ddy cac géc bang nhau.
- Céc mit bén tao voi miat ddy céc géc bang nhau.
- Tam dudng tron ngoai tiép da gidc ddy la hinh chiéu cua dinh xudng ddy. S

V. Hinh chép cut déu
@ WPinh nghia 13. Khi cit hinh chép déu bdi mét mat phing song song
v6i ddy dé dugc mot hinh chop cut thi hinh chép cut d6 goi la hinh
chép cut déu. ‘
Poan noi tdm hai ddy duogc goi la dwong cao cua hinh chép cut deu.
@ Tinh chit9. A

- Céc mit bén 1a c4c hinh thang cin bang nhau.

- Hai déy 12 hai da gidc déu dong dang va nim trong hai mat phing song song.

Dang 1. Goc giita hai mdt phing

A. PHUONG PHAP GIAI

Dé tinh goc giita hai mdt phang (&) va (B) ta thuc hién theo 3 cdch sau:
Cdch 1. Sur dung dinh nghia:
Buwoc 1. Chon diem O, twr do ké :
+ OE L(a) tgi E
+ OF L(B) tai FF
Budc 2. Khi do: ((«),(B))=(OE,OF)

Cdch 2. Ding cho 2 mdt phdang cdt nhau:
“Goc giita hai mat phdng 13 goc gidta hai dudng cting vuéng goc
VJi giao tuyén tai mot diém”
Buce 1. Tim giao tuyén d ciia () va(p)
Buéc 2. Chon diém O trén d, tir do:
+ Trong (&) dung Ox Ld .

+ Trong (B) dung Oy Ld.

Busc 3. Khi d6: ((a).(5))=(0x.0y) %ﬂ .

Cdch 3. Dung dién tich da gidc chiéu:

Goi S la dién tich ciia da gidc H trong (P) va S’ la dién tich hinh chiéu H cua

H trén (P') va ¢ la goc gitta (P) va (P), thi: |S"=S.cos @| hay cosgozg :

B. BAI TAP MAU

Vi du 43. Cho hinh chép S.ABC v6i AABC vudng cantai B va BA=BC=a, SAL(ABC), SA= a3 .
a) Tinh goc gitta (SBC) va (ABC) b) Tinh géc gilta (SAC) va (SBC)
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Vi du 44. Cho hinh chép S.ABCD , ddy ABCD 1a hinh vudng tam O, AB=a, SA L (ABCD) va SA=a
a) Trong tam gidc SAC, ha OH L SC. Chung minh gbc OHB Tl gbc giita hai mat phang
(SBC) va (SAC). Tinh sé do OHB.
b) Tinh géc gitta (SBC) va (SCD). BS: a) 60° b) 60°
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Vi du 45. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD véi AB=a. Goi O 12 hinh chiéu cua S trén mat ddy, dat
SO=x.
a) Tim x sao cho géc giita (SCD) va (ABCD) bang 45°.

b) Véi gid tri ciia x tim dugc & cdu a), tinh goc gitra (SAD) va (SCD)  BS: a)x = a/2 b) 60°

Vi du 46. Cho hinh lap phwong ABCD.A’B’'C’'D’ canh a .
a) Tinh géc gilta (ACB’) va (ACD’)  Ps: a) arccos (1/3) b) x = a/2

b) Liy diém M trén canh DD’ va dit MD = x. Tinh x sao cho (ACB’) vudng géc véi (ACM )
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Bai 68.

Bai 69.

Bai 70.

Bai 71.

Bai 72.

Bai 73.

Bai 74.

Bai 75.

Bai 76.

Bai 77.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vuong canh a, SA L(ABCD). Hai diém M
va N 1an luot thay doi trén hai canh CB va CD, dit CM =x, CN = y. Tim hé thuc lién hé
gitta x va y dé:

a) Hai mt phang (SAM ) va (SAN) tao véi nhau géc 45°. BS: a) 2a®> =2a(x+y )—xy
b) Hai mit phing (SAM ) va (SAN) vudng géc v6i nhau. BS:b) a(x+y)=x"+)’
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA_L(ABCD), SA=a 3.
Tinh géc giita céc cip mit phang sau:

2) (SAB) va (SCD) b) (SBC) va (ABC)
¢) (SBD) va (ABD) d) (SBC) va (SCD)
e) (SAB) va (SBD) BS: a) 30° b) 60° ¢) arctan~/6 d) 2arctan 2\2/]2—] e) arctan;

Cho AABC déu canh a. Trén dudng thang vudng géc véi (ABC) tai B va C, lan luot lay
diém M va N nam ciing phia d6i véi mit phang (ABC) sao cho BM =x, CN =2x. Tinh x
sao cho géc giita (ABC) va (AMN ) bang 60°. PS: x= a\J3/2
Cho tt dién SABC, AABC vudng cintai A, AB=a. Hinh chiéu cua S trén (ABC) trung véi
trung diém H cua BC va SH :%. Tinh géc gitra (SAB) va (SBC). BS: 60°
Cho tir dién d&¢ ABCD. Goi I, J, K 1an luot 1a trung diém céc canh AB, CD, BC. Tinh géc
gitra hai mat phang (IJK) va (BCD). BS: arctan~2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chit nhat, AB=a, BC =2a. Canh bén SA vudng géc
voi ddy, SA=a. Tinh:
a) Goc gitra cdc mit (SAB), (SBC), (SCD), (SAD) voi mat ddy.

b) Géc giita cic cip mit phang (SAB) va (SAD); (SBC) va (SAB); (SBC) va (SCD);
(SAD) va (SCD).
¢) Géc giita céc cip mit phang (SAB) va (SCD), (SAD) va (SBC).

DS: a) 90°, 45°, arctané, 90° b) 90°, 9(°, arctan\/é—O

,90° ¢) 90° —arctané; 450

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang 3a, canh bén bing 2a.

a) Tinh géc gilra canh bén va mat day.

b) Tinh tan ctia géc tao bdi cdc mat bén va mat day. DS: a) 30° b) tana. = 27373
Tir mot diém nam ngoai mit phang (P), ha duong vudng géc MA va hai duong xién MB,
MC t6i (P).Biét MA=a, MB, MC déu tao véi (P) céc géc 30° va MB L MC .

a) Tinh d6 dai doan thing BC.

b) Tinh géc ¢ tao boi (MBC) va (ABC). DS: a) BC=2a2 b) p=45°
Cho lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 tét ca cdc canh ddy déu bing « . biét géc tao thanh bdi canh bén va
mit ddy Ia 60° va hinh chiéu H ctadiénh A lén (A’B'C’) tring véi trung diém cta canh B'C”.
a) Tinh tan ctia géc giira hai dudng thing BC va AC’.

b) Tinh tan cta géc gita (ABB'A”) va mit ddy. PS: a) tang=3 b) tanar =23

Cho AABC vuong tai A, c6 canh huyén BC thudc mit phang (P). Goi B, 7 la géc hop boi
hai duong thang AB, AC véi (P). Goi a la géc hop bdi (ABC) véi (P). Chitng minh rang:

sin® @ =sin”> B+sin” ¥
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Dang 2. Cuing minh hai mdt phdng vuéng géc

A. PHUONG PHAP GIAI

@ Chirng minh géc giita chiing bang 90°.
® Chimg minh c6 mdt dudng thang nim trong mat

phing nay ma vudng géc v6i mit phang kia.

}:(a)l(ﬁ)

ac(a)
al(B)
® Ching minh a//(P) ma (Q) La.

@ Ching minh (P)//(R) ma (Q)L(R)

B. BAI TAP MAU

Vi du 47. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh thoi tam O. Cac tam gidc SAC va SBD cantai S.
Chung minh: SO L (ABCD) va (SAC) L (SBD).

Vi du 48. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tma gidc vudng can tai B, SA L (ABC).
a) Chirng minh: (SBC) L (SAB).
b) Goi M 1a trung diém cia AC . Ching minh: (SBM ) L (SAC).




GV. TRAN QUOC NGHIA 47

Vi du 49. Cho hinh chép S.ABC, ddy 1a tam gidc can tai A . Hinh chiéu ciia S trén (ABC) 1a trung diém
H cua BC. Trong ASAC, ké duong cao CI . C/minh: (IBC) L (SAC) va (IBC)L(SAB).

Vi du 50. Cho hinh vuéng ABCD tam O, canh a. Dung d va d’ lan lugt vudng géc v6i (ABCD) tai

B va D.Goi M va N 1a hai diém di dong lan luot trén d, d’ va nim cung bén dbi voi mat
2

phang (ABCD) sao cho BM.DN = % . Chirmg minh: (MAC) L(NAC) va (AMN) L(CMN)
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Bai 78.

Bai 79.

Bai 80.

Bai 81.

Bai 82.

Bai 83.

Bai 84.

Bai 85.

Bai 86.

Bai 87.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la AABC vuong tai B va SA_L(ABC). Trong ASAB va

ASAC, ké duong cao AH L AB va AK 1 SC. Goi E 1a giao diém cia HK va BC.C/m:
a) AHJ_(SBC) b) (AHK)J_(SAC) c) EA1 AC.

Cho AAMN cantai A, AM =AN=a, MN =x. Goi I la trung diém caa MN . Trén dudng
thang qua I va vudng géc véi (AMN ), ta lay diém B sao cho IA=1IB.

a) Goi J 1a trung diém cta AB . C/m géc gitta (ABM ) va (ABN) bang géc giita IM va JN .
b) Tinh AB theo a va x vasuyra gid tri x dé (ABM ) L (ABN).
Cho hinh chép S.ABC, déy la tam gidc vudng tai A. Mat bén (SAC) la tam gidc vudng tai S,
nam trong mit phang vudng géc véi (ABC). Ching minh:

a) (SAB) L (SAC) b) (SAB)L(SBC).
Cho tir dién ABCD. Goi O 1a trong tim ABCD va H 1 trung diém doan AO. Chimng minh
céc mit phing (HBC), (HCD) va (HBD) d6i mot vudng géc véi nhau.
Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh thoi tim O, canh a, BAD =60°. Canh bén
SA vudng gbc véi day va SA = #. Chtng minh: a) (SBD) L (SAC) b) (SBC) L(SDC).
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a va SA = SB = SC = a . Chirng minh:
a) (ABCD) L (SBD) b) ASBD vudng.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la mdt hinh thoi tAm I canh a va c6 géc A bing

a6
2

60°, canh SC = va SC L (ABCD).

a) Ching minh: (SBD) L (SAC).

b) Trong ASCA, ké IK | SA tai K. Tinh IK .

¢) Ching minh BKD =90° va tir d6 suy ra (SAB) L(SAD).

Cho t&r dién ABCD c6 hai mit phing (ABC), (ABD) niam trong hai mit phang vudng géc voi
mit phing (BDC). V& cic dudng cao BE, DF clia ABCD va dudng cao DK cua AACD.

a) Chirng minh ring AB L (BCD).

b) Chirng minh rang (ABE) L (ADC) va (DFK)_L(ADC).

¢) Goi O va H lan luot Ia truc tim cia ABCD va AACD. Ching minh rang OH L (ADC).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng tdm canh a. SO L(ABCD) va
SO =%. Goil,J lan luot 1a trung diém cua céc canh AB, CD. Chlrng minh:
2) (SAC)L(SBD) b) (SAB) L (SI) ¢) (SAB)L(SCD).

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy la tam gidc déu canh a. SA=SB=SC. Goi H la hinh chiéu
cia S lén mit phang (ABC). Diat SH =h.
a) Tinh h theo a sao cho(SAB)L(SAC). bS:a) h=aJ6/6

b) Vi gid tri h cua cau trén. Chirng minh ba mat bén cta hinh chép la cic tam gidc vudng.
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Dang 3. Thiét dién chita dwing thing a vd vuéng géc véi (o)

(a khong vudng goc vdi (o)

A. PHUONG PHAP GIAI

Buéc 1. Chon mét diém A€ a sao cho tir A ¢ thé dung duwoc

dwong thing b vuéng géc véi (o) mét cdch dé nhat. d

Bueéc 2. Khi d6, mat phang (a, b) chinh la mét phang () can dung. B)AL a

Buéc 3: Tim cdc giao diém cia (B) véi cdc canh bén cua hinh
o

chdp. Tir d6 suy ra thiét dién.

> Chii y: Néu c6 dwong thang d L () thi (B) /1 d hay (B)>d.

B. BAI TAP MAU

Vi du 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, SA L (ABCD) va SA= a3 . Goi ()
12 mit phang chira AB va vudng géc véi (SDC) .
a) Mit phang (@) cét hinh chép theo thiét di¢n 1a hinh gi ?
b) Tinh dién tich thiét dién DS: S=7a°\[3/16
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Vi du 52. Chi hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudng tai A va D, AD=CD=a, AB=2a.
Canh bé SA vudng géc véi ddy va SA=a. Goi (o) 1a mit phang chira SD va vudng géc véi

(SAC). Xéc dinh va tinh dién tich thiét dién do (&) cat hinh chép. BS: S=a>\J372

C. BAI TAP TU LUYEN
Bai 88. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ba canh SA, AB, AC db6i mdt vudng géc voi nhau va

SA=AB=AC=a.

a) Goi H Ia hinh chiéu cia A trén (SBC). Chirmg minh H 1 tryc tim cta ASBC.

b) Trén canh SB, ta liy diém E sao cho SE=2BE. Goi («) la mit phang chua AE va
vudng géc véi (SBC). Xdc dinh va tinh dién tich cta thiét dién do () cat hinh chép.

Bai89. Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD la hinh vuéng tam O va canh a, SA=a va

SA L (ABCD).

a) Goi (@) la mit phang qua O, trung diém M cia SD va vudng géc v6i (ABCD) . Hiy xdc
dinh (), mit phang (&) cat hinh chép S.ABCD theo thiét dién 1a hinh gi ? Tinh di¢n tich
thiét dién.

b) Goi () 1a mit phang qua A, trung diém E ctia CD va vudng géc véi (SAB). Hay xdc
dinh (), mit phang (/) cat hinh chép S.ABCD theo thiét dién 1a hinh gi ? Tinh di¢n tich
thiét dién.

BS: a) H.thang vubng, S=3a’/8 (dvdt) b) Tir gidc, S=a’/2 (dvdt)
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PDang 4. Fbnh ling tru- Fbinh lip phiiong - Finh hép

A. PHUONG PHAP GIAI

® Lang tru co:

e Hai ddy song song va la 2 da gidc bang nhau
e Cdc canh bén song song va bang nhau

e Cdc mat bén la cdc hinh binh hanh Lé_ng tru xién

® Lang tru dirng la lang tru co cdc canh bén vuong goc voi ddy

Canh bén

® Lang tru tam gid déu la lang tru dung, co ddy la tam gidc deu vudng goc diy

@ Ling tru cé ddy la tam gidc déu 10 lang tru xién, cé ddy la tam gidc déu

® Ling tru tir gidc déu 1o lang tru ding, cé ddy la hinh vudng Lang try dimg

® Ling tru cé ddy la tir gidc déu la lang try xién, cé ddy la hinh vudng
Pdy la
da gidc déu

Lang tru déu

® Hinh hgp la hinh lang try xién, co ddy la hinh binh hanh

Hinh hp dimng 1o ling tru ding, cé ddy 1o hinh binh hanh

® Hinh hgp chit nhdt la lang tru dung, ¢ ddy la hinh chit nhat

Hinh lap phwong la lang tru dumg, co ddy va cdec mat bén la hinh vuong.

B. BAI TAP MAU

Vi du 53. Cho hinh lap phwong ABCD.A’B’C’D’ . Chimng minh rang;
a) (AB'C'D) L(BCD'A) b) AC’ L(A'BD)
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Vi du 54. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’'B'C'D" ¢c6 AB=a, BC=b, CC'=c.

a) Chung minh rang: (ADC'B’) L (ABB'A’).
b) Tinh d¢ dai duong chéo AC’ theo a, b, c.

Bai 92.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C’'D’ canh a . Chimg minh rang cic khoang céch tir cdc diém
B,C,D, A", B, D' dn duong chéo AC" déu bang nhau. Tinh khoang cdch d6.

Cho hinh ling try dimg ABC.A’B'C’ déy la tam gidc déu canh a, A’A= a2. Goi M, N lin

luot la trung diém cua cdc canh AB, A'C’.

a) Xdc dinh thiét dién ciia lang tru v6i mit phiang (@) qua MN va vudng géc véi (BCC'B).
Thiét dién 1a hinh gi ?

a’\Is5

b) Tinh dién tich thiét dién. DS: §= .

(dvdt)

Cho hinh ling try ding ABC.A’B'C’ déy 1a tam gidc vudng cin tai A . Doan ndi trung diém M
cia AB va trung diém N ctua B'C’ c¢6 d6 dai bang a, MN hop véi ddy géc o va mit bén
(BCC'B) gbc 3.

a) Tinh c4c canh ddy va canh bén cuia lang tru theo a va « .

b) Chirng minh rang: cos o = V2sin B. DS: AB=AC =2acosa; BC=2\2acosa
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Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC) vaddy ABC vudng tai A .Khang dinh ndo sau day sai?
A. (SAB) L (ABC) B. (SAB) L (SAC)
C.VEAH L BC, He BC = géc ASH 1 géc giita hai mt phang (SBC) va (ABC)
D. Géc giita hai mt phang (SBC) va (SAC) 1a géc SCB
Cho tir dién ABCD ¢6 AC=AD vaBC=BD. Goi I 1a trung diém cta CD . Khing dinh nao
sau day sai ?
A. Géc giira hai mit phang (ACD) va (BCD) 1a géc AIB . B. (BCD) L (AIB)
C. Géc gitra hai mét phang (ABC) va (ABD) la géc CBD D. (ACD) L(AIB)

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L(ABC) vaAB L BC. Géc giita hai mit phang (SBC) va
(ABC) 1a géc nao sau day?

A. G6c SBA B. G6c SCA

C. Géc SCB D. Géc SIA (I 1a trung diém BC)

Cho hinh ch6ép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng vaSA L (ABCD). Khang dinh nao sau
day 1a khang dinh sai ?
A. Géc giira hai mit phang (SBC) va (ABCD) 1a géc ABS

B. Géc giita hai mit phang (SBD) va (ABCD) 1a géc SOA (O 1a tam hinh vuéng ABCD )

C. Géc giita hai mt phang (SAD) va (ABCD) la géc SDA

D. (SAC) L(SBD)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng tdim O. Biét SO L(ABCD),
SO=a+3 va duong tron ngoai tiép ABCD c6 ban kinh bang a~/2 . Tinh g6c hop bdi mdi mit
bén voi day?

A. 30° B. 45° C. 60° D. 75°

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh chir nhat tim O va khoang cich tir A dén BD

. 2 . ,
bang =2 Biét SA L (ABCD) va SA=2a. Goi o la géc gilta hai mat phang (ABCD) va

J5
(SBD). Khang dinh ndo sau day la khang dinh sai ?
A. (SAB) L(SAD)  B.(SAC)L(ABCD) C.tana=+/5 D. o =/SOA.
Cho hinh ling try ABCD.A'B'C’'D’ c¢6 day ABCD 1a hinh thoi, AC =2a. C4c canh bén AA’,
BB’ vuodng géc véi ddy va AA" = a . Khing dinh ndo sau ddy la khang dinh sai ?
A. Cic madt bén cua hinh lang tru la cac hinh chit nhat.
B. Géc giira hai mit phing (AA’C’C) va (BB'D'D) c6 s do bang 60°.
C. Hai mit bén (AA’C) va (BB’D) vudng géc v6i hai ddy.
D. Hai hai mit bén AA’B’B va AA’D’D béng nhau.
Cho hinh lang try ABCD.A'B'C’'D’. Hinh chiéu vudng géc ctia A" 1én (ABC) tring véi truc
tam H cia tam gidc ABC . Khing dinh nao sau diy khong diing?
A. (AA'B'B) L (BB'C'C) B. (AA'H) L(A'BC')
C. BB'C'C 1a hinh chit nhat. D. (BB'C'C) L (AA'H)
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Cau 54.

Cau 55.

Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L (ABC) vaddy ABC latam gidc can 6 A. Goi H 1a hinh chiéu
vudng géc clia A 1én (SBC). Khang dinh nao sau day la khang dinh déng?

A. He SB B. H trung véi trong tdm tam gidc SBC

C. He SC D. He SI (I latrung di€m cua BC)

Cho hinh chép S.ABC c6 hai mit bén (SBC) va (SAC) vudng géc véi ddy (ABC). Khang
dinh nao sau day sai ?

A. SC L (ABC )

B.Néu A’ Ia hinh chiéu vudng géc cia A 1én (SBC) thi SA” L SB
C. (SAC) L(ABC)
D. BK la duong cao cua tam gidc ABC thi BK L (SAC).

Cho hinh chép S.ABC c6 hai mat bén (SAB) va (SAC) vudng goc véi ddy (ABC), tam gidc
ABC vudng cin & A va c6 duong cao AH (H € BC). Goi O 1a hinh chiéu vudng géc ciia A
1én (SBC). Khang dinh nao sau day ding ?

A. SC L (ABC) B. (SAH) L (SBC)

C. Oe SC D. Géc giita hai mt phang (SBC) va (ABC) la géc SBA.

Cho tir dién ABCD c¢6 hai mat bén ACD va BCD 1la hai tam gidc can c6 ddyCD. Goi H la
hinh chiéu vuong géc ctia B 1én (ACD). Khang dinh ndo sau ddy la khang dinh sai ?

A. AB nam trén mit phing trung truc cia CD

B. He AM (M latrung diemCD)

C. Géc giita hai mit phang (ACD) va (BCD) la géc ADB.

D. (ABH) L (ACD).

Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B’'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cin 6 A. H 1a trung
diém BC . Khang dinh nao sau déy 1a khing dinh sai ?

A. Céc mit bén cia ABC.A’B'C’ 1a céc hinh chir nhat bang nhau.

B. (AA’H) la mit phang trung tryc cia BC

C. Néu O 1a hinh chiéu vudng géc cia A 1én (A'BC) thi Oe AH

D. Hai mit phang (AA’B’B) va (AA’C'C) vudng géc nhau.

Hinh hop ABCD.A’B'C’D’ tré thanh hinh ling try tir gidc déu khi phai thém cdc diéu kién nao
sau day?

A. Tét ca céc canh ddy bang nhau va canh bén vudng géc v6i mit day.

B. Canh bén bang canh d4y va canh bén vudng géc véi miat ddy

C. C6 mot mdt bén vudng gdc voi mit day va ddy l1a hinh vudng.

D. C4c mat bén 1a hinh chit nhat va mat ddy 1a hinh vudng

Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A’B’C’'D’ . Khang dinh nao sau ddy 1a khiang dinh sai?

A. Hinh hdp c6 6 mit 1a 6 hinh chir nhat.

B. Hai mit ACC’A” va BDD’B’ vudng géc nhau

C. Ton tai diém O cach déu tdm dinh cta hinh hop
D. Hinh hop c¢6 4 duong chéo bang nhau va déng qui tai trung diém cua mdi dudng.
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Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’D’ canh bang a . Khing dinh nio sau day sai ?
A. Hai mat ACC’A” va BDD'B’ vudng géc nhau
B. Bén duong chéo AC’, A’'C, BD', B'D bing nhau va bang a/3
C. Hai mit ACC’A” va BDD'B’ 14 hai hinh vudng bang nhau
D. AC L BD'
Cho hinh hop chit nhait ABCD.A'B'C'D" ¢6 AB=AA"= a, AD=2a. Goi « la géc gitta dudng
chéo A'C vaddy ABCD. Tinh o
A. a=20°45' B. a=24°5' C. =30°18' D. o =25°%48'
Cho hinh ling try tir gide déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh ddy banga, géc giira hai mit phing
(ABCD) va (ABC’) c6 s6 do bang 60°. Canh bén ctia hinh ling tru bang:
A. 3a B. a\/3 C. 2a D. a2
Cho hinh ling try dtng ABC.A'B'C’ ¢6 AB = AA'=a, BC=2a, CA= a5 . Khing dinh nao
sau day sai ?
A. Ddy ABC latam gidc vuong.
B. Hai mat (AA’B'B) va (BB'C’) vudng géc nhau
C. Géc giita hai mt phang (ABC) va (A’BC) c6 sb do bang 45°
D. AC'=2a\2
Cho hinh ling try luc gidc déu ABCDEF.A'B'C'D’E’F’ ¢6 canh bén bang a va ADD'A’ 1a
hinh vuéng. Canh ddy cua lang tru bang:
a3 a

D.

A.a B. 2 C.

2 3
Cho hinh ling try tir gidc déu ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 ACC’A’ 1a hinh vudng, canh bang . Canh
ddy cua hinh lang tru bang:

A. “*2/5 B. a2 C. “*3/5 D. a3

2
2

Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 canh ddy bing 2a~/3 va canh bén bing 2a.
Goi G va G’ lan luot Ia trong tAm cta hai ddy ABC va A’B’C’. Khing dinh nao sau diy ding
khi n6i vé AA'G'G ?

A. AA'G’G 1a hinh chit nhat c¢6 hai kich thudc 12 2a va 3a.

B. AA’G'G 1a hinh vudng c6 canh bang 2a.

C. AA'G’G 1a hinh chit nhat c6 dién tich bﬁng 6a’

D. AA'G’G 1a hinh vudng c6 dién tich bang 8a*

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’D’ ¢6 canh bang a . Khang dinh nao sau déy sai?
A. Tam gidc AB’C la tam gidc déu.

. , 2
B. Néu o 1a géc gitta AC™ thi cosax=—=
J3
C. ACC’A’ 13 hinh chit nhat ¢6 dién tich bing 24>
D. Hai mit AA’C’C va BB’D’D & trong hai mit phiang vudng géc véi nhau.

Cho hinh chép S.ABC c6 dudng cao SH . Xét cic ménh dé sau:

I) SA=SB=SC

II) H tring véi tAm dudng tron ngoai tiép tam gidgc ABC.

III) Tam gidc ABC la tam gidc déu.

IV) H 1a tryc tam tam gidc ABC.

Céc yéu td nao chua du dé két luan S.ABC Ia hinh ch6p déu?

A.(I)vadl) B. (I) va (IIT ) C.dIr)vadv) D.IV)va()
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Cau 70.

Cau 71.

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy biang a va duong cao SH bang canh day.
Tinh so0 do géc hop bdi canh bén va mit day.
A. 30° B. 45° C. 60° D. 75°

Cho hinh chép tir gidc déu c6 canh ddy biang a va chiéu cao bang %. Tinh sé do cua géc

gilta mat bén va mat ddy.
A. 30° B. 45° C. 60° D. 75°

Cau 72. Tinh cosin ctua géc gitta hai mat cua mot tir di€n deéu.

Cau 73.

Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

Cau 77.

Cau 78.

N B. 2 ¢! D.
2 3 2
Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh ddy bang a, géc gitta mot mit bén va mit ddy bang 60°.

Tinh d¢ dai duong cao SH .

W | =

_a\/E a3

A SH=2 B. sH =43 C. SH D. sH = 2
2 2 3 3
Cho hinh chép tir gidc déu c6 tat ca cic canh déu bang « . Tinh cosin cua géc gita mot mit bén
va mot mat day.
1 1 1 1
A, — B. — C. —= D. —
2 3 7 7
Cho ba tia Ox, Oy, Oz vudng géc nhau timg do6i mot. Trén Ox, Oy, Oz lan luot ldy cdc
diém A, B, C sao cho OA=0B=0C =a. Khéng dinh nao sau day sai?
A. O.ABC 1a hinh chép déu.
3 o3
2

> C. Tam gidc ABC c6chuvi 2p=

D. Ba mit phang (OAB),(OBC),(OCA) vudng géc véi nhau timg ddi mot.

B. Tam gidc ABC c6 dién tich S =

Cho hinh thoi ABCD c6 canh bang a va A =60°. Trén duong thang vudng géc véi mat
phang (ABCD) tai O (O 1a tim ctia ABCD), lay diém S sao cho tam gidc SAC Ia tam gidc
déu. Khing dinh nao sau ddy ding?
A. S.ABCD 1a hinh chép déu

3a

B. Hinh chép S.ABCD c6 cic mit bén la cac tam gidc can. C. SO = >

D. SA va SB hop v6i mit phang (ABCD) nhitng géc bang nhau.

Cho hinh chép cut déu ABC.A’B'C’ véi ddy 16n ABC c6 canh banga . Pdy nho A'B'C’ c6
canh bing %, chiéu cao 00’ = %. Khing dinh nao sau day sai ?

A. Ba dudng cao AA’, BB’, CC’ dong qui tai S.

B. AA’:BB':CC':%

C. Géc giira mat bén mit ddy 1a géc SIO (I 1a trung diém BC)
D. Bdy 16n ABC ¢6 dién tich gap 4 lan dién tich ddy nho A’B’C".

Cho hinh chép cut tir gide déu ABCD.A’B'C’'D’ canh cta ddy nho ABCD bang %Vﬁ canh cta

day 16n A’B'C'D’ banga . Géc gitra canh bén va mit day bang 60°. Tinh chiéu cao 00 cua
hinh chép cut da cho.
_2aJ6 D. 00’ =

A. 00’ = a3 B. 00’ =3 C. 00’
3 2 3 4
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Van dé 5. KHOANG CACH

@ %hodng cach tiv mét diém dén mét dutng thing
Khoang cich tir diém M dén duong thing ¢ 1a MH , véi

M

H 13 hinh chiéu cia M trén dudng thing . %/
Kihi¢u: |d(M ,a)=MH|.
@ fhodng cdch tiv mét diém dén mét mt phing M
Khoang cdch tir diém M dén mit phang (@) 1a MH , véi I
H la hinh chiéu cia M trén mit phang (). H

(03

Ki hiéu: |d (M, (a))=MH|.

® Thodng cdch giita hai dwong thang song song -
Khoang cich giita hai duong thing song song la khoan K a
céch tr mot diém bat ki thudc duong nay dén duong kia. A H

d(a,b)=d(M ,b)=MH| (M€ a)

a M

@ Thodng cdch gita dwong thang va mat phang song song
Khoang céch giita duong thang a va mit phang () song sonZ
I

voi nhau 1a khoang céch tir mot diém M bat ki thuoc duong

dén mit phing (&).

d(a,(a))=d(M ,(a))=MH| (M€ a)

® Thodng cdch giEa hai mdt phang song song
Khoang céch giira hai mat phang song song la khoang céch

< A < R A N o - M N A o 2 . A
tor mot diém bat ki cia mat phang nay dén mat phang kla/ +~— B /
d((a).(B))=d(a.(a))=d(A.(B8))=AH

(04
(voi ac(a); A€ a) /B(E\‘I{/
® %hodng cdch giita hai duwtng thang chéo nhau

- Puong thing ¢ cit hai duong thing a, b va cliing vudng géc véi mdi dudong thang dy

goi 1a dwong vudng géc chung cua a va b. IJ goila doan vudng géc chung cuia a va

b.
1| a //I:/“/
e N

- Khoang cich giita hai dudng thing chéo nhau 1a d6 dai doan vudng géc chung cua hai
dudng thing do.
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Dang 1. Khodng cdch tic mét diém dén dong thang, mdt phing

A. PHUONG PHAP GIAI
1. Thodng cach tir diém M dén dutng thang d cho truc
Cdc budc thuc hién:
Bueéc 1. Trong mdt phing (M, d) ha MH 1.d véi He d.
Buworc 2. Thuc hién viéc xdc dinh do dai MH dua trén hé thirc luong trong tam gidc, tir
gidc, duwong trom, ...

¢
:

> Chi y: ‘
e Neu ton tai dwong thang a qua A va song song voi d thi:
d(M, d)=d(A, d)=AK véiAed.
d(M.d) M1
d(A,d) Al
2. %hodng cdch tiv diém O dén mdt phang (o.)
Cdc buoc thuc hién:
Bueéc 1. Tim hinh chiéu H ciia O lén (). g
- Tim mat phang (B) qua O va vuong géc véi ().
- Trong mdt phang (B), ké OH LA tai H =
= H la hinh chiéu vuong géc cia O lén (). o
Bueéc 2. Khi @6 OH i khodng cdch tir O dén ().
* Chon mdt phang () sao cho dé tim giao tuyén véi (). [
Néu da c6 duong thang d L (a) thi ké Ox/ld cdt (a) tai H .

o NéuMANd =1, thi:

[ ]
o Néu OA/l (@) thi: d(0,(«))=d(A,(«)). o A
' , d(o,
e Neu OA cat (&) tai I thi: M:g iAo
d(A(a)) Al

B. BAI TAP MAU

Vi du 55. Tt dién SABC c6 tam gidc ABC vudng can dinh B va AC =2a, ¢6 canh SA vudng goc voi
mit phing (ABC) va SA=a.
a) Tinh khoang céch tir S dén BC. DS:a) a3 b) al6 /6
b) Ha HK L SB. Tinh khoang cach tir trung diém O cta AC dén duong thing CH .
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Vi du 56. Cho tam gidgc ABC véi AB=Tcm, BC=5cm, CA=8cm . Trén duong thing vudng géc véi
mit phing (ABC) tai A, liy diém O sao cho AO=4cm. Tinh khoang céch tir diém A va

diém O dén duong théng BC. DS: 43 cm; 8cm

Vi du 57. Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang 3a, canh bén bang 2a. goi G la trong tim
ctia tam gidc ddy ABC, M 1a trung diém SC .
a) Tinh khodng céch tir S dén mit phang (ABC)

b) Tinh khoang cich tir M dén mit phang (SAG) DS: a) a b) 3a/4

Vi du 58. Cho hinh chép S.ABC c6SA=SB=a, ASB=120°, BSC =60, CSA =90 Tinh khoang cich
tir S dén mit phang (ABC) bS: a2
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Vidu 59. Hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong ABCD tam O canh a, canh SA vudng gbc voi mat

phang (ABCD) va SA=a.Goi I 1atrung diém cta canh SC va M 1a trung diém cta doan AB
a) Tinh khodng céch tlr I dén mit phang (ABCD).
b) Tinh khoang cich tir I dén duong thing CM . DS: a) a2 b) axJ30 /10

Vi du 60. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’'D’ canh q . Tinh:

a) Tinh khoang céch tir A dén mat phang (A’'BD).
b) Tinh khoang cich tir A", B, C, D’ dén duong thang AC’. DS:a) aN3/2 b) a6 /3

Bai 93.

Bai 94.

Bai 95.

C. BAI TAP TU LUYEN
Cho tam giac déu ABC canh 3a, diém H thudc canh AC v6i HC=a. Dung doan SH
vudng géc voi (ABC) va SH =2a.
a) Hiy néu céch dung doan vuong géc HK vé tr H dén (SAB).
b) Tinh khoang cdch tir H va tir C dén mat phang (SAB). BS: b) 2aJ3/7 , 32177

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh thoi tam O, canh a, A/BTC =60°, SO vudng gbéc voi
mit phang ddy, SO = %

a) Hay néu cich dung OH L (SCD).
b) Tinh OH va khoang céch tir B dén (SCD). BS: b) OH=aN/15/10; d[b,(SCD)]=a15/5, 3a[21/7
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong tam O, canh a, cdc mat bén 1a tam gidc

déu. Goi M , N, I lan luot 1a trung diém ctia SB, SD va OC . Tinh cic khoang céch tir:
a) S dén (ABCD) b) A d&én (IMNB)  c¢) S d&én (IMN)  DS:a) a\2/2 b) 3at4 ¢) ard
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Dang 2. Khodng cdch giita hai dwong thing chéo nhau

A. PHUONG PHAP GIAI

e Doan vuéng géc chung cia hai dutng thang chéo nhau a va b
+ Truong hop a L b:
- Dung mdt phang (&) chita a va vuéng géc véi b tai B.
- Trong (&) dung BA L a tai A.

= AB la doan vuong goc chung.

+ Truong hop a va b khong vuong goc voi nhau.
Cach 1: (Hinh a)

- Dung mp (&) chita a va song song véi b . b B M
- Ldydiéem M tity y trén b dung MM’ 1 (@) tai M’ —t----
’ ’ v . b'
- Tw M dung b’/l b cat a tai A. / A\ M
- Tir A dung AB// MM’ cdit b tai B. z —
= AB la doan vuong goc chung.
Cdch 2: (Hinh b) a b

- Dung mdt phing () La tai O, (@) cdt b tai I

- Dung hinh chiéu vuéng géc b’ ciia b lén (@)

- Trongmp (&), vé OH Lb tai H . i

/(Ifmh b)

- Tir H dung duong thang song song véi a cat b tai B
- Tir B dung duong thang song song véi OH cdt a tai A.
= AB la doan vuong goc chung.
e fhodng cdch gika hai dutng thang chéo nhau a va b
Cdch 1. Ding duong vudng goc chung:
- Tim doan vuong goc chung AB cua a va b.
- d(a, b)=AB.
Cdch 2. Dung mdt phdng (&) chita a va song song vdi b.
Khi do: d(a, b)=d (b, (@))
Cdch 3. Dung 2 mdt phang song song va lan lwot chita a va b.

Khi d6: d(a. b)=d((2).(8))

B. BAI TAP MAU

Vi du 61. Cho tr dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vuong goc voi nhau va OA=0B =0C =a. Goi
I 1a trung diém ciia BC. Xéc dinh va tinh d6 dai doan vudng géc chung cia cic cip dudong
thing sau:

a) OA va BC b) Al va OC PS: a) a\2/2 b) aJ5/5
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Vi du 62. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ila hinh vudng canh a, c6 canh SA=2a va vudng goéc
v6i mat phang ddy. Dung va tinh d§ dai doan vudng géc chung cta cac cap dudng thang sau:
a) SB va CD b) SC va BD c) SC va AB  PS:a)ab) a\J3/3 ¢) 2aJ5/5
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Vi du 63. Cho tir dién déu ABCD canh bang A . Xac dinh va tinh d6 dai doan vudng géc chung giira 2
duong thing AB va CD. PS: a2/2

Vi du 64. Cho ttt dién OABC ¢6 OA=0B=0C=a va AOB=AOC =60°, BOC =90°.
a) Chung minh AABC vudng va OA L BC . Tim duong vudng géc chung va tinh khoang cich
giita hai duong thing OA va BC. DS: a) a2
b) Chirng minh rang hai mat phang (ABC) va (OBC) vudng géc véi nhau.
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Vi du 65. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ canh « . Tinh khoang céch giita hai duong thang:
a) AA" va CB’ b) AA” vaDB’
c) AC va B'D’ d) BC' va CD' BS:a)ab) a2/2 ¢)ad) a3/3

Vi du 66. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vuong ABCD tam O c¢6 canh AB=a. Puong cao
SO cua hinh ch6p vudng géc v6i mit didy (ABCD) va c6 SO =a. Tinh khoang céch gitra:
a) AC va SD b) SC va AB PS: a) aJ3/3 b) 2aJ5/5
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65

Vi du 67. Cho hinh 1p phuong ABCD.A’B'C’'D’ canh « . Tinh khoang cich giita:
a) AA” va mit phang song song (BB, DD’)

b) Hai mit phang song song (A'BD) va (CB'D’)

DS:a) a2/2 b) a3/3

Vi du 68. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 AB=a, AD=b, AA' =c.
a) Tinh khoang céch tir diém B dén mit phang (ACC'A")

b) Tinh khoang cich giita hai duong thang BB" va AC’ BS: a) ab/Na* +b° b) ab/Na® +b*
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Bai 96.

Bai 97.

Bai 98.

Bai 99.

Bai 100.

Bai 101.

Bai 102.

Bai 103.

C. BAI TAP TU LUYEN

Cho ti dién S.ABC c6 SA L (ABC).Goi H, K lan luot I tryc tAm ciia cdc AABC va ASBC.
a) Chirng minh ba duong thing AH , SK, BC dong quy.

b) Chiing minh rang SC L (BHK) va HK 1 (SBC).

¢) Xdac dinh dudong vudng géc chung cia BC va SA.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a c6 SA=SB =sp=L2

3
2
BAD =60°.

a) Tinh khodng céch tr § dén mit phang (ABCD) va do dai canh SC.
b) Chirng minh (SAC) L (ABCD).

¢) Chung minh SB L BC.

d) Goi ¢ 1a géc giita hai mit phang (SBD) va (ABCD). Tinh tan ¢.

Cho tir dién ABCD c6 hai mit (ABC) va (ADC) nam trong hai mit phang vuong géc véi

nhau. AABC vudngtai A ¢c6 AB=a, AC=b. AADC vudngtai D ¢c6 CD=a.

a) Chung minh cdc tam gidc BAD va BDC la nhitng tam gidc vudng.

b) Goi I va K lan lugt 1a trung diém cua AD va BC. Chung minh /K 1a duong vudng géc
chung cua hai duong thang AD va BC.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh vudng canh a, tim O, SA=a vaSA L (ABCD). Goi I ,

M theo thtr ty 1a trung diém ciia SC va AB.

a) Chirg minh: OI L (ABCD). DS: b) d[1,CM]=aJ30/10, d[S,CM]=a~30/5

b) Tinh khoang cich tir I dén duong thing CM , tir d6 suy ra khoang céch tir S dén CM .

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh thoi canh a va c6 BAD =60". Goi O la giao
diém cia AC va BD. Dudng thang SO vudng géc véi mit phang (ABCD) va SO =%. Goi
E la trung diém cua doan BC, F la trung diém cua BE.

a) Chirng minh: (SOF) L (SBC).

b) Tinh khoang cich tir O vad A dén mit phang (SBC).

Cho hinh chép S.ABC c6 ASB=90°, BSC =60°, ASC=120° va SA=SB=SC=a. Goi I
1a trung diém ciia AC.
a) Ching minh SI L (ABC).

b) Tinh khoang cich tir S dén mit phang (ABC). bS: a2

Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=2a va SAL(ABC), ddy la tam gidc vudng can tai B voi
AB=a.Goi M latrung diém ciia AC.

a) Dung doan vudng géc chung cia SM va BC.

b) Tinh d6 dai doan vudng géc chung cia SM va BC. PS: 2a[17/17

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh thoi tim O, canh a, A =60° va ¢6 duong cao

SO = & '
2
a) Tinh khodng céch tir O dén (SBC).

b) Tinh khoang cich giita hai duong thing AD va SB. PS: a) aJ3/4 b) aN3/2
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Cau 79.

Cau 80.

Cau 81.

Cau 82.

Cau 83.

Cau 84.

Cau 85.

Cau 86.

Cau 87.

Cau 88.

Cau 89.

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cho tr dién SABC trong d6 SA, SB, SC vudng géc véi nhau tung doi mot va SA =3a,
SB=a, SC =2a.Khoang cich tr A dén duong thang BC bang:
A, 3a2 B. 7a/5 C. 8a+/3 D. 5a4/6
2 5 3 6
Cho hinh chép A.BCD c6 canh AC L(BCD) va BCD la tam gidc déu canh banga. Biét

AC =a~J2 va M latrung diém cua BD . Khoang cich tir C dén duong thing AM bang:

A. a\/Z B. a\/E C. a\/z D. a\/g

3 11 5 7
Cho hinh chép A.BCD c¢6 canh AC L(BCD) va BCD la tam gidc déu canh banga . Biét
AC=a~2 va M latrung diém cia BD . Khoang cich tir A dén dudng thing BD bang:

A 3a2 B 2a/3 c. 4a/5 D. av11
2 3 3 2
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L (ABCD) ddy ABCD 1a hinh thoi canh bang a va B= 60°.
Biét SA=2qa . Tinh khoang cich tir A dén SC
A 3a~2 B 4a3 c. 2a/5 D. 5a4/6
2 3 5 2
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD) , SA=2a, ABCD la hinh vudng canh bﬁng a. Goi
O 1a tim cua ABCD, tinh khoang céch tir O dén SC.
A. a3 B. a3 C. a2 D. “*/5
3 4 3
Cho hinh chép tir gidc déu ¢6 canh day bang a va goc hop bdi mot canh ben va mat ddy bang
o . Khoang céch tir tim cia ddy dén mot canh bén bang:

a2

A. a\/zcota' B. a\/ztana' C. av2 cos D. sin

Cho hinh chép S.ABC trong d6 SA, AB, BC vudng géc voi nhau timg doi mot. Bibt
SA=3a, AB= a\/g, BC= a\/g . Khoang céch tir B dén SC bﬁng:

A. a2 B. 2a C. 2a/3 D. a3

Cho hinh chép S.ABC trong d6 SA, AB, BC vudng g6c voi nhau tung doéi mot.
Biét SA = av/3, AB=a~/3 . Khoang cach tir A dén (SBC) bang:

A O3 B. “*3/5 C. 2“5*/5 p, W6
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD), diy ABCD la hinh chit nhat. Biét AD=2a,
SA =a. Khoang cich tir A dén (SCD) bang:

3a~2 2a4/3 2a 3a
A. B. C.—= D. —
2 3 75 7
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC canh ddy bang 2a va chiéu cao bang a3 . Tinh khoang
cach tir tim O cia ddy ABC dén mot mit bén:

A. aV's B. 2443 C. a\/E D. a\P
2 3 10 5

Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va chiéu cao bing a~/2 . Tinh khoang
cach tir tim O cia ddy ABCD dén mot mit bén:
NG B, V2 2as D. a\z/_

. C.
2 3 3
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Cau 90.

Cau 91.

Cau 92.

Cau 93.

Cau 94.

Cau 95.

Cau 96.

Cau 97.

Cau 98.

Cau 99.

Cau 100.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L(ABCD), ddy ABCD la hinh thang vudng c6 chiéu cao
AB=a. Goi I va J lan luot 1a trung diém cia AB va CB. Tinh khoang céch giita dudng
thang IJ va (SAD).

av2 B, 43 c.2 D. &
2 3 2 3

Cho hinh thang vuéng ABCD vuong tai A va D, AD =2a . Trén dudng thang vudng géc tai D

véi (ABCD) lay diém S vé6i SD = a~/2. Tinh khéang c4ch gitta dudng thing DC va (SAB).

A.

= B. = C.av2 p, &3

5 P 3

2 X ,

Cho hinh chép O.ABC c6 duong cao OH :T;l. Goi M va N lan luot 1a trung diem cua OA
va OB . Khéang cdch giita dudng thaing MN va (ABC) bang:
AL B, 92 c.2 p, &3

2 2 3 3
Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang « . Tinh khoang cach giita AB va CD.
A.a3 B.aZ C.aZ D.a3

2 3 2 3

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L (ABCD), ddéy ABCD la hinh chir nhét véi AC =a~/5 va
BC = a~/2. Tinh khoang céch gitta SD va BC

- B. 24 ¢, a¥3 D. a3

4 3 . 2 .
Cho hinh 13p phwong ABCD.A’B’C’'D’ c6 canh bang a . Khoang céch gitta BB va AC bang:
A2 B. 2 c. o2 p, V3

2 3 2 3
Cho hinh Iap phuong ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 canh bang 1 (dvd). Khoang céch giita AA” va BD’ bang:
A g V2 c. 22 p. 35

3 2 5 7

Cho hinh ling tru tir gidc déu ABCD.A’B’C’'D’ ¢6 canh ddy bang a . Goi M , N, P lan luot I
trung diém cia AD, DC, A’D’. Tinh khoang céch giita hai mit phang (MNP) va (ACC’).

a a

& B. < c.2
3 4 3
Cho hinh ling try tam gidgc ABC.A’B'C’ ¢6 céc canh bén hop véi ddy nhirng géc biang 60°, ddy
ABC latam gidc déu va A" cachdéu A, B, C. Tinh khoang cdch giita hai ddy cua hinh ling tru.

a\/g 2a

D. —
2 3

a

A. D.

2
4

A.a B. a2 C.

Cho t&r dién déu ABCD ¢6 canh bang a . Khoang cich tir A dén (BCD) bang:

A.a6 B.a6 C.a3 D.a3

2 3 6 3
Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang a . Khoang céch giita hai canh d6i AB va CD bang:
A 9V2 B. ¥ c.2 D. &

2 2 2 3
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Bai 104.

Bai 105.

Bai 106.

Bai 107.

Bai 108.

Bai 109.

Bai 110.

Bai 111.

Bai 112.

Bai 113.

BAI TAP TONG HOP CHU PE 3
Cho hinh 1ap phwong ABCD.A’B’'C’'D’ canh a .
a) Chirng minh rang B'D L (BA'C’) va BC' L(A'B'CD).
b) Tinh khoang cach giita hai mit phang (BA'C’) va (ACD’).
¢) Tinh khoang céch giita hai duong thaing BC” va CD’.
d) X4c dinh va tinh ¢ dai doan vudng géc chung cua AB” va BC'.
Cho hinh ch6ép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, SA L (ABCD) va SA=a.Goi I, K
1an luot [a trung diém ciia AB va SC. Ching minh IS =IC=1ID vasuyra IK 1 (SDC).
Tinh IK . DS: a2 /2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a va ASAB déu. Goi H, K lan luot Ia
trung diém cia AB, AD va SH 1 BC . Chirng minh:

a) SH L(ABCD). b) AC LSK va CK L SD.

Cho t& dién SABC ¢6 SA L (ABC). Goi H, K lan luot Ia truc tim AABC va ASBC . Chiing
minh:

a) AH, SK, BC dong qui. b) SC L(BHK). ¢) HK 1 (SBC).

Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 AABC déu canh a, canh bén CC” vudng gbc voi ddy va CC'=a.
a) Goi I la trung diém cia BC . Chimg minh Al 1 BC’.
b) Goi M 1a trung diém ctia BB’. Chimg minh AM 1 BC’.

¢) Liy Ne A'B’ sao cho NB = % va goi J 1a trung diém ciia B'C’. Chitng minh AM'(MNJ).

Cho tr dién ABCD c¢6 AABC va AABD vudng tai B, ABCD vudng tai C.

a) Ching minh AB 1 (BCD) va AACD vudng tai C.

b) Ching minh CD L (ABC) va ABHD vuéng tai H véi H 1a hinh chiéu cia B 1én AC.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng tdim O canh a, SA vudng géc voiddy va SA=a.

a) Goi I Ia trung diém ctia SD . Chimg minh A7 L (SCD).

b) Goi M 1a mot diém thay ddi trén SD. Chtrng minh hinh chiéu cia O trén CM thudc
dudng tron ¢b dinh.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh thang vuong tai A va B v6i AB=BC=a, AD=2a;

SA L (ABCD) va SA=2a.Goi M 1a mot diém trén canh AB.(«) la mit phing qua M va

vudng goc voi AB. Dat AM =x,(0<x<a).

a) Dinh hinh tinh cua thiét di¢n ctia hinh chép S.ABCD véi («).

b) Tinh dién tich thiét dién theo a va x. DS: (2a—x)(a - x)

Cho hinh ling try ABC.A'B'C’ ¢6 tit ca cc canh déu bing a . G6c tao boi canh bén va mit phing

d4y bang 30°. Hinh chiéu H cliadié A trén mit phang (A’B’C’) thudc dudng thang B'C’

a) Tinh khoang céch giita hai mat phang ddy PS: a) a2 b) a3 /4

b) Ching minh rang hai duong thing AA” va B'C’ vudng géc, tinh khoang céch giita chiing

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vuong tai B, AB=a, AC=2a, SA L(ABC), SA=2a.

a) Xdc dinh thiét dién cua hinh chép va mit phang (P) diqua A va vudng géc véi SC .

b) Tinh dién tich cta thiét dién. DS: a*6 /5
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Bai 114.

Bai 115.

Bai 116.

Bai 117.

Bai 118.

Bai 119.

Bai 120.

Bai 121.

Cho dudng tron (C) dwong kinh AB trong mit phang (@) va mot dudng thang d vudng géc
véi (@) tai A, trén d lay mot diém S vatrén (C) lay mot diém M .

a) Ching minh MB L (SAM ).

b) Dung AH L SB tai H, AK L SM tai K.Chung minh AK 1 (SBM ) vaSB L (AHK).

¢) Goi I = HK " MB. Ching minh Al 1 (SAB) va Al 1atiép tuyén ctia (C).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thoi tdam O vacé SB=SD=AB.

a) Ching minh (SAC) la mat trung truc ctia doan BD .

b) Chirng minh ASAC vudng tai S .

¢) Goi H, K lan luot 1 hinh chiéu vudng géc ctia A trén SB va SD.
Chung minh SH =SK , OH =OK , HK//BD .

d) Chirng minh (SAC) la mat trung truc ciia doan HK .

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA=a/6 va vudng géc véi mit phing (ABCD), day ABCD la
nira luc gidc déu ndi tiép trong duong tron duong kinh AD =24 .
a) Tinh khodng cich tir A va B dén mit phang (SBC).

b) Tinh khoang cich tir dudng thing AD dén mit phang (SCD).
¢) Tinh dién tich cta thiét dién cta hinh chép voi miat phang (o) song song véi mat phing

(SAD) va cdch mt khoang bang #. BS:a) a2, a2/2 b) a6 /3 ¢) a*\6 /2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudong tdm O canh a, ¢c6 SA=av2 va

SA L (ABCD). Goi () 1a mit phang qua A va vudng géc véi SC .

a) Xéc dinh thiét dién cua hinh chép tao béi ().

b) Chirng minh thiét dién 12 tr gidc ndi tiép va c6 hai duong chéo vudng géc véi nhau. Tinh
dién tich thiét dién. bS: a’N2 /3

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy la tam gidc vudng tai B, AB=BC=a, SA= a\/§ ,

SA L (ABC), M € AB, AM =x. Goi (@) la mit phang qua M va vudng géc véi AB . Dung

va tinh dién tich S ciia thiét dién boi hinh chép v6i () theo a va x. Tim x dé S 16n nhat.

Cho tir dién ABCD c¢6 ABCD déu. BH la dudng cao ciia ABCD. O la trung diém ciia BH

va AO L(BCD), AO=BH =2a, Bl =x v6i I€ OH (a<x<2a), () qua I vavudng géc

v6i OH . Dyng va tinh dién tich thiét dién tao boi (). DS: 2(3x — 2a)2a —x)/ /3

Cho tir dién ABCD c6 (ABC) va (ABD) cung vudng géc v6i (BCD) .

a) Chirng minh AB L (BCD).

b) Cho BE va DF la cdc duong cao cia ABCD. C/m (ABE) L(ACD), (DAF) L(ABC).

¢) Cho DI la dudng cao cia AABD . Ching minh (DIF) L (ACD).

d) Goi H=BENDF va K =DINAE . Chimg minh KH 1 (ACD).

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C’'D’ ¢c6 AB=a, BC=b, CC'=c.

a) Tinh khodng céch tir B dén (ACC'A").

b) Tinh khoang cich giita hai duong thang BB" va AC’.
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Bai 122.

Bai 123.

Bai 124.

Bai 125.

Bai 126.

Bai 127.

Bai 128.

Bai 129.

Bai 130.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vubng tim O, canh a, SO L(ABCD),
SA = a~J6, mit phing (P) di qua B va vudng géc véi SD. Hay xdc dinh thiét dién va tinh

dién tich cua thiét dién tao boi (P) véi hinh chép. BS: a’~[39 /39

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh a, cdc canh bén déu bing #. Goi

() la mat phing qua A va song song véi BC va vudng géc voi SI (I 1a trung diém BC).
a) Hiy xdc dinh thiét dién ctia hinh chép v6i mit phang (). Thiét dién Ia hinh gi ?

b) Tinh géc giita duong thang AB va («). bS: 45°

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh thoi canh 2a va géc A =60° , cdc canh SA, SB va

SD bﬁng a\/§ . Goi H latrong tam AABD .

a) Ching minh SH L (ABCD).

b) Tinh céc khoang céch tir S dén duong thing AC va BD.

aN15 a3
3

5
; c) arctan—
3 3

¢) Tinh géc gitra SC va mit phang (ABCD). bS: b)

Cho tir dién ABCD c¢6 AB=AC = AD va ABCD vudng cantai C, O la trung diém cia BD
va I latrung diém cia BC . Chimg minh:

a) (AOC) L (BCD). (ABD) L(BCD) va (AOI) L (ABC).

b) Cho CH la dudng cao cia AABC . Chimg minh (OCH ) L (ABC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a. SA L (ABCD), SA= a~3 . Mit phing
() chita AB va vudng géc vé6i (SCD). Xéc dinh va tinh dién tich thiét di¢n béi hinh chép

voi (a). DS: 7a’\3/16

Trong mit phang (&) cho dudng tron tim O dudng kinh AB va M thudc dudng tron dy (M
khong triing v6i A, B). Trén duong thang vudng géc v6i mit phang (@) tai A lay diém S.
Goi D, E lan Ivot 1a hinh chiéu cia A 1én SB, SM . Chtrng minh:

a) (ADE) L(SBM).

b) Tim vi tri cia diém M dé (SOM ) L (SAB).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng canh a, SA L (ABCD) va SA=a. Goi E la
trung diém ciia canh CD . Tinh theo a khoang cich tir diém S téi duong thiang BE .DS: 3a+/5 /5

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudng tai A va D, AB=2a, AD=DC=a,
SA L (ABCD), SA=a. Goi () 1a mit phing chira SD va vudng géc véi (SAC).

a) Ching minh BC L (SAC).

b) Xéc dinh thiét dién cta hinh chép béi ().

¢) Tinh dién tich thiét dién 4y. PS: a*J3/2
Goi () la mat phang qua trung diém M cia SA vA Ne AD, AN =x, vudng géc voi
(SAD). Xdc dinh va tinh dién tich thiét dién cta hinh chép véi (B).  BS: (3a—2x Na® +4x° 14
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Bai 131.

Bai 132.

Bai 133.

Bai 134.

Bai 135.

Bai 136.

Bai 137.

Bai 138.

Bai 139.

Bai 140.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudng tim O canh a, SA =a+/3 va SA L (ABCD).

a) Tinh khodng c4ch tir diém A dén mit phang (SBC).

b) Tinh khoang cich tir O dén mit phang (SBC).

¢) Tinh khoang céch tir trong tim ASAB dén mit phing (SAC). BS: a) a3 /2b) a3 /4 ¢) a2 /6
Cho hinh thoi ABCD tam O, canh a va AC=a. Tu trung diém H cua canh AB dung
SH L (ABCD) véi SH=a, B =60°.

a) Tinh khoang céch tir diém O dén (SCD). DS: av21/14
b) Tinh khoang cdch tir di€ém A dén (SBC). DS: 2a+/57 /19

Cho hinh hop dimg ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 ddy 12 hinh thoi canh a, A =60° géc cia dudng chéo

A’C va mit ddy bang 60°.

a) Tinh khoang cdch gitra hai ddy cta hinh hop, suy ra khodng céch gitta hai duong AC va D'C’

b) Dyng doan vudng géc chung ciia hai duong thing A’C va BB’. Tinh khoang céch giira hai
dudng thing do. DS: a) 3a; 3a b) a/?

Cho hinh chép déu S.ABCD ¢6 canh ddy 1a a, canh bén bing a~/2. Goi I, J lan luot la
trung diém ciia cdc canh AB va CD.

a) Ching minh: AB L (SIJ).

b) Dung va tinh d6 dai doan vudng géc chung cia hai duong thing AB va SC. PS: aNl42 /7
Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=3a va SAL(ABC). Tam gidc ABC c6AB=BC=2a,

BAC =120°. Tinh khoang cdch tir diém A dén mit phang (ABC). DS: 3a/2

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng cén tai B, BC=a, SA L(ABC), SA=2a.
Goi M , N lan luot 1a trung diém cta céc canh SB va SC.

a) Tinh khoang céch giita SB va SC . BS: 3a~20 /20
b) Dung mit phang chita MN va song song v6i BC . Tinh d (MN, BC). BS: a2

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, tim O, SA L (ABCD) va
SA=a.Goi I 1atrung diém cua SC va M 1a trung diém cua AB.

a) Ching minh OI L (ABCD).

b) Tinh khoang cdch tir diém / dén duong thing CM . Ds: a\/105 /10
Cho hinh tr dién ABCD ¢6 AD 1 (ABC), AC=AD=4cm, AB=3cm, BC=5cm. Tinh
khodng cich gitta A va mat phang (BCD). bS: 6334 /17

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a va SA L(ABC). Tinh

aN6
S

BS: a2 /2

d(A, (ABC)) theo a, biét SA=

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng, ASAB déu canh a, (SAB) L (ABCD).

a) Chirng minh ASCD can.

b) Tinh s6 do gdc ciia hai mit phing (SCD) va (ABCD).

¢) Tinh d¢ dai doan vudng gbéc chung gitta AB va SC. BS: b) 60°, ¢) ar21/7
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Bai 141.

Bai 142.

Bai 143.

Bai 144.

Bai 145.

Bai 146.

Bai 147.

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 canh bang a .

a) Tinh theo ¢ khoang cich giira hai duong thing A'B va B'D.

b) Goi M, N va P lan luot Ia trung diém ciia cic canh B'B, CD,A’D’. Tinh géc giira hai
duong thing MP va C'N . DS: a) a6 /6 b) 90°

Cho hinh chép déu S.ABCD ¢6 canh ddy 1a a, tam O, canh bén bﬁng a.

a) Tinh duong cao cia hinh chép.

b) Tinh gbc gitra cdc canh bén va cdc mat bén voi mat ddy.

aN42 d) a3 e) 6a>~J42

14 2 49

¢) Tinhd (0, (SCD)). DS: a) “f ¢)

d) Xéc dinh va tinh d¢ dai doan vuong géc chung gitta BD va SC.

e) Goi (a) la mt phang chta AB va vudng géc véi (SCD), (&) cat SC, SD lan lugt tai C’
va D’. Tt gidc ABC'D’ Ia hinh gi ? Tinh dién tich cua tir gidc.

Cho hinh chép ti gidc S.ABCD, ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng géc voi

(ABCD) va géc gitta (SBC) va ddy bang 60°. Goi I 1a trung diém caa CD, E I trung diém

canh BC va J 1a diém trén canh BC sao cho BJ =2JC . Tinh cdc khoang céach:

a) Gitra hai duong BC va SD b) Giira hai duong CD va SB
c¢) Gitra hai duong SA va BD d) Gitra hai duong SI va AB
e) Gilra hai duong DJ va SA f) Gilra hai duong DJ va SC

g) Giira hai duong AE va SC

Cho hinh chép tir gidc S.ABCD, ddy ABCD la hinh chit nhat véi AB=a, AD = a/3, ASAB
déu va nim trong mit phang vudng géc voi ddy. Goi H 1a trung diém ctia AB . Tinh khoang cdch:

a) tir A dén mit phang (SBD) b) giita hai dudng SH va CD
¢) gitra hai duong SH vaAC d) gitra hai duong SB va CD
e) gitra hai duong BC va SA f) gitra hai duong SC va BD

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhét véi AB = a2, AD =2a . Biét tam gidc

2
a

SAB cantai S va co dién tich béng 6 .Goi H latrung diém ciia AB . Tinh khoang céch:

a) tir A dén mit phang (SBD) b) giita hai dudng SH va BD

c¢) gitra hai duong BC va SA

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’'B'C'D’ canh a. Ly diém M € AD’, diém Ne BD sao cho:

AM =DN =x (0<x<av2).

a) Tim x dé doan thaing MN c6 d6 dai ngan nht. PS: aN2/3

b) Khi MN ngin nhét, hiy chimg minh MN 1a dudng vudng géc chung cia AD" va DB,
dong thoi MN//A'C.

Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi I la diém thuoc cich AB, Al =x

(O<x<a)

a) Khi géc giita hai duong thing AC” va DI bang 60°, hiy xéc dinh vi tri cua diém 1 .

b) Tinh theo @ va x dién tich thiét dién cua hinh 14p phuong khi cat bdi mit phang (B'DI).
Tim x dé dién tich Ay la nho nhat.

c) Tinh khoang cich tir diém C dén (B'DI) theo a va x.

2
DS:a) x=(4-~15)a b) S =aJa> +x* +(a—x)* (dvdt), S, khi x=%;¢) h= a
2 Ja'+x* +(a-x)
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Bai 148.

Bai 149.

Bai 150.

Bai 151.

Bai 152.

Bai 153.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh a, I 1a trung diém cia BC, SA L (ABC).
a) Ching minh (SAI) L (SBC).

b) Goi M, N lan luot la trung diém cia AC, AB; BE, CF lan luot 1a dudng cao
cia ASBC . Chirng minh (MBE) vudng géc voi (SAC) va (NFC) vudng géc véi (SBC).
¢) Goi H, O lan luot Ia truc tam cuia ASBC va AABC. Chimg minh OH vudng géc voi

(SBC).
d) Cho (&) qua A va song song voi BC va (&) vudng géc véi (SBC). Tinh dién tich thiét
dién tao béi hinh chép S.ABC va mit phang (&) khi SA=2a. DS: 16a°\3 /1919
e) Chimg minh AK.AS khong d6i. Tim vi tri ciia S dé SK ngin nhat.
f) Khi SA=a+/3. Tinh géc giira hai mp (SBC) va (ABC), (SAC) va (SBC).
Cho hinh ling try t& gidc ddu ABCD.A'B'C’'D’ canh déy bing a, canh bén bing av/6. Xét
duong thing A di qua diém A va song song véi BD . Goi (P) la mat phing qua A va C’.
a) Thiét dién ctia hinh lang try dé cho khi cat boi (P) 1a hinh gi? Tinh dién tich thiét dién.

b) Tinh géc giita hai mat phang (P) va (ABCD). BS: a) S =2d’ (dvdt) b) 60°
Cho hinh 1ap phwong ABCD.A’B’'C’'D’ canh a .
a) Tinh géc tao bsi hai duong thing AC” va A'B. bs: 90°

b) Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua cic canh A’B’, BC, DD’. Cm: AC’ L (MNP).
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Tinh khoang cich tir S dén mit phang (ABC) néu hinh
chép S.ABC:

a) C6 tat ca cic canh déu bang a .

b) Canh bén SA=a+2,canhdidy AB=a.

¢) Canh ddy AB=a va gdoc tao bdi canh bén va mat ddy la 60°.

d) Canh bén SB = % va gbc tao boi canh bén va mat ddy 1a 60°.

e) Canh bén SB = % va gbc tao boi mat bén va mat ddy 1a 60°.

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD . Tinh khoang cich tir S dén mit phang (ABCD) néu
hinh chép S.ABCD :
a) Tat ca cic canh déu bang a .

b) sa=2

10’ AB=a
2

c) SA= 2a+/3 va gdc tao boi gilra canh bén va mat day la 60°.

d) SA=a~2 va goc tao boi gitta mat bén va mat day la 60°.

e) AB=2a va gdéc gilra canh bén va mat day 1a 60°.

Cho hinh ling try ABC.A'B'C” c6 tat ca cic canh déu bang a . Goi C, 1a trung diém CC’.

a) Tinh géc giita hai dudng thang C,B va A’B’. Tinh géc gitta hai mit phang (C,AB) va
(ABC).

b) Chirng minh hinh chép C,.ABB’A” 14 hinh chép tr gidc déu.

) Mot mit phang (P) chira canh AB, tao véi mit phang ddy (ABC) géc ¢ va cit hinh ling
tru da cho theo hinh c6 dién tich khiac 0. Tinh dién tich thiét dién theo a va Q.

- 2 P 2
PS: @) 30°: 30° b) 0 << CMC: S =Y EThe < p< 00’ :S:i(ﬁmn(p—l),
4cos @ 3tan @ sin @

p=90":S=a’
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Cau 101.

Cau 102.

Cau 103.

Cau 104.

Cau 105.

Cau 106.

Cau 107.

Cau 108.

Cau 109.

Cau 110.

Cau 111.

BAI TAP TRAC NGHIEM TONG HOP CHU PE 3

Chon khang dinh diing trong céc khang dinh sau:

A. Vecto trong khong gian la mot doan thang.

B. Vecto trong khong gian la mot tia.

C. Vecto trong khong gian 1a mgt doan thang cé do dai x4c dinh.

D. Vecto trong khong gian la mt doan thing c6 hudng.

Trong khong gian cho hai diém M , N . Khi dé,

A. gid cua vecto MN latia MN . B. gid cia vecto MN 12 doan thing MN .
C. gid cua vecto MN la duong thing MN .

D. gid cua vecto MN song song vdi gid clia vecto NM .

Trong khong gian cho vecto AB . Chon khing dinh diing trong cdc khing dinh sau:

A. D0 dai vecto AB 1a mot s6 thuc duong.

B. Do dai vecto AB 1a do dai doan théng AB.

C. Po dai vecto AB 1a doan thing AB. D. B9 dai vecto AB I duong thing AB .
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’'C’'D’ . Khi d6, vecto AD bing vecto nao dudi day?

A. CD. B. B'C'. C.DC. D. BA.

nhiéu vecto bang vecto AB?

A 1. B.2. C. 3. D. 4.
Cho hinh hdp chir nhat ABCD.A’B’'C’'D’ . Khi d6, ba vecto dong phing 1a

A. CD,BA va D'C . B. CD,B’A’ va BC .

C. C—D,W va A’A. D. E,E va BC .

Cho hinh hop chit nhat MNPQ.M'N'P’Q’. Khi d6,
A. MN + NP =PM . B. MO+Q'N' =PQ.
C. PN-Q'N'=PQ. D. MM’ —~N'N =2MN .

Goi M,N,P va Q lan luot 1a trung diém cia AB, AC, CD va DB cua th dién ABCD. Cac
vecto dong phing 1a

A. AB, BC, AD. B. MP, PQ,CD. C.AC,MP,BD. D.MP,BC, AD.
Trong khong gian, cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF ¢6 O va O tuong tng la giao hai
duong chéo cua mdi hinh d6. Khi dé,

A. CE+DF =400’ . B. CE+DF +DC =300’ .

C. EA+ EB+EC=3EO. D. DC+BA+CE+ DF =0.

Cho hinh hop chit nhat MNPQ.M'N'P’Q’. Khi d6,

A. MN + NN’ + NP = MP’. B. MP— PP —MN = MM’ .

C. MO+ON-PP=P0Q. D. MP+ PP + PN +MM =0.

Cho céc diém A, B, C, D trong khong gian, trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. AB+BC+CA=0. B. AB—-CB=CA.

C. AD+DB-CB+CA=0. D. AC+CB-DB=AD.
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Cau 112.

Cau 113.

Cau 114.

Cau 115.

Cau 116.

Cau 117.

Cau 118.

Cau 119.

Cau 120.

Cau 121.

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ddng?

A. Ba vecto dong phang khi va chi khi gi4 cia ba vecto d6 cling song song véi mot mit phang.

B. Ba vecto dong phing khi va chi khi c6 mot vecto ngugc hudng véi hai vecto con lai.

C. Ba vecto dong phing khi va chi khi gid cua ba vecto d6 tring nhau hoidc song song véi
nhau.

D. Ba vecto dong phing khi va chi khi ba vecto d6 nim trong cling mdt mit phing.

Cho hinh hop MNPO.M'N'P'Q’, khi d6 MN’, NP’ va NQ I

A. ba vecto cung phuong. B. ba vecto cung hudng.

C. ba vecto dong phang. D. ba vecto khéng dong phing.

Cho hinh hop chit nhdt ABCD.A'B'C'D’ ¢6 O, O’ lan luot 1a tdm cia cdc mit ABCD,

A'B'C’'D’. Khidé AC, OO va BB la

A. ba vecto dong phing. B. ba vecto khong dong phang.

C. ba vecto cung phuong. D. ba vecto cling hudng.

Piéu kién can va du dé ba vecto a, b, ¢ ddng phing 1a:

A.Céhaisd x, y d xa+ yb+c=0.

B. C6 hai sb x, y khong ddng thoi bing 0 dé ¢ =xa+ yb.

C.Cébasd x, y, z d& xa+ yb+zc=0.

D.Cébasd x, y, z khong ddng thoi bing 0 dé xa+ yb+zc =0.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Piat AA'=a, AB=b, AC=c.Goi M latrung diém cua CD.
Khi dé:

— - 1- — 1~ - - — - 1- - — - = 1=
A. MC =a+§b. C. MC =5a+b+c. B. MC =a+5b+c. D. MC =a+b+§c.
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Bit AA’=a, AB=b, AC=c. Goi E Ia trung diém cia CC’.
Khi dé:

A. AE=a+b+c. B. E=5a+c. C. AE=%a+b. D. AE=%(a+c).

Cho hinh binh hanh ABCD, goi E 1a mot diém bat ki. Khi d6:

A. EA+EC=EB+ED. B. EA—EB=EC—ED.

C. EA+EB=EC+ED. D. EA—-EC=EB—-ED.

Cho tr dién SMNP , goi G la trong tam tam gidc MNP , khi d6

A. SM +SN+SP=5G. B. m@ﬁp:%@
C.SM +SN+SP+SG=0. D. SM +SN +SP =3S5G .

Cho tir dién SMNP, goi G la trong tam cua tam gidc MNP . Vecto SG cung phuong véi
vecto nao sau day?

A. SA+SB-SC. B. SA+SC—-SB. C.2(SA+SB+SC). D.SB+SC-SA.

Cho tir dién SMNP , goi G 1a trong tam cua tam gidc MNP . Vecto GS cling huéng véi vecto
nao sau day?

A. SA+SB+SC. B. -SA-SB—-SC.  C.2(SA+SB+5C). D.SB—SC+5A.
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Cau 122.

Cau 123.

Cau 124.

Cau 125.

Cau 126.

Cau 127.

Cau 128.

Cau 129.

Cau 130.

Cau 131.

Cau 132.

Cau 133.

Cau 134.

Cho hinh chép S.ABC, cic diém M , N twong tng 1a trung diém cdc canh SA, BC. Goi I 1a
trung diém ciia MN , P 1a diém bat ki. Khi d6
A.2PI=PS+PA+PB+PC. B. 3PI =PS+ PA+PB+PC.

C. 4PI = PS + PA+ PB+PC . D. PI ;(PS+PA+PB+PC)

Cho hinh chép S.ABC, cic diém M , N twong tng la trung diém cdc canh SA, BC. Goi I 1a
trung diém cia MN , P 1a diém bat ki. Khi d6, PI cung phuong véi vecto nao sau day?

A. PA+PB. B. PM +PN . C. PB+PC. D. PA+PB+PC.
Cho hinh chép S.ABC, cic diém M , N tuong ung la trung diém cdc canh SA, BC. Khi d6,
vecto PS+ PA+PB+PC cling huéng voi vecto nao sau day?

A. PA+PB. B. -PM —PN . C.PM+PN+PS. D.PM+PN.

Cho hinh hop MNPO.M'N'P’'Q’. Khi d6, géc gifta hai vecto MN va NP’ 1a géc nao dudi day?

A. NPQ'. B. MPN . C. NMQ'. D. NMQ.

Cho hinh hop MNPQ.M'N'P'Q’ . Khi d6, géc giita hai vecto MM~ va NP’ 1a géc ndo dudi day?

A. NNP'. B. MPN . C. NMQ' . D. NMM' .
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 12 hinh binh hanh. Khi d6, géc gifta hai vecto BS va CD bing
A. SBC. B. SCB. C. SAB. D. SBA.
Cho vecto @ khéc 0. Khi d6, gbc gitra hai vecto a va —a 1a géc ¢6 s6 do bang

A. 0°. B. 90°. C. 180°. D. 360°.
Trong khong gian, véi hai diém phan biét A, B. Ta ludn c6:

A. AB.BA# BA.AB. B. AB.BA+BA.AB=0.

C. AB.BA=-AB". D. AB.BA=2AB".

Trong khong gian, véi ba vecto @, b va ¢ déu khic 0, ta ludn co:
A.(a+b)c#c(a+b). B. (db)é+a(bc)=0.
C.(d+b)c=c(a+b). D. (ab)c=a.(bc).

Trong khong gian, v6i hai vecto @ va b khac vecto khong, ta ludn c6:
A. @b :|a|.\15\. B. ab > |al |-

C.a | ‘b‘ cos|a, b) D. &.E<|Ez|.‘l;‘.

Trong khong gian, v6i hai vecto @ va b khac vecto khong, ta ludn c6:
A.ab>0. B. @b >0. C. db<0. D. abeR.

Trong khong gian, véi hai diém phan biét A, B. Ta ludn c6:
A. AB.AB=0. B. AB.AB=0. C. ABAB=AB’. D. AB.AB=-AB’.

Goi ar 1a géc giita hai dudng thing d,d, lan luot ¢6 vecto chi phuong I/Tl, 1/72 Ta ludn cé:

A. cosa:cos(ul,uz). B. cosa:—cos(ul,uz).

C. cosa:‘cos(ul,uz) . D. cosa>cos(ul,u2).
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Cau 135.

Cau 136.

Cau 137.

Cau 138.

Cau 139.

Cau 140.

Cau 141.

Cau 142.

Cau 143.

Cau 144.

Cau 145.

Cau 146.

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ddng?

A. Tich v6 hudng cua hai vecto a va b 1a mot vecto.

B. Tich v6 hudng cua hai vecto a va b 1a mot sb thuc duong.
C. Tich vd hudng cua hai vecto a va b 1a mot $d thuec.

D. Tich vd hu6ng cua hai vecto @ va b 1a s6 thuc khic 0 .

Cho hinh hop MNPQ.M'N'P’'Q’, trong céc khing dinh sau, khang dinh nao diing?

A. MN=PQ. B. MN=NM’. C. MM’ =PP’ . D. MP=NQ.
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 AB=a, AD=b, AA'=c. Tich v0 huéng
AB.B’C’ bang

A. 1. B. ab. C.0. D. abc.

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh. Téng AB+ AD bing

A. AS. B. SC. C. AC. D. SA.

Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 canh a . Tich vé huéng AB.C’D’ bang

A. 2a°. B. 0. C.a. D. -a’.

Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 canh a. Tich vo huéng (AB+BC).B'D’ bing
A. d*. B. 0. C. 2a°. D.\2a’.

Cho hinh 14p phwong MNPQ.M'N'P’'Q" ¢6 canh a . Khi d6,

A. MN.QP =a’. B. MN.PQ=d". C. MN'NP'=a*.  D. MN'.NP'=0.
Cho hinh 13p phwong ABCD.A’'B’'C’'D’ ¢6 canh a . Khi d6,

A. AC.BD=d". B. AC.BD=24". C.AC.BD=0. D. AC.BD=-d".

Trong céc khang dinh sau, khing dinh nao diing?

A. Mot dudng thang c6 ding mot vecto chi phuong.

B. Mot dudng thing c6 vo s vecto chi phuong.

C. Cic vecto chi phuong ctia duong thing cling hudng véi nhau.
D. Céc vecto chi phuong ciia dudng thing nguoc hudng voi nhau.

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. C6 duy nhit mot duong thang di qua mot diém cho trude va vudng gée véi mot mat phing
cho trude.

B. C6 duy nhat mot duong thang di qua mot diém cho trudce va vudng géc véi hai duong thing
chéo nhau cho trudc.

C. C6 duy nhat mot mit phing di qua mot diém cho trudc va vudng géc véi mot duong thang
cho trude.

D. C6 duy nhat mot miat phang di qua mot diém cho trude va vudng géc voi mot mét phiang cho
trudc.

Trong cdc ménh dé sau ddy, ménh dé nao diing?

A. Hai duong thing ciing vudng géc v6i duong thang d thi song song hodc triing nhau.
B. Hai duong thang cling vudng géc véi dudng thing d thi vudng géc véi nhau.

C. Hai duong thing ciing vudng géc voi dudng thang d thi ¢é thé chéo nhau.

D. Hai dudng thing ciing vudng géc v6i duong thang d thi cit nhau.

Cho hai dudng thing phan biét a, b va mit phiang (P). Ménh dé nao sau ddy la ding?
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Cau 147.

Cau 148.

Cau 149.

Cau 150.

Cau 151.

Cau 152.

Cau 153.

Cau 154.

Cau 155.

Cau 156.

Cau 157.

Cau 158.

A.Néualb,(P)La thi(P)/b. C.Néual/b,(P)La thi(P)Lb.
B.Néua//(P),aLlb thi(P)Lb. D.Néual//(P),alb thi(P)//b.

Trong cdc ménh dé sau ddy, ménh dé nao diing?

A. Néu géc giira hai vecto bang 180° thi hai vecto d6 bang nhau.
B. Néu géc giita hai vecto bang 180° thi hai vecto d6 dbi nhau.

C. Néu géc giira hai vecto bang 180° thi hai vecto d6 nguoc hudng.
D. Néu géc giira hai vecto bang 180° thi hai vecto d6 cling huéng.

Néu hai vecto Zz, b khéic 0 thoa min ab :|a|.\15\ thi
A. gbc giita hai vecto a, b bang 180°. B. géc giita hai vecto a, b bang 90°.

C. hai vecto a, b nguoc hudng. D. hai vecto a, b ciing huéng.
Néu hai vecto Zz, b khéc O thoa min a.b :—|&|.‘I;‘ thi
A. cos(a,l;):l. B. cos(é,l;):—l. C. ‘cos(&,l;)‘:l. D. cos(&,I;):O.

Cho hinh hop ABCD.A’B'C’'D’, dudng thang nao khéng song song véi mit phing (ABCD)?

A. BD . B. A'D". C. AC. D. B'C'.
Cho hinh chép déu S.ABCD . Khi d6 s6 mit bén ciia hinh chép la tam gidc cin bang
A. 1. B.2. C. 3. D. 4.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc déu va SA vudng géc v6i mit phing (ABC).
Khi d6 s6 mit cia hinh chép S.ABCla tam gidc vudng bang

A. 1. B.2. C. 3. D. 4.

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’D’ . Pudng thing AC vudng gée véi mit phing nao sau diy?
A. (AcCcA). B. (ABB'A’). C. (BDD'B’). D. (BC'D’).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA vudng géc voi ddy. Khi d6, géc gitra dudng thing SB v6i mit
phing ddy bing géc nao dudi diy?

A. SCA. B. SBA. C. SBD. D. BAB.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc véi ddy, SB = a2 . Khi
d6 géc gitta SD véi mit phang (ABCD) bang
A. 60°. B. 90°. C. 45°. D. 30°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a, SA vudng géc voi ddy, SC = a3 . Khi
d6 géc gitta SB voi mit phing (ABCD) bang

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 30°.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh chit nhat, SA vudng gbc véi ddy. Trong cdc tam gidc
cho dudi day, tam gidc nao khong phai tam gidc vuong?

A. ASAB. B. ASAD. C. ASAC. D. ASCD.

Cho hinh lap phuong MNPQ.MN'P'Q’. Khi d6 mit phing (MPP'M’) vudng géc véi mit
phing nao dudi day?

A. (NNP'P). B. (NN'Q). C. (NNM). D. (MNPQ).
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Cau 159.

Cau 160.

Cau 161.

Cau 162.

Cau 163.

Cau 164.

Cau 165.

Cau 166.

Cau 167.

Cho hai mit phang (P), (Q) vudng géc véi nhau theo giao tuyén A va cho dudng thang a.
Trong céc khang dinh sau, khing dinh nao dting?

A.Néu a//(P) thi a L(Q). B.Néu a//(Q) thi a L(P).

C.Néu ac(P), a LA thial(Q). D.Néu a L A thi a L (P) hoic a L(Q).

Cho hai mit phang phan biét (P), (Q) cling vudng géc véi mit phang (R). Trong cdc khang
dinh sau, khéng dinh nao ding?

A. (P)=(0). B. (P)//(Q).

C. (P) cit (Q). D. (P)//(Q) hodc (P) cit (Q) theo giao tuyén A thoa min A L (R).

Trong céc khang dinh sau, khing dinh nio sai?

A. Hinh h¢p chir nhat cé cdc mat bén déu 12 hinh chit nhat.
B. Hinh hdp chir nhat la hinh ldng tru ding.

C. Hinh lang tru dimng la hinh hop chit nhat.

D. Hinh hop chit nhat ¢6 cac canh bén vudng géc véi ddy.

Trong cdc ménh dé sau ddy, ménh dé nao diing?

A. Hai duong thing phéan biét cling vudng géc véi mot dudng thang thi song song voi nhau.
B. Hai duong thang phan biét cling vudng géc voi mot mit phing thi song song véi nhau.
C. Hai duong thing phan biét cling vudng géc vdi mot duong thang thi cit nhau.

D. Hai mit phiang phéan biét ciing vudng géc véi mot mat phang thi song song véi nhau.

Cho hai mit phang (P), (Q) va mot dudng thing a. Trong cdc ménh d& sau diy, ménh dé nao

ding?
A.Néu (P)//(Q), aL(P) thi a L(Q). B.Néu (P)L(Q), a// (P) thi a L(Q).
C.Néu (P)L(Q), aL(P) thia/ (Q). D. Néu (P)/la, (Q)//a thi (P)//(Q).

Cho duong thang a c6 hinh chiéu trén mit phang (P) la duong thang @', duong thang b nam
trong (P). Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao sai?

A-NéualbthiadLlb. B.Néud Lbthialb.
C.Néu a//b thi & // b hoic a’=b. D.Néu &’ /bthial//b.

Cho ti dién ABCD c6 AB, AC, AD dbi mot vudng géc. Trong cdc ménh d& sau ddy, ménh
d& nao sai?

A. Hai canh ddi cua tt dién vudng géc.

B. Ba mit phang (ABC), (ABD), (ACD) d6i mot vudng géc.

C. Hinh chiéu ciia A 1én mit phang (BCD) la tryc tam tam gidc BCD.

D. Tam gidc BCD vudng.

Cho doan thing AB 1 (P) 1a mit phang trung tryc clia né. Ménh dé nao sau diy 12 sai?
A.Néu M e (P) thi MA=MB. B.Néu MN c (P) thiMN L AB.
C.Néu MA=MB thi M € (P). D. Néu MN L AB thi MN c(P).

Cho hai mit phang (P) va (Q) cit nhau theo giao tuyén ¢. Ménh dé nao sau day la dting?
A. Géc giita (P) va (Q) bang géc giira hai dudng thang lan lugt nam trén (P) va (Q).
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Cau 168.

Cau 169.

Cau 170.

Cau 171.

Cau 172.

Cau 173.

Cau 174.

Cau 175.

Cau 176.

B. Géc giita (P) va (Q) bang géc giita hai duong thang 1an lugt ndm trén (P), (Q) va cling
di qua mot diém.

C. Géc giira (P) va (Q) bang géc giita hai duong thing lan luot ndm trén (P), (Q) va clng
vudng gbc voai c.

D. Géc giita (P) va (Q) bang géc gitta dudng thang a nam trén (P) va hinh chiéu cta a trén (Q).

Cho t& dién ABCD ¢6 AB, AC, AD d6i mt vuong géc. Géc giira hai mit phang (ABC) va

(DBC) bang géc:

A. DBA. B. DMA (M 1a trung diém BC).
C. DCA. D. DHA (H 1a chan dudng cao ctia AABC ké tir A).

Hai mit phing vudng géc voi nhau khi va chi khi:

A. Moi duodng thing trong mit phing nay déu vudng géc véi mit phang kia.

B. Hai mit phang lan luot chtra hai dudng thing vudng géc voi nhau.

C. Mit phang nay chira dudng thing vudng géc voi mit phang kia.

D. Mbi duong thing trong mit phang ndy vudng géc véi mot duong thiang nim trong mit
phing kia.

Qua mot dudng thang a // (P) cho trudc, ¢6 bao nhiéu mit phing vudng géc véi (P)?

A. 0 B. 1. C.2. D. Vo sb.

Cho hai mit phing (P) va (Q) vudng géc v6i nhau theo giao tuyén ¢. Ménh dé nao sau day la
ding?

A. Puong thang ¢ nam trong (P) thi vudng géc véi (Q).

B. Dudng thiang a vudng géc véi (Q) thinam trong (P).

C. Duodng thang a vudng géc véi ¢ thi vudng géc véi (Q).

D. Duong thang a di qua diém A thudc (P) va vudng gbc véi c thi a nam trén (P).

Hinh hgp chir nhat c6 ba kich thude 1a 3, 4, 4 thi d dai duong chéo cua nd la:

A.5. B. 41, C. 245. D. 52.
Hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bang 3, canh bén bang 2 thi duong cao biang bao nhiéu?
V2

Al B.22. C.\2. D.T.

Hinh chép tir gidc déu c6 canh ddy bang 2, canh bén bang 5 thi dudng cao bing bao nhiéu?
A. 33, B. /23. C. 3. D. 5.

Cho tr dién ABCD. Goi M va N lan luot 1a trung diém cua AB va CD, O 1a trung diém
cia MN . Goi I 1a giao diém cua dudng thang AO va mit phang (BCD) . Khi d6

A. I trung véi truc tam cia tam gidc BCD.

B. I trung véi trong tam cua tam gidc BCD.

C. I tring voi tim dudng trdn ngoai tiép tam gidc BCD.

D. I tring v6i tim duong tron ndi tiép tam gidc BCD.

Mot hinh chép tam gidc 1a hinh chép déu khi va chi khi

A. duong cao cuia hinh chép di qua trong tam cua day.

B. cic canh bén cua hinh chép bang nhau.
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Cau 177.

Cau 178.

Cau 179.

Cau 180.

Cau 181.

Cau 182.

Cau 183.

Cau 184.

Cau 185.

Cau 186.

C. cdc canh bén tao véi mat ddy cic gdc bang nhau.
D. day la tam gidc déu va cdc canh bén c6 do dai bang nhau.

Cho ba duong théng a, b, ¢ d6i mot chéo nhau. Trong céc khéng dinh sau, khéng dinh nao
ding?

A. Khong ton tai duong thang nao cit ca ba duong thing a, b, c.

B. Ton tai vO $6 dudng théng cét ca ba duong théng a, b, c.

C. Ton tai diing hai duong thing phan biét cat ca ba duong thing a, b, c.

D. Ton tai duy nhit mot duong thiang cit ca ba duong thang a, b, c.

Hinh hop chit nhét c6 ddy 1a hinh vudng. Trong cic khang dinh sau, khiang dinh nao sai?
A. Hinh hdp da cho la hinh lang tru dung. B. Hinh hop d cho 1a hinh lang try déu.
C. Tét ca cdc mat déu 1a hinh vuong. D. Cac mat bén la cac hinh chir nhat.

Trong céc khang dinh sau, khing dinh nio sai?

A. Hinh hdp c6 ba canh chung mét dinh d6i mdt vudng géc 1a hinh hop chir nhat.
B. Hinh lang tru dung c6 ddy la hinh chit nhat 1a hinh hop chir nhat.

C. Hinh lang try déu c6 ddy 1a tir gidc Ia hinh hop chit nhat.

D. Hinh hop dtmg c6 tét ca cdc canh bang nhau 1a hinh hdp chit nhat.

Trong céc khang dinh sau, khing dinh nio sai?

A. Hinh hop c6 sdu mat 1a hinh vudng 1a mét hinh 1ap phuong.

B. Hinh hop chit nhét ¢6 sdu mit ¢6 dién tich bing nhau 12 mot hinh 1ap phuong.
C. Hinh ling try déu c6 tit ca cdc canh bang nhau 12 mot hinh 1ap phuong.

D. Hinh lidng try tir gidc déu c6 tt ca cdc canh bang nhau 13 mot hinh lap phuong.

Hinh nao trong cic hinh sau day khong c6 di sau mat la hinh chir nhat?

A. Hinh lap phuong. B. Hinh ling tru tir gidc déu.
C. Hinh hop dang. D. Hinh hop chit nhét.

Hinh nio trong cdc hinh sau day c6 tat ca céc canh bang nhau?

A. Hinh hop chir nhat. B. Hinh hop.

C. Hinh ling try déu. D. Hinh l1ap phuong.

Hinh 1ap phuong c6 canh bang 2 thi dudng chéo c6 do dai la:

A. 6. B. 3\/2. C. 6. D. 2.2.

Hinh nao trong cic hinh sau day khong c6 mat nao 1a hinh binh hanh?
A. Hinh lang try ngii gidC. B. Hinh chép cut tir gidc déu.
B. Hinh 18p phuong. D. Hinh chép cut ngii gidc déu.

Cho tir dién ABCD c6AB, AC, AD d6i m{t vudng géc. Khi do:
A. SBCD.COSD/54=SABC. B. SBCD.cosD/BTL\:SABC.
C. SBCD.COSD/I‘;4 =S ,5c (H lachan duong cao cia AABC kétur A).

D. SBCD.COSEAZLX =S ,;c (M latrung diém ctia BC).

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Khoang céch giira hai duong thing chéo nhau bing do dai doan vudng géc chung ciia hai
dudng thing do.

B. Khoang céch giita hai duong thang chéo nhau bang khoang céch giira hai mat phang song
song lan luot di qua hai duong thing d6.
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Cau 187.

Cau 188.

Cau 189.

Cau 190.

Cau 191.

Cau 192.

Cau 193.

C. Khoang céch giita hai duong thing chéo nhau bang khoang cich giita mot trong hai duong
thing va mit phing song song v4i né chira dudng thing con lai.

D. Khoang cich giira hai duong thiang chéo nhau bang khoang cach giita hai duong thing song
song 1an Iuot cit hai dudng thing d6.

Tim ménh dé sai trong cic m¢nh dé sau:

A. Poan vudng géc chung cia hai duong thang chéo nhau 1 doan thing ngan nhét néi hai diém
thudc hai dudng thing do.

B. Poan vudng géc chung cia hai duong thing chéo nhau la dudng thiang vudng géc voi ca hai
dudng thing do.

C. DPoan vudng géc chung ciia hai dudng thing chéo nhau cit ca hai duong thing dé.

D. Poan vudng géc chung cia hai dudng thing chéo nhau vudng géc v6i mét phing song song
v6i hai duong thing d6.

Cho tr dién OABC ¢6 OA L OB, OB 1 OC, OC LOA. Goi a, B, y theo thi tu 1a géc tao
boi cdc mit phing (OAB), (OBC), (OAC) véi (ABC). Khi d6, gid tri biéu thirc
sin’ ¢ +sin® B+sin’ ¥ bang

3 5

A. 2. B. —. C.l. D. —.
2 2 2

Cho tir dién OABC c6 OALOB, OB 1L OC, OC LOA.DPat OA=a, OB=b, OC =c. Khi d6
khoang cich tir O dén mit phang (ABC) béng

A h_a2b2+bzcz+cza2 B h_a+b+c
| abc ' | 3
abc 1 1 1
C.h= : D. h=—+—+—.
\/a2b2 +b’c* +cta’ a b ¢

Duong cao cua tur dién déu canh a bang

A. "f. B. 3?“ C. a2, D. 2a4/3.

Cho dudng thing a song song véi mit phang (P). Ménh dé nao sau day sai?

A. Khoang cdch gitta a va (P) bang khoang cdch giita dudng thang a va dudng thing
a’ < (P) vasong song voi a .

B. Khodng cich giita a va (P) bang khoang céch giita a va hinh chiéu ctia n6 1én (P).

C. Khoang céch giita a va (P) bang khoang céch gitta a va dudng thing b nim trén (P) va
vudng géc voi a

D. Khoang cich gitta @ va (P) bang khodng cdch giita a va dudng thang b nam trén (P) va
khong song song véi a.

Cho hinh hop dimg ABCD.A’B'C’D’ . Trong cic ménh dé sau, ménh d& nao diing?

A. d(AC,B'D')=AA'. B. d(AC,B'D')= AD'.

C. d(AC,BD)=AB". D. d(AC,B'D")=CB’".

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’D’ . Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. d(BB',AC’)=d(BB,(ACCA’)) B.d(BB,AC")=d(B,AC’)

C. d(BB,AC")=d(B,(ACC'A’))  D. d(BB’,AC’)=BO (O la tam hinh vuéng ABCD)
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Céu 194. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C’D’ . Trong céc ménh d& sau, ménh dé nao sai?

A. AD 1 (BDD'B'). B. BD L (ACCA').

C. (BDD'B’) L(ACCA). D. BC//(ADC'B’).

Cau 195. Trong khong gian cho hai dudng thing a, b chéo nhau va dudng thing ¢ song song véi a .
Khi d6
A. b va c songsong B.b va c citnhau. C. b va ¢ chéo nhau. D. Ca 3 déu sai.

Céu 196. Cho tir dién déu ABCD, goi a 1a gbc giita hai mit bat ky cua ttr dién ABCD . Khi d6,

3

1 V2 1
A. cosp=—. B. cosp=——. C.cosp=—. D. cosp=—.
14 3 14 2 14 2 14 2

Cau 197. Cho tir dién déu SABC, goi r 1a géc giita SA va mit (ABC). Khi d6,

V3 1 1 1
A. cosp=—. B. cosp=—. C. cosp=—. D. cosp=—.
9= @ NG 9=3 @ NG
Cau 198. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ canh a. Khoang cich tir dinh C’ dén mit phing
(BDD'B’) bing
a3

2. D. —.
2 2

AL B. <. c X
3 2

Cau 199. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD, géc giita hai mat phang (SAC) va (SBD) bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 200. Cho hinh chép tir gide S.ABCD c6 déy 1a hinh chit nhat, AB=a, AD =2a, canh bén SA
vuong géc voi ddy. Khoang céch giita hai duong thing AB va SC béng
A. # B. 2 c. 205 D. =

25 ' 5 J3
Tai liéu tham Khao

[1] Tran Van Hao — Pai s6 va Gidi tich 11 - Nha xuét ban Gido Duc Viét Nam

[2] Tran Van Hao — Bai tdp Pai s6 va Gidi tich 11 - Nha xuat ban Gido Dyc Viét Nam

[3] Tran Van Hao — Hinh hoc 11 - Nha xuét ban Gido Duc Viét Nam

[4] Tran Van Hao — Bai tdp Hinh hocll - Nha xuit ban Gido Duc Viét Nam

[5] Tran Van Hao — Bai tdp Pai s6 va Gidi tich 11 - Nha xuat ban Gido Dyc Viét Nam

[6] Leé Hong Dutc — Bai gidng trong tam TOAN 11 - Nha xuit ban PHQGHN

[71 Lé Hoanh Pho — Phuong phdp gidai CAC CHU PE CAN BAN PAI SO 11 - NXB PHQGHN
[8]1 Lé Hoanh Phod — Phuwong phdp gidi CAC CHU PE CAN BAN HINH HOC 11 - NXB PHQGHN
[91 Nguyén Duy Hiéu — Ky thudt gidi nhanh bai todn hay & khé Gidi tich 11 - NXB PHQGHN
[10] Nguyén Duy Hiéu — K thudt gidi nhanh bai todn hay & khé Hinh hoc 11 - NXB DPHQGHN
[11] http:/mathvn.com

[12] http:/www.vnmath.com/

[13] http:/k2pi.net.vn/

[14] http:/forum.mathscope.org/index.php

[15] Va mot sb tai liéu trén Internet ma khong 1 téc gia.
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PHU LUC

A - KIEN THUC CO BAN

1. Chithg minh dung thang d song song mp (o) (d « (a))

Cach 1.
Cach 2.
Cach 3.

Ching minh d//d” va d’' < (&)
Ching minh d < (B) va (8) // («)

C/m d va (&) cling vudng géc v6i 1 dudng thing hodc cling vudng géc voi 1 mit phang

2. Chithg minh mp () song song véi mp ()

Cach 1.

Cdch 2.

Ching minh mp (@) chita hai dudng thang cat nhau ciing song song véi (3) (Nghia la 2
duong thiang ct nhau trong mét nay song song véi 2 duong thang trong mat phang kia)

Chimg minh (@) va (f) ciing song song véi 1 mit phang hodc cling vudng géc véi 1 duong
thang.

Cach 1.

Cdch 2.

Cach 3.

Cdch 4.
Cadch 5.

Cach 6.

Cdach 7.

Hai mit phang (@), () c6 diém chung S 1an lugt chira hai dudng thang song song a va b
thi (@)~ (B)=Sx/lallb.
(a)/la, ac(f) =(a)n(B)=blla

Hai mat phing cit nhau ciing song song voi mot dudng thang thi giao tuyén cua ching song
song v&i duong thang do.

Mot mat phang cit hai mat phing song song cho 2 giao tuyen song song

Mot mat phang song song vdi giao tuyen cua 2 mat phang cit nhau, ta dugc 3 giao tuyen song
song.

Hai duong thang ciing song song véi duong thang thir 3 hodc cling vudéng géc véi mot mat
phing thi song song véi nhau.

Str dung phuong phap hinh hoc phing: duong trung binh, dinh 1i Thales d4o, canh ddi tur gidc
dac bict, ...

4. Chithg minh duting thing d vuéng géc véi mdt phing ()

Cach 1.
Cach 2.

Cdch 3.
Cach 4.

Cach 5.

Cach 6.

Ching minh duong thing d vudng géc véi hai dudng thing cit nhau nam trong ().

Ching minh d nam trong mdt trong hai mat phing vudng géc va d vudng géc voi giao tuyén
= d vudng géc véi mp Cbp lai. ‘7

Chirng minh d 1a giao tuyén cua hai mat phang cung vudng géc voi méat tha 3.

Chirng minh dudng thing d song song véia ma a L ().

Du(‘mgqtha&lng nao vudng géc véi mot trong hai mit phang song song thi ciing vudéng géc voi
mat phang con lai.

Chiing minh J 14 truc clia tam gidc ABC nam trong («).

5. Chuithg minh hai dutng thing d va d’ vuéng géc:

Cach 1.

Cdch 2.
Cach 3.

Ching minh d L () va d' c ().
Str dung dinh 1i 3 duong vudng goc.
Chung t6 géc gitta d , d” bang 90°.

6. Chuing minh hai mit phing (@) vi. (f) vuing gbc:

Cach 1.
Cdch 2.
Cach 3.
Cach 4.

Ching minh (a)>d va d L(f).

Chung to géc gitra hai mat phang (o) va (B) bang 90°.
Chtng minh a // () ma (f) La

Chung minh (&) // (P) ma (S)L(P).
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B - CONG THUC CO BAN
1. Tam gidc
a. Tam gidc thwong:

1 1 . abc
S :—BC.AH:—AB.AC.smAz—— r= a b c
D Suine =7 5 TR Jr(p=a)(p-b)(p-

1
@ Saasu = Saacu _ESAABC
® AG =§AM (G la trong tam)

2 2 2 )
@ Do dai trung tuyén: AM * = AB ;AC - Bf

® DPinh Ii ham sb cosin: BC? = AB*+ AC? —2AB.AC.cos A
® Dinh Ii ham sb sin: .a = _b = _C =2R
sinA sinB sinC
b. Tam gidc déu ABC canh a:
canhx\/g a 3

h 3 2
@SAABC (Can4) f:a4\/§ ® AH = 5 = ——AH_—

¢. Tam gidac ABC vuong tgi a:
1 1
® S = EAB.AC = EAH.BC

® BC?*=AB*+AC?

® BA*>=BH.BC @ CA*=CH.CB ® HA®’ = HB.HC
® HA? = HB.HC ® AH.BC=AB.AC
1 1 1 HB AB’ 1
® AH?> AB* AC? ® HC AC? ® 2
. AC AB _AC AB
@ sinB=—— cosB=— tan cotB=——
© BC ® BC ® " AB ® AC

d. Tam gidac ABC vuong cdn tai A
® BC=AB2=AC\2 @ aB=ac=2C
\/5 A D
2. Tic giac

A

a. Hinh binh hanh: / A
Diéntich: S ,,,, = BC.AH =ABADsinA ™ c L

b. Hinh thoi: B ‘ D
e Diéntich: § ., = %AC.BD = AB.AD.sin A C
e Diac biét: khi ABC = 60° hodc BAC =120° thi céc tam gidc ABC, ACD @

c. Hinh chii nhdt: A b4 D
S usep =AB.AD

d. Hinh I.thon,g: i B c B C
e Diéntich: S ,,., =AB A D
e Duong chéo: AC = AB\2

(AD + BC).AH i
2 B H C

e. Hinh thang: S ,,., =



TAILIEU HOC TAP TOAN 11 - HK2

88

Hi.1
1
2
3
4
5

H1.2

1. Géc giita canh bén SB va mgt ddy (ABCD) bang a:

2. Géc giira canh bén SD va mt ddy (ABCD) bang a:

3. Géc giira canh bén SC va mgt ddy (ABCD) bang a:

H1.3

1. Géc giita canh bén SB va mit bén (SAD) bang o:

2. Géc giira canh bén SD va mt bén (SAB) bing a:

3. Géc giira canh bén SC va mgt bén (SAB) bing a:

4. Géc giira canh bén SC va mdt bén (SAD) bang o:

C - MOT SO HINH THUONG GAP

HINH 1. Hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh chif nhat
(hoac hinh vuong) va SA vuong goc véi day

- Ddy, duing cao, canh ddy, canh bén, mit bén cia hinh chdp

. bay: 1a hinh vuong hodc hinh chit nhat

. Puwong cao: SA

. Canh bén: SA, SB, SC, SD

. Canh day: AB, BC, CD, DA

. Miatbén: ASAB vudngtai A. ASBC vudngtai B.
ASCD vuongtai D. ASAD vuongtai A. g

- Goc giita canh bén va day

Ta c6: SA L(ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cia SB 1én (ABCD) 1a AB

=X (m)=(ﬁ3)=ﬁ4:a

Ta c6: SA L(ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cia SD 1én (ABCD)1a AD

= (S/D,‘(TLXB\CM):(SD,AD):S/D?&:a

Ta c6: SA L(ABCD) (gt)
= Hinh chiéu cua SC 1én (ABCD) la AC

= (SC.(ABCD))=(SC.AC)=5CA=a
- Géc giifu canh bén vé mat bén:

Ta c6: AB L (SAD) = Hinh chiéu ciia SB 1én (SAD) la SA
= (m):(ﬁ):@:a

Ta c6: AD L (SAB)
= Hinh chiéu cia SD 1én (SAB) la SA

~ (SD(5AB)) = (5D.54) - D54 ~a

Ta c6: BC L (SAB)
= Hinh chiéu cia SC 1én (SAB) la SB

. (SC.(5AB)) = (5C.58) = B5C =

Ta c6: DC L (SAD) => Hinh chiéu cia SC 1én (SAD) la SD
= (m):(ﬁ):ﬁfza
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H1.4 - Goc gidtn mait bén va mat ddy:

1. Géc giira mdt bén (SBC) va mgt ddy (ABCD) bang a:
Tacé: BC L AB tai B (7), BC L SB tai B (?7)
(SBC)(ABCD)=BC

. (5B, (ABCD)) - (45.35) = B a
2. Géc giira mit bén (SCD) va mgt ddy (ABCD) bing a:

Tacé: CD L AD tai D (?), CD L SD tai D (?)
(SCD)N(ABCD)=CD

. ((SCD)-(ABED)) - (4D.5D) - 5D - a
3. Géc giira mit phang (SBD) va mit ddy (ABCD) bang a:

% Ddy ABCD la hinh chir nhdt:
Trong (ABCD),vé AH L BD tai H = BD L SH (?)

= ((SBD),(ABCD)) =(AH,SH )= SHA=a
w Chii y: Néu AB< AD thi diém H & gan B hon
Néu AB> AD thi diém H ¢ gan D hon
% Ddy ABCD la hinh vuong:
Goi 0=ACNBD = AO L BD (?)
= BD 150 (?)

~ ((SBD)(ABCD)) = (50,40 = S04 = a

1.5 - fhodng cach “diém - mat”
1. Khodng cdch tir A dén mdt phing (SCD)

Trong mp(SAD), v& AH L SD tai H
= AH L(SCD) (?)
= d(A,(SCD))=AH

2. Khodng cdch tiv B dén mdt phing (SCD)
Vi AB//(SCD) (?) nén d(B,(SCD))=d(A,(SCD)) (xem dang )

3. Khodng cdch tir A dén mgt phing (SBC)
Trong mp(SAB), v& AH L SB tai H
= AH L (SBC) (?)
= d(A,(SBC))=AH

4. Khodng cdch tiv D dén mdt phing (SBC)
Vi AD // (SBC) (?) nén d(D,(SBC))=d(A,(SBC)) (xem dang 3)
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5. Khodng cdch tir A dén mt phing (SBD)
% Pdy ABCD la hinh chir nhdt:
e Trong (ABCD), v& Al L BD tai I
= BD 1 (SAI) (?)
e Trong (SAI),v& AH L SI tai H
= AH L(SBD) (?)
= d(A, (SBD))=AH
w Chii y: Néu AB< AD thi diém I & gan B hon
Néu AB> AD thi diém I ¢ gan D hon
% Ddy ABCD la hinh vuong:
e Goi 0O=ACNnBD
= AO 1L BD ()= BD L (SAO) @)

e Trong (SAO), v& AH L SO tai H
= AH L (SBD) (?) = d(A, (SBD))=AH

6. Khodng cdch tir C dén mdt phang (SBD)
Vi O 1a trung diém cia AC nén d (C,(SBD)) =d (A,(SBD))

HINH 2. Hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh thang vudng
tai A va B va SA vuong goc vdi day

H2.1 - Day, duting cao; canh ddy, canh bén, mdt bén ciia hinh chdp S
Pay: Hinh thang ABCD vuong tai A va B

Puong cao: SA

Canh bén: SA, SB, SC, SD A D

A I e

Mit bén: ASAB vuodng tai A.
ASBC vudng tai B. O 0
ASAD vudng tai A. B c B C
w Chii j: Néu AB=BC va AD=2BC thi AC LCD = CD L(SAC) = ASCD vudng tai C

H2.2 - Géc giita canh bén SB va ddy

1. Géc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABCD): 3

Taco: SA L ABCD (gt)

= Hinh chiéu cua SB1én (ABCD) 1a AB

. (SB.CABCD)) - (58,78 ) - 584 AL b
2. Géc giita cgnh bén SD va mt diy (ABCD): \

Ta c6: SA L ABCD (gt) ‘ C

= Hinh chiéu ciia SD 1én (ABCD) la AD= (m)z(SD,AD) — SDA

3. Goc giita cgnh bén SC va mt diy (ABCD):
Ta c6: SA L ABCD (gt)
— Hinh chiéu ciia SC 1én (ABCD) la AC = (m):(m) — SCA

Canh day: AB, BC, CD, DA AT D
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H2.3 - Goc gitta mat bén va mat day:

1. Géc giita mét bén (SBC) va mdt diy (ABCD) :

Ta co:

BC L AB tai B (?)

BC L SB tai B (?)
(SBC)n(ABCD)= BC

= ((SBC),(ABCD))=(AB,SB) = SBA

. Gdc giita mdt bén (SCD) va mdt ddy (ABCD) :

Trong (ABCD), v& AM L CD tai M
— SM LCD tai M (?)
Ma (SCD)A(ABCD)=CD

= ((m)):(m):b’/ﬂ/ﬁ:a

w Chii ¥: Néu AB=BC va AD=2BC thiAC L CD.Dodé M =C.
112.4-1{ho&ngcdch“dié;n-mdt”

1. Khodng cdch tir A dén mdt phing (SBC)

Trong mp(SAB), v& AH L SB tai H

= AH L(SBC) (?)
= d(A,(SBC))=AH

. Khodng cdch tir D dén mgt phing (SBC)
Vi AD // (SBC) (?) nén d(D,(SBC))

d (A,(SBC)) (xem dang 3)

Khodng cdch tic A dén mdt phing (SCD)

e Trong (ABCD),v& AM L CD tai M

= CD L(SAM) (?)

e Trong (SAM),v& AH L SM tai H

= AH 1(SCD) (?)

= d(A,(SCD))=AH
w Chii ¥: Néu AB=BC va AD=2BC thiAC L CD.Dodé M =C.

H3.1 - Day, duong cao, canh day, canh bén, mat bén ciia hinh chép
ABCD la hinh vudng

1. bay:

2. Puwong cao: SO
3. Canh bén: SA=
4. Canh day:

5. Mat bén:

9]

A

(]

w

@)

9]

>

7

o3
@

9]

>

-

oy
@

9]

>

'
)
= 5

vy
@

HINH 3. Hinh chép tir giac déu S.ABCD

AB=BC=CD=DA
ASAB, ASBC, ASCD, ASAD
1a c4c tam gidc cAn tai S va bang nhau.

SB=SC=SD

. N2

Goi O 1a tam hinh vuéng ABCD = SO L (ABCD)
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H3.2 - Géc giti canh bén va ddy

1. Géc giita cgnh bén SA va mdt diy (ABCD):

Ta c6: SO L (ABCD) (?)
= Hinh chiéu cia SA 1én (ABCD) 1a AO
= (SA.(ABCD)) = (54.40) = 540

Tuong tu (m) = (be\O) = S/B\O
Goc giira canh bén SC va mat day (ABCD):
Tuong tu (m) = (be\O) = S/C\O

Tuong tu (m) = (SD, DO) = S/D\O

w  Chiiy: SAO = SBO = SCO = SDO
H3.3 - Géc giittn mait bén vé mal ddy:

1. Géc giita mét bén (SAB) va mat diy (ABCD) :

Tacé: OM 1L ABtai M (?)
= AB L SM tai M (?)
Ma (SAB)N(ABCD) = AB

= ((SAB).(ABCD))=(0M M ) = SMO

Tacé: ON LBC tai N (?)
= BC LSN tai N (7)
Ma (SBC) L(ABCD)=BC

= ((SBC).(ABCD)) =(ON, 5N )= SNO

Tacé: OPLCD tai P (7)
= CD L SP tai P (?)
Ma (SCD)N(ABCD)=CD

= ((SCD),(ABCD)) =(OP.SP)= SPO

4. Goc giita mdt bén (SAD) va mat diy (ABCD) :
Tacé: OQ L AD tai Q (?)
— AD 1 SO tai O (?)
Ma  (SAD)N(ABCD)=AD
= ((S4D),(ABCD))=(00,50) = 500
w Chii j: |SMO = SNO = SPO = SQO

Goc giita canh bén SB va mdt diy (ABCD):

Goc giita canh bén SD va mgt ddy (ABCD):

Goc giita mét bén (SBC) va mdt diy (ABCD) :

Goc giita mét bén (SCD) va mdt diy (ABCD) :

— “Goc giita cdc canh bén voi mat ddy bang nhau”

— “Goc giita cdc mat bén voi mat ddy bang nhau”



GV. TRAN QUOC NGHIA

93

H3.4 - tihodng cach “diém - mdt”

1. Khodng cdch tir O dén mdt phang (SCD)
Trong (ABCD), v& OM L CD tai M

2. Khodng cdch tiv A dén mdt phing (SCD) B

Trong (SOM ), vé OH L SM tai H

Vi 0

= CD L (SOM) (?)

= d(0,(SCD))=0H ¢

la trung diém ctia AC nén d(A,(SCD))=2d(0,(SCD))

3. Khodng cdch tir B dén mdt phang (SCD)

Vi 0

la trung diém ctia BD nén d(B,(SCD))=2d(0,(5CD))

HINH 4. Hinh chép S.ABC, SA vudng goc véi day

H4.1 - Day, dutng cao, canh day, canh bén, mdt bén ciia hinh chdp

1
2
3
4
5

. Pay: tam gidc ABC S
. Puwong cao: SA

. Canh bén: SA, SB, SC

. Canh day: AB, BC, CA

. Miatbén: ASAB latam gidc vudng tai A.

Chii y: Néu AABC vuobng tai B thi ASBC vudng tai B

ASAC la tam gidc vuong tai A. A

Néu AABC vuéng tai C thi ASBC vudng tai C

&7

H4.2 - Goc giita canh bén va day
1. Géc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABC):

2. Géc giita cgnh bén SC va mdt diy (ABC):

Ta co:
= Hinh chiéu cia SB 1én (ABC) la AB
= (W)%S/B,—H@):S/&\L\

Ta co:

= Hinh chiéu cia SC 1én (ABC) 1a AC

9]

SA 1 (ABC) (gt)

A

SA 1 (ABC) (gt)

w'l

9]

e~

= (m):(m):s&x

H4.3 - Géc giita mat bén (SBC) va mdl ddy (ABC):

1. Tam gidgc ABC vudng tai B

2. Tam giagc ABC vuong tai C

Ta co:

Ta co:

>

BC L AB tai B (?)
BC L SB tai B (7)

(SBC)n(ABC)=BC = ((m) - (m) = SBA

L

wn
os)

BC L AC tai C (9)
BC L SC tai C (?)

(SBC)n(ABC)=BC = ((m) - (ﬁ) = SCA

>
w |
@
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3. Tam giagc ABC vuong tai A
Trong (ABC), v& AM L BC tai M (?) S
= BCLSM tai M (?)
(SBC)N(ABC)=BC = ((SBC),(ABC))=(AM ,SM ) = SMA

w Chii y: ¢ M khéng la trung diém BC AQ C
o Néu ABC>ACB thi M 6 trén dogn BC va gan B hon ¢
o Néu ABC<ACB thi M 6 trén doan BC va gan C hon B

e Néu AB> AC thi M ¢ trén doan BC va gan C hon
e Néu AB< AC thi M ¢ trén doan BC va gan B hon

4. Tam gidc ABC cédn tai A (hodc déu) S
Goi M 1a trung diém BC
= BC LAM tai M (?)
= BCLSM tai M (?)
AN C

Ma (SBC)N(ABC)=SM = ((SBC).(ABC))=(AM SM )= SMA
5. Tam gidgc ABC cé6 ABC >90°
Trong (ABC), v& AM L BC tai M (?)

= BCLSM tai M (?)
(SBC)N(ABC)= BC

= ((SBO).(ABO)) =(AM ,SM ) = SMA

w Chii y: M nam ngoai doan BC va & vé phia B

6. Tam gidc ABC c6 ACB >90"

Trong (ABC), v& AM L BC tai M (?)
= BCLSM tai M (?)
(SBC)(ABC)=BC
. ((SBC).(ABC)) = AV 5 ) = 577A AS M
w Chii §: M nam ngodi dogn BC va ¢ vé phia C S § ¢
H4.4 - Khodng cach " diém - miit”
1. Khodng cdch tic B dén mdt phing (SAC)
Trong (ABC), v& BH L AC tai H AD C
= BH 1 (SAC) (?) = d(B,(SAC))=BH

w Chu y:

, S B
* Néu AABC vudng tai A thi H = A vakhidé AB=d(B,(SAC))
¢ Néu AABC vuong tai C thi H =C va khi dé BC:d(B,(SAC))
2. Khodng cdch tir C dén mdt phing (SAB) I c
A
Trong (ABC), v& CH L AB tai H N

= CH L (SAB) (?) = d(C,(SAB))=CH
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= Chii ¥: S
* Néu AABC vuéng tai AABC thi H = A va khi d6 CA=d(C,(SAB))

* Néu AABC vuodng tai B thi H =C va khi dé CB :d(B,(SAB))

3. Khodng cdch tir A dén mdt phang (SBC) ©
e Trong (ABC),v& AM L BCtaiM (?)= BC LSM tai M (?) ¢
 Trong (SAM ), vé AH L SM tai H= d(A,(SBC))=AH B
w Chii y: Tity déc diém ciia AABC dé cdc dinh diing vi tri ciia diém M trén duong thang BC .

HINH 5. Hinh chép tam giac déu S.ABC

H5.1 - Ddy, dubng cao; canh ddy, canh bén, mdl bén ciia hinh chép 5
1. Pay: Tam gidc ABC déu
2. Pwong cao: SO
3. Canh bén: SA=SB=SC

A C
4. Canh day: AB=BC=CA
S. Matbén: ASAB, ASBC, ASCA
1a c4c tam gidc cAn tai S va bang nhau. B

Goi O la trong tAm cia tam giac ABC = SO L (ABC)

w. Chii y: Tiedién déu S.ABC I hinh chdp cé ddy va cdc mit bén 1o nhitng tam gidc déu bang nhau.
H5.2 - Géc giita canh bén va ddy
1. Géc giita cgnh bén SA va mdt diy (ABC):
Ta c6: SO L (ABC) (?)
= Hinh chiéu cia SA 1én (ABC) 1a AO

—_—

= (m):(SA,/A\O):SAO

2. Goc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABC):

Tuong tu (m) = (be\O) = S/B\O

3. Goc giita cgnh bén SC va mdt diy (ABC):

Tuong tu (m) = (be\O) = S/C\O

= Chu y: SAO = SBO = SCO| — “Gée gitra cdc canh bén véi mat ddy bang nhau”

H5.3 - Goc giita mat bén va mdt ddy:
1. Géc giita mét bén (SAB) va mat diay (ABC):
Taco: OM LABtaiM (7)) = ABLSM tai M (?)
Ma  (SAB)n(ABC)=AB = ((Sﬂ),(A\BC)):(OM,_S\M):SM/\O
2. Goc giita mdt bén (SBC) va mat diay (ABC): A
Tacé: ON LBC tai N (?7) = BCLSN tai N (?)
Ma  (SBC)n(ABC)=BC= ((SBC),(ABCD))=(ON,SN)=SNO
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3. Goc giita mdt bén (SAC) va mat diy (ABC):
Tacé: OPLAC tai P (7)
= ACLSP tai P ()
Ma  (SAC)N(ABC)=AC = ((SAC).(ABC))=(0P,SP)=SPO

w Chi y: SMO = SNO = SPO| — “Géc gitra cdc mat bén véi mdt ddy bang nhau”

5.4 - fhodng cdch “diém - mat”
1. Khodng cdch tir O dén mdt phing (SAB)
e Trong (ABC),v& OM L AB tai M = AB 1L (SOM) (?)
e Trong (SOM),v& OH L SM tai H = d(0,(SAB))=0H
2. Khodng cdch tir C dén mdt phing (SAB)
Vi O la trong tam cua AABC nén L =3
MO

= d(C,(SAB)) :%—g-d(o,(SAB)) =3d(0,(SAB))

HINH 6a. Hinh chép S.ABC
c6 mot mat bén (SAB) vuong goc vai day (ABCD)

“{uén luén vé SH vudng géc véi giao tuyén” S
H6a.1 - Goc giita canh bén va mdt day
e V& SH LAB tai H
Vi (SAB) L (ABC) nén SH 1 (ABC) Al---

w Chii y: Tity ddic diém ciia tam gidc SAB dé xdc dinh diing vi tri ciia
diém H trén dwong thang AB . H
1. Géc giita cgnh bén SA va mdt diy (ABC):
Tacé: SH L(ABC) (?)
= Hinh chiéu cia SA 1én (ABC) 1a AH

= (SA.(ABO)) = (5, AH ) = sAF A

2. Goc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABC):
Tacé: SH L(ABC) (?)
= Hinh chiéu cia SB 1én (ABC) la BH

— S

= (m) :(ﬁ{):SBH

3. Goc giita cgnh bén SC va mdt diy (ABC):
Tacé: SH L(ABC) (?)
= Hinh chiéu cta SC 1én (ABC) 1a CH

—(SC.(ABC) ) = (€. ) = 5CH



GV. TRAN QUOC NGHIA
H6a.2 - Goc giita mdt bén va mal day:
e VEé SH | AB tai H
e Vi (SAB)L(ABC) nén SH L (ABC)
w Chi y: Tity dac diém cua tam gicic SAB dé xdc dinh diing vi tri cua
diem H trén duong thang AB.
1. Géc giira mdt bén (SAB) va mat dday (ABC):

Vi (SAB) L (ABC) nén ((SAB).(ABC))=90"

2. Goc giita mdt bén (SAC) va mat diy (ABC):
Vé HM 1 AC tai M

HM 1 AC
5: = AC L(SHM), ma SM < (SHM )= SM L AC

. ((SBC).(ABC)) = HT 5M1 ) = SHiF

3. Goc giita mdt bén (SBC) va mat diay (ABC):
V& HN L BC tai N
 HN LBC

} = BC L (SHN),

ma SN < (SHN)=> SN L AB = ((SBC).(ABC)) =(HN.SN )= SNH

HINH 6b. Hinh chép S.ABCD c6 mot mat bén (SAB) vudng goc véi day
(ABCD) va ABCD la hinh chir nhat hoac hinh vudng
“{uén luén vé SH vubng géc véi giao tuyén”

H6b.1 - Goc giita canh bén va mdt day

o V& SH LAB tai H S

e Vi (SAB)L(ABCD))nén SH L (ABCD)

w Chu y: Tuy dac diém ciia tam gidc SAB dé xdc dinh ding vi tri cua dién

H trén dwong thang AB.

1. Géc giita cagnh bén SA va mdt diy (ABCD):

Tacé: SH L(ABCD) (?) B ¢

= Hinh chiéu ctia SA 1én (ABCD) la AH = (SA,(ABCD))=(SA, AH )= SAH

2. Goc giita cgnh bén SB va mdt diy (ABCD):

—_

Tuong tu (SB,(ABCD)) =(SB,BH )=SBH

3. Gdc giita canh bén SC va mdt diy (ABCD) :

Tuong tu (m):(ﬁ):ﬁ

4. Goc giita cgnh bén SD va mt diy (ABCD):

Tuong tu (m):(ﬁ):ﬁl
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H6b.2 - Goc giia mdt bén va mdt day:
1. Géc giita mét bén (SAD) va mat diy (ABCD) :

Tacé: HAL AD (7
SH L AD ()= AD 1L (SHA) = AD L SA

Ma (SAD)(ABCD)=AD = ((m)) - (S?DFI) — SAH

2. Goc giita mdt bén (SBC) va mat day (ABCD) :
Tacé: BALBC (7
SH L BC (7))
— BC L(SHB) = BC L SB

Ma (SBC)n(ABCD)=BC = ((W)):(SEEI):S/B?]
3. Goc giita mdt bén (SCD) va mat day (ABCD) :
Trong (ABCD), v& HM L CD tai M

_ HM 1.CD
Ta co:
SH 1. CD

Ma (SCD)(ABCD)=CD = ((m)) - (HT\TST/I) - SMH

}:> CD L (SHM) = CD L SM

HINH 7. Hinh l3dng tru

® Lang tru co:

e Hai ddy song song va la 2 da gidc bang nhau
e (C4c canh bén song song va bang nhau
e (Cac mat bén la cac hinh binh hanh

@ Ling tru dimg 1a lang tru c6 cic canh bén vudng géc voi day

® Ling tru tam gia déu 12 ling try ding, c6 ddy 12 tam gidc déu

@ Ling tru c6 day la tam giac déu 1a ling try xién, c6 ddy 1a tam giac déu

® Ling tru ti gidc déu 1a ling tru diémg, c6 ddy 12 hinh vudng

® Ling tru c6 day la t giac déu 12 ling tru xién, c6 ddy 12 hinh vudng
@ Hinh hgp 1a hinh lang try xién, c6 ddy 1a hinh binh hanh

Hinh hgp ding la lang tru ding, c6 ddy la hinh binh hanh -
® Hinh hp chir nhat 12 ling tru dimg, c6 ddy Ia hinh chir nhat Léang tru déu

Hinh 1ap phuong 12 ling tru dimg, c¢6 ddy va cdc mit bén a hinh vuéng. A ¢
@ Lang tru ding ABC. A’'B’C’. a
e Goc gitta (A'BC) va (ABC):
V& AM L BC tai M
"M

- A C
= AM 1LBC ()= ((A’BC),(ABC)) = AMA’
. Ch}i y: Tuy dac diém CL?)a tam gidc ABC dé xdc dinh ding vi tri cua A’ B '
diem M trén duong thang BC . Y o D
® Hinh hop chit nhit ABCD. A’B'C'DY. Bl L
e Goc gitta (A'B'CD) va (ABCD): : h .
Tac6: BC LCD = CD LB'C (?) = ((A’B'CD),(ABCD)) = BCB’ TN =D
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