SO GIAO DUC VA DAO TAO HA NOI DPE CUONG ON TAP CUOIKY 1
TRUONG THPT PHUC THQ Nim hoc: 2024 - 2025
MON: TOAN 12

I.LY THUYET
1. Ung dung dao ham dé khio sat va vé do thi ham sb.
- Tinh don diéu cia ham sé.
- GTLN-GTNN cua ham sé.
- Tiém can.
- Khao sat sur bién thién va v& dd thi ham sd.
2. Cac sé dic trung do mirc dd phan tan cho mau s0 li€éu ghép nhom.
- Khoang bién thién , khoang tir phan vi cua mau sd liéu ghép nhom.
- Phuong sai. D6 1éch chuan ctia miu s6 liéu ghép nhom.
3. Nguyén ham. Tich phén
- Nguyén ham
4. Toa d§ cuia vecto trong khong gian.
- Vecto va cac phép toan vecto trong khéng gian.
- Toa d0 cua vecto.
- Biéu thirc toa d6 cta cac phép toan vecto.
5. Phuong trinh mit phang, dwong thang, mit cau trong khong gian.
- Phuong trinh mat phang (Phan I.)
Il. CAU HOI ON TAP
A. PAI SO
PHAN 1. CAU HOI TRAC NGHIEM NHIEU PHUONG AN LUA CHON
Caul. Choham s bicba y=f(x) c6 dd thila duong cong hinh bén duéi:

Ly

AN /_

x

)
—_———— -4

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (-;0). B. (2;+). C. (-31). D. (0;2).
Cau 2. Biéthamsd y=+/8+2x—x> ddng bién trén khodng (m;n) v6i m—n 16n nhat. Tinh m+n.
A 1. B. 2. C. 0. D. 1.

Cau3. Chohamsd y=

A. Ham sb da cho nghich bién trén khoang (—;1).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0; +w) .
C. Ham sé da cho dong bién trén khoang (—0;1) va khoang (1;+w) .
D. Ham sb da cho nghich bién trén tap R\ {1}.
Cau 4. Ham s6 nao sau day nghich bién trén tap xac dinh ctia n?
A.y:LJri B. y=-x"-x+2 C.y=x"+2x D. y=x"+2x°
x p—
Cau’5. Chohamsd y=f(x) c6 bang xét diu dao ham nhu sau:

.-!'|—-,-r_ () 1 2 4 4 a0
- 10 + 0o+

_-:;" - 0 +

Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?



A. (L+). B. (0;2). C. (-;1). D. (1,2).

Cau6. Chohamsd f(x) codaohamtrén R 1 f'(x)=(2-x) (x+2) (1-x),vxeR.Hamsd f(x) dongbién
trén khodng nao dudi day?
A. (-2:1). B. (-2;2). C. (1,2). D. (0;+).

Cau7. Chohamsb y = f(x) x&c dinh trén R va co6 bang bién thién nhu hinh v& sau:

T —00 —1 0 —+oc
Y + 0 — 0 +
2 o0
—00 -3

Tim diém cyc dai ctia ham s6 y = f(x).
A x=2. B. x=-1. C. x=-3. D. x=0.
Cau8. Chohamsd f(x) xac dinh trén R\ {1} va c6 bang xét dau f'(x) nhu sau:

T ‘—oc- —1 0 1 2 +00
fa| = 0 = 0 + | - 0 -
S4 diém cuc tri cua ham sb da cho 1a
A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.
Cau 9. Tinh d¢ dai doan thang ndi hai diém cuc tri cua do thi ham sd y=x"-3x"+1.
A. 6. B. 5. C. 5. D. 24/5.
2
Cau10. Goi M,N la cac diém cyec trj ctia dd thi ham s y:L";z va MN =ay/5. Tinh a.
X+
A. 6. B. 5. C. 3. D. 2.

Cau 11. Cho ham s bac ba y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T |—00 0 3 +o00
f'(=) + 0 - o0

+
+00
flx) /2 \_4/

Biét duong thang di qua hai diém cyc tri ctia d0 thi ham s6 da cho 1a y =ax+b,(a;beR). Tinh a+b.

A. 4. B. 2. C.1. D. 0.
Cau 12. Biét gia tri cuc tiéu ham sb f(x)z(x—l)e“ la v, =ae+b,(a;be@). Tinh 2a+b+1.
A. 2. B. 1. C.o. D. 3.

Cau 13. Cho ham sé y = f(x)lién tyc va c6 dd thi trén doan [ -2;4 | nhu hinh v& bén dusi:

Yy

N

Téng gia trj 1on nhat va nho nhat cia ham sé y = f(x) trén doan [ -2;4 |bang
A. 5. B. 3. C. 2. D.o.
Cau 14. Gia trj 16n nhat ham s6 y=x>—3x+1 trén [0;1] bang



Cau 15.

Céau 16.

Céau 17.

Céau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Céau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

A. 1. B. 2. C.o. D. -1.
Cho ham s y = f(x) ¢6 f'(x)=(x"~1)(x* —4x+3), Vxe R. Gid trj Ion nhat ciia ham s6 y = f(x) trén
doan |:—1;3:| bﬁng

A. £(0). B. f(-1). C. f(1). D. £(3).
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién sau:
X 0 4 8
J'(x) + 0 -

f(x) . / \ .

Ham sé y = f(x) c6 dat gid tri I6n nhét trén doan [0;8] 1a f(x,) tai x,.Khi dé, tong x, + f(x,) bang
A. 64. B. 4. C.o. D. 20.

Mot chit diém chuyén dong theo phuong trinh S=—° +9¢> + 21t +9 trong d6 ¢ tinh bang gidy (s) va
S tinh bang mét (). Tinh thoi diém #(s) ma tai d6 van tdc ctia chuyén dong dat gia tri 16n nhat.

A. t=4(s). B. t=5(s). C. t=3(s). D. t=7(s).

Sau khi phat hién ra dich bénh Covid-19, cac chuyén gia WHO wdc tinh sb nguoi nhiém bénh ké tir
khi xuét hién bénh nhan dau tién dén ngay thir ¢ 12 f(¢)=15¢*—t*. Taxem f'(t) lIa toc 46 truyén bénh

(ngudi/ngay) tai thoi diém ¢ . Toc d6 truyén bénh s& 16n nhat vao ngay thir bao nhiéu?

A. Ngay tht 5. B. Ngay thu 10. C. Ngay thtr 25. D. Ngay tha 20.
Do thi ham sd y= 2x+l c6 dudng tiém can ding la
A y=1 B. x=1. C.x=2. D.y=2.
D6 thi ctia ham s6 ndo dudi day nhan duong thang y =-1 lam tiém can ngang?
A.y:x_z. B.y:x+1. C.y=x'-x"+2. D. y=-x"+3x-1.
1-x 2+x

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

x |- -1 0 1 +o0

v/ + + - +

+on

"L :

Tong s6 dudng tiém cin ngang va tiém can ding ciia d6 thi ham s6 y = f(x) 1a

A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.
Tim sb duong tiém cén cua dd thi ham s y= f;l
X —3x+2
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.
; : 5 . X2 +2x+2
Goi A, B lan lugt 1a giao diém cua tiém cén xién cua do thi ham s6 y= 1 véi truc Ox,Oy.
x+
Dién tich tam giac OAB bang
A 2 B. L C. 1. p. L.
3 2 4
Véi gia tri ndo cta tham s m thi dudng tiém cén ngang cua do thi ham s6 f(x) :ZL;O; di qua
x J—

diem M(1;2)?

A m=-2. B. m=4. C.m=2. D. m=-4.
Toa do tam dbi xtmg ciia do thi ham s6 y=x*—6x* +x+1 la

A. (2;13). B. (2,-13). C. (-2-13). D. (-2;-33).



Cau 26. D5 thi sau day la cuia ham sb nao?
v

-1 0 \/ x
7| .

A y=x"-3x+1. B. y=x"-3x-1. C.y=—x"-3x-1. D.y=-x"+3x"+1.

Cau 27. Db thi & hinh bén la cua mét trong bén ham sb sau. Hoi d6 13 ham sé nao trong cac ham sé sau?
Ui ' 7

P—x-1 xl2+x—1 x*—2x-1 x*—x+1
A y=2"1"" B.y=""-—- C.y=""2""2 D.y=2"-"-
y x—2 y x—2 Y x—2 y x-2
Cau 28. Cho ham sé == 1” ¢6 db thi nhu hinh v& bén dudi:
x_
VA i
O i X
! T
\ R U
n
Khing dinh nao dudi day dung?
A.b<0<a. B. 0<b<a. C.b<a<0. D.0<ax<b.
Cau 29. Cho dd thj ham s6 bac ba y = f(x) c6 hinh v& bén dudi:
y
/ ° \./ ]

Khang dinh nao dudi day dung?

A. D6 thi ham s6 da cho c6 ba diém cuc tri.

B. Ham s6 di cho dong bién trénk .

C. Ham sb da cho khong c6 gia tri 16n nhit va nho nhat.



Cau 30.

Céu 31.

Céau 32.

Cau 33.

Céau 34.

D. B) thj ham s6 da cho 12 ham s6 y = x° +3x +3.
Bang bién thién sau 1a caa mot trong bén ham sb sau. Hoi ham sé d6 1a ham s6 nao?

x | o0 -10 —4 2 +o0
¥y - 0 + + 0 -
+o0 400 0
y ~ 7 SN
24 —00 -0
2 2 2 2
A_y=ﬂ_ B_yzw_ c_y=ﬂ_ D_y=w

-x—4 -x—-4 x+4 x+4

Mot vat duge phong thing ding 18n trén tir mat dat véi tc d6 ban dau 1a 32,5 m/s (bd qua sirc can
ctia khong khi), do cao (tinh bang mét) cua vt sau ¢ gidy duge cho béi cong thire h(t)=32,5t —4,9¢*

. Van toc cua vat sau 3 gidy bang

A. 53,4 (m/s).

Tai x¢& xe tai lai xe vdi toc do trung binh 1a bao nhiéu dé tiét ki¢m tién xang nhat?

B. 32,5 (m/s).

C(o)=——+—
©) v 20

‘ ‘ - C.3,1(m/s).
Gia su chi phi tien xang C (dong) phu thudc toc d trung binh v (km/h) theo cong thirc:

5400 3

(0<v<120)

D. 4,9 (m/s).

A. 30. ) ) B. 60. ) C. 9. N D. 120.
Béng sau thong ké khoi lugng mét s6 qua mang cut duge lua chon ngau nhién trong mot thung hang.
Khéi lugng (gam) | [80;82) [82;84) [84;86) | [86;88) | [88;90)
S6 qua 17 20 25 16 12
Khoang bién thién ctia mau so liéu ghép nhém trén la:
A. 10 gam. . B.12 gam. C 2 gam. D. 20 gam.
Keét qua dicu tra vé sO gid l1am thém trong mot tuan ctia 100 sinh vién dugc cho & bicu do sau.
(s &
sinh wiEn)

45

40 57

35

30

25

20

IS

Lo

Khoang bién thién ctia mau s6 liéu dugc cho trong bi¢u do trén la:

A 2.

B. 3.

C. 10.

(sl g

D. 37.

Céau 35. Tham nién coéng tac cua cac cdng nhan hai nha mady A va B dugc cho trong bang sau

Tham nién cong téc (ndm) [0;5) [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25)
S6 cdng nhan nha may A 35 13 12 12 8
S6 cong nhan nha may B 19 26 24 11 0

Str dung khoang bién thién, hay cho biét tham nién cong tac cadc cong nhan ctia nha may nao c6 do

phan tan 16n hon?
A. Khong so sanh duoc.

B. Nhamay A c6 tham nién cong tac cua cac cong nhan phan tan 16n hon nha may B .
C.Nhamay A cé tham nién cong tac cua cic cong nhan phan tan nho hon nha may B .

D. Nhamay A c6 tham nién cong tac ctia cic cong nhan phan tin bang nha may B .



Cau 36.

Cau 37.

Céau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Ban Lan théqg ké lai chiéu cao (don vi: cm) cta cac hoc sinh nit 16p 10B va 16p 10C ¢ bang sau. Chon
dép 4n c6 khang dinh dung.

Chiéu cao(cm) [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175)
S6 hoc sinh nir 16p 10B 0 5 13 7 0
S6 hoc sinh nit 16p 10C 2 10 9 3 1

A. Chiéu cao cua cac ban nit 16p 10B dong déu hon chiéu cao ciia cac ban nit 16p 10C.
B. Chiéu cao ctia cac ban nit 16p 10C dong déu hon chiéu cao cua cac ban nit 16p 10B.
C. Chiéu cao ciia cac ban nit 16p 10B va 16p 10C dong déu nhu nhau.
D. Khoang bién thién cia miu sb liéu ghép nhém vé chibu cao cua cac ban nit 16p 10C nhé hon khoang
bién thién cua mAu sb liéu ghép nhom vé chiéu cao cia cac ban nir 16p 10B.
Mot mau sb liéu ghép nhom co6 tir phan vi thir 1 12 254,9 va t phan vi thi 3 14 417,25 thi diéu kién
gia tri ngoai 1é cua mau s6 liéu ghép nhom do la:

x>12,1 x>11,2 {x>6alﬂ6

C. D. x>11,375

x<1,35 x<0,375 x<11,375
Ban Chi rat thich nhay hién dai. Thoi gian tdp nhay mdi ngay trong thoi gian gan day ctia ban Chi duoc
thong ké lai & bang sau:

Thoi gian (phuat)

[20;25)

[25;30)

[30;35)

[35;40)

[ 40; 45)

S6 ngay 6

6

4

1

1

Phuong sai ctia mau so liéu ghép nhom 13 (Iam tron dén hang phan tram)
, C.aL |
Diing 1a hoc sinh rat gidi choi rubik, ban c6 the gidi nhiéu loai khoi rubik khac nhau. Trong mdt lan

A.31,77. B. 31,25.

tiép ¢ bang sau::

D. 32,25.

Thoi gian giai rubik (gidy) | [8;10) | [10;12) | [12;14) | [14;16) | [16;18)
S6 lan 4 6 8 4 3
D6 léch chuan cua mau so liéu ghép nhém 1a (Iam tron dén hang phan trim)
B. 6. C. 2,44, D. 2,5.

A.5,98.

.....

Trong 30 ngay, mot nha dau tu da theo ddi gia c6 phiéu ciia hai cong ty G va H vao phién mo cira mdi
ngay. Thong tin dugc ghi lai & hai bang dudi day:

Gid co phiéu ciia cong ty G

Gia (nghin dong) | [50;52) | [52;54)  [54;56)  [56;58) | [58;60)

Tan sb 3 7 9 8 3
Gid cé phiéu cia cong ty H

Gia (nghin dong) | [40;42) | [42;44) @ [44;46) @ [46;48) | [48;50)

Tan sb 6 7 5 7 )

Chon cu tra 101 dting nhat biét do 1éch chuan cang cao thi ty 1¢ rti ro cang 16n:

A. Cong ty G rui ro hon.

B. Cong ty H rui ro hon.

C. Ca hai déu rui ro nhu nhau.

D. Ca hai cong ty déu khéng rii ro.

Bicu d6 dudi day mo ta két qua dieu tra vé mirc luong khéi di€m (don vi: triéu dong) ciia mdt sO cong

nhan ¢ hai khu vuc A va B.



Miic luong khéi diém ctia cong nhan & hai khu vuc A va B

(S6 cong nhan)

Khu vyc A
sl pfrees
R

Khu vuc B
64---------"-"----ep——y ool
- B R O e
A N ) S e B ) I e S,

P e B I e B I S
11-- _I ————————
o (5:6) 6:7) [7:8) 8;9) [9;10) (Mite lutong)
Téng d6 1éch chudn ctia miu sb lidu ghép nhém & 2 khu vuce gan bing véi sé ndo sau day nhat.
A 2. B. 3. C.5. D. 1.
Cau42. Hamsb F (x) 12 mot nguyén ham cua ham sb f (x) trén khoang K néu
( )= f(x),VxeK. B. f’( )= ( )VxeK.
( )=f(x) vxeK. (x) ( )VxeK

Cau 43. Cho jf(x )dx =F,(x), [g(x)dx=F,(x). Tinh I= j[zg(x) f£(x) ]
A. 21—"1(x)— 2(x)+C. . E (x) Fl(x)
C. 2F2(x)—Fl(x)+C. ‘ 1(x)+132(x)‘
Cau44. [x'dx bang

A. %x5+C. B. 4x° +C. C. x> +C. D. 5x° +C.
A x*+2
Cau 45. Tim nguyén ham cua ham s0 f(x)="—
x
o1 2
A. jf(x)dx:E—Tc B. jf(x)dx=?+;+c.
C If(x)dx—x—3+l+C D If(x)dx—x—3—2+C
' X 3 x ' 3 x
Cau 46. Khang dinh nao sau day dung?
2 3 2 3
A. J. x—l dx=x——2x—l+C. B. I x—l dx=x——2x+1+C.
X 3 X X 3 X

2 3 2 3
C. I x—l dle x—1 +C. D. I x—1 dx=1 x—1 1+i +C.
x 3 x x 3 x x?
Cau 47. Mot vién dan dugc bin thing ding 1én trén tir mat dat. Gia sir tai thoi diém ¢ gidy (coi t=0 1a thoi

diém vién dan dugc bin 1én), van tdc cua nd duge cho boi v(t)=25-9,8t (mls). DY cao cua vién dan
(tinh tir mat dat) dat gid tri 16n nhat 1a

A 12 B. 312 c. 2% p. 125
49 98 392 98
Cau48. Biét F(x)=ax’+bx* +cx+1,(a;b;c € R) 1a nguyén ham ciia ham s6 f(x)=6x"+2x+1. Tong a+b+c
bang
A. 2. B. 4. C. 3. D. 5.

Cau 49. Biét yzF(x) la mot nguyén ham cta ham sb f(x):3x2+2x+4 thdéa man F(O):l. Gia tri

F(2)+F(3) bang
A. 67. B. 70. C. 45. D. 90.



Cau50. Chohamsé f(x)=

2x+5 khi x>1 . n . .
{ .Gia s F languyén ham cia f trén R thoa man F(0)=2. Gi4

3x* +4 khi x<1
tri ciia F(-1)+2F(2) bang
A2l. B2 C.12. D. 33.
PHAN 2: CAU TRAC N~GH|EM DU~NG SAI
Trong moi ciu, véi méiy a., b., c., d. em hdy chon ding hoic sai.
Caul. Chohamsd f (x) lién tuc trén R va c6 bang xét d4u dao ham nhu sau
x | —0 -3 0 3 +x
V' | + 0 - Il - 0 +
a. Ham s6 dong bién trén khoang (-3;0).
b. Ham sé nghich bién trén khoang (0;3).

c. Ham sb dong bién trén khoang (—=0;0).

d. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —3) .

3

Cau2.  Chohamsb y=> -2+ +3x+> o6 ddthi (C).

a. Ham so da cho c6 hai diém cuc tri.
b. Giatricucti€ucuahamsola x=3.
c. Dbiém cuc dai cua do thi ham s6 da cho la x=1.

J13

d.  Khoang cach giira hai diém cuc trj ctia dd thi ham s6 da cho la ST

Cau 3. Choham sb y:x_+3 (tham s6 m ). Khi dé:
X+m

a. Khi m=1 thi ham s nghich bién trén cac khoang xéac dinh cta no
b.  Khi m =4 thi ham so6 nghich bién trén cac khoang xac dinh cua noé

c.  Tép hop tAt ca céc gia tri thyc cia m dé ham s y == *3 nghich bién trén (—o0;-6) 1a (3;6

xX+m

d.  Tap hop tat ca cic gia tri thuc cia m dé ham s y = x+3 dong bién trén khoang (-o0;—6) 1a (3;6
X+ m

Cau4. Chohamsd y=f(x) lién tyc trén R, c6 bang bién thién nhu hinh sau:
T | - -1 | 2 t o0
¥

= | + 0 + || :
T 2
] \.
\.-3 / 4
Ham s6 c6 hai diém cuec tri.

Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 2 va gia tri nho nhat bang 3.
Ham so dat cuc daitai x=2.

]

R

d.  Ham s6 nghich bién trén mdi khoang (—oo,-—l), (2; +oo) )

Cau’5. Chohamsd y= f(x)lién tyc trén doan [ -1;3]va c6 do thi nhu hinh v&.

a. Ham sb y = f(x)nghich bién trén khoang (0;2).



Cau 6.

Cau7.

Céau 8.

Céau 9.

b Max f(x)=1

c. Goi M, m lan luot 12 gia tri 16n nhat va nho nhat cuia ham s6 trén doan [—1;3] .Giatricia M+m la
2.
d. Xét ham s g(x)=f(x+1). Max g(x)=-3.

[0:2]

XHb i 0 b, ceR ¢ dd thi I hinh bén dudi

Y
o 2 T

) S~—_
\2\
Ham sé nghich bién trén khoang (1;+e) va dong bién trén khoang (—oo;1).
Do thi ham s6 ¢6 dudng tigm can ding la x=1.
Do thi ham so ¢6 duong tiém can ngang la y=-1.
d. Tong a+b+c=5

Cho ham sb y =

cx+d

oo

15¢
9% +1

Nong d6 oxygen trong hd theo thoi gian ¢ cho boi cong thirc y( ) 5- , VOi y duoc tinh theo

mg/l va t dugc tinh theo gio, +>0.
a. Dothihamsd y(t) co6 mot duong tiém can ngang va mot duong tiém can xién.

b. D04 thi ham s c6 dudng tiém can ngang la y=5.
L . ] 1
c. DO thi ham so cé duong tiém can ding la x = 3

d.  Saumot thoi gian du dai, ndng d6 oxygen trong hé s& bio hoa va dat ngudng 5 mg/I
2
. - 1 .
Cho ham s6 y = "= ¢4 dd thi (C)
x+1

Ham sb déng bién trén khoang (—2;—1);(—1;0) .
Ham s6 c6 hai diém cuc trj.
Do thi (C) khong cat truc Ox .
d. Do thi (C) c6 tiém cén xién di qua diém A(1;2)
Cho ba dang d6 thi ham s6. Trong cac khang dinh sau, khang dinh niao diing ? Khang dinh nio sai ?

© T ®

YA Y
-1 0O 2 _
T
___________ |
o _—_
—2 1 K
Hinh 1 Hinh 2
T | —oc -2 1 2 +o0
v - + + 0 -
y +Oc\ /OC /3\
2 —00 —00



d.
Cau 10. Nguoi ta theo ddi sy thay dol can ning, duoc tinh bang hiéu can ning truéc va sau ba thang ap dung

Hinh 1 1 d6 thi ham s6 bac ba y=ax® +bx* +cx+d cohé s a>0 va d=-2
ax+b

thod a=c,vdi a#0,c#0
cx+d

Hinh 2 13 d6 thj ham s6 c6 dang y =

ax* +bx +c

Hinh 3 1a d6 thi ham sb c6 dang y = véi a#0,m=0 vaco diém

mx+n
cyc dai cta do thi ham sé 1a (2;3)

Hinh 3 ¢6 y=1 la tiém can ngang ctia @ thi ham s6 di cho

ché d6 an kiéng ciia mot s6 ngudi cho két qua sau:

o

d.
Cau 11. Piém kiém tra cudi hoc ky 2 mén Toan (thang diém 10) caa hai 16p 12A va 12B ¢ mot truong THPT

Thay d6i can nang (kg)

[-1.0)

[0:1)

[1:2)

[23)

[34)

S6 ngudi nam

6

4

2

3

1

6

3

1

0

S4 nguoi it 5

S6 nguoi thay doi can nang theo chiéu huéng giam can 1a 11.

Khoang bién thién ciia mau s6 liéu ghép nhom vé sy thay d6i can nang cia nam la R, =5
Khoang bién thién caa mau s6 liéu ghép nhém vé sy thay doi can nang cia nit 1a R, =3

Néu biét nir tang can nhiéu nhét 1a 2 kg va giam can dugc nhiéu nhat 1 kg

thi khoang

bién thién cua mau s liéu goc 1a 1

duoc thong keé trong céc bang sau
Bdng A. Diém cuia lép 124

o

o o

Béng B. Diém cua lép 12B

Nhoém chura tr phan vi thi nhét ctia miu sb liéu 6 Bang A 1a [7 ; 7,5)

DPiém Sé hoc sinh DPiém S6 hoc sinh
[6,5;7) 5 [6.5:7) 3
[7:7.5) 4 [7:7.5) 6
[7.5; 8) 9 [7.5:8) 7
[8:8.5) 10 [8:8,5) 12
[8,5:9) 7 [8.5:9) 8
[9:9.5) 4 [9:9.5) 3
[9.5:10) 2 [9.5;10) 2

Nhoém chura tr phan vi tha ba cia mau sb liéu 6 Bang B 1a [8,5; 9)

Khoang t& phan vi cia mau sb liéu & Bang A thi 16n hon 2
Khoang tr phén vi cua mau so liéu ¢ Bang B nho hon khoang tr phan vi ctia mau so liéu

& bang A

Cau 12. Xét mau dit liéu ghép nhém dugc cho & bang sau voi n=mn, +n, +--+n,.

o

d.

Nhom

[1,; uy)

[1,; u3)

Gia tri

dai dién

C

Cy

Tan so

n,

n,

u,+u

2 3

Gid tri dai dién cta [u,;u,) 12 c, =

r . S S T , AT |
Gia tri trung binh cia mau so liéu ghép nhom la x:—(cl+c2+---+ck).
n

l[nl (c1 —J_C)z +n, (c2 —J_C)Z +--

n

Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom 13 s* =

ST S ST . f s 1 =
Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom la s* = —(”1C2 +n,c” + ...+nkc2)—x :
1 2 k

n

Cau 13. Thoi gian (phiit) dé hoc sinh hoan thanh mét cau hoi thi duge cho nhu sau:

-+nk(ck—3_c)2].



Thoi gian (phit) [0,5:10,5) | [10,5;20,5) | [20,5;30,5) | [30,5;40,5) | [40,5;50,5)
S6 hoc sinh 16p 11A 2 10 6 4 3
So6 hoc sinh 16p 11B 3 8 10 2 4

a. Phuong sai ctia mau so liéu 16p 11A 1a: 133,44 (lam tron dén hang phan tram).

b
C.
d

Do 1éch chuan cua miu sb lidu 16p 11A 1a: 11,77 (lam tron dén hang phan tram).
Do 1éch chuan cua miu sb lidu 16p 11B 1a: 11,55 (lam tron dén hang phan tram).
Néu so sanh theo do léch chuan thi thoi gian dé hoc sinh hoan thanh mot ciu hoi
thi ctiia 16p 11A it phan tan hon 16p 11B

Cau 14. Mot 6 t6 dang chay véi toc d6 72 km/h thi ngudi lai xe bat ngd phat hién chudng ngai vat trén dudng.

Ngudi 1ai xe phan tmg mot gidy sau d6 bang cach dap phanh khan cap. Ké tir thoi diém nay, 6 to chuyén
dong cham dan déu véi tc do v(t) =-10t+30 (m/s), trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy ké tir lic

dap phanh. Goi s(t) 1a quang duong xe 6 t di duoc trong ¢ (s) ké tir luc dap phanh.

a. Cong thirc biéu dién ham so s(t)=-5¢"+30t +72 (m)

b.  Thoi gian ké tir lac dap phanh dén khi xe 6 t6 dimg han 1a 3 giay

c.  Sau 3 gidy ké tir luc dap phanh, quang duong xe 6 t6 di chuyén dugc 1a 45 (m)

d Quing dudng xe 6 t6 da di chuyén ké tir lac ngudi l4i xe phat hién chudng ngai vat

trén dudng dén khi xe 6 t0 dimg han 1a 120 (m)
Cau 15. Cho ham s f(x) —ax® +bx, v6i a,be R . Cac ménh dé sau diing hay sai?
4 2
a. Biét a=b=1, nguyén ham ctia ham so f(x) la %+%+C.
b. Biét a=b=4, nguyén ham cta ham s f(x) la x* +2x° +C.
Biét f(1)=6

d. Biét f( ) 2; f( ):—52 nguyén ham cua ham s f( ) la 2x*

PHAN 3: CAU TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN
Cau 1. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m dé ham sd y=—x* —mx® + (4m + 9)x +5 nghich bién trén R

; £(2)=36, nguyén ham cua ham s f(x) lax*-x*+C.
-3x* +C.

w Trd loi.............
Cau 2. Tim gia tri ciia tham s6 m dé diém cuc tiéu ciia d6 thi ham s6 y = x* —3x* —9x +m thude duong thang
d:y=x+1.
w Trd loi:..............
Cau3. Biétham s6 y=ax’+bx’+cx+d cd hai diém cyc tri 1a (-1;18) va (3;-16). Tinh gié trj bicu thic
P=a+b+c+d.
A Tra loi:..............
Cau 4. Biét tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s y= 2x+1 trén doan [2;3\5} cd dang
M;(Cl;b € N) Tinh a-13b.
17
w Tra loic..............
Cau5. Cho mét tim nhdm hinh vudng canh 24 cm. Nguai ta cat ¢ bdn goc cua tim nhom d6 bon hinh vuéng

bang nhau, mdi hinh vudng cé canh bang x cm, rdi gap tim nhom lai nhu hinh v& bén dé duoc mot
cai hop khong nap. Tim x dé hop nhan dugc co thé tich Ion nhat.

] L]

24 cm

B Traloic....couennnnn.



Cau 6. Mot vat chuyén dong theo quy luat s=—%t3 +6t> voi t la khoang thoi gian tinh tir khi vat bat dau

chuyén dong va s 1a quing duong vat di chuyén duogc trong khoang thoi gian d6. Hoi trong khoang
thoi gian 6 giay, ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc I6n nhat cua vat dat dugc bang bao nhiéu?

Cau7. Choham s f(x) _ =5 (a,b c ]R) ¢6 bang bién thién nhu sau:
x+b
x —00 2 400
f'(x) + +
+00 1
f(z) / /
1 —00
Tinh a* +b°.
w Trd loi..............
x> —5x+7

Cau8. Choham sdy=f(x)= c6 do thi (C). Pudng tiém can xién cia do thi (C) 1a duong thang

A:y=ax+b.Tinh a+b.

w Tra loic..............
Cau9. Choham séy=""C ¢6 d thi nhu hinh v& bén
x_
y4
() E 2 X
! T
—
N\ T
IR
Tich ab biang |
. Tra loic.............
" R £ ax* +bx+c , A alas \ oA y s Lk £ oAy a
Cau 10. Chohamso y= —(a >0,m# 0) c6 do thi nhu hinh vé& bén. Hoi trong cac s6 b,c,m,n ¢ tat ca
mx—+n

bao nhiéu sé duong?

Cau 11. Mot ho 1am nghé dét vai lua to tam san xuat moi ngay duge x mét vai lya ( 1< x<18). Tong chi phi

san xudt x mét vai lua, tinh bang nghin déng, cho boi ham chi phi: C(x) = x* —3x* —20x + 500.



Gia str ho 1am nghé dét nay ban hét san pham mdi ngay véi gia 220 nghin ddng/mét. Goi B(x) 1a sd
tién ban dugc va L(x) 12 loi nhuan thu dugc khi ban x mét vai lua. Ho 1am nghé dét ndy can san xut
va béan ra mdi ngay bao nhiéu mét vai lya dé thu duoc loi nhuan téi da. Hay tinh loi nhuan tdi da do.
Cau 12. Ong A du dinh str dung hét 5,5m>kinh dé 1am mot bé c4 c6 dang hinh hop chir nhat khong nip, chiéu
dai gip d6i chiéu rong (cac mdi ghép co kich thude khong dang ké). Bé ca c6 dung tich 16n nhit bang

bao nhiéu (két qud lam tron dén hang phan tram)?

Cau 13. Ban Loc thong ké lai chiéu cao (don vi: cm) ciia céc ban nam 16p 12A va lép 12B ¢ bang sau.

Chiéu cao (cm) [155;160) | [160;165) | [165;170) | [175;180) | [180;185)
Lop 124 3 5 12 1 0
Lop 12B 6 10 7 0 2

Khoang bién thién chiéu cao ctia hoc sinh nam 16p 12B ¢6 d6 phan tan 16n hon khoang bién thién chiéu
cao cua hoc sinh nam 16p 12A bao nhiéu cm ?

Cau 14. Bang duéi day biéu dién mau so liéu ghép nhom vé s tién (don vi: nghin d6ng) ma 12 khach hang
mua sach & mét cua hang trong mot ngay.
Gia tién [ 40;50) [50;60) [60;70)

S6 luong khach mua 2 6 4

Khoang ttr phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhom c6 dang %,a,b e Nva nguyén té cing nhau.Tinh téng

a+b?

Cau 15. Diéu tra 42 hoc sinh caa mot 16p 12 vé s gio tu hoc & nha, ngudi ta ¢d bang thong ké sau:
S gidr tw hoe [L2) | [2:3) | [34) | [45) | [5:6)
S6 hoc sinh 8 10 12 9 3

Tinh phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom trén (két qua lam tron dén hang phdn trdam)

Cau 16. Théng ké doanh thu (don vi: triéu do la. cua 20 cong ty san Xuit 6 to trong ndm 2023, ngudi ta cd
bang sau:

[0:20) | [20:40) | [40;60) | [60:80) | [80;100)

Sb cong ty 5 5 6 2 2

Tinh d6 léch chuan caa mau sé liéu ghép nhém trén(két qua lam tron dén hang phdn tram)

Doanh thu

Cau 17. Vi gia tri thuc nao cua tham s m dé ham so F(x)=mx’ +(3m+2)x” —4x+3 1a mot nguyén ham cua
ham s6 f(x)=3x>+10x-4?

Cau 18. Mot vat chuyén dong c6 gia toc 1 a(t)=3t>+t (m/s2 ) Biét rang van tc ban dau cua vat1a 2 m/s. Van
tdc ciia vat d6 sau 2 gidy la

Cau 19. Ngudi ta truyén nhiét cho mot binh nudi ciy vi sinh vat tir 1°C . Toc do tang nhiét do caa binh tai thoi
diém ¢ phit (0<t<5) dugc cho bdi ham s6 f(t)=3t* (°C/ pht). Biét rang nhiét d6 cua binh do tai
thoi diém ¢ 1a mot nguyén ham cua ham s6 . £(¢).. Tim nhiét d6 cua binh tai thoi diém 3 phat ké tur
khi truyen nhiét.

Cau 20. M@t bac thg xay bom nudc vao bé chira nuéc. Goi h(t) 1a thé tich nude bom dugc sau t gidy. Cho
h'(t) = 6at” + 2bt va ban dau bé khong c6 nuéc. Sau 3 gidy thi thé tich nudc trong bé 1a 90 m® va sau
6 giay thi thé tich nudc trong bé 1a 504 m*. Tinh thé tich nudc trong bé sau khi bom dugc 9 gidy.



B.HINHHQOC ‘
Phan 1: CAU TRAC NGHIEM NHIEU PHUONG AN LUA CHON.
Caul. Cho hinhhdp chir nhait ABCD.A'B'C'D'.
A

3/

—

Vecto nao sau day cung phuong véi BC ?

A. DC B. DA C. BB D. C'C
Cau 2. Cho hinh hép chir nhat ABCD.A'B'C'D'.

e

Vecto BA bang véi vecto nao sau day?
A. A'B B. CD C. BC D. AB
Cau3. Cho hinh chép S.ABC. Ménh dé nao sau day diing?
A. SA- AB=SB. B. SA-SB=AB. C. SA-SB=BA. D. SA-SB=5C.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 14 hinh binh hanh tam O . Tinh tong SA+SB+SC+SD.
A. 250 B. 450 C. 350 D. 0

Cau5. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Tinh tong AB+AD+A'C'.
A

D

A. 2AA B. 0 C. 2AC. D. 2C'A’
Cau 6. Trong khong gian Oxyz , diém ndo sau day thue truc 0z?
A. M(0;5;0) B. N(4;0;0) C. P(0;0;6) D. Q(4;5;0)

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, diém nao sau ddy nam trén mat phing toa do (Oyz)?

A. N(0;4;-1) B. P(-2;0;3) C. M(3,4,0). D. Q(2;0;0)
Cau8. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;-1,0) va B(1,1;,-3). Vecto AB c6 toa do 1a

A. (—1;2;—3) B. (1;—2;3) C. (—1;—2;3). D. (1;—2;3)

Cau9. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d6 dai canh bang 1
nhu hinh vé.



Céau 10.

Céu 11.

Céu 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Céu 16.

Céu 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

B : C

Apoi . I

R

Toa d6 cua vécto AC la

A. (110). B. (0;1,1). C. (£0;1). D. (,1,1)

Trong khong gian Oxyz, cho badiém A(L 2;-1), B(2;-13), C(-3;5;1). Tim toa do diem D sao
cho tir giac ABCD 14 hinh binh hanh.

A. D(-2;8;-3). B. D(-2;2;5). C. D(-4;8;-5). D. D(—4;8;-3).

Trong khéng gian Oxyz, cho ba vecto 4 =(2;—1;O), b =(—l;—3;2), E=(—2;—4;—3) , toa d0 cua
i=23-3h+¢ I3

A. (53 -9) B. (-5; -3; 9) C.(-3-7,-9) D. (3, 7;9)

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M(l;— 2; 2) va N(1;0;4). Toa d6 trung diém ciia doan thang
MN la

A (1,-1;3). B. (0;2;2). C.(2;-2;6). D. (1,0;3).

Trong khdng gian Oxyz, cho hai diém A(0;3;-1) va B(-1,-6;2). Tim giao diém C cia dudng
thang AB va truc Ox.

A C(—E;o;oj. B. C(E;O;Oj. C. C(3;0;0). D. C(-3;0;0).

3 3
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(0;2;1) va B(3;-2;1). Do dai doan thang AB bang
A. 5. B. 3. C. 25. D. 9.
Trong khong gian Oxyz , cho diém A(2;-3;5). Tim toa d§ A’ 1a diém ddi ximg véi A qua truc Oy
A. A'(2;35). B. A'(2;,-3;-5). C. A'(-2,-3;5). D. A'(-2,-3;-5).
Trong khdng gian Oxyz, cho hai vecto i = (—1; 5;0) vVa v = (1;—5;—3), toa do cua vecto 1 +o la
A. (2;-10;3). B. (2,10;3). C. (0;0;-3). D. (2;0;3).
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’, vecto nao 1a vecto phép tuyén ctia mét phang (ADD'A') ?
A CC', B. AD. C. BC'. D. AB.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;0;0),B(0;4;0),C(0;0;5). Vecto ¢6 toa do nao sau day la
cap vecto chi phwong ctia mit phing (ABC ) ?

A. (3,4;5). B. (0;4;5). C. (-34;0). D. (-3;0;-5).

Trong khong gian Oxyz, mat phang (Oxy) c6 cap vecto chi phuong 1a ?

- — - — RN

A. k;i. B. i;k. C. j;k. D. i;j.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(S; 2;1), B(—l; 4;1),C(3;— 2;5). Toa d) nao sau day la toa do
vecto phap tuyén cta ciia mit phiang (ABC ) ?

A (122). B. (8;-16;16). C.(-1,2-2). D. (1,4;-4).

PHAN 2: CAU TRAC NGHIEM DPUNG SAI
Trong moi cau, véi moiy a., b., c., d. em hdy chon ding hoac sai.



Cau 1. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB=2,AD=3,A’A=4.Khi do:
4. Vecto BA' bang vecto CD'.
b [BA|=|aD|-|DB)

A 7 7 s R A \ s R As 1y 7 3 5 1 A N 2
C. S0 cac vecto khac 0co diém dau va diém cuodi 1a cac dinh ctia hinh hop 12 A; .

d. P¢ dai ctia vecto BD' bang 3\/5 .

Cau 2. Cho hinh ling try ABC.A'B'C’. Goi M la trung diém ciia BB’ va G 1a trong tdm tam giac ABC .
A C

a. BM-=1BB
2
o= 1o
b. AMZAB—!—EBB

c. AM=YAaB+lap
2 2

d. MA+MB+MC =3MG

Cau3. Cho tir dién déu S.ABC co tit ca cac canh bang ,, M 1a trung diém cua canh BC.
S

s _ _—

a  SASB=SBSC=SA.SC

b. AM= —S_A+%§+%§

C. Goéc giita SA va BC bang 90°
d. AMSC=0

Cau 4. Trong khdng gian Oxyz, cho hinh binh hanh OABC véi A(1,2;3), B(5;0;-1), va C(a;b;c)
a. Toado diém O(0;0;1).
b. Toadd vecto OA = (1;2;3).

C. OB=5.i-k.
Néu OABC hinh binh hanh, thi a+b+c¢=2.
Cau5. Trong khdng gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 A(l,- 0; 1) , B(2; 1 2) ,

D'(3;4;,-6) .

D(l; ~1; 1)

)



b.

C.

d.

Toa dd AB=(1;1;1).

Toa dd C(2;1; 2).

Toado A'(3;5-6).

Toa do trong tAm tam giac A'B'C la G(3; 4; —3).

Cau 6. Ba chiéc may bay khong ngudi 14i cing bay 1én tai mot dia diém. Sau mot thoi gian bay, chiéc may
bay thir nhat cach diém xuat phat vé phia Dong 60(km) va vé phia Nam 40(km), dong thoi cach

mat dat 2(km). Chiéc may bay thir hai cach diém xuit phat vé phia Bic 80(km) va vé phia Tay

50(km), ddng thai cach mat dat 4(km). Chiéc may bay thit ba nam chinh giita ctia chiéc may bay

thir nhat va tht hai, ddng thoi ba chiéc may bay nay thiang hang. Chon hé truc toa d6 Oxyz , voi goc

dat tai diém xuét phat cua ba chiéc may bay, mat phéng (Oxy) trung v41 mat dat, truc OX hudng vé

phia Béc, truc Oy hudng vé phia Ty, truc Oz hudng thing dimg 1én trdi, don vi do 14y theo kilomét.

Z

#
-
#
L
#

| R pp———
1Y

a. Chiéc may bay thi nht co toa do (~60;-40;2).
b. Chiéc méy bay tht hai c6 toa do (80;50;4).
c. Chiéc méy bay tht ba c6 toa d¢ (10;5;2).
d. Khoang céch cua chiéc may bay thir ba véi vi tri tai diém xuat phat xap xi 11,6 km.
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(l,' 2;3), B(2;5;4) , C(O,‘ 2;0) .Trong cac khéng dinh sau,
khang dinh nao ding ? Khang dinh nao sai ?

a.

b.
C.

d.

Khi vecto o =(1;3;—2n) cung phuong v6i AB thi ,, co gid tri 1a _%,
Khi ABCD 1 hinh binh hanh thi diém D(-1;-1;-1).
Vi diém E(x; y; —2) dé A,B,E théng hang thi x+y = _%,

Diém M e(Oxy) sao cho A,B, M thang hang c6 toa d6 1a M(-2;7;0).

Cau8. Trong khdng gian Oxyz, cho ba diém A(L,1;4) , B(2;7;9) , C(0;9;13) .

a.
b.
c.
d.

TB = (1; 6; 5).

Mit phing (ABC ) c6 moét cap vecto chi phuong c6 toa do 1a (1;6;5) va (-1;8;9).
Mit phang (ABC ) ¢6 1 vecto phap tuyén 1a 7i = (1;1;1).

Mit phing (ABC) c6 1 vecto phap tuyén la 7i = (2025; -2025; 2025).

PHAN 3: CAU TRAC NGHIEM TRA LGOI NGAN
Cau 1. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=SC va ASB=BSC =CSA . Hiy xé4c dinh goc gifta cip vecto SC

va E?



Céu 2.

Céu 3.

Cau 4.

Caub.

Cau 6.

Cho ta dién ABCD. Goi G la trong tam tam gidc ABC . Tim gi4 tri thich hop cua k thoa ding thuc
vecto: DA+ DB+ DC =k.DG ?

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ nhu hinh v&. Dat mot vat tai dinh A , khi d6 tac dong vao

—_— — —

vat boi nhimg luc E,E,F, c6 gia lan luwot nim trén cac canh AB AD,AA" VA

174271
=2N,|F,|=3N,

—

E

—

FZ

—

F,|=4N . Hay xéc dinh d0 16n cua hop luc F tac dong 1én vat (lam tron dén hang

phan tram).

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh bangl, canh bén SA =2 va vudng gbc voi
mit phing (ABC). Thiét 1ap hé truc toa d6 Oxyz nhu hinh v&, tim cao do ciia diém H (H 1a hinh

chiéu diém S trén truc Oz).

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 AB =1, SA=2. Thiét lap hé truc toa 40 Oxyz nhu hinh v§,
biét diém 1(x;y;z) 1a trung diém ciia AB . Tinh x2 + y? + 222

Cho hinh chép S.ABC c6 ba canh SA, AB , AC d6i mot vudng goc va SA= AB = AC = 2024 . Thiét
1ap hé tryc toa d§ Oxyz nhu hinh V&, biét G(x;y;z) la trong tdm tam gidc SBC. Tinh 6x -2y —z?




Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Céau 10.

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hép ABCD.A'BC'D’ c¢6 toa dd cac diém
A(L2;-1),C(3;,-4;1), B (2-13),D'(0;3;5) . Gia st toa d0 diem A'(x;y;z) thi x+y+z bing?

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém B(1;2;-3) va C(7;4;-2). Goi E(x;y;z) 1a diém théa man

dang thitc CE =2EB khi d6 x +y+z bang

Trong khong gian chon hé truc toa d¢ cho trude, don vi do léy kilomét, ra da phat hién mgt may bay
chién ddu ciia My di chuyén véi van tdc va hudng khong ddi tir diém M (1000;600;14) dén diém N

trong 30 phut. Néu may bay tiép tuc giir nguyén van toc va hudng bay thi toa do ciia may bay sau 10
phut tiép theo bang Q(1400;800;16) .Biétrang vi tri diém N cétoadd (x;y;z).Tinh x+y—z?(két

qua lam tron dén hang don vi

Hai chiéc khinh khi cu cung bay Ién tai mot dia diém. Sau mot gio bay, chiéc khinh khi cAu thir nhét
cach diém xuét phat vé phia Dong 100(km) va vé phia Nam 80(km), dong thoi cach mat dat 1(km).

Chiéc khinh khi cau thir hai cach diém xuat phat vé phia Tay 70 ( km) va vé phia Bac 60 ( km) , dong
thoi cach mat dét 0,8(km). Hoi sau mot gior bay hai khinh khi cau cach nhau bao nhiéu km? (két qua

lam tron dén hang don vi)



