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PE KIEM TRA GIfJ’A KY 1. TOAN 12
PE SO 1

Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.

Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Caul. Chohamsé f (x) co bing bién thién nhu sau:
r | —oo —1 0 +00
f (@) — 0o+ 0 - 0 +
+oo “+o0
4
f(z) \ / \ /
1 —1
Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—o0;-1). B. (0;1). C. (-L1). D. (-1;0)
Céu2. Chohamsd f(x),bangxétdaucua f'(x) nhu sau:
X ‘ I | 0 1 420
f'(x)‘ + 0 -0 - 0 +
S6 diém cuyc tri ciia ham sb da cho 1a
C. 1. D. 3.

A. 0.

Cau 3.

iy
e ]

B. 2.
Cho ham s6 y = f (x) lién tyc trén doan [~1;3] va c6 dd thj nhu hinh v& bén. Goi M va m lan

luot 14 gia tri 16n nhét va nho nhét ciia ham sé di cho trén doan [-1;3]. Gia trj ctia M —m bang

Illlill
9 Y
A1 B. 4 D. 0
Cau4. Gid tri nho nhét ciia ham s6 f'(x)=x"—21x trén doan [2;19] bang
A. 36 B. —14V7 . C. 147 . D. 34,

Cau5. Tiém can ngang cta do thi ham sd y = — A

X+

B. y=1. C. x=-1. D. x=2

A y=-2.



Cau7.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

x—1
x*=3x+2
Xét cac ménh dé sau:

Cho harn sb y =

(I). P4 thi ham sb c6 tiém can ngang y =0.
(II). 6 thi ham s6 ¢6 hai tiém can ding x=1 va x=2.
(III). D6 thi ham sé khong c6 tiém can xién.

Ménh dé nao sau day 1a dung?

A. Chi ¢¢ (III) dang. B. Chi c6 (I) va (II) dang.
C. Chi ¢o (I) va (III) dang. D. Ca (1), (II) va (1) déu dung.
Béng bién thién sau la ctia ham s nao dudi day?

X — oo 0 1 2 + oo

y' + 0 - - 0 +

2 + 00 + oo
y
/r \ \ 6 /r
+4x-2 4 2x-2 42x-2 42
A.y:x-l-—x. B.y:x+—x. C.y:x+—x. D, y=> =
x—1 x—1 x+1 x—1

D6 thi ciia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong trong hinh bén?
Y

\
/

A. y=x -3x. B. y=—x"+3x. C.y=x-3x"+1. D.y=—x+3x".

Cho t& dién ABCD . Hoi ¢6 bao nhiéu vecto khic vecto 0 ma mdi vecto c6 diém dau, diém cudi
la hai dinh cua tr dién ABCD?

A. 12. B. 4. C. 10. D. 8.
Cho hinh 1ap phuong 4BCD.A'B'C'D". Ménh d& nio sau day sai?

A. AB+ AD+ AA'= AC". B. AC=AB+AD.

c. [8]=[cD|. b. 45D,

Trong khong gian Oxyz, cho diémA(l;2;—3). Hinh chiéu vudng goc cia A 1én mit phing
(Oxy) co toa do la
A. (0;2;-3). B. (1,0;,—3). C. (1,2;0). D. (1;0;0).

Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz, cho a =(2;-3;3), b= (0;2;-1), ¢ =(3;-1;5). Tim

toa d6 cua vecto & =2ad+3b —2¢ .
A. (10;—2;13). B. (—2;2;—7). C. (—2;—2;7). D. (—2;2;7).



Caul.

Cau 4.

Phén 2. Cau tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

3
Cho ham s6 y=%—2x2 +3x—1.

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (1;3).

b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;1).

¢) Ham s6 dong bién trén khoang (1;3).

d) Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;1) va (3;+00).
Str dung d6 thi ham s6 y = f(x)

y A y — f(X)

I
I
I
1
I
I
I
I
I
I
I
I
I
I
I
I
T

o

X1 X7 X3 X4 X5 Xg X7 Xg X

Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé sau

a) Ham s6 dat gia tri 16n nhét tai diém Xg -

b) Ham s6 dat gia tri nho nhét tai diém x;.

¢) Ham sb dat cuc dai tai diém X .

d) Ham s dat cuc tiéu tai cac diém X, va x,.

Cho ham s6 f(x)=ax’ +bx* +cx+d(a,b,c,d € R) c6 d6 thi nhu hinh v&.

Xét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau
a) a>0.
b) b<0.
¢)c>0.
d) d<0.

Mot thap trung tdm kiém soat khong luu ¢ san bay cao 80 m sir ,dung ra da c6 pham vi theo doi
500km dugc dat trén dinh thap. Chon hé truc toa d0 Oxyz c6 goc O trung vdi vi tri chan thap,
mit phang (Oxy) tring v6i mit dat sao cho truc Ox hudng vé phia tay, truc Oy hudng vé phia
nam, truc Oz hudng thiang dung 1én phia trén (Hinh) (don vi trén mdi truc tinh theo kilémét).



Caul.

Mot may bay tai vi tri 4 cach mit dat 10km , cach 3004m vé phia dong va 200km vé phia bac
so voi thap trung tdm kiém soat khong lwu. Xét tinh ding, sai ctia cac ménh dé sau:

a) Ra da ¢ vi tri c6 toa do (0;0;0).
b) Vitri 4 c6toa do (300;200;10).

¢) Khoang céch tir may bay dén ra da 1a khoang 360,69 km (l1am tron két qua dén hang phan
tram).

d) Ra da ctia trung tim kiém soat khong luu khong phat hién duoc may bay tai vi tri 4.

Phan 3. Ciu tra 10i ngin.

Thi sinh tra 167 ddp dn tir cdu 1 dén cdu 6.

Phuong trinh tiép tuyén ctia @6 thi ham sé y = Ll tai diém c6 hoanh d6 bang 214 y =ax+5
x —

v6i a,b e R . Gia trj cia biéu thitc S =4a—5b 1a bao nhiéu?

Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cho db thi ham sb y=3"+42
x_

v6i a,b e R . Gia trj cia biéu thic C =5a+6b 13 bao nhiéu?

Ham chi phi va ham doanh thu (déu tinh bang triéu déng) cua mot loai san pham lan lugt 1a

C(x)=25,5x+1000 va R(x)=75,5x, trong d6 x 13 s6 don vi san pham d6 duoc san xuat va

R(x)—-C(x)
X

c6 duong ti€ém can dung x =a va duong tiém can ngang y =b

ban ra. Biét ham loi nhuan trung binh ﬁ(x) = . Hoi lgi nhuan trung binh sé khong

vuot qua bao nhiéu triéu dong?
Mot con lac 10 xo, gdbm mot vat nang c6 khoi lugng 1 kg duge gan vao mot 16 xo dugce c¢6 dinh
mot dau, dao dong diéu hoa vdi bién do 4=0,24m vachuki T =4 gidy. Vitri x (mét) ctia vat

. e o2 R 5 . J 2 N A A J \ N r
tai thoi diém ¢ duge cho bai x(¢) = Acos(wt) , trong 36 w = 7” 1a tan s6 goc va thoi gian ¢ tinh

bang gidy. Tim thoi gian t6i thiéu dé vat chuyén dong tir vi tri ban dau dén vi tri x=-0,12m
(1am tron két qua dén hang phan muoi).

Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khong cung nam trong mot mat phang. Trén cac
duong chéo AC va BF lay cac diem M, N sao cho MC =2MA, NF = 2NB . Khi d6 biéu dién
vecto MN theo ba vecto ZE’,ZB,ZIF ta duoc: MN =a-AB+b-AD+c-AF . Tinh gia tri cua
12a-3b+6¢

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh hép ABCD.ABCD ¢b
A(4;6;-5), B(5;7;-4),C(5;6;—4) va D'(2;0;2). Biét diém B (a;b;c), tinh 3a—b+c ?
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LOI GIAI THAM KHAO

Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.

Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cau 1.

Cho ham s0 £ (x) c6 bang bién thién nhu sau:
—+0o0

0

—1
0 — 0 +
+oo

— O

f'(z)

f(z

)

D%

Ha

A.

Cau 2.

m s d cho dong bién trén khoang nao dudi day?
B. (0;1). C. (—1;1).

(—oo;—l).
Loi giai

Chon D
Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-1;0) va (I;+o)

Cho ham sé f(x), bang xét ddu cua f'(x) nhu sau:

So6 diém cuc tri cua ham so da cho la
C.1.

B. 2.
Loi giai

A. 0.

Chon B
x=-1

Taco f'(x)=0<|x=0

D. (-1;0)

. 3.

x=1
Tur bang bién thién ta thiy f'(x) doi daukhi x qua nghiém —1 va nghiém 1; khong doi dau khi

x qua nghiém 0 nén ham s6 c6 hai diém cuyc tri.
luot 14 gia tri 16n nhat va nho nhét ctia ham sé dé cho trén doan [-1;3]. Gia trj ctia M —m bang

Cau 3.

s
e -':r

Chohamsb y = f (x) lién tuc trén doan [-1;3] vaco dd thi nhu hinh v& bén. Goi M va m lan



Cau 6.

A. 1 B. 4 C.5 D. 0
Loi giai

Chon C

Dyavadd thisuyra M = f£(3)=3; m=f(2)=-2

Vay M —-m =35

Gid tri nho nhat cua ham so f (x)=x’ —21x trén doan [2;19] béang

A. -36. B. —144/7. C. 147 . D. -34
Loi gidi

Chon B

x=—7e[219]
x=+7e[219]

Trén doan [2;19], ta co: Y =3x"-2l=2)y=0s

Taco: p(2)=-34; y(V7)=-147: y(19)=6460 . Vay m =147

x=2

Tiém c4n ngang cta do6 thi ham sd y = la
x+1
A, y=-2. B. y=1. C.x=-1. D. x=2.
Loi giai

Chon B

. - . -2
Taco lim 22 =1 va lim 2= =1

x40 x4 | x—>—o x + ]

Suy ra y =1 14 tiém can ngang ctia do thi ham s6.

_ x—1

e S —
Choharnsd ¥ —3x+2,
Xét cac ménh deé sau:

(I). P4 thi ham sb c6 tiém can ngang y =0.

(I). 6 thi ham s6 ¢6 hai tiém can ding x=1 va x=2.

(III). D6 thi ham sé khong c6 tiém can xién.

Ménh dé nao sau day 1a dung?

A. Chi c¢ (III) dang. B. Chi c6 (I) va (II) dang.

C. Chi c6 (I) va (III) dung. D. Ca (1), (II) va (I1I) déu dung.

Loi giai




Cau 7.

Cau 8.

Cau 10.

lim y =0. Vay d6 thi ham s6 c6 tiém can ngang 13 y =0. Do d6 (I) dung.

X—>0

lim y = o0 . Vay d6 thi ham s chi c6 1 tiém cén dung x =2 . Do d6 (II) sai.

x—2
Vi bac tir thirc bé hon bac mau thirc nén ham s6 khéng c6 tiém can xién.

Do d6 (III) dung.

Vay chon dap an C.
Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?

x |- 0 1 2 + oo

y' + 0 - - 0 +

2 + 00 + o0
— oo — oo 6
X2 4+2x-2 x24+2x-2 x> 42
= C.y=—-— D

B X +4x-2

A,y

B. y

x—1 x—1 ) x+1 ' Y x—1

D6 thi cia ham s6 ndo dudi day cé dang nhu dudng cong trong hinh bén?
]

.
/

A. y=x-3x. B. y=—x’+3x. C.y=x"-3x>+1. D.y=-x"+3x".

Loi giai
Chon A
Pudng cong c6 dang ciia dd thi ham s bac 3 véi hé s6 a>0 nén chi c6 ham s6 y =x* —3x
thoa yéu cau bai toan.
Cho tir di€én ABCD . Hoi c6 bao nhiéu vecto khac vecto 0 ma mdi vecto ¢6 diém dau, diém cudi
la hai dinh cua tir dién ABCD?
A. 12, B. 4. C. 10. D. 8.
Loi giai
Chon A
S vecto khac vecto 0 ma mdi vecto ¢6 diém dau, diém cudi 1 hai dinh cua t& dién ABCD 1a
sO cac chinh hop chap 2 ciia phan ti= sb vecto 1a 4; =12.
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D". Ménh d& nio sau day sai?

A. AB+AD+ AA'= AC". B. AC=AB+ AD.
cld#-c. b B

Loi giai
Chon D



Cau 11.

Cau 12.

Caul.

(9]

Ménh dé sai 1a: AB=CD , AB va CD 1a hai Vecto dbi nhau.
Trong khong gian Oxyz, cho diémA(1;2;—3). Hinh chiéu vudng goc cia A 1én mit phing
(Oxy) co toa do la
A. (0;2;-3). B. (1,0;-3). C. (1,2;0). D. (1,0;0).

Loi giai
Chon C
Do diém 4(1;2;—3) nén hinh chiu vudng géc clia 4 1én mit phang (Oxy) c6 toa df 1a(1;2;0).
Trong khong gian véi h¢ truc toa do Oxyz, cho a =(2;-3;3), b= (0;2;-1), ¢ =(3;-L5). Tim
toa d0 ctia vecto i = 2d +3b —2¢ .
A. (10;-2;13). B. (-2;2;-7). C. (-2,-2;7). D. (-2;2;7).

Loi giai
Taco: 23 =(4,-6;6), 3b =(0;6,-3), —2¢ =(=6;2;-10) = ii =2a+3b —2¢ =(-2,2-7).
Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.

Thi sinh trd 101 tir cdu 1 dén cdau 4. Trong méi ¥ a), b), ¢), d) & moi cau, thi sinh chon diing hodc
sai

3
X

Cho ham sb y :?—2x2 +3x—1.

a) Ham sd nghich bién trén khoang (1;3).

b) Ham s nghich bién trén khoang (—oo;1).

¢) Ham sé dong bién trén khoang (1;3).

d) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;1) va (3;+w).

Loi giai

a) Dung. \ b) Sai. \ ¢) Sai. \ d) Pung. \

Tap xac dinh: D=R.
Yy =x—4x+3;y =0 x=1 v x=3.

Béang xét dau cua dao ham:



Tir d6, ham sé ddng bién trén cac khoang (—oo;1) va (3;+00), nghich bién trén khoang (1;3).

Cau 2. Sudung do thi hamsé y = f(x)
yA
Lo o :
b b 1
oV
o] I N N N N
Xi X2 Xs  Xo Xs Xs X7 Xg X
Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau
a) Ham s6 dat gia tri 10n nhét tai diém Xg .
b) Ham sé dat gid tri nho nhat tai diém X;.
¢) Ham s6 dat cuc dai tai diém X -
d) Ham s6 dat cuc tiéu tai cac diém X, va x,.
Loi giai
| a) Pling | b) Piing | ¢) Pung | d) Ping
Ham sé dat gia tri 16n nhét tai diém Xg -
Ham sé dat gia tri nho nhét tai diém x;.
Ham s6 dat cuc dai tai diém X -
Ham sb dat cuc tiéu tai cac diém X, va Xx,.
Cau3. Chohamsd f(x)=ax’+bx’+cx+d(a,b,c,d € R) c6 dd thi nhu hinh v&.
?.«
LA
Yoo
Xét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau
a) a>0.
b) b<O0.
¢)c>0.
d) d<0.
Loi giai
‘ a) Sai ‘ b) Sai ‘ ¢) Sai ‘ d) Ping

10



Cau 4.

a) Sai. lim f(x)=-0=a<0.
b) Sai. Hoanh d¢ diém udn x=;—b>0:>—b<0<:>b>0.
a
¢) Sai. Ta co: ¢ = f (0) = hé s6 goc cua tiép tuyén tai diém c6 hoanh d6 x=0=>c<0.
d) Bing. Giao diém cta d thi ham sd véi truc tung 1 diém (0;d) = d <0.

Mot thap trung tdm kiém soat khong luu & san bay cao 80 m sir fiung ra da c6 pham vi theo doi
500km dugc dat trén dinh thap. Chon hé truc toa d0 Oxyz c6 goc O trung véi vi tri chan thap,
mit phang (Oxy) tring véi mat dat sao cho truc Ox hudng vé phia tay, truc Oy hudng vé phia
nam, truc Oz hudng thang dung 1én phia trén (Hinh) (don vi trén mdi truc tinh theo kilomét).

Mot may bay tai vi tri 4 cach mit dat 10km , cach 300km vé phia dong va 200km vé phia bac
so voi thap trung tim kiém soat khong luu. Xét tinh dung, sai cia cac ménh dé sau:

a) Ra da ¢ vi tri c6 toa do (0;0;0).
b) Vitri 4 c6toa dd (300;200;10).

¢) Khoang cach tir may bay dén ra da 1a khoang 360,69 km (lam tron két qua dén hang phan

tram).
d) Ra da cta trung tdm kiém soat khong luu khong phat hién dugc may bay tai vi tri 4.

Loi giai

\ a) Sai

| b) Sai | ¢) Puing | d) Sai |

Theo gia thiét, ra da & vi tri c6 toa do (0;0;0,08) ; diém A(—300;-200;10) .

Vay khoang cach tir may bay dén ra da la:

J(=300—0)? +(~200—0)* +(10—0,08)* ~ 360,69(krm).

Vi 360,69 < 500 nén ra da ciia trung tim kiém soat khong luu ¢ phat hién dugc may bay tai vi
tri 4.

Phén 3. Cau tra 101 ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 den cdu 6.

11



Caul.

. -4 A, A 11 4 X Y . \ A 13 \
Phuong trinh ti€p tuyén cua do thi ham s6 y =—— tai diém c6 hoanh d¢ bang 2 1a y=ax+5b
x j—

v6i a,beR . Gia tri cia biéu thuc S =44 —5b 1a bao nhiéu?

Loi giai
Pap s6: —24.

-1

=——y2)=2,y(Q)=-Ly=y (Q)(x-2)+y(2)
(x-1)

y,

=>y=—l(x-2)+2hayy=—x+4,a=-1,b=4,4a-5h=-24

Cho db thi ham sé y =212
x_

véi a,b e R . Gia tri cta biéu thic C =5a +6b 13 bao nhiéu?
Loi giai

c6 duong ti€ém can dung x =a va duong tiém can ngang y =b

Pap so: 38.
a=4,b=3,5a+6b=38.

Ham chi phi va ham doanh thu (déu tinh bang triéu dong) ciia mot loai san pham lan luot 1a
C(x)=25,5x+1000 va R(x)=75,5x, trong d6 x 1a s6 don vi san pham d6 duoc san xuit va

R(x)—-C(x)
X

ban ra. Biét ham lgi nhuan trung binh P(x) = . Héi lgi nhuan trung binh s€ khong

vuot qua bao nhiéu triéu dong?
Loi gidi
R(x)-C(x) 50x-1000 50— 1000

X X

Ham loi nhuan trung binh P(x) =

Ta coi tap xac dinh cua ham loi nhuén trung binh la (0;+00).

1000

2
X

Tacod: P (x)= >0 v&i moi x € (0;+00).

Vay ham loi nhuan trung binh dong bién trén khoang (0;+0).

X—>+00 X—>+00

Mit khac, lim P(x)= lim (50 —@j =50.

X
Nhu vdy, mac du lgi nhuan trung binh luén tang khi mac san Xuét tang nhung s€ khong vuot qua
50 triéu dong.

Mot con lac 10 xo, gém mot vat nang co khdi luong 1 kg duoc gén vao mot 10 xo duoc ¢b dinh
mot dau, dao dong dicu hoa vdi bién do 4 =0,24m va chuki T'=4 gidy. Vi tri x (mét) cta vat

. e 3R 5 . ’ 2 N A A r \ N s ,
tai thoi diém ¢ duogc cho boi x(¢) = Acos(wt) , trong d6 @ = 77[ la tan sO goc va thoi gian ¢ tinh

bang gidy. Tim thoi gian téi thiéu dé vat chuyén dong tir vi tri ban dau dén vi tri x=-0,12m
(1am tron két qua dén hang phan muoi).
Loi giai

Traloi: 1,3

12



Cau 5.

Cau 6.

NPV ~ e e 4R \ Tt
Tur do, vi tri cua vat tai thoi diém ¢ 12 x(¢) = 0,24 cos?(m) .

1
Ta co: x(¢) =0, 24cos%t =-0,12 cos%t =——

Nghiém ¢ dwong nho nhét ciia phuong trinh trén 14 ¢ = g

Vay thoi gian tdi thiéu dé vat chuyén dong tir vi tri ban dau dén vi tri x=-0,12m 13 ¢ = g ~1,3
gidy.

Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khong cing nam trong mot mit phang. Trén céac
duong chéo AC va BF lay cac diem M, N sao cho MC =2MA, NF = 2NB . Khi d6 biéu dién

vecto MN theo ba vecto ZE,ZB,ZI? ta duoc: MN =a-AB+b-AD+c- AF . Tinh gia tri cua
12a —3b+6¢
Loi giai

Tra loi: 7

Mﬁ:ﬁ-ﬁ:@+ﬁv-%?@:]§+%§ﬁ-%?@

— l— 1 -

_ AB+\(AF - 4B)- (B +ap)=LaB-Lap+1 4
3 3 3 3 3

Suyra 12a-3b+6c=4+1+2=7
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh hép ABCD.ABCD ¢b
A(4;6;-5), B(5;7;-4),C(5;6;—4) va D'(2;0;2). Biét diém B'(a;b;c), tinh 3a—b+c ?
Loi giai
Tra loi: 10
Taco: AB=DC < (;1;1) =(5-x,:6—y,;—4—2z,)= D(45;-5).
Lai cé: BB =DD = (—2;-5;7)

Suyra B'(3:2:3)=3a-b+c=9-2+3=10.

13



Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 6.

Cau 7.

DE KIEM TRA GIUA KY 1-TOAN 12 - PE SO 2
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Cho ham s6 f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 0 1 +00
(=) 0 + 0 -0 +

+oC - 3 +0o0
f(x) \0 " \0 "

Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao sau day?

A. (—o0;-1). B. (0;1). C. (-10). D. (—1;+).

Cho ham s f(x) c6 bang xét ddu ciia f”(x) nhu sau:
T ‘ —X -2 0 2 +oc
f'()] + 0 - 0 + 0 +

S6 diém cuec tri cua ham s dé cho la
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.

Cho ham s0 y = £ (x) lién tuc trén doan [~1;1] va c6 do thi nhu hinh v&.

o
\ l
\ L

Goi M va m lan luot 12 gia tri 16n nhéat va nho nhat ctia ham sb dé cho trén doan [-1;1]. Gia

tri cia M —m bang
A. 0. B. . C. 2. D. 3.

Gié trj nho nhét cia ham s6 £ (x)=x" —33x trén doan [2;19] bang

A. -T2, B. -224/11. C. -58. D. 22J11.
Tiém c4n ngang cta dd thi ham sé y = 4;j11 la
A.y:%. B. y=4. C.y=1. D. y=-1.
Ham s6 nao sau day c6 mot tiém can:

2 -
A.y:;x+—31 B.y:% C.yzﬁ D.y:xzzf-l

Bang bién thién sau la cia ham s6 nao dudi day?



Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Caul.

x |—eo -3 -2 -1 + oo
y' + 0 - - 0 +
-5 + oo + oo
-_— 00 -_— 00 —1
2 2 2 2
A.y:x +2x+2. B. = x+2x+2. C.y:x +Xx 1. D. y= x+2x+2.
x+2 x+2 x+2 —x+2

Cho hamsb bacba y= f (x) ¢6 @6 thi 12 duong cong trong hinh bén. S6 nghiém thyc cia phuong
trinh f(x)=11a

by
27
|
|
_1‘ | _
| o1 €T
|
L2
A. 1. B. 0. C.2. D. 3.
Cho hinh tr dién ABCD c¢6 trong tdim G . Ménh dé nao sau day sai?
. R .
A. GA+GB+GC+GD=0. B. OG=Z(OA+OB+OC+OD).
T, S, e
C. Ang(AB+AC+AD). D. AG:Z(AB+AC+AD).
Cho ti dién ABCD, goi I, J lan luot 13 trung diém cua AB va CD; Pang thirc nao sai?
A. /=~ (4C+ BD). B. /=1 (4D + BC).
2 2
g ]
C. IJ=—(DC+4D+BD). D. IJ=—(4B+CD).
2 2
Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc ctia diém M (2;1;-1) trén mat phang (Ozx) c6
toa do la
A. (0;1;0). B. (2;1;0). C. (0;;-1). D. (2;0;-1).

Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz , cho G = —i+ 2}' —3k . Toa d0 cta vecto a la
A. (-1;2;-3). B. (2;-3;-1). C. (2;-1;-3). D. (-3;2;-1).

Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 dén cau 4. Trong moi y a), b), c), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Cho ham s6 f(x)=x’e".
a) Ham s6 ddng bién trén khoang (—o0;—2).

b) Ham s nghich bién trén khoang (0;+).
¢) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

d) Ham s6 nghich bién trén khoang (-2;0) .



Cau2. Chohamsd y=g(x) lién tuc trén doan [-3;3] va c6 dd thi nhu hinh vé.
e
glx)

=3
]

'
i
1
i
i
1
1
i
i
i
i
i
5
=

Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau

a) Gia tri 16n nhit cta ham sb trén doan [-3;3] bang 5.

b) Trén doan [-3;3],ham s6 dat gia tri 16n nhét tai diém x =1.
¢) Gia tri nho nhat ctia ham sb trén doan [-3;3], bang 1.

d) Trén doan [—1;3], ham s dat gid tri nho nhat tai diém x=2.

Cau3. Chohamsd f(x)=ax’+bx’ +cx+d(a,b,c,d € R) c6 dd thi nhu hinh vé.
Y

AN
IR

Xét tinh diing sai ciia cac mé¢nh dé sau:

—
5

a)a>0.
b) b>0.
¢) c>0.
d)d>0.
Caud4. Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD c6 A(2;-1;-2),B(3;1;2), C(1;—-1;1) va

D(xp;yp;2z, ). Xét tinh ding, sai ciia cac ménh dé sau:

a) AB=(1;2;4).

b) DC=(1-x,;~1-y,;l-z,).
c) DC =4B.

d) Toa do diém D 1a (0;3;3).

Phin 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 dén cdu 6.

2

Caul. Cho dd thi ham sé y=—"

3 c6 duong ti€ém cén xién y=ax+b voi a,beR. Gia tri cua biéu
x —_—

thtc D = a—b* 13 bao nhiéu?



Cau 4.

Cau 5.

Cho ham s6 y = f(x) thoa man f (x)=(x—1)(x—2)*(x—3). Tong cac diém cuc trj cta ham sb
y = f(x) la bao nhiéu?

Kinh vién vong 1§h6ng gian Hubble dugc dua vao vi tru ngay ,24/4/ 1990 bang t:'%lu con thoi
Discovery. Van toc cua tau con thoi trong sit ménh nay, tir luc cat canh tai thoi diém ¢ = 0(s)
cho dén khi tén lira day dwoc phong di tai thoi diém ¢=126(s), cho bdi ham sb sau:
v(t) =0,001302¢° —0,09029¢* + 23 (v duoc tinh bang ft/s,1ft =0,3048m). Biét gia toc cua tau
con thoi sé& ting trong khoang thoi gian m (s) dén 126(s) tinh tir thoi diém cit canh cho dén khi
tén lra ddy dugc phong di. Tim m (lam tron két qua dén hang don vi)

Mot hanh lang gitra hai nha c¢6 hinh dang cia moét lang try diing (xem hinh bén). Hai mat bén
ABB'A' va ACC' A4’ 1a hai tim kinh hinh chir nhat dai 20 m, rong 5 m. Goi x(m) la do dai cua
canh BC.

A
5
20 B
A
C X B

Hinh lang tru ¢ thé tich 16n nhét bang bao nhiéu?

Cho tir dién ABCD c¢6 AB=d,AC =b,AD =¢.Goi M 1a trung diém cia AB,N l1a diém trén
canh CD sao cho ND=2NC. Goi O la trung diém cua doan thing MN. Biét ring
A—O=m-c7+n~l;+p~5,(m,n,p eR). Tinh gid tricia m+n+p

Mot mdy bay dang cAt canh tir phi truong. Vi he toa do Oxyz dugce thiét 1ap nhu Hinh v&, cho
biét M 1a vi tri cua may bay, OM =14; NOB = 32°;]\70\C =65 . Biét diém M (a;b;c). Tinh téng
a+2b+3c (1am tron két qua d¢én hang don vi)

E
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Caul.

Cau 2.

Cau 3.

LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.

Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho ham s6 f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 0 1 +00
(=) 0 + 0 -0 +
oo

f(z) m\o/ 3\ G/

Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao sau day?

A. (—o0;-1). B. (0;1). C. (-10).
Loi giai
Chon C

Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—1;0).

Cho ham s6 f'(x) c6 bang xét dau ciia f(x) nhu sau:

-2 0 2 400

£Z ‘ —
f'(x) | + 0 - 0 + 0 +
S6 diém cuc tri cua ham sb da cho 1a
A. 3. B. 0. C.2.
Loi giai

Chon C

Dua vao bang xét dau ctia f”(x) ham s6 d cho co 2 diém cuc tri.

D. (—1;+00).

D. 1.

Cho hamsd y = f (x) lién tuc trén doan [—1;1] va c6 dd thi nhu hinh vé.

I
Vo
VL

Goi M va m lan lugt 1a gié tri 16n nhat va nhé nhét ciia ham s6 da cho trén doan [-1;1]. Gid

tri cia M —m bang
A. 0. B. . C. 2.
Loi giai

Tir d6 thi tathldy M =1,m=0 nén M -m=1.

Gié tri nho nhét cia ham s6 £ (x)=x" —33x trén doan [2;19] bang



Cau 6.

A. -72. B. —22411. C. -58. D. 22411

Loi giai
Chon B

x=+11€[219]
x=—J11g[219]

Tacé f'(x)=3x"-33=0<

Khi do taco f(2)=-58, f(V11)==2211, £(19)=6232. Vay f,,, = /(N11)=-2211.

dx+1 .

Tiém can ngang cua d6 thi ham s y = " la
x_
1
A.y=z. B. y=4 C.y=1 D. y=-1
Loi giai
Chon B.

. . . 4
Tiém can ngang lim y = lim y = T =4

Ham s6 nao sau day c6 mot tiém can:
x+3 x*+3x-2 4 2x
B. y=——"— C.y=—

A. y= )
Y 2x—1 x+3 x—1 Y x2+1

Loi giai

. x x+3
Hams6 y =

kA A s | 1
c6 mot tiém can ding XZE va mot tiém can ngang y:E

2x—1
. B X +3x=2 2 A ., YA A
Ham so y=—3=x— 3 c6 mot ti¢m can dung x = -3 va mdt tiém can xi€n y =x.
X+ X+

. % 4 A A A A
Ham s6 y=—1 c6 mot tiém can dung x =1 va mot tiém can ngang y =0.
x_

Ham s6 V== c6 mot tiém can ngang y =0.
x +1

Vay chon dap an D.
Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?

X — oo -3 -2 -1 + oo

y' + 0 - - 0 +

_5 + oo + oo
—_ 00 —_ 00 —1
2 2 2 2
X +2x+2 —X"+2x+2 x +x-1 —X +2x+2

A y=—— B.y=——— C.y=—— D.y=———

x+2 ' Y x+2 Y x+2 —-x+2



Ciau8. Chohamsbbacba y=f (x) ¢6 @6 thi 12 duong cong trong hinh bén. S6 nghiém thyc cia phuong
trinh f(x)=11a

lly
2- 7
I
!
_1| | _
Uik
|
|
L 4—=2
A. 1. B. 0. C.2. D. 3.
Loi giai
Chon D

Tir d6 thi ham s ta c6 s6 nghiém thyc cua phuong trinh f/(x)=11a 3.

Cau 9. Cho hinh tr dién ABCD c6 trong tim G . Ménh dé nao sau day sai?

A. GA+GB+GC+GD =0. B. OG = (0 + 0B +0C + OD).
. D — 1l — —
C. AG:E(AB+AC+AD). D. AG:Z(AB+AC+AD).
Loi giai
Chon C

C6 G latrong tam cua tir dién ABCD nén:

Gi+GB +GC +GD =0 & 4G+ 4B+ AC+AD =0 < AG =( 4B+ AC+ 4D).
Cau 10. Chotordién ABCD, goi [, J lan luot 1a trung diém cua AB va CD; Dfmg thirc nao sai?

A.1i=2(4C+BD). B. = (4D +BC).

C. ﬁzl(DC+AD+BD). D. IJ=
2

Chon D



Cau 11.

Cau 12.

Caul.

C

Ta co: IJ=IA+AJ =—1E+1(/TC+E) =1(FC+E) =1(AB+BD+CD+DC+BC)
2 2 2 2
—L(4B+CD+2BC).
2
Vay déng thic sai 1 I7=%(TB+C7)) :

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cua diem M (2;1;—1) trén mét phing (Ozx) ¢6

toa do la

A. (0;1;0). B. (2;1;0). C. (0;1;—1). D. (2;0;—1).
Loi gidi

Chon D

Hinh chiéu cua M (2;1;—1) 1én mat phing (Ozx) 1a diém c6 toa do (2;0;-1).

Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz , cho a = —i+ 2}' ~3k. Toa dd cua vecto a 1a

A. (-1;2;-3). B. (2;-3;-1). C. (2;-1;-3). D. (-3;2;-1).
Loi giai

d=—i+2j-3k=ad(-1;2;-3).

Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 dén cau 4. Trong moi y a), b), c), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

, _ 2 x
Cho hém§6 ‘f(x) —’x €.
a) Ham so dong bién trén khoang (—o0;-2).

b) Ham s nghich bién trén khoang (0;+).
¢) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

d) Ham s6 nghich bién trén khoang (-2;0).



Loi giai

a) Plng. \ b) Sai. \ ¢) Sai. \

f'(x)zex(xz+2x):exx(x+2);f'(x)=0©x:—2 v x=0.

Bang xét dau cua dao ham:

xl-«; -2 0 +o0
@ | + 0 - 0 4+

Tir 46, ham sé ddng bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+), nghich bién trén khoang (—2;0)

Cho ham s6 y = g(x) lién tuc trén doan [-3;3] va c6 db thi nhu hinh v&.
¥
gl=)

-1
A

Xét tinh diing sai ctia cic ménh dé sau

a) Gia tri 16n nhit cuia ham s trén doan [-3;3] bang 5.

b) Trén doan [-3;3],ham s dat gia tri 16n nhat tai diém x=1.
¢) Gia tri nho nhat ciia ham sé trén doan [-3;3], bang 1.

d) Trén doan [-1;3], ham sb dat gi4 tri nho nhét tai diém x=2.

Loi giai

| a) Sai

\ b) Piling \ ¢) Ping \ d) Sai

a) Sai. Gia tri 16n nhit ciia ham s trén doan [-3;3] bang 7.
b) Dung.
¢) PBung

d) Sai.Trén doan [-1;3], ham s6 dat gi4 tri nho nhét tai diém x=—1.

Cho ham s6 f(x)=ax’ +bx* +cx+d(a,b,c,d € R) c6 d6 thi nhu hinh v&.
Y

AN
IR

Xét tinh ding sai ciia cac mé¢nh dé sau:

]
B

10



a) a>0.

b) b>0.
¢) c>0.
d) d>0.
Loi giai
| a) Ping | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai

a) Pung. Vi diém cudi ctia d6 thi ham s6 di lén.
b) Dung. Ham s6 ¢6 2 cuc trj ma x. +x., <0.Suyra ab>0=5>0.
¢) Pung. Ham s6 ¢6 2 cuc tri ma x,.-x., >0. Suyra ac>0=c>0.

d) Sai. D6 thi cit truc tung tai diém c6 tung d6 4&m nén d <0

Cau4. Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD c6 A(2;-1;-2),B(3;1;2), C(1;—-1;1) va
D(x,; vz, ). Xét tinh ding, sai ctia cdc ménh d¢ sau:
a) AB=(1;2;4).
b) DC=(1-x,;-1-y,;1-z,).
c) DC=4B.
d) Toa do diém D 1a (0;3;3).
Loi giai
| a) Ping | b) Piing | ¢) Puing | d) Sai
Ta co: AB =(1;2;4),DC =(1-x,;~1-y,;1-2z,).
Vi ABCD la hinh binh
Phan 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra 167 ddp dn tir cdu 1 dén cdu 6.
2
Caul. Cho dd thi ham sb y= Yo duong tiém can xién y=ax+b véi a,beR . Gia tri cia biéu

x—-3
thitc D =a—b* 13 bao nhiéu?
Loi giai
Pip sb: 8.
y=x+3+ ,a=1b=3,D=a—-b>=-8.

Cau 2.

Cho ham s y = f(x) thoa man f(x)=(x—1)(x—2)*(x—3). Tong cac diém cuc trj cia ham sb
vy = f(x) la bao nhiéu?

Loi giai
Pip sb: 4.

Lap bang bién thién, tong cac diém cuc trila 1+3=4.

11



Cau 4.

Kinh vién vong khong gian Hubble dugc dua vao vii try ngay 24/4/1990 bang tau con thoi
Discovery. Van tdc cta tau con thoi trong st ménh nay, tir lac cat canh tai thoi diém ¢ = 0(s)
cho dén khi tén lira day dwoc phong di tai thoi diém ¢=126(s), cho badi ham sb sau:
v(t) =0,001302¢° —0,09029¢ + 23 (v duogc tinh bang ft/s,1ft =0,3048m) . Biét gia toc cta tau
con thoi s& tang trong khoang thoi gian m (s) dén 126(s) tinh tir thoi diém cét canh cho dén khi
tén lira day dugc phong di. Tim m (1am tron két qua dén hang don vi)

Loi giai
Tra loi: 23
Gia tdc cta tau con thoi dugc tinh boi cong thic:

a(t)=v (t)=0,003906¢* —0,18058¢ .

Khi do, @ () = 0,007812 —0,18058,d (1) = 0 <> ¢ = 451435 ~23,12.
Ta c6 bang xét ddu cta @' (¢) nhu sau:
t {0 1 126
1953
a'(1) - 0 +

Vay gia tdc cta tau con thoi s& ting trong khoang thoi gian tir 23,125 dén 126s .

Mot hanh lang gitra hai nha c¢6 hinh dang cia moét lang try dirng (xem hinh bén). Hai mat bén
ABB' A va ACC A’ 1a hai tdm kinh hinh chit nhat dai 20 m, rong 5 m. Goi x(m) 1a do dai cua
canh BC.

Al
5
20 B
A
C X B

Hinh lang tru c6 thé tich 16n nhat bang bao nhiéu?
Loi giai

Tra loi: 250

2
Chiéu cao cua tam giac ABC 1a AH = |25 —[g] = %VlOO—x2 .

12



Cau 5.

B¢ pr *C

Dién tich tam gidc ABC 1a S, ;. = ; BC-AH = —x —\/100 x’ —x\/100 x’
Thé tich khéi lang tru1a V = S, . - A4 = 5x/100 - x° (m3) 0<x<10.
Xét ham s6 thé tich f(x) = 5xv/100—x? trén khoang (0;10) .

2
Taco f'(x)=5v100—x +5x-— =% 500710
2J100—x*  100— 2

£ (x)=0< x=52(x>0).

Bang bién thién:
x |0 5.2 10
f'(x) + 0 -
250
f(x)

Vay hinh ling tru co thé tich 16n nhat khi x = 52 (m).

max ¥ =¥ (5v2) =250( m’)
(0;10)
Cho tu dién ABCD ¢b AB=d,AC=b,AD =¢.Goi M 1atrung diém cta AB, N 1a diém trén
canh CD sao cho ND=2NC. Goi O la trung diém cia doan thang MN . Biét rang
Z@zm-ﬁ+n-l§+p-5,(m,n,p e R). Tinh gid tricia m+n+p
Loi giai
Pip s6: 0,75

Ta co: E:%(W+Z\/),trong do A—]\Z:%ﬁ va

[\.)

AN =AC+CN = AC +— (AD AC)—E %5




Cau 6.

Do do6 m+n+p=l+l+l=0,75.

Mot may bay dang cét canh tir phi truong. Vi hé toa dd Oxyz duogc thiét 1ap nhu Hinh v&, cho
biét M 1a vi tri ctia may bay, OM =14; NOB =32°; MOC = 65" . Biét diém M (a;b;c) . Tinh téng
a+2b+3c (1am tron két qua dén hang don vi)

z

Ol - B
& )
Loi giai

Tra loi: 46

, . . , —— ON — .
Xét AOMN vudng tai N cé cosMON:O—M = ON =OM -cos MON =14-cos25 =12,69.

. n . . ——  OA

+) Xét AAON vudng tai 4, co6 cos AON = W

— OA=ON -cos AON =12,69-cos 58" ~6,72 .

+) Xét AONB vudng tai B, co cos]@:% — OB = ON -cos NOB =12,69-cos 32" ~10,76.

+) Xét AOCM vudng tai C, cb cosAY()??zOO—Ai = OC = OM -cos MOC =14-cos65 ~5,92.

vi 04 va i cung huéng va O4=6,72 nén 04=6,72 . vi OB va } cung hudng va
OB =10,67 nén OB=10,67;. Vi OC va k cung huéng va OC =5,92 nén OC =5,92k . Ap
dung quy tic hinh hop, ta co:

OM =0A+O0B+0C =6,72i +10,67 +5,92k

— M (6,72;10,67;5,92)

=a+2b+3c=6,72+2.10,67+3.5,92 = 46.

14



Caul.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

DE KIEM TRA GIUA KY 1-TOAN 12 - PE SO 3
Phin 1. Ciu tric nghiém’nhiéu phu’o’Pg an chon. ,
Thi sinh tra loi tiw cau 1 dén cau 12. Moi cau hoi thi sinh chi chon mot phuong an dung nhat.
Cho ham s y=f (x) co bang xét dau dao ham nhu sau
x |-w -2 0 2 40
Y ‘ + 0 - H - 0 +

Ménh d& nao duéi day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—2)  B.Ham s6 ddng bién trén khoang (—2;0)
C. Ham sb dong bién trén khoang (—0;0) D. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2)

Cho ham s0 f'(x) lién tyc trén R va c6 bang xét dau ciia f'(x) nhu sau:

X ‘—00 —1 0 1 2 +0
f'(x)‘ .0 - 0 s || _ 0

S6 diém cuc dai ciia ham sb da cho 1a
A. 4. B. 1. C.2. D. 3.

Cho ham s y=f (x) lién tyc trén [-3;2] va co bang bién thién nhu sau. Goi M, m lan luot 1a

gid trj 16n nhat va gid tri nho nhat cia ham s0 y = f(x) trén doan [~1;2]. Tinh M +m.

X

3 ~1 0 1 2
3 2
(%) _2/ \0/ \]

A. 3. B. 2. C.1. D. 4.
Gia tri nho nhat cua ham sb f(x)=x"—-12x* -4 trén doan [0;9] bang
A. -39, B. —40. C. -36. D. —4.
X . Sx+1
Tiém can ngang cua do6 thi ham so y = al " la
x —

A. y=1. B. y= C. y=-1. D. y=5.

!
:

Pudng thiang 2y +1=0 1a tiém can ngang cia ham s nao sau day?

x+1 ¥ +x+1 2x+1 3—x7
A, y= B.y=——— C.y= D.y=——
Yo YT o SR YT 3xt1
Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
X |—o° 0 1 2 + oo
y' + 0 - - 0 +
0 + o0 + oo
— oo — oo 4
2 2 2 2
X 2x" -2 3x" —4x -X
A. y= B. y= Ly= D. y=




Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Caul.
sal.

Cau 2.

Pudng cong trong hinh bén 13 d6 thi ciia mot ham sé trong bén ham sd
duogc liét ké & bon phuong an 4, B, C, D dudi day. Héi ham s6 d6 1a ham so nao?

Yy

\
0\/,}:

A. y=x -3x+1 B. y=—x +3x+1 C.y=x"-x"+1 D. y=-x"+x-1

Cho tir dién ABCD . Ménh d& nao dudi day 1a ménh dé dung?

A. BC+AB=DA-DC. B. AC—-AD=BD-BC.
C. AB-AC=DB-DC. D. AB— AD=CD+BC.
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D". Chon dang thirc vecto dung:

A. AC'=AB+AB'+ AD . B. DB'=DA+DD'+DC .
C. AC'=AC+AB+ AD. D. DB=DA+DD'+DC.

Trong khong gian Oxyz , cho diém 4 (3; -1 1) . Hinh chiéu vudng géc ctia diém 4 trén mit phang
(Oyz) 1a diém

A. M (3;0;0) B. N(0;-11) C. P(0;-10) D. 0(00;1)

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto &:(1;3;—2) va \::(2;1;—1). Toa d0 cua vecto U—v
la

A. (3;4;-3). B. (-1;2;-3). C. (-1;2;-1). D. (1;-2;1).

Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Cho ham s6 f(x) c¢6 daoham £ (x)=x(x—3)’ v6imoi x thudc R .Cac ménh dé sau diing hay
a) Him s6 f(x) ddng bién trén khoang (-1;0).

b) Ham s f(x) dong bién trén khoang (-2;1).

o) f()>f(2).

d) fO)<f(4).

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [—2;4] va c6 d6 thi nhu hinh v&.



Cau 3.

Caul.

Xét tinh diing sai ctia cic ménh dé sau

a) Gia tri 16n nhat cta ham s trén doan [-2;4] bang 2.

b) Gia trj 16n nhat cia ham sé trén doan [1;4] bang 2.

¢) Gia tri nho nhat ctia ham sb trén doan [-2;4] bang —4.

d) Ham sé dat gia tri nho nhit trén doan [-2;3] tai diém x,=1.

Cho ham s6 f(x) = ax’ +bx* +cx+d c6 d6 thi nhu hinh v&.

u

Xét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau

a) Gia tri cuc dai ciia ham s6 da cho bf?mg 2.

b) Phuong trinh ax’ +bx* +cx+d +1=0 c6 ba nghiém phan biét.

¢) Phuong trinh ax’ +bx” +cx+d —1=0 c6 hai nghiém thyc duwong.
d) Phuong trinh ax’ +bx” +cx+d +3 =0 vd nghiém.

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (1;-3;2) va b = (2;4;m). Xét tinh dung, sai cia cac
ménh dé sau:

a) |d|=0

b) a+b=(3;1;7)thi m=5

¢)d-b=-8 thi m=1

d) C6 duy nhat mot gia tri m thoa man |b |= 6
Phan 3. Ciu tra 10i ngin.

Thi sinh tra 167 ddp dn tir cdu 1 dén cdu 6.

R SR | , . i
Gia tri nho nhat cua ham so0 f(x) = x+— trén nira khoang [5;+%) bang bao nhiéu?
X



Cau 5.

Cau 6.

S6 dan cia mot thi trAn sau ¢ nim ké tr nam 1970 dugc uwdc tinh boi cong thuc
26t +10
J0= t+5 , . ,
Nam, 2020). Xem y = f(¢) 1la mot ham s6 xac dinh trén ntra khodng [0;+c0). DO thi ham so
y = f(t) c6 duong tiém can ngang la y =a. Gia tri cua a la bao nhiéu?
Mot hang dién thoai dua ra mot quy ludt ban ’buf)n cho tung dai li, d6 1a daig li qhép cang nhiéu
dién thoai ctua hang thi gia ban budén mot chiéc dién thoai cang gidm. Cu thé, néu dai li mua x
dién thoai thi gia tién ciia mdi dién thoai 1a 6000—3x (nghin dong), x e N, x <2000. Pai li
nhép cung mat luc bao nhiéu chiép dién thoai thi hﬁr}g ¢6 thé thu vé nhiéu tién nhat tir dai 1i d(:)?
Cho tr dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia AB va CD. Trén canh 4D, BC lan

(f(¢) dugc tinh bang nghin nguoi) (Ngudn: Giai tich 12 nang cao, NXBGD Viét

‘ 2 —_— 22— == D . — — —
luot lay cac diém P,Q sao cho AP=§AD va BQ=§BC. Bi¢t rang MN =a-MP+ [-MQ .

Hay tinh tong o + S

Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto i(1;-2;1) va ¥(=2;1;1), goc giira hai vecto da cho bang
bao nhiéu, do ’ ) v
Cho ba s6 thuc x,y,z théa man x>0,y>0,z>1, x+ y+z=2.Biét gia tri l16n nhat ctua biéu

s a . L S T N
thuc P = xyz bang 3 voi a,beN Vag 1a phan so to1 gian. Gid tri cua 2a +b bang

PHIEU TRA LOI
H PHANI | | |
A B C D A B C D Difm
1O C O O no O O O
20 O O 0|20 O O O o
30 © O O biém phan [ ..........c........ d
40 O O O
sO O O O o
6O O O O biém phan II: .......ccccoo. d
10 O O O
8O O O O . .
o 0 O O O biém phan I: ................d
wGC O O O
B PHANII [ || TONE: cvvvvrerrenen d
Ciiu 1 Ciin2 Ciin 3 Ciiu 4
Bing Sai | Pang Sai bing Sai | Ping Sai
20 O |0 O 20 O |0 O
o O |0 O mo O |0 O
aQC O |0 O QO O |0 O
H O O |0 O O O |0 O
B pgAnmn W | n | | [ | | | [ ]
Ciin 1 Chin 2 Ciin 3 Ciin 4 Ciiun 5 Ciiu 6
HEER (TTT] (TTT] LT[ [(TT1] [(TTT1]
- 0O -0 -0 -0 -0 -0
» OO0 s QOO0 s 0O » OO s OO0 s 0O
0 OO00 (Nelelele (Nelolele 0 OO0O0 (Nelelele! 0 O0O00
1 OO0Q0 1 Q000 1 OO00 1 O0O00 1 0000 1 QOO0
2 QOO0 2 QOO0 2 Q000 2 Q000 2 Q000 2 QOO0
3 Q000 3 0000 30000 3 0000 3 Q000 30000
4 QOO0 4+ Q000 4+ Q000 4 O0O00 4+ QOO0 4 0000
5 OO00 5 O000 s O0O0C0 5 OO00 5 QOO0 5 O0O00
6 OO0O0 6 OO00 [Nelolele 6 OO0O0 6 OO00O 6 O0O00
7 Q000 7 O000 7 Q000 7 0000 (pelelele 7 O000
8 CO0O0 s O000 s Q000 s OOCO0 s COOO0 8 0000
9 QOO0 9 QOO0 9 Q000 9 O0O00 9 QOO0 9 QOO0
B [ | [ | [ [ | [ B



Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

LOI GIAI THAM KHAO
Phén 1. Ciu tric nghiém’nhiéu phu’o’Pg an chon. ,
Thi sinh tra loi tw cau 1 dén cau 12. Moi cau hoi thi sinh chi chon mot phuwong an dung nhat.
Cho ham s y = f (x) co bang xét dau dao ham nhu sau
x |-w -2 0 2 +00
Y ‘ + 0 - H - 0 +

Ménh dé nao duéi day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—2)  B.Ham s6 ddng bién trén khoang (—2;0)

C. Ham sb dong bién trén khoang (—o0;0) D. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2)
Loi giai

Chon D

Theo bang xét ddu thi y' <0 khi x € (0;2) nén ham sb nghich bién trén khoang (0;2).

Cho ham s0 f'(x) lién tyc trén R va c6 bang xét dau ciia f'(x) nhu sau:

X ‘_m —1 0 1 2 +o0
f'(x)‘ + 0 - 0 o+ || _ 0 _

S6 diém cuc dai ctia ham sb da cho 1a

A. 4. B. 1. C.2. D. 3.
Loi giai

Chon C

Do hamsé f(x) lién tuc trén R, f'(-1)=0,

/'(1) khong xac dinh nhung do ham sd lién tuc trén R nén ton tai f (1)

va f'(x) d6i ddu tir "+" sang "-" khi di qua cac diém x =—1, x =1 nén ham sb d3 cho dat cuc
dai tai 2 diém nay.

Vay s diém cuc dai ciia ham s6 da cho 1a 2.

Cho ham s y=f (x) lién tyc trén [-3;2] va co bang bién thién nhu sau. Goi M, m lan luot 1a

gid tri 16n nhat va gid tri nh6 nhét cia ham s y = f(x) trén doan [—1;2]. Tinh M +m.

= 1 0 1 2
3 2
(%) . / \0/ \]

A. 3. B. 2. C.1. D. 4.

Loi gidi
Trén doan [—1;2] ta c6 gid tri 16n nhat M =3 khi x =1 va gia tri nh6 nhat m =0 khi x=0.
Khido M +m=3+0=3.

Gié tri nh6 nhét cia ham s§ f(x)=x*—12x” -4 trén doan [0;9] bing
A. =39, B. —40. C. —36. D. 4.



Cau 5.

Cau7.

Chon B

Taco: f'(x)=4x" —24x; f'(x)zO@{x

Tinh duoc: f(0)=—4; f(9)=5585 va f(v/6)=-40.

Suy ra r[101191]1f(x) =-40.

. A iy . Sx+1
Tiém can ngang cua do6 thi ham so y = al " la
x_
1
A. y=1. B.yzg. C.y=-1 D. y=5
Loi giai

Chon D

lim y = lim 2L =5
Taco { ’ T = y=>5 1a tiém c4n ngang cua dd thi ham sb.

. Sx+1
lim y = lim =5
X—>—00 X—>—00 x_

Puong thang 2y +1=0 1a tiém c4n ngang ctia ham s6 nao sau day?

x+1 X +x+1 2x+1 3-x°
= B.y="——""— C.y= D. y=—
Y 2x+1 Y 1-2x Y 1-x =7 2x* =3x+1

Loi giai

. z x+1 L en A 1
Ham so y= CcO tiem can ngang y :E .

2x+1
. xP+x+1
Ham s6 y = ——— khong c6 tiém can ngang.
1-2x
Hamsé y = c6 tiém can ngang y =—2.
-X
\ A 3- x2 PN N 1
Hams6 y=————— cOtiémcdnngang y=——<2y+1=0.
2x"=3x+1 2
Vay chon dap an D.
Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
X |—e°° 0 1 2 + 00
y' + 0 - - 0 +




2 2 2_2 2_4 _ 2
iy B. y= al . C. y=3x i Al
x—1 x—1 x—1 x—1

Ciu8. Duodng cong trong hinh bén la d6 thi cia mot ham sb trong bon ham s6
dugc liét ké & bén phuong an 4, B, C, D dudi day. Hoi ham s6 d6 1a ham s6 nao?

S
Yy

\
0\/:3

A y=x"-3x+1 B. y=—x"+3x+1 C.y=x"—-x"+1 D. y=—x"+x-1

Loi giai
Chon A

Tir dd thi : lim y =+ va day la dd thi ham bac ba nén ta chon phuong an y=x’ —3x+1.

xX—>+00

Cau 9. Cho tir dién 4BCD.Ménh dé nao dudi day 1a ménh dé dung?

A. BC+AB=DA-DC. B. AC-4D=BD-BC.
C. AB-AC=DB-DC. D. AB-AD=CD+BC.
Loi giai
Chon C
;
B > D

C

= AB— AC =DB-DC.

AB—-AC=CB
Co
{DB DC =CB

Cau 10. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Chon dang thirc vecto ding:

A. AC' AB+AB'+AD. B. DB' DA+DD'+DC.
C. AC'=AC+ AB+ AD. D. DB=DA+DD'+DC.
Loi giai

Chon B



Theo quy tic hinh hop ta ¢6DB'=DA+DD'+ DC

Céu 11. Trong khong gian Oxyz , cho diém 4 (3; -1 1) . Hinh chiéu vudng géc ctia diém 4 trén mit phang
(Oyz) 1a diém
A. M (3;0;0) B. N(0;-L1) C. P(0;-1;0) D. 0(00;1)
Loi giai

Chon B

Khi chiéu vudng goc mot diém trong khong gian 1én mit phang (OyZ ) , ta giit lai cac thanh phan

tung d6 va cao do nén hinh chiéu cua 4(3;-11) 1én (Oyz) 1a diém N(0;-1;1).

Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto ﬁ:(1;3;—2) va v= (2;1;—1). Toa d0 cua vecto U—v

1a

A. (3;4;-3). B. (-1;2;-3). C. (-1;2;-1). D. (1;-2;1).
Loi giai

Chon C

Taco u—v=(1-2;3-1;-2+1)=(~1;2;-1).

Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Caul. Chohamsé f(x) codaoham f'(x)=x(x—3)’ véimoi x thudc R . Cac ménh dé sau dung hay
sai.
a) Ham sé f(x) dong bién trén khoang (~1;0).

b) Ham s f(x) dong bién trén khoang (-2;1).

o) f(D)>f(2).
d) f(5)<f(4).
Loi giai
| a) Pung. | b) Sai. | ¢) Pung. | d) Sai. |

, x>3 O .
Ta ¢ f(x)=x(x=3)’>0 0: Ham sO0 dong bién trén (—0;0) va (3;+0).
x<

£ (x)=x(x-3) <0< 0<x<3= Ham s nghich bién trén (0;3).

a) bung.



Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (—0;0) nén ham s6 f(x) dong bién trén khoang (-1;0).
b) Sai.

Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (-2;0) va ham s6 f(x) nghich bién trén khoang (0;1).
¢) Dung.

Ham s6 nghich bién trén (0;3) nén f(1)> f(2).

d) Sai.

Ham s6 dong bién trén (3;+0) nén f(5)> f(4).

Cau?2. Chohamsd y= f(x) lién tuc trén doan [-2;4] va c6 do thi nhu hinh v&.

Xét tinh diing sai ctia cic ménh dé sau

a) Gia tri 16n nhat cta ham s trén doan [-2;4] bang 2.

b) Gia trj 16n nhat cia ham sé trén doan [1;4] bang 2.

¢) Gia tri nho nhat ctia ham sb trén doan [-2;4] bang —4.

d) Ham sé dat gia tri nho nhat trén doan [-2;3] tai diém x,=1.

Loi giai

| a) Sai | b) Piing | ¢) Puing | d) Piing
a) Sai. Gi4 tri 16n nhét ctia ham s6 trén doan [-2;4] bang 7.

b) Pung. Gia trj 16n nhat ciia ham sd trén doan [1;4] bang 2.
¢) Bing. Gia tri nho nhit ctia ham s trén doan [-2;4] bang —4.
d) Bang. Ham s6 dat gia tri nho nhit trén doan [-2;3] tai diém x,=1.

Cau3. Chohamsd f(x)=ax’+bx*+cx+d c6 dd thi nhu hinh v&.

u

Xét tinh ding sai ciia cac ménh de sau



a) Gia tri cuc dai ctia ham sb da cho bﬁng 2.

b) Phuong trinh ax’ +bx” +cx+d +1=0 c6 ba nghiém phan biét.

¢) Phuong trinh ax’ +bx* +cx+d —1=0 ¢6 hai nghiém thuc duong.
d) Phuong trinh ax’ +bx* +cx+d +3 =0 v6 nghiém.

Loi giai

\ a) Dung

| b) Piing | ¢) Pung | d) Sai

Cau 4.

a) Pung. Gia tri cuc dai cia ham s6 da cho béng 2.

b) DBung.

Pit f(x)=ax’ +bx’ +cx+d .

Khi do: f(x)+1=0& f(x)=-1.

Ta c6 s6 nghiém ctia phuong trinh f(x) =—1 1a sd giao diém cta d6 thi ham s6 y = f(x) va
duong thang y =—1. Dya vao d0 thi ham sd trén, ta c6 d6 thi ham s6 y = f(x) va duong thang
y =-1 ¢6 ba giao diém nén phuong trinh f(x)=-1.

Hay ax’ +bx* +cx+d +1=0 co6 3 nghiém phan biét.

¢) Bung.

Pit f(x)=ax’ +bx’ +cx+d .

Khi ds6: f(x)-1=0< f(x)=1.

Ta c6 sb nghiém cua phuong trinh f(x) =1 13 s6 giao diém cua do thi ham sé y = f(x) va dudng
thang y=1.

Dua vao d6 thi ham sé trén, ta c6 do thi ham sé y = f(x) va duong thang y =1 ¢6 ba giao diém
nén phuong trinh f(x)=1 Hay ax’ +bx’ +cx+d —1=0 c6 3 nghiém phén biét.

d) Sai.

Pit f(x)=ax’ +bx’ +cx+d .

Khi d6: f(x)+3=0& f(x)=-3.

Ta c6 s6 nghiém cta phuong trinh f(x)=-3 13 s6 giao diém ctia db thi ham s6 y = f(x) va
duong thang y =-3. Dya vao do thi ham sd trén, ta ¢6 d6 thi ham sé y = f(x) va duong thing
¥ =-3 ¢6 mot giao diém nén phuong trinh f(x)=-3

Hay ax’ +bx* +cx+d +3=0 c6 1 nghiém.

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto G = (1;-3;2) va b = (2;4;m). Xét tinh dung, sai cia cac
ménh dé sau:

a) |a|=0
b) d+b=(31;7)thi m=5

10



¢)d-b=-8 thi m=1

d) C6 duy nhat mot gia tri m thoa min |5 |=6

Loi giai
\ a) Sai \ b) Ping \ ¢) bung \ d) Sai \
a)|a| = Ji4
b) Ta co a+b =(1+2;-3+42+m)=3;1;2+m)=3;1;7),suyra 2+m=7,hay m=5.
¢) Taco a-b =1-24+(-3)-4+2m=-10+2m=-8,suyra 2m=2,hay m=1.
d) Taco |b |=22 +4% +m> =~20+m> =6, suyra m> =16, hay m =4 hodc m=—4.
Phan 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra 167 ddp dn tir cdu 1 dén cdu 6.
Cau 1.  Gi4 tri nho nhét ciia ham s6 f(x)=x+ 1 trén nira khoang [5;+o0) bang bao nhiéu?
X
Loi giai
Pap s6: 5,2.
£ (x) =1—i2 >0Vx =5, f(x)> f(5)=5,2.
X
Cau2. SO dan coa mét thi trdn sau ¢ nam ké tr nim 1970 dugc udc tinh bai cong thtrc
26t +10 . 3
f(@)= 3 (f(t) duogc tinh bang nghin nguoi) (Nguon: Giai tich 12 nang cao, NXBGD Viét
+
Nam, 2020). Xem y= f(¢) la mdt ham s6 x4ac dinh trén nira khoang [0;+x). Do thi ham s6
y = f(t) c6 duong tiém can ngang la y =a. Gia tri cua a la bao nhiéu?
Loi giai
Tra loi: 26
1 . 26t+10 A ad s A A .
Tacod lim f(¢) = lim s =26.Nén do thi ham s0 f'(¢) c6 duong tiém can ngang la y =26
t—>+0 >+ +
Cau 3. Mot hing dién thoai dua ra mot quy luat ban budn cho timg dai li, d6 1a dai li nhap cang nhiéu

dién thoai cta hang thi gid ban budén mdt chiéc dién thoai cang giam. Cu thé, néu dai li mua x

dién thoai thi gia tién ciia mdi dién thoai 1a 6000—3x (nghin dong), x e N, x <2000. Pai li

nhap ciing mot luc bao nhiéu chiée dién thoai thi hing c6 thé thu vé nhiéu tién nhét tir dai i d6?
Loi giai

S6 tién hiang thu dugc khi dai li nhap x chiéc dién thoai la f(x) = x(6000-3x).
Tacod: f'(x)=—6x+6000.Khido, ' (x)=0< x=1000.

Bang bién thién cua ham sé f(x) la:

11



Cau 6.

x |0 1 000 2000
f'x) + =
3 000 000
0 0

Vay dai li nhap cung lac 1000 chiéc dién thoai thi hing c6 thé thu nhiéu tién nhét tir dai 1i d6 voi
3000000000 (ddng).

Pap sb: 1000.

Cho tt dién ABCD . Goi M, N lan luot 13 trung diém cia 4B va CD. Trén canh AD,BC lan
: g — 2= == 2

luot lay céc diem P,Q sao cho AP=§AD va BQ=§BC. Biét rang MN =a-MP+ [-MQ .

Hay tinh tong o + £
Loi giai

Ta co: M—N:m+ﬁ:—%ﬁ+%ﬂf+%ﬂj

Métkhécﬁ=m+ﬁ=—%ﬁ+§ﬁ;

MO =MB+BO =~ AB+2BC =L dB+24C-2 4B - "1 45 +24c
2 3 2 3 3 6 3

Pong nhit M—N=a~ﬁ+ﬂ-M—Q ta dugc a=ﬂ=%:>a+ﬁ:%.

Pap 50 1,5.

Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto ii(1;-2;1) va ¥(=2;1;1), goc giita hai vecto dd cho bang
bao nhiéu do
Loi giai

Ta c6: cos(iizi)=—t V- Z2=2+] :;:(ﬁ;ﬁ)zud’.

Pap s6: 120
Cho ba sb thuc x,y,z théa mdn x> 0,y20,z21, x+y+z=2 Biét gia tri 1on nhét coa biéu
, s o a . L SV ST N
thirc P = xyz bang 3 voi a,be N va 3 la phén s0 to1 gian. Gid tri cua 2a+b bang
Loi giai

12



Tra loi: 6

2 2
Tacé: P=xyr<| 2| o[22 .z=1(4z—4zz+z3).
2 2 4

Xét ham sb f(z):%(4z—4zz+z3) trén [1;2].

2
= Z(loai
Ta co: f'(z):%(4—8z+322);f’(z):0<:> z 3(0al)
z=2
Bang bién thién:
z 1 2
f(z) -
flz) |1
* \
0

NS . 1
Dua vao bang bién thién, ta c6: P < R

1

z
=a=1;b=4=2a+b=6.

max

Vay P =% khi

.
=3

13



Caul.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 6.

Cau7.

DPE KIEM TRA GIUA KY 1 - TOAN 12 - DE SO 4
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho ham s6 y = f (x) c6 bang xét dau cua dao ham nhu hinh v&. Ham s6 da cho nghich bién
trén khoang nao dudi day?

# ‘ - -1 1 N

|
|
|

¥, ‘ = ‘ % B v
A. (1;+oo). B. (—oo;l). C. (—1;+oo). D. (—oo;—l).

Cho ham f'(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f”(x)nhu sau:

x |—:c -1 0 1

2 4+
f@) | - o0t 0 - | o+t 0 ¥
S6 diém cuc tiéu cua ham sb 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh va lién tuc trén R 6 d6 thi nhu hinh v& bén. Tim gid tri nho

nhat m va gié tri 16n nhat M cia ham s6 y = f(x) trén doan [-2:2].

A.m=-5;M=-1. B.m=-2;M=2. C.m=-1;M=0. D. m=-5M=0.

Gia tri nho nhat cua ham sb f(x)=x"—=10x* -2 trén doan [0;9] bang

A, 2. B. —11. C. -26. D. -27.
. s . 2x+1
Tiém cén ngang ctua do thi ham so y = x+1 la:
x_
1
A.yzz. B. y=-1. C. y=1. D. y=2.

Puong thang x = —1 14 tiém can dung cua ham sb nao sau day?

x*+3x+2 B.y:x2—23x+2 C yo_ X+l D, yo Xt

A. y= —
Y x -1 x =1 Y X +4x+3 Y x2+1

Bang bién thién sau la ciia ham s6 nao dudi day?



Cau 8.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Caul.

x | —oo 0 2 4 + oo
y' + 0 - - 0 +
-2 + oo + oo
y / \ /
A.y:3x2—10x+4. B'y:x2—6x+4. C'y:—x2+6x+4. D.y:x2—2x+4.
x—2 x—2 x—2 x—2

Hinh vé& sau day 1a d6 thi cia mot trong bon ham sb cho & cac dap an 4, B,C,D . Hoi d6 1a ham

s0 nao?
Ay
12
1
i
T T -
—2 —1 9] 1
A y=x"+2x+1. B. y=x’-2x+1. C.y=x"-2x+1. D.y=-x+2x+1.

Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ . Biéu thiic nao sau diy dung:
A. A'D=A'B'+A'C. B. AB'=AB+AA'+ AD.

C. AC'=AB+ AA'+ AD. D. AD'=AB+ AD + AC".

Cho ti dién ABCD. Goi M, N lan luot la trung diém cta AD vaBC. Khéng dinh nao sau day
sai?
A. AB+CD=CB+ AD .B. 2MN = AB+ DC .

C. AD+2MN = AB+ AC . D. 2MN = AB+ AC+ AD.
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc cua diém A(l; 2;5 ) trén truc Ox co toa do la

A. (0;2;0). B. (0;0;5). C. (1;0,0). D. (0;2;5).

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(2;-4;3) va B(2;2;7). Trung diém cua doan thang 4B
co toa do la
A (4-210) B. (1:3;2) C. (2:6:4) D. (2:-15)

Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Biét rang ham s& f(x)=2x" +ax’ —6x+b ( a va b 1a hang sb thuc) dat cuc tri bang 4 tai x =1



a) Gia tri cia @ +b bang 8.

b) Ham sb dat cuc dai tai x=1.

¢) x=—1 1a mot diém cuec trj ciia ham sd £(x) .
d) Gia tri cuc tiéu ciia ham s§ f(x) bang 12.

Cau2. Chohamsb y= f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Xét tinh dung sai clia cac ménh dé sau

T |- —1 1 2 +oa
f'(x) + + 0o — 0 +

/*ﬂ\ 4

a) Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;1).

b) Ham s6 dat cuc dai tai x=1 va dat cuc tiéutai x=2.

¢) Ham s6 ¢o6 3 cuc tri.

‘ s £ g 9 o (s 3
d) Ham s0 c6 gia tri 16n nhat bang 20 va gié tri nho nhat bang 5

Cau3. Chohamsb y= 3x—__11(C) va duong thang d : y = x +3. Xét tinh diing sai cta cac ménh dé sau
a) Do thi (C) c6 t)icém can ngang la dudng thang y=1.
b) D6 thi (C) co tiém can dimg 1a dudng thing x =3.
¢) d cat (C) tai hai diém phan biét c6 hoanh d6 x,;x, thoa man x, +x, =1.
d) d cét (C) tai hai diém phan biét 4,B va AB=3+/2.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a =(3;0; 4),b=(2;7;7) va ¢ = (2;7;2). Xét tinh dang,
sai cua cac ménh dé sau:
a) a—b+¢=(3;0;—1)

b) 2a +3b —4¢ = (4;-7;21)

¢) (—a)-b+(3a)-¢=10.

d) cos(d,g) <cos(a,c)

Phan 3. Ciu tra 10i ngin. ’

Thi sinh tra loi dap an ti cau 1 dén cau 6.

Cau 1. Biétrang d6 thi ham s6 f(x)=x"—x* co6 mét truc dbi ximg 1a dudng thang x = a . Gia trj cia a
la bao nhi€u? . . .

Cau 2. Mot quan thé ca dugce nudi trong mot ho nhan tao lic ban dau c6 80000 con. Sau ¢ nam, s6 luong
20(4+3¢)
1+0,05¢
S6 lugng t6i da c6 thé co cua quan thé ca 1a bao nhiéu nghin con?

quan thé ca noi trén duge xac dinh boi N(¢) = (nghin con).



Tai mot nha may, khi san xudt x ta san pham (x >0) mdi ngay thi chi phi trung binh trén mdi
ta san pham duogc tinh boi cong thirc

C(x)= %x +3438 (triéu dong/ta)
X

Tinh chi phi trung binh thip nhat (tinh theo triéu ddng/ta) ma nha may cé thé dat dugc trong
ngay.

Cho hinh lang try ABC-AB'C'. Goi I va J lan luot 1a trung diém cia BB va AC', diém K
thudc ,B’C' sa0 cho K—C": _2KB . Khi d6 ta co AK =mAl +nAJ , tinh gia tri cua m+n (Lam
tron két qua dén hang phan tram)

Trong khong gian toa d0 Oxyz, cho 3 vecto a = (—1;2;0),5 =3;-1;2) va c=(1;2;-1) va w
thoa man a-w=—12,b-w=20,¢-w=—6. Tinh | |

Cho x* —xy+ y* =2 . Gia tri nhé nhat cia P =x" + xy + »* bang bao nhiéu (Iam tron két qua dén
hang phan tradm)
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Caul.

LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Cho ham s6 y = f (x) c6 bang xét dau cua dao ham nhu hinh v&. Ham s6 da cho nghich bién

trén khoang nao dudi day?

H ‘ —oc -1 1 Ja
T
y" - 3 - 0 =
A. (I;+00). B. (—o;1). C. (-1;+). D. (-o0;-1).
Loi giai
Chon D

Tir bang xét ddu ta thay ham sé da cho nghich bién trén khoang (—oo;— 1) va (—1 ; 1) .
Vay ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo ;— 1) .

Cho ham f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f’(x) nhu sau:

x | -~ -1 0 1 2 +x
@l — 0+ 0 -+ 0+
S6 diém cuyc tiéu cuia ham sb 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Loi giai

Chon B

Ta thdy f'(x) doi ddu 2 lan tir (-) sang (+) khi qua céc diém x=-1;x=1 nén ham s6 c6 2
diém cuec tiéu.
Cho ham s6 y = f (x) xac dinh va lién tuc trén R c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Tim gia tri nhod

nhat m va gia tri 16n nhat M cuahamsb y = f(x) trén doan [-2;2].

A m=-5M=-1. B.m=-2;M=2. C.m=-1;M=0. D. m=-5M=0.
Loi giai

Nhin vao db thi ta thay:



Cau 4.

Cau 5.

M=maxf(x)=—l khi x=-1 hodc x=2.

[-2:2]

m=min f (x)=-5 khi x=-2 hodc x=1.

[-2:2]
Gia tri nho nhat cua ham sb f(x)=x"—=10x> -2 trén doan [0;9] bang
A. 2. B. —11. C. -26. D. -27.
Loi gidi
Chon D
Tacod f'(x)=4x"—20x
x=0¢(0;9)
f(x)=0<4x’-20x=0 < X=x/§€(0;9)
x=—/5 ¢(0;9)
£(0)=-2; f(N5)=-27; (9)=5749.
Vay r[rongr]lf(x) =-27.

A A S U £ 2x+1 |
Tiém can ngang ctua do thi ham s6 y = al . la:
x_
1
A.y:E. B. y=-1. C. y=1. D. y=2.
Loi giai
Chon D
1
2x+1 2+ o _
Taco lim T lim X —2. Suy ra d6 thi ham so c6 tiémcan ngang la y=2.
Xty — X—>to0
X
Puong thiang x =—1 14 tiém can dung cua ham sb nao sau day?
2 2
X +3x+2 x =3x+2 x+1 x+1
A y=2TXEE g X TES oy YT pye
4 x -1 =Y x -1 4 X +4x+3 4 x*+1
Loi giai
: 1 : ? 2 2
Ta co x* +1>0,Vx, vay ham s6 y = x; khong c6 tiém cén dung. y=x +23X+ X7
x"+1 x —1 x—1

khong c6 tiém can ding la x=-1.

Y= sz = : khong co tiém can dimg la x=-1.
X +4x+3 x+3

B X =3x+2 _x-2

5 co tiém can dung la x=—1.
x =1 x+1

y

Vay chon dap an B.

Béng bién thién sau 1a cia ham s6 nao dudi day?



X |-oo 0 2 4 4+ oo
y' + 0 - - 0 +
-2 + oo + oo
y / \ /r
A.y:3x2—10x+4. B'y:x2—6x+4. C'y:—x2+6x+4. Q.y:x2—2x+4.
x—2 x—2 x=2 x—2
Cau 8. Hinh v& sau ddy la d6 thi cia mot trong bén ham sb cho & cac dap an 4, B,C,D . Hoi d6 1a ham
s6 nao?
Ay
12
1
€T
¥ T -"
- -1 9] 1
A y=x"+2x+1. B. y=x’-2x"+1. C.y=x"-2x+1. D.y=-x+2x+1.
Loi giai

Dua vao d6 thi, ta cé lim y =40, loai phuong an D.

X—>+00
Xét phwong an A4 c¢6 ¥’ =3x”+2>0, Vx € R, ham sb khong c6 cuc tri, loai phuong 4n A .

Xét phwong an B ¢6 ' =3x> —6x va y' d6i ddu khi di qua cac diém x =0, x =2 nén ham sd
dat cyc tritai x=0 va x =2, loai phuong 4n B.

Vay phuong an ding la C.

Cau 9. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' . Biéu thiic ndo sau ddy dung:
A. AD=A'B'+A'C. B. AB'=AB+AA'+ AD.

C. AC'=AB+ AA'+ AD. D. AD'=AB+ AD + AC".
Loi giai

Chon C

AB+AA'+ AD = AA'+ AC = AC' .

Céau 10. Cho t dién ABCD. Goi M, N lan luot 13 trung diém ctia AD va BC. Khang dinh nao sau day
sai?
A. AB+CD=CB+ AD .B. 2MN = AB+DC .



C. AD+2MN = AB+ AC . D. 2MN = AB+ AC + AD .
Loi giai

Chon D

Ta c6 N 1a trung diém ctia BC nén

2MN = MB + MC

=MA+ AB+MA+ AC =2MA+ AB+ AC = DA+ AB+ AC =—AD + AB+ AC

(Vi M la trung diém AD).

Cau 11. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc ctia diém 4(1;2;5) trén truc Ox c6 toa dd la

A. (0;2;0). B. (0;0;5). C. (1,0;0). D. (0;2;5).
Loi giai

Chon C

Hinh chiéu vuéng goc cua diém A (1;2;5) trén truc Ox c6 toa dd 1a (1;0;0).

Cau 12. Trongkhong gian Oxyz, cho hai diém A4(2;-4;3) va B(2;2;7). Trung diém cta doan thing 4B

co toa do la

A (4-2:10) B. (1:3;2) C. (2:6:4) D. (2-1:5)
Loi giai
Chon D
%, = X%,
2
Goi I 1a trung diém ctia 4B, ta c6 toa d6 diém [ 1a ¥, =%_ 1
Z = 22 s
2

Vay 1(2;—1;5).

Phén 2. Cau tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Caul. Biétranghamsd f(x)=2x"+ax’ —6x+b ( a va b 1a hing s6 thuc) dat cuc tri bang 4 tai x =1
a) Gia tri cia @ +b bang 8.
b) Ham s6 dat cuc dai tai x=1.
¢) x=—1 1a mot diém cuec trj ciia ham sé £(x) .
d) Gia tri cuc tiéu ciia ham s6 f(x) bang 12.

Loi giai

a) PBung. \ b) Sai. \ ¢) Pung. d) Sai.




f(x)=6x"+2ax—6.

Theo gia thiét,taco f'(1)=0 va f(1)=4.

2a=0 a=0
Suy ra =
{a+b—4:4 {b:S

Vay a+b=8.
Véi a=0,b=8 tacd f(x)=2x"—6x+8.
f(x)=6x>=6;f (x)=0< x=1 hodc x=-1.

Béang xét dau cua dao ham:

x | —00 -1 1 +c0
£ | + 0 N 0 +

Ham s6 f(x) dat gia tri cuc dai tai x=—1 vagidtricucdaila f(-1)=12.

Ham sb f(x) dat gia tri cuc tiéu tai x=1 va gia tri cuc tiéu la f(H=4.

Cau2. Chohamsd y= f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&. Xét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau
T |—oo —1 1 2 + oo
f'(z) + + 0 — 0 +
f(x) / 2u \ /
a) Ham s6 ddng bién trén khoang (—o0;1).
b) Ham sb dat cuc dai tai x =1 va dat cuc tiéu tai x=2.
¢) Ham s ¢6 3 cuec tri.
\ A ’ .y « 17 A M 9 \ ., . N X N —3
d) Ham s0 c6 gia tri 16n nhat bang 20 va gié tri nho nhat bang 5
Loi giai
\ a) bing \ b) Piing \ ¢) Sai \ d) Sai
a) Pung. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;1).
b) bung. Ham sb dat cuc dai tai x =1 va dat cuc tiéu tai x=2.
¢) Sai. Ham s6 ¢6 2 cuc tri.
d) Sai. Ham s6 khong c6 gié tri 16n nhat va gia tri nho nhét.
~ \ £ 3x—1 \ \ 2 ryoar , - . A A
Cau3. Chohamso y= —I(C) va duong thang d : y = x+3. Xét tinh dang sai ctia cdic ménh dé sau
x f—

a) D6 thi (C) c6 tiém can ngang la dudng thang y=1.



b) P6 thi (C) ¢o tiém can dimg 14 dudng thang x =3.
¢) d cat (C) tai hai diém phan biét c6 hoanh d9 x,;x, thod man x, +x, =1.
d) d cit (C) tai hai diém phan biét 4,B va AB=32.

Loi giai

| a) Sai | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing

a) Sai. P thi (C) co tiém can ngang 1a duong thang y =3.

b) Sai. D6 thi (C) c6 tiém can dimg 1a dudng thang x =1.

¢) Bung.

Phuong trinh hoanh do giao diém:
3x—-1
x—1

{x:2
= .

x=-1

=x+33x-1=(x-Dx+3) <3x-1=x"+2x-3x*—x-2=0

Vay d cit (C) tai hai diém phén biét c6 hoanh d6 X,; X, thoa man x, +x, =1.

d) Dlng.
Phuong trinh hoanh do giao diém:
3x—11 =x+33x-1l=(x-D(x+3)<3x-1=x"+2x-3<x* —x-2=0
x_
{x =2
=
x=-1

= A(2;5); B(-1;2) = AB = \/(2+ 1)? +(5-2)* =342.
Vay d cét (C) tai hai diém phan biét 4,B va AB=32.

Cau4. Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a =(3;0; 4),5 =(2;7;7) va ¢ =(2;7;2). Xét tinh dung,
sai cua cac ménh dé sau:
a) a—b+¢=(3;0;—1)

b) 2d +3b —4¢ = (4;-7;21)
¢) (—a)-b+(3d)-¢=10.
d) cos(d,b) < cos(d,c)

Loi giai

| a) Ping | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai
a) d—b+¢ =(3;0;-1);

b) 2a +3b —4¢ = (4;-7;21).

10



Caul.

¢) (=d) b =(=3)-2+0-7+(-4)-7=-34; (3d)-¢ =9-2+0-7+12-2=42.

V102 14

d) cos(ﬁ,g) = T;cos(&,é) =—

557

Phan 3. Céu tra 101 ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 den cdu 6.

Biét rang d6 thi ham s6 f(x) =x* —x* c6 mot truc ddi xing 1a duong thang x =a . Gia tri ctia a

l1a bao nhiéu?

Cau 3.

Loi gidi
Pap s6: 0.
D6 thi ctia ham chin nhan truc Oy( dudong x =0) 14 truc ddi xtmg nén a=0.

Mot quén thé ca duge nudi trong mot hd nhan tao lic ban dau c6 80000 con. Sau ¢ nim, sb luong
20(4+3¢)
1+0,05¢
S6 lugng t6i da c6 thé co cua quan thé ca 1a bao nhiéu nghin con?

quan thé cé noi trén duoc xac dinh boi N(f) = (nghin con).
Loi giai

Tra loi: 1200

Khao sat sy bién thién ctia ham s6 y = N(¢) . Tap xéac dinh: [0;+00) .

Su bién thién:

56

N O= 10080

>0 voimoi t>0.

- Ham s6 dong bién trén khoang (0;+00).
- Ham sb khong c6 cuc tri.

- Gid1i han tai vo cuc: lim N(¢) =1200.

t—+0

- Bang bién thién:
t 0 +00
N'(t) +
1200
N(t)
80

S6 lwong tdi da c6 thé co cuia quan thé ca 1a 1200 nghin con.

Tai mot nha may, khi san xuat x ta san pham (x >0) mdi ngay thi chi phi trung binh trén mdi
ta san pham dugc tinh boi cong thic

C(x)= %x +3+ 3 (triéu dong/ta)
X

11



Tinh chi phi trung binh thap nhat (tinh theo triéu dong/ta) ma nha may co6 thé dat dugc trong

ngay.
Loi giai

Tra loi: 7
— 1 8
Ckx)=———,x>0.

()=7->
C'(x)=0= x* =16 < x=4( do x> 0).
Bang bién thién:

X 0 4 +00
C'(x) - 0 -

+00 +c0

@ || Ty, —

Tir d6, chi phi trung binh thap nhét 13 7 triéu dong/ta.

Ciau4. Cho hinh ling truy ABC-A'B'C". Goi I va J lan luot 1a trung diém cta BB va AC', diém K

thuéc B'C’ sao cho KC =—2KB . Khi d6 ta co AK = mAl +nAJ , tinh gia tri cia m+n (Lam
tron két qua dén hang phan tram)
Loi giai

Dap sb tra 101 ngan: 1,33

Taco: AK = Al + 1B +BK (1) :AK = AJ +JC +CK (2)

Lay 2.(1)+(2) ta dugc 34K =241 + AJ +2IB +JC +2BK +CK
5,_/

0
=2Z+TJ+E+A—ZJ=2$+Z]+TJ

Do d6 R:%(Eﬁﬂ)jmng

Cau 5. Trong khong gian toa do Oxyz a=(-120),b=(3-12) z c=02-D oy

, cho 3 vecto va

thoa man @ W==12,b-W=20,6-W=—6 pyp [W]

12



Cau 6.

Loi gidi
Tra loi: 6
—a+2b+0.c=-12 a=4

Goi w=(a;b;c) ta cd h¢ phuong trinh <3a—b+2c=20 <<<b=-4
la+2b—c=-6 c=2

Suy ra | i |=~/4* +(—4)> +4 =6

Cho x* —xy+ y* =2 . Gia tri nho nhit cia P = x” + xy + y* bang bao nhiéu (1am tron két qua dén
hang phén trim)
Loi giai
Tra 1oi: 0,67
P x> +xy+y° _ X2+ xy+ 9

Xét —= == 5
2 2 X —xy+y

+néu y=0thi x’=2.Dodé P=x>=2 suyra minP =2

+néu y #0 ta chia t miu cho y* ta duoc

2
? ? ! [ J ( j
F X +xy+y Yy y

2 xz—nyry2 (XJ (XT
I-| — [+] —
Y Y

2
Pt 1=, khido £ =1+
h% 2 1-t+t
, 1+t+1 , 2% +2
Xet f(t): 2:>f(t): 2
I=t+1 (1-t+7)
=
f'(f)=0®[ L
Bang bién thién

13



+00

L‘h
=
Wl =

3

Khi do min§=% do do minP=§zO,67.
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Caul.

Cau 6.

DPE KIEM TRA GIUA KY 1 - TOAN 12 -DE SO 5
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.

Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho hamsby = f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau

T —00 -1 0 1 +00

() -0 + 0 = 0 +

+00 3 +00
f(z) \2 / \_2 /

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

A. (-1;0) B. (—0;0) C. (1;+) D. (0;1)

Cho ham s f(x) c6 dao ham f'(x) = x(x — 1)(x + 4)3 ,Vx € R. Sb diém cuc dai cua ham sd

dd cho la
A. 3. B. 4. C.2. D. 1.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [~1;3] nhu hinh v& bén. Khéng

dinh nao sau day dung?

x -1 0 2 3
A + 0 - 0 +
5 4

A. r[1_11';13>](f(x)=f(0). B. r{gg;}cf(x)zf(?ﬁ). C. max f(x)=f(2). D. max f(x

[13]

[-1:3]

Gid tri nho nhat cua ham s6 £ (x)=x* —12x” 1 trén doan [0;9] bang

A. -28. B. —1. C. -36. D. -37.
Cn n , X o z 3x+1 .
Tiém can ngang cua do thi ham s6 y = 1 la:
x_
A.yz%. B. y=3. C.y=-1. D. y=1.

)

f(-1).

Cho ham sé y = 2x—1+i3 (C). Khoang cach tir M (2;—1) dén tiém cn xién cta d6 thi (C)
X+

la:

AL B. y=—© C.2 D.4

V5 V5

Béng bién thién sau 1a cia ham s6 nao dudi day?



Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 1.

X - -2 + oo
y' - _
+ oo + oo
y \ \
A yzﬂ_ B y:—2x2—4x+1. C. y:—zxz—sx—z_ D. y= 2x° =3x+41
x+2 x+2 x+2 x+2

Cho ham s6 bacba y = f(x) c6 dd thi la duong cong trong hinh bén. S nghiém thuc cua phuong
trinh f(x)=11a
Yy L

1 T
-1

A. 0. B. 3. C. 1. D. 2.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1 hinh binh hanh. Khang dinh nao sau diy ding?
A. SA+SD=SB+SC. B. SA+SB+SC+SD =0.

C.SA+SC=SB+SD. D. SA+SB=SC+SD.

Cho hinh lang tru tam gidc 4BC.4'B'C’. Vecto nao sau ddy 13 vecto chi phuong ctia dudng thang
AB?

A. A'B'. B. AC. C. AC. D. A'B.

Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cua diém M (3;1;—1) trén truc Oy c6 toa do la
A. (3;0;-1). B. (0;1;0). C. (3;0;0). D. (0;0;-1).

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz cho hai diém A(3;-2;3) va B(—1;2;5). Tim toa d9 trung

diém I cta doan thang 4B 1a:
A. 1(-2;2:1). B. /(1;0;4). C. 1(2;0;8). D. 1(2;-2;-1).

Phén 2. Cau tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 dén cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R va dao ham f'(x) c6 dd thi nhu hinh bén. Str dung d6 thi

ciia hamsd y = f'(x).

A y f"(x)




a) ham s6 f(x) nghich bién trén cac khoang (—0;0) va (4;+0).
b) ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0;4).
¢) ham sé f(x) dat cuc daitai x=0.
d) ham sé f(x) dat cuc tiéu tai x=4.
Cau2. Chohamsb y=f(x)=x’—3x" —9x+35. Xét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau
a) gaﬁ f(x)=40 dat dugc khi x=-1.

b) [rgi%f(x):8 dat dugc khi x=3.

¢) Ham s6 dé cho khong c6 gié tri 16n nhat trén R .
d) Gia tri cyc tiéu ctia f(x) bang 8.
Cau3. Chohamsd y= f(x)=x’—3x.Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau
a) Tap xac dinh cia ham so 1a R.
b) £ (x)=3x"+3
¢) f (x)<0 khi x e (—o0;—1)U(l;+0), f (x)>0 khi xe(=1;1).
d) Ham s6 dé cho c6 db thi nhu & Hinh
a=(m;3;6) va 5:(1;2;3).

Cau4. Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto

Xét tinh dung, sai cia cac ménh dé sau:
a) |b|=14
b) Néu G —2b = (3;-1;0) thi m=5

¢)Néu @b =10thi m=—-14
d) Néu | a |=9 thi téng cac gia tri cia m tim duoc bang 0
Phan 3. Ciu tra 10i ngin. ’
Thi sinh tra loi dap an ti cau 1 dén cau 6.
Caul. Mot nha san xuit 40 so mi ban x chiéc mdi ngdy v6i ham sb biéu thi doanh thu:

R(x)=200In (1 +&j +1000 (d6 la). Chi phi san xuét dugc xac dinh boi ham: C(x) = (x—100)* +200

(d6 1a). Loi nhuén tdi da mbi ngay cuia nha san xut 1a bao nhiéu? (Lam tron két qua dén hang don vi)
Cau 2. Doanh s6 ban h¢ thong am thanh n61 méi trong mét khoang thoi gian du kién s€ tuan theo duong
5000

*X’

cong logistic R=R(x)= x>0, trong d6 thoi gian x dugc tinh bang nam. Hoi téc do

1+ 5e
ban hang dat t6i da vao thoi diém nam thir may?
Cau3. Nguoita mudn tao ra mot khung thép dang hinh hop chit nhét c¢6 chiéu dai gap doi chiéu rong va
c6 thé tich bang 24000cm® (Hinh). Chiéu rong x ctia hinh hp chir nhat bang bao nhiéu dé do
dai day thép can dung 12 nho nhat? Lam tron két qua dén hang don vi clia xangtimét.



2x ¢cm

Co ba luc F,F,,F, cung tac dong vao mot vat. Ba luc nay doi mot hop voi nhau mot goc 60’
va ¢6 d6 16n 1an luot 1a 3N,6 N va 9N . Tinh d6 16n (N) cua hop luc cua ba luc trén.

Trong khong gian véi hé toa 46 Oxyz, cho a = (1;2;1),[5 =(-2;3;4),c =(0;1;2) va d= (4;2;0).
Biét d =xd+yl;+zz. Toéng x+y+z 1a

Cho x, y lacac s6 thuc thoa man x+y:\/ﬁ+\/m. Goi M, m lan luot 1a gia tri lon
nhét va nhé nhat cia P=x>+y* +2(x+1)(y+1)+8J4—x—y . Tinh gid tri M +m
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Cau 1.

Cau 3.

LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Cho hamsby = f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau

T —00 -1 0 1 +00

f'(x) -0 + 0 - 0 +

+0o0 3 +00
f(z) \2 / \_2 /

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

A. (-1;0) B. (—0;0) C. (1;+) D. (0;1)
Loi giai
Chgon D

Dua vao bang bién thién ta ¢6 ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (0;1) va (—o0;—1).

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f'(x) = x(x - 1)(x + 4)3 ,Vx € R. S6 diém cyc dai ciia ham s6

dd cho la

A. 3. B. 4. C. 2. D. 1.
Loi giai
Chon D
x=0
Taco f'(x)=0<|x=1
x=-4

Bang xét dau f(x):

,_.
+
&

x | - —4 0
f(x) | - 0 + 0 - 0 +

Tur bang xét dau suy ra ham so c¢6 dung 1 diém cuc dai.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [—1;3] nhu hinh v& bén. Khang

dinh nao sau day ding?

x -1 0 2 3
V' + 0 - 0 +
5 4

A. r[{lle;l;]if(x)Zf(O). B. r[{lgg](f(x)Zf(3). C. r[naxf(x)zf(2). D. max f(x)=f(-1).




Cau 5.

Cau 6.

Loi giai

Nhin vao bang bién thién ta thiy max f(x)=£(0).

Gid tri nho nhat cua ham so £ (x)=x* —12x” -1 trén doan [0;9] bang
A. -28. B. 1. C. -36. D. -37.
Loi giai
Chon D
Taco f'(x)= 4x’ —24x .
x=0¢€ [0;9]
f(x)=0 4x* ~24x=0 | x=+/6 €[0;9]

x:—x/gé[0;9]
£(0)=-1, 1(JJ6)=-37, (9)=5588

Tiém can ngang cua d6 thi ham s y = 3;_+11 la:
A.y=%. B. y=3. C. y=-1. D. y=1.
Loi giai
Chon B
Taco: XIEEO y= XILIEO 3;_+11 =3 va xl_i)rEO y= XIEEO 3;_+1 =3 nén y =3 la tiém cén ngang cuia do thi

ham so.

Cho ham sé y = 2x—1+i3 (C). Khoang cach tir M (2;—1) dén tiém can xién cta d6 thi (C)
X+

la:
2 4
A — B. y=—F C.2 D.4
Js V5
Loi giai
Ta co lim 3 =0.Vay y=2x—-1<2x—y-1=0(A) la tiém can xién cua do thi (C).
¥ X +
|2-2+1-1| 4
dM,A)=—F——=—.
Ja+1 J5
Vay chon dap an B.
Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
+ 00 + 00
y \ \




Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

2 2 2 2
A y= 2x° —4x 1. B. y- 2x 4x+1' C.y= 2x° —3x 2. D. y= 2x 3x+1.
x+2 x+2 x+2 x+2

Cho ham s bacba y = f (x) ¢6 d0 thi 1a duong cong trong hinh bén. S6 nghiém thuc ctia phuong
trinh f(x)=11a
Y L

1 T
-1

A. 0. B.3. C. 1. D. 2.
Loi giai

Chon B

Ta thiy dudng thdng y =1 cit do thi ham s6 y = f(x) tai 3 diém phéan biét nén phuong trinh
f(x)=1 c6 3 nghiém.
Cho hinh chop S.ABCD co6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Khang dinh nao sau day dang?
A. SA+SD=SB+SC. B. SA+SB+SC+SD=0.
C. SA+SC=SB+SD. D. SA+SB=SC+SD.
Loi giai
Chon C

—_— —. — s

Taco VI' =SB+ BA+SD+DC =SB+ SD + (BA + DC) SB+SD =VP (Vi ABCD Ia hinh binh
hanh nén BA+DC =0 ).

Cho hinh ling try tam giac ABC.4'B'C’. Vecto nao sau dy la vecto chi phuong ciia duong thang
AB?
A. A'B'. B. A'C. C. AC'. D. 4'B.
Loi gidi
Chon A
Taco AB//A'B' = A'B' 1a vecto chi phuong cua dudng thing 4B .
Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vuong goc cua diém M (3;1;—1) trén truc Oy c6 toa do la
A. (3;0;-1). B. (0;1;0). C. (3;0;0). D. (0;0;-1).
Loi giai
Chon B

Hinh chiéu vudng goc cua diém M (3;1;—1) trén truc Oy co toa do la (0;1;0) .



Ciu 12. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz cho hai diém A(3;-2;3) va B(—1;2;5). Tim toa d9 trung

Cau 1.

diém I cta doan thang 4B 1a:
Al 1(-2;2:1). B. /(1;0;4). C. 1(2;0;8). D. 1(2;-2;-1).

Loi giai
Chon B

Cho hai diém A(3;-2;3) va B(-1;2;5).

X, +Xg _3+(_1)_1
2 2
. =2)+2
Trung diém [ c6 toa do: yAeryB :( g =0=1(1;0;4).
Z,+2z, :3+5=4
2 2

Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tie cau 1 dén cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) o moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R va dao ham f'(x) c¢6 dd thi nhu hinh bén. Str dung dd thi

ciahamsd y= f (x).

Y ,V f"(x)

a) ham sé f(x) nghich bién trén cac khoang (-0;0) va (4;+00).
b) ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0;4).

¢) ham sé f(x) dat cuc daitai x=0.

d) ham s6 f(x) dat cuc tiéutai x=4.

Loi giai

\ a) Pung | b) Piing \ ¢) Sai \ d) Sai \
Tur d6 thi, ta co:

+1(x) <0 trén cac khoang (—o0;0) va (4;+0) nén ham s6 f(x) nghich bién trén cac khoang
(—0;0) va (4;4x).

+£(x)>0 trén khoang (0;4) nén ham s§ f(x) dong bién trén khoang (0;4).

Vi f'(x) d6i du tir duong sang am khi x di qua gid tri x =4 nén ham s6 f(x) dat cuc dai tai
x=4.



Cau 2.

Vi f'(x) d6i dau tir am sang duong khi x di qua gia tri x=0 nén ham s6 f(x) dat cuc tiéu tai
x=0.

Cho ham s6 y = f(x) = x> —3x> —9x +35. Xét tinh dung sai ctia cic ménh dé sau
a) ?14% f(x)=40 dat dugc khi x=-1.

b) [rgiﬂf(x)=8 dat dugc khi x=3.

¢) Ham s6 dé cho khong c6 gié tri 16n nhat trén R .
d) Gia tri cyc tiéu ctia f(x) bang 8.

Loi giai

| a) Pung

b) Sai ¢) Pung d) Pung
| | |

Cau 3.

: =-1
y=f(x)=x"-3x-9x+35.y = f(x)=3x"-6x-9=0 i:

Bang bién thién:

& — o -1 3 + oo

y'

a) bang. max_,,, f(x) =40 dat dugc khi x=-1.
b) Sai. min_,,, f(x)=-41 dat dugc khi x=-4.

¢) Bing. Ham s6 da cho khong c6 gia tri 10n nhat trén R .

d) Pung. Gi4 tri cyc tiéu ctia f(x) bang 8.

Cho ham s6 y = f(x) = x* —3x . X¢ét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau
a) Tap xac dinh cia ham sd 1a R.

b) £ (x)=3x"+3
¢) f (x)<0 khi x e (—o0;—1)U(l;4%0), f (x)>0 khi xe(=1;1).
d) Ham s6 di cho c¢6 d6 thi nhu & Hinh

yl\




Loi giai

| a) Piing

| b) Sai | ¢) Sai | d) Piing

1) Tap xac dinh: R.
2) Su bién thién

- Giédi han tai v6 cuc: lim y =+, lim y=—o.

X—>+00 X—>—00
- Bang bién thién:

Yy =3x"-3vay =0 x=-1hodc x=1.

= — -1 +w
y‘ + 0 - 0 +

2 + oo
y _m/ \\;72/

Ham sé ddng bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (1;+0), nghich bién trén khoang (~1;1).
Ham sb dat cuc dai tai x=—1, Yo =2;ham sb dat cuc tiéu tai x = Ly, =-2.

3) Db thi

- Giao diém cua db thi voi truc tung: (0;0).

- Giao diém cua d6 thi véi truc hoanh tai x=0 hodc x = i\/g . Vay dd thi ham sb giao vai truc
hoanh tai ba diém (O;O),(—\/g; 0) va (\/5; 0).

Vay d6 thi ham sé y = f(x) = x* —3x duoc cho ¢ Hinh.

Caud. Trong khong gian @Y7 | cho hai vecto a=(m;3;6) , b=(12; 3).
Xét tinh ding, sai cua cdc m¢nh dé sau:
a) |b|=14
b) Néu d—2b = (3;-1;0) thi m=5
¢)Néu G-b=10thi m=-14
d) Néu | |=9 thi tong cac gid tri caa m tim duoc bang 0
Loi giai
‘ a) Sai ‘ b) Piing ‘ ¢) Pung \ d) Ping

) |b|=14
b) 5—25:(m—2;3—2-2;6—2-3):(3;—1;0),suyra m—2=3hay m=S5.

¢)da-b=m-1+3-246-3=m+6+18=10,suyra m=—14.

d) |dl=\m* +3°+6> =/m’ +45 =9, suyra m==6.

Phin 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 dén cdu 6.

10



Caul. Mot nha san xudt 40 so mi ban x chiéc mdi ngdy voi ham sd biéu thi doanh thu:
R(x)= 2001n(1+%)+1000 (d6 1a). Chi phi sin xuét duoc xac dinh bai ham: C(x) = (x—100)> +200

(d6 1a). Loi nhuén tdi da mbi ngay ctia nha san xut 1a bao nhiéu? (Lam tron két qua dén hang don vi)
Loi gidi

Pap sb: 939.
Xét £(x) =200 ln(l +$J+ 1000 — (x —100)2 —200 véi x 1a s6 duong.

200

—2(x-100) =0 < x =10+/101 ~100,5.
x+100

()=

Lap bang bién thién tir d6 suy ra loi nhuan t6i da mdi ngay nha sin xuat thu duoc 1a
£(100) ~938,63.

Ciu 2. Doanh sé ban hé¢ thong am thanh n6i méi trong mot khoang thoi gian du kién sé tuan theo duong
5000

—X,

cong logistic R=R(x)= x>0, trong d6 thoi gian x dugc tinh bang nim. Hoi toc do

ban hang dat t6i da vao thoi diém nam thir may?

Loi giai
Tra loi: 2
Ham biéu thi tbc d6 bén hing 14 R (x) = —220% 150 Ta c6:
(1+5¢7)
2
) ~25000¢ " (1+5€ ™) +25000¢ " - 2(1 +5¢7 ) S
R(x) = ;
(1+5¢7)
25000¢ " (Se ™" —1)
= 3
(1+5¢7)
R'(x) =0 x=In5~1,61
Lap bang bién thién:
X 0 InS +c0

RH + D e
1250

Rl
6250
9

Tir bang bién thién, ta thiy tbc d6 ban hang dat t6i da vao thoi diém nam thi hai.

11



Cau 3.

Cau 5.

Ngudi ta mudn tao ra mot khung thép dang hinh hop chir nhat c6 chiéu dai gip doi chiéu rong va
co thé tich bang 24000cm® (Hinh). Chiéu rong x ctia hinh hdp chit nhat bang bao nhiéu dé¢ do
dai day thép can dung la nho nhat? Lam tron két qua dén hang don vi clia xangtimét.

ycm

Tra 1o1: 20 cm.

Ta co V=2x~x-y=24000:>y=12000,x>0.
X

Do dai day thép can ding: L=4-x+4-2x+4y=12x+4- 12)?200 =12x+ 48)?200 (cm) . Xét ham
s6 L=12x+ 48}?200 trén (0;+00).
Taco: L =12- 2'453000 - 12(x3x—38000) L =0 x* =8000 < x=20.
Bang bién thién:
x 0 20 +oo
L - 0 +

Suy ra L dat gi4 tri nho nhat khi x =20(cm).

Co ba luc F,F,,F, cung tac dong vao mot vat. Ba luc nay doi mot hop voi nhau mot goc 60’
va ¢6 d6 16n 1an luot 14 3N,6 N va 9N . Tinh d6 16n (N) cua hop luc cua ba luc trén.
Loi giai

_— —_ —_—

F =a;F, =b;F,=cthi |d|=3,b |=6,|¢|=9,(@b) = (b:¢) = (¢;d) = 60’

— - — 2 - - - — - - - -
Fh,:é+b+E:>|Fhl| —(G+b+E) =P +|bP +|cP +2d-b+2a-c+2b-¢
=9+36+81+18+54+27=225= [F, | = 25(N)
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho a :(1;2;1),Z;=(—2;3;4),52(0; 1;2) va d =(4;2;0).
Biét c_i:xc_i+yl;+zg. Toéng x+y+z 1a

Loi giai

Tra loi: 2

12



Cau 6.

4=x-2y x=2
YCBT ©<2=2x+3y+z&y=—I=x+y+z=2.
O0=x+4y+2z z=1

Cho x, y lacac s6 thuc théa man x+y=Ax—1+2y+2.Goi M, m lan luot 1a gia tri lon
nhit va nhé nhat cta P:x2+y2+2(x+1)(y+1)+8 4—x—y.Tinh gid tri M +m
Loi giai

Tra loi: 43

(r+9) = (Va-T4v2y+1) <3(x+y) e 0<x+y<3
P=x’+y"+2(x+1)(y+1)+84—-x—y =(x+y)2+2(x+y)+2+8m
it 1= J4—(x+y),re[L2].

Taco: f(1)=(4-1) +2(4—)+2+8t =1 ~107 +81+26.

f'(t)=4t —201 +8

t=2¢[1;2]
=2
F(1)=0e i g |2 (2]
+ — | =
t=-1-2 g[1;2]

£(1)=251(2)=18.
Suy ra mzr[lgiz?f(t):f(2)=18;M=rﬂ;2tf<f(t)=f(1)=25.
Vay M +m=43.

13



Caul.

Cau 2.

Cau 5.

Cau 6.

DPE KIEM TRA GIUA KY 1 - TOAN 12 - DE SO 6
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho ham s y=f (x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

i —00 -1 1 +00
f'(x) + 0 — 0 +
3 +00
f(z) / \ /

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day?

A. (—L;+00). B. (L;+). C. (-L1). D. (—o;1).

Cho ham s f(x) c6 dao ham f'(x)= x(x+l)(x—4)3, Vx e R. SO diém cuc dai cua ham sb

da cho la
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.

Cho hamsé f (x) lién tuc trén [-1;5] va co dd thi trén doan [~1;5] nhu hinh v& bén dudi. Téng

gid trj 16n nhat va gia trj nho nhét cia ham s6 £ (x) trén doan [-1;5] bang

A. -1 B. 4 C.1 D. 2

Tim tép gia tri cia ham s6 y=+x—1++/9—x

A. T=[1;9]. B.7=[2V2;4].  C.T=(19). D.7=0; 242].
Tiém can dirng cla dd thi ham s6 y= 2x+12 la

X—
A. x=2. B. x=-2. C. x=1. D. x=-1.

: . A s ; 1
Puong tiém cén xién ctia do thi ham so y = f(x)=2x-1 — ¢6 phuong trinh la
X+

A, y=x+1.
B. y=2x-1.
C.y=x-1.
D. y=2x+1.



Cau 7.

Cau 8.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 1.

Bang bién thién sau la ciia ham s6 nao dudi day?

3 s 3
X |—°° 2 2 2 + o0
y' + 0 - - 0 +
D +e voe
y / 2\ \Z /r
A _x2+2x—8 _x2+2x+8 _2x2+x+8 _2x2+x—8
YT T T T 0 Y T Y T e

Chohamsd f(x)=ax’ +bx’ +cx+d (a,b,c,d €R). D0 thi ciia ham s6 y = f(x) nhu hinh v&
bén. S6 nghiém thyc cta phuong trinh 3/ (x)+4=0 la

Aly

M\

A. 2 B. 0 C.1 D.3
Cho hinh chop S.4BC, goi G 1a trong tam tam giac ABC . Ta co
A. SA+SB+SC=SG. B. SA+SB+SC =25G .

C. SA+SB+SC =35G.D. SA+SB+SC =4SG .

Cho ti dién ABCD . Goi I,J lan luot 13 trung diém ctia 4B va CD, G 1a trung diém cua 1J .
Cho cac dang thirc sau, dang thirc ndo dung?

A. GA+GB+GC+GD=0. B. GA+GB+GC+GD =21].

C. GA+GB+GC+GD=JI . D. GA+GB+GC+GD=-2JI .
Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc cia diém M (3;—1;1) trén truc Oz c6 toa d6 1a
A. (3;-1;0). B. (0;0;1). C. (0;-1;0). D. (3;0;0).
Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho tam giac ABC véi A4(1;3;4),B(2;-1;0),C(3;1;2).
Toa dg trong tdim G cua tam giac ABC la
2
A. G(212). B. G(6;3;6). C. 6(3;5;3) D. G(2;-1;2).
Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.

Thi sinh tra loi tir cdu 1 @én cdu 4. Trong mgi)} a), b), c), d) o méi cdu, thi sinh chon dung hodc
sai

Cho ham s f(x) c6 bang bién thién nhu sau:



Cau 3.

Cau 4.

X |- -1 0 1 +
f'(x) sl = A RS -
2

2
@ / \
-0 1 -0

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1);

b) Ham sb nghich bién trén cac khoang (=1;0) va (1;+00);
¢) Ham s dat cuc dai tai x=—1 va x=1; dat cuyc tiéutai x=0.
d) Ham s dat cuc tiéu tai x=0.

2
. 2
Cho ham so f(x):—x X

. Xét tinh dng sai ciia cac ménh dé sau

a) Him s6 f(x) dong bién trén mbi khoang xac dinh.

b) Him s6 f(x) c6 hai diém cuc tri.

¢) Gia tri 16n nhét ctia ham s6 bang -7.

d) Haim sé f(x) khong c6 gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat trén tap xac dinh ciia no.
Cho ham s6 y = x’ —3x* +2. Xét tinh diing sai ciia cac ménh d& sau

a) Pao ham cua ham sb da cho 13 y =3x" —6x.

b) Ham s d3 cho dong bién trén khoang (0;2) va nghich bién trén cac khoang (—o0;0) U (2;+00)

¢) Bang bién thién ctia ham so da cho la:

T - 0 2 + 0

Y + 0 - 0 +
-2 + o0
y / \ /
—® 2

d) D) thi ham s6 da cho nhu ¢ Hinh.

Cho hinh lap phuong 4BCD.AB'C'D" ¢6 d6 dai mdi canh bang 1. Xét hé toa d6 Oxyz gan véi
hinh 14p phuong nhu hinh v& bén.

AZ
BI C
A f D
f_.__g_:,l ______ --4C=0
AT D’




Cau 1.

Xét tinh ding, sai cia cac ménh dé sau:

a) Toa d¢ dinh A(1;1;1)

b) Toa dd AB =(0;-1;0)

W | =

9

1
3

b

W | —

¢) Toa do trong tAm G ctia tam gidc B'CD' 1a G[

)

d) OG = 164
3
Phén 3. Cau tra 10 ngin.
Thi sinh tra loi ddp an tir cdu 1 dén cdu 6.

Mot nha san xuat am dién thuc hi€én mot nghién ciu kiém soat chi phi va phat hi¢n ra rang dé

san xuat x am dun nudc moi ngay, chi phi cho moi am C(x) dugc xac dinh bdi cong thuc:

C(x):4lnx+(

30—x

2
j (tram do6 la) voi cong suat san xuat toi thieu 10 am/ngay. Can san xuat bao nhiéu

am dun nudc dé gitr gia thanh moi am ¢ muc to1 thicu?

Cau 2.

Cau 3.

Cau 6.

Mot cong ty ude tinh rang chi phi C (USD) dé san xuat x don vi san pham c6 thé dugc mé hinh
hod bang cong thirc C =800+ 0,04x +0,0002x>. Cong ty san xuat bao nhiéu san pham thi chi phi
C(x)

trung binh C(x) = cho mdi don vi hang ho4 14 nho nhat.

T mot miéng bia hinh vuéng c6 canh bﬁpg 12 cm, ngudi ta cat bo di bén’hinh vuong nho cod
canh bang x(cm) ¢ bon goc (Hinh a) va gap lai thanh mdt hinh hop khong ndp (Hinh b) . Tim x
dé thé tich ctia hinh hop 1 16n nhat.

X X

x_! _______________ ]:_x

=

x|

A =

12

a) b)
Cho hinh hop chit nhat ABCD-ABCD c¢6 AB=1,AD=AA =4. Dy dai cia vecto
ii = AB+AC bang bao nhiéu?
Cho biét may bay A dang bay voi vecto van toc a =(300;200;400) ( don vi: km/h). May bay

B bay cung hudng va co tbe do gip ba lan tdc do ciia may bay 4. Tdc do ciia may bay B 1a bao
nhiéu km. Viét ket qua 1am tron dén hang don vi.

Cho hai s6 thyc x, y théa man: 9x° +(2—y«/3xy—5)x+ 3xy—5=0
Tim gi4 tri nho nhit cia P=x’+ )’ + 6xy + 3(3)62 + 1)(x+ V- 2) (1am tron két qua dén hang don

vi)
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Caul.

LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.

Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho ham s y= f (x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 1 +0oo
#(x) + 0 - 0 +
3 +00
f(z) / \ /

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day?
A. (—L;+00). B. (1;+x). C. (-L1). D. (—o;1).
Loi giai

Chon B

Cho ham sb f(x) c6 dao ham f'(x)= x(x+1)(x—4)3, Vx e R. S diém cuc dai ctia ham sb

da cho la
A 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Loi giai
Chon D
x=0
f’(x):O<::>x(x+l)(x—4)3 =0 | x=-1.
x=4
Lép bang bién thién cia ham sé f(x)
X | - -1 0 4 +00
' - 0 + 0 — 0 +

0

7(0)
v ~o /) T~ sw

Vay ham s6 da cho c6 mot diem cuc dai.

Cho hamsé f (x) lién tyc trén [-1;5] vaco dd thj trén doan [~1;5] nhu hinh v& bén dudi. Tong

gid tri 16n nhat va gid tri nh6 nhét cia ham s f(x) trén doan [1;5] bing




Cau 5.

Cau 7.

A. -1 B. 4 C.1 D. 2
Loi giai
M = [71a;5)](f(x):3

n:f{lli;gf(x):—Z

Tir db thi ta thay: =>M+n=1.

Tim tap gia tri cia ham sd y=~+x—1++/9—x
A. T=[1;9]. B.7=[2V2;4].  C.T=(19). D.7=[0; 2V2].
Loi giai

Tap xac dinh: D =[1; 9]

1 1 x>1
= — =0V9-x=vx-1 & &S x=5.
d 20x—-1 29-x {9—x=x—1

f()=r(9)=2v2; r(5)=4
Vay tap gid tri 1 T:[zﬁ; 4].

2x+2
x—1
A.x=2. B. x=-2. C.x=1. D. x=-1.

la

Tiém can ding cta do thi ham s6 y =

Chon C

Tap xac dinh D=R\{1}.

Taco limy=—o0;limy =+, suy ra dd thi c6 tiém can dingla x=1.
x—1*

x—>1"

) . X i : 1
Puong tiém cén xién ctia d6 thi ham so y = f(x) =2x—-1 T c6 phuong trinh la
X+

A. y=x+1.
B. y=2x-1.
C.y=x-1.
D. y=2x+1.

Loi giai

Do lim[f(x)—(2x—1)]= lim _—11 =0 nén duong thang y =2x—1 1a tiém c4n xién cua dd thi
X—>+0 X—>+0 x4

ham sb da cho.

Chon dap an B

Bang bién thién sau la ciia ham s6 nao dudi day?



Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

3 1 3
X — oo 2 2 2 + oo
y' + - - 0 +
+ 00 + 00
y /r 5 \ \ 7 /r
— oo —_ 00 2
2 2 2 2
X +2x-8 X +2x+8 2x“+x+8 2x"+x-8
A y=—"7—. B. y=—"-—. C.y="or7——. D.y="— =
2x-1 2x-1 2x+1 2x+1

Cho ham sb f(x):ax3 +bx* +ex+d (a,b,c,d ER).DS thi ctia ham sb y:f(x) nhu hinh v€
bén. S6 nghiém thyuc ctia phuong trinh 3£ (x)+4=0 la

Aly

ML

.0 C. 1 D. 3
Loi giai

A. 2

Chon D
Taco: 3f(x)+4=0 @f(x)z_g (%)

(*) 1a phuong trinh hoanh do giao di¢m cua d6 thi ham s6 y = f(x) va duong thang y = -3

Duya vao d6 thi ham sb, ta thay (*) c6 3 nghiém.
Cho hinh chop S.ABC, goi G 1a trong tam tam gidc ABC . Ta c6
A. SA+SB+SC=SG. B. SA+SB+SC =25G .
C. SA+SB+SC=35G.D. SA+SB+SC =45G .
Loi giai
Chon C
SA+SB+SC = SG+GA+SG+GB+S5G+GC =35G .

Cho tr dién ABCD. Goi 1,J lan luot la trung diém cua 4B va CD, G la trung diém cua 1J .
Cho cac dang thire sau, dang thirc nao dung?

A. GA+GB+GC+GD=0. B. GA+GB+GC+GD =21J.
C. GA+GB+GC+GD=JI . D. GA+GB+GC+GD =-2JI.
Loi gidi



—_—— — ——

GA+GB+GC+GD =2GI +2GJ =2(GI + GJ ) =0.
Céu 11. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc cia diém M (3;—1;1) trén truc Oz c6 toa d6 1a
A. (3;-1;0). B. (0;0;1). C. (0;-1;0). D. (3;0,0).
Loi gidi
Chon B

Hinh chiéu vudng goc cua diém M (3;—1;1) trén truc Oz c6 toa d6 1a (0;0;1)

Cau 12. Trong khong gian v6i hé toa d Oxyz , cho tam gidc ABC v6i A(1;3;4),B(2;—-1;0),C(3;1;2).
Toa dg trong tim G cua tam giac ABC la

A. G(2;1;2). B. G(6;3;6). C. G(3;§;3). D. G(2;—1;2).

Loi giai

Toa do trong tam G la

1+2+3
X; = 3 =2
Yo = 3_;“ —1 =G(21;2).
ZG:4+(3)+2:2

Phén 2. Cau tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Caul. Chohamsd f(x) co bang bién thién nhu sau:

X |- -1 0 1 + e

S'()

+ 0 0 €0

2 2

fx) /\ /
A i

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1);

-0

b) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (=1;0) va (I;+0);
¢) Ham s6 dat cuc daitai x=—1 va x=1; dat cuc tiéutai x=0.
d) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0.

Loi giai

\ a) Pung \ b) Diing | ¢) Piing \ d) Piing




Cin cir bang bién thién ctia ham s6, ta co:

- Ham sb ddng bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1);

- Ham sb nghich bién trén cac khoang (=1;0) va (1;+00);

- Ham s6 dat cuc dai tai x=—1 va x=1; dat cuc tiéutai x=0.

2
Cau2. Chohamsb f(x):L)H'2

. Xét tinh dung sai clia cac ménh dé sau
a) Ham sé f(x) dong bién trén mdi khoang xéc dinh.
b) Him s6 f(x) c6 hai diém cuc tri.

¢) Gia tri 16n nhét ctia ham s6 bang -7.

d) Ham s6 f(x) khong c6 gia tri 1on nhat va gia tri nho nhét trén tp xac dinh cta né.

Loi giai
\a) Sai \b) Dung \c) Sai \d) Diing
Taco: TX:D=R\{-2}.
2
[ P Stk B .
x+2 x+2
C 4
= X :1— =0<:> x+22:4
y =1 12 (x+2)
x+2=2
<
x+2=-2
[x=0
=
x=-4
Bang bién thién:
& — oo -4 -2 0 + oo
y' + 0 - - 0 +

1A NV

a) Sai. Him s6 f(x) dong bién trén (—o0;—4) va (0;+00).

b) Pang. Him s& £(x) c6 hai diém cyc tri x=—4 va x=0.
¢) Sai. Ham s6 khong c6 gia tri 10n nhét.
d) Pung. Haim sé f(x) khong c6 gia tri 1on nhét va gid tri nho nhat trén tap xac dinh ctia no.

Cau3. Chohamsd y=x’—-3x"+2.Xét tinh dung sai cia cic ménh dé sau

a) Dao ham ctia ham s6 dd cho 1a y' =3x> —6x.



b) Ham sb da cho dong bién trén khoang (0;2) va nghich bién trén cac khoang (—o0;0) U (2;+0)

¢) Bang bién thién ctia ham s6 di cho 1a:

T

v

y

d) D) thi ham s6 da cho nhu ¢ Hinh.

Y
2 ------- )
ol /T 2 \3x
-2
Loi giai
| a) Ping | b) Sai | ¢) Sai | d) Sai

Tacd: y =3x"—6x,y =0< x=0 hodc x=2.

Bang bién thién ctia ham so6 da cho la:

r

-0 0 2 + 0

y'

Y

+ 0 - 0 +
-2 +a®
_w/ \2 /

Ham sé ddng bién trén cac khoang (—o0;0) U (2;+0), ham sé nghich bién trén khoang (0;2).

Do thi ham s da cho la:

"

Cau 4. Cho hinh lap phuong ABCD.AB'C'D" ¢6 d6 dai mdi canh bang 1. Xét hé toa do Oxyz gan voi
hinh 13p phuong nhu hinh v& bén.
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AZ
BI C
A : D
B _-_Jc=0
A’ D’
y

Xét tinh dung, sai cia cdc ménh dé sau:

a) Toa d¢ dinh A(1;1;1)

b) Toa do AB =(0;-1;0)
A A , 1A 111
¢) Toa do trong tim G cuatam gidc BCD 1a G g;g;g
] —
d) OG:EOA

Loi giai

\ a) Pung

| b) Piing | ¢) Pung | d) Ping |

Cau l.

a) A(1;1;1), B(1;0;1), C(0;0;1), D(0;1;1), 4 (1;1;0), B (1;0;0),C (0;0;0), D' (0;1; 0).
b) Toa d AB =(0;-1;0)

oofLkd

d) Ta c6 OG = %OTZI , suy ra ba diém O,G, A thiang hang.

Phan 3. Céu tra 101 ngin.

Thi sinh tra loi ddp an tir cdu 1 dén cdu 6.

Mot nha san xuat am dién thuyc hi€én mot nghién clru kiém soat chi phi va phat hién ra rang de¢

san xuat x 4m dun nuwéc mdi ngady, chi phi cho mdi am C(x) dugc xac dinh béi cong thirc:

C(x):41nx+(3

2
X < A fe A A o Ay (A 1 eR A \ A s A ‘A
j (tram do la) vdi cong suat san xuat toi thiéu 10 am/ngay. Can san xuat bao nhiéu

am dun nudc dé gitr gia thanh moi am & murce toi thicu?

Loi giai
Dap s6: 20.

2
Xét C(x):4lnx+(3 x] véi x>10.

12



Cau 3.

— 2 J— J— —
Ta cb C'(x) =i_ 30—x _X 30x+200 _ (x—10)(x—20) '
X 50 50x 50x

Lap bang bién thién ta thdy C(x) dat gia tri nh6 nhit khi x =20.
Vay nha may san xuat 20 4&m mdi ngay thi gia thanh mdi 4m 1a nho nhat.

Mot cong ty ude tinh rang chi phi C (USD) dé san xuat x don vi san pham c6 thé dugc mé hinh
ho4 bang cong thirc C =800+ 0, 04x +0,0002x>. Cong ty san xuit bao nhiéu san pham thi chi phi

C(x) cho mdi don vi hang hoa 1a nhé nhat.

trung binh C(x) =
Loi giai

Tra 16i: 2000

Taco: C(x) =S 2800 4 0440,0002x.
X X
2 - tl
Suy ra, C'(x) = —8@+0,0002 = 0,0002x2 800 ;C(x)=0< x=2000 (do x>0).
X

Bang bién thién ctia ham so:

X 0 2 000 +00

G? - 0 +

+00 o

5

0,84

Tir bang bién thién suy ra vi mirc san xuat 1a 2000 thi chi phi trung binh cho mdi don vi hang
hod 12 nho nhat.

Tur mot miéng bia hinh vuéng c6 canh bﬁpg 12 cm, nguoi ta cat bo di bon hinh vuéng nho ¢
canh bang x(c¢m) & bon goc (Hinh a) va gap lai thanh mot hinh hdp khong nap (Hinh b). Tim x
dé thé tich ctia hinh hop 1a 16n nhat.

MO Lx

I

Loi giai
Tra loi: 2

Thé tich chiéc hop 1a ¥ = x(12—2x)* véi 0<x<6.

13



Cau 4.

Cau 5.

max;,,, V =V (2)=128(cm’).
Vay x=2cm.

Cho hinh hop chit nhat ABCD-ABCD c¢6 AB=1,AD=AA =4. Dy dai cia vecto
ii=AB+AC bang bao nhiéu?
Loi giai

Tra loi: 6

| #
T

B C

Goi 7 1a trung diém cua BC ta co:

ii = AB+ AC =241 =|ii |=| 241 |= 2 AI

BC =BC* +CC? =NAD* + 44 =¥ + 4 =42 = BI =22

Ta cd AB L(Bcc’B'): AB L BC' = AABI vuong tai
B= Al =JAB* + BI* = I’ + (2J2)* =3.

Vay |ii|=24I =6.

Cho biét may bay 4 dang bay véi vecto van téc @ = (300;200;400) ( don vi: km/h). May bay
B bay cung huong va co toc do gép ba lan toc d6 cia may bay 4. Tdc do ctia may bay B 1a bao
nhiéu km. Viét két qua 1am tron dén hang don vi.

Loi gii
Pap s6: 1616
Vi may bay B bay cung hudng va cé tbc do gap ba lan tc d6 cia may bay A .
Suy ra may bay B bay v6i vecto van tde b =3-a = (900;600;1200) ( Két qua lan tron dén hang

don vi)

Suy ra téc d9 clia may bay B 1a v =| b |=~+/900 + 600> +12007 = 300+/29 ~ 1616 km / .
Cho hai s6 thuc x,y théa man: 9x® + (2 —y3xy -5 )x+ 3xy—-5=0
Tim gia tri nho nhit ciia P=x+ )’ +6xy +3 (3x2 + 1)(x +y- 2) (1am tron két qua dén hang don
vi)
Loi giai

Tra loi: 131

14



Ta c6 9x° +(2—y,/3xy—5)x+ 3xy-5=0

& 27" +6x =(3xp=5)\3xy =5 +2,3xy-5.

Xétham f(¢)=1"+2t voi 1 €(0;+0)

co f'(¢)=3t"+2> 0Vt €(0;+0) nén ham s6 lién tuc va dong bién trén (0;+00).
Khi d6 ta c6 3x=1/3xy—5 = x>0 va 9x” =3xy -5,

Voi x=0 thi 0=-5(/).

voi x>0 thi P=x"+ " +6xy+3(3x" +1)(x+y-2)
:x3+y3+6xy+(9x2+3)(x+y—2)

=x’+ ) +6xy+(3xy—2)(x+y-2)

=X+ +3x’y+3x" -2(x+y)+4

=(x+y)3 —2(x+y)+4

2

Ma x+y=x+9x +5:4x+i22 4x.i:£.Détt:x+y thitzﬂ.
3x 3x 3x \/5 \/5

Xét f(t)=1-2t+4 V('yitzﬂ.Khidé f'(t)=3"-2>0 voi Wzﬂ.

NE V3

45 36+296v15

Dodo f(t)= =

/(1) f(ﬁJ 5
Suy ra PZ%.V@WGTNN&MPI& leﬂ.

15



Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

DE KIEM TRA GIUA KY 1-TOAN 12 - PE SO 7
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Cho hamsd y = f (x) co bang bién thién nhu hinh dudi diy. Ménh d& nao sau day la diung?
h's 1

—o0 —— 3 ~+o0

2
v + + 0 -
+o0 4

Iz

A. Ham s6 di cho dong bién trén khoang (—

—oD
o).

B. Ham s6 d3 cho dong bién trén khoang (—o033).

N | —

C. Ham s6 di cho nghich bién trén khoang (3;40).
D. Ham s6 di cho nghich bién trén cac khoang [—oo;—%j va (3;+400).

Cho ham s f(x) co f'(x):x(x+1)(x—4)3,Vxe]R. S6 diém cyc tiéu ciia ham sé di cho 1a
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.

, 5 \
Cho ham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén[—l,z} va c¢6 do thi la dudong cong nhu hinh ve&.

.7 s 17 A \ . . 5 A 5 \ A A 5 \
Gia tri 1on nhat M va gid tri nho nhat m clia hamso f(x) trén {—1,5} la:

A.M=4m=1 B.M=4m=-1 C.Mzg,mz—l D.M:%,mzl

Tim gi4 tri nho nhat m cua ham sb y=x"-7x>+11x-2 trén doan [0 ;2].
A.-m=3 B. m=0 C.m=-2 D. m=11



Cau 6.

Cau7.

Cau 10.

Tiém can ding cua d6 thi ham s6 y =

A, x=-3. B. x=-1. C.x=1. D. x=3.

. . N , 1
Duong tiém cén xién cta do thi ham so y= f(x)=x+3+ i c6 phuong trinh 1a
X+

A. y=2x+1.
B. y=x-3.
C. y=x+3.
D. y=2x-1.
Béng bién thién sau la ctia ham s nao dudi day?
x |—oo -5 4 -3 00
y' - 0 + + 0 -
+ o0 + 00
12 — oo — oo
-2x’ 2 —x*+1 —x*+1 2x° 2
A o2 BxE2 g DS c y=—x*1 D, y=2X ¥8x+2
x—4 x+4 —x—4 —-x—4

Chohamsdbacba y=f (x) c6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh bén. C6 bao nhidu gia tri nguyén
ctia tham s m dé phuong trinh f (x) =m c6 ba nghiém thuc phan biét?
gl

1+ —
|
—1 | _
()/ 1 T

—_— — — — — = —

- —{-3

A. 2. B. 5. C. 3. D. 4.

Cho hinh lang tru tam giac ABCA'B'C’. Pat AA'=a,AB=b,AC=¢,BC=d . Trong cac biéu
thirc vécto sau ddy, biéu thirc nao ding.

A.a+b+c=d. B.a=b+c. C.a+b+c+d=0. D.b—c+d=0.
Trong khong gian cho diém O va bén diém 4, B,C,D khong thiang hang. Piéu kién can va du
dé 4,B,C,D tao thanh hinh binh hanh la:

A. OA+OB+0C+0D=0. B. 0OA+0C=0B+0D.

C. 071%@:&:%07). D. om%o—c:@%oﬁ



Cau 11.

Cau 12.

Caul.

Cau 2.

Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho diém A(1;2;3) . Piém ddi xtmg voi A qua mit phang
(Oxz) co toa do la
A. (1;—2;3) ) B. (1;2;—3) . C. (—1;—2;—3) ) D. (—1;2;3) )

—

Trong khong gian véi h¢ truc toa do Oxyz, cho hai vecto ;= (2,' 1,'0) va b= (—1; 0; —2) . Tinh
cos (;,E) )

A. cos (2,5) = —2—25 B. cos (;,E) = —% C. cos (;,E) = % D. COS(;,E) =

a1 N

Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cau 1 dén cau 4. Trong moéi y a), b), ¢), d) o moi cau, thi sinh chon dung hodac
sai

Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu Hinh.

a) Ham s6 ddng bién trén cac khoang (—o0;—1), (0;1) va (2;+0).
b) Ham sb nghich bién trén cac khoang (=1;0) va (1;2).
¢) Ham sb dat cuc dai tai x=0 va x=2.

d) Ham sb dat cuc tiéu tai x=—1 va x=1;

Cho ham s§ f(x) = 2x . Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé sau
X+
. : x> =1
a) Pao ham cia hamsé ddchola f (x)=———.
(x2 + l)

b) x =1 1a diém cuec tiéu cua ctia ham sb.
¢) Ham s6 c6 hai diém cuc tri.
\ ISR 1
d) Ham so co gia tri nho nhat bang 5
Cho ham s6 y = f(x) =x’ +ax” +bx+c c6 d6 thi nhu Hinh.

VA
2 y =f(x)

=y




Caul.

Xét tinh diing sai ctia cic ménh dé sau

a) Him s6 y = f(x) c6 hai diém cuc tri 1a 0 va 2.
b) Gia trj b bang 0.

¢)Giatri c=-2.

d) f(x)=x"—6x"+2

Cho hinh tir dién ABCD c6 bacanh AB, AC, AD 461 mdt vudng goc va AB=3,AC=4,AD=6
. Xét hé toa d§ Oxyz co géc O trung véi dinh 4 va céc tia Ox, Oy, Oz lan luot trung voi céc tia
AB, AC,AD . Goi E,F lan luot 1a trong tam cua cac tam giac 4BD va ACD . Xét tinh dung,
sai cia cac ménh dé sau:

a) Toa do cua dinh B 1a (3;0;0).

b) Toa d6 cua diém Ela (o;%;z].

¢) EF = (—1;%;0}

d) AD-EF =0

Phin 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 dén cdu 6.

Mot cong ty mudn thiét ké mot loai hdp c6 dang hinh hdp chit nhat c6 day la hinh vuong sao cho

thé tich khéi hop duoc tao thanh 1a 8dm’ va dién tich toan phan dat gia tri nho nhat. Do dai canh day cta
moi hop muon thiét ké 1a bao nhiéu decimét?

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cho hinh thang cén c¢6 day nho va hai canh bén bang nhau va bang 5. Tim dién tich 16n nhit cia
hinh thang can d6. (1am tron két qua dén hang phan muoi)

Hinh bén cho biét mot hinh tru ban kinh day 7(cm), chiéu cao A(cm) ndi tiép hinh nén c6 ban
kinh ddy 9 cm, chiéu cao 18 cm. Tim gi4 trj ctia » dé thé tich cta hinh tru 13 16n nhat (két qua
1am tron dén hang don vi ctia cm).

18 cm

Cé ba lyc cung tac dong vao mdt vat. Hai trong ba luc nay hop vdi nhau mdt goc 100" va c6 do
16n 1an lugt 1a 25 N va 12 N. Luc thtr ba vudng goc véi mat phang tao boi hai luc da cho va cé
d6 16n 4 N. Tinh d¢ 16n cua hop luc (N) cua ba lyc trén (1am tron két qua dén hang don vi).
Trong khong gian Oxyz, cho 2 vecto i(2;1;—1) va v(l;—1;m). Tim gia tri cia m dé hai vecto
U va v tao vdi nhau mot goc 60"

Cho céc sb thuc x, y théa man x+y+1= 2(\/x—2 +w/y+3). Gia trj 16n nhat cta biéu thirc

M =3+ (x+y+1).2"77 —3(x2 + yz) bang % 1a phan sb téi gian, khi 46 a+b bang bao

nhiéu?
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LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Caul. Chohamsé y=f (x) co bang bién thién nhu hinh dudi diy. Ménh d& nao sau day la diung?
h's 1

—o0 —— 3 +o0

2

+00 4

Iz

A. Ham s6 di cho dong bién trén khoang (—

N | —

—0
o).

B. Ham s6 d3 cho dong bién trén khoang (—o033).
C. Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang (3;40).
D. Ham s6 di cho nghich bién trén cac khoang [—oo;—%j va (3;+400).

Loi giai
Chon C

Tir bang bién thién ta thiy ham s6 da cho nghich bién trén khodng (3;+0).

Cau2. Chohamsb f(x) o f'(x)= x(x+1)(x—4)3 ,Vx e R . S6 diém cuc tiéu ciia ham sb da cho 1a

A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.
Loi gidi
Chon D
x=0
f'(x):x(x+1)(x—4)3:0<:> x=-1.
x=4

Bang xét dau cua f'(x)

X —00 -1 0 4 +o0

f(x) - 0 + 0 - 0 +

Vay ham s6 da cho c6 hai diém cuc ticula x=-1 va x=4.

. . . 5 5
Ciu3. Chohamso y= f(x) xéc dinh, lién tuc trén[—l,z} va ¢6 do thi la dudong cong nhu hinh ve.



Cau 4.

.7 s 17 A \ . . 5 A 5 \ A A 5 \
Gia tri 16n nhat M va gid tri nho nhat m ctia hamso f(x) trén {—1,5} la:

A M=4m=1 B. M=4m=-1 C.Mz%,m:—l D.M:%,m
Loi giai

Chon B

Dua vao dd thi M =4, m=—-1.

Tim gié trj nho nhat m cta ham sé y = x> —7x* +11x -2 trén doan [0 ;2].
A.m=3 B. m=0 C.m=-2 D. m=11
Loi giai

Chon C

Xét ham s trén doan [0 ;2]. Ta c6 y' =3x>-14x+1lsuyra y' =0 x =1

Tinh f£(0)=-2;f(1)=3,f(2)=0.Suyra r[’(g;izr]lf(x) =f(0)=—2=m.

Tiém cén dung cua dd thi ham s6 y= i _; la
x —
A. x=-3. B. x=-1. C. x=1. D. x=3.
Loi giai.
Chon D
lim =~ _; = —o0 . Suy ta tiém can ding 14 dudng thang x =3.
x=3 X —

Puong tiém c4n xién cta do thi ham sé y = f(x)=x+3+ c6 phuong trinh la
A. y=2x+1.
B. y=x-3.

C.y=x+3.

1



Cau 8.

D. y=2x-1.

Loi giai

Do lirp [f(x)—(x+3)]= lim =0 nén dudng thang y =x+3 1a tiém cén xién cta do thi

a0 Dx +1
ham so0 da cho.

Chon dap an C.
Bang bién thién sau 1a ctia ham s nao dudi day?
X — oo —5 —4 _3 + oo
y' - 0 + + 0 -
+ o0 + o0
12 — oo — oo
—2x” +8x+2 —x*+1 —x*+1 2x° +8x+2
A.y:i. B. y= al 3. C.y= al 3. Q.yzﬁ.
x—4 x+4 -x—4 -x—4

Cho ham s6 bacba y = f (x) ¢6 d6 thi 1a duong cong trong hinh bén. Co bao nhiéu gia tri nguyén
ciia tham s0 m dé phuong trinh /' (x)=m c6 ba nghiém thuc phan biét?
4l

1L —

|
~1 | N
()/ 1 T

—_ — —_— — — — = —

- —1-3

A. 2. B. 5. C. 3. D. 4.
Loi giai
Chon C

S6 nghiém ctia phuong trinh f(x)=m bang s6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = f(x) va dudng

thang d:y=m.



Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

1 —
{ U/’ 1 T
|
|
|
|
|
|

/ d:y=m
\Z_ 3

Dua vao hinh vé, ta co:

Phuong trinh f (x) =m c6 ba nghiém thuc phan biét khi duong thang d: y = m cat d0 thi ham
s6 y = f(x) tai ba diém phan biét, tirc 1a -3<m<1.Ma meZ nén me{-2;-1;0}.
Cho hinh lang tru tam giadc ABCA'B'C’. Dit AA'=a,AB=b,AC=c¢,BC=d . Trong céc biéu

thirc vécto sau ddy, biéu thirc nao ding.
A.a+b+c=d. B.a=b+c. C.a+b+c+d=0. D.b-c+d=0.

Loi giai
Chon D
Taco: b—c+d=AB— AC+BC=CB+BC=0.

Trong khong gian cho diém O va bon diém 4, B,C,D khong thang hang. Piéu kién can va du
dé 4,B,C,D tao thanh hinh binh hanh 1a:

A. OA+OB+0C+0D=0. B. OA+0OC=0B+0D.

o 1 o 1
C. OA+—0OB=0C+—-=0D. D. OA+—0OC=0B+—-=0D.

2 2 2 2
Loi gidi
Chon B
A D
0

B c

Trong khong gian voi hé toa do Oxyz , cho diém A (1 ;25 3) . Piém dbi xtng voi A qua mit phing
(Oxz) co toa do la
A. (1;-2:3). B. (1,2;-3) . C. (-1;-2;-3). D. (-1;2;3).

Loi gidi

Chon A



Cau 12.

Cau 1.

Cau 2.

Toa d6 hinh chiéu cua diém 4 (l ; 2;3) trén mat phéng (OXZ) la (1 ; 0;3) . Diém dbi xing voi A

qua mit phiang (Oxz) co toa do la (1;— 2;3)
Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz, cho hai vecto = (2;1,0) va b= (-1;0;—2). Tinh
cos (2,5) :

A. cos (2,5) = —% B. cos (;,E) = —% C. cos (2,5) = % D. cos(;,g) =

gl N

Loi giai
Chon B

- —

_ ab 2 2
Al BB 5
Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.

Thi sinh tra loi tir cau 1 @én cdu 4. Trong mgi)} a), b), c), d) o méi cdu, thi sinh chon dung hodc
sai

Ta c6: cos (E,E)

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu Hinh.

a) Ham sb dong bién trén cac khoang (—o0;—1), (0;1) va (2;+00).
b) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—=1;0) va (1;2).
c)Hémsédatcu:c daitai x=0 va x=2.

d) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=—1 va x=1;

Loi giai

\ a) Ping | b) Piing \ ¢) Sai \ d) Sai
Dua vao do thi ham sd, ta co:

- Ham sb ddng bién trén cac khoang (—o0;—1), (0;1) va (2;+0).
- Ham s nghich bién trén cac khoang (~1;0) va (1;2).
- Ham s6 dat cuc daitai x=—1 va x=1; dat cuc tiutai x=0 va x=2.

Cho ham s6 f(x) = —~

-— . Xeét tinh ding sai ctia cic ménh d€ sau
x +1
x> =1

a) Pao ham cua ham sb dd cho 13 f'(x) = 5.
(x2 + l)

b) x =1 la di€m cuc ti€u cuia cia ham so.

10



¢) Ham s6 ¢6 hai diém cuc tri.

d) Ham s6 c6 gia tri nho nhét bang —%.

Loi giai
\ a) Sai \ b) Sai \ c¢) Pung | d) Ping
Tap xéc dinh: D=R.
, x*+1-x-2x 1-x°
fly=tt e
(x +1) (x +1)
Béng bién thién:
X —o0 -1 1 +o0
16 - 0 ¥ 0 -
0 1
2
Jx)
1
Cau3. Chohamsd y=f(x)=x"+ax’ +bx+c c6 dd thi nhu Hinh.
VA
2N y=/0
2 -
O : X
|
Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé sau
a) Him sd y = f(x) c6 hai diém cuc trj 12 0 va 2.
b) Gia tri b bang 0.
¢)Giatri c=-2.
d) f(x)=x"—6x"+2
Loi giai
‘ a) bing ‘ b) Piing ‘ ¢) Sai ‘ d) Sai ‘
Ham sb y = f(x) c6 diém cuc tiéu 1a x =2, diém cyc daila x=0.
Tacod: f (x)=3x"+2ax+b. Vi0; 2 1a hai nghiém ctia phuong trinh f (x)=0 nén b=0,a=-3
. Vi db thi ham sb di qua diém c6 toa @6 (0;2) nén c¢=2. Suy ra f(x)=x’ —2x" +2.
Cau4. Chohinhtirdién ABCD c6ébacanh AB, AC, AD d6i mdt vudbng gocva AB=3,AC=4,AD =6

. Xét hé toa d§ Oxyz co géc O trung véi dinh 4 va céc tia Ox, Oy, Oz lan luot trung voi céc tia

11



AB,AC,AD . Goi E,F lan luot 12 trong tdm cua cac tam gidc ABD va ACD . Xét tinh ding,

sai cua cac ménh dé sau:
a) Toa d6 cua dinh B 1a (3;0;0).

b) Toa d0 cua diém Ela (0;%;2).
¢) ﬁ:[—n%;oj

d) AD-EF =0

Loi giai

\ a) Ping

| b) Sai | ¢) Piing | d) Piing

Caul.

a) Tu gia thiét suy ra B(3;0;0),C(0;4;0),D(0;0;6).

b) Ap dung cong thirc x4c dinh toa do trong tim tam giac suy ra E(1;0;2) va F (O;;;Z] .
. T . T 4
¢) Taco AD =(0;0;6) va EF =(—l;§;0), suy ra

d) E-ﬁ:o-(—mo%m-o:o.

Phan 3. Céu tra 161 ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 den cdu 6.

Mot cong ty mudn thiét ké mot loai hop c6 dang hinh hop chit nhat c¢6 day 1a hinh vudng sao cho

thé tich khdi hop duoc tao thanh la 8dm® va dién tich toan phén dat gia tri nho nhét. Do dai canh day cua
moi hdp muodn thiét ké 1a bao nhiéu decimét?

Loi giai
Dap sb: 2.

Goi do dai canh day 1a x, chiéu cao 1a A(x >0, >0).

Ta ¢6 V=8@x2h=8@h=§2.
X

\ . 2
Dién tich toan phéan cua khoi hop 1a: S, = 2x° +4xh =2x" +3— = f(x).
X

f'(x)=4x—¥,f'(x)20©x=2
X

Cho hinh thang cén c¢6 day nho va hai canh bén bang nhau va bang 5. Tim dién tich 16n nhit cia
hinh thang can do. (Iam tron két qua dén hang phan muoi)
Loi giai

Tra loi: 32,5
Xét hinh thang can ABCD c¢6 AB//CD nhu hinh bén.

12



-y
n

O N ,
D x E 5 F x C

Ta c6 dién tich hinh thang can ABCD 1a S = %(AB +CD)AE = (5+x)N25-x" (0<x<5).

. —2x*=5x+25

V25— x?

S =0 x=2,5.

5) 753

Lap bang bién thién, ta c6 maxy S = S(Ej = ~32,5.

Hinh bén cho biét mot hinh tru ban kinh day 7(cm), chidu cao A(cm) noi tiép hinh nén c6 ban
kinh day 9 cm, chiéu cao 18 cm. Tim gia tri ctia » dé thé tich cua hinh try 1 16n nhét (két qua
lam tron dén hang don vi cua cm).

18 cm

Loi giai
Tra 16i: 6

Ta ¢6 gz%:hzls—zrqu).

Thé tich cta hinh try: V = 7r*h = 772 (18—2r) = 271'(9r2 - r3) :

V' =27(187=3r*);V" =0<>r=0 (loai) hodc r=6.

Bang bién thién:
r 0 6 9
Z + 0 =

| T~

Tiu do, V' dat gid tri 16n nhat khi » = 6cm .

Co6 ba lyc cung tac dong vao mdt vat. Hai trong ba luc nay hop ydi nhau mot goc 100" va co do

16n 1an luot 1a 25 N va 12 N. Lyc thtr ba vudng goc voi mat phang tao boi hai luc dé cho va co

dd 16m 4 N. Tinh d6 16n cua hop lyc (N) cua ba lyc trén (lam tron két qua dén hang don vi).
Loi giai

Tra loi: 26

13



Cau 6.

Hop luc ciia hai lyc ddu tién 1a F, = F, + F,

— D0 16n hop luc ctia hai lyc d6 1a ‘E‘:\/Flz +F,’+2-F -F,-cos(F,F,) =2578(N)

Luc F3 vudng goc voi mit phing tao boi hai luc dd cho — Vecto ]73 vuong goc véi moi vecto

nim trong mit phang tao boi 171 va FZ

S| F=|F+F,

= JF} + F}+2-F, - F, -cos(F, F,, ) = 26(N)

Trong khong gian Oxyz, cho 2 vecto i(2;1;—1) va v(l;—1;m). Tim gia tri cia m dé hai vecto

U va v tao voi nhau mot goéc 60 .

Loi giai
Tra loi: -2
—1— . _ 1
Ta c6: cos(ii:i) = —= 1" —cos60 1= -1
V6 Nm* +2 Jom*+2 2

{msl
=
6(m* +2)=4(1—m)’

m<1
= 5 S m=-2.
2m +8m+8=0

Cho cac s6 thuc x, y théa man x+ y+1 =2(\/x—2 +1/y+3). Gi4 tri 16n nhét cta biéu thirc

M =31 +(x+ y +l).27_x_y —3(x2 + y2) bang % 1a phan s6 tdi gian, khi 46 a+b bang bao
nhiéu?

Loi giai
Tra loi: 151

Piéu kién x>2;y>-3.
x+y+1:2(\/x—2 +1/y+3) <:>(x+y+l)2 :4(x+y+1+2\/x—21/y+3).(*)
Vi 2Jx—=24/y+3 <x+y+1 nén tr (*) suy ra (x+y+1)2 <8(x+y+l) = x+y<T.

+y+1<0
Vi 24x-2,y+3>20 nén tor (*) suy ra (x+y+1)224(x+y+1)<:>{x Y

x+y+1>4

x+y+1=0 x+y=-1
= f— .
x+y+1>24 x+y=>3

Do x>2 nén x’>2x, »’+1>2y, suy ra x’+) +122(x+y). Ta do ta co
M =3 4 (x4t y+1).277 7 =3(27 +)7) <3 4 (x4 y+1) 27 = 6(x+y) +3.
bat t=x+y voi t=—1 hoac 3<¢r<7.

Xethamsi (=3 +(1+1)2 643, 1w (1)~ 2%,
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f(1)=3"3+2"" —(t+1).2"' In2-6.
f(6)=3"I*3+[(t+1)In2-2]2""In2>0, vt €[3;7].

Suyra f'(¢) dong bién trén (3;7), ma f'(¢) lién tuc trén [3;7] va f(3)./’(7) <0 nén phuong
trinh f'(¢)=0 c6 nghiém duy nhat ¢, € (3;7).

40 - 0 +
148 -4

0 |73 /'
\fw

48 .
Suyra M =3"""+(x+y+1)27" —3(x2 +y2)S¥. bang thirc xdy rakhi x=2, y=1.

15



Caul.

Cau 3.

PE KIEM TRA GIUAKY 1 -TOAN 12-DE SO 8
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X |—o -1 0 1 +o0
V' + 0 — - 0 +
2 +o0 o
—0 —x 4

Ham s6 nghich bién trong khoang nao?
A. (-L1). B. (0;1). C. (4;+»). D. (-;2).
Cho ham s f(x) c6 dao ham f'(x) = x(x—l)(x+4)3 ,Vx e R . S6 diém cyc tiéu ciia ham s6 da

chola
A. 2 B.3 C. 4 D. 1

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 d6 thi nhw hinh v&. Gi4 trj 16n nhat ctia ham s6 /£ (x) trén doan [0;2]

la:

D. Maxf(x)zO.

[0:2]

Gia trj 16n nhat cia ham s y = x* —4x> +9 trén doan [-2;3] bang

A. 201 B. 2 C.9 D. 54
Tiém can dung cta do thi ham sé y = 2x-:12 la

A x=-2. B. x=1. ' C.x=-1. D. x=2.
Cho ham s y=L+2;_5. Puong tiém can xién clia ham s 1a

A. y=4x+10. '

B. y=4x+10.

C. y=4x+10.

D. y=4x+10.

Do thi sau 1a cua ham s6 nao dudi day?



Cau 8.

Cau 11.

Cau 12.

Caul.

_2x2—6x+2 B y_2x2—6x+2 C y_x2—6 x’ =6

A. ) . . )
Y x—3 x+3 x-3 Y x+3

D6 thi ctia ham sb y = x* —3x+2 cit truc tung tai diém c6 tung d6 bang
A. 0. B. 1. C.2. D. 2.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C' D' . Khi dé, vecto bang vecto AB 1a vecto nao dudi day?
A.D'C'. B. BA. C. CD. D.B'A4".

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A,B,C,D,. Goi O la tAm ciia hinh 1ap phuwong. Chon dang thirc
dang?

A. TO:%(AB+AD+AAI). B. AO=E(AB+AD+AA1).

C. 40="(4B+ D+ 44). D. 40 =2 (4B + D+ A4).
4 3

Trong khong gian Oxyz , cho diém A (2;-3;5). Timtoa do A’ 1a diém ddi xing voi 4 qua truc
Oy.
A. A’(2;3;5). B. A’(Z;—3;—5). C. A’(—2;—3;5). D. A’(—2;—3;—5).

Trén mit phang toa dd Oxy, cho tam gidc ABC biét A(1;3), B(-2;-2), C(3;1). Tinh cosin
gdc A cua tam giac.

A. cosA:L B. cosA:L C. cosA:—i D. cosA=- !

J17 J17 J17 J17
Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra 101 tir cdu 1 dén cau 4. Trong méi ¥ a), b), ¢), d) & moi cau, thi sinh chon diing hodc
sai

Cho ham s6 f(x) c6 do thi nhu sau:



Cau 2.

Cau 3.

o =

a) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (-3;2),

b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén cac khoang (—5;-3) va (2;5).
¢) Him s6 y = f(x) c¢6 x =-3 1a diém cyc tiéu

d) Him s6 y = f(x) ¢6 x=2 la diém cuc dai

2x-3

Chohémsé X)=—F7F""""""—
Q) 5x2=15x+10

¢ d6 thi nhu hinh v&.
U

2]
—— 1:r F

=Y

Xét tinh ding sai ciia cac ménh dé sau:

a) D6 thi ham sé f(x) c6 ba duong tiém can.

b) Puong thang x =1,x =2 13 hai dudng tiém can dimg cua dd thi ham sb.
¢) Puong thang x =0 14 tiém can ngang ctia d6 thi ham sé.

d) Ham sb di cho c6 hai diém cuc tri.

ax’* +bx+c

Cho ham sé y = c6 db thi 1a dudong cong & Hinh.

X+n

v

/

Xét tinh ding sai cua cdc ménh dé sau

a) n<0.



Cau 4.

Cau 1.

b) a>0.
¢)c>0.

d) £<0.

Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hinh hop ABCD-ABCD ¢o
A(4;6;-5), B(5;7;—4),C(5;6;—4), D (2;0;2) . Xét tinh dung, sai cia cic ménh dé sau:
a) Ta co: AB = (1;1;1).

b) Toa d6 cua diém D 1a (4;5;-5).
¢) Ad=BB=CC=DD

d) Toa d6 cua diém C' 1a (1;3;1)

Phan 3. Céu tra 161 ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 dén cdu 6.

Cho bét phuong trinh x> —(m+1)x—m+2>0, véi m 1a tham s thyc. Tim gia tri 16n nhat cua

m sao cho bat phuong trinh da cho nghiém ding v6i moi x €[0;4].

Cau 2.

Cau 3.

Cau 6.

Nguoi ta mudn 1am mot chiée hop hinh hop chir nhat c6 day hinh vudng va thé tich 1a 10/. Dién
tich toan phan nho nhat cua hop 1a bao nhiéu? (Iam tron két qua dén hang phan muoi)
Quan sat mot dan ong trong 20 tuan, nguoi ta udc luong dugc so lugng ong trong dan bdi cong

thirc P(1) =—0_
1+1000e™

0<r<20. Tai thbj diém nao thi s6 lugng ong cua dan ting nhanh nhét (két qua lam tron dén
hang don vi cta tuan)?

Cho hinh hop ABCD-ABC'D" c6 tht ca cac mat bén 1a hinh thoi canh 26, cac goc
BAA = BAD = DAA =60 . Tinh do dai duong chéo AC .

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cac vecto d = (1;x+ 1;1),5 =(2;1;-1),¢(1;3;-3), voi

trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh theo tudn ké tir khi bat dau quan sat,

x 14 s6 thuc thay d6i. Pat P=|a+b |+|d—¢ |, tinh gia tri nh6 nhat ciia P (lam tron két qua dén
hang don vi)
Xét cac so0 thuc duong x, y, z thda man x+y+z=4 va xy+ yz+zx =5. Gia tri nhd nhat cta

biéu thirc (x3 +y° +Z3)(l+l+lj bang?
X y z
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Caul.

Cau 3.

LOI GIAI THAM KHAO
Phén 1. Cu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X |—o -1 0 1 +ao
V' + 0 — - 0 +
2 o0 +io
— o 4

Ham s6 nghich bién trong khoang nao?

A. (—l;l). B. (0;1). C. (4;+oo). D. (—00;2).
Loi giai

Chon B

Tir bang bién thién ta thdy ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;1).

Cho ham s0 f'(x) c6 dao ham f'(x)= x(x—l)(x-l—4)3 ,VxeR . S6 diém cuc tiéu cua ham sb da

cho la

A. 2 B.3 C. 4 D. |
Loi giai
Chon A
x=0
Taco: f'(x)=0e x(x—1)(x+4) =0 | x=1
x=—4
Bang bién thién:
x | = -1 0 1 +x
(x) - 0 + 0 - 0 +
+o e

I TN T

Duya vao bang bién thién ta thay ham so6 da cho ¢6 2 diém cuc tiéu.

Cho ham s6 y = 7 (x) ¢6 d0 thi nhu hinh v&. Gié tri 16n nhét cia ham s6 £ (x) trén doan [0;2]

la:



Cau 5.

Loi giai
Chon C

Duya vao d6 thi ta thay trén doan [0;2] ham sb f(x) co gia tri 16n nhat bang 4 khi x = J2

Suy ra ]\[/Ol;czz]xf(x) =4

Gi4 trj 16n nhat cia ham s6 y = x* —4x> +9 trén doan [-2;3] bang
A. 201 B. 2 C.9 D. 54

Loi giai

V' =4x’ —8x; y'=0<:>{

Taco y(-2)=9: y(3)=54; y(0)=9: y(+2)=5.

Vay r[{lze}g](y =54.

. . . 2x-2
Tiém can dirng cua do thi ham s6 y = al " la
X+
A, x=-2. B. x=1. C.x=-1. D. x=2.
Loi giai
Chon C
. . 2x-2 . . 2x-2 .
Taco lim y= lim Y 0 va lim y= lim X 4o nén duong thang x=-1 1a
x——1" x—>-1" x+1 x—>—1" x—>-1" X+

tiém can dung ctuia do6 thi ham so.

Cho ham s y=L+2;_5. Puong tiém can xién clia ham s 1a
A. y=4x+10. ’

B. y=4x+10.

C. y=4x+10.



D. y=4x+10.
Loi giai
Gia str duong tiém can xién c6 dang y =ax+b. Tatim hé s a va b nhu sau
—4x* —2x-5

2
a =1imL+2=4;b:hm(M—4xj:m:>y=4x+10
X+00 X X+00 _x_|_2

Do d6 ta dugc tiém can xién la y =4x+10.

Chon dép an D.

2 2 2 2
A.y=2x 6x+2. B.y=2x 6x+2. C.y=x 6. D.y=x 6.
x-3 x+3 x=3 x+3
Cau8. DO thi ciahamsd y = x* —3x+2 cit truc tung tai diém c6 tung do bang
A. 0. B. 1. C.2. D. 2.
Loi giai
Chon C

Goi M (x,5,) la giao diém ciia @6 thi ham sb vdi truc tung. Tacod x, =0=> y, =2.

Cau 9. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D'. Khi d6, vecto bang vecto AB 14 vecto nao dudi day?
A.D'C'. B. BA. C. CD. D.B'A".

Loi giai

D& dang thdy AB=D'C"



Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 1.

Cho hinh lap phwong 4BCD.AB,C,D,. Goi O la tam cua hinh lap phwong. Chon dang thirc
dang?

A. 40~ (AB+ 4D+ A4). B. A0~ (4B+ 4D+ A4).
C. 40=(4B+ 4D+ 44). D. 40 =2 (4B + D+ A4).
4 3
Loi giai
Chon B

Theo quy tic hinh hop: A—C1 = AB+ AD + A—A1 .

Ma TO’:%A—C1 nén A—O:%(AB+AD+AA1).

Trong khong gian Oxyz , cho diém A(2;-3;5). Timtoa do A' 1a diém d6i xtng voi 4 qua tryc
Oy.
A. 4(235). B. 4'(2-3;-5).  C. A(-2-%5).  D. A'(-2-3-5).

Loi gidi
Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cua A(2;-3;5) lén Oy . Suyra H(0;-3;0)
Khi d6 H 1a trung diém doan AA'.

Xy =2x,;—x,=-2
Ve=2y,—y,=-3=A4'(-2;,-3-5).

Zy=2z,-z,=-5

Trén mit phiang toa dd Oxy, cho tam gidc ABC biét A(1;3), B(-2;-2), C(3;1). Tinh cosin
géc A cua tam giac.

2
C.cosd=—

Ji7

A. cosA=i B. cos4A= D. cos A =—

1 1
J17 - V17 Vi7
Loi giai

Chon B

Taco: AB=(-3-5), AC=(2;-2).

ABAC -32+52 1
ABAC 3422 17

Phén 2. Cau tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cdu 1 déen cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Khi do6: cosA4 = COS(E;E) =

Cho ham s6 f(x) c6 db thi nhu sau:



a) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (-3;2),

b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén cac khoang (—5;-3) va (2;5).
¢) Him s6 y = f(x) c¢6 x =-3 1a diém cyc tiéu

d) Him s6 y = f(x) ¢6 x=2 la diém cuc dai

Loi giai

\ a) Pung \ b) Diing | ¢) Piing \ d) Piing |
Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (—3;2), nghich bién trén cac khoang (—5;-3) va (2;5)

Ham s6 y = f(x) co:
x=-3 la diém cuc titu vi f(x)> f(-3) v6imoi x e (-5;0)\{-3}, Yer =f(=3)=2.
x=2 1a diém cyc dai vi f(x)< £(2) v6imoi x € (0;5)\ {2}, yp = f(2)=5.

2x-3

Cau2. Chohimsd f(x)=———
S 5x* —15x+10

¢6 db thi nhu hinh v&.

L

e
-_— 1 a0

=¥

Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé sau:

a) Do thi ham sé f(x) c6 ba dudng tiém can.

b) Puong thang x =1,x =2 13 hai dudng tiém can ding cua dd thi ham sb.
¢) Puong thing x =0 13 tiém can ngang cta dd thi ham sd.

d) Ham s6 da cho ¢6 hai diém cuyc tri.

Loi giai

\ a) Ping \ b) Ping \ ¢) Sai \ d) Sai
a) Ping. D6 thi ham sé f(x) c6 3 dudng tiém can.
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x=1x=2 1a2 duong tiém can ding.

¥ =0 l1a duong tiém cén ngang.

b) Pung. Puong thing x =1;x =2 1a 2 dudng tiém cin ding cta dd thi ham sd.
¢) Sai. Puong thang y =0 13 tiém cin ngang cta d6 thi ham sb.

d) Sai. Ham s6 da cho khong c6 cuc tri.

2
. +bx + X e
Cau3. Chohamso y= D TXTE o dd thi 1a duong cong & Hinh.
x+n
J’J/
o x

Xét tinh dung sai ctia cic ménh dé sau

a) n<0.

b) a>0.

¢) c>0.

d) £<0.

Loi giai

| a) Sai | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai

- Tiém can dimg cua d6 thi 1a dudng thang x = —n ndm bén tréi truc tung nén

-n<0 hay n>0.

- Tiém can xién c6 hé sd goc 1a a c6 hudng di 1én tir trai sang phai nén a > 0.

- D6 thi cét tryc tung tai diém (O;EJ nam phia trén truc hoanh nén ¢ >0.

n
- D6 thi cit truc hoanh tai hai diém c6 hoanh d6 am nén phuong trinh ax” +bx+c =0 c6 hai
nghiém am phan biét. Do do, b <0 hay >0.
a

Caud. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCD-ABCD cb

A(4;6;-5), B(5;7;,—4),C(5;6;—4), D (2;0;2) . Xét tinh dung, sai ciia cic ménh dé sau:
a) Ta co: AB = L;L;1).

b) Toa d6 cua diém D 1a (4;5;-5).
¢) A4A=BB=CC=DD
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d) Toa d6 cua diém C' 1a (1;3;1)
Loi giai

\ a) Dung

| b) Piing | ¢) Pung | d) Sai |

Cau 1.

a) Ta co6: E:(l;l;l).
b) Goi toa d6 ciia diém D 1a (xp3¥p32p), taco: R‘z(S—xD;6—yD;—4—zD) . Trong hinh hop
ABCD-ABC'D ,tacé: AB=DC.

5-x,=1 x, =4

Suyra: 16—y, =1 <<y, =5

~4-z, =1 z, =-3.
Vay toa dg cua diém D(4;5;-5).

¢) d) Tuong tu, tir cac déng thitc vecto AA= BB =CC = E , ta suy ra dugc toa d§ cua cac diém
conlai 4(2;1;2),B(3;2;3) va C'(3;1;3).

Phan 3. Céu tra 161 ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 den cdu 6.

Cho bét phuong trinh x> —(m+1)x—m+2>0, véi m 1a tham s thyc. Tim gia tri 16n nhat cua

m sao cho bat phuong trinh da cho nghiém ding v6i moi x €[0;4].

Loi giai
Tra loi: 1
Véi x €[0;4], ta co:

X —(m+Dx-m+2>0 x> —x+2>m(x+1)

X —x+2
———2>2m (dox+1>0,Vx €[0;4]).
x+1
. \ A X —x+2 \ e \ ‘A A
Xét ham  so f(x):—l,x;t—l. Ham sO0 nay lién tuc trén [0;4];
X+
: X 4+2x-3 < . X
f(x)=—F—f()=0cx=1 hoac x=-3 (loai vi -3¢[0;4]).
(x+1)
14
f(0)=2;f(1)=1;f(4)=?~

Suy ra min,,, f(x)=f()=1.
Bat phuong trinh (1) nghi€ém dang v6i moi x €[0;4] <> m <min,, f(x) <1< m<1.

Vay m=1 14 gia tri can tim.

Nguoi ta muén lam mot chiée hop hinh hop chit nhat ¢ day hinh vudng va thé tich 1a 10/. Dién
tich toan phan nhé nhat cua hdp 1a bao nhiéu? (Iam tron két qua dén hang phan muoi)
Loi gidi

Tra loi: 27,8
Dat x(dm) 1a dd dai canh day cta chiéc hop hinh hp chit nhat (x > 0).
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Cau 3.

Khi d6 chiéu cao ctia chiéc hop 1a g(dm) .
X

Dién tich toan phén cua chiéc hop 1a S = 2x? + 4x 2 =2x +ﬂ(dm2 ).
X X

Dién tich toan phan nhé nhat ctia chiéc hop 1a 63/100dm> khi x = 3/10dm .

Quan sat mot dan ong trong 20 tuan, ngudi ta wéc luong duge sé luong ong trong dan boi cong
thire P(1) =—000_
1+1000e™ ) o )
0<t<20. Tai thoi di€ém nao thi s6 lugng ong ctuia dan tang nhanh nhat (két qua lam tron dén
hang don vi cta tuan)?

, trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh theo tudn ké tir khi bat dau quan sat,

Loi giai
Tra loi: 7
Tdc do thay d6i s6 lwong ong ctia dan theo thoi gian ¢ 1a

~t
e

T(0)=P(1)=2.10 ————
(1+1000e*’)

Ta co:
T'() =210 ‘eﬁ'(1+10006*’)2—e*f-2-(1+1000e*f)-(—10005’)
: (1+1000¢” )4
g 100D g e (1000-¢)
(1+1000¢™) (1+1000¢™)

T(t) =0<1000—¢ =0< ¢ =1n1000.
Béng xét ddu ctia dao ham:

t | o In1000 20
T® | + 0 -

Tir d6, T(¢) dat gia tri 16n nhat tai 1 =In1000~ 7.
Vay dan ong ting nhanh nhét tai thoi diém khoang ¢ =7 tudn.
Cho hinh hop ABCD-ABC'D c¢6 tit ca ciac mat bén la hinh thoi canh 2x/g , cac goc

BAA = BAD = DAA = 60" . Tinh do dai duong chéo AC .
Loi gidi

Tra loi: 12
Dit AB=d,AD =b,AA4 =¢ thi |G |=|b |2 ¢ |= 26 va (G@;b) = (b;¢) = (c;a) = 60" . Ta cob:

AC =G +b+¢= AC* =(G+b+E) =G> +b* +c2 +2a-b+2d-¢+2b ¢

=3-(2J€)2+3-(2~2\/€~2J6-cos60°)=144:>Ac’ =12.
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Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho cac vecto d = (I;x+1;1),b = (2;1;—1),¢(1;3;-3) , v6i
x 14 s6 thuc thay d6i. Pat P=|a+b |+|d—¢ |, tinh gia tri nh6 nhat ciia P (lam tron két qua dén
hang don vi)

Loi giai

Tra 1oi: 8
Tacd G+b=(3x+2;0)=d+b |=+/(x+2)* +3°
Lai co d—¢=(0;x—2;4)=|a—Cl=(x—2)* +4

= P=yJ(x+2) +37 +4/(x=2)* +47 2 J[(x+2)+ 2 —x)F +(3+4)> =/65 ~8

x+2 2—-x 4
= =

Dau "=" xay ra khi va chi khi =
Xét cac s6 thyc duong x, y, z théa mdn x+ y+z=4 va xy+ yz+zx=>5. Gia tri nho nhat cia
s R , 1 1 1 N
biéu thirc (x3 +y° +z3) —+—+— | bang:
X y z
Loi giai

Tra loi: 25

C|x+y+z=4 xt+y=4-z
Ta co: & 5-
xy+yz+zx=5 xy=5-z(x+y)=5-4z+z

Lai co: (x+y)2 > 4xy :>(4—z)2 24(5—4z+22):>§SzS2.Déu "=" xayrakhi x=y.
Va (ererz)3 =X 4y +2z +3(x+y+z)(x+y)z+3xy(x+y)
=>x+y +20 =4 —12(x+y)z—3xy(x+y) :64—3(4—2)(5+22).

Ta co: P:(x3+y3+z3) l+l+l =(3z3—1222+152+4)(3+j.
Xy z 77 =4z +52

bat t=Z3—4Z2+SZ,Vé’i §S2£2:>%St£2.

Do d6 xét ham sb f(t)=5(§+3},v@i %szsz.

-2 , ,
Ta co f’(t) = t_20 <0, Vte {%;2} nén ham so f(t) lién tuc va nghich bién.

Do d6 P

min

=f(2)=25dattai x=y=1, z=2.
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Caul.

Cau 5.

Cau 6.

DPE KIEM TRA GIUA KY 1-TOAN 12 - PE SO 9
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Chohamsb y=f (x) ¢6 d6 thi nhur hinh v& bén. Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi
day?

A. (—0-1) B. (-1;1) C. (-10) D. (0;1)

Cho ham s6 y = f(x)c6 dao ham f'(x)=(x+2)(x-1),VxeR. SO diém cyc tri clia ham s6 da

cho la
A. 2. B.O. C. 3. D. 1.

Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén doan [-1;3] vaco dd thi nhu hinh v& bén. Goi M, m 1an luot

1a gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sé di cho trén doan [-1;3]. Gia tri cia M +m 1a

A. 2 B. -6 C. -5 D. 2
Gia tri 16n nhét cua ham sd f(x) =x*—4x* +5 trém doan [—2;3] bang
A. 122 B. 50 C. s D. 1

n A 4 s AA s La £ x+1 |
Tiém can dung cua d6 thi ham s6 y = 3 la

X+

A. x=-1. B. x=1. C. x=-3. D. x=3.

. <R 5 N ‘A N , N N “A N A , A g e 2X2—3X+2
Giao diém cua duong tiém can dung va duong tiém can xién ctuia do thi ham so y = —

x p—

la
A. (1;2).
B. (1;1).



Cau7.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Caul.

C. (;-1).
D. (1,0).

Do thi sau 1a cua ham s6 nao dudi day?

_2x7+3x+1 B X tx+4 X" =3x+10 D _3x7+45x-2

C.y=

A. . . . .
Y x+1 Y x+1 x+1 Y x+1

Do thi ham sé y = —x +2x* —1 cit truc tung tai diém c6 tung d6 bang

A. 3. B. 1. C. -1. D. 0.

Cho tir dién ABCD. Goi G 1a trong tdm tam gidc ABC. Tim gia tri ciia k& thich hop dién vao
dang thirc vecto: DA+DB+DC =kDG

A. k=2 B. k=3. C.kzl. D.kzl.
2 3

Cho hinh hop ABCD.A B,C,D, véi tam O. Chon dang thic sai.
A. AB+ AA = AD+ DD, . B. AC, = AB+ AD + A4, .

C. AB+BC,+CD+D,A=0. D. AB+BC+CC, = AD,+ D,0+0OC, .

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;—2) va B(2;2;1). Vecto AB cbtoa do la
A. (—1;—1;—3) B. (3;1;1) C. (1;1;3) D. (3;3;—1)

Trong khong gian Oxyz, goc gitta hai vecto ivau= (_\/3 ; 05 1) la
A. 120°. B. 60°. C. 150°. D. 30°.

Phin 2. Ciu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tir cau 1 dén cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) o moi cau, thi sinh chon dung hoac
sai

Pao ham y = f'(x) ciia ham sd y = f(x) c6 d6 thi nhu Hinh.



y =f'x)

¥
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a) Him s6 y = f(x) dong bién trén cac khoang (0;2).
b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (=3;2).
¢) Ham s dat cuc dai tai x=-3.
d) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=2.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v&.

x oo =2 0 + o0
O] ¥ =
f[m]+x /jcm ]

\1 N \ﬂ

Xét tinh diing sai ctia cic ménh dé sau

a) Do thi ham s6 da cho c6 hai duodng tiém can dung.

b) Puong thiang y =0 1a tiém can ngang cta do thi ham s da cho.
¢) Ham sb da cho ¢6 2 diém cuc tri.

d) Gia tri cuc dai cia ham s6 da cho béng 1.

ax* +bx+c

Cho hamsé y = f(x)= (v6i a,m #0) co db thi 1a duong cong nhu Hinh

\
/'/

101 &
i

mx—+n

Xét tinh dung sai cia cac ménh dé sau

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—0;-3) va (=I;+%), nghich bién trén cac khoang
(-3;-2) va (-2;-1).

b) D6 thi ham s6 c6 tiém can ding: x =—2, tiém can xién: y=x+1.

¢) Phuong trinh f(x) =3 ¢6 ba nghiém phén biét

d) Khi m =1 thi d6 thi ham sé di qua diém A(l;%}



Cau 4.

Caul.

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCDABCD ¢o
A(1;0;1), B'(2;1;2), D (1;—1;1), C(4;5;-5) . Xét tinh dtng, sai ctia cac ménh dé sau:
a) Toa do cua vecto 4D 1a (0;-1;0).

b) Goi toa do cia diém B 1a (x,;,;2,), ta cé toa dd cla vecto BC 1a (x5 =4y, —5;2,+5).
¢) Trong hinh hop ABCD-AB'C'D',tacé: BC=AD' .
d) Toa do diém B 1a (4;4;-5).

Phin 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 den cdu 6.

Mot ngon hai dang dat tai vi tri A cach bd bién mot khoang AB = 4km . Trén bo bién co mot cai

kho & vi tri C cach B mot khoang BC =7 km . Nguoi canh hai dang chéo do tur vi tri A dén vi tri M trén bo
bién voi van toc 6km / h o1 di xe dap tr M dén C véi van toc 10km / h . Nguoi d6 nén chéo thuyén trong
bao nhiéu ki-l6-mét néu anh ta muon dén noi trong thoi gian ngan nhat?

Cau 2.

Sau khi tiém mot loai thudc vao co thé bénh nhan, nong d6 thudc trong mau (tinh theo mg / cm’
0,15¢

) thay d6i theo cong thirc C(¢)= IR , trong d6 ¢ 1a thoi gian (tinh theo gid) ké tir thoi diém
+

tiém thubc, 7> 0. Nong do thude trong mau dat gia tri 16n nhit 1 bao nhiéu mg /cm® (két qua
lam tron dén hang phan tram)?

Nguoi ta mubn 1am mot chiée hop kim loai hinh hdp chit nhat c6 thé tich 72cm’ va day co chiéu
dai gap doi chiéu rong (Hinh). Tinh dién tich toan phan nhé nhét dat dugc ctia chiée hop (két qua
lam tron dén hang don vi ciia cm?).

hcem

2x cm

Cho biét bon doan thang ndi tir mot dinh cua t dién dén trong tAm mit ddi dién ludn cit nhau
tai mot diém goi 1a trong tAm ciia tir dién d6. Mot phan tir metan CH, dugc cau tao boi bon
nguyén tir hydrogen ¢ cac dinh cia mot tir dién déu va mot nguyén tir carbon ¢ trong tdm cua tir
dién. Goc lién ket 1a goc tao bai lién két H —C — H la goc glua cac duong nbi nguyeén tir carbon
v6i hai trong s cac nguyén tir hydrogen. Tinh sé do goc lién két nay (Iam tron két qua dén hang
don vi cua d9).

Trong khong gian véi mot hé truc toa do cho trude (don vi tinh béqg mét)."Ban Huyén quan sat
va phat hién mdt con chim dang bay voi toc d¢ va huong khong doi tir diem A4(20;40;30) deén
diém B(40;50;50) trong vong 4 phut.
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Néu con chim bay tiép tuc giit nguyén van tdc va huéng bay thi sau 2 phit con chim & vi tri
C(a;b;c). Tinh tong a+b+c

Cau 6. Cho cac sb thuc x, y théaméin x+ y = 2<\/x—3 +y +3) . Tim gié tri nhé nhét ciia biéu thic
P=4(x2+y2)+15xy.

PHIEU TRA LOI
H PHANI [ | [ | n
A B C D A B C D Diém
1O O O O no O O O
: 0 O O O 20 O O O ‘
30 O O O Diém phan: ................... d
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sO O O O . .
6O O O O biém phan II: .......cc..c...... d
70 O O O
s O O O O . .
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B PHANII [ || Tﬁng:,..‘..,..,..‘..,..d
Ciiu 1 Céu 2 Ciiu 3 Céu 4
Bing Sa1 | Ping Sai Pbing Sai | Ping Sai
20 O |0 O 20 O |0 O
nC O |0 O mno O |0 O
g0 O |OC O 9O OO0 O
O O |0 O O O |0 O
B puanmm B [ | | n | | | | n
Ciin 1 Ciiu 2 Ciiu 3 Ciu 4 Ciiu 5§ Ciu 6
HEEER LITT] (ITT1] LTI T] [(TTT1T] (TT1]
-0 -0 -0 -0 -0 -0
’ Q0 ’ 010 ’ ole] ’ 00 ’ o0 ’ (010
0 OO00 0 O000 0 Q000 0 CO0O0 0 QOO0 0 OO00
1 OOQO0O 1 Q000 1 O0C0 1 O0OQ0 1 OO0 1 QOO0
2 OO00 2 OO00 2 OO0 2 QOO0 2 QOO0 2 QOO0
3 0000 3 0000 30000 3 0000 3 0000 30000
4 O000 4 O000 1 O000 4 OO00 4 O000 41 O0O00
5 0000 5 Q000 5 O000 5 CO00 5 O0O00 5 QOO0
6 OO00 6 OO00 6 OO00 6 OO0OO0 6 OO00O 6 QOO0
7 0000 7 O000 70000 7 0000 7T CO00 7 QOO0
8 OOCO s Q000 s O0O0O0 8 O0OCO s O0O00 s O0O0O0
9 OO00 9 OO00 9 OOCO00 9 OO0 9 QOO0 9 QOO0
| | | [ | | |




Caul.

LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Chohamsb y=f (x) ¢6 d6 thi nhur hinh v& bén. Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi
day?

A. (—0-1) B. (-1;1) C. (-10) D. (0;1)
Loi gidi
Chon C

Tir do thi, ta thdy ham s6 dong bién trén céc khoang (—1;0) va (1;+o0).

Cho ham s6 y = f(x)c6 dao ham f'(x)=(x+2)(x-1),VxeR. SO diém cyc tri clia ham s6 da

cho la
A. 2. B. 0. C. 3. D. 1.

Loi gidi
x=-2

Ta co f'(x)=0<:>(x+2)(x—1)=0<:> |
X =
Céc nghiém nay la cac nghiém don nén ham s6 da cho ¢6 hai diém cuyc tri.

Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén doan [-1;3] vaco dd thi nhu hinh v& bén. Goi M, m 1an luot

1a gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sé di cho trén doan [-1;3]. Gia tri cua M +m 1a

C. -5 D. 2
Loi giai



Cau 5.

Cau 6.

Dua vao db thi ta thly GTLN cta ham sé trén doan [-1;3] 1a M =2 dat duoc tai x=~1 va
GTNN ctia ham sb s6 trén doan [-1;3]1a m = -4 dat duoc tai x =2
>M+m=2+(-4)=-2
Gia tri 16n nhét cua ham sd f(x) =x*—4x* +5 trém doan [—2;3] bang
A. 122 B. 50 C.s D. 1
Loi giai
Chon B

x=0
fl(x)=4x-8x=0< e[—2;3];
x =22

£(0)=5,1(£42) =1/ (-2) =5 £ (3) =50

Vay J[\ggﬁcy =50

“A A I 5 A . \ A +1 \

Tiém can dirng cua do thi ham s6 y = al 3 la
X+
A. x=-1. B. x=1. C. x=-3. D. x=3.
Loi giai
Chon C
Tacd lim y=—o0 va lim y =+ nén dd thi ham sé nhan duong théng x=-3 lam tiém can
x—-3" x—>-3"

dang.

. .2 , . A n , . . A n CA , A s Z 2x2—3x+2
Giao diém cua duodng tiém can dung va duong tiém can xién ctia do thi ham s6 y = —

x —
la
A. (1;2).
B. (1;1).
C. (1;,-1).
D. (1;0).
Loi giai
2
Ta viétlai y =M= 2x—1+L.
X — x—1

Suy ra

- Tiém can dung x=1;

- Tiém can ngang y =2x-1.

x=1 x=1
Xét hé =
y=2x-1 y=1

Chon dap an B



Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Do thi sau 1a cua ham s6 nao dudi day?

2 2 2 2 _
A.y=2x +3x+1' B.y:x +x+4. C.y= X 3x+10. D.y:3x +5x 2.
x+1 x+1 x+1 x+1
Db thi ham sé y = —x’ +2x* —1 cit truc tung tai diém co tung d6 bang
A. 3. B. 1. C. -1. D.O.

Loi giai
Chon C

Tirham s6: y=—x*+2x* -1, cho x=0— y=-1.
Vay dd thi ham s6 y=—x +2x" -1 cit truc tung tai diém c6 tung do b?mg -1.

Cho tir dién ABCD. Goi G 1a trong tim tam giac 4ABC. Tim gi4 tri ctia & thich hop dién vao
dang thirc vecto: DA+DB+DC =kDG

A k=2 B. k=3. C.kzl. D.kzl.
2 3

Loi giai
Chon B
DA+DB+DC =3DG.

Cho hinh hop ABCD.A4,B,C,D, véitam O. Chon dang thirc sai.

A. AB+ A4 = AD+ DD, . B. AC, = AB+ AD+ A4, .

C. AB+BC,+CD+D,A=0. D. AB+BC+CC, = AD,+ D,0+OC, .
Loi giai

Chon A

—_—— —— e e

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-2) va B(2;2;1). Vecto AB ¢6 toa do 1a
A. (-;-1,-3) B. (3;1;1) C. (1;1;3) D. (3;3;—1)



Cau 12.

Caul.

Loi giai
Chon C
AB=(2-1;2-1;1-(-2)) hay 4B =(L;1;3).
Trong khong gian Oxyz, goc gitra hai vecto ivau= (_\/3 ; 0; 1) la
A. 120°. B. 60°. C. 150°.
Loi giai

Taco i=(1;0;0).

Vay: cos(f,z}) = ‘f.ﬁﬁ - 1'(_\6)20'(”0'1 _—\3
oo 2

Phin 2. Céu tric nghi¢m dung sai.

:»(?,&):1500.

D. 30°.

Thi sinh tré loi tir cau 1 @én cdu 4. Trong mgi)} a), b), c), d) o méi cdu, thi sinh chon dung hodc

sai
Pao ham y = f'(x) ctaham s y = f(x) c¢6 do thi nhu Hinh.

y =f'&

¥
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a) Ham sd y = f(x) ddng bién trén cac khoang (0;2).
b) Ham s6 y = /(x) nghich bién trén khoang (=3;2).
¢) Ham sb dat cuc dai tai x =-3.
d) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=2.

Loi giai

| a) Sai | b) Diing | ¢) Piing

d) Pung \

Tir d6 thi, ta co f'(x) duong trén cac khoang (—5;-3),(2;8) va 4m trén khoang (=3;2). Do d6

ta c6 bang bién thién:

x |-5 -3 2 8
' + 0 - 0 +

Ham sé y = f(x) ddng bién trén cac khoang (—5;-3) va (2;8), nghich bién trén khoang (-3;2)



Ham sb dat cuc dai tai x=—3 va dat cuc tiéu tai x=2.

Cau2. Chohamsd y= f(x) co bang bién thién nhu hinh v&.

& oo —2 0 +oo
f'(x) — + -
+o0 +oc |l
f(x) \
-1 —m/ \EI

Xét tinh dung sai ctia cic ménh dé sau

a) Do thi ham s da cho co hai duong tiém can ding.

b) Puong thang y =0 14 tiém can ngang ctia do thi ham s6 di cho.
¢) Ham s6 d4 cho c6 2 diém cuc tri.

d) Gia tri cuc dai cua ham s6 da cho bf‘mg 1.

Loi giai

| a) Ping | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai
a) Pung. Do thi ham s di cho c6 hai dudng tiém can ding x=-2;x=0.

b) Puang. Puong thing y =0 1a tiém cin ngang cua do thi ham sb da cho.
¢) Sai. Ham sb da cho khong co diém cuc trj.
d) Sai. Ham s6 da cho khong c6 diém cuc dai.

2
Cau3. Chohamsb y=f(x)= @ tbxte (v6i a,m#0) co db thi 1a dudong cong nhu Hinh

mx+n

Xét tinh diing sai ciia cac ménh de sau

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—;-3) va (=I;+%), nghich bién trén cac khoang
(=3;-2) va (-2;-1).

b) D6 thi ham s6 c6 tiém can ding: x =—2, tiém can xién: y=x+1.

¢) Phuong trinh f(x) =3 ¢6 ba nghiém phéan biét
d) Khi m =1 thi d6 thi ham s6 di qua diém A[ng

Loi giai

| a) Ping | b) Piing | ¢) Sai | d) Piing

10



a) Ham sé dong bién trén cac khoang (—0;-3) va (=1;+9), nghich bién trén cac khoang
(-3;-2) va (-2;-1).

b) Tiém can ding: x =2, tiém can xién: y=x+1.

¢) S6 nghiém ctia phuong trinh f(x) =3 13 s6 giao diém ctia do thi ham sé f(x) va duong thang

¥ =3. Can ctt vao db thi ham sb, phuong trinh f(x) =3 c6 hai nghiém phan biét.

2
d) Khi m =1 tim dugc ham y = sz-iﬁ , vay dd thi ham sé di qua diém A(l;g]
X+
Caud. Trong khoéng gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCD.ABCD c¢6b
A 1;0;1), B (2;1;2), D' (1;-1;1), C(4;5;-5) . Xét tinh diing, sai ctia cac ménh dé sau:
a) Toa do cua vecto 4D 1a (0;-1,0).
b) Goi toa do cia diém B 1a (x,;,;2,), ta c6 toa dd cla vecto BC 1a (x5 =4y, =52, +5).
¢) Trong hinh hop ABCD-ABC'D',tacé: BC=AD' .
d) Toa d6 diém B 1a (4;4;-5).
Loi giai
\ a) Dung \ b) Diing \ ¢) Pung ‘ d) Sai
Taco: AD =(1-1;-1-0;1-1) = (0;-1;0).
Goi toa d6 cua diém B 1a (x555525), tacod: BC = (4=x,35-y,-5-2,).
Trong hinh hop ABCD-AB'C' D , ta co: BC=AD .
4-x,=0 x, =4
Suyra: 5—-y,=-1<1y,=6
—5-z,=0 Zp=-5
Vay toa do cua diém B(4;6;-5).
Phin 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh trd 167 ddp dn tir cdu 1 dén cdu 6.
Cau 1. Mot ngon hai dang dit tai vi tri A cach bd bién mot khoang AB = 4km . Trén bd bién c6 mot cai

kho & vi tri C cach B mot khoang BC =7 km . Nguoi canh hai dang chéo do tur vi tri A dén vi tri M trén bo
bién voi van toc 6km / h roi di xe dap tr M dén C véi van toc 10km / h . Nguoi d6 nén chéo thuyén trong
bao nhiéu ki-l6-mét néu anh ta muon dén noi trong thoi gian ngan nhat?

Loi giai
Dap so: 5.
Pat BM =x(0<x<7). Tu d6 ta tinh dugc AM =+16+x”;MC =7 —x . Thoi gian nguoi d6 di

16+x> 7—x
+ .
10

tr A dén C 1a

11



16+ x* +7—x

Pt f(x) =

X 1 2
——— =0 5x=3V16+x" < x=3.
6416+ x?

Lap bang bién thién ta suy ra f(x) dat gid tri nho nhatkhi x =3 vakhi f(x) dat gia tri nho nhét
thi AM =v16+3* =5.

Tacd f(x)=

Sau khi tiém mot loai thudc vao co thé bénh nhan, ndng d6 thudc trong mau (tinh theo mg / cm’

0,151‘ , . e . , .. 2 s NP
——, trong d6 ¢ 1a thoi gian (tinh theo gid) ke tir thoi diém

" +1

tiém thudc, > 0. Nong do thudc trong mau dat gia tr 16n nhat 1 bao nhiéu mg / cm® (két qua

lam tron dén hang phan tram)?

) thay ddi theo cong thuc C(¢) =

Loi giai

Pap sb: 0,08 mg/ cm’ .

0,15(1-1%)
(£ + 1)2

Bang bién thién ctia ham s6 C(¢) trén (0;+0).

Taco C (1) = ,t20.

t 0 1 +o0
C'( + 0 -

0,075
o / \
0 0

Dua vao bang bién thién, ta thdy ndng d¢ thudc trong méau dat gia tri 1on nhét bang 0,08mg / cm’

Nguoi ta mudn lam mot chiée hop kim loai hinh hop chir nhat c6 thé tich 72cm® va day co chiéu
dai gap doi chiéu rong (Hinh). Tinh dién tich toan phan nhé nhat dat dugc cua chiéc hop (két qua
1am tron dén hang don vi cta cm?®).

SRt r .
2x em
Loi giai
Tra loi: 108
Ta co x~2x~h:72:>h:i—?.

Dién tich toan phan cta chiéc hop 1a:

12



Cau 5.

S(x) = 2(x.2x + xh+2xh) = 2(2x +3xh ) = 4x* +ﬁ,x >0.

X
S'(x)= 8x—2—126.
X
Sx)=0=x=27T<x=3.
Bang bién thién:
x |0 3 +00
S'(x) N 0 +
+00 +00

Vay dién tich toan phan nho nhat ctia chiéc hop 1a 108cm?.

Cho biét bdn doan théng ndi tr mot dinh cua t dién dén trong tam mat ddi dién ludn cit nhau
tai mot diém goi la trong tdm cua tir dién d6. Mot phan tir metan CH, dugc ciu tao boi bon
nguyén tir hydrogen & cac dinh ctia mot tir dién déu va mot nguyén tir carbon & trong tim cua tir
dién. Goc lién két 1a goc tao boi lién két H —C — H 1a goc giita cac duong ndi nguyén tir carbon
vé6i hai trong s cac nguyén tir hydrogen. Tinh sé do goc lién két nay (1am tron két qua dén hang
don vi cua d9).

Loi giai
Tra loi: 109
Xét t dign ABCD c6 G 1a trong tam thi G4+ GC+GC+GD =0 va GA=GB=GC =x

Ta co: ~GA=GC+GC+GD , binh phuong hai vé ta duogc
GA® = GB* + GC* + GD* +2GB-GC +2GB-GD +2GC-GD

-1 .
< x*=3x" +2x* cosa+2x* cosa +2x* cosa < —2x> =6x -cosa = cos :?:> a~109.
Trong khong gian véi mot hé truc toa do cho trude (don vi tinh béng mét). Ban Huyén quan sat

va phat hién mot con chim dang bay véi toc do va huéng khong ddi tir diém 4(20;40;30) dén
diém B(40;50;50) trong vong 4 phut.

13



Cau 6.

Néu con chim bay tiép tuc giit nguyén vén toc va hudéng bay thi sau 2 phat con chim & vi tri
C(a;b;c). Tinh tong a+b+c

Loi giai
Dap s: 165
Vi huéng bay va vén tdc bay ciia con chim khéng d6i nén AB,BC cung hudng.
Mit khac do thoi gian bay tir 4 dén B gip doi thoi gian bay tir B dén C nén AB=2BC

40-20=2(a—-40) 2a =100 a=50
=:50-40=2(0-50) ©2b=110=b=55=a+b+c=165
50-30=2(c—-50) 2c=120 c=60
Cho cac s6 thyc x, y thoa man x+y:2(\/x—3 +«/y+3).Tim gia tri nho nhit cua biéu thirc
P=4(x"+y")+15xy.
Loi giai
Tra loi: -83

x>3

Diéu kién: .
y=-3

Ta co x+y=2(m+\/y?)c>(x+y)2:4(x+y)+8m.\/m24(x+y)
x+y=>4
c{ (1).

x+y<0
Mit khac 4p dung bat dang thirc Bunhiacopski ta dugc:
x+y:2(\/S+\/m)£2mc>x+y£8 (2).
Tu (1) va (2) tacd x+y e[4;8]
Talaico (x+3)(y+3)20< xp>-3(x+y)-9.
Pt t=x+y suyra P==4(x"+")+15xp =4(x+y) +Txy 2 4> — 21t - 63
Xéthamsd f(¢)=4t" —21t— 63, v6i t €[4;8]

Ta ¢6 f'(t)=8t—21=0<:>t=%¢[4;8].Dod(') liI}iglilf(t)=f(4)=—83.

x+y=4 x=7
Do d6 P >—83 suy ra min P =—83 khi = .
v min x+y:2(\/x—3+«/y+3) {y:—fi
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Caul.

Cau 4.

Cau 5.

PE KIEM TRA GIUA KY 1-TOAN 12 - PE SO 10
Phin 1. Ciu tric nghiém’nhiéu phu’o’Pg an chon. ,
Thi sinh tra loi ti cau 1 dén cau 12. Moi cau hoi thi sinh chi chon mot phwong an dung nhat.
Cho ham s6 y = f (x) ¢6 d6 thi 1a duong cong trong hinh bén. Ham s da cho nghich bién trén
khoang nao dudi day?
Ay

I 1
1
1
1

-1 0 1

- — — — —

=Y

A. (-1;0). B. (—o0;—1). C. (0;1). D. (0;+).

Cho ham s f(x) c6 dao ham f'(x) = (x—l)(x—2)2 (x—3)3 (x—4)4 , Vx eR. S diém cuc tri
cta ham s6 da cho 1a

A. 3 B. 5 C.2 D. 4

Cho ham s6 y = f(x) cobang bién thién trén [-5;7) nhu sau

=

x| 1 7

Y - 0 +

y 6\2/

Ménh dé nao duéi day diing?

9

A. 1[\_/2171)1f(x):6. B. I[\_/gi7r)1f(x):2. C. Max f(x)=9.  D. Max f(x)=6.

Tim gié tri nhé nhat m ctia ham s6 y = x* —x +13 trén doan [—2;3] :

B | s

A. m=13 B. m .
4 2 4

Cho himsé y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

| —o0 —2 +00
f(x) - -
-1 +00
f(z) \
-1
—00

Tiém can dung ctia do thi ham sd di cho 13 duong thang c6 phwong trinh:



Cau 6.

Cau 10.

Cau 11.

A, x=-1. B. y=-1. C.y=-2. D. x=-2.

\ £ 3x* +5x—4 \ ‘A A A o 1s £ 1+
Cho ham s6 y = —— . Puodng tiém can xién cua ham so la
-S5x+4
3 37
A y=—2x-2-.
YT s
3 37
B. y=—2x—>".
YT 05

B 2x* =9x+10
—x+2 ' Y x+2 Y x+2 Y —x+2

_2x2—9x+10 _x2—5x+7 _x2—5x+7

A. y B. C. D.

Do thi cia ham s6 y =—2x° +3x> =5 cit truc tung tai diém c6 tung do bang
A. —s. B.o. C. —1. D. 2.

—_—

Cho hinh chop S-ABCD ¢6 day ABCD 13 hinh binh hanh. Bat SA=d ; SB=b; SC=¢; SD=d
. Khdng dinh nao sau day dung?

A G+b++d=0. B.d+b=C+d. C.d+d=b+¢. D.d+¢=d+b.
Cho ti dién ABCD . Goi P, Q 1a trung diém ctia 4B va CD. Chon khang dinh dtung?

A. PO==(BC+4D). B. PO=—(BC-AD).
C.PO=BC+4D.  D. PO~ (BC+ D).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-1) va B(2;3;2). Vecto AB

cotoado la

A. (1 2; 3) B. (-1;-2; 3) C. (3:51) D. (3:4:1)



Cau 12. Trong khong gian véi hé toa d Oxyz, cho vecto U= (3 ; 0;1) va v= (2;1;()) . Tinh tich v6 hudng

uy.
A. uv=8. B. uv=6. C. uv=0. D. uv=—6.

Phin 2. CAu tric nghiém ding sai.
Thi sinh tra loi tie cau 1 dén cau 4. Trong moi y a), b), ¢), d) o moi cau, thi sinh chon dung hodc
sai

Caul. Chohamsd y=f(x)=ax’+bx* +cex+d(a,b,c,d 1 cac sb thuc va a = 0) co do thi ham sd
f'(x) nhu Hinh.
YA

/-2 T 0 1\ e
—1

a) Diém cuyc tiéu cia ham sé y = f(x) 1a Xep =—2.

b) Diém cyc dai ciia ham s6 y = f(x) 1a x,, =1.
¢) Him s y = f(x) ddng bién trén (0;1).
d) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén (2025;2026).

. Xét tinh dung sai cua cac ménh d¢ sau

Cau2. Chohamsd y= al
x_

a) Ham s6 da cho dong bién trén mdi khoang xac dinh.
A A , 5 A . \ A 3~ \ \ M 3
b) Tiém can ding ctia do thi ham so da cho la duong thang y = 5
¢) Ham sb da cho c6 mot diém cuec tri.
3

d) Tiém can ngang cua dd thi ham sb da cho la dudng thing x = 5

Cau3. Chohamsd y= f(x) xac dinh trén R\{-2} va c6 bang bién thién nhu sau:

T - -4 -2 0 + o0
y' + 0 - - o +
-6 + o0 + w0
|\ /
- — 0 2

Xét tinh ding sai cua cac ménh dé sau
a) Ham soO c6 gia tri cuc tiéu bang 2.
b) x =-2 duong tiém can dung ctia d6 thi ham so.

¢) b6 thi ham s6 c6 mdt dudong tiém can ngang



2
d) Biét ham s6 f(x) c6 dang f(x)= X tbxte

khi do /(1) :%
Cau4. Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho a =(-1;2; 3),5 =(3;1;-2), ¢ =(4;2;-3). Xét tinh
ding, sai cia cac ménh dé sau:
a) 2a =(-2;4;6)
b) ii =2d+b -3¢ =(-11;-1;13).
¢) a+c=(3;4,0)
d) Toa d6 vecto v sao cho v+ 2b=ad+7¢ la (—3;-2;4)

Phin 3. Ciu tra 10i ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 dén cau 6.

Céu 1. Khisin xuét v6 lon sita bo hinh tru c6 thé tich 1a ¥ =250 (cm’ ), céc nha thiét ké luon dit muc
tiéu sao cho chi phi nguyén liéu 1am vo lon 14 it nhat, tirc 1a dién tich toan phan cta hinh tru 1a nho nhat.
Mubn thé tich khéi try d6 bang V = 2507z(cm3) va dién tich toan phan hinh try nho nhat thi ban kinh day

bang bao nhiéu centimét?
Cau 2. Nongdd C cua mot loai hod chat trong mau sau ¢ gid tiém vao co thé duge cho bdi cong thirc:
3t
C= 3
27+t
Sau khoang bao nhiéu gio tiém thi nong do ctia hoa chat trong mau la cao nhat?

v6i ¢ >0 (Nguon: R. Larson and ~ B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014).

(1am tron két qua dén hang phan trim)

Cau 3. Cho hinh chit nhat ABCD c6 hai dinh di dong trén dd thi ham s6 y=9—x" trén khoang (-3;3)
, hai dinh con lai ndm trén truc hoanh (Hinh). Tim dién tich 16n nhét cta hinh chit nhat 4BCD
(két qua lam tron dén hang phan muoi).

Ay
9
D/\C
=3 3
4 0l BV X

L —

Caud4. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ c6 tat ca cac canh bang 1, cac goc BAD=AAB= A AD=60".
Goi P va Q la cac diém xéc dinh boi AP =D 4,C’'Q = DC . Tinh d6 dai doan thing PQ (lam
tron dén mot chit s6 thap phan). 7 7 )

Cau 5. Trong khong gian Oxyz , cho ba diém A(1;3;-1), B(3;—-1;5),C(0;5;0) . Biém M thudc tia doi cua
tiav BA sao cho dién tich tam gidc MAC bﬁng ba 14n dién tich tam giac MBC . Tinh d¢ dai doan
thang CM ?

A r A 2 ~ 5 3 (4 . 5 A 5 s R Ja
Ciu 6. Cho céc so thyc duong x, y théa man 2x+y =7 Tim gié tri nh6 nhat P cua bi€u thic

P:2+L.
x 4y
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Caul.

LOI GIAI THAM KHAO
Phin 1. C4u tric nghiém nhiéu phwong an chon.
Thi sinh tra 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Méi cdu hdi thi sinh chi chon mdt phwong dn diing nhat.
Cho ham sb y = f (x) ¢6 d6 thi 1a duong cong trong hinh bén. Ham s da cho nghich bién trén
khoang nao dudi day?

Ay
= 0 1 =
A. (-1,0). B. (—o0;—1). C. (0;1). D. (0;+).
Loi gidi
Chon A

Duya vao d thi ctia ham sb y = f(x) ta co:

Ham s6 y = f(x) nghich bién trén cac khoang (-1;0) va (L;+), dong bién trén cac khoang
(—o0;—1) va (0;1).

Cho ham s f(x) c6 dao ham f'(x) = (x—l)(x—2)2 (x—3)3 (x—4)4 , Vx e R. S6 diém cuyc tri

cua ham so da cho la

A. 3 B. 5 C.2 D. 4
Loi giai
Chon C
x=1
x=2
"(x)=0<
/ ( ) x=3
x=4
Bang bién thién:
x —0 1 2 3 4 +30
J(x) + o - 0 - 0

+ 0 +
A1) _x,"’"/' \\\“\-—__ ,,.-—‘-”"fl-kx

Dua vao bang bien thién: SO diém cyec tri ciia ham s6 da cho 1a 2.

Cho ham s6 y = /(x) co6bang bién thién trén [-5;7) nhu sau



Cau 5.

y - 0 +
’ 6 \ 9
2 /
Ménh d nao dudi day ding?
A. M}%f(x)zﬂ B. M}%f(x):l C. %gggf(x):g, D. 1[\45?;)(]((,6)

Loi giai

Dya vao bang bién thién trén [-5;7), ta co: Ml;’)lf(x) =f(1)=2.

Tim gié tri nho nhat m ctia ham s6 y = x* —x* +13 trén doan [—2;3} .

A. m=13 B.m:5—1 C.m:5—1 D.m=£
4 2 4
Loi giai
Chon B
x=Oe[—2;3]
r_ 3 _ . r_ .
y=4x"-2x; ¥y =0 x:i%e[—Z;?)]’
. 1 51
Tinh y(-2)=25, y(3)=85, y(0)=13, y(iﬁ}zﬂzﬁ;
51

Keét luan: gia tri nhdé nhat m ctia ham so la m = =

Cho ham s& y = f'(x) c6 bang bién thién nhu sau:

r| —o0 —2 +00
f() - -
-1 +00
f(z) \
—1

Tiém cin ding cta dd thi ham sé da cho 1a dudng thang c6 phuong trinh:

Ax=-1. B. y=-1. C.y=-2. D. x=-2.

Loi giai

Chgon D



Ta thay: lim f(x)=+0 va lim f(x)=-c0.

x—-2 x—>-2"

Vay tiém can ding ctia ham s6 da cho la x = 2.

Ciu 6. Cho ham s y:3xi;x—5j;4. Puong tiém can xién cta ham sé 1a
A. yz—g —;—Z.
B. y:—g —%.
C. y:—g —%.
D. yz—%x—;—;

Loi giai

Gia st duong tiém can xién c¢6 dang y =ax+b. Ta tim hé¢ sO a va b nhu sau

3x* +5x—4
- - 2
azlimﬁz—é;bzlim M.,.éx :_23 :_Ex_ﬂ
x40 x 5 e —S5x+4 5 25 5 25
) 3 37
Do d6 ta dugc tiém can xién la y = ——x—2—5.
Chon dap an C.
Cau 7. Do thi sau 1a ctia ham s nao dudi day?
2 2 2 2
A.y=2x 9x+10_ B.y=2x 9x+10. C.y=x 5x+7. Q-y=x 5x+7_
—x+2 x+2 x+2 —x+2

Cau 8. Do thiciahamsd y=-2x"+3x* -5 cit truc tung tai diém c6 tung d6 bang
A. —s. B.o. C. —1. D. 2.

Loi giai



Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Chon A
Goi M (x,;,) 1a giao diém ctia do thi ham s6 y = —2x° +3x* =5 va truc tung, ta cé:

X=0=>y,=-5

_ —

Cho hinh chép S-ABCD ¢6 day ABCD a hinh binh hanh. Pat SA=a; SB=b, SC=c, SD=d
. Khang dinh nao sau day dung?
A G+b+é+d=0. B.d+b=¢+d. C.d+d=b+¢. D.d+é=d+b.

Loi giai

Goi O la tdm cua hinh binh hanh ABCD . Ta phan tich nhu sau:

. __ 7 (do tinh chat cta dudng trung tuyén)
SB+SD =250

{@+ﬁ:2@

—SA+SC=SB+SD < d+c=d+b .

Cho tir dién ABCD . Goi P, Q la trung diém cia 4B va CD. Chon khang dinh ding?

_— 11— — — 11— —

A. PQ=E(BC+AD). B. PQ=5(BC—AD).

C.PG=BC+AD.  D. PO~ (BC+ D).
Loi giai

Chon A

Ta c6: PO =PB+BC+CQ va PO=PA+ AD+DQ

nén 2P0 = (PA+ PB)+ BC+ AD +(CO+ DG) = BC+ D Viy PO~ (BC+ 4D)

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-1) va B(2;3;2). Vecto AB

cotoa do la

A. (1, 2; 3) B. (-1;-2;3) C. (3;51) D. (3;4;1)
Loi giai

Chon A



AB :(‘XB — X Vp —V4sZp _ZA):(1;2;3)

Cau 12. Trong khong gian véi hé toa d Oxyz, cho vecto U= (3 ; 0;1) Vi v= (2 ; 1;0) . Tinh tich v6 hudéng

uy.
A uv=8. B. uv=6. C. uv=0. D. uv=-6.
Loi giai
Taco uv=32+0.1+1.0=6.
Phin 2. CAu tric nghiém ding sai.
Thi sinh trd 101 tir cdu 1 dén cdau 4. Trong méi ¥ a), b), ¢), d) & moi cau, thi sinh chon diing hodc
sai
Caul. Chohamsd y=f(x)=ax’+bx* +cex+d(a,b,c,d 1a cac sb thuc va a = 0) co dd thi ham sd

f'(x) nhu Hinh.
YA

/-2 1 0 1\ X
~1

a) Diém cuyc tiéu cia ham sé y = f(x) 1a Xep =—2.
b) Diém cuc dai ciia ham s6 y = f(x) 1a x, =1.
¢) Him s y = f(x) ddng bién trén (0;1).

d) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén (2025;2026).

Loi giai

\ a) Sai | b) Sai \ ¢) Pung \ d) Pung \

. X¢ét tinh dung sai cia cac ménh dé sau

Cau2. Chohamsd y= al
2x-3

a) Ham s6 d3 cho dong bién trén mdi khoang xac dinh.

A A , 5 A . \ A 3~ \ \ M 3
b) Tiém can ding cia do thi ham so da cho la duong thang y = 3
¢) Ham sb da cho c6 mot diém cuec tri.

. X g . > 3
d) Tiém can ngang ctua d6 thi ham s6 da cho la duong thang x = 5

Loi giai

| a) Sai | b) Sai | ¢) Sai | d) Sai
TXD: D=R\I2 | Tacs: y=22 "2 yyo
2 2x-3 (2x-3)

<0,VxeD.
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Béng bién thién:

a) Sai. Ham s6 da cho nghich bién trén mdi khoang xéac dinh.

. A A , 5 A . \ A 3~ \ \ M 3
b) Sai. Tiém cén dig cua d6 thi ham so6 da cho la duong thang x = 5
¢) Sai. Ham s6 da cho khong c6 diém cuc trj.

. . . 3
d) Sai. Tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 da cho la duong thang y = 5

Cau3. Chohamsd y= f(x) xac dinh trén R\{-2} va c6 bang bién thién nhu sau:
T - -4 -2 0 + o0
y' + 0 - - o +
-6 + o0 + w0
v / \ /
- — o0 2
Xét tinh diing sai ctia cic ménh dé sau
a) Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu bang 2 .
b) x =-2 duong ti€ém céan ding cta dd thi ham so.
c) Do thi ham sb c6 mot duong tiém can ngang
g , x> +bx+c .. ., 5
d) Bict ham s6 f(x) c6 dang f(x)==———— khido f(1)= 3
Loi giai
| a) Pung | b) Diing | ¢) Sai | d) Sai |
a) Diém cuc dai: x =—4, diém cuc tiéu x=0, gia tri cuc dai y., =—6, gia tri cuc tiéu Ver =2
b) Tiém can ding: x=-2.
¢) DB thi ham s6 khong c6 duong tiém can ngang. Vi lim f(x)=—o0, lim f(x)=+o.
2
x +2x+4 7
d X)=—= f(l)=—.
) =2 ()=
Caud4. Trong khong gian vdi hé toa d0 Oxyz, cho a=(-1;2; 3),5 =(3;1;-2), ¢ =(4;2;-3). Xét tinh

dlng, sai cua cdc ménh dé sau:
a) 2a =(-2;4;6)

b) i =2d+b -3¢ =(-11;-1;13).

¢) a+c =(3;4;,0)

11



d) Toa do vecto v sao cho v+ 2b=ad+¢ 1a (-3;-2;4)

Loi giai

\ a) Piang

| b) Piing | ¢) Puing | d) Sai \

Caul.

a) b) Ta c6 2a=(-2;4;,6) va 5:(3;1;—2). Do do, 25+E:(—2+3;4+l;6+(—2)) hay
2d+b =(1;5;4). Ngoai ra, vi 3¢ = (12;6;—-9) nén i =2d +b -3¢ = (—-11;-1;13).

¢) d) Ta c6 2b=(6;2;—4). Goi V=(x;y;z), khi d6 V+2b=(x+6;y+2;z—4),
G+¢=(-1+42+2;3-3) hay d+¢ =(3;4;0). Do do, v+2b =d+¢ khi va chi khi

x+6=3 x=-3
y+2=41y=2
z—4=0 z=4

Vay toa d6 cua v =(-3;2;4).

Phén 3. Cau tra 10 ngin.
Thi sinh tra loi dap an tir cau 1 den cau 6.

Khi san xuét vo lon sita bo hinh tru co thé tich 1a ¥V = 2507 (cm3 ) , cac nha thiét ké luon dat muc

tiéu sao cho chi phi nguyén liéu 1am vo lon 1a it nhat, ttc 14 dién tich toan phan cia hinh try 1d nho nhat.
Mubn thé tich khi tru d6 bing ¥ =250z (cm' ) va dién tich toan phan hinh try nh6 nhét thi ban kinh déy

bang bao nhiéu centimét?

Cau 2.

Loi giai
Dap so: 5.

Goi 1, h 1an luot 1a ban kinh day, chiéu cao ciia mot lon sira bo hinh tru.

S, =2nrh+ 271’ =27r-—+ 27’ = 5007 +27r°,
nr r
) ~50077 Ar(r’ —125 )
Sy, =S(r), f(r)= . 4rr = ¥,mm<o;m> f(r)=f05).

Nong d6 C ctia mot loai hod chat trong mau sau ¢ gio tiém vao co thé duge cho boi cong thc:

3¢
C()=
® 27 +1¢

Sau khoang bao nhiéu gio tiém thi ndng d cua hoa chét trong mau 1 cao nhat?

v6i 1>0 (Ngudn: R. Larson and ~ B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014).

(1am tron két qua dén hang phan trim)
Loi giai
Tra loi: 2,38

3
4 e . o .
thi C(¢) dat gia tri 1on nhat, tirc 1a sau khoang 2,38 gid tiém thi ndong do cta

Ung véi t = 3

hoé chit trong mau 1a cao nhat.

12



Cau3. Cho hinh chit nhat ABCD c6 hai dinh di dong trén d6 thi ham s6 y =9 —x” trén khoang (-3;3)
, hai dinh con lai ndm trén truc hoanh (Hinh). Tim dién tich 16n nhét caa hinh chit nhat 4BCD
(két qua lam tron dén hang phan muoi).

Ay

9

|
L.
(8]

=Y

Loi giai
Tra 16i: 20,8

Ki hiéu x 13 hoanh d6 cua diém B(0< x <3).
Tacd AB=2x,BC=9—x".
Ttr @6, dién tich hinh chit nhat 4ABCD 1a S(x)=18x—-2x",0<x <3.

S'(x)=18-6x%8(x)=0 x> =3 < x=+/3 (dox>0).

Bang bién thién:
3 0 V3 3
S'(x) + 0 -

1243
() / \
0 0

Tir do max ) S(x) = S(v/3) =12+/3 = 20,8.

L —

Caud4. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D' ¢6 tit ca cac canh bang 1, cac goc BAD = A/A\B =AAD=60".
Goi P va Q la cac diém xéac dinh boi AP =D 4,C’'Q = DC . Tinh d6 dai doan thing PQ (lam
tron dén mot chit sd thap phan).

Loi giai

Tra loi: 5,7

A o’

Ta cé: PO=A0— AP = AD+2DC + AD = AD+2AB + AD+ AA

=AD+2(H+Z§)+A_5+H=ZZ§+2A_5+3E

13



Cau 6.

Dit AB=a;AD=b; A4 =¢ thi |G |=|b |5 ¢|=1,(a;b) = (b;¢) = (¢;d) = 60°
Khi d6 PO* =4|a|> +4|b[* +9|¢ | +8d-b +12ac+12b -¢
—4+449+4+6+6=33=P0O=+33~57

Trong khéng gian Oxyz , cho ba diém A(1;3;-1), B(3;-1;5),C(0;5;0). Piém M thudc tia ddi cua
tia BA sao cho dién tich tam gidc MAC bﬁng ba 14n dién tich tam giac MBC . Tinh d¢ dai doan
thang CM ?

Loi giai

Piém M thudc tia d6i clia tia B4 nén S,,,. = 3S,,. = MA=3MB
Suyra MA=3MB= A-M =3(B-M)

& 2M =3B—A=(8:;~6;16) = M(4;-3;8)

Do d6 CM =4 +(5+3) +8 =12.
Dién dap an 12:

, A 5 ~ 5 3 .7 . 5 A 5 < R ’
Cho cac so thuc duong x, y thoa man 2x+y =7 Tim gia tri nhé nhat P cua biéu thuc

min

P:2+L.
x 4y
Loi giai

Traloi: 5

Tir gia thiét ta co y:§—2x.Vi y>0 nén %—2x>0:x<§.Dodé 0<x<§.

Tac()P:z+ 1 2 1 10—-15x

=—+ = > V('Ti0<x<§.
X 5 x 5-8x —8x +5x 8
4| —-2x

—15(-8x" +5x) = (~16x+5)(10—-15x)  120x* = 75x —(~160x +240x" + 50— 75x)

P’: 5 P ) 2
(—8x +5x) (—Sx +5x)
120x> +160x — 50 ngg(o,gj
p=_ xj T2 06 P'=0=>—120x" +160x—50=0=> | :
=8+ +5%) x:_e(o;ij
2 8
Bang bién thién
q
x|0 1 -
2 8
» | - 0 7
. 40 +2C

Duya vao bang bién thiéntacé P =5.

min
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