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Trong qud trinh suu tdm vi bién soan, néu tai liéu 6 sai sot gi thi rit mong nhin dwgc sw gép Y ciia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mbi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Caul: Trong khong gian Oxyz cho hai di€ém 4(1;1,—1), B(2;3;2). Vécto AB c6 toa dd 1a

A. (1;2;3). B. (-1;—-2;3). C. (351). D. (3;4;1).
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho vécto OA = j—2k.Toadd diém 4 la
A. (0;1,-2). B. (1,-2:0). C. (1,0;-2). D. (0;-1;2).

Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 A'(1;0;1),B'(2;1;2), D'(;,-11),
C(4;5;-5). Tim toa d6 dinh B ctia hinh hop 4BCD.4'B'C'D'.
A. (4,6;-5). B. (4;6;5). C. (2:0;2). D. (-4;,-6;5).

Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u =(1;0;1),v=(0;1;-2). Tich v huéng cua u va v

la
A uv=-2. B.uv=2. C.uv=(0;0;-2). D.uv=0.
Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—l;l;Z) va B(3;—5;0). Trung diém ctuia doan théng
AB la
A. M'(l;O;—3). B. M'(O; 2;—3). C. M'(l;—2;1). D. M’(l;2;3).

Cau6: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (l; -2; 0) va b =2a . Tim toa dd ctia vecto b.
A. (2;4:2). B. (2;—4;0). C. (3;0;2). D. (2:4;0).
Cau7: Trong khong gian Oxyz, cho vecto U= (1 ;2;0). Ménh dé nao sau day dung?
A u=2i+;. B.u=i+2j. C.u=j+2k. D.u=i+2k.
Cau 8: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; 2;0),B(2;—l;1). Tim diém C c¢6 hoanh d6 dwong

trén truc Ox sao cho AABC vudng tai C.

A. C(3;0;0). B. C(5;0;0). C. C(-5:0;0). D. C(2;0;0).

Cau9: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;0) va B(0;1;2). Tim diém M thoa man diéu kién
AM =-24B.
A. M(-1;1,-4). B. M(1;1;-4). C. M (3;1;-4). D. M (-L14).

Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a=(1;2; 3),5 =(-2;0;1),¢=(-1;0;1). Toa db cua

vecto i=da+b+2¢-3i 1a



Cau 11:

Cau 12:

A. (-6:;2;6). B. (0;2;6). C.(6;2;-6). D. (6;2;6).
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a =(2;1;-1), b= (1;3;m). Tim gia tri cha tham s6 m
dé (a;b)=90° .

A.m=-5. B. m=5. C.m=1. D. m=-2.
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto Zl=(3;2;1);Z; =(—2;O;1) . Tinh cos(Zz,l;) .
NN
A. cos(a,b):v . B. cos(a b) \/_+\/_
- 70 -5
C. cos(a,b>:—7. D. cos(a,b):—ﬁ.

PHAN II. CAu tric nghiém diing sai. Thi sinh trd 10i ti¢ cdu 1 dén cau 4. Trong mbi  a), b), c), d) & mbi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diu X vao 6 chon)

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto d =(1;O;O),15 =(0;2;0),¢ =(0;0;-1).
a) d+b =(1;2;0).

b) d+b-c=(1;2;1).

C) ‘5+I;‘:

d) (d+b)-(a+b-¢)=5.

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto d =(1;O;O),15 =(0;2;0),¢ =(0;0;-1).
a) 2d—b =(2;-2;0).

b) d %13 (1,-1;0).
o) (d@b5)=0°.
d) (2a-b)-¢=0.

Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 ba dinh A4(1;1;1), B(-1;2;1), C(1;2;-1).

9

, . |
a) Toa d¢ trung diém ctia 4B la [_I;E;O] .

5.
3

W | —

1
b) Toa d trong tam tam giac 4ABC la (5

c) cos BAC = %

d) AB* + AC* —2A4AB-AC-cos A=2.

Trong khong gian Oxyz, biét ¢ =(x;y;z) vudng gdc véi ca hai vecto Zz=(1;3;4),5=(—1;2;3).
a)c-a=0.

b) é(a+b)=0.

c) x+3y+4z=0.

d) 5y+7z=0.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 1oi tie cdu 1 dén cdu 6.



Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Trong khong gian Oxyz, cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 A'(x/g;—l;l), hai
dinh B, C thudc truc Oz va 44’ =1 (C khong trung véi O). Biét vecto u= (a;b;2) (voia,beR)
cling phuong véi 4'C. Tinh T =4’ +b".

Kt qui —

Trinh bay:

Trong khéng gian Oxyz, cho hinh thang ABCD véi cac dinh 4(1;2;1), B(2;0;—1), C(6;1;0)

4
va D(%;%;gj . Tinh dién tich hinh thang ABCD (lam tron dén hang phan tram).

Két qui —
Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho hinh thang can ABCD ¢6 céac dédy lan luot la 4B,CD . Biét
A(3; 1;—2) , B(—l; 3;2) , C(—6;3;6) . Tinh tong binh phuong cac toa do cua diém D .

Két qua: ]

Trinh bay:



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a , SAB 1a tam gidc déu va nam
trong mat phéng vudng goc véi day. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua CD,SC. Tinh c6-
sin goc tao boéi SB va MN (1am tron dén hang phan tram) .

Két qua: [ ]

Trinh bay:

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'canh bang 9. Trén BD, AD’ lan luot 14y cac diém M,
N sao cho MD = AN =x, (O <x< 9«/5) Xac dinh x d€ d6 dai doan MN nho nhat.

Két qua: ]

Trinh bay:

Nguoi ta can lap mot camera phia trén san béng dé phat séng truyén hinh mot tran béng da,
camera c6 thé di dong dé ludn thu dwoc hinh anh rd nét vé dién bién trén san. Cac ki su du
dinh tréng bon chiéc cot cao 30 m va stt dung hé théng cap gin vao bon dau cot dé gitr
camera ¢ vi tri mong mudn. M6 hinh thiét ké duoc xay dung nhw sau: Trong hé truc toa do
Oxyz (don vi d6 dai trén mdi truc 1a 1m), cac dinh ctia bon chiéc cot Tan lwot 1a cac diém
M (90;0;30), N(90;120;30), P(0;120;30) va Q(0;0;30) (xem hinh minh hoa).

Gia st K, 1a vi tri ban dau ctia camera c6 cao dd bang 25 va K,M =K, N=K,P=K,0. D&
theo ddi qua bong dén vi tri A, camera dugc ha thdp theo phuong thang dimg xudng diém
K, ¢6 cao do bang 19.



Q0:0:30) P 120 30)

-

SN0 120 30)
K *A

Tinh tong cac toa do cua K.
Kt qui —
Trinh bay:
HET
Hué, 17h20’ Ngdy 25 thing 7 nam 2024
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PHAN 1. Cau tric nghiém véi nhitu phuong an lwa chon. Thi sink trd 10i tir cau 1 dén cau 12. Méi ciu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Caul: Trongkhong gian Oxyz,cho hai diém A(l;l; - 1) ,B (2;3;2) . Vécto AB co toa do la
A. (1,2;3). B. (-1-2:3). C. (3;51). D. (3;4;1).
AB=(2-1;3-1;2+1)=(1;2;3)
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho vécto OA = j-2k.Toa dd diém 4 la
A. (0;1;-2). B. (1,-2:0). C. (,0;-2). D. (0;-1;2).
Tacé OA = j -2k < A(0;1;-2)
Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' <6 A'(1;0;1),B'(2;1;2), D'(1;-1;1),
C(4;5;—5). Tim toa d6 dinh B ctia hinh hép ABCD.A'B'C'D'".
A. (46;,-5). B. (4;6;5). C. (2:0;2). D. (-4;,-6;5).

-----

Goi C'(x;9;2). Tacd A'B'=(L;1;1),C'D =(x~L;y+1;z-1)
x—1=1 x=2
Vi ABCD la hinh binh hanh nén A'B'=CD' & {y+1=1&1y=0=C'(2;0;2)
z—-1=1 z=2
Goi B(a;b;c):>ﬁ:(a—2;b—1;c—2),m:(2;5;—7).
a=4
Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop, ta c6: BB=C'C=1b=6 = B(4;6,-5).

c=-5



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u =(1;0;1),v=(0;1;—-2). Tich vO huéng cta u va v
la

A uv=-2. B.uyv=2. C.uv=(0;0;-2). D.uv=0.

Loi giai:

Tacod iiv=1-0+0-1+1-(=2)=-2.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-1;1;2) va B(3;-5;0). Trung diém cua doan thang
AB la

A. M'(I;O;—3). B. M'(O; 2;—3). C. M'(l;—2;1). D. M’(l;2;3).

Loi giai:

Goi M la trung diém cta doan théng AB.

X, = X HX

2
. 4 A , _ Vit Vs _
Khi d6 toa d6 ctia M dwoc tinh boi: < y,, =——==-2

2
+
. = z, - 2y
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (l;—2;0) va b =2a.Tim toa do ctia vecto b.
A (2:4:2). B. (2;-4;0). C. (3;0;2). D. (2;4;0).

Loi giai:

b =2d =(2;-4;0)
Trong khong gian Oxyz, cho vecto U= (1 ;25 0). Ménh dé nao sau day dung?
A u=2i+]. B.u=i+2. C.u=j+2k. D.u=i+2k.
Loi gidi:
Tach: i=xi +yj+zk <ii=(x;y;z).
Suyrai=(1;2;0)<u=i+2; .
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; 2;0),3(2;—1;1). Tim diém C c¢6 hoanh d6 dwong
trén truc Ox sao cho A4ABC vudng tai C.
A. C(3;0;0). B. C(5;0;0). C. C(-5:0;0). D. C(2;0;0).
Loi gidi:
A

Cc

Goi C(x:0;0),x>0. AC =(x—1:-2:0), BC =(x—2;1;-1).
A . A ) x=0
Vi A4ABC vudng tai Cnén AC.BC=0<(x-1)(x-2)-2=0 <x —3x=0<:>[
x=3 (TM)

Vay C(3;0;0).



Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;0) va B(0;1;2). Tim diém M thoa man diéu kién
AM =-24B.
A. M(-L1;-4). B. M (L;1;-4). C. M (3;1;-4). D. M (-1;1;4).
Loi giai:
Goi M(x;y;z). Taco AB= (—1;0;2),@ = (x—l;y—l;z)
x—1=2 x=3
Dod6 AM =-24B < {y-1=01y=1 = M(3;;,-4).
z=—-4 z=—4
Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a=(1;2; 3),5 =(-2;0;1),¢=(-1;0;1). Toa d6 cua
vecto i =d+b+2¢-3i 1a
A. (-6;2;6). B. (0;2;6). C.(6;2;-6). D. (6;2;6).
Loi giai:
Tacd: i=d+b+2¢—3i = (1;2;3)+(=2;0;1) +2-(=1;0;1) =3 (1;0;0) = (—65;2;6) .
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a =(2;1;-1), b= (1;3;m). Tim gia tri cha tham s m
dé (d;b)=90° .
A.m=-5. B. m=5. C.m=1. D. m=-2.
Loi giai:
Tacd (4;h)=90°<=d-b=0<5-m=0<m=5.
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a= (3;2; 1);[3 = (—2;0;1 ) . Tinh cos(Zz,l;) .

A. cos(a,g):g . B. COS(ZI’B):_\/Q;_HE'
C. cos<3,5>=—@. D. cos(&,g)z—%.

Loi giai:
- ab _—6+0+1_ 70

Ta co COS(a’b)z‘;l‘.‘E‘: NTWG -0

PHAN II. Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 4. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Cau 1:

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto d = (1;0;0),13 =(0;2;0),¢ =(0;0;—1).
a) d+b=(1;2;0).
b) d+b-c=(1;2;1).

‘ d) bung ‘
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) |a+b|=3 Sai vi \a+5\:\/m=¢§.
d) (d+b)-(d+b-¢)=5 Dlng vi 1-1+2:2+0-1=5.

Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto 5=(1;O;O),5=(O;2;O),E=(O;O;—1).
a) 2 b =(2-2:0).

.....

‘ a) bung ‘ b) biung ‘ c) Sai ‘ d) bung ‘
a) 2a-— b= (2 -2;0) bung.

b= (1;-1;0) Pung.

/—\
@‘
\_/‘N

=0° Saivi @-b =0, dan dén (d,b ) =90°.
d) (2a—b)-5=0 Diing.
Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC cé ba dinh A(1;1;1), B(—1;2;1), C(1;2;-1).

a) Toa d¢ trung diém cua 4B la [—1;%;0) .

b) Toa do trong tam tam gidc ABC la (

W | —
~

wlur

b

wl»—

c) cos BAC = % .

d) AB> + AC* -2AB-AC-cos A=2.

.....

| a)Sai | b)bung | o) Sai | d) Sai

a) Sai, trung di€ém 4B la (0;%;1).

b) buang.
- - X AB-AC 1 1
Sai vi AB =(-2:1:0), AC =(0;1;—2), din dén cos BAC = - _1
) Sai vi ( ) ( ) an déncos 4B AC 5.5 5

d) Saivi AB* + AC* —=2A4B-AC-cos A=BC* =2 +0*+27 =8.
Cau4: Trong khong gian Oxyz, biét ¢ =(x;y;z) vudng goc véi ca hai vecto 212(1;3;4),13 =(-1;2;3).

a)c-a=0.

b) é(a+b)=0.
c) x+3y+4z=0.
d) 5y+7z=0.

.....

‘ a) bang ‘ b)Dung ‘ c) Dung ’ d) bung ‘




Theo gia thiét ta c E:(x;y;z) vudng gbc voi ca hai vecto 212(1;3;4),13 =(-1;2;3) nén

o
c.a=0 Ix+3y+4z=0 x+3y+4z=0

{ h Q{—1x+2y+3z:0<:>{5y+7z =0

PHAN III. Céu tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 6.

Ciul: Trong khong gian Oxyz, cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’' c6 A'(x/g ;=1 1), hai
dinh B, C thudc truc Oz va 44’ =1 (C khong trung véi O). Biét vecto u= (a;b;2) (voia,beR)
cling phuong véi 4'C. Tinh T =a’ +b".

Két qua: ]
Trinh bay:

A C’
Lay M la trung diém BC.
, AM 1 BC -
Khi d6 ta co nén BC 1L A'M tai M.
AA" L BC

Suy ra M la hinh chiéu cua 4’ trén truc Oz= M (O; 0;1) va A'M =2.

Mit khac AM =~ A'M? — 447 =f3.
Lai c6 4ABC déu nén AM=§BC=\/§ = BC=2= MC =1.
Goi C(0;0;¢),c#0 suy ra MC =|c—1.
c=0
MC=1<:>|c—1|=1<:{ ) (loai ¢=0) = C(0;0;2).
c:
Suy ra ﬁ:(—ﬁ;l;l) nén ;:(—2\/5;2;2).
Vay a=-23;b=2. Suyra T =a* +b* =16.



Cau 2:

Cau 3:

Trong khéng gian Oxyz, cho hinh thang ABCD véi cc dinh A4(1;2;1), B(2;0;-1), C(6;1;0)
77 4
va D(E;E;Ej . Tinh dién tich hinh thang ABCD (lam tron dén hang phan tram).

Két quis E—
Trinh bay:

Tac AB=(1;-2;-2), BC=(411), E:(E;—;EJ = AB=3, BC=3\2,4D =12

AB.BC =1.4+(=2).14(-2).1=0= AB L BC ; A—B.E=1.§+(—2)é+(—2)é=0: AB L AD

Lac d6 hinh thang ABCD vudng tai 4 va B.

AB(AD+ BC
( . ):3(ﬁ+3ﬁ)=6ﬁz8,49.
Trong khong gian Oxyz, cho hinh thang can ABCD ¢6 cac day lan luot la 4B,CD . Biét

A(3; 1;—2) , B(—l;3;2) , C(—6;3;6) . Tinh tong binh phuong cac toa do cua diém D .

Két qua: [ ]

Trinh bay:

Vay dién tichcan tim1a S, =

Goi D(x;y;z).
Ta c6: AB =(—4;2;4);@=(x+6;y—3;z—6)



Cau 4:

Do ABCD 1la hinh thang cannén CD =k AB (k € R) hay

x=—-6—4t¢
x+26:y1_3=Z;6=k<:> y=3+2t ——>D(—6—41,3+21;6+41).
- z=6+4t
Lai co
AC=BD & AC* = BD* & (-9)" +2% +8> = (-5—-41)" +(21) +(4+4)’
{tzl
= .
t=0

HV6it=1= D(—IO; 5;10). Kiém tra thdy: 4D = BC (Khong thoa man ABCD la hinh thang
can).

HV6it=0= D(6; —3;—6). Kiém tra thay: (—3).@ =CD ( thoa man).

Vay 6°+(-3)" +(-6)" =81.

Cach khac:
| i[\\
D C H ¢

Dinh hwéng giai: Tim dp dai CH——CD wva thiét ldp mbi lién lac CD =kAB va chuyén vecto dé’
tim ra duy nhat 1 diém D.
Huwong 1: Dung cong thitc Hé-rong, tinh duoc:

S

25
s ——S e :%HB.AB@HBzﬁHHC —\/BC* - BH® =6.

COCE o4l

Huéng 2: Ta goi C' thoa man: CC'=BA= (4;—2;—4)——>cos BCC'= =
CC'CB 41

HC _ 6V41_HC _
BC 41 Jm
Vay CD=18=3AB——>CD=3BA < D(6;-3;-6).

Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a , SAB la tam giac déu va nam
trong mat phang vudng goc véi ddy. Goi M, N lan luot 1a trung diém caa CD,SC. Tinh c6-

Mat khac: cos BCC' = HC =6.

sin goc tao boi SB va MN (1am tron dén hang phan tram) .
Ké quis —
Trinh bay:



Cau 5:

Chon hé truc toa d6 Oxyz nhu hinh vé.

Khi d6: H(0;0;0) ,S[O;O;&] , M (0;a;0) ,B(ﬁ;o;oj ,C(ﬁ;a;oj ,N(ﬁ;ﬁ;ﬂ] ,
2 2 2 4727 4

SﬁB(%;O;—éJ Iw(ﬁ;_ﬁ;ﬁJ :

4 2 4
) \@W\ N
Ap dung cong thiic: cos(SB;MN ) = -————=——~0,35.

‘SBHMN‘ 4
Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D' canh bz?mg 9. Trén BD, AD’ Tan luot 1dy cac diém M,
N sao cho MD = AN =x, (O <x< 9\/5) Xéac dinh x dé o6 dai doan MN nho nhat.

Két quis ]
Trinh bay:



Cau 6:

Loi giai:

1
]
1
I !
D' i ¢
L
. H
1
* -
N
N
D
1‘\:‘4 B )
e r e r e e e —
SO :
," \\ﬂf-#__-""
R
Pl
D C

oy

Chon hé toa do nhw hinh vé, ta cé A(O;O;O), B(O;9;0), D(9;O;0), A'(O;O;9), D’(9;0;9),
X X X X
M| 9——;—;0|, N| —=;0,— |.
[ 272 j (\/5 \/5)
2 2
gy ) 2 X X | _q.2
Khi d6 MN _(9-xﬁ) +($j +($j =3x* —18/2x+81

=3(x—3\/§)2+27227.

Vay MN nho nhdt < MN? nhé nhat < x =32 ~ 4,24.
Nguoi ta can lap mot camera phia trén san béng dé phat séng truyén hinh mot tran béng da,
camera c6 thé di dong d€ ludn thu dugc hinh anh rd nét vé dién bién trén san. Cac ki su du
dinh tréng bon chiéc cot cao 30 m va stt dung hé théng cap gan vao bon dau cot dé gitr
camera O vi tri mong mudn. M6 hinh thiét k€ duwoc xay dung nhw sau: Trong hé truc toa d
Oxyz (don vi d6 dai trén mdi truc 1a 1m), cac dinh ctia bon chiéc cot [an lwot 1a cac diém
M (90;0;30), N(90;120;30), P(0;120;30) va Q(0;0;30) (xem hinh minh hoa).
Gia st K, 1a vi tri ban dau cta camera c6 cao dd bang 25 va K,M =K, N =K ,P=K,0. D&
theo d&i qua béng dén vi tri A, camera duoc ha thdp theo phuong thing ding xudng diém
K, cé cao d6 bang 19.

A

Q(0:0:30) P(0: 120 30)

-

------ 17 e -7 JN@0; 120 30)
K *A

Tinh tong cac toa d6 cta K.

Két qua: ]



Trinh bay:

. e
Loi giai
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Goi M,, N,P,, K1an lwgt 1a hinh chiéu caa M, N, P,K 1én mat phéng (Oxy).
Ta thdy MNPQ.M N,F,O la hinh hgp chit nhat.
Goi K' la giao hai duong chéo MP va NQ.
Khi d6 KQ=KP=KN =KM ; VKM=KN=K P =K Q vacamera duoc ha thdp theo
phuong thang ding tir diém K, xudng diém K, nén cac diém k', K,,K,,K thang hang.
Khi d6, cac diem K', K, K,,K c6 hoanh d¢ va tung do b%mg nhau.
Theo bai ra, cao d6 cua K, va K, Tan lwot 1a 25 va 19.
Gia st K, (x;;25) va K, (x;;19).
Ta c6 MNPQ.M,N,PO 1a hinh hop chit nhat nén KK '=0Q, suy ra cao dd ctia K’ bang 30 .
Do d6, K'(x;;30).
Ta c6 K'Q=(-x;-;0), NK' = (x—90;y-120;0).
Vi K' la giao hai duwong chéo cua hinh chit nhat MNPQ nén K' la trung di€ém ctia NQ.
-x=x-90
Suy ra K_’Q:N‘KT: —y:y—120<:>{x:45.
0=0 y =060

Do vay, K, (45;60;19). Vay 45+60+19=124.
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Hué, 17h20’ Ngdy 25 thing 7 nam 2024



Page: CLB GIAO VIEN TRE TP HUE

TRAC NGHIEM CHUYEN BE
Mén: Toan 12 - KNTT

ON TAP CHUONG 2
Dinh huwong cau truc 2025

DE ON TAP SO 02 _TrNg 2025

L&p Toan thiy LE BA BAO
Treong THPT Dang Huy Tr SDT: 0935.785.115 Facebook: Lé B4 Bao
116/04 Nguyén Lo Trach, TP Hué Trung tdm Km10- Huong Tra — Hué

Trong qud trinh suu tdm vi bién soan, néu tai liéu 6 sai sot gi thi rit mong nhin dwgc sw gép Y ciia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!

PHAN I. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mbi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Trong khong gian Oxyz, cho d=—i +2j — 3k . Toa dd ctia vecto @ 1a

A. (2;-1;-3). B. (-3;2;-1). C. (-1;2;-3). D. (2;-3;-1).

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—Z;—l;3). Goi 4,, 4,, 4, Tan lwot 1a hinh chiéu ctia diém
A trén cac mat phfmg toa do (Oxy),(OyZ) ,(OZx). Tim toa d§ cac diém 4, Az, A,

A. A4(-2-1;0), 4, (0:=1:3), 4, (-2:0:3).  B. 4(=2:0:3), 4, (0:-1;3), 4, (~21—1;0).

C. 4,(-2;-1;0), 4,(-2;0;3), 4, (0;—1;3). D. 4,(-2;0;3),4,(0;-1;3), 3(—2,1,0).

Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto a =(2;-2;—4) va b= (1;—1;1). Ménh dé nao dudi day
sai?

A. d+b=(3-3-3). B.dlbh.

C. |b =3 D.dvab cung phuong.

Trong khong gian Oxyz, cho vécto U= (1;1;—1) va diém B(2;3;2). Tim toa d6 diém C sao
cho BC =u.

A. (3:4:1). B. (-3;-2;-1). C. (3:2:1). D. (2;3;1).
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (1; 2;3),5 =(4;5;6). Toa d0 a + b 1a
A. (3;3;3). B. (2;5;9). C. (5;7;9). D. (4;10;18).

Trong khéng gian Oxyz, cho vecto u =3i +4 —5k va diém 4. Biét OA=u . Tim toa do diém
A.

A. (3;4;-5). B. (3;4;5). C. (-3;-4;5). D. (-3;4;5).

Trong khong gian Oxyz, cho A(2;5;-2), B(1;1;3), C(3;3;—1). Tim toa d6 diém E sao cho C la
trong tam cua tam gidc ABE.

A. (6:3;4). B. (6;3;—4). C. (6;-3;—4). D. (—6;—3;—4).

Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a = (2;m—1;3),l; =(1;3;-2n). Tim m,n dé cac vecto
d,b cung huéng.

A.m=7,n=—%. B. m=1,n=0. C.m=7,n=—§. D. m=4,n=-3.



Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cho hai vecto @,b thoa man: |a| =3, 5‘:4, 5+I;‘=6.Tinh ‘5—5‘.

A. 14 . B. J11. C. 24/3. D. 3.

Trong khong gian Oxyz, cho A(1;2;3), B(-2;0;1),C(-1;0;1). Tinh cos ABC.
3 -3 7 3

A. . B. —. c. . D. =,
J17 J17 J17 17

Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto ;1=(1;0;—2);1;:(—1;1;4), ;:(—5;3;16). Tim cap sd

(x;y) dé u=xa+ yb.
A. (x9)=(2-3). B. (x;3)=(-2:3). C. (xp)=(2:3). D. (x;y)=(2-1).
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l;l;—l),B(2;l;2) . D06 dai doan théng AB bf?mg

A. 10, B. J14. C.9. D. 10,

PHAN II. CAu tric nghiém diing sai. Thi sinh trd [0i ti¢ cdu 1 dén cau 4. Trong mbi  a), b), c), d) & mbi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Cau l:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’' ¢6 AB=a va AA'= a2 .
2) 4C = 45+ BC.
b) Goi M 1a trung diém BC va A'M =A'A+A'B'-CM .
NEYS
YR
d) Goéc gitra vecto AB' va BC’ bang 60°.
Trong khong gian Oxyz, choba diém A(1;1;1), B(-1;2;1), C(1;2;-1).
a) AB = (2;-1;0).
b) AB+BC =(0;1;-2).
c) AB=5.
d) ‘ﬁ'+54+§4‘=2«5.

c) A'M.AC =

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(0;1;—2) va B(3;—1;1) va diém M (x;y;z) thoéa man
AM =34B .

a) AB = (3;-2;3).

b) AM =(xy-1z+2).

) AB=22.

d) x=9.

Hinh minh hoa so d6 m¢t ng6i nha trong khong gian Oxyz, trong d6 nén nha, bon bttc tuong
va hai mai nha déu la hinh chi* nhat.

E0:0:3) I

00:0:0) A x



a) Toa d0 diém F(4;0;3).

b) Toa do vecto AH = (4;5:3).

C) AH.AF =3,

d) Géc dde ctia mai nha, tie 1a s6 do ctia goc nhi dién c6 canh 1a duong th:fmg FG , hai mat
lan luot 1a (FGOP) va (FGHE) gan bang 26,6°.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=SC=AB=AC=a, BC= a\/z. Biét goc gitta hai véc to
AB va SC 1a k°, tinh k.

Két qua: ]

Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;O), B(4; O;O),
C(—1;4;—7) va D'(6;8;10).Bié’t dinh B'(a;b;c), tinh a+b+c.

Két qua: [ ]

Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a = (1,-2;4), b cling phuong. Biét vecto b tao véi tia Oy
mot géc nhon va ‘l;‘ —21. Tinh tong binh phuong cac toa do cta b.

Két quis —

Trinh bay:



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Trong khong gian Oxyz, cho §(1;2;3) va cdc diém 4, B, C thudc cac truc Ox, Oy, Oz sao

cho hinh chép S.ABC ¢6 cac canh S4, SB, SC d6i mot vudng goc voi nhau. Tinh thé tich
khoi chép S.4BC (lam tron dén hang phan tram).

Kt quit —

Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(1;2;0);B(3;1;5);C(2;0;1). Diém M (a;b;c) trén mat
phéng (Oyz) théa P =MA> + MB* + MC? dat gi4 tri nho nhat.Tinh tong a+b+c

Két qui —

Trinh bay:

Mot chiéc 6 t6 dwoc dat trén mat day duwdi cia mot khung sit co dang hinh hop cht nhat voi
ddy trén 1a hinh chit nhat 4BCD, mat phing (ABCD) song song véi mit phang nam ngang.
Khung sdt d6 dwoc budc vao méc E cta chiéc can cAu sao cho cac doan day cap EA, EB,EC
va ED c6 d6 dai bang nhau va ciing tao véi mit phang (ABCD) mot géc bang 60° (hinh minh
hoa). Chiéc can cdu dang kéo khung sat 1én theo phurrong thang ding.



Hinh 16

Tinh trong legng 16n nhat ctia chiéc xe 6 t6 (lam tron dén hang phan chuc), biét rang cac luc

cang F,F,,F,,F, d&u cé cuong dd1a 4,7 kN va trong leong ctia khung sat 1a 3 kN .
Két quis -
Trinh bay:
HET
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PHAN 1. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Trong khéng gian Oxyz, cho d =—i +2j —3k . Toa d ctia vecto d la

A. (2;-1;-3). B. (-3:2;-1). C. (-1;2;-3). D. (2;-3;-1).

Loi giai:

Tacd a=-1-i +2j -3k = Toa dd cua vecto a =(—1;2;-3).

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—Z;—l;3). Goi 4,, 4,, 4, Tan lwot 1a hinh chiéu ctia diém
A trén cdc mat phfmg toa d0 (Oxy),(Oyz) ,(OZx). Tim toa d§ cac diém 4, 4,, 4,

A. 4,(-2;-1;0), 4,(0;,—1;3), 4, (-2;0;3). B. 4,(-2;0;3),4,(0;-1;3), 4,(-2;-1;0).
C. 4,(-2-10),4,(-2;0;3), 4, (0;-1;3). D. 4,(-2;0;3),4,(0;-1;3), 4,(-2;1;0).
Trong khéng gian Oxyz, cho hai vécto @ =(2;-2;—4) va b =(L;~1;1). Ménh dé nao dudi day
sai?
A. d+b=(3-3-3). B.dlbh.
C. |b =3 D.dvab cung phuong.
Loi gidi:
L2 2 4
Vi 1" # T nén @ va b khong cung phuong.

Trong khong gian Oxyz, cho vécto u= (,1;—1) va diém B(2;3;2). Tim toa do di€ém C sao
cho BC =u.
A. (3:4;1). B. (-3;-2-1). C. (3;2:1). D. (2;3:1).
Loi gidi:
a-2=1 a=3
Goi C(a;b;¢)= BC =(a-2b-3;c-2)=>BC=ub-3=1 <1b=4=C(3;4]1)
c—2=-1 c=1
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (1; 2;3),5 =(4;5;6). Toadd a +b 1a
A. (3:3;3). B. (2;59). C. (5.7:9). D. (4;10;18).
Trong khéng gian Oxyz, cho vecto u =3i +4j —5k va diém 4 . Biét OA=u . Tim toa do diém
A.
A. (3;4;-5). B. (3;4;5). C.(-3;-4;5). D. (-3;4;5).

Loi gidi:



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Tacé u= (3:4,-5)= OA = A(3:4;-5) .
Trong khong gian Oxyz, cho 4(2;5;-2), B(1;1;3), C(3;3;~1). Tim toa d6 diém E sao cho C la

trong tam cua tam gidc ABE.

A. (6;3;4). B. (6;3;—4). C. (6;—3;—4). D. (—6;—-3;—4).
Loi giai
Goi E(x;y;z).
2+1+x _3
3 x=6
Vi C la trong tam ctia tam gidc ABE nén 5+;+y:3 Say=3 —)E(6;3;—4).
2+43+z z=—4
3 =

Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a = (2;m—1;3),l; =(1;3;-2n). Tim m,n dé& cac vecto

d,b cting huéng.

&m=7,n=—%. B. m=1,n=0. C.m=7,n=—g. D. m=4,n=-3.
Loi giai
Ta c6 d@,b cting huéng < 3k >0 sao cho a=kb.
2=k.1 k=2 k=2>0
T dd, suyra <m-1=3k & m-1=6ym=7
3=—"2nk 3=—4n 3
n=—=
4
Cho hai vecto G,b thda man: |Zl|:3, b|=4, é+5‘:6.Tinh ‘5—5‘.
A. V14, B. V1. C. 24/3. D. 3.
Loi gidi

-2 —\2 2 - =2 - =12 2 |72

Taco: |[d+b| =(d+b) =|d +2ab+[p| = 2ab =|a+b| ~|a] -|p| =11.
8] =(a~b) =|af ~2ab +]b[ =9-11+16=14 = | —5|=14.

Trong khong gian Oxyz, cho A(1;2;3), B(-2;0;1),C(-1;0;1). Tinh cos ABC.

3 -3 7 3
A —. B. —. C. ——. D. .
= 17 J17 J17 17
Loi gidi

Ta c6: ﬂ=(3;2;2),ﬁ=(l;0;0)

—)cosABC=cos(ﬁ,E’)= ‘Bijﬁj%" = \/T_7

Trong khong gian Oxyz, cho cdc vecto ;1=(1;O;—2);13:(—1;1;4), ﬁ=(—5;3;16). Tim cip sd
(x;y) dé u=xa+ yb.
A (xy)=(2-3). B. (x;5)=(-23). C. (x0)=(2:3). D. (xy)=(2-1).



Loi gidi:

> - = YTy=5 x=-2
Taco: u=xa+yb nén <y=3 @{ .
xray=1e P
Cau12: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l;l;—l),B(2;1;2) . b6 dai doan théng AB b?mg
A. 0. B. \14. C.9. D. 10.

Loi giai:

Tacd AB=1l(x,~x,) +(3,=2) +(z,=25) =(2=1) +(1-1) +(2+1)" =10,
PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén ciu 4. Trong moi ya),b)c)do moi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diu X vao 6 chon)
Caul: Chohinh lang tru tam giac déu 4BC.A'B'C' ¢6 AB=a va AA'= a2 .

2) AC = 4B+ BC.

b) Goi M la trung diém BC va A'M =A'A+ A'B'-CM .

2
Q) AMAC = ‘/ia .
d) Goc gitra vecto AB' va BC' bang 60°.
Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Bung ‘ c) Sai ‘ d) Bung
A '\ C!
B'
a) bung.
b) bung.
Tacd: A'A+A'B'—CM =A'"A+ AB+BM = A'B+BM = A'M
¢) Sai.

aV3 3a

Ta cb: A’M.TC:(H+W).E=A'A.TC+AM.E=AM.E=T.a.cos30°= y
d) bang.
Ta cé TB'.B—C’:(E+W)(B—C+@) — AB.BC + AB.CC' + BB'.BC + BB'.CC'

2 2
— ABBC+AB.CC +BB BC+BB.CC' = —%+ 0+0+24> = %

. 3
Suy ra cos(ﬁ,B—C’):‘g,:% :a 3%61\5:%3(73'313?):600

Cau2: Trong khong gian Oxyz, choba diém A(L;1;1), B(-1;2;1), C(1;2;-1).



a) AB = (2;-1;0).
b) AB+BC =(0;1;-2).
c) AB=5.
& [BC +Ca B =245
Loi giai:
‘ a) Sai | b) Dung | ¢) Sai | d) bung
a) Saivi AB = (—2;1;0) .
b) Pung vi 4B+ BC=AC =(0;1;-2).
c) Saivi AB=A/5.
d) Pung vi |[BC+CA+BA|=2-BA=2\5.
Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(0;1;-2) va B(3;-1;1) va diém M (x;y;z) thoa man
AM =34B .
a) AB = (3;-2;3).
b) AM =(x;y-1z+2).

c) AB=22.
d) x=9.
Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) bung ‘ c) Sai ‘ d) bung ‘

¢) Sai vi 4B =(3;-2;3)—— AB=+/22.
Cau4: Hinh minh hoa so d6 mot ng6i nha trong khong gian Oxyz, trong d6 nén nha, bén btrc tuong
va hai mai nha déu la hinh chi* nhat.

0(2:5:4)

E0:0:3) r
Creeeremenceenead e B(4:5:0)

=N

00:0:0) A
a) Toa d0 diém F(4;0;3).
b) Toa d6 vecto AH = (4;5;3).
C) AH AF =3.
d) Géc ddc ctia mai nha, tiee 14 s6 do ctia goc nhi dién c6 canh 1a duong théng FG , hai mat
lan luot 1a (FGOP) va (FGHE) gan bang 26,6°.
Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Sai ‘ c) Sai ‘ d) bung ‘




a) Vinén nha la hinh ch® nhat nén OACB la hinh chit nhét, suyra x, =x, =4, y. =y, =5.
Do diém 4 ndm trén truc Ox nén toa dd diém A(4;O;O); diém C ndm trén truc Oy nén toa
do diém C(0;5;0).

Tuwong nha la hinh chit nhat nén OCHE 1a hinh ch nhat, suy ra y, =y
Do H ndm trén mit phing (Oyz) nén toa d6 diém H (0;5;3).

.=5,z,=2z,=3.
T giac OAFE la hinh ch® nhatnén x, =x,=4, z, =z, =3
Do H ndm trén mit phing (Oxz) nén toa do diém F(4;0;3).
b) Ta c6 toa d0 vecto AH = (—4:5;3).
) Tacd AF =(0;0;3). Suy ra AH.AF =0+0+49=9,
d) D& tinh géc ddc ctia mai nha, ta tinh s§ do ctia géc nhi dién c6 canh la duong thang FG
hai mét lan luot la (FGQOP) va (FGHE).
Do mat phéng (Ozx) vudng goc voi hai mat phéng (F GQP) va (F GHE ) nén PFE la goc
phang nhj dién can tim.
Tacd FP=(-2;0;1), FE =(—4;0;0) suy ra
FP.FE (=2)(-4)+0.0+1.0 245

cos PFE = cos(FP, FE) = 7| [FE T (0107 S

Do d6, PFE ~26,6°.Vay goc doc mai nha khoang 26,6°.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sink trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.

Caul:

Cho hinh chép S.4BC ¢6 SA=SB=SC=A4AB=AC=a, BC= a2 . Biét goc gitta hai véc to
AB va SC 1a k°, tinh k.

Két qua: [ ]

Trinh bay:




Cau 2:

Cau 3:

Tam giac ABC c6 AB=a,AC=a,BC= a\/E = AABC vuong tai 4= AB.AC =0

< A TR 1
<G 5. SCAB _ (SA+AC).AB Si4B+ACAB SA.AB.cos120° a""(_zj 1
cos( ’ )_ ‘@Hﬁ‘ - SCAB  SCAB  SCAB  aa 2

Suy ra (SC, 4B)=120°—— =120.
Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;,0), B(4;0;0),
C(-1;4,—7) va D'(6;8;10). Biét dinh B'(a;b;c), tinh a+b+c.

Két qui -
Trinh bay:

x=-3
Vi ABCD 13 hinh binh hanh nén 4D = BC < 4 ©Jy=8 =D(-38-7)
z=-7
Ta co D—D’:(9;O;17). Goi B’(x’;y’;z'):ﬁ:( '
x'=13
Vi BB'D'D 1a hinh binh hanh nén BB’ = DD’ < y'=0 <1y =0 =B'(13017).
z'=17 z'=17

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a= (,—2:4), b cung phuong. Biét vecto b tao voi tia Oy
mot goc nhon va ‘B‘ —/21. Tinh tong binh phuong cac toa do cta b.

Két qua: [ ]

Trinh bay:



Cau 4:

Loi gidgi:
Ta cd El,]; cung phuwong nén ta co b=ka= (k;—Zk; 4k);(k * 0)

. =1
Lai ¢6 [B[=V21. suy ra Vk* +4k> +16k" =21 @{k_
+) Véi k=1, ta co b= (1; —2;4), suy ra goc gitta bva Oy thdéa man: cos(I;, Oy) = ‘g‘)—‘{, trong
-|J

dé b.j=-2<0.
Suy ra goc tao boi b va Oy la goc tu. Suy ra k =1khong théa man.

+)Véi k=-1, tacd b= (-1;2;—4), suy ra goc gilra bva Oy théa man cos (l;, Oy) ===

QB.};
l{

trong do bj=2>0.

Suy ra goc tao boi b va Oy la géc nhon. Vay k =—1thdéa man.

Do d6 b=(~1;2;-4). Suy ra (-1)" +(2)" +(-4)" =21.

Trong khong gian Oxyz, cho S (1;2;3) va cac diém 4, B, C thudc cac truc Ox, Oy, Oz sao

cho hinh chép S.ABC 6 cac canh S4, SB, SC d6i mot vudng goc voi nhau. Tinh thé tich
khoi chép S.4BC (lam tron dén hang phan tram).

Két qua: ]

Trinh bay:

Loi giai:

Ta co: A(a;0;0), B(0;5;0),C(0;0;c).



Cau 5:

Cau 6:

SA=(a-1;-2;-3); SB=(-1;b-2;-3); SC =(-1;-2;c-3).
Vi §4, SB, SC d6i mot vudng goc nén

SilSE  [SASB=0 (4iop_14 |2=7
SBL1SC e {SBSC=0 o 2b+3c=14clp=".
SiLSC |5isC=0 |a+3c=14 .
‘73
Do §4, SB, SC doi mot vudng goc, nén: Vg .- :éSA.SB.SC:éJ%% :% ~9,53.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(1;2;0);B(3;1;5);C(2;0;1). Diém M (a;b;c) trén mat
phéng (Oyz) théa P=MA* + MB* + MC* dat gia tri nho nhat. Tinh téng a+b+c.
Kt quis —
Trinh bay:
Loi giai:
V6imoi diém 7 bat ky ta co:

2 2 s T2 =2 2 e =\ e D e D
P=MA> +MB> +MC*>=MA +MB +MC :(M1+1A) +(M1+IB) +(M1+1C)
=3MI° +2M(E+E+IT?)+1A2 +1IB* +IC?
Ta chon diém 7 (2;1; 2) la trong tam tam gidc ABC thi ta co:
P =3MI +2M(H+E+ﬁ)+mz +IB* +1C* =3MI* + 14> + IB* + IC?
Vi cac diém 1, 4,B,C c6 dinhnén P dat gia tri nho nhat khi M7 nho nhat. Vay M 1a hinh
chiéu ctia / trén mat phéng (Oyz) nén M (0;1;2).
Vay 0+1+2=3.
Mot chiéc 6 t6 duoc dat trén mat ddy duwdi cua mot khung sdt ¢ dang hinh hop chit nhat véi
day trén 12 hinh chit nhat 4BCD, mit phang (ABCD) song song v4i mat phang ndm ngang.
Khung sdt d6 dwoc budc vao méc E cta chiéc can cAu sao cho cac doan day cap EA, EB,EC
va ED c6 d6 dai bdng nhau va cling tao véi mit phing (ABCD) mot géc bang 60° (hinh minh
hoa). Chiéc can cdu dang kéo khung sat 1én theo phurrong thang ding.



Hinh 16

Tinh trong legng 16n nhat ctia chiéc xe 6 t6 (lam tron dén hang phan chuc), biét rang cac luc

cang F,F,,F,,F, d&u cé cuong dd1a 4,7 kN va trong leong ctia khung sat 1a 3 kN .
Két qua: ]
Trinh bay:
Loi giai:
Goi A,, B,,C,, D, Ian luot 1a cac diém sao cho

Ed,=F,EB, = F,,EC, = F,.ED, = F,

-
-

- e

mrher e

O

1

=
#

A B



Vi EA, EB,EC,ED c6 d) dai bang nhau va cung tao véi mat phang (ABCD ) mdt géc bang
60° nén EA,,EB,, EC,, ED, bang nhau va cuing tao véi mit phang (4,8,C,D,) mdt goc bang
60" .

Vi ABCD la hinh chi* nhat nén 4,B,C,D, cting la hinh chit nhat.

Goi O la tam cuta hinh chit nhat 4,8,C\D,.

Tasuy ra EO L(A4BCD,).

Do d¢, géc gifta duong thing E4, va mit phang (4,8,C,D,) bang géc E4,0..

Suy ra E40=060".

Taco |F|=|F|=|F|=|F,|=4700( N) nén E4 = EB, = EC, = ED, = 4,7.

Tam gidc £A4,0 vudng tai O nén EO = EA4, sin EAO =4,7sin60" = 2,35\3.

Theo quy tic ba diém, ta c6 E4, = EO+OA,EB, = EO+ OB, EC, = EO+OC,, ED, = EO+0D,
Vi O la trung diém ctia 4C, va B.D, nén O4 +OC, =0, OB,+OD, =0

Ttr d6 suy ra ﬂ+ﬁ+f@+fg:4ﬁ.

Do do, E+E+E+E=4ﬁ).

Goi P la trong lwc cua khung sdt ¢ chita chiéc 6 0.

Vi chiéc khung sét chiza xe 6 t6 dang dugc kéo 1én. Suy ra trong lwong ctia khung sét chira

chiéc xe 6 t6 1a: | P|< 4| EO|=4.2,351/3 = 9,43 ( kN),
Vi trong luong ctia khung st 1a 3 kN nén trong liong ctia chiéc xe 6 to la:
9,443 -3 ~13,3( kN).
HET
Hué, 17h20’ Ngdy 25 thing 7 nam 2024
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Trong qud trinh swu tdm va bién soan, néu tai lidu cd sai s6t gi thi rat mong nhdn dwgc sw gép y ciia
quy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Ciu tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Ciul: Trong khong gian, cho hinh hop ABCD A’'B'C'D’. Vecto d6i ctia vecto 44" 1a

A A'C. B. BA'. C. BB'. D.C'C.

Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (2;3;2) vab= (1;1;—1). Vecto a—b c6toa ddla
A. (3:4:1). B. (1;2;3). C. (-1;-2;3). D. (3;5:1).

Cau3: Cho hai vecto a va b thoa man ‘;l‘ =3, l;‘ =2 va @b =-3. Xéac dinh géc a gitra hai vecto a
va b.
A. a=30". B. a =45, C.a=60". D. o =120°.

Cau4: Cho hinh léng tru tam gidc déu ABC.4'B'C’' c6 canh day bang a, canh bén bang 2a. Tinh
AB'.BC.
A. —laz. B. laz. C.a’. D. -a’.

2 2

Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho ba di€ém 4(3;5;-1), B(7;x;1) va C(9;2;y). D¢ 4, B, C thang
hang thi gid tri x+» bang
A. 5. B. 6. C. 4. D. 7.

Cau6: Chohinh lang try ABC.A'B'C' . Dt A4 =a, AB=b, AC=c .

Dang thtic nao dudi day dung?



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

A.B'C=a+b-c. B.B'C=-a+b-c.

C.B'C=a+b+c. D. B'C=-a-b+c.

Trong khong gian Oxyz, cho 212(2; I; ) =(1;1;-3). Khi do, toa dd a+b la

A. (3;2;-3). B. (3;0;-3). C. (1;0;-3). D. (3;0;3)

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a= (5 7; 2) Toa d6 cua vecto 2a la

A. (10;144). B. (10;7:2). C. (10;14;2). D. (10;7:4).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto u=(-4;2;-3) va diém A4(1;2;3). Toa d6 diém B thoa

man AB=u la
A. (3;2;-4). B. (-3;4;0). C. (3;-4;0). D. (-3;—4;-4).

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto ;:( 1;2;2), l;:( 3;0;—1) ( -6;1;,— 1) Biét vecto
m=3a-2b+c cdtoadd (x;y;z). Tinh T=x+y+z.

A.T=6. B. T=5. C.T=-5. D.T=7.
Trong khong gian Oxyz, cho diéem M (3;1;0) va MN = (—1;—1;0). Tim toa d0 cua diém N.
A. N(4;2;0). B. N(—4;-2;0). C. N(-2;0;0). D. N(2;0;0).

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto Q= ( 1; 2;—2), b =( 3; 1;—1) va vecto ¢ =( X; y;l) . Biét

a vuong goc voi ¢ va bc=2. Tinh T =5x+15y.
A. T=18. B. T=12. C. T=13. D.T=-4.

PHAN II. CAu tric nghiém dting sai. Thi sinh trd 1oi tiv cdu 1 dén cdu 4. Trong mbi y a), b), ¢), d) & mdi cdu,

Cau 1:

Cau 2:

thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Mot vat nang O dwoc kéo tir ba hwdng nhw hinh vé va chiu tdc dung cta 3 luc ]?1,]?2,173, co
d6 16n Tan luot la 24N,12N,6N . Biét goc tao boi 2 luc E,E la 120° va lyc tht ba vuong goc

v&i hai luc dau tién.

|

)

B D

Khang dinh Dung Sai

a) | BO+BA=BD.

b) OE =0A4+0B+0C.

c) ‘O—D‘ —1247.

d) D6 16n hop luc tac dung vao vat O la 6\/BN .

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a =(2;1;-3), b= (—4;-2;6).
Khang dinh Ding Sai

a) | b=-2a
b) d ngwoc huwéng voi b .




Cau 3:

Cau 4:

¢ | ab=0.
4| =2
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(0;1;-2) va B(3;-1;1) va diém M (x;y;z) thoa man
AM =34B .

a

Khéng dinh Dung Sai

a) | AB=(3;-2;3).

b) m=(x;y—l;z+2).

C) AB =22.
d) x=9.
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;2;-1), B(1;4;-2) va C(0;-2;3).

Khing dinh Pung | Sai

a) | AB=(-2;2;-1).

b) | | 4B|=3.

¢) | Toa dd diém M saocho AB+CM =0 la (1;-2;2).

d) | Toa d6 diém N thudc mat phéng (Oxy), sao cho 4,B,N th:fmg
hang 1a(5; 0;0)

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 6.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cho tir dién déu 4BCD c6 canh bing 1. Tinh tich v6 huéng 4B.(2024BC —~2025CD).
Két qua:
Trong khong gian Oxyz, cho a =(2:31), b= (-1;5;2), ¢ = (4,-1;3) va x

(-3;22;5). Biét
;:m.;+n.z+p.?, tinh m—n— p.
Két qua:

Trong khong gian Oxyz, cho hai di€ém 4(0;-2;-1),B(1;-1;2). Diém M (a;b;c) thudc doan
thang 4B thoa man MA =2MB . Tinh gié tri ctia biéu thite T =a b +c.

Két qua:
Trong hé truc toa do (Oxyz), mdt thiét bi am thanh dwoc phét tir vi tri 4(1;5;8). Nguoi ta

D

D

dy dinh dat mot mdy thu tin hiéu trén mat phéng (Oxy). Biét may thu dat ¢ vi tri
M (a;b;c) sé nhan duoc tin hiéu sém nhat. Khi @6 a + 2b + 3¢ bﬁmg.

Két qua:
Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(1;0;0), B(3;2;4), C(0;5;4). Biét diém
M(a;b;c) thudc mat phéng (Oxy) sao cho ‘m+ﬁ+2Z\TC‘ nho nhat. Tinh a+b+c.

D

Két qua:

D

Mot chiéc dién thoai iphone dwgc dat trén mot gia do c6 ba chan véi diém dat S (O; 0;20) va
cac diém cham mat dat cua ba chan Ian luot 1a A(O;—6;O),B(3\/§;3;O), C(—3\/§;3;0) (don vi
cm). Cho biét dién thoai c6 trong lwong 1a 2 N va ba luc tac dung 1én gia d6 dwoc phan bo
nhu hinh vé la ba luc F, F,,F, c6 d6 1on bf?mg nhau.



Biét toa d0 ctia luc F, =(a;b;¢), tinh gid tri biéu thic T = 2a+5b+6c.
Két qua: ]
HET
Hué, 17h20’ Ngdy 21 thing 8 nam 2024
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PHAN 1. Cau tric nghiém véi nhiéu phuong an lua chon. Thi sink trd 10 tir cau 1 dén cau 12. Méi ciu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Caul: Trong khong gian, cho hinh hop ABCD A’'B'C'D’. Vecto d6i ctia vecto 44" 1a

A AC'. B. BA'. C. BB'. D.C'C.

Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto d =(2;3;2) va b =(1;1;—1). Vecto @—b c6 toa dd la
A. (3;4:1). B. (1;2;3). C. (-1;-2;3). D. (3;5;1).
Loi giai:

Tacd: a—b=(2-1;3-1;2+1)=(1;2;3).

Cau3: Cho hai vecto a va b thoa man ‘;1‘ =3, l;‘ =2 va d.b =-3. Xéc dinh géc a giita hai vecto a

va b.
A. a=30°. B. a =45°. C.a=60°. D. a =120°.
Loi giai:

- N A T N
Ta co: ab= |a|.|b|.cos(a,b) = cos(a,b) =— == (a,b) =120°.

|a|.|b 32 2
Cau4: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.4'B'C' ¢ canh day bang a, canh bén bang 2a. Tinh

AB'BC.
A. —laz. B. laz. C.a’. D. —-a’.

2 2
Loi giai:

A C



Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Ta cé: AB'.BC =(E+§;)B—C”

— AB.BC+ BB BC .= AB.BC (vi BB' L BC nén BB.BC =0).
=—BA.BC =—AB.BC.cos60° = —a.a% = —%az.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(3;5;-1), B(7;x;1) va C(9;2;y). D€ 4, B, Cthing
hang thi gia tri x+y bang

A.5S. B. 6. C. 4. D. 7.

Loi giai:

Ta co ﬂ?=(4;x—5;2), A—C=(6;—3;y+l)

. SN 4 x-5 2 6(x=5)=-12  (x=3
A, B, Cthang hang khi 4B, AC cung phuvong < —=——=—-& =
6 -3  y+l 4(y+1)=12 y=2
Vay x+y=>35.
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'. Dat AAd =a, AB=b, AC=c.

A C

c
v

Déng thitc nao dudi day ding?

A.B'C=a+b-c. B. B C=-a+b-c

C.B'C=a+b+c. D. B C=-a-b+c.

Loi giai:

Vi BB'C'C la hinh binh hanh nén= B'C = B'C'+ B'B= BC — AA'

=—AA'+ BA+ AC=-AA'— AB+ AC = —a—b+c.

Trong khong gian Oxyz, cho a= (2;—1;0),[3 = (1; 1; —3). Khi &9, toa 0 a+b la

A. (3;2;-3). B. (3;0;-3). C. (1,0,-3). D. (3;0;3)

Loi giai:

Tacd a+b=(2+1-1+1;0-3)=(3;0;-3).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a= ( 5;7; 2). Toa d6 cuia vecto 2a la

A. (10;14;4). B. (10;7;2). C. (10;14;2). D. (10;7;4).
Loi giai:

Ta c6 2a=(2.5;2.7;2.2) = (10;14;4) .

Trong khong gian Oxyz, cho vecto &:(—4; 2;-3) va diém A(1;2;3). Toa d6 diém B thoa
man AB=u la

A. (3;2;-4). B. (-3;4;0). C. (3;—4;0). D. (-3;-4;-4).



Loi gidi:
Goi B(x;y;z)
Khi d6 4B =(x-1;y-2z-3).

x-1=-4 x=-3
AB=u<{y-2=2 <{y=4 .Vay B(-3;4,0).

z-3=-3 z=0

Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto ;l=(1,'2,'2), B=(3;0;—1), E=(—6;1;—1). Biét vecto
m=3a—2b+c cbtoa dd (x;y;2). Tnh T =x+y+z.
A.T=6. B.T=5. C.T=-5. D.T=7.
Loi giai:
a(1,2;2) = 3a( 3;6;6); b(3;0;,-1) = 2b( 6;0;-2).
m=3a-2b+c =(3-6+(-6);6-0+1,6-(-2)+(-1)) =(-9;7;7)
T=-9+7+7=5.
Cau 11: Trong khong gian Oxyz, cho diém M(3;l;0) va MN = (—1;—1;0). Tim toa d0 cua diém N.
A. N(4;2;0). B. N(—4;-2;0). C. N(-2;0;0). D. N(2;0;0).
Loi giai:
Goi N(x;y;z) la diém can tim. Ta cé: m=(x—3;y—l;z) .
x-3=-1 x=2
Khi d96, theo gia thiéttaco {y—-1=-1< y:O:N(2;0;0).
z=0 z=0

Cau 12: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a= ( 1; 2;—2), b :( 3; 1;—1) va vecto ¢ :( X; y;l) . Biét

a vuong goc voi ¢ va bc=2.Tinh T =5x+15y.

A. T=18. B. T=12. C.T=13. D.T=-4.
Loi gidi:
L e _4
Clalec ac=0 x+2y-2=0 x+2y=2 x—5
Taco<_.. <. = = = .
bec=2 bc=2 Ix+y-1=2 3x+y=3 y—i
5

Suyra I'=5x+15y=4+9=13.
PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Thi sinh trd 10i tiv cdu 1 dén cdu 4. Trong mdi y a), b), c), d) & moi cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)
Caul: Mot vat nang O dwoc kéo tir ba huéng nhu hinh vé va chiu tac dung cta 3 lyc ]?1,]?2,173, co
d6 16n Tan luot 1a 24N,12N,6N . Biét géc tao bdi 2 Iyc F, F, 1a 120° va lyc thit ba vudng goc

v&i hai luc dau tién.



Cau 2:

Cau 3:

ol |

=)

) L A

el

B D

Khang dinh Dung Sai

a) BO+ BA=BD.

b) OE =04+0B+0C.

c) ‘O—D‘ —124/7.

d) D6 16n hop luc tac dung vao vat O la 6\/BN .

Loi giai:

| a)Sai | bbung | oSi | d)bung |
a) Theo quy tic hinh binh hanh, ta c6: BO+ BD = BA .
b) Theo quy téc hinh binh hanh, ta cé: OA+OB+0C=0D+0C =OE .
c) Ta co: ‘O—D‘2 = ‘@ + O—B‘2 = (@2 +2040B + O—Bz) =04’ + OB’ + 20A.OB.COS(171,F2)

Suy ra: ‘@‘ = 12\/5.

d) D6 16n hop lwc tac dung vao vat O la:

F,+F, +F|=|04+0B+0C| = |0E| =\OD* + 0C* = 6J13N.
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto @ =(2;1;-3), b =(-4;-2;6).
Khéng dinh Dung Sai
a) | b=-2a.
b) d nguwoc huwéng véi b .
o | ab=0.
D | =2
Loi gidi:
‘ a) bang ‘ b) buang ‘ c) Sai ‘ d) bung ’

c) d.b =-28. Sai.
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4(0;1;-2) va B(3;—1;1) va diém M (x;y;z) thoa man
AM =348 .

Khang dinh Ding Sai

a) | 4B=(3;-2;3).

b) m:(x;y—l;z+2).

o | AB=22.

d) x=9.

Loi gidi:



Cau 4:

‘ a) bung ‘ b) bung ‘ c) Sai ‘ d) bung ‘
) AB =22 Saivi AB=+22.
d) x=9 Pung vi 34B =(9;-6;9), ma AM =34B, d4n dén x=3-3=9.
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;2;-1), B(1;4;-2) va C(0;-2;3).

Khang dinh Dung | Sai

a) | AB=(-2;2;-1).

b) | | 4B|=3.
) | Toa dd diém M sao cho AB+CM =0 1a (1;-2;2).
d) | Toa d6 diém N thudc mat phéng (Oxy), sao cho A4,B,N théng

hang 1a (5; 0;0)
Loi giai:

| a) bung ‘ b) Bung ‘ c) Sai ‘ d) Bung
a) AB=(1-3;4-2,-2—-(-1)=(-2;2;-1)
b) | 4B |=\(=2)? +2° +(-1)* =3
) Goi M (x;y;z) thi MC = (-x;—2—y,3—2z).
—-x=-2 x=2
ViAB+CM =0= AB=MC ={-2-y=2{y=-4. = M(@2;-4;4).
3—z=-1 z=4
d) Vi N thudc mit phing (Oxy) nén toa d6 diém N 1a N(x;y;0)
Ta co: ﬁ(x—i%;y—2;1);1?\7(x—1;y—4;2)
Dé 4,B,N théng hang thi hai vecto ﬁ,ﬁ cung phuong. Do do, AN = kBN (voi k#0)

x—3=l(x—1)
x—3=k(x—1) 21 .
Suyra, y-2=k(y-4)=> y—2=5(y—4):>{xi0.Véy N(5:0;0).
1=2k . -
k=—
2

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.

Cau1:

Cho it dién déu ABCD c6 canh bang 1. Tinh tich v huéng @.(2024% - 2025(:7)).

Két qua: [ ]

Loi gidi:




Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Ta cé: AB. (2024% — 2025CT)) — 2024 AB.BC —2025AB.CD = —2024BA.BC
(Do ABLCD nén AB.CD =0)
Ta c6: BA.BC = BA.BC. cos(E,B_c') — BA.BC.cos BAC =1.1.cos 60° = %

Vay AB.(2024BC-2025CD)=-1012.
Trong khong gian Oxyz, cho = (2:31), b= (-1;5;2), c = (4;-1;3) va X = (-3;22;5). Biét

;:m.z+n.z+p.z, tinh m—n— p.

Két qua: [ ]

Loi giai:
Dat: ;:m.;+n.3+p.;, m,n,peR.
2m—-n+4p=-3
=(-3;22;5)=m.(2;3;1)+ n.(-1;52)+ p.(4-1;3) =<3m+5n—-p=22 (I).
m+2n+3p=>5

m=2
Giai hé phuwong trinh (1 ) ta duwoc: <n=3
p=-1
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(O; —2;—1),B(l;—l;2). biém M(a;b;c) thudc doan
th:fmg AB thdéa man MA=2MB . Tinh gia tri cua biéu thiec T =a-b+c.
Két qua: [ ]
Loi gidi:
Do diém M (a;b;c) thudc doan théng AB théaman MA=2MB nén MA=-2MB
Ta cd: MA= (—a;—2—-b;—1-c) va MB = (I-a;—-1-b;2—c).

2
a=—
—a=-2(1-a) 3
. , 4 _ 2 4
Khi do ta co —2—b=—2(—1—b)<:> b:—g.Vay T:a—b+c:§+§+1:3.
—l—c:—2(2—c) c=1

Trong hé truc toa dd Oxyz , mot thiét bi am thanh duoc phat ti vi tri 4(1;5;8). Nguoi ta dw
dinh dat mot may thu tin hiéu trén mat phéng (Oxy) . Biét may thu dat ¢ vi tri M (a;b;c) sé
nhan duoc tin hiéu sém nhat. Khi d6 a + 2b + 3¢ bﬁmg.

Két qua: [ ]

Loi giai:

Nguodi ta dat may thu trén méat phang (Oxy) sao cho nhan duoc tin hiéu sém nhat nén bai
toan trd thanh: Tim M e (Oxy) sao cho MA dat gia tri nho nhat khi va chi khi M 1la hinh
chiéu vudng géc caa 4 1én mit phang (Oxy). Do d6 M (1;5;0).

Vay a+2b+3c=1+25+3.0=11.

Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(1;0;0), B(3;2;4), C(0;5;4). Biét diém
M (a;b;c) thudc mat phéng (Oxy) sao cho ‘m +MB+ 2Z\TC‘ nho nhat. Tinh a+b+c.



Cau 6:

Két qua: ]

Loi gidi:

Goi I(x;y;z) la diém thoa man IA+IB+2IC =0 ——)I(l;3;3).

Khi d6 |MA+ MB + 2MC| = [4MI| = 4M .

Do M thugc mat phang (Oxy) nén dé [MA + MB+2MC| nho nhat hay MI nhé nhat thi M la
hinh chiéu caa 7(1;3;3) trén (Oxy) < M (1;3;0)——a=1;b=3;¢=0.

Mot chiéc dién thoai iphone dwoc dat trén mot gid do c6 ba chan véi diém dat S (O; 0;20) va
cac diém cham mat dat cua ba chan [an luot 1a A(O;—6;0),B(3\/§;3;0), C(—3\/§;3;0) (don vi

cm). Cho biét dién thoai c6 trong luong 1a 2 N va ba lyc tac dung 1én gia d6 dwgc phan bo
nhuw hinh vé 1a ba luc F, F,, F, c6 d6 16n bang nhau.

_— -
E

Biét toa do cua luc I_'f = (a;b;c), tinh gia tri biéu thiec T =2a +5b + 6c.

Két qua: ]
Loi gidi:

Theo gi thiét, ta c6 cac diém §(0;0;20), 4(0;-6;0), B(3v3;3;0), C(-33;3;0)
Suy ra S4 =(0;-6;-20); SB = (34/3;3;-20); SC = (~3+/3;3;20)..

Suy ra SA =SB =SC =436 ma

K| =|F|=|F|=3ker

= kSA = (0;~6k; ~20k)

sao chod F = kSB = (33k:3k; 20k)

Fx = kSC =(-34/3k; 3k, 20k
Suy ra F, +F, + F, = (0;0;—60k).
Goi F 1a trong luc tac dung 1én dién thoai= F = (0; 0;— )
1

Mat khac, ta co: Fl+}72+}73:13 suy ra -60k=-2=k = 30



a=0

= bz—%:T:2a+5b+6c:0—1—4:—5.
2
c=——
3

HET

Hué, 17h20’ Ngdy 21 thdng 8 nim 2024
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai s6t Qi thi rit mong nhin dwoc sy gop y

cua quy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chan thanh cam on!
PHAN L. ﬂ Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lua chon. Thi sinh trd 10i tie ciu 1 déh ciu

12. Mbi ciu héi, thi sinh chi chon mot phuwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cho t¢ dién ABCD. C6 bao nhiéu vecto khac 6, cO diém dau la 4 va diém cudi la mot
trong cac dinh con lai ciia t¢ dién?

A.l. B. 2 C. 3. D. 4.

Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D'. Hai vecto nao c6 gia cung nam trong mat phéng
(ABCD) ?

A. DD AC. B.AD', AD C. AD', AC. D. AC,AD.

Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D' c6 canh la a. Hai vecto nao sau day c6 cung do
dai?

A. DD, AC. B.AD', AD C. AD", AC . D. AC,AD.

Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’. Vecto nao sau day bing vecto D'C’?

A.DD'. B.AD C. 4B. D. CD.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(1;—-1;2)va B(2;1;—-4). Vecto AB 6 toa do 1a
A. (1;2;-6). B. (1;0;-6). C. (-1;-2;6). D. (3;0;-2).

Trong khong gian Oxyz, cho biéu dién cua vecto a qua cac vecto don vi la a=2i+k- 3;’ .
Toa dd cuia vecto ala

A. (2-3:1). B. (,-3;2). C. (21,-3). D. (1;2;-3).

Trong khong gian Oxyz cho hinh binh hanh 4BCD va cac dinh c¢6 toa d¢ lan luot 1a
A(3;1;2),B(1;0;1),C(2;3;0) . Toa d6 dinh D la

A. (1,1,0). B. (0;2;-1). C. (44:1). D. (1;3;-1).

Trong khong gia Oxyz, cho vecto a= (-3;2;1) va diém A(4:;6;-3). Toa do di€ém B thoa
man AB=a la

A. (-1;-82). B. (7;4;—4). C. (1;8;-2). D. (-7;—4;4).

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a =(1;2;3), b= (=2;0;1), ¢ =(~1;0;1). Tim toa do
cliavecto i=d+b+2¢—3i.

A. ﬁ=(6;2;6). B. ﬁ=(6;2;—6). C. ﬁ=(0;2;6). D. ﬁ=(—6;2;6).
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(3;5;-1), B(7;x;1) va C(9;2;y). b€ 4, B, C
théng hang thi gid tri x+y béng

A. 5. B. 6. C. 4. D. 7.



Cau11: Trong khong gian Oxyz, diém M thudc truc Ox va cach déu hai diém A(4;2;-1)va
B(2;1;0) la
A. M (-4;0;0). B. M (5;0,0). C. M (4;0;0). D. M (-5;0;0).
Cau12: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A4(1;3;4), B(1;0;-2) va C(4;0;1). Toa dd trong
tam G cuatam giac ABC la
A. G(3;0;2). B. G(2;L1). C. G(L1;3). D. G(3;0;-1).
PHAN I1. (2,0 diém) Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 10i tir cau 13 dén ciu 14. Trong mbi y a), b),
¢), d) & moi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vio 6 chon)
Cau13: Mot chat diém o i tr1 dinh 4 cta hinh lap phtrong ABCD.A'B'C'D' . Chét diém chiu tac
ddng boi ba luc a,b,¢ Tan luot cing hwdng véi AD, AB va AC' nhu hinh vé. Do 16n cta

céc lyc a,bva ¢ tuong tmg 1a 10N, 10N va 10V3N.

A b B
a/
I
D ' \T
. \ c
b
I 3
Apemme -
// % B
s \
s Al
D' (o
Khang dinh Dung Sai

a) |a+b=c
b) | |a+b/=20(N).

c) ‘5+E‘:‘B+E‘.

d) | |a+b+d=30(N).

Cau14: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a= (1;2; —2)Vé b= (—1;—1;0).
Kh;fmg dinh Dung Sai

a) ‘Zz‘:
b) Zz+l;:(0;1;—2).

¢) | a va b cing phuong.
d) (Z:,B) =135°,

PHAN III. (2,0 diém) Cau trac nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 104 tie cdu 15 dén cdu 18.

Cau15: Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A4(1;0;3), B(2;3;—4), C(-3;1;2). Biét diém
D(a;b; c) sao cho ABCD la hinh binh hanh. Tinh a +b +c.

Két qua:

Trinh bay:



Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(3;1;6) va B(1,1,2). Diém M(a,b,c) thudc mat
phéng (Oyz) sao cho MA® + MB® dat gié tri nho nhét. Tinh a+b+c.

Két qua:

Trinh bay:

Mot chiéc den trang tri hinh tron duwoc treo song song voi mat phéng ;cr‘én nha ndm ngang
bdi ba soi day khong gian O4,0B,0C d6i mot vudng goc (nhu hinh vé dudi day). Biét luc
cing day twong tng trén mdi diy OA4,0B,0C lan luot la F,F, F, thoa man
‘Fl‘ = ‘Fz‘ = ‘E‘ =16 (N). Tinh trong luong (don vi: N) cua chiéc den d6. (Lam tron két qua
dén hang phan chuc).

Két qua:

Trinh bay:

Cho tit dién OABC c6 cac canh 04,0B,0C d6i mot vuong goc va O4=0B=0C =1. Goi
M 1a trung diém ctia canh AB . Cosin goc giita hai vecto OM va AC bing —% voi % la

phan s6 tdi gian. Tinh QO =a.b.

Két qua:

Trinh bay:



PHAN IV. (3,0 diem) Cau hoéi tw luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 dén cdu 21.

Cau19: Cho t&¢ dién ABCD. Lay cac diém M va N lan lwot thuo¢c AD va BC sao cho
AM = 3]\7); NB=-3NC.Biét AB=a va CD=b. Hay biéu dién vecto MN theo a va b.
Trinh bay:

Cau 20: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(-2;3;1) va B(5; 6; 2). Duong thang 4B cat mit
phéng (Oxz) tai diém M . Tinh ti sO %

AM
Trinh bay:

Cau 21: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—3;3;—1), B(2;—2;4). Biét diém M(a;b;c)
thudc mit phang (Oyz) sao cho bidu thte T =3MA>+2MB* dat gia tri nho nhat. Tinh
a+b+c.

Trinh bay:
HET
Hué, 9100’ Ngay 26 thing 8 ndm 2025
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HUE - BL Dinh hwéng ciu tric 2025+
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Ciul: Cho tit dién ABCD. Cé bao nhiéu vecto khac 6, cO diém dau la 4 va diém cudi la mot
trong cac dinh con lai cuia t¢ dién?

A.l. B. 2 C. 3. D. 4.
Loi giai:
Ba vecto: ﬂ?, T?,E .
A
B D
c N 2
Cau 2:  Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D'. Hai vecto nao c6 gia cung nam trong mat phang
(ABCD)?
A. DD',AC. B.AD', AD C. AD', AC. D. AC,4D.
Loi gidi:
Hai vecto AC, AD c6 gia cing ndm trong mit phing (ABCD).
B c
A . -7
. S T— c
A D'

Cau 3:  Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' c6 canh la a. Hai vecto nao sau day c6 cung do
dai?
A. DD, AC. B.AD', AD C. AD" AC . D. AC,A4D.
Loi giai:
Vi |E.'| = |R‘| =a~'2 nén hai vecto c¢6 cung d¢ dai la AD", AC .



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

(8]

A’ D

Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D'. Vecto nao sau day bing vecto D'C’?
A.DD'. B. 4D C. 4B. D. CD.
Loi giai:

Vivecto 4B ¢6 cting huéng va cing do dai véi vecto D'C' nén: AB=D'C'".

{

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;—1;2)va B(2;1;—4). Vecto AB 6 toa do 1a
A. (1;2;-6). B. (1;0;-6). C. (-1;-2;6). D. (3;0;-2).

Loi giai:

Taco AB=(2-1;1-(-1);-4-2)=(1;2;-6).

Trong khodng gian Oxyz, cho biéu dién cua vecto a qua cac vecto don vi la a=2i+k- 3}' .

Toa dd cuia vecto ala

A. (2,-3:1). B. (1,-3;2). C. (21,-3). D. (1;2;-3).

Loi gidi:

Tacé: a=2i+k-3j=2i-3j+1k=a=(2-3]1).

Trong khong gian Oxyz cho hinh binh hanh 4BCD va cac dinh c6 toa d¢ lan luot 1a

A(3;1;2),B(1;0;1),C(2;3;0) . Toa d6 dinh D 1a

A. (1,1;0). B. (0;2;-1). C (441). D. (1;3;-1).

Loi giai:
x,—-3=1 x,=4

Ta c6 ABCD la hinh binh hanh suy ra AD = BC < yp,—1=3 <1y, =4=D(44]1).
z,—2=-1 z, =1

Trong khong gia Oxyz, cho vecto a= (=3;2;1) va diém A(4:;6;-3). Toa do di€ém B thoa

man AB=a la

A. (-1;-82). B. (7;4;—4). C. (1;8;,-2). D. (-7;—4;4).

Loi giai:

Goi B(x;y;z).

Ta co E=(x—4;y—6;z+3).



Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

x—4=-3 x=1
Khidé AB=a<{y—-6=2 <{y=8 .
z+3=1 z=-2
Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a :(1;2;3), b= ( —2;0; 1) :( 1;0; 1) Tim toa do
ctiavecto i=d+b+2¢—3i.
A. 71 =(6;2;6). B. 71 =(6;2;-6). C. 11 =(0;2;6). D. 7 =(—6;2;6).
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;5;-1), B(7;x;1) va C(9;2;y). D€ 4, B, C
théng hang thi gid tri x+y béng
A. 5. B. 6. C. 4. D. 7.
Loi giai:
Tacé AB=(4;x-52), AC=(6;-3;y+1)
A, B, C thang hang khi AB, AC cung phuong:

4 x-5_ 2 {6()6—5):—12 {x=3
= =S

6 -3  y+l 4(y+1)=12 y=2
Vay x+y=35.
Trong khong gian Oxyz, diém M thudc truc Ox va cach déu hai diém A(4;2;-1)va
B(2;1;0) la
A. M (-4;0;0). B. M (5;0,0). C. M (4;0;0). D. M (-5;0;0).
Loi giai:

M € Ox = M (x;0;0).

Ta c6: MA =(4-x;2;-1), MB =(2-x;1;0)

M céich déu hai diém 4, B khi:

MA=MB & \[(4-x) +2 +(=1) =(2-x) +1"+0* & x=4.

Trong khong gian Oxyz, cho ba di€ém A4(1;3;4), B(1;0;—2) va C(4;0;1). Toa dd trong

tam G cuatam giac ABC la
A. G(3;0;2). B. G(2:11). C. G(L1;3). D. G(3;0;-1).

PHAN I1. (2,0 dién) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tiv cdu 13 dén cdu 14. Trong méi y a), b),
c), d) 6 mdi ciu, thi sinh chon diing hodc sai (dién dau X vao 6 chon)

Cau 13:

Mot chat diém o Vi tri dinh A ctia hinh 1ap phuong ABCD. A'B'C'D' . Chat diém chiu tac
déng boi ba luc a,b,¢ Tan luot cing huwdng véi AD, AB va AC' nhu hinh vé. D6 1én ctia

cac luc a,bva c teong ting la 10N, 10N va 10\/_N.

A b B
@/
I
D '\
. \ c
I
I 3
Y ¥
// \ B
, \
s !
D’ c’
Khang dinh Ding Sai

a) |a+b=c




Cau 14:

b) | |a+b/=20(N).

C) ‘5+E‘:‘B+E‘.

d) ‘5+B+E‘:30(N).

Loi giai
‘ a) Sai | b) Sai | c) bang ‘ d) Bung |
L mw ey L1 oy !
Tt gia thiét, ta cd a L b; cos(a,c) =cos DAC' = ﬁ, cos(b,c) =cosBAC' = ﬁ
a) Gia stt a+b =d . Theo quy tic hinh binh hanh thi d # AC" .
Suy ra a+b#c.
b) \& + l;‘ =10+/2 (duwdng chéo hinh vudng canh bing 10).
c) Taco
e(@+0) =|af +2a.c+|d =10° +2.10.10\/§.i+(10J§)2 — 600
NE)
Suy ra ‘Zz +E‘ =+/600
o(h+c) =\1§\2 +2B.Z+H2 ~10° +2.10.10.\/§.%+(10\/§)2 — 600
Suy ra ‘l; +E‘ =+/600
Vay |a+c|=b+c| DUNG.
d) Gia stt luc tong hop 1a m , titc 1a m = a+b+c. Do d6
%=5+B+Ec>‘z%r :(Zz+l§+2)2
ol =a’ +b +¢ +2ab+2bi+2¢a
& [ =102 4107 +(103) +0+2.10.103. 4= +2.10.10y3.—= = 900
Vg V3
& |m|=30.
Vay cudong d6 hop luc caa a,b va ¢ 1a 30(N).
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a= (1;2;—2) va b= (—1;—1;0).
Khang dinh Pung Sai
a) | |a|=9.
b) Zz+l;:(0;1;—2).
¢ |avab cung phuong.
d) (Z:,B) =135°,
Loi giai
‘ a) Sai ‘ b) bung ‘ ¢) Sai ‘ d) bung ‘
a) Sai.
Ta 6 |a| = (1 +2° +(-2) =3
b) bung.

Tacéd: a+b=(1-12-1;-2+0)=(0;1;-2)

¢) Sai.




Ta co: L # 2 nén a va b khong cling phuong.

d) bung.
’ L(-1)+2.(-1)+(-2).0 =31

” \Hb\ Fo ey W

Ap dung cong thirc: cos(a

= (21,13) ~135°,

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngén. Thi sinh trd 10 tie cdu 15 dén cdu 18.

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;0;3), B(2;3;—-4), C(-3;1;2). Biét diém
D(a;b;c) sao cho ABCD 1a hinh binh hanh. Tinh a +b +c.

Két qua:

Trinh bay:

Loi giai:

Két qua: 3.

Goi D(x;y;z). D& ABCD 1a hinh binh hanh

x=-4
& AB=DC & (1;3;-7)=(-3-x1-y;2—-z) & {y=-2 < D(~4-2;9).
z=9

Suyra: a=-4;b=-2;c=9——>a+b+c=3.
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(3;1;6) va B(1,1,2). Diém M(a,b,c) thudc mat
phéng (Oyz) sao cho MA*> + MB* dat gia tri nho nhat. Tinh a+b+c.

Két qua:

Trinh bay:
Loi gidgi:
Két qua: 5.
Goi I la trung diém AB = [A+IB=0.
Suy ra 1(2;1;4).
2 2 — 2 — 2 - —\2 — —\2 e — —_
MA> + MB> =MA +MB = (MI +1A) + (M1+IB) = 2MI” +2MI (A4 + IB) + 14> + IB®
=2MI* + 14> + IB°.
MA® + MB? dat gié tri nho nhat khi M/ dat gia tri nho nhat. Khi 6 M 1a hinh chiéu cua
I 1én mit phang (Oyz).
Vay M(0;1;4) = a=0;b=1,;¢c=4 =>a+b+c=5

Mot chiéc dén trang tri hinh tron dwoc treo song song véi mat phang tran nha nam ngang
bdi ba s¢i day khong gian OA4,0B,0C d6i mot vudng goc (nhw hinh vé dudi day). Biét lwc



cang day tuong tng trén mdi diy O4,0B,0C lan luwot 1a F,F, F, théa man
‘fl ‘ = ‘172‘ = ‘E ‘ =16 (N). Tinh trong luong (don vi: N) cua chiéc den d6. (Lam tron két qua
dén hang phan chuc).

Két qua:

Trinh bay:

Loi giai:
Két qua: 27.
c
! Ar
0L
I B
A E

Ta c6: P:‘E+E+E‘=‘@+@+m‘.

V& hinh vudng OAEB, ta c6 OA+OB = OE . (Quy t4c hinh binh hanh)

V& hinh chit nhat OCFE , ta c6 OC + OE = OF . (Quy t4c hinh binh hanh)
Suy ra: P = ‘07" =OF.

Xét hinh vudng OAEB, canh 16, ¢ dudng chéo OE =16+/2 .
Xét tam giac vudng OEF , vuong tai E, co:

OF =JOE* + EF” =1/(16\/§)2+162 — 163 ~27.7

Vay P ~27,7(N).
Cau18: Cho ti dién OABC c6 cac canh OA4,08,0C d6i mot vudng goc va O4=0B =0C =1. Goi

M 1a trung diém ctia canh AB . Cosin goc giita hai vecto OM va AC bing —% voi % la

phan s6 tdi gian. Tinh QO =a.b.



Dt OA=d,0B=b,0C =¢.
Khi d6,

dlHbHe|=1vad-b=d-c=b-c=0.

Ta co: COS(W,R) = %

Mt khéc, do 074:1(071+@’)=1(a+5)
2 2
va AC=0C—0A=¢—d nén O—M-E’:%(EHI;)-(E—&') -

V2.

Ta lai co: ‘W‘zOMzT,ﬁ‘zAC:\/E.
——— . OM-AC _21 -1

Do do, cos(OM,AC) ‘O—MHE‘ \/25\/5 5
Vay O=ab=2.

PHAN 1V. (3,0 diém) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tie cu 19 déh cdu 21.

Ciu19: Cho t&¢ dién ABCD. Lay cac diém M va N lan lwot thuoc AD va BC sao cho
AM =3MD; NB=-3NC . Biét AB=a va CD = b . Hay biéu dién vecto MN theo a va b.
Trinh bay:



Cau 20:

Cau 21:

Ta co: Z\TNz%+FC+CTV(1).
Lai co: m=m+ﬁ+ﬁ(2).
Mit khac: MA+3.MD =0; NB+3.NC =0.
T (1),(2) suy ra 4.MN = AB+3.DC .
Do d6 MN =~a->b.
4 4
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(-2;3;1) va B(5; 6; 2). Duong thang AB cat mat
phéng (Oxz) tai diém M . Tinh ti sO %

Trinh bay:
Loi giai:
M e(0xz) = M (x;05z) ; AB=(73;1)= AB =59 ; AM =(x+2;-3;z—1) va
x+2="Tk x=-9
A,B,M thinghang = AM =k.AB (keR)<{-3=3k < 1-1=k = M(-90;0).
z—1=k z=0
BM =(-14;-6;-2) ;AM =(-7;-3;~1) :>BM=2AM:>%=2.
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—3;3;—1), B(2;—2;4). Biét diém M(a;b;c)
thudc mat phéng (Oyz) sao cho biéu thicc T =3MA> +2MB* dat gid tri nho nhat. Tinh
a+b+c.
Trinh bay:

—2 —2 —  —\2 —  —\2 _— — —
Xét T =3MA +2MB =3(M1+1A) +2(MI+IB) =5M12+31A2+2132+2M1(31A+213)
IA=(-2;2,-2)——> 14> =12

IB=(3;-33)——>1B* =27
S M.

Goi / 13 diém théa man 314+ 2B =0 :1(1;1;1):{

Khi d6: T =5MI’> +314° +2IB* =5MI* +90 . Do &6 T,

min



Goi H 1a hinh chiéu vudng géc caa / 1én mit phing (Oyz) = H (0;1;1)
D& thay IM > IH =T >5IH*+90=95=T_ =95, khi M = H

HET
Hué, 9100’ Ngay 26 thing 8 ndm 2025
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai s6t Qi thi rit mong nhin dwoc sy gop y

cua quy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chan thanh cam on!
PHAN L. ﬂ Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lua chon. Thi sinh trd 10i tie ciu 1 déh ciu

12. Mbi ciu héi, thi sinh chi chon mot phuwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D". Goi O la tam ctia hinh 1ap phuong. Khang dinh
nao sau day la dung?

A. 40 = (4B+AD+AA). B. A=~ (4B + D+ A4').
3 2

C. 40 =~ (4B+AD+Ad). D. 40 =2 (4B + 4D+ A4).
4 3

Cho a va b 13 hai vecto cling huéng va déu khéc vecto 0. Ménh dé nao sau day ding?

A. 21.13:\21 Bl. B. ab=0. C.ab=-1. D. ab=-—

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Pat S4=a,SB = b,SC=¢,SD=d.
Khang dinh nao duwéi day dtng?

A.a+c=b+d. B.a+b+c+d=0. C.a+d=b+c. D.a+b=c+d.

Cho tt dién ABCD ¢6 AB=CD =2a.Goi M,N lan luot la trung diém cta 4D va BC.
Bist MN =+/3a, goc giita hai vecto 4B va CD bing

|
l
\
l

A. 30°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a thoa man a =2i— 3; +k. Toa do cua a la

A. (2:1;-3). B. (2:-3:1). C. (-3:12). D. (1;2;-3).

Trong khéng gian Oxyz, cho diém A(l;—2;5). Hinh chiéu vudng goc ctia A 1én truc Ox cd
toa do la

A. (1,0:0). B. (0;-2:0). C. (0;0;5). D. (0;-2;5).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;—1;—1),B(—3; 2; —2) . Toa d0 cuia AB la

A. (5-3:1). B. (-5:3;-1). C. (-5:1:-1). D. (5:-3-1).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD c¢6 A(Z;l;—3), B(0; —2;2),C(4;—3;0).
Toa d6 diém D la

A. (2:0:5). B. (6;0,-5). C. (2;0,-5). D. (6;0;5).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a= (2:1;3)va b= (-1;2;1). Toa d6 cua vecto a+b la

A. a+b=(1;3;4). B.a+b=(-1;3;4). C.a+b=(2-12). D.a+b=(3-12).
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(1;2;4), B(—1;3;2) va C(0;4;-3). Trong tam G
cta tam gidc ABC la



Cau 11:

Cau 12:

A. G(1;3:1). B. G(0;3;1). C. G(0;9;3). D. G(-1;9;3).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto U= (—4;2;-3) va diém 4(1;2;3). Toa d6 di€ém B thoa
man AB=u la

A. B(3;2;-4). B. B(-3;4;0). C. B(3;—4;0). D. B(-3;-4;-4).
Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém M (2;3;-1), N(-LL1) va P(,m—1;2). Tim m €
tam gidc MNP vuong tai N .

A.m=0 B.m=2. C. m=-6 D. m=-2.

PHAN I1. (2,0 diém) Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 13 dén ciu 14. Trong mbi y a), b),
c), d) & mdi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vao 6 chon)

Cau 13:

Cau 14:

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'.

Khang dinh Dung Sai

a) | AB+AD+BB = AC'.

b) | AB+AD +AA=AC.

¢) | AB+BD+A'd=AC'.

d) | AB+AD+ A'A=AC".

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(8;9;2), B(3;5;1) va C(11;10;4).

Khang dinh Ding Sai

a) |Diém D thdéa man ABCD la hinh binh hanh c6 toa do la
D(6;6;3).

o Jia

Do dai trung tuyén AM ctia tam giac ABC bang S

¢) | BAC =30.

d) | Dbiém N thudc mp(Oxy) sao cho ba diém 4, B, N théng
hang co toa d¢ la N(—2;l;0) .

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 16i ngan. Thi sinh trd loi tie cdu 15 dén cdu 18.

Cau 15:

Cau 16:

Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac déu canh 6a, S4=SB=S5C =9a. Goi M
la diém thudc canh SC sao cho SM = %MC . Tinh gan dung dén hang phan chuc cdsin ctaa

gdc gitta hai vecto SB va AM .

Két qua:

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(O; —2;—1), B(l;—l;2). biém M (a;b;c) thudc
doan théng AB thoéa man MA =2MB . Tinh gia tri cua biéu thtec T =a—-b+c.

Két qua:

Trinh bay:



Cau17: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyzcho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0),
B(4;0;0), C(-1;4;—7)va D'(6;8;10). Biét B'(a;b;c), tinh a +b +c.

Két qua:

Trinh bay:

Ciau 18: Treo mot vat nang cé trong lwong 30 N bdi ba soi day giong hét nhau, cac soi day d6i mot
tao v6i nhau mét goc 90° nhu hinh vé. Goi F, F,, F, Tan luot 1a cac luc cing ctia ba soi day
noi trén. DO 16n cua luc }71 bﬁng bao nhiéu Niuton? (Lam tron két qua dén hang phan

chuc)

Két qua:

Trinh bay:

PHAN 1V. (3,0 diém) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10 tie cdu 19 déh cdu 21.

Cau19: Trong khong gian, cho t& dién S.ABC c6 SA=SB=SC=A4AB=AC=2,BC = 242. Hay
tinh SC.4B.
Trinh bay:

Cau 20: Hai chiéc khinh khi cau bay lén tit cuing mot dia diém trong khong gian. Sau mot khoang
thoi gian, chiéc thit nhat nam cach diém xudt phat 3 km vé phia Pong va 2 km vé phia
Nam, dong thoi cach mat dat 0,5 km; chiéc thit hai ndam cach diém xuat phat 1 km vé phia
Béc va 1 km vé phia Tay, dong thoi cach mat dat 0,3 km. Cling thoi diém d6, mot nguoi
diing trén mdt dat va nhin thay hai khinh khi cau néi trén. Biét réng, so vdi cac vi tri quan
sat khac trén mat dat, vi tri nguoi dé ding cé tong khoang cach dén hai khinh khi cau la



Cau 21:

nho nhat. Héi tong khoang cach nho nhat Ay bang bao nhiéu kilomét? (Lam tron két qud dén
hang phin chuc)
Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l; —1; 2), B(—1; 1; 1), C(—3;-3; 4), D(I; %;1).Dié7m

2 2 2
M thay i trén mp(Oxy). Khi biéu thite T:—?{M—A] —2(@j +(M—C] dat gid tri
MD wmp ) T\ b

16n nhat thi hoanh d¢ ctia diém M bang bao nhiéu?
Trinh bay:
HET
Hué, 9100’ Ngay 26 thing 8 nim 2025
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PHAN L. - Céu trac nghiém véi nhiéu phwong an lua chon. Thi sinh trd 1i tie cdu 1 déh ciu

12. Mbi cdu héi, thi sinh chi chon mgt phuwong dn.

Caul: Cho hinh lap phuong ABCD.4'B'C'D'. Goi O la tam ctia hinh 1ap phuong. Khang dinh
nao sau day la dung?

A. 40 =1 (4B + 4D+ 7). B. A0 =~ (4B + 4D+ 44).
3 2
C. 40 =1(4B+ 4D+ 41). D. 40 =2(4B+ AD+ A4).
4 3
Loi giai:
A’I B’
D i (o4
0
A R
Dk C

+ AC'=AB+ AD + AA’

+ 0 la trung diém AC'—> A0 =2 AC'=—(AB+ AD+ A4)).

Cau2: Cho a va b 1ahai vecto ciing huéng va déu khac vecto 0. Ménh dé nao sau day ding?
aabll].  B.ab-o C.ah=1. D. ah=—a .
Loi giai:
Do a va b 13 hai vecto cung hudéng nén (Zl,l;) =0° —)cos(a,l;) =1.

—

Vay ;l.l;:‘a.b.

Cau3: Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Dit S4=d,SB=b,SC =¢,SD =d.
Khang dinh nao duwéi day ding?
i5+2:5+3; B.a+b+c+d=0. C.a+d=b+c. D.a+b=c+d.

Loi gidi:




+ Goi O la tam hinh binh hanh ABCD
SA+SC=2S0=a+c .
>4 . . . . _—>a+c=b+d
SB+SD=250=b+d
Cau4: Cho titdién ABCD ¢6 AB=CD=2a.Goi M,N lan luot la trung diém ctia AD va BC.
Biét MN =~/3a, goc giita hai vecto 4B va CD bing
A. 30°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.

Loi giai:

7 AB =2IN
Goi [ latrung diémctia AC .Suyray__. _ _valM=IN=a.
CD=2IM
Khi do: (E,@):(F\/,W):M]N.
2 2 2 2 2 2
IM™+IN"—MN" _a +a : 3a :—l:>MIN=120°.
2IM .IN 2a 2

Do véy: (4B,CD)=120°.

Lai co: cos MIN =

Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho vecto a thoa man a =2i— 3} +k. Toa do cua a la
A. (2:1;-3). B. (2-3:1). C. (-31:2). D. (1;2;-3).
Loi giai:
Tacé a=2i-3j+k=a=(2-31).
Cau6: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(l;—2;5). Hinh chiéu vudng goc ctia A 1én truc Ox cd
toa do la
A. (1:0;0). B. (0:-2:0). C. (0;0;5). D. (0;-2;5).
Loi gidi:
Ta cé A(l; —2;5) = hinh chiéu vudng goc ctia A lén truc Ox la A'(I;O;O) .
Cau7: Trong khdng gian Oxyz, cho hai diém A(2;—1;—1),B(—3;2; —2) . Toa d0 cua AB la
A. (5-3:1). B. (-5:3;-1). C. (-51-1). D. (5:-3-1).
Loi giai:
Taco A(2i-1-1),B(-3,2-2) = AB=(-3-22+1;-2+1) = (-5;3;-1).
Cau8: Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD c6 A(2:1;-3), B(0;-2;2),C(4:-3;0).
Toa d6 diém D la
A. (2:0:5). B. (6:0;-5). C. (2:0:-5). D. (6:0:5).
Loi giai:
Goi D(xo;yo;zo)



Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Ta co TB=(—2;—3;5), FC‘=(4—XO;—3—yO;—zO)

o —2=4-x, Xy =06
Khi d6, ABCD 1a hinh binh hanh khi AB = DC < {-3=-3-y; < {y, =0 = D(6;0;5).

5=-z Zg="5

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a= (2:1;3)va b= (-1;2;1). Toa d6 cua vecto a+b la
A. a+b=(1;3;4). B.a+b=(-1;34). C.a+b=(2-12). D.a+b=(3-12).
Loi giai:
Tacod: a+b=(2-1;1+2;3+1)=(1;3;4).
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(1;2;4), B(—1;3;2) va C(0;4;-3). Trong tam G
cta tam giac ABC la
A. G(1;3:1). B. G(0;3;1). C. G(0;9;3). D. G(-1;9;3).

Loi giai:

b

1—1+o_2+3+4.4+2—3)
3 3 )

Vi G la trong tam tam gidc ABC nén toa d6 diém G la ( ;
3

Hay G(0;3;1).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto U= (—4;2;-3) va diém 4(1;2;3). Toa d6 di€ém B thoa

man AB=u 13

A. B(3;2;-4). B. B(-3;4;0). C. B(3;—4;0). D. B(-3;-4;-4).
Loi giai:
Goi B(x;y;z)

Khi d6 AB=(x-1y-2z-3).
x—1=-4 x=-3
Tacd: AB=u<{y-2=2 <{y=4 .Vay B(-3;4,0).
z=3=-3 z=0
Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém M (2;3;-1), N(-LL1) va P(,m—1;2). Tim m €
tam gidc MNP vuong tai N .
A.m=0 B.m=2. C. m=-6 D. m=-2.
Loi giai:
NM =(3;2;-2), NP =(2;m-21).
Tam gidc MNP vuong tai N khi
NM.NP=0<6+2(m—2)-2=0<m=0.

PHAN I1. (2,0 diém) Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 1i tir cdu 13 dén ciu 14. Trong mbi y a), b),
c), d) & mbi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vao 6 chon)

Cau 13:

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'.
Khang dinh Pung Sai
a) | AB+AD+BB = AC'.
b) | AB+AD +AA4=AC'.
¢) | AB+BD+A'A=AC'.
d) | AB+AD+A'A=AC'.
Loi giai:

| a)bung | b) Sai | c) Sai | d) Sai
a) bung.




Cau 14:

Ta cé: AB+ AD+BB = AC+ AA' = AC' .

b) Sai.

do AB+AD + AA=AC +A44=AC.

¢) Sai.

do ﬂ?+ﬁ)+ﬂz(ﬂ+f3)+ﬁzﬁ.
d) Sai.

do E+E+m:(ﬂ+ﬁ3)+ﬂ):ﬁ+ﬁzﬂl

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(8;9;2), B(3;5;1) va C(11;10;4).

Khang dinh Ding Sai
a) |Dbiém D thoa man ABCD la hinh binh hanh c6 toa d6 la
D(6;6;3).
b) J_
Do dai trung tuyén AM cta tam gidc ABC béng
©) | BAC=30".
d) |Diém N thudoc mp(Oxy) sao choba diém 4, B, N thang
hang co toa do la N(—2;l;0) .
Loi giai:
| a)Sai | b)bung | o) Sai | d)bung
a) Sai.
Goi D(x;y;2).
Ta co AB =(-5-4;-1), DC =(11-x;10~ y;4—z).
—5=11-x x=16
D& ABCD 1a hinh binh hanh thi AB=DC < {-4=10—y <<y =14
-1=4-z z=5.
Vay D(16;14;5).
b) bung.
155
Toa do trung diém M cua BC la M| 7, ? 5 )
2 2
Ta c6 AM = 1—gl .Suy ra AM = ,|(- 1)2+ 3 + 1 :E.
22 2 2 2
¢) Sai.
Tacod AB = (=5-4;-1); AC = (3;1;2).
—— —\ AB.AC —5).3+(—4).1+(-1).2
Ta cd cos BAC = cos(AB,AC) = AB.AC _ ( ) ( ) ( ) g

Suy ra BAC =150".
d) buang.

Vi N €(Oxy) nén N(x;y;0).Tacé A—B=(—5;—4;—1); Z\/=(x—8;y—9;—2).

Vi3 diém 4,B,N thing hangnén 4B cuing phuong véi AN . Khi do:

ABAC sy () + (1) B o120




5 =2 (x-8=-10 ([x=-2
= =
y—9=-8 .

Vay N(-2;1,0).

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 101 tie cdu 15 déh cdu 18.

Cau 15:

Cau 16:

Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam gidc déu canh 6a, SA=SB=SC=9a. Goi M
la diém thudc canh SC sao cho SM = %MC. Tinh gan ding dén hang phan chuc cdsin ctia

gdc gitta hai vecto SB va AM .

Két qua:

Trinh bay:
Loi giai:
Két qua: -0,7.
s
M
A C
B
A’ + SB* — AB?
Ta c6 cos ASB = SA°+S. =Z=cosCSB=cosASC

284.5B 9
AM? = SA* + SM?* —2SA.SM .cos ASC = 484> = AM =4a+/3

W:W—?A:%E—?A

Do d6 AM .SB = G SC - 571] SB = %.SC.SB. cos BSC — SA.SB.cos ASB = —42a>

—— — AM.SB 424’
nén cos(AM,SB)= SB__ 44 _ 13 ~—0,7.

AMSB  4a\3.9a 18

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(0;-2;—1),B(L;-1;2). Diém M (a;b;c) thudc
doan théng AB théa man MA=2MB . Tinh gia tri cia biéu thiec T =a—-b+c.

Két qua:

Trinh bay:



Cau 17:

Cau 18:

Két qua: 3.
Do diém M (a;b;c) thudc doan théng AB thoa man MA =2MB nén MA=-2MB
Ta cé: MA =(—a;—2-b;—1-c¢) va MB = (I—a;—-1-b;2—c).

2
a==
—a=-2(1-a) 3
., , 4 2 4
Khi d6 ta co —2—b=—2(—1—b)<:> b=—§.Vay T=a—b+c=§+§+1=3.
—1—c=—2(2—c) c=1

Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyzcho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0),
B(4;0;0), C(-1;4;—7)va D'(6;8;10). Biét B'(a;b;c), tinh a +b +c.

Két qua
Trinh bay
Loi giai:
Két qua: 30.
A" BY
I c
D'(6; 8; 10)|

I

I

| 0

I

A2 4; 0)

_ /l‘ ST T T T @000
/_ —_—-— - ~
D C(-1; 45-7)

Giast D(x;y;z), B'(a;b;c)
x—2=-5 x=-3
Vi ABCD 1a hinh binh hanh nén: AD=BC <{y-4=4 ={y=8 .

z=-7 z=-7
Khi d6: DD’ =(9;0;17), BB' =(a—4;b;c). Do ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hdp nén
a=13
DD'=BB ={b=0 .
c=17

Vay B'(13;0;17)—>a =13;b=0;c=17——>a+b+c=30.

Treo mét vat nang cé trong lwong 30 N boi ba soi day giong hét nhau, cac soi day d6i mot
tao v6éi nhau mét goc 90° nhu hinh vé. Goi F,, F,, F, lan luot 1a cac lyc cdng cua ba soi day
néi trén. D6 16n cta luc F, bing bao nhiéu Niuton? (Lam tron két qua dén hang phin

chuc)



Két qua:
Trinh bay:

Xét hinh chép déu S.4BC c6 canh S4, SB, SC biéu dién do6 16n cac luc cang day va SP
biéu dién d6 16n cta trong luc tac dung lén vat nang S .

Ta c6 |F;|= 4,

F|=sc,

ﬁ‘zSP va SA+SB+SC+SP=0.
2 —p2

Khi d6 ‘SA+SB+SC‘ =‘SP‘ —30% =900

Do SA4,SB,SC dbi mdt vudng goc va cé cling d6 16n nén

[Si+5B+5C

2

2 N
- ‘SA

5B

' Jsc

2=3@

= 3[Sd| =900 = 54 = /93ﬂ ~10V3 =17,3(N).

PHAN 1V. (3,0 diém) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tiv cdu 19 déh cdu 21.

Cau19: Trong khéng gian, cho t& dién S.4BC c6 SA=SB=SC=AB=AC=2,BC =22. Hay
tinh SC.4B.
Trinh bay:




Cau 20:

B
Ta cé: BC = SB> +5C*,(2.2° =27 +2°) = ASBC vudng can tai S .
Mt khac: S4=AC = SC =2 = ASAC la tam giac déu.

2

G 2
SC.AB = SC(SB - SA) = SC.SB—SC.SA=0-SC.S54.cos ASC = —2.2.cos60° = - = 2.

Vay SC.AB=-2.

Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir cing mét dia diém trong khong gian. Sau mét khoang
thoi gian, chiéc thit nhat nam cach diém xuat phat 3 km vé phia Pong va 2 km vé phia
Nam, dong thoi cach mat dat 0,5 km; chiéc thiz hai ndam cach diém xuat phat 1 km vé phia
Béc va 1 km vé phia Tay, dong thoi cach mat dat 0,3 km. Clng thoi diém d6, mot nguoi
diing trén mdt dat va nhin thay hai khinh khi cau néi trén. Biét réng, so vOi cac vi tri quan
sat khdc trén mat dat, vi tri nguoi d6 ding co6 tong khoang cach dén hai khinh khi cau la
nho nhat. Héi tong khoang cach nho nhat Ay bang bao nhiéu kilomét? (Lam tron két qué dén
hang phin chuc)

Trinh bay:

Loi giai:

Chon hé truc toa dd Oxyz véi gbc O dit tai diém xudt phat ctia hai khinh khi cau, mat
phéng (Oxy) tring v6i mit dat voi truc Ox hudéng vé phia Nam, truc Oy hudng vé phia
Dong va truc Oz hudng thang 1én troi (don vi do 1dy theo kilomét).

Khi d6 0(0;0;0),4(2;3;0,5),B(—-1;—1;0,3) Ian lwot 1a vi tri xudt phat va vi tri cta hai
khinh khi cau d6éi voi hé toa do da chon tai thoi diém dwoc quan sat.

Goi M la vi tri dtng ctia ngwoi quan sat.

Goi B'(-1;—-1;-0,3) 1a diém d6i xtmg véi B qua mit phang (Oxy).

Ta c6 MA+MB=MA+MB'.

Suy ra MA+ MB nho nhat khi MA+MB' nho nhat, nghia la khi va chi khi 4,B',M thang
hang.

Goi M(xM;yM;O), suy ra



Cau 21:

Hinh 7
m:(2—xM;3—yM;O,5),W:(—1_xM;_1_yM;_O’3)'

A,B',M thang hang nén MA va MB’ cung phuong

1
_-lex, 1oy, 03 ijM(lloj

2-x, 3-y, 05 82

Yu >
Khi d6: min(MA+MB) = min(MA+MB')= AB'~5,1 km.

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l; —1; 2), B(—1; 1; 1), C(=3;-3; 4), D(; %;1).Dié7m

MD MD MD
16n nhat thi hoanh d6 ctia diém M bang bao nhiéu?
Trinh bay:

2 2
M thay déi trén mp(Oxy) Khi biéu thac T = —B(MAJ 2(@j +(%j dat gia tri

Loi gidi:
Tacé: Toa MAY _(MBY (MCY _-3MA®-2MB*+MC* -3MA —2MBE +MC
' MD MD MD MD? MD?
. _Bx, —2x,+x,
o3-241
T R By, -2y, +y. 1
Goi [ la diém thoa man -3/4-2/B+1C =0 suyra {1y, = yA3 ZyBl yczz hay I=D.
-3-2+
-3z, -2z,+z,
o3-241

Ta cé: DA= (0 31)1)3 (21;0}0_(5 (4 73)
2 2 2

, 3MA —2MB +MC -3(W)+E4)2-2(m+ﬁé)2+(m+ﬁz)z
Xée o= MD’ B MD’

—3(E2+2m.ﬁ+ﬂz)—2(MD +2MD.DB + DB )+E2+2@.ﬁ+ﬁz

MD?



~4MD' +(~3DA4" ~2DB +DC" |+2MD(-3D4 2D + DC

0

MD’?
~4MD + (—352 ~2DB +DC’ ) —4MD’ +(-3D4> ~2DB’ + DC?)
B MD? - MD?
_3DA* ~2DB* + DC* 19
=4+ 3 =4+ -
MD MD

Nhian xét: D€ biéu thic 7' dat gia tri 16n nhat thi MD’? phai nho nhat hay M 1a hinh
1 .
chiéu cua diém D xudng (0xy), suy ra M (I;E;Oj . Vay hoanh d¢ diém M bang 1.

HET
Hué, 9100’ Ngay 26 thing 8 nim 2025




