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CHUONG 2
CHUONG 2. VECTO VA HE TRUC TQA DO TRONG KHONG GIAN

Bail.
VECTO TRONG KHONG GIAN

| A LiTHUYET

. VECTO TRONG KHONG GIAN
1. Vecto trong khéng gian

Vecto la mot doan thang c6 huéng, nghia la doan thang ma mot trong hai dau mat ca né da dugc chi
5 la diém dau, con dau mat kia 1a diém cudi. Ki hidu AB dudc dung dé chi vecto co diém dau A va diém
cuoi B.
Vidu 1. Cho tirdién ABCD. Hay chi ra cac vecto co diém dau la A va diém cudi la mot trong cac dinh con lai ctia
tu dién.

Luyén tap 1. Cho mot hinh chop tir gidc. Hay chi ra tat ca nhiing vecto co diém dau va diém cudi la hai dinh khac
nhau cta hinh chop.

2. B dai cua vectd. Vecto cuing phuong, cing hutng. Vectd bang nhau
- Puong thang di qua diém dau va diém cudi ctia vecto goi la gia cta vecto.
- Hai vectd co gid song song hodc trung nhau goi la hai vecto cung phuong.
- Hai vecto cung phudng thi hodc cing huéng hodc ngugc huéng.
- Hai vecto bang nhau néu ching cling hutng va cung do dai.
- Hai vectd d6i nhau néu ching ngudc hudng va ciing do dai.

Luuy.

e Khikhdng can chi ro diém dau va diém cudi cia mot vecto, ta ki hiéu vecto do la a b, x, §/
e Tumot diém bat ki, ludn dung dugc mot va chi mot vecto bang vecto a cho truéc.

e V6i m6i diém A, ta quy udc co mot vecto dic biét, ki hiéu la AA va goi la vecto-khong. Ta con quy uéc la

AA c6 do dai bang 0 va cung phuong, cling hu6ng véi moi vecto.

Vi du 2. Cho tur dién ABCD c6 do dai mbi canh bang 2.

a) C6 bao nhiéu vecto co diém dau 1a A va diém cudi la mot trong cac dinh con lai cta tar dién?
) Trong cac vecto tim dugc & cau a, nhiing vecto nao cé gia nam trong mat phang (ACD) ?
) Trong cac vectd tim dugc & cau a, cd cap vectd nao bang nhau khong?
) Tinh do dai ctia cac vecto tim dugc 6 cau a.
) Co thé xac dinh dugc bao nhiéu vecto khac vecto-khong co diém dau va A
diém cudi | cac dinh cla tir dien ABCD?

© Qo O T
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CHUONG 2

Luyén tap 2.1. Cho hinh chop déu S.ABCD c6 do dai canh bén bang 5.

a) Co bao nhiéu vecto co diém dau la S va diém cudi la mot trong cac dinh con lai ca hinh chop?
b) Gia cua ba vecto AB,AD,AS co cung ndm trén mot mat phang khong?

c) Tinh do dai cla cac vecto tim dugc 6 cau a.

d) Tim cac vecto cung phuong véi AD c6 diém dau va diém cudi la cac dinh caa hinh chép S.ABCD.

Luyén tap 2.2. Cho hinh 1ap phuong ABCD-A'B'C'D’ c6 do dai m6i canh bang 3.

a) Gia cla ba vecto AB,AD,AA" c6 cung ndm trén mot mat phang khong?

b) Tim cac vecto bing BC co diém dau va diém cudi la cac dinh caa hinh 1ap phuong ABCD-A'B'C'D',

c) Tim cac vecto ddi cia DD’ c6 diém dau va diém cudi la cac dinh caa hinh 1ap phuong ABCD-AB'C'D’.
d) Tim do dai cia A'B. B c

A

Luyén tap 2.3. Cho hinh hop chirnhat ABCD-A'B'C'D’ ¢c6 AB=2, AD=3 va AA"'=4.

a) Tim cac vecto bang AD' c6 diém ddu va diém cudi 1a cac dinh ctia hinh hop chir nhat ABCD-A'B'C'D’.
b) Tinh do6 dai cua cac vecto @, BD va BD' .

Luyén tdp 2.4. Cho hinh lang tru ABC-A'B'C’.

a) Gia cia ba vecto AB,AC,AA" co cung nam trén mot mat phang khong?

b) Cac vecto nao bng CC'.
¢) Goi M la trung diém cta canh AA'. X4c dinh diém M’ sao cho MM’ = AB.
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CHUONG 2
II. TONG VA HIEU CUA HAI VECTO, TiCH CUA MOT S8 V61 MOT VECTO

1. Téng cta hai vecto
Trong khong gian, cho hai vecto a va b. Ldy mot diém A thyy, vé AB=3, BC=b.Vecto AC dugc goi

| t6ng cia hai vectd @ va b, ki hiéu d+b . vay d+b=AB+BC =AC.

Phép Idy tong hai vecto con dugc goi la phép cong vecto.

=|

Luuy.
e C4c tinh chat:

- Tinh chét cta vecto-khong: 3+0=0+a=a.

e Quy tic ba diém: Véi ba diém AB,C ta lun co: AB+BC = AC.
c

A B

* Quy tac hinh binh hanh: N&u ABCD Ia hinh binh hanh, ta cé: AB+AD = AC.
D C

A B

e Quy t4c hinh hdp: Cho hinh hgp ABCDA'B'C'D', ta c6: AB+AD+AA’ - AC'
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CHUONG 2
2. Hiéu hai vecto

Trong khong gian, cho hai vects d va b. Hiéu clia vecto a va vecto b 12 téng vecto a va vecto d6i ciia
vecto b , ki hiéu i-b.
Phép Iy hiéu hai vecto con dugc goi la phép trir vectd.

Luu y. Trong khong gian, véi ba diém 0,A,B tly y, ta ludn co: OB—OA=AB.

A

3. Tich ctia mot so vai mét vecto
Trong khong gian, tich ctia mot so thuc k = 0 véi mot vecto a =0 la mot vecto, ki hiéu la ka, dugc xac
dinh nhu sau:

- Ciing huGng véi vecto a néu k > 0; ngudc hung véi vects a néu k<0 ;
- C6 do dai bang |k|-|a].

Luuy.

-Quy u6c ka =0 néu k=0 hodc a=0.

-Néu ka=0 thi k=0 hodc 3=0.

- Trong khong gian, diéu kién can va du dé hai vecto a va b (b= 0) cung phuong la c6 mot s6 thuc k sao cho

a=kb.

Vi du 3. Cho hinh hop chirnhat ABCD-A'B'C'D" c6 AB=2, AD =3, AA'=4..Tinh do dai cdc vectd sau:

a) AB+AD+AA'.
b) AD+CC' +A'B'.
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CHUONG 2
Luyén tdp 3.1. Cho hinh Iap phuong ABCD-A'B'C'D’ c6 d¢ dai m6i canh bdng a.

a) Tinh do dai cua vecto BC+DD'.
b) Tinh do6 dai cua vecto AB+DD'+CD'.
c) Tinh d6 dai clia vecto AB+AD +AA’.

Luyén tap 3.2. Cho trdién ABCD. Ching minh rdng:
a) AC+BD =AD+BC.
b) AB—AD=DC-BC.

Luyén tap 3.3. Cho tu dién ABCD. Goi M, N lan lugt la trung diém ctia AB va CD. Ching minh rdng:
AC +BD = AD +BC = 2MN..

Luyén tap 3.4. Cho t(rdién ABCD . goi M,Nlan lugt |4 trung diém cta cac canh AD, BC va G la trong tam cia tam
giac BCD chung minh rang:

a) MN:%(E+E;).

b) AB+AC + AD = 3AG.
¢) Goi | latrung diém caa MN, chimg minh IA+IB+IC+ID=0.
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CHUONG 2

Luyén tap 3.5. Cho t(r dién ABCD. Goi G la trong tam cla t(r dién, M la mot diém trong khong gian. Ching
minh: M@z%(m+l\‘ﬂﬁ+ﬁa+ﬁ5).

Luyén tap 3.6. Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy la hinh binh hanh tam O. Chimg minh SA+SC = SB+SD.

Luyén tap 3.7. Cho hinh chop S . ABCD c6 day ABCDIa hinh binh hanh. Goi M, Nlan lugt la trung diém cta
AB,CD. Ching minh rang:
a) AM va CN I3 hai vectd déi nhau: b) SC—AM—AN=SA .
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CHUONG 2
Luyén tap 3.8. Cho hinh chop S.ABCD co ddy la hinh binh hanh tdm O. Goi G la diém théa man:
GS+GA+GB+GC+GD =0. Chiing minh: GS=40G.

Luyén tap 3.9. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Chiing minh rang:
a) AB+AD—2AS=SB+SD.

b) 2(§6—§K—?C)=DB.

) §6+FC—AB=§§§—%§B.

Luyén tap 3.10. Cho hinh hop ABCD-A'B'C’'D’ . Chiing minh rang;
a) X§+D—I§+65'=€6;
b) AB+CD'-CC'=0;
C) BC—CC'+DC=AC.
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CHUONG 2
Luyén tap 3.11. Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ tam O. Goi | la tam cta hinh hinh hanh ABCD. Chimg minh:

Ol = —%(AC’+CA'+BD'+DB').

Luyén tap 3.12. Cho hinh hop ABCD.EFGH. Ching minh rdng :
a) AB+AH+GC+FE=AD;

b) AB+AD +AE+GH+GB =0,

Luyén tap 3.13. Cho hinh lang try tam gidc ABC-A'B'C’. Goi M,N lan lugt la trung diém cua AB, AC, goi O la
giao diém cla AB’ va A’B. Chung minh rang CC’ =(-2)OM.

Luyén tap 3.14. Cho hinh ldng tru tam gidc ABCABC,. B4t A—A1 =3; AB = b;A—C = B—C1 =d.

Chung minh b-c+d=0.
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CHUONG 2
Vi du 4. Cho hinh chopS. ABC . Trén canh SA, Idy diém M sao cho SM=2AM. Trén canh BC, ldy diém N sao

cho CN=2BN. Chimng minh ring MN =%(§K+§E)+X§ :

Luyén tap 4.1. Cho hinh ldng tru tam gidc ABC-A'B'C’ co AN =3, AB=b va AC=C. Hay biéu dién cac vecto
sau qua cac vecto ab,c :

a) AB': b) B'C: c) BC'.

Luyén tap 4.2. Cho ABCD.A B,CD, la hinh hdp, véi K la trung diém CC;. Chiing minh:

AK =B +AD+ A

Luyén tap 4.3. Cho hinh lang tru ABCA'B'C’, M la trung diém cua BB'. Bat CA=3, CB=b, AA'=C. Chung

minhm=5—5+§c.
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CHUONG 2
Luyén tap 4.4. Cho hinh ldng tru ABC.A'B'C’ v6i G la trong tam cda tam gidc A'B'C'.

pat AA' = ;1,@ = B,K(E —c. Chimg minh AG = 5+%(5+E)

BV

Luyén tap 4.5. Cho hinh hdp ABCD.A'B'C'D’. Goi G, G’ lan lugt la trong tdm cta cac tam giac BDA',CB'D’.
Chung minh cac diém A,G,G,C’ thang hang.

Luyén tap 4.6. Cho tirdién ABCD, M va N lan lugt la cdc diém thudc cac canh AB va CD sao cho:
MA = —2MB,ND = —2NC: cac diém |, J,K 1an lugt thudc AD, MN, BC sao cho:
IA=KkID, JM=KkIN, KB =kKC.

Chimg minh v6i moi diém O ta c6 0J :%5I+§&.
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CHUONG 2
Luyén tap 4.7. Cho t(r dién ABCD. Goi | va J la trung diém ctia AB va CD.

a) Hay biéu dién vec to 1) theo 3 vecto AB, AC va AD.
b) Goi G la trong tam tam giac BCD. Hay biéu dién vec to AG theo 3 vec to Kﬁ, AC va AD.

Luyén tap 4.8. Cho t(r dién ABCD. Ldy cac diém M va N lan lugt thudc AD va BC sao cho:
AM = 3MD;NB = —3NC. Biét AB=a va CD=b.

a) Hay biéu dién vecto MN theo a va b .
b) Goi P va Q lan lugt la trung diém ctia AD va BC. Chirg minh rang ba vecto MN, DC, PQ dong phang.
) Goi G la trung diém ca PQ, chimg minh rdng G la trong tam t(r dién ABCD.

Luyén tap 4.9. Cho hinh lang try tam giac ABCA'B'C’ c6 AA’=a, AB=b, AC =c.
Goi I va J 1an lugt 1a trung diém ctia BB’ va A'C’, diém K thudc B'C’ sao cho KC'=—2KB'.
a) Hay biéu thij vecto QE, Cl va BJ qua 3 vecto 5, 5, C.
b) Biéu thivecto AK theo vecto Al va AJ tirdo suy ra 3 vecto AK, Al va AJ déng phing.
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l1I. GOC GIUA HAI VECTO, TiCH VO HUONG CUA HAI VECTO

1. GAc gitra hai vecto
Trong khong gian, cho hai vecto a,b khac 0. Ldy mot diém O bat ki va goi ABla hai diém sao cho
OA=3,0B=b. Khi d6, goc A/O\B(O < AOB< 180°) dugc goi 1a goc gitra hai vecto 3 va b, ki hiéu 13
@3b).

Luuy. "

- D& xac dinh goc giita hai vects AB va CD trong khong gian ta co thé Idy diém E /
sao cho AE =CD, khi do (AB,CD) = BAE. i =ls

- Quy uGc goc gilia mot vecto bat ki va 0 6 co thé nhan mot gid tri tuy y tor 0° dén - —

180°. B

2. Tich vo huéng cla hai vecto |
Trong khong gian, cho hai vecto 5,5 déu khac 0. Tich vo huéng clia hai vectd a va b la mot so, ki hiéu
la a-b, dugc xac dinh bai cong thirc: a-b=|a|-|b|-cos(d,b).

Luuy.

-Quy u6c néu a=0 hodc b=0 thi 3-b=0.

- Cho hai vecto a,b déu khac 0. Khidé: 3 Lb«<d-b=0.
- V6i moi vectoaataco a* = af.

a-b

-N&u b a haivecto khac 0 thi cos(é,B):r' 5
a B

Vi du 5. Cho hinh lap phuong ABCD-A'B'C'D’. Tinh géc gilia cac cdp vectd sau:

a) ADvaB'C’; b) AC va A'D'.
A’ D
B' i
a ¢
Al
P s N D
B c
Luyén tap 5.1. Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH . Hay xac dinh goc gitia cdp vecto:
a) AB va DH; b) AB va EG. A
c : D
3N
H G
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CHUONG 2
Luyén tap 5.2. Cho tirdién ABCD c¢d AB=AC =AD va BAC =BAD =60°. Hay xdc dinh goc gilia cdp vecto AB
va CD.

Luyén tap 5.3. Cho t( dién ABCD co AB=AC=AD va BAC =BAD =60° CAD =90°. Goi | v J lan lugt la
trung diém ctia ABva CD. Hay xac dinh goc gilia cap vecto AB va 1.

Vi dy 6. Cho hai vectd a,b c6 ‘5‘=‘B‘z1 va (5,5)=60°. Tim ab.

Luyén tap 6.1. Trong khong gian, cho hai vecto a va b cung c6 do dai bang 1. Biét rang gc gitia hai vecto do la
45°  hay tinh:

a) a-b; b) (3+3b)-(@—2b): c) (A+b).

Luyén tap 6.2. Cho tir dién déu ABCD canh a . Tinh tich vo huéng AB.CD?

Trang 13 TRAN BA SAO



CHUONG 2
Luyén tap 6.3. Cho hinh Iap phuong ABCD.EFGH c6 canh bang a. Tinh ABEG.

Luyén tap 6.4. Cho hinh lap phuong ABCD.AB.CD, c6 canh a. Goi M 1a trung diém AD. Tinh IJ/IB—Q

Luyén tap 6.5. Cho hinh chop t(r giac déu S.ABCD c6 do dai tat ca cac canh bang a. Tinh cac tich vd huéng sau:
a) AS-BC : :
b) AS-AC.

Luyén tap 6.5. Cho hinh lang try tr giac déu ABCD-A'B'C'D’ c6 do dai mbi canh day bang 1va do dai mbi canh
bén bang 2. Hay tinh goc gitra cac cap vecto sau day va tinh tich vo hutng ciia méi cap vecto do:

a) AA va CC: b) AA’ va BC; ) AC va B'A’.

Trang 14 TRAN BA SAO



CHUONG 2
Luyén tap 6.6. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 canh ddy bang a, canh bén bdng 2a. Tinh AB'BC.

Luyén tap 6.7. Cho hinh chop S.ABCD cd tat ca cac canh bén va canh day déu bang a va ABCD la hinh vuong.
Goi M la trung diém ctia CD. Tinh MS.CB.

Luyén tap 6.8. Cho t(r dién ABCD c6 AB L AC va AB L BD. Goi P va Q lan lugt la trung diém ctia AB va CD.
Chimng minh rang AB LPQ.

Luyén tap 6.9. Cho t(r dién ABCD. Tim gid tri cta k thich hgp thoa man: AB.CD + ACDB + ADBC =k

Luyén tap 6.10. Cho tam giac ABC cd dién tich S. Tim gid tri cda k thich hgp théa man:

s :%\/xﬁaz ~2(RBAC)
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CHUONG 2
Luyén tap 6.11. Cho tu dién ABCD. Chimg minh rang:

a) E-ﬁzﬁ-&+§-&;

b) AB-CD+AC-DB+AD-BC =0.

Luyén tap 6.11. Cho t(r dién ABCD c6 AC va BD cuing vudng goc Vi AB. Goi M,N lan lugt |a trung diém cua hai
canh AB, CD. Ching minh ring: MN-AB =0.

Luy@n tap 6.12. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch@r nhat . Chimg minh rang:

2 2 2 2

SA +SC =SB +5D .
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IV. VAN DUNG KIEN THUC VECTO TRONG KHONG GIAN VAO BAI TOAN THUC TE

Vi du 7. Trong hinh duti, cho biét ba vectd I?1F:Fﬁ3 biéu dién luc cang cta cac sgi day cap AB,AC,AD tac dung
lén vat ndng. Gia cdia ba vecto nay ¢ cing ndm trén mot mat phang khong?

Luy@n tap 7. M6t chiéc ban can doi hinh chir nhat dugc dit trén mat san ndm ngang, mat ban song song voi
mat san va bdn chan ban vudng goc véi mat san nhu Hinh 2.29. Trong luc tac dung lén ban (biéu thij bai vecto
) phan tan déu qua bén chan ban va gay nén cac phan lyc tir mat san lén cac chan ban (biéu thi béi cac vecto

a) Hay chira moi quan hé vé phuong va huéng clia cac vecto ibcdvaé

b) Giai thich vi sao cac vecto B,E,El,é doi mot bang nhau.

Vi du 8. Ba IUCE,EE cung tac déng vao mot vat co phuong déi mot vudng goc va co do lon lan lugt la
3N; 5N; 6 N. Tinh do I6n hgp luc ctia ba luc da cho.

Luyén tap 8.1. C6 ba luc cung tic dong vao mot vat. Hai trong ba luc nay hgp voi nhau mét goc 110°va c6
dd 16n 1an luot 1a 30 N; 25N . Luc tht ba vuong goc voi mat phéng tao bdi hai lyc da cho va ¢6 d6 16n 1a
10N .Tinh d6 16n hop luc cua ba luc da cho.
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CHUONG 2
Luyén tap 8.2. Mot tam g6 tron dugc treo song song voi mdt phang ndm ngang bai ba sgi ddy khong gian xuat

phat tirdiém O trén tran nhava lan lugt budc vao ba diém A,B,C trén tdm gb tron sao cho cac luc cang F..F,.F,

F,|=[F,|=10(N).

lan lugt trén mdi day OA,0B,0C do6i mdt vudng goc véi nhau va cé do lon H =

Tinh trong lugng P clia tam go tron do.

Luyén tap 8.3. Mot chiéc 6 to dugc dat trén mat day dusi mot khung sat co dang hinh hop chir nhat véi day
trén la hinh chr nhat ABCD, mat phang (ABCD) song song vai mat mat phang nam ngang. Khung sat dé dugc
budc vao moc E ctia chién can cau sao cho cac doan day cap EA,EB,EC,ED c6 do dai bang nhau va cling tao véi

mat phdng (ABCD) mot goc 60° nhu hinh v&. Chiéc can cdu kéo khung sét Ién theo phuong thang diing. Biét

luc cang E,FZ,E,& déu co cuong do SOOO(N) va trong lugng khung st 1a 2000(N) . Tinh trong lugng cda chiéc

xe 0 t0.

Luy@n tap 8.4. Mot chiéc den cham c6 khdi lugng m=5(kg) dugc thiét ké véi dia den dugc gitr bai bon doan
cap SA,SB,SC,SD sao choS.ABCD la hinh chop tir gidc déu co AS/\C =60°. 'i'

a) Strdung cong thic P=mg trong do g la vecto gia téc roi tu do co do 16n

1O(m/52), tim do l6n cda trong luc P tac dong lén chiéc den chum.

b) Tim do lén cta lyc cang ciia moi sgi day cap. 14 2
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CHUONG 2
Luyén tap 8.5. Ta da biét trong tam cta tir dién ABCD la mot diém | thod man Al=3G, 6do G la trong tam cua
tam giac BCD . Ap dung tinh chat trén dé tinh khodng cach tur trong tam ctia mot khai rubik (dong chat) hinh tir
dién déu dén mot mat cta nd, biét rang chiéu cao cta khadi rubik la 8cm.

8cm

Luyén tap 8.6. Ba sgi day khong gidn véi khéi lugng khong dang ké duge budc chung mot dau va dugc kéo cang
vé ba hu6ng khac nhau. Néu cac luc kéo lam cho ba sgi day & trang thai dung yén thi khi do ba sgi day nam trén
cung mot mat phang. Hay giai thich vi sao?

Luyén tap 8.7. Theo dinh lut Il Newton, gia toc ciia mot vat co cling hudng veéi luc tac dung 1én vat. Do I6n cla
gia toc ti lé thuan véi do 16n cta luc va ti lé nghich véi khoi lugng cta vat:

F=ma
trong d6 3@ la vecto gia toc (m/sz),? la vecto Iuc (N) tac dung lén vat, m( kg) 1a khi lugng cta vat.

Mudn truyén cho qua bong co khéi lugng 0,5 kg mot gia téc 50 m/s* thi can mot luc da cd do 16n la bao
nhiéu?

Luyén tap 8.9. N&u mot vat co khéi lugng m(kg) thi lyc hap dan P clia Trai DAt tac dung Ién vat dugc xac dinh

theo cong thic P=mg, trong d6 g la gia toc roi tu do co do 16n g=9,8 m/s*. Tinh do 16n cta luc hdp dan caa
Trdi bat tac dung Ién mot qua tdo cé khoi lugng 102 gam. \
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CHUONG 2
Luyén tap 8.8. Mot em nho can nang m=25 kg trugt trén cau trugt dai 3,5 m. Biét rang, cau trugt co goc
nghiéng so v6i phuong nam ngang la 30°.

a) Tinh do I6n cua trong luc I3:mg tac dung lén em nho, cho biét vectd gia toc rdi tu do g cd do I6n la
g=98m/s’.

b) Cho biét cong A(J) sinh boi mot Iuc F c6 do dich chuyén d dugc tinh bai cong thic A=F -d.
Hay tinh cong sinh bai trong luc P khi em nho trugt hét chiéu dai cau trugt.

[T

Luyén tap 8.10. Trong dién trusng déu, lyc tinh dién F (don vi: N) tac dung Ién dién tich diém co dién tich q
(don vii: C ) dugc tinh theo cong thic F =q-E, trong do E la cusng do dién trusng (don vi: N/C). Tinh do 16n
cta lyc tinh dién tac dung 1én dién tich diém khi q=10"°C va d¢ I6n dién trusng E=10" N/ C.

SR = T = T

9 ‘

Luyén tap 8.11. Mot lyc tinh dién F tac dong lén dién tich diém M trong dién trusng déu lam cho M dich chuyén
theo dudng gdp khiic MPN. Biét q=2-10""C, vectd dién truong c6 do l6n E=1,8.10° N/Cva d=MH=5 mm.
Tinh cong A sinh bgi luc tinh dién F .

)”.";'
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| B. BE ON TAP UG BAI

Phan 1: Ciu trac nghiém nhiéu phuong an lya chon:
Cau 1: Trong khong gian, cho ba vecto @,b,¢ phan biét va déu khac 0. Nhiing ménh dé nao sau day la ding?

a) Néu 3 va b déu ciing husng vai € thi 3 va b cung huéng.
)

b) Néu @ va b déu ngugc huéng véi ¢ thi a va b cung huéng.

c) Néu @ va b déu cuing huéng véi € thi @ va b ngugc hudng.

d) Néu dva b déu ngugc husng vai € thi @ va b ngugc huéng.

Cau 2: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D'. Khi do, vecto bang vecto AB 13 vecto nao dui day?
A.BA. B. CD. C.BA". D.D'C'.

Cau 3: Cho trdién ABCD. SG vecto co diém dau la B va diém cudi la mot trong cac dinh con lai cua tir dién la
A 2. B. 3. C.4. D. 5.

Cau 4: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi 1,J lan lugt la trung diém cia AB’ va CD'.

Khang dinh nao dudi day la khang dinh dang?

A DA’ =1J. B. A'l=C. C. Al=CJ. D. BI=D'J.
Cau 5: Cho Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D". Chon ddng thuc vecto ding:

A.A‘C~'=X§+XI§+57D. B.DT?zﬁ+DT§+5€.

C. AC'=AC+AB+AD. D. DB=DA+DD'+DC.
Cau 6: Cho hinh 1ap phuong ABCD-A'B'C'D’ c6 do dai mdi canh bdng 1.

Do dai cia vecto AB+AD+AA’ bing

A 2. B. 2. Cc. V3. D. 1.

Cau 7: Cho hinh |ap phuong ABCD.A'B'C'D" canh a . B dai cua vecto KA7+A‘C“’béng
A (1+43)a. B.&. C. av6. D. av2.

Cau 8: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tdm 0. Chon ménh dé dung
A. SA+SB+SC+SD=1450. B. SA+SB+SC+SD=850.
C. SA+SB+SC+SD=250. D. SA+SB+SC +SD = 405.

Cau 9: Cho hinh ldng try tam gidc ABCA'B'C'. Bat AA’=a,AB =b,AC = ¢,BC =d. Khang dinh nao dusi day la
dung?

A a=b+c. B. a+b+c+d=0. C.b-c+d=0. D. a+b+c=d.

Cau 10: Cho t(rdién déu ABCD. Goi M, N, P lan lugt |a trung diém cta cac canh AB, CB, AD va G la trong tam
tam gidcBCD, o la goc gitra 2 vecto MG va NP. Khid6 cosa co gid tri la:
A. ﬁ B. ﬁ C. ﬁ D. 1

2 3 6 2
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Cau 11: Cho hinh Iap phucng ABCD.A'B'C'D" canh 2. Tich vo hutng cla AA'CB bang

A 2. B. 2. Cc.o0. D. 1.
Cau 12: Cho tur dién déu ABCD. Tich vo hutng AB.CD bing?
2 2
A a2 B. L C.0 D. - L
2 2

Phan 2: Cau trac nghiém dang sai

Cau 13: Cho tirdién ABCD c6 cac canh déu bdng 3.

Cac ménh dé sau dang hay sai?

a)S8 vecto co diém dau la D, diém cudi la cac dinh con lai cla tirdién 1a 3.
b)Do dai ctia méi vecto khac 0, co diém dau va diém cudi la cac dinh caa tu
diénla 2

c) AB-CD+BD=DA .

d) ABBC =—2.
2

Cau 14: Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH c6 canh 2.

Cac ménh dé sau dang hay sai?

_——— E

a)Gi clia cac vecto AB,AD,AE cling ndm trong mot mat phang.

b) AB+AD+AE = AG.

C) ‘KﬁJrPIqD‘:B\/E .

d) Ta co ABEG bing 4. A
Cau 15: Cho hinh ldng try ABCA'B'C’, M la trung diém cta BB’ . .
L N . . A ,C'

Cac ménh dé sau dung hay sai?
o T TS LA . N N s B’

a)Gia cla cac vecto AB,AC,AA" khong cung nam trong mot madt

phang.

b) AB=B'A’

c) AB+AB'=2AM A C
el ure U S O

d) bdt CA=3a, CB=b, AA' = thi AM:b—a+EC. B

Cau 16: Ba |LJ’C|;,€,|§ cung tac dong vao mét vat co phuong doi mot vuong goc va co do 16n lan lugt la
10 N; 15N; 8 N (Hinh 17). Cac ménh dé sau dang hay sai?

a)Gid cla cac vecto EF:E khong cung nam trong mot mat phang.

b) F,+F, = 2F

2 1
c) D6 6n ctia hop hai IucF, F, 1a 25(N).
d) B0 16n hgp lyc clia ba luc da cho la 19,7 N ( két qua lam tron dén mot chi

s0 thap phan).
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Phan 3: Cau trac nghiém tr I6i ngan

Cau 17: Cho hai vectd a,b c6 ‘5‘ = 2;‘5‘ =3 Vva (55) =60°. Tich vo hutng ab bang bao nhiéu?

Cau 18: Cho hinh chop déu S.ABCD c6 tit ca cac canh bang a .Goc (ST)ﬁ) bang bao nhiéu do?

Cau 19: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Vecto SA+ SB+ SC+ SD = mSso, gia tri
m bdng bao nhiéu?

Cau 20: Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH c6 canh bing 5. Do dai clia BC —CC’ +DC béing bao nhiéu? (lam tron
két qua dén hai chir s6 thap phan).

CAau 21: Cho tr dién déu ABCD Gid tri ctia cos(@,a) bang bao nhiéu?

Cau 22: Néu mot vat co khai lugng m(kg) thi lyc hdp dan P cua Trdi DAt tac dung 1én vat dugc xac dinh theo

cong thic P=mg, trong do g la gia tdc roi ty do c6 do 16n g=9,8 m/s*. Tinh do 16n ca luc hdp
dan cta Trai Dt tac dung lén mot vat co khéi lugng 150 gam.
HET
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| . BAI TAP TRAC NGHIEM TONG HOP

Cau 1: Cho hinh chop S.ABCD co day ABCD la hinh binh hanh. Vectd nao du¢i day bang vecto AD?
A. BA. B. CD. C. BC. D. DA.

Cau 2: Cho hinh hop chirnhat ABCD.A'B'C'D". Vectd nao dudi day biing vecto AB?
A. BA. B. CD C.B'A". D.D'C'.
Cau 3: Cho hinh chop S.ABCD. SG vecto c6 diém dau la S va diém cudi la mot trong cac dinh con lai ctia hinh
chép la
A 2. B. 3. C. 4. D. 5.
Cau 4: Cho hinh Iap phuong ABCD.A'B'C'D'c6 do dai canh la 2. B dai cla vecto AB—AD bang

A 2. B. 1. C. 2. D. 243
Cau 5: Cho tirdién ABCD co tat ca cac canh bang 3. DO dai cuia vecto AB—DB +DC bang

A 32, B. 3. C. 33, D. 6.

Cau 6: Cho hinh lap phuong ABCDEFGH, vectd CB+CD+CG bang vectd nao du6i day?
A. GE. B. CE. C. CH. D. EC
Cau 7: Cho hinh 1ap phuong ABCD-A'B'C'D’ c6 do dai m6i canh bang 1. D6 dai clia vecto AB+AD+AA' bdng

A 32, B. 3. c. 3. D. 6.
Cau 8: Cho tirdién ABCD. bat AB :5, AC :B, AD :E.Goi G la trong tam tam gidc BCD . Pang thiic nao sau
day dung?
A.E:§+B+E. B.A—G:l(§+5+g). C.A—G:l(§+5+g). D.E:l(§+5+g).
3 2 4

Cau 9: Cho tirdién ABCD. it AB=a, AC=b, AD=c. Goi M la trung diém ctia doan BC. Bang thic nao dudi
day dung?

A.W:%(ZHB—zE). B.WZ%(£+ZB—E). c.W:%(é-zBJrE). D.D—I\/I:%(5+2I5—E).

Cau 10: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Bit SA=a, SB=b, SC=c, SD=d. Khing
dinh nao dugi day la dung?

A a+c=b+d. B.a+b+c+d=0. C.a+d=b+c. D.a+b=c+d.
Cau 11: Cho hinh hgp ABCD.AB CD, . Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?
A RC+AC=IAC. B AC+CA+2CE=0. C AC+AC=AA.  D.CA+AC=CC.

Cau 12: Hay chon ménh dé dung trong cac ménh dé sau day:
A. T(rgiac ABCD 12 hinh binh hanh néu AB+BC+CD+DA =0.
B. T(rgiac ABCD la hinh binh hanh néu AB = CD.
C. Cho hinh chép S.ABCD. Néu co SB+SD =SA+SC thi tlrgidc ABCD la hinh binh hanh.
D. T(rgiac ABCD |2 hinh binh hanh néu AB+AC = AD.
Cau 13: Cho hinh Iéng tru ABC.A'B'C'. bat AA' = a, AB = b, AC =c. Hay biéu dién vecto B'C theo E,B,E?

A.B'C=a+b-c. B.B'C=-a+b—c. C.B'C=a+b+c. D.B'C=-a-b+c.
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Cau 14: Cho hinh lang tru ABCA'B'C'. Goi M la trung diém ctia canh BB'. Bdt CA=a, CB=b, AA'=c . Khdng
dinh nao sau day dang?

A.XI\7|=£+E—%B. B.W:B+E—%£. c.W:B-é%E. D.W:é—E+%B.
Cau 15: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. it AB=a, AD=b, AA'=c. Phan tich vects AC' theo a,b,c?

A.AC'=—a+b+c.  B.AC'=a+b-c. C.AC'=a+b+c. D. AC'=a-b+c.
Cau 16: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi M la diém dugc xac dinh bai dang thirc sau:

A. M la tam mdt day ABCD.

B. M la tdm mit ddy A'B'C'D'.

C. M la trung diém doan thang ndi hai tdm ctia hai mat day.
D. tap hop diém M la doan thang néi hai tdm cta hai mat day.

Cau 17: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' co tim O. Dit AB=a, BC=b. Diém M xic dinh bgi dang thuc

oM :%(5—5). Khang dinh nao sau day dang?

A. M la trung diém BB'. B. M la tam hinh binh hanh BCC'B'.

C. M la trung diém CC'. D. M la tam hinh binh hanh ABB'A'".
Cdu 18: Cho hinh hop ABCD.A B,C,D,. Chon khang dinh diing?

A. BD,BD, BC, ddng phing. B. CD,,AD,A B, déng phing.

C. CD,,AD,A C dbng phing. D. AB,AD,C A dong phing.

Cau 19: Cho hinh hép ABCD.ABCPD,. Tim gid tri cia k thich hop dién vao ddng thic vecto:
E+ﬁ+D—D1 :kA—C1.
A k=4. B.k=1. C. k=0. D. k=2.
Cau 20: Trong khong gian cho diém O va bén diém A,B,C,D khong thang hang. Biéu kién can va du dé A,B,C,D
tao thanh hinh binh hanh la:
A.ﬁ+lO—B=O—C+lO—D. B.&+l&:=ﬁa+l®.
2 2 2 2
C. OA+0C=0B+0D. D. OA+0B+0C+0D=0.
Cau 21: Cho tur dién ABCD. Ngudi ta dinh nghfa “G 13 trong tam tir dién ABCD khi GA+GB+GC+GD=0".
Khang dinh nao sau day sai ?
A. G la trung diém cta doan 1J (I, J lan lugt |a trung diém AB va CD).
B. G la trung diém cta doan thdng ndi trung diém cla AC va BD.
C. G la trung diém cta doan thang ndi trung diém ctia AD va BC.
D. Chua thé x4c dinh dudc.
Cau 22: Trong cac ménh dé sau day, ménh dé nao dung?
A. Tir AB = 3AC ta suyra BA =—3CA.

B. Néu E:—%B—C thi B la trung diém doan AC .

C. Vi AB=—2AC +5AD nén bén diém A, B, C, D dong phang.
D. Tir AB = —3AC tasuyra CB=2AC.
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Cau 23: Cho tirdién ABCD. Goi M, N lan lugt la trung diém ctia AB, CD va G la trung diém ciaMN . Trong cac
khang dinh sau, khang dinh nao sai?

A. MA +MB +MC +MD = 4MG.
B. GTA+G—B+E=G—D.
C. GA+GB+GC+GD=0.
D. GT/I+GW=6.
Cau 24: Cho tirdién ABCD. Goi M va N lan lugt la trung diém cta AB va CD. Tim gid tri cGa k thich hgp dién
vao ding thiic vecto: MN = k(A—C +B—D)
1

Ak=2 B. k=" C.k=3. D. k=2.
2 3

Cau 25: Trong cac ménh dé sau day, ménh dé nao la sai?
A. Tirhé thiic AB =2AC—8AD ta suy ra ba vécto AB,AC,AD dong phang.
B. Vi NM+NP =0 nén N la trung diém ctia doan MP,
C. Vi I la trung diém cta doan AB nén tir mot diém O bat ki ta co &:%(67”@)
D. Vi AB+BC+CD+DA =0 nén bén diém AB,C,D cung thugc mot mat phang.
~ \ A Il TN 4 LA <y A T o= ) , . S 1/- =
Cau 26: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" c6 tam O. bdt AB=a;BC=b. Mla diém xac dinh b&i OM :E(a—b).

Khang dinh nao sau day ding?
A. Mla trung diém BB'. B. M la tam hinh binh hanh BCC'B".
C. M la tam hinh binh hanh ABB'A'. D. Mla trung diém CC'.

Cau 27: Cho hinh hgp ABCD.A'B'C'D’. M la diém trén AC sao choAC =3MC. Ldy N trén doan C'D sao cho
XC'D =C'N. V6i gid tri nao cua x thi MN//BD'?
2 1 1 1

A X=—. B. x=—. C.x=—. D. x=-—.
3 3 4 2

Cau 28: Cho hinh hgp ABCD.A'B'C'D'. Xac dinh vi tri cac diém M, N 1an lugt trén AC va DC' sao cho MN // BD'.

.~ MN |
Tis6 — bang
BD

A B C.1 D.

[SNR ]

1 1
'3 2

Cau 29: Cho a va b 1a hai vects cting hutng va déu khac vecto 0. Ménh dé nao sau day ding?

A. 5.6:‘5‘.‘6‘. B.ab=0. C.ab=-1. D. 5.6:—‘5‘.‘6‘.
C4u 30: Cho hai vecto a va b khac 0. Xac dinh goc a gitra hai vecto a va b khi ab :—H.‘B‘.

A 0=180°. B.a=0°. C. a=90°. D. a=45".
Cau 31: Cho hai vectd a,b c6 H :2;‘5‘ =5va (5,5):600. Tich vd hutng ab bang

A 2. B. 5v2. C.5. D. 10.

Cau 32: Cho hinh chop déu S.ABCD co tét ca cac canh bdng a. Gdc (i,ﬁ) bang

A. 30°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
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Cau 33: Trong khong gian, cho hai vecto a va b cung co6 do dai bang 1. Biét rang goc gitra hai vecto dé la 45°.

Tich vo huong (3 +3b)-(3—2b) bang

A 2. B

l C. —5+£. D.ﬁ.
2 2 2

Cau 34: Cho hai vecto 3 va b thoa man H =‘b‘ =1 va hai vecto u =§§—35 va V=a+b vudng goc véi nhau.

Xac dinh goc o gitra hai vecto a vab.
A a=90°. B. a=180". C. a=60°. D. a=45°.

Ciu 35: Cho hai vecto a va b thoa man diéu kién H :‘b‘ —1va ab=3. Do dai vecto 3a+5b bang
A. 55, B. /24, C.8. D. 124.
Cau 36: Cho hai vecto 5,5 thoa man: H :4;‘5‘:3;‘5—5‘ =4.Goi a la goc gitra hai vecto 5, b. Chon khang
dinh dung?

A. cosazg. B. o =30°. C. cosazé D. a =60°.

Cau 37: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vuong ABCD canh bdng a va cac canh bén déu bang a. Goi M
va N lan lugt 1a trung diém ctia AD va SD. S8 do ctia goc (MN,SC) bang

A. 45° B. 30° C. 90° D. 60°

Cau 38: Cho t(rdién ABCD déu canh bang a. Goi O la tdm dudng tron ngoai ti€p tam gidc BCD. Goc gitta AO
va CD bdng bao nhiéu?
A. 0°. B. 30°. C. 90°. D. 60°.

Cu 39: Cho ttr dién ABCD o AB = AC = AD va BAC =BAD =60°,CAD =90°. Goi | va J l4n lugt I trung diém

cua AB va CD. Hay xdc dinh goc gilia cap vecto AB va 1J?
A. 120°. B. 90°. C. 60°. D. 45°.
Cau 40: Cho tirdién ABCD co hai mat ABC va ABD la cac tam giac déu. Khang dinh nao sau day dung nhit.
A. AB va CD chéo nhau. B. AB va CD vudng goc v6i nhau.
C. AB va CD dong phang. D. AB va CD cat nhau.
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Boi 2.

TOA PO CUA VECTO TRONG KHONG GIAN
| A LiTHUYET

. HE TRUC TOA BO TRONG KHONG GIAN
Trong khong gian, ba truc Ox,0y,0z dbi mdt vudng goc véi nhau tai gc O ctia moi truc.
Goi 1, ],k Ian lugt 1 cac vecto don vi trén cac truc Ox,0y,0z.
- Hé ba truc trén dugc goi la hé truc toa do Descartes vuong goc Oxyz hay don gidn la hé toa do Oxyz.

- Piém O dugc goi la gdc toa do.
- Cac mat phang (Oxy),(0yz),(0zx) d6i mot vuong goc véi nhau dugc goi la cac mat phang toa do.

Khong gian véi hé toa do Oxyz con dudc goi la khong gian Oxyz .

II. TOA DO CUA PIEM, TOA DO CUA VECTO TRONG KHONG GIAN

1. Toa do cua diém
Trong khong gian Oxyzcho mot diém M tuy y. Bo ba s (x;y,z) duy nhdt sao cho OM=xi +yj +zk
dugc goi la toa do ctia diém M dai voi hé toa do Oxyz . Khi do, ta viet M =(x;y,z) hodc M(x;y;z), trong
do6 x la hoanh do, y la tung dd va z la cao do cta M.

Nhén xét.

N&u diém M co toa do (x;y;2) doi voi hé toa do Oxyz thi:

- Hinh chiéu vudng goc ctia M trén cac truc Ox, Oy va 0z c6 toa do lan lugt la (x;0;0), (0;y;0) va (0;0;2).

- Hinh chiéu vudng goc ctia M trén cac mat phang (Oxy), (Oyz), (Ozx) co toa do lan lugt 1a (x;y;0),(0;y,2),
(x,0;2).

2. Toa do cua vecto
Trong khong gian Oxyz cho vecto 3 tuy y. BO ba s6 (x;y;z) duy nhdt sao cho 4 =X +yj +zk dugc goi
la toa do ctia vectd a di vei hé toa do Oxyz. Khi do, ta viet a =(x;y;z) hoac a(x;y;z).

Nhan xét

- Toa do cta vecto a ciing la toa do ca diém M sao cho OM=3.

X =x'
. [N ]

- Trong khong gian, cho hai vecto a =(x;y;z) va b= (x Yz ) _Khido, 3=b néu va chi néu y=y'
z=17.

Trong khéng gian Oxyz cho hai diém M(x,,;y,,iz,,) Va N(X;YyiZy ) - Khi d6:MN = (X, =X, ¥y = YyiZy =2y )-

Chay:
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+0-j+0-k nén i =(1,0,0).
j

.J+0-k nén j=(0;1,0).

+
o
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+
—
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=
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=
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=

Vi du 1. Trong khong gian Oxyz, dung diém G(2; -1; 3).

Luyén tap 1. Trong khong gian Oxyz cho hinh hop ABCD.ABCD’ cé dinh A trung véi goc O, ¢ AB, AC, AA’ theo
thir ty cung huéng véi cac vecto don vi i, ] k vaco AB= a,AD =b,AA"'=c. M la trung diém canh CD’. Hay xac
dinh toa do cac diém B, C, C' va M.

Vi du 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, biét:
a) OM=i-3]+2k, ON=1i—5k Tim toa do cac diém M,N;

b) =i+ 3]—2@, B:T—3]+4E, E=3T+]. Tim toa do cac vecto 5, B, .

Luyén tap 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, biét:
a) A(=5;—2;1),B(0;4;-11).Tinh ﬁ,@ theo cac vecto T,],E;
b) d=(-32-1), b=(3;0;12). Tinh 4,b theo cac vecto T, ] k.

Vi du 3. Trong mit phang toa do Oxyz, cho cac diém M(O;—1;2), N(2;—3;0) va i=(3-21).
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a) Tim toa do cac vecto OM, ON;

b) Tim toa do diém Pbiét MP =G .

Luyén tap 3.1. Trong khong gian Oxyz xac dinh toa do ctia diém M trong méi truéng hop sau:
a)

b) M ndm trén tia déi cda tia Ox va OM=3;

c) M ndm trén tia Oyva OM=2;

d)

M trung véi goc toa do;

M nam trén tia déi ctia tia Oz va OM = 4.

Luyén tap 3.2. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho M(-2;3;4).

a) Tim toa do cac diém M,,M,,M, lan lugt 1a hinh chiéu ctia M trén cac truc toa d Ox,0y,0z;

b) Tim toa do cac diém M',M',,M'; lan lugt la hinh chiéu ctia M trén cac mdt phing (Oxy),(Oyz),(0zx).

Luyén tap 3.3. Trong khong gian Oxyz xdc dinh toa do cta vecto AB trong mdi truong hop sau:

a) A(2-1,0) va B(15-3); b) A(1—3;7) va B(.=3;7);  ©) A(5;4;9) va B(-5;7;2).

Vi du 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(12;-1), B(2;-1,3), C(=3;5;1). Tim toa do

diém D sao cho tir giac ABCD la hinh binh hanh.

Luyén tap 4.Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD. Biét A(10;1), B(2,1,2) va D(T,—11). Tim toa
do diém C.

Vidu 5. Trong khong gian Oxyz cho hinh hop OABC.O'A'B'C’ ¢ A(1;1,—1), B(0;3;0), C'(2,-3;6).

a) Xac dinh toa do cta diém C.
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b) Xacdinh toa do cac dinh con lai ctia hinh hop.

Luyén rdp 5.1. Trong khong gian Oxyz cho hinh lang try tam gidc ABC.A'B'C’ c6 A(1;0;2), B(3;2;5), C(7;-3;9) va
A'(5;0;1).
a) Tim toa do cda AA'.

b) Tim toa do cua cac diém B',C’.

Luyén rap 5.2. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.ABCD’ c6 A(1;0;1), B(2;1,2), D(1,—1;1), C'(4;5;-5).
Tinh toa do dinh A’ cua hinh hop.

Luyén rap 5.3. Hinh dugi minh hoa mot hé toa d Oxyz trong khong gian cung véi cac hinh vudng cé canh bdng

1don vj. Tim toa do cta diém O,E,F,D,A,B,C,M?

p [
I 4 - et

Luyén rdp 5.4. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 dinh A’ trling véi goc O va
cac dinh D',B’,A lan lugt thudc cac tia Ox,0y,0z. Gia st dinh C c6 toa do la (2;3;5) dai voi hé toa do Oxyz,

hay tim toa do cac dinh con lai cta hinh hop.
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Luyén rdp 5.5. Cho hinh hop dimg ABCD.A'B'C'D’ c6 day la hinh thoi. Hai dudng chéo AC, BD cta day cé chiéu
dailan lugt la a, b. Canh bén AA’ = c. Hé toa do Oxyz c6 goc trung véi giao diém O cta hai dusng chéo hinh thoi,
co truc Ox chira dinh B va tryc Oy chira dinh C nhu hinh vé. Hay xac dinh:
a) Toa do cac dinh ctia hinh hop; 7
b) Toa dd vecto BD'.

=
»
—
Q

Luyén rap 5.6. Trong khong gian Oxyz cho hinh hdp chir nhat ABCD-A'B'C'D" c6 dinh A trung véi goc O va
cac dinh D,B,A" c6 toa do lan lugt a (2;0;0),(0;4;0),(0;0;3). Xac dinh toa do cta cac dinh con lai ctia hinh hop

chirnhat. T
T
/'";. ’1 ------- | - S
LJA=0 y
D

Luyén rap 5.7. Trong khong gian Oxyz,cho hinh hop chr nhat ABCD-AB'CD' c6 dinh A trung véi goc O, cac
i

vecto EACDA‘AQ theo thir tu cung huéng véi ]R va cO AB=5AD=6, AA =9. Tim toa dd cic vecto

AB,AC,AC va AM v6i M 13 trung diém ctia canh CD'.

B

Y

¢

Luyén rap 5.8. Cho tirdién SABC c6 ABC la tam giac vuong tai B, BC =3, BA =2, SA vudng goc véi mat phang
(ABC) va c6 do dai bang 2.
a) Xacdinh mot hé toa do dua trén ggi y cta hinh ve.
b) Tim toa do cac diém A, B, C,S.
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Luyén rdp 5.9. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vu6ng c6 cac canh bang 2, SAD la tam gidc déu va

ndm trong mat phang véi ddy. Goi O, M va N lan lugt la trung diém cta AD, BC va CD. Thiét 1ap hé truc toa do
Oxyz nhu hinh vé. Tim toa d¢ cac dinh cta hinh chop?

Luyén rap 5.10. Cho hinh chdp tir giac déu SABCD c6 AB=1, SA= \/5 Thiét lap hé truc toa do Oxyz nhu hinh

V&, tim toa do cac diém A,B,C,D,S.

Luyén rap 5.11. Cho hinh chop tam giac déu SABC c6 AB=1,SA=2. Goi H la hinh chiéu diém S trén mat
phang (ABC). Thiét lap hé truc toa do Oxyz nhu hinh v&, tim toa do cac diém A,B,C,S,H,K (K 1a hinh chiéu diém

Strén truc Oz).

Luyén rdp 5.12. Cho hinh chép tur gidc déu S.ABCD c6 O la giao diém ctia AC va BD. Biét SA =a, SO =h. Xét hé
toa do Oxyz v6i Ox, Oy, Oz tuong (g la cac dusng thang OB, OC, OS nhu hinh vé. Hay xac dinh toa do cac diém

S,A B, C, D.
V4
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I11. BAI TOAN THUC TE TOA BO CUA VECTO
Vidu 6. Hay mo ta hé toa do Oxyz trong can phong & hinh bén sao cho gdc

O trung v&i goc trén clia can phong, khung tranh ndm trong mat phdang (Oxy)

va mat tran nha trung v6i mat phang (Oxz).

Vidu 7. Mot may bay dang cat canh tur phi truéng. V6i hé toa do Oxyz dudgc thiét Iap nhu hinh dudi, cho biét
M la vi tri cia may bay, OM =14, NOB = 32°, MOC = 65°. Tim toa do diém M.

Luyén tap 7.1. Mot chiéc xe dang kéo cang sgi day cap AB trong cong trudng xay dung, trén dé da thiét lap hé
toa do Oxyz nhu hinh duéi véi do dai don vi trén cac truc toa do bang 1m. Tim toa do cta vecto AB.

Luyén tap 7.2. O mot san bay, vi tri cia mdy bay dudc xac dinh bai diém Mtrong khong gian Oxyz nhu hinh
duti. Goi Hla hinh chiéu vudng goc clia M xudng mit phang (Oxy).
Cho biét OM = 50, (T,ﬁ) —64°, (ﬁ,oTvl) _ 48°.
Tim toa do cta diém M.
............................................................................................................... -
............................................................................................................... i - A
............................................................................................................... E I
............................................................................................................... (} ‘--;. I. fj -
............................................................................................................... i ——
frs - 4 1
............................................................................................................... | ! “x“ - : l,'
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Luyén tap 7.3. Ngudi ta can Iap mot camera phia trén san bong dé phat song truyén hinh mot tran bong da,
camera co thé di dong dé luon thu dugc hinh anh 16 nét vé dién bién trén san. Cac ki su du dinh trong bon
chiéc cot cao 30 m va sir dung hé thdng cap gan vao bén dau cot dé gitr camera 6 vj tri mong mudn.

Mo hinh thiét ké dugc xay dung nhu sau: Trong hé truc toa do Oxyz (don vi do dai trén m6i truc la 1m), cac

dinh ctia bén chiéc cot 1an lugt 1a cac diém |v|(9o;0;30), N(90;120;30), P(0;120;30), Q(o;o;3o).

Gid sir K, la vi tri ban dau cia camera co cao do bang 25 vak M=K N=K P =K Q. Bé theo di qua bong dén

vi tri A, camera dudgc ha thdp theo phuong thing diing xudng diém K, c6 cao d6 bang 19.

Tim toa do clia cac diém KK, va clia vecto KK, .

| B. BE ON TAP CUGI BAI

Phan 1: Cau trac nghiém nhiéu lya chon:
Cau 1: Trong khong gian Oxyz, goi i,jk la cac vecto don vi, khi dé véi I\/I(x;y;z) thi OM bdng

A. —xT—y]—zE. B. xT—y]—zR. C. x]+yT+ zk. D. xT+y]+ zk.
Cau 2: Trong khong gian véi truc hé toa dé Oxyz, cho a=—i+ 2]— 3K, Toa do cua vecto a la
A a(-12-3). B. a(2-3;-1). C. a(-3,2-). D. a(2-1-3).
Cau 3: Trong khong gian Oxyz véi hé toa do (O;T;];R) cho A(2;21)thi toa do clia OA la
A. (2,0,0). B. (220). C. (20,1). D. (2;2,7).
CAu 4: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;—2) va B(2;2;1). Vecto AB c6 toa do 1a
A (-1-1-3). B. (311). C. (133). D. (3;3-1).
Cau 5: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém C(1,5,-2) va G=(-32-1). Biét CD=10,toaddcda Dla
A (-2,3-3). B. (31,1). C. (113). D. (3;3-1).
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Cau 6: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia diém I\/I(3;1;—1) trén truc Oy co toa dd la
A. (3,0,-1). B. (0;1,0). C. (300). D. (0;0;-1).
Cau 7: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyzcho M(4;5;6). Hinh chiéu cia M xuGng mat phang (Oyz) la
M'. Xac dinh toa do M’ .

A. M'(4;5,0). B. M'(4;06). C. M'(4,0,0). D. M'(0;5;6).
Cau 8: Trong khong gian Oxyz cho M ndm trén tia d6i cGa tia Ox va OM =2 Toa do cla diém M la
A. (2,0,0). B. (—2,0,0). C. (0:20). D. (0;0;-2).

Cau 9: Trong khéng gian toa do Oxyz cho diém M(1;1—\/5;2+\/§). Tim diém M' e (Oxz) sao cho do dai doan
thdng MM' ngdn nhat.

A M(114+22-45). B M(11-+2,0). C. M(10:2++5). D. M/(01-+2,2++5).
Cau 10: Cho 3 diém M(2;0;0),N(0;-3;0),P(0;0;4). N&u MNPQ la hinh binh hanh  thi toa do ctia diém Q la

A. Q(-2-34). B. Q(2;3;4). C. Q(342). D. Q(-2-3;-4).
Cau 11: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(O; 0; 0), B(S; 0 0), D(O; 3; 0),
D'(0;3; —3). Toa do diém B’ 1a

A. (30;-3). B. (12-1). C. (21-1). D. (11, -2).
Cau 12: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh lang tru ABCA'B'C’ ¢ cac dinh A(212), B(1-11),
C(0;-20), C'(45-5). Toado BA" bing

A. (59 -4). B. (12-1). C.(25-1). D. (11, -2).
Phan 2: Cau trac nghiém dung sai:
Cau 13: Trong khong gian Oxyz, goi ij,k 1a cac vecta don vi, diém M(2;0;1), N(3;2;4). Cac ménh dé sau duing
hay sai?

a) OM=2i+k.

b) ON=2i+3j+4k .

) MN =2T+]+E.

d) Biét B(a;b;c)th(’)a Mﬁz(—4;3;—1), gidtri a+b+c=5.
Cau 14: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hinh binh hanh ABCDcac diém A(1,0;3), B(23-4),

C(-3;12). Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) OA =T+]+ 3k.
b) AB=CD.
c) AB=(1,3-7).

d)Toa do diém D la D(—a;—2;9) .
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Cau 15: Cho tirdién SABC c6 ABC la tam gidc vudng tai B, BC =4, BA = 3, SA vuong goc v6i mat phang (ABC)

va c6 do dai bang 2. Thiét 1ap hé truc toa do Oxyz nhu hinh vé 2
Cac ménh dé sau dang hay sai?
a) Toa do diém C la C(-4;0;0).
b) Toa do diém A la A(0;3;0).
¢) Toa do cla vecto AC la (=4;3;0).
d) Toa do ctia diém S 1a (2,2:2).

Cau 16: Mot chiéc xe dang kéo cdng sgi day cap AB trong cong truong xay dung, trén do da thiét 1ap hé toa do
Oxyz nhu hinh vé véi do dai don vi trén cac truc toa do bang 1m.

Cac ménh dé sau dang hay sai?
a)Toa do diém Ala A(0;8:0).
b)Toa do diém Hla H(0;10;0).

¢) Do dai BH bing 10/3m.

d) Toa do clia AB bang (10\/3;3;—8) .

Phan 3: Cau trac nghiém tra I3i ngan x
Cau 17: Trong khdng gian Oxyz, cho diém M(B;—1;1). Goi M' 1a hinh chiéu vudng goc cua diém Mtrén truc Oz,

diém M'cé cao dd 1a bao nhiéu?

Cau 18: Trong khong gian Oxyz cho AO =—-27+2] K, B(1;—1;3). Toa do vecto AB = (a;bsc), giatri a+b+c
bang bao nhiéu?
Cau 19: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1), B(2,—1;3), C(~2;3;3). Biém M(a;b;c)

la dinh thér tu cda hinh binh hanh ABCM, khi do P=a’ +b* —c? c6 gia tri bang bao nhiéu?
Cau 20: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang 2. Thiét lap hé truc

toa do Oxyz nhu hinh v&. Vecto AC'=ai+bj+ck, gid tri a+b-+c bing bao

/ 6 o D'
nhiéu? I

Cau 21: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hinh ldng tru ABC.A'B'C’ c6 cac dinh A(—2;1;1), B(4;—1;—2),

C(0;-3,0), C'(4;6;-5). Toa do BA’ bing (a;b;c), gid tri a+b+c bang bao nhiéu?

Cau 22: G mot san bay, vi tri ciia may bay dugc xac dinh bai diém M
trong khong gian Oxyz nhu hinh vé. Goi H la hinh chiéu vuéng géc cla s

M xudng mat phdng(Oxy). UM
Cho biétOM =40, (OH,])=32°, (OC,0M) =72 k &

. : \ oy~J + B
Tong cac hoanh do, tung do va cao do cua diém M bdng bao nhiéu? s T o o
(lam tron két qua dén hai chir s6 thap phan). Az v T e '

H
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| . BAI TAP TRAC NGHIEM TONG HOP

Cau 1: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cac vécto don vi trén cac truc Ox, Oy, Oz lan lugt la T, ], E,
cho diém M(2;-1; 1). Khdng dinh nao sau day la dung?
A. OM=2i—j+k . B. OM=i+j+2k. C. OM=k+j+2i . D. OM=2k—j+i.
Cau 2: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz gid su u=2i+ BE—E, khi do toa do véc to u la
A. (—2;3;1). B. (2;3;—1). C. (2;—3;—1). D. (2;3;1).
Cau 3: Trong khong gian Oxyz v6i hé toa do (O;T;];E) cho A(2,21) thi OA bing
A. 27 +k. B. 2j+k. C. i+2j+k. D. 2i +2j +k.
CAu 4: Trong khong gian Oxyz, cho diém M ndm trén truc Ox sao cho M khong trung véi géc toa do, khi do

toa do diém M c6 dang

A. M(a;0,0),a#0. B. M(0;b;0),b 0. C. M(0;0;¢),c#0. D. M(a;11),a#0 .
Cau 5: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1%,-2) va G=(-213). Biét AB =1, toado cda B I3
A (-127). B. (31,1). C. (113). D. (3;3-1).
Cau 6: Trong khong gian Oxyz véi hé toa do (O;T;];R) cho OA = —2i +5k. Tim toa do diém A.
A. (5-2,0). B. (-2;0;5). C. (-2,50). D. (-2,5).
Cau 7: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho diém M thoa man hé thuc OM=2i+k. BO s6 nao dudi day la
toa do cta diém M?
A. (0;21). B. (2,01). C. (210). D. (0;1.2).
Cau 8: Trong khdng gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(1,3;-2) va B(4;-5;2). Toa do clia véc to AB la
A. (-3;8-4). B. (3-8;4). C. (32;4). D. (-3;2,4).
Cau 9: Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, diém nao sau day ndm trén truc 0z?
A. A(1,0,0). B. A(0;10). C. A(0;0;2). D. A(21,0).
Cau 10: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, diém nao sau day nam trén mat phang Oxy?
A A(1,23). B. A(0;1,2). C. A(0,0,2). D. A(2,0,0).
Cau 11: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém M(3;1,0) va MN = (-1-1,0). Tim toa do cta diém N.
A. N(-2;0,0). B. N(2,0;0). C. N(420). D. N(-4,-2,0).
Cau 12: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Tim toa do diém A la hinh chi€u vudng goc ciia A lén mat
phdng (Oyz).
A. A,(1,0,0). B. A,(0;23). C. A (10;3). D. A (120).
Cau 13: Cho diém M(1;,2,-3), khoang cach tirdiém M dén mat phang (Oxy) bang
A. 2. B. -3. C.1. D. 3.
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Cau 14: Cho diém M(-2;5;0), hinh chiéu vudng goc cta diém Mtrén tryc Oy la diém

A. M(250). B. M'(0;-5;0). C. M(0;5,0). D. M'(-2;0;0).
Cau 15: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho vecto AO = 3(T+ 4]) —2E+5]. Toa do cta diém A 1a

A. A(3;5-2). B. A(3,-2; 5). C. A(317;2). D. A(=3-17;2).
Cau 16: Trong khong gian Oxyz. cho diém A(1,2,—3). Hinh chiéu vudng goc clia A lén mat phang (Oxy) 6 toa
do la

A. (0;2-3). B. (10,-3). C. (12,0). D. (1,0,0).
Cau 17: Trong khong gian vai hé truc toa do Oxyz cho diém I\/I(x;y;z). Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao
dung?

A. N&u M’ ddi xing véi Mqua mét phang (Oxz) thi M'(x;y;~z).

B. Néu M’ dGi xtmg véi Mqua Oy thi M'(x;y;-z).

C. Néu M’ ddi ximg véi Mqua mét phang (Oxy)thi M'(x;y;~z).

D. N&u M’ di xing v6i Mqua géc toa do Othi I\/I’(2x;2y;0).
Cau 18: Trong khong gian Oxyz, toa do diém ddi ximg cia M(1,2;3) qua mat phang (Oyz) la

A (0;2;3). B. (—1;—2;—3). C. (—1;2;3). D. (1;2;—3).
Cdu 19: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;—3;5) .Tim toa do A’ 1a diém doi xtmg véi A qua truc Oy .

A A'(235). B. A'(2,-3;,-5). C. A'(-2-35). D. A'(-2-3;-5).
Cau 20: Trong khong gian Oxyz cho A(2;-21),B(1;,-13). Toa d6 vecto AB 13

A (-1712). B. (-3;3;,—4). C. (3;-3;4). D. (1,-1,-2).
Cau 21: Trong khong gian toa do Oxyzcho ba diém M(1;%,1),N(2;3;4),P(7;7;5) . D& tir giac MNPQ la hinh binh
hanh thi toa do diém Q la

A. Q(-6;52). B. Q(6;5;2). C. Q(6;-5.2). D. Q(—6;-5-2).
Cau 22: Trong khong gian toa do Oxyz cho diém M(1;—\/§;\/g). Tim diém M'e Ox sao cho do dai doan thang
MM' ngan nhat.

A M (=1,0,0). B. M'(1,0,0). C. M(10:43). D. M/(1—2;0).
Cau 23: Trong khdng gian toa do Oxyz cho diém M(\/E;O;\/g). Tim diém M'e Oy sao cho do dai doan thiang
MM' ngan nhat.

A M(0;—2;0). B M/(v2:0,0). c. M(0,043). D. M'(0;0;0).
Cdu 24: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1; 2,-1), B(2-1 3), C(-35 1). Tim toa do
diém D sao cho t(rgiac ABCD la hinh binh hanh.

A. D(-2;8;-3). B.D(-22;5). C. D(-4;8;-5). D. D(-4;8-3).
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Cau 25: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho hinh hop ABCDA'B'C'D’. Biét A(2;4;0), B(4;0;0),

C(-14;-7) va D'(6;8;10). Toa do diém B’ la

A. B'(8;4;10). B. B'(6;12,0). C. B'(10;8;6). D. B'(13;0,17).
Cau 26: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCDA'B'C'D’ co A(10;1), B(212), D(1,—-11), C'(45-5).
Tinh toa d6 dinh A’ ctia hinh hop.

A A'(34-6). B. A'(4;6,5). C. A'(20.2). D. A'(3,5-6).
C4u 27: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(1;O;1), B’(2;1;2), D’(1;—1;1),
C(4;5;—5). Goi toa do ctia dinh A'(a;b;c). Khido 2a+b+c bang?

A 7. B. 2. C. 8. D. 3.
Cau 28: Cho hinh lap phuong ABCD.AB'CD’ ¢ canh bdng 1, diém A trung v6i géc toa do O, B ndm trén tia Ox,
D ndm trén tia Oy va A’ ndm trén tia Oz. K&t luan nao sau day sai?

A. A(0;0,0). B. D'(0;11). C. C'(111). D. A'(1-1-1).
Cau 29: Trong khong gian Oxyz, cho 3 vecto a = (—1;1;0), b= (1;1;0), c= (1;1;1). Cho hinh hop OABC.O'A'B'C’
théa man diéu kién OA = 3,0B =b,0C' =¢. Toa dd clia CC' bang

A (=TT B. (-1.-1:1). C. (-11.0). D. (1.1,7).

Cau 30: Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai A va canh BC =22 Canh bén SA va
vuong goc véi mat phdng (ABC). Thiét 1ap hé truc toa do Oxyz nhu hinh vé.

Toa do diém C la

A. (2\5;0;0). B. (\E;o;o). C. (—2\5;0;0). D (—\5;0;0).

Cau 31: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai A va canh BC =4. Canh bén SA va vuong
goc véi mat phang (ABC). Thiét lap hé truc toa do Oxyz nhu hinh vé.

Toa do diém A la
A. (2,0,0). B. (0;2,0). C. (0-2,0). D. (0;40).
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Cau 32: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai A va canh BC = 2. Canh bén SA =2

va vuong goc voi mat phang (ABC). Thiét lap hé truc toa do Oxyz nhu hinh vé.
(H 1a hinh chiéu diém Strén truc 0z).

Toa do diém S la
A. (2\/5;0;0). B. (0;2\/5;2). C. (—2\/5;0;0). D. (—\/5;0;0).

Cau 33: Cho hinh chép S.ABC c6 ba canh SA, AB, AC ddi mot vudng goc va AB =AC =AS =2. Thiét lap hé
truc toa do Oxyz nhu hinh vé.

Toadd clia AS bang
A. (2;0,0). B. (0:20).

C. (0;—2;0). D. (0;0;2).

Toa do diém S la

A. (2\/5;0;0). B. (0;2\/5;2).
C. (—2\/5;0;0). D. (—\/E;o;o).

Cau 35: Cho hinh chdp tam giac déu SABC c6 AB=2, SA=3. Goi H la hinh chiéu diém S trén mat phang
(ABC). Thiét Iap hé truc toa do Oxyznhur hinh vé.
(K 12 hinh chiéu diém Strén truc 0z).

Toadd clia AS bang

A. (OEEJ B. (O;%;@].

"3 3

c.[ 023, EJ b [0 _i_ﬂJ

3 3 3
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Boi 3.

BIEU THUC TOA PO CUA CAC PHEP TOAN VECTO
| A. Li THUYET

I. BIEU THUC TOA DO CUA PHEP CONG HAI VECTO, PHEP TRU HAI VECTO, PHEP NHAN MOT
SO VoI MOT VECTO

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a =(xy;z) va b=(x’y’;z’). Ta co:
o d+b=(x+xjy+yiz+7);

o d-b=(x-xy-yiz-7);

o ki =(kcky;kz) voi k 1a mot so thuc.

e Vectgd= (x;y;z) cing phuong véi vecto b = (x y;2')# 0 khi va chi khi ton tai s6 thuc k sao cho:

x =kx’

y =ky’
z=kz'.

Trong khong gian Oxyz cho ba diém khong thang hang A(x,;y,;z, ),B(Xy;¥,i2, ) Va C(xGyeiz, ) . Khi do:

) N 2 L X+ X + Z +7Z
—ToadétrungdlemcuadoanthangABIa( A2 B;yA )/B; A B);

2 2

3 3

A L X, X+ X +y. +y. Z,+27. +2
—Toad(f)trc,)ngtamcuatamglacABCIa{A 33 C;yA Ye yc;A 8 Cj.

Vidu1.
a) Cho d=(2-1%5), b=(0;3-3), c = (1:4:—2). Tim toa do cta vecto 8:25—%B+3E.

b) Cho ba diém A(2;-1;5), B(2;,—1,3), C(1;3;—2). Ba diém A, B, C c6 thang hang khong? Vi sao?

Luyén tap 1.1. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(5;-3;0), B(2;1;~1), C(4;1;2).
a) Badiém A, B, C co thang hang khong? Vi sao?
b) Tim toa do cta vecto U=2AB+AC — 5BC.
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Luyén tap 1.2. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto @ = (2;1;5) vab= (2:2;1). Tim toa d cua mi vecto sau:

a) a+b: b) 33-2b.

Luyén tap 1.3. Trong khong gian Oxyz cho ba vecto a = (3;1;2),5 =(=3,0;4) va € =(6;—1;0). Tim toa do ctia moi
vecto sau:

a) a+b+¢ b) 23—3b—5¢.

Luyén tap 1.4 Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai vecto a = (0;1,3) va b= (-2;3;1).
a) Tim toa do cda é—B;

b) Biét 2x +3a=4b tim toa do cda vectd x ?

Luyén tap 1.5. Trong khong gian Oxyz, cho 5(—2;2;0), 5(2;2;0), 5(2;2;2). Tim:

2 (B wfed o5~ afi+bad]

Luyén tap 1.6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac vecto a = (3m+13), b= (t-3;2n). Tim m, n dé

c4c vecto a, b cung huéng.

Luyén tap 1.7. Trong khdng gian Oxyz cho a=(2,-5;3);b=(0;2-1); c = (1,7:2); d =(0;-17;-2).
a) Timu=a—4b-2c.

b) Tim m; n; p biét ring: d=ma+nb+p.c.
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Luyén tap 1.8. Trong khong gian toa do Oxyz cho 2 vecto u=(x; 2x—3;2) va v=(y;-4;8). Timx vay dé u

va v cung phuong.

Luyén tap 1.9. Trong khong gian Oxyz cho ba diémM,N,P biét OM = —47 + 3] + 3k, N(&;—4:2) va P(3;6;—1).

a) Tim toa do ctia cac vecto MN, MP. Tir do chimg minh rang ba diém M,N,P khong thang hang.
b) Tim toa do cla vecto W+N5, tirdo suy ra toa do cta diém Q sao cho tir giac MNPQ la hinh binh hanh.
c) Tinh chu vi ctia hinh binh hanh MNPQ

Vidu 2.
a) Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(3;7;2) va B(5;%1). Tim toa do trung diém M cda doan thang AB.
b) Cho thém diém C(4;—4;-2). Tim toa do trong tam G cta tam giac ABC.

Luyén tap 2.1. Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(1; 3; -5), B(2; 1; 4).
a) Tim toa do trung diém M cta doan thang AB.

b) Tim toa do diém N, biét rang N thudc doan thang AB va NA = %NB.

c) Tim toa do trong tam cua tam gidc OAB.
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Luyén tap 2.2. Trong khong gian toa do Oxyz cho 2 diém A va B théa man OA =3i—2j—4k va AB=i-2j.Tim

toa do trung diém | clia AB.

Luyén tap 2.3. Trong khong gian toa do Oxyzcho ba diém A(1,-2;3), B(—1,2;5), C(0;0;1).
a) Chungminh A, B, C la ba dinh cia mot tam giac.
b) Tinh chu vi cta tam gidc.
) Tim toa do trung diém cac canh ctia tam giac.
d) Tim toa do trong tam G cla tam gidc ABC.
) Tim toa do diém D dé tirgiac ABCD la hinh binh hanh. Tim toa do tam cta hinh binh hanh ABCD.

Luyén tap 2.4. Trong khong gian vai hé toa do Oxyz cho hai diém A(2;11),B(~%,23). Tim toa do diém M sao
cho AM =2BM.

Luyén tap 2.5. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho ba diém A(1,-1,3),B(2,-3;5), C(~1,—2;6). Biét diém
M(a;b;c) thoa man MA +2MB —2MC =0, tinh T=a—b+c.

Luyén tap 2.6. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(2;5;3),B(3;7;4),C(x;y;6). Tim gia trj ctia x,y dé ba diém
A,B,C thang hang.
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Luyén tap 2.7. Trong khong gian Oxyz cho diém M(3;2;-1).

a) Timtoado M’ ddi ximg véi M qua mat phang (Oxy).
b) Biém M, (a;b;c) d6ixtmg cia M qua truc Oy, Tinh a+b+c.

I1. BIEU THUC TOA BO CUA TiCH VO HUONG

Trong khong gian Oxyz, tich vo huting ctia hai vecto d=(xy;z) va b=(x’;y’;z) dugcxéc dinh bei cong
thuc: a-b=xx+yy+27'.

Luuy.

- Hai vecto 3 va b vuong goc véi nhau néu va chi néu xx'+yy'+zz'=0.

-Néu a=(xy;z) thi |§1|=\/§1j=\/x2 +y 47

-Néu d=(xy;z) va B:(x';y’;z') 12 hai vecto khac 0 thi:

_o\ ab xx'+yy' +z7'

cos(a,b)= a = )
( ) ‘éHb‘ \/xz +y +7 -\/x‘2 +y’+17°

Vi du 3. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho vects u= (3;0;1) vav= (2;1;0).
a) Tinh tich v hutng u.v.

b) Tim (El+:/)2.

Vi du 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho haivecto a =(2;1:2) va b=(1,0;—2). Tinh cos(S,B).

Luyén tap 4.1. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai véc to ﬂ=(2;3;—1) va Qz(S;—LL;m). Tim m

déulv.
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Luyén tap 4.2. Cho ‘5‘ = 2;‘5‘ =5, goc gitia hai vecto avab bang 2?75’ u=ka—b; v=a+2b. Timk dé u vuong

goc vai v.

Luyén tap 4.3. Trong khong gian Oxyz cho ba vectd a =(3;1,2), b =(-3;0;4) va ¢ =(6;-1,0).

Tinh cdc tich vo hutng 3-(-b) va (23)-C.

Luyén tap 4.4. Trén mat phng toa do Oxy, cho tam gidc ABC biét A(13), B(—Z;—Z), C(3;1). Tinh cosin goc

A cla tam giac.

Luyén tap 4.5. Trong khong gian Oxyz cho tam gidc ABC c6 A(1,0;1),B(0;—3;1) va C(4;-1,4).
a) Tim toa do trong tam cua tam gidc ABC.
b) Chng minh ring BAC =90°.
c) Tinh /?B\C

Luyén tap 4.6. Cho hinh chép O.ABC c6 ba canh OA, OB, OC do6i mot vuong goc va OA =0B=0C =a. Goi

M & trung diém canh AB. Goc tao béi hai vecto BC va OM bang bao nhiéu?
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Luyén tap 4.7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCDla hinh chr nhat c6 SA=3, AB=4, AD=5 va SA vudng

goc v6i mat phang (ABCD). Xét hé toa do Oxyz véi O triing A va cac tia Ox, Oy, Oz lan lugt triing véi cac tia
AB, AD, AS.
a) Xacdinh toa do tam ctia hinh chir nhdat ABCD.

b) Tinh SC.
¢) Tinh (BD,SC).

Luyén tap 4.8. Trong khong gian toa do Oxyz cho ba diém A(2;5;1), B(—2;—6;2), C(1,2-1) va diém I\/I(m;m;m),

de

M—B—ZA—C‘ dat gia tri nho nhdt thi m bang bao nhiéu?

Luyén tap 4.9. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC cd A(-1,2;4), B(3;0;,—-2), C(1;3;7). Goi D la chan

duong phan gidc trong clia goc A. Tinh do dai ‘@‘

Luyén tap 4.10. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho tam gidc ABC biét:

A(2;51), B(-2,-6;2), C(1,2,—1). Tim toa do chan dudng cao H ké tir A clia tam giac ABC.
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l1I. CACH TIM TOA BO CUA MOT VECTO VUONG GOC VOI HAI VECTO CHO TRUGC

a

e Cong thirc dinh thic: z =ad-bc.

C

o Cho2vectd: u=(x,y,z,);v=(x,;y,;,) khong cting phuong, khi dé

W= (y1z2 —Y,2,; X, —Z,X;; Xy, —X,y, ) vudng goc vdi ca hai vecto u va v.

e Dinh nghia tich cé hudng cla 2 vecto:

Cho 2 vectd: u=(x;y,iz, )iV =(X,;y,i2,).

4 X

Khi d6 tich c6 hu6ng ctia 2 vecto u = (x1;y1;z1);§ = (xz;yz;zz), ky hiéu: [Gﬂ la mot vecto va dudc tinh
y] Z] . . X'l y]
X

nhu sau: [G,§]=(y2 Zz, — ,Xz v,
Tinh chat: [Gﬂ L [G,ﬂ Lv: [Gﬂ _ —[C,G} A=)

= PO dai cua vectd tich co hudng ‘[ﬂﬂ‘ = H.M.sin(u,v).

z

] = (Y1zz — Yo X, = 4% XY, _Xz)/1)'

»  Haivecto u; v cung phuong <

1

G,ﬂ ~0(0:0;0). :

. g e
= Dién tich tam gidc ABC: S, :—‘[AB,AC].

N

<l

Vi du 5. Cho hai vecto a = (1;0;—2); b= (0;1;3). Hay tim mot vecto khac 0 vudng goc véi ca haivecto a va b.

Luyén tap 5.1. Tim tich c6 huéng cuia cac cdp vectd sau:

a) a=(-314); b=(1-12); b) a=(135); b=(2-13).

Luyén tap 5.2. Cho 2 vecto U= (12,-1); V= (1,-3;x). Tim x biét rang ‘[ﬂ,\?}‘ = \/%

Luyén tap 5.3. Cho 3 vectd U= (1x;,-1); v =(0;21); w = (x;7:2).Tim x biét ring [Gﬂ.@ 0.
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u =\/5; v|=3. Goc gilia 2 vecto uvavla 45°  do dai vecto [56,—3\7}

Luyén tap 5.4. Cho 2 vecto U va v biét

[a:

Luyén tap 5.5. Trong khong gian toa do Oxyz, cho cac diém A(3;1,-1); B(1;,0;2); C(5;0;0). Tinh dién tich tam giac
ABC.

IV. CAC BAI TOAN THUC TE VE BIEU THUC TOA DO CUA CAC PHEP TOAN VECTO

Vi du 6. Trong khong gian véi mot hé truc toa do cho truéc (don vi lay theo kilomét), ra da phat hién mot chiéc
may bay di chuyén v6i van toc va huéng khong doi tir diém A(800;500;7) dén diém B(940;550;8) trong 10 phut.
Néu mdy bay tiép tuc gilr nguyén van toc va huéng bay thi toa d ctia may bay sau 5 phut tiép theo la gi?

>

Luyén tap 6.1. Nhing can nha go trong hinh du6i dugc phac thao dugi dang mét hinh lang try dirng tam giac
OAB.O'A'B' nhu trong hinh dui. V6i hé truc toa do Oxyz thé hién nhu hinh bén canh (don vi do |4y theo
centimét), hai diém A' va B' co toa do 1an luct 1a (240;450;0) va (120;450;300). TUr nhing thong tin trén, co

thé tinh dugc kich thu6c mdi chiéu ctia nhiing can nha gb khong?
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Luyén tap 6.2. Hai chiéc khinh khi cau bay lén tir cung mét dia diém. Chiéc thi nhdt nam cach diém xudt phat

2km vé phia nam va 1km vé phia dong, dong thai cach mat dat 0,5km. Chiéc thir hai ndm cach diém xuat phat
1km vé phia bac va 1,5km vé phia tay, dong thoi cach mat dat 0,8km.

Chon hé truc toa do Oxyz véi goc O dat tai diém xudt phat cta hai khinh khi cau, mdt phang (Oxy) trung véi
mat ddt véi truc Ox huéng vé phia nam, tryc Oy hutng vé phia dong va truc Oz huéng thang dimg Ién trai,
don vi do ldy theo kilomét.

a) Tim toa do ctia mdi chiéc khinh khi cau déi véi hé toa do da chon.

b) Xac dinh khoang cach gitia hai khinh khi cau (lam tron két qua dén chir s6 thap phan thi hai).

-
"
.
"
i
i

i

i
[ L
] .rr
] _..'
¥
i
S e e e

Luyén tap 6.3. Trong khong gian, xét hé toa do Oxyz c6 goc O trung véi vi tri cia mot gian khoan trén bién,
mat phang (Oxy) trung véi mat bién (dugc coi la phang) véi truc Ox hu6ng vé phia tay, truc Oy hutng vé phia
nam va truc Oz huéng thang ding Ién trai. Bon vi do trong khong gian Oxyz 1dy theo kilomét. Mot chiéc ra da
dat tai gian khoan c6 pham vi theo doi la 30 km. Hoi ra da co thé phat hién dugc mot chiéc tau tham hiém co

toa do la (25;15,-10) dGi véi hé toa do noi trén hay khong? Hay giai thich vi sao.

Luyén tap 6.4. MOt thiét bi tham do day bién dang lan véi van tdc v =(10;8;-3) (Hinh 1). Cho biét van tdc clia
dong hai luu ctia viing bién 1a W = (3,5;1;0)

a) Tim toa do cla vecto tong hai van téc vva w.

b) Gia str thiét b tham do lan vei van tc u=(7;2,0), hay néu nhan i

xét vé vecto van téc ciia no so véi vectd van téc cua dong hai luu. m
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Luyén tap 6.5. Mot thiét bi tham do day bién (Hinh 2) dugc ddy bai mot lyc f = (5:4,-2) (don vi:N) giup thiét

bi thuc hién do doi a = (70,20,-40) (don vi:m). Tinh cdng sinh bdi lic f.

Luyén tap 6.6. Trén phan mém md phong viéc diéu khién drone giao hang trong khong gian Oxyz, mot doi
gom ba drone giao hang A,B,C dang c6 toa do la A(1;1;1),B(5;7;9), C(9;11;4). Tinh:
a) Cac khoang cach gitta m6i cap drone giao hang.

b) Goc BAC .

Luyén tap 6.7. Tinh cong sinh bdi lyc 5(20;30;—10) (don vi:N) tao bai mot drone giao hang, khi thuc hién mot
do dich chuyén d=(150,200;100) (don vi: mm).

Luyén tap 6.8. Mt chiéc may quay phim & dai truyén hinh dugc dat trén
mot gia dd ba chan véi diém dat P(0;0;4) va céc diém tiép xic véi mat dat cia ba chan lan lugt 1a Q,(0;-1,0),
V31 31 .
—:=0 =| ———;—:0|. Biét rang trong lugn
o[:30) 0-(-E ) sacirseio

Tim toa do cla cac luc ﬁFZE tac dung |én gia da?
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Luyén tap 6.9. MGt toa nha cd dang hinh hop chir nhat véi kich thutc chiéu dai 35 m, chiéu rong 15 m, chiéu
cao 30 m. T4t ca cac tang déu cao 5 m. Ngudi ta dinh vi cac vj tri trong toa nha dya vao mot hé truc toa dé Oxyz
nhu hinh vé.

a) Huong dang ding & diém A(20; 5; 20) va di chuyén dén thang
may dé xudng sanh cho don khach. Biét vi tri vao thang méy cd hoanh
do x=15va tung do y = 3, hoi Huong mat thdi gian bao lau (don vi giay)
dé di dén thang may néu nhu c6 ay di bd véi van téc 1,5 m/s?

b) Huong vua dat mot bo phat song wifi trong phong lam viéc cua
minh tai v tri c6 toa do (25; 5; 20). Do yéu cau cla cong viéc, Huong
thudng phai ding 6 ban 18 tan cé toa do (5; 0; 0) dé don khach. Hoi néu
ngoi & ban |& tan cho khach thi dién thoai cia Huong c6 bat dugc song
wifi phat ra ttr phong lam viéc cia minh hay khong? Biét rang viing phu
song bd phat wifi noi trén cd ban kinh 30 mét. Lam tron két qua tinh
toan dén hang phan mui.

Luyén tap 6.10. Hién nay, viéc di chuyén cta con ngudi hét stic dé dang, thuan lgi du bang dudng bo, dudng
sat, duong hang khong hay ducng bién. Tat ca dé déu nho vao hé thdng dinh vi toan cau GPS, ma hé thong nay
dugc xay dung dua trén viéc dung hé truc toa do Oxyz cd dinh gan vai trai dét, tr do xac dinh toa do cac diém
trén do. Cu thé, cac diém mat dat dugc dinh vi GPS trong hé toa do dia tam xay dung trén Elipxoid WGS-84. Hé
toa dd co géc toa do O la tam trai dat, truc OX la duong thang ndi tam trai dat vai giao diém kinh tuyén goc cat
dudng xich dao; truc OY vudng goc vé6i OX, truc OZ trung véi truc quay trdi dat va vudng goc voi mat phang
XOY .

Kinh tuyeén goc

Xich dao

\Ir

Pé hiéu don gian nguyén ly hoat dong ctia hé thdng GPS, ta xem mat cau tam O la trai dat. biém M la ching
ta, ngudi can dinh vi. Biém A, B, C la cac vé tinh bay xung quanh trdi dat. Béi vi chiing ta séng trén bé mat trai
dat, nén cac diém M s& chi nam trén dudng tron tam O. Toa do cac vé tinh A, B, C la hoan toan xac dinh dugc.
Khoang cach MA, MB, MC xéc dinh bang cach trao d6i song gitia vé tinh va thiét bj. Dua vao thai gian va van
toc ma tinh dugc khoang cach. T do, cac vé tinh tinh toan va xac dinh toa do (kinh do, vi do) ctia ching ta trén
trai dat. Turkinh do, vi do thiét bi xac dinh dugc dia diém cu thé ma chung ta dang 4. \
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A
@

L

X/ V&i hé Oxyz, can it nhat 3 vé tinh dé xéc dinh toa do
Tu mot tin hiéu phat ra trén mat dat tai diém M, co ba vé tinh nhan dugc tin hiéu va do dugc khoang cach lan
lugt nhu sau: MA = 25 nghin kilomét; MB = 21 nghin kilomét; MC = 22 nghin kilomét,
trong dd, A la vj tri vé tinh thir nhat co toa do (5; 24; 11); B la vi tri vé tinh thir hai c6 toa do (13; 4; 23); Cla vi tri
vé tinh th(r ba cd toa do (9; 12; 22). Mai don vi trén hé truc toa do tuong (mg 1000km trén thuc té. Biét ban
kinh trdi dat xap xi 6,4 nghin kilomét. Tim toa do diém M va xac dinh vi tri dia i tai diém M.
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| B. BE ON TAP CUGI BAI

Phan 1: Cau trac nghiém nhiéu lya chon:
Cau 1: Trong khong gian véi hé truc toa dé Oxyz, cho a = it 2]— 3K Toa do cda vects a la

A (-12-3). B. (2-3-1). C. (2-1-3). D. (-3;,2-1).
Cau 2: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(22;1). DG dai doan thang OA la

A. OA=+5. B. OA=5. C.0A=3. D. OA=9.

Cau 3: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto @ = (1,2;3),b =i+ j—2k. Toa dd vecto Ti=3+bla
A. (0;,—1,-5). B. (2,-1,1). C. (2,3;7). D. (0;-1,7).

Cau 4: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a = (1;2;3);5 =(2;2;-1);C = (4;0;,-4). Toa do clia vecto d=3d-b+2¢

la

A d= (—=7;0;,—4). B.d= (=7,0;4). C.d= (7;0;-4). D. d= (7;0;4).
Cau 5: Trong khong gian Oxyz, cho A(—1,0;1) va B(1,—1,2) toa do véc to AB la

A. (2;—1;1). B. (O;—1;—1). C. (—2;1;—1). D. (O;—1;3)

Cau 6: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1,2;0),B(~1;,0;—-2). Tim toa do trung diém M ctia doan thang
AB.

A M(=1—-1-1). B. M(0;1,—1). C. M(0;2;-2). D. M(-2-2-2).
Cau 7: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC c6 trong tam G(—3;14) va A(1,0;,-1),B(23;5).
Toa do diém C la

A. C(-6;2,0). B. C(4;2-1). C. C(-12,0:8). D. C(3-1-5).
Cau 8: Trong khong gian Oxyz, cho a = (—3;1;2) vab= (O;—4;5). Gid tri ctia ab bing

A. 10. B. -14. C. 6. D. 3.
Cau 9: Trong khong gian Oxyz, cho hai vects u=(2,—11), v =(~3;4;-5). 56 do clia goc gitia hai vecto uvav
bang

A. 150°. B. 120°. C. 60°. D. 30°.
Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;3), B(~2;—4;9). Piém M thudc doan thang AB sao cho

MA = 2MB. B9 dai doan thang OM la

A.5. B. 3. c. 7. D. /54.

Cau 11: Cho hinh chop S.ABCD co day la hinh vuong canh bing3, SA=14 va SA L (ABCD). Chon hé truc Oxyz
c6 goc toa do tai A; cac diém B, D, S lan lugt trén cac tia Ox,0y,0z. Xac dinh toa do diém C.

A. (3,0,0). B. (0;0;3). C. (0:33). D. (3;3,0).
Cau 12: Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD. AB'C'D’ co A(0;0;0),B(3;0;0), D(0;3;0) va
D'(0;3;-3). Toa do trong tam cta tam giac AB'C' 1

A. (1;1;—2). B. (2;1;—1). C. (1;2;—1). D. (2;1;—2).
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Phan 2: Cau trac nghiém dang sai

Cau 13: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba vecto 5(1;2;3);5(2;2;—1);6(4;0;—4). Cac ménh dé
sau dung hay sai?
a) Toado 2a la (2;4:6).
b) Toadd a+b la (3;4;0).
¢ blec.
d) Cho X+b=3+2¢,dd daicta X bang 65.
Cau 14: Trong khdng gian Oxyz, cho 3 vecto a = (-1%0), b= (1;1;0), c= (1;1;1). Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Toado a-b la (0;2,0).
b) ab=1.
.
c) cos(b,c)=—.
) cos(b,c) =
d) Cho X=(2mn), gia tri mn d& X cung phuong véi blam=n=2.
Cau 15: Trong khong gian Oxy , cho tam gidc ABC biét A(1;3,0), B(-2,-2;0), C(3;1,0).
Cac ménh dé sau dang hay sai?
a) Toa dd cda vecto ABIa (-3-50).

b) Toadd clia 2AC 1 (2-20).

) Toa dd trung diém cta doan thang BCla G;—%;OJ.
d) Cosingoc A bdng %
17

Cau 16: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.AB'C'D’ co A(0;0;0), B(2;0;0); D(0;4;0),

A'(0;0;4). Cac ménh dé sau dung hay sai? 2 D
a) AB=D'C'. B/f—i (o4
—_— Al ______________ .
b) Toadd cia AA la (0;0;4). 2 D
R . - (24 BE c
c) Toado trong tam tam giac ABD la (ggoj

d) Do dai doan thang AC’ la J6.

Phan 3: C4u trac nghiém tra I6i ngan:

Cau 17: Trong khong gian Oxyz, cho é=(2;3;2) va B=(1;1;—1). Vecto a—b c6 toa do la (a;b;c), gia tri

a+b+c bdng bao nhiéu?

Cau 18: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;—3;1), B(3;0;—2). Po dai doan thdng AB bdng bao nhiéu?
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Cau 19: Trong khong gian Oxyz, cho cdc véc to u=2i-2j+k, v=(m2m+1) véi m la tham s8 thic. C6 bao

nhiéu gia tri cia m dé H =M?

Cau 20: Trong khong gian Oxyz cho ba diém M(2;3,—1), N(=151) va P(m—12). Tim m dé tam giac MNP
vuong tai N.

Cau 21: Cho hinh hép chir nhat ABCD.AB'C'D’ c6 AB =2;AD = 3;AA"=4. Chon hé truc toa d6 Oxyz cd géc O
tring véi A, cac diém B; D; A’ lan lugt thuoc Ox; Oy; Oz. Toa dd ctia C' 1a (a;b;c), gid tri a+b+cbdng bao
nhiéu?

C4u 22: Mot may bay tryc thang chuyén dong thang déu tur thanh phd A co toa do (600;200;200) dén thanh
pho B co toa do (200;500;100) va thai gian bay quang dudng AB la 3 gid. Toa do cia mdy bay truc thang tai

thai diém sau khi xudt phat 1gio la la (a;b;c), gid tri a+b-+c bdng bao nhiéu?

| . BAITAP TRAC NGHIEM TONG HOP

Cau 1: Trong khong gian Oxyz, tim toa do cua véc to U=—6i+ 8]+ e

A u=(-684). B. u=(-34;2). C.u=(6;84). D. u=(3;4:2).
Cau 2: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, tim toa do U biét i = 2i —3] +5k.

A. li=(5-32). B. Ui=(2-35). C.i=(25-3). D. i=(-3;52).
Cau 3: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cac vécto don vi trén cac truc Ox, Oy, Oz lan lugt la T, ], k
cho diém M(2;-1; 1). Khdng dinh nao sau day la dang?

A. OM=2i—j+k . B. OM=i+j+2k. C. OM=k+j+2i . D. OM=2k—j+i.
Cau 4: Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, cho diém M thoa man hé thiic OM = 2}+E. Toa do6 cua diém M
la

M(0;2;1). B. M(1;2;0). C. M(2;1,0). D. M(2;0;1).

Cau 5: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto u= (1-23) va V= (—1;2;0) - Toa do clia vects u+v la

A. (0;0,-3). B. (0;0;3). C. (-24-3). D. (2-43).
Cau 6: Trong khong gian Oxyz, cho hai vects u= (1;3;—2) vav= (2;1,-1). Toa d6 cua vecto u—v la

A. (3;4;-3). B. (—1,2,-3). C. (-1,2;-1). D. (1,-2;1).
Cau 7: Trong khong gian Oxyz, cho hai vects u= (1;—4;0) Vav= (—1;—2;1) .Vecto u+3v c6 toa do la

A. (-2-10;3). B. (-2-6;3). C. (—4-8;4). D. (-2-10,-3).
CAu 8: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém I\/I(3;1;O) va MN :(—1;—1;0). Tim toa do ctia diém N.

A. N(-2;0,0). B. N(2,0,0). C. N(4;20). D. N(-4;,-2,0).
Cdu 9: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;—2;—1), B(1;4;3) . D0 dai doan thang AB la

A 2413 . B. V6. C.3. D. 243 .
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Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;,-2;3). Hinh chiéu vuong goc ctia diém A trén mat phing (Oyz)

13 diém M. Toa do cta diém M la
A M(1-2,0). B. M(0;-2,3). C. M(1,0,0). D. M(1,0;3).
Cau 11: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(2;5;O), B(2;7;7) _Tim toa do clia vecto AB.

| 01l 5= (02 B = (412 AB = (0—2—
A. ABz(OJ,Zj. B. AB=(0;27). C. AB=(4;127). D. AB=(0;,-2-7).

Cau 12: Trong khong gian Oxyz, cho 5(—2;2;0),5(2;2;0),5(2;2;2). Gid tri clia ‘5+5+E‘ bang

A 6. B. 11. c.2y11. D.2V6.
CAu 13: Trong khong gian Oxyz, cho 2 diém A(1;3;5), B(2;2;3). Po dai doan AB bang
A AT B. /8. c. 6. D. 5.

Cau 14: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém I\/I(S;—Z;B),I(1;O;4). Tim toa do diém N sao cho | 1a

trung diém ctia doan MN.
e e ! e
A N(5-4;2). B. N(0;1,2). C. N(Z, 1,2J D. N(-1,25).

Cau 15: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho bdn diém A(2;0;0),B(0;2;0),C(0;0;2) va D(22;2). Goi MN
lan lugt la trung diém ctia AB va CD. Toa do trung diém | ciia MN 1a
11

A I(T11). B. I(1;1,0). C. (E;—nj. D. I(1,-12).
Cau 16: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho OM = (1;5;2), ON= (3;7;—4) . Goi P 1a diém déi xtmg v6i M
qua N. Tim toa do diém P.

A. P(59-3). B. P(2,6;-1). C. P(5,9,-10). D. P(7;9,-10).
Cau 17: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba diém A(1;3;5), B(2;O;1), C(O;9;O). Tim trong tam G cua
tam giac ABC.

A. G(1,52). B. G(1,0;5). C. G(14;2). D. G(3,126).
Cau 18: Trong khong gian vai hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1,2,-1), B(2—1,3), C(-3;51). Tim toa do
diém D sao cho tur gidac ABCD la hinh binh hanh.

A.D(-28,-3). B.D(-225). C. D(—4;8;-5). D. D(—4;8;,-3).
Cau 19: Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC co A(—1;2;3),B(2;4;2) va toa do trong tam
G(0;2;1). Khi do, toa do diém C la

A. C(-1,0,-2). B. C(1,0,2). C. C(—T-44). D. C(14;4).
Cau 20: Trong khdng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(4;1;—2). Toa do diém d6i xing v6i A qua mat
phang (Oxz) la

A. A’(4;—1;2). B. A’(—4;—1;2). C. A’(4;—1;—2). D. A’(4;1;2).
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Cau 21: Trong khong gian Oxyz, cho 2 diém B(1;2;-3),C(7;4;—2) . N&u E la diém thoa man dang thirc CE = 2EB
thi toa do diém E 13

A. 3;§;—§ . B. 3;§;§ . C. 3;3;—§ ) D. 1;2;1.
3 3 3 3

Cau 22: Trong khong gian Oxyz, cho diém M(1; 2; 3). Hinh chiéu ctia M [én tryc Oy la diém
A. R(1;0,0). B. 5(0;0;3). C. P(1,0;3). D. Q(0;2,0).
Cau 23: Trong khong gian Oxyz, diém N d6i xtimg véi M(3;—1,2) qua truc Oy la
A N(312). B. N(-3,-1-2). C. N(3-1-2). D. N(-31-2).
Cau 24: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1%%,1),B(5-12),C(32-4). Toa do diém M thoa man

MA+2MB-MC =0 la

A M 4;—2;g ) B. M 4;_2;_2 . C. M 4;5;2 . D.M _4;_2;2 )
22 2 2 22 22

Cau 25: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-1,2;5), B(3;~6;3). Hinh chiéu vudng goc ctia trung diém | ctia
doan AB trén mét phang(Oyz)la diém nao duci day?

A. P(3,0,0). B. N(3,-1;5). C. M(0;-24). D. Q(0;0;5).
Cdu 26: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai diém A(1;—2;3);B(2;—3;4) .Tim diém M e (Oxy) a0
cho ba diém A,B,M thang hang

A. M(1,1,0). B. M(3,-5,7). C. M(-3;5,0). D. M(-2;%,0).
Cu 27: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;0;1) va B(4;2;—2) . D0 dai doan thang AB bdng
A 2. B. 4. c. V2. D. 22.
Cau 28: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;3;4) va B(3;0;1). P9 dai vecto AB la
A 19, B.19. c. \13. D. 13,
Cau 29: Trong khong gian Oxyz, goi ¢ la goc gitra hai vecto a va b,véi a va b khac 0, khi do cos@ bdng
- 3l 5 b
A 2D B. L c. b D. L1
| ab o|+p 2o

CAu 30: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba vecto a = (—1;1;0) b= (110), ¢ = (1;1;1) . Trong cac ménh
dé sau, ménh dé nao sai?

A H:ﬁ. B.alb. C. Hzx/g. D.blc.
Cau 31: Trong khong gian Oxyz, cho a, b c6 do dailan lugt 1a 1va 2. Biét ‘5+B‘ =3 khi do goc gitra ab la

A ST B. X, C.0. p. -~

3 3 3
Cdu 32: Trong khong gian Oxyz, cho hai véc to u=i/3+k, v :}\/E+E. Khi do tich vo huéng cua uv bang
A. 3. B. 3. C. 2. D. 1.
Cau 33: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, hdy tinh goc gita hai vecto a = (12-2)va b= (—1;—1;0)?
A (5,6) ~135°. B. (5,6) = 450 C. (5,6) ~120°, D. (5,6) - 60°.
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CAau 34: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai véc to u(2;3;—1) va v(5;—4;m). Timmdéulyv.

A.m=0. B.m=2. C.m=4. D.m=-2.
Cau 35: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho cac vec to a = (-13,0); B:(H;O) va c= (1;1;1). Ménh dé
nao dudi day sai?

A alb. B[4 =+2. C.CLb. D. | =3
Céu 36: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a =(2;4;-2) va b=(1, -2 3). Tich vo hutng ctia hai vecto a
va b bing

A -12. B. 30.

O

6. D. -22.
Cau 37: Tim m dé goc gitia hai vecto U =(tlog, 510, 2), V=(3;log, 3;4) la goc nhon.

A.m>%,m¢1. B.m>1. C.O<m<%. D.m>1hoéc0<m<%.
Cau 38: Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, cho ba diém A(3;2;1), B(—1;3;2); C(2;4;— 3). Tich vo hutng
ABAC 12

A. AD . B. —6. C 2. D. -2.
Cau 39: Trong khong gian Oxyz, cho a, b taovéi nhau 1 goc 120° va H =3; ‘B‘:S .Tim T:‘Q—B‘.

A T=7. B. T=4. C. T=5. D. T=6.
Cau 40: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho u= (2-11) va V= (0;=3;—m). Tim s6 thyc m sao cho

tich vo hutng uv=1.

A m=4, B.m=2. C.m=3. D.m=-2.
C4u 41: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC co A(1;O;0), B(0;0;1), C(2;1;1) . Dién tich cta
tam giac ABC bang:

A 5 V7 c Yo o V5
2 2 2 2
CAau 42: Cho hai vécto a = (1-23), b= (=2;%,2). Khi do, tich vo hutng (5+B).B bang

A 12, B. 2. C. 1. D. 10.
Cau 43: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai vects a = (2;1;-3), b= (—4;-2;6). Phat biéu nao
sau day la sai?

A b=-2a. B.ab=0. C.a ngudc huéng véi b. D. ‘B‘ :ZH.
Cau 44: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(2—11); B(3;-2—1). Tim diém N trén Ox cach
déu A va B.

A. (-4;,0,0). B. (4;0,0). C. (1,0,0). D. (2,0,0).
Cau 45: Trong khong gian Oxyz cho diém A(B;—4;3) . Tong khoang cach tir A dén ba truc toa do bang

i

A. 10. B~ C.10+32. D. /34
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Cau 46: Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, cho 5(1;2;3) va cac diém A, B, C thudc cac truc Ox, Oy, 0z sao

cho hinh chop S.ABC c6 cac canh Sa, SB, SC doi mot vuong goc véi nhau. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

A B. 22 c 22 p. 22
12 36 6 18

7. N7
1 )

Cdu 47: Trong khong gian Oxyz, cho hinh nén dinh S( g’ﬁj c6 ducng tron day di qua ba diém A(1;O;O),

B(O;—Z;O), C(O;O;1). Tinh do dai duong sinh | ctia hinh nén da cho.

A.|:¥. B.I:—V1694. c.I:@. D.I:@.

Cau 48: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho tir dién ABCD voi A(O; 0;3), B(O; O;—1), C(1,0,-1),
D(0; ,—1). Ménh dé nao dudi day sai?

A. AB LBD. B. AB_LBC. C. ABLAC. D. AB_LCD.
Cau 49: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(-3;21), C(4;2;O),

B'(-211), D'(3;5;4). Tim toa do A’ cta hinh hop ABCD.A'B'C'D'.

A A(-3-33). B. A'(-3-3-3). C. A'(-33). D. A'(-3;3;3).
Cau 50: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.AB'C'D’ co A(0;0;0), B(3;0;0),
D(0;3;0), D'(0;3; —3). Toa do trong tam tam giac A'B'C I

A (21-2). B. (1,2-1). C.(21-1). D. (1;%-2).
Cau 51: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho bén diém A(2,-37), B(0;4;1), C(3,0;5) va D(3;3;3).
Goi M a diém nim trén mat phing (Oyz) sao cho biéu thuc ‘M—A+WB+WC+W‘ dat gi4 tri nho nhat. Khi do

toa do cua M la:

A M(0;1;—2). B. I\/I(O;1;4). C. I\/I(O;1;—4). D. |v|(2;1;0).
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ON TAP CHUONG II

| A. PHAN 1: CAU TRAC NGHIEM NHIEU LUA CHON

Caut:

Cau 2:

Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D'. Vecto nao dui day bing vecto AC ?

A A'C. B. CD. C.B'A". D.D'C'.
Cho hinh lang try tam gidc ABC.AB.C, . Vecto nao dudi ddy bing vects BC?

A. BA. B.BC,. C. AB,. D. CA.

Cau 3: Cho hinh 1ap phuong ABCD-A'B'C'D’ c6 do dai m&i canh bing 2. D6 dai ctia vecto AB+AD +AA’bing

A 32 B. 3. C.2V3. D. 6.
Cau 4: Cho tirdién ABCD. Ly G la trong tam cta tam gidc BCD . Khang dinh nao sau day la sai?

A. BG+CG+DG=0. B.AB+AC +AD = 3AG.

C. BC+BD =3BG. D. GA+GB+GC+GD=0.
C4u 5: Cho hinh hop ABCD-A'B'C'D’. Ldy M la trung diém cia doan thdng CC'. Vecto AM bing

A. AB+AD+AA’. B.E+E+%M.

— 1= 11— 1= — —
C. AB+—AD+—AA". D. —AB+AD+AA".
2 2 2

Cau 6: Cho hinh hgp ABCD.A'B'C'D’. Khang dinh nao dudi day la sai?

A. AB+CC' = AB'. B.AB+AD+AA =AC'.

C. AD+BB'=AD’. D. AB+CC'=AC’.
Cau 7: Cho hinh Iap phuong ABCD.A'B'C'D'. Goi O la tam cta hinh 1ap phuong. Khang dinh nao sau day la
dung?

A.Ez%(ﬁ+ﬁ+ﬁ). B.B\BZ%(X§+AB+XA—").

= VG B TS 2(hs A

C. AO:Z(AB+AD+AA). D. AO:E(AB+AD+AA).
Cau 8: Cho trdién déu ABCD c6 do dai canh bang a, goi M la trung diém cua doan thang CD . Tich v hutng
AB-AM bdng

2 2 2
AL B. L c L. D. a’.
4 2 3

Cau 9: Cho hai vecto a,b c6 H :2;‘5‘ =5va (5,5) =60°. Tich vo hutng ab bang

A 2. B. 5v2. C.5. D. 10.

Cau 10: Cho hinh chop déu S.ABCD co tdt ca cac canh bdng a .Goc (Qlﬁ) bang

A. 30°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.
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Cau 11: Trong khong gian Oxyz, cho @ = (1;—2;2),5 = (—2;0;3) . Khdng dinh nao dusi day la sai?

A. §+B:(—1;—2;5). B.Q—B:(B;—2;—1).
C. 33=(3-22). D. 2d+b =(0;-4;7).

Cau 12: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai vects a = (3;2;1), b= (—2;0;1). Po dai clia vectd a+b

bang
A 2. B. 1. c. 2. D. 3.
Céu 13: Trong khong gian Oxyz cho d=(2;3;2) va b=(1;1,-1). Vecto a—b c6 toa do la
A. (3;477). B. (-1,-2;3). C. (3:5:1). D. (1,2;3).

Cau 14: khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba vecto 3(12,3); (2 2,-1);€(4;0;-4) . Toa do cua vecto
d=3i-b+2¢ I

A. d(-7;0;-4) B. d(-7;0;4) C. d(7,0,-4) D. d(7;0:4)
Cau 15: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai vecto x = (21-3) va y= (10;-1). Tim toa do ctia vecto
a=x +2§/.

A a=(41-1). B. a=(31-4). C.a=(0;1-1). D. a=(41-5).
Cau 16: Trong khong gian véi hé truc Oxyz cho ba diém A(-1,2,-3),B(1,0;2), C(x;y;~2) thang hang. Khi do
X+y bdng

A x+y=T. B. x+y=17. C.x+y=—15—1. D.x+y=15—1

Cdu 17: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, diém nao sau day nam trén mat phang toa do (Oyz)?

A. M(3;40). B. P(-2;0;3). C. Q(20,0). D. N(0;4;-1).
CAu 18: Trong khong gian Oxyz, cho 2 diém A(1;3;5), B(2;2;3). Do dai doan AB bdng
A AT B. 8. C. 6. D. 5.

Cau 19: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho hai diém A(-2;3;1) va B(5; 6; 2). Buong thang AB cat mat
. R . AM
hang (Oxz) tai diém M. Tinh ti s6 —.
phang (Oxz) tz v

.Mz.?) B.M=2 C. — AM_1 D. — AM_1
BM BM BM 3 BM 2

Céu 20: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(3;—11). Hinh chiéu vuong goc ctia diém A trén mét phang (Oyz)
13 diém

A. M(3,0,0) B. N(0;-1,1) C. P(0;-10) D. Q(0;0;1)
Cau 21: Trong khong gian vi hé toa do Oxyz cho hai diém A(-1;5;3) va M(2;1,-2). Toa do diém B biét M la

trung diém ctia AB la

1.1 o 2 oz
A 3(5,3,2) B. B( 4,9,8). C. B(5,3, 7). D. B(s, 3; 7).
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Cau 22: Trén mdt phing toa do Oxy, cho tam giac ABC biét A(1,3), B(~2-2), C(3;1). Tinh cosin goc A clia

tam giac.

A. cosA:i. B. cosA:L. C. cosA:—i D. cosA=-

V17 V17 Vi N

Cau 23: Trong hé toa dd Oxy, cho u=i+3j va v= (2-1). Tinh .
A uv=-1. B.uv=1. C.uv=(2-3). D. uv="5/2.
Cau 24: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho OM = (152), ON= (3,7,-4). Goi P la diém ddi xing véi M

qua N. Tim toa do diém P.
A. P(59;-3). B. P(2,6,1). C. P(59-10). D. P(7;9,-10).
CAu 25: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(—1;2;3),B(2;4;2) va toa do trong tam
G(0;2;1). Khi do, toa do diém C la:
A. C(-1,0,-2). B. C(1,0;2). C. C(—%-44). D. C(14;4).
Cau 26: Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz cho diém I(—5;O;5) la trung diém cua doan MN, biét
M(1;—4;7). Tim toa do ctia diém N.
A N(=114;3). B. N(—11,-4;3). C. N(-2-26). D. N(-10;4;3).
Cau 27: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1;,2,-1), B(2 -1 3), C(=3;51). Tim toa do
diém D sao cho tur gidac ABCD la hinh binh hanh.
A. D(-2;8;-3). B.D(-22;5). C. D(-4;8;-5). D. D(-4;8;-3).
Cau 28: Trong khong gian vai hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(3;2;1), B(1,—1,2), C(1;,2;—1). Tim toa do diém
M thoa man OM = 2AB — AC.
A M(-2;-6;4). B. M(5;5;0). C. M(2-6;4). D. M(-2;6;-4).
Cau 29: Trong khong gian Oxyz, cho a = (-3;2;1) va diém A(#4;6;-3). Tim toa do diém B thoa man AB=a.
A (-1-82). B. (7;4,-4). C. (1;8;-2). D. (=7,-4;4).
Cau 30: Trong khong gian vai hé truc toa do Oxyz, cho hai diém A(1,2,-4) va B(-3;2,2). Toa do ctia AB la
A (-2;4-2). B. (—4;0:6). C. (40,-6). D. (-1:2-1).
Cau 31: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(4;1;—2). Toa do diém d6i ximg véi A qua mat
phang (Oxz) la
A A'(45-12). B. A'(—4-12). C. A'(4-1-2). D. A'(412).
Cau 32: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho ba diém A(1;—1;3), B(2;—3;5), C(—1;—2;6). Biét diém I\/I(a;b;c)

théa man I\/I—A+2I\/I—B—2|\/I—C=6, tinh T=a-b+c.
A T=11. B. T=10. C. T=3. D. T=5.
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Cau 33: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, diém thudc truc Ox va cach déu hai diém A(4;2;—1) va

B(2;1;0) 13
A. |v|(—5;0;0). B. M(—a;o;o). C. M(s;o;o). D. I\/I(4;O;O).
CAu 34: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho tam gidc ABC voéi A(1; 1 1); B(—1; 1 O); C(3; 1 2). Tinh téng

AB+BC+CA:

A 35 B. 4++/5. C.2+2/5. D. 45
Cau 35: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(Z;O;O), B(0;3;1), C(—3;6;4) . Goi M la diém nam trén doan

BC sao cho MC =2MB . B6 dai doan AM la

A AM=247. B. AM=+29. C. AM=4/19. D. AM=33.
Cdu 36: Trong khong gian Oxyz, cho E(—5;2;3), F la diém d6i xtmg v6i E qua truc Oy . DO dai EF la.
A 2434 . B. 24/13. C. 2v29. D. 14

CAu 37: Trong khong gian véi hé toa do (O;T;];E), cho hai vecto 3 = (2;—1;4) vab=1-3k.Tinh db.

A. ib=-11. B. ib=-13. C.ab=5. D. ab=-10.
Cau 38: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho hai vec to d(1;-2,0) va B(—2;3;1 . Khang dinh nao sau
day la sai?

A. 23 =(2-40). B.d+b=(-11-1). C ‘B‘:m. D. ib=-8.
CAu 39: Goc tao bai hai véc to a = (2;2;4), b= (2\/5;—2\/5;0) bang

A. 45, B. 90°. C. 135°. D. 30°.
Cau 40: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho vécto a = (1;—2;3). Tim toa do cua vécto b biét rang
vécto b ngugc huéng vai vécts a va ‘5‘ = 2|€1|.

A b=(-2-23). B.b=(2-23). C. b=(2-46). D. b=(-24-6).
Cau 41: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho vectd i = (1;1;— 2), V= (1;O;m) .Tim m dé goc gilia hai vecto
U,V bang 45°.

A m=2. B.m=2-+6. C.m=2++6. D.m=2++/6.
Cau 42: Trong khong gian Oxyz, cho a, b c6 do dai 14n lugt 1a 1va 2. Biét ‘5+B‘ =3 khido goc gitra 2 vecto ab
la

A ST B. X, C.0. p. -~

3 3 3
Cau 43: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, hdy tinh goc giita hai vecto a = (12-2)va b= (-1-10).

A. (5,6) —135°. B. (5,6) — 450 C. (5,6) ~120°. D. (5,6) —60°.
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Cau 44: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba vec to a=(-11,0), b= (1;1;0), c= (1;1;1) . Trong cdc ménh

dé sau, ménh dé nao sai?
A. ab=0. B.bc=0. C. ‘E‘m@. D. ‘i‘zxﬁ.
Cau 45: Trong khong gian vdi hé tryc toa do Oxyz, cho hai vecto a = (0;31), b= (3;0;—1) .Tinh cos(é,B) .

A. cos(S,B):ﬁ. B. cos(S,B):—%. C. cos(é,B):%. D. cos(S,B):—ﬁ.

Cau 46: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D" c6 cdc kich thuéc AB=4,AD=3AA"=5. Goi G la trong tam
cta tam gidc ACB' . B0 dai BG la

2 NG 52 52

A. BGz?. B. BG=——. C.BG=———. D. BG=———.

| B. PHAN 2: TRAC NGHIEM BUNG SAI

Cau 47: Cho hinh chop t(r giac déu SABCD c6 do dai tat ca cac canh bang 2.
Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) AD =CB.

b) SA+SC =SB+ SD.

0 (%,E) ~60°.

d) SCAC = 4.

Cau 48: Cho t(r dién ABCD, |dy hai diém M, N thod man MB+2MA =0 va
NC =2DN. Cac ménh dé sau diing hay sai?

a) Hai vecto MBva MA cung huéng.

b) Hai vectd NC va ND ngugc huéng.

o | 2|

d) Biu difn MN theo AD va BC la M—N=%ﬁ+§ﬁ

Cau 49: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’, c6 canh 3.

D
c
Cac ménh dé sau dung hay sai? |
a) AD=B'C'. i 3
b) AB+AD+AA'=AC' .
c) ‘EJJB‘:B\/E. i i
I D'J________::: C
d) (A'D'B'C)=60".
Al B

Cau 50: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1%-1) va 0B =(2;3;2).

Cac ménh dé sau dang hay sai?

a) ﬁzﬂ]—i
b) B=(2,32).
Q) AB=i+ 2]—3E .

d) Biét M(a;b;c) thoa AM=0B, gid tri a+b+c=5 .
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Cau 51: Trong khong gian Oxyz, cho cac vectd a = (1;1;3) b= (—2;1;5) va c= (1;—3;2) .
Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) 3b=(-6315).

b) b+c=(-1-27).

~ o A2
Gia tri :b) bang—.
c) Gia tri cos(a ) ang :
d) Tich vo hutng 5(5 —ZE) bang 6.
Cau 52: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(4;2;1), B(2;1,3), C(~1;3;—2) . Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Ba diém A,B,C thang hang.

b) Toa do trung diém doan thang AB bdng (3;;;2).

c) Toa do trong tam tam gidc ABC béng(g;zé}

d) Tt giac ABCD la hinh binh hanh thi toa do diém D = (1,4;-4).
Cau 53: Trong khong gian Oxyz, cho cic diém A(2;—1;3),B(1;1;—1) va C(—1;O;2). Cac ménh dé sau dung hay
sai?

3 AC=FTk

b) AB = (~1,2,-4).

c)Toa do trong tam G cla tam gidc ABC la G(%;O;g)

d) Toa do diém M thudc truc Oz sao cho duong thang BM vudng goc véi duong thang AC 1a M(0;0;1).
Cau 54: Cho hinh hdp ABCD.A'B'C'D’, goi G la trong tam clia tam gidc BDA’. Cac ménh dé sau diing hay sai?

a) AB=D'C'.

b)Cac vecto A—B,E,A—A' cung ndm trén mot mat phang.

C) A—G:%(A—B+ATD+A—A’).

d) Badiém A, G va C' thang hang.
CAu 55: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop OABC.0’A'B'C’ va cac diém A(2;3;1),C(—1;2;3) va O’(1;—2;2).
Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) OA =27+3]+R.

b) AC = (—3;—1;2) .

c) Toa do diém B la (—1;5;4).

w |,

d) Toa do trong tam tam gidc OA'B' la (

;ﬁ;—Sj.
3
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Cau 56: Cho hinh chép SABCD c¢ day la hinh vu6ng canh bang
3, SA=4 va SA L (ABCD). Chon hé truc Oxyz c6 gdc toa do tai
A; cac diém B, D, S lan lugt trén cac tia Ox,0y,0z. Cac ménh
dé sau dung hay sai?

a) OB = 3] .

b) C(3;0,0).

c) Toa do trung diém cta SCla G%Oj

d) AB.SC =3.
Cau 57: Cho hinh hdp chlr nhat ABCD.A'B'C'D’ c¢6 AB=2;AD = 3;AA"'=4. Chon hé truc toa do Oxyz c6 goc toa

do taiA; cac diém B,D,A'lan lugt trén cic tia Ox,0y,0z Cac ménh dé sau dung hay sai?
) AA' = 4k .

) C(234).
c) Toa do trong tam tam gidc A'BD la (%;1;%) .
d) (ATS',D'—C') —45°
Cu 58: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(O;O;O), B(a;O;O); D(O;Za;O),
A’(0;0;2a) v6i a= 0. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) AB = (a;O;O)
b) AA' = (O;O;a)
) AC =(a;2a;2a)
d) AD = (a;Za;O)
| C. PHAN 3: TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN

Cau 59: Cho a va b co do dai lan luot 1a 1 va 2. Biét goc (5,5) =60° thi ‘5+B‘ bang bao nhiéu?

Cau 60: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ c6 canh bang a. Goi M,Nlan lugt la trung diém cla cac canh AA'
va CC'. Goc gitia hai vecto MN va AD' bang bao nhiéu d¢?
Cau 61: Trong khong gian Oxyz cho cac diém A(4;2;-1),B(1,—1;2) va C(0;-2;3).

a) Tim toa do cua vecto AB va tinh do dai doan thang AB.
b) Tim toa do diém M sao cho AB+CM=0.
c) Tim toa do diém N thudc mat phéng(Oxy), sao cho A,B,N thang hang.

Cau 62: Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho tam gidc ABCbi€t A(=3;2;-1), B(1,—1,2), C(0;-2;3). Toa
do chan dudng cao H keé tur A ctia tam giac ABCla (a;b;c), gia tri a+b+c bang bao nhiéu?
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Cau 63: Trong khong gian vdi hé truc toa dd Oxyz, cho tam gidc ABC biét A(-3;2;-1), B(1,—1,2), C(0;—2;3). Dién
tich tam gidc ABC bdng bao nhiéu?
Ciu 64: Cho hinh chop SABC cé SA=SB=a, SC=3a, ASB=CSB=60°, CSA =90°. Goi G I trong tim tam
gidc ABC. Tinh theo a khoang cach SG?
Cau 65: Cho biét may bay A dang bay véi vecto van téc a =(500;200;300) (don vi-km/h). My bay B bay
cung huéng va co téc do gdp ba lan téc do cia may bay A .

a) Tim toa do vecto van t6c b cua may bay B.

b) Tinh téc do ctia may bay B.
—

Cau 66: Hinh dudi minh hoa mét chiéc den dugc treo cach tran nha la 0,5m , cach hai tusng lan lugt la 1,2m va
1,6m. Hai bic tudng vudng goc vai nhau va cling vudng goc véi tran nha. A

Ngudi ta di chuyén chiéc den dé dén vi tri méi cach tran nha la 0,4m, cach

L g
hai tuong déu la 1,5m. L 05m
a) Lap mot hé truc toa do Oxyz phu hgp va xac dinh toa do ctia bong 1
A A . . ~ - o i L - —
den ltc dau va sau khi di chuyén. 1.6m 12m

b) Vi tri m6i ciia bong dén cach vi tri ban dau la bao nhiéu mét? (Lam
tron két qua dén chir s6 thap phan thir nhat).
Cau 68: Mot chiéc may dugc dat trén mot gia do ba chan vei diém dat E(0;0;6) va cac diém ti€p xdc voi mat

J3 1;0]7A3(\/§ i

dat cua ba chan lan lugt la A1(O;1;0), A, (T;—E —7;—5;0} Bi€t rdng trong lugng cta chiéc may

la300 N. Tim toa do cla cac lyc tac dung Ién gid dé I;EE
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