CHU BE 13: UNG DUNG TiCH PHAN TiNH THE TIiCH
1) Tinh thé tich vat thé
Cit mot vat thé (H) boi hai mat phing (P) va (Q) wvudng goc véi tryc Ox lan luot tai
x=a; x=b (a<b). Mot mat phang tuy y vudng goc véi Ox tai diém x (a<x<b) cit (H) theo thiét

dién 12 S(x) (hinh v&). Gia sir S(x) lién tyc trén doan [a;b].
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Khi d6 thé tich V cua vat thé (H) gi¢i han bsi hai mat phang (P) va (Q) dugc tinh béi cong thuc:
V= Lbs(x)dx.

2) Tinh thé tich vat tron xoay sinh béi dién tich S quay quanh truc Ox

Gia sir mot hinh thang cong gigi han boi db thi ham sé

VA
y=f(x), truc Ox va hai dwong thang x=a va
x=b (a<b) quay quanh truc Ox tao thanh mét khoi

tron xoay (hinh v&). Khi d6 ta c6 thé tich vat thé 1a:
b
V= I S(x)dx £

Mat khac tai diém x ta co S(x) la mét hinh tron c6

bén kinh R = f (x)

=8 (x) =R =71*(x). Viy Vo, =7| 17(x)k
Trong truong hop S(X) gisi han béi hai d6 thi ham s6 A
y="f(x) va y=g(x) ta duoc khoi tron xoay c6 thé
tich la:

A :nj‘:‘ £2(x)—g*(x)|dx.




Chu y: Khi bai toan khong cho hai duong thang gioi han x=a va x=b thi ta giai phuong trinh
f (x)=g(x) dé tim can cua tich phan, trong d6 x=a la nghiém nho nhat va x=b la nghiém lén nhat
cua phuong trinh.

3) Tinh thé tich vat tron xoay sinh béi dién tich S quay quanh truc Oy

Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang giéi han boi

@ thi ham s6 y=f(x) truc Oy va hai dudng thang T -

y="f(a); y="f(b).

- Buéc 1: Bién doi y = f (x) vé dang x= f,(y).

f,2(y)dy.

10
- Bu6c 2: Khi d6 V,, =7
)

f(a
Twong tw: Trong truong hop V,,, sinh ra boi dign tich hinh phang

cua hai dd thi ham s6 y=f(x); y=g(x) va hai duong thing

|

n

y=m; y=ntacoV,, :ﬂj.‘flz(y)—gf(y)‘dy.

m

Cha y: Khi quay dién tich hinh phang S quanh truc Ox ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich V. Khi quay
quanh tryc Oy ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich V.

Hau nhu V,, khong bang V,, . Chting chi bang nhau trong mot so truong hop dac biét.

4) Ung dung tinh thé tich khéi cau, khdi chém cau va mét s6 hinh dic biét

a) Thé tich caa khéi cau

Trong hé toa d6 Oxy cho nia duong tron c6 phuong trinh:
(P):x?+y?=r? véi r>0; y>0 (hinh v&). Quay nira hinh tron d6 .

quanh truc hoanh ta dugc mot mat cau cé béan kinh r.
A 47 5 - A \ \ 4 3
Thé tich cia mat cau nay la: V = 37 (dvit).

Thatvay: Tacd X*+y* =r’ <o y=+ 2 _y2
V6i y>0 taco: y=+r’—x’cé db thi la nira duong tron phia

trén truc hoanh.

2 r Y r 2 r 3
Khi d6 thé tich khéi ciu V =;;j(\/r2—x2) dx:ZﬂJ.(rz—xz)dx:Zﬂ[rzx—%]
-r 0

r

0



3 3
= 27[[i’3 _r_} s (avit)
3 3

b) Thé tich khéi chém ciu

Khi quay hinh phing t6 ddm quanh truc Ox ta duoc khdi 3 chom b

cAu ban kinh r va chiéu cao h.

Khi do: V, =7rj (\/rz—xz)zdx=7zj (r*—x*)dx
rh reh

2
=r u—X3 =ﬂh2(r—hj.
3 ) 3

¢) Thé tich khéi ném (xem hinh vé)

r

r—

_[p2 _ 2
Dt OP = x; h= MN; ¢ = MPN = tan g = - = | NP = VR =x
R |MN=NPtang

R
Y :_J;S(x)dx trong d6 S(x):%MN.NP :%(R2 —xz).%.

R 3 2 3
:V:lj(Rz—xz).ﬂdx=1£. 2R3—2R :2R h:2R tan ¢ 32
2 R 2R 3 3 3

-R

5) Hé thong Vi du minh hea

Vi du 1: Cho hinh phang (H) gi6i han béi cac duong y=x*; y=0; x=2. Tinh thé tich V cua khéi tron

xoay thu dugc khi quay (H) quanh truc Ox.

Av=2 B.V=32, c.v=97. D.v =327
3 5 3 5
Loi gidi:
. , 2 5° 327
Thé tich can tinh 1a V :ﬂj x4dx:7z.€ ==~ ChenD.
0 0

Vi du 2: Cho hinh phing D gigi han boi duong cong y=+/x*>+1, truc hoanh va cac duong thing
x =0, x =1. Khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

:4—7T BV:27Z'. C_Vzﬁ. DV:2.

AV .
3 3

Loi gidi:




2 N N 1 2
Thé tich can tinh bang V = 7rJ.(\/x2 +1) dx = 4?” Chon A.
0

Vi du 3: Cho hinh phang D gigi han bai duong cong y=+/2+cosx, truc hoanh va cic duong thang

x=0; X :%. Khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh c6 thé tich V' bang:

AV =(z+1)7. B.V=r-1 C.V=rx+L D.V=(r-1)~.

Loi gidi:

]

2 2
Thé tich can tinh bing V :nj( 2+cosx) dx:zj (2+cosx)dx = 7;(2x+smx)| =(z+1)7. Chen A.
0 0

Vi du 4: Cho (H) Ia hinh phing gi¢i han béi duong cong (C):y=-x*+4x va dudng thing d:y=x.

Tinh thé tich V cta vat thé tron xoay do hinh phang (H) quay xung quanh truc hoanh.

Av =57 B.v =2 c.v=1%7 p.v=1%7,
10 5 5 10
Loi gidi:
\ . A . 2 s 2 2 x=0
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém la: — X" +4X=X< —x"+3x=0< c—3
3
(4x—x2)2—x % Chen C.

Vi du 5: Tinh thé tich khdi tron xoay dwgc tao thanh khi quay hinh phang gisi han bdi cac duong

y:x*/In(l+x3); y=0; x=1 khi xoay quanh truc Ox.

A V= n(%i). B.V = ;{'”—2—1) C.V=ﬂ2(%—1} D.V=;z2('”—2—1].
3 3 3 3 3

Loi gidi:
Phuong trinh hoanh d6 giao diém 1a: X,/ Ini1+ X ' =0 x=0

1
Goi V la thé tich khdi tron xoay can tim ta co: V = ﬂj X In(1+ x3)dx
0




_ 3 du=
Pt {u = In(1+x ): 1+ %3 IRy _”{X33+1In(1+ xs)‘

dv = x*dx V:X3+1 0 0
3
ZE(LQZ—%) (dvtt). Chon A.

Vi du 6: Thé tich V caa khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han boi cac duong
y=0, y=xIn(x+1); x=1 xung quanh truc Ox la

AV="T B.V =2 (12In2-5).
6 6

c.v=2L, D.V =2 (12In2-5).
18 18

Loi gidi:

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C)va Ox la x/In(x+1)=0<x=0

dx
du=——
. . . : =1 1
Thé tich khoi tron xoay can tinh Iaﬁj x?In(x+1)dx. bat {u n(2x+ ):> X3+1
0 dv = x“dx X +1
dv=
3
Ta co: _l[xz In(x+1)dx = X +l|n(x+1)\l —j(x2 —x+1)dx:i(12ln2—5)
3 o 0 18

Do dé V :%(12In 2-5). Chon D.

Vi du 7: Tinh thé tich hinh khdi do hinh phang giéi han boi cac duong x=y*+5; x=3—y quay quanh
Oy.
153 9 81 153

A V="—"r. B.V==r. C.V=—nr. D.V=—nr.
3 2 10 5

Loi gidi:

y=-1

Tung do giao diém la: — y? +5:3—y<:>L/_2




(o5 (o |ay—s= v - 153

=V :72-2[ z
-1

Vay V = %n (dvtt). Chon D.

Vi du 8: Goi (H) la hinh phang gi¢i han boi (C):y=2" (d):y=-x+a vatruc Oy. Biét rang (C) va
(d) cat nhau tai mot diém duy nhét c6 hoanh do bang 1. Tinh thé tich V cua khdi tron xoay sinh bgi (H)

khi n6 quay quanh truc Ox.

AV=Q—i B_V=E+iﬂ
3 In4 3 In4
cv[35_3 D.v=[2,3),
3 In4 3 In4
Loi gidi:
Theo dé baitacd 2=—-1+a=a=3=(d):y=—x+3. ¢ /

Goi V, la thé tich khéi tron xoay thu duoc khi quay hinh phang (S,)

duoc gigi han boi cac duong (C), (d), Oy, Ox nhu hinh bén quanh

tryc OX =V, = ﬂ.l[(zx)z dx+7z.3[(3—x)2 dx
0 1

o83
3 In4

Goi V, la thé tich khdi tron xoay thu duoc khi quay hinh phing dwoc giéi han boi cac duong (d), Ox
nhu hinh bén quanh truc hoanh,

3
SuyraV, =z [(3-x)"dx=9z. Khido V =V, -V, = 13 . chena
S 2 13 In4

Vi du 9: Dé tao ra nhiing chiéc chau hoa hinh qua 18, nguoi ta ding i

mot chiéc khudn 1a dudng cong c6 phwong trinh trong hé truc toa do la

y=4/X’(k=x) (k>0). Biét ring mdi don vi trong hé truc toa do Oxy

tuong Gng voi chiéu dai 1 dm. Hay xac dinh k dé thé tich chau hoa la — .
12,157 dm®.

A k=2 B. k=4. C.k=3. D. k=%243.

Loi gidi:




Taco: y* =x*(k—x)=> 6 thi cat truc Ox tai diém (0;k).

, K X4 X5 k k5 k5

Thé tich cua chau hoa la: V =ﬂIX3(k—X)dX=ﬂ k——— 1| =n| ——— |=12,15x
) 4 5 4 5

< k®=243<k=3.Chon C.
Vi du 10: Cho hinh thang cong (H) gidi han boi cac yt |

‘ 1 ‘ |
duong y=;;y:0;x:1;x:5. buong ‘
thang x=k véi 1<k <5 chia (H) thanh hai phan la \'\

(S,) va (S,) quay quanh truc Ox ta thu duoc hai khoi

tron xoay ¢ thé tich lan luot 12 V, va V,. Xéc dinh k dé

V, =2V,
A k:%. B. k:?. C. k=Ins. D. k=325,
Loi gidi:
k 1 2
72'.[() dx
Taco J.d—)z(:—E:F(x):ﬁz : X 5 :F(k) I:(1):2<:>k:E.Ch()nB.
X X A I(ljd F(5)-F (k) 7
k

Vi du 11: Cho hinh thang cong (H) gidi han bai cac duong }
y:\/;;yzo;x:]_; x=7. buong
thang x =k véi 1<k <7 chia (H) thanh hai phan 1a (S,) va

(S,) quay quanh truc Ox ta thu dugc hai khdi tron xoay c6

thé tich 1an luot 12 V, va V,. Xé4c dinh k dé V, = 2V,.

A. k=33 B. k=+/33. C. k=22, D. k=3/33.

’ T i
Taco [x=% =F(x)= % j P E(l)=2<:>F(k)—%=2(4—29—F(k)j




)=§

= F(k 2:>k=x/§. Chon B.

Vi du 12: [Pé Tham khio B Giao duc va Pao tao 2017] Tinh thé V cia phan vat thé gigi han bai hai

mit phang x=1 va x =3, biét rang khi cit vat thé boi mat phiang tly ¥ vudng gdc véi truc Ox tai diém co

hoanh d§ x (1< x<3) thi duoc mot thiét dién 1a mot hinh chit nhat c6 do dai hai canh 1a 3x va +/3x2—27?

A.V =32+2./15. B.V=%. C.V:%. D.V=(32+2J1_5)7r.

Loi gidi:

3 3 3
Taco: §(X)=S,oy =3XV3x* —2 =V = [ $(x)dx = [ 3x/3x" —2dx:%j\/3x2 ~2d(3x*-2)
1 1 1

3

= 12?4 Chon C.

1

Vi du 13: Tinh thé tich caa vat thé nam giira hai mat phang x =0 va x =1, biét thiét dién cua vat thé cat
boi mat phang (P) vudng goc véi truc OX tai diém c6 hoanh d6 x (0<x<1) la mét hinh chit nhat c6 do

dai hai canh 12 x va In(x* +1).

A In2-1. B, %(InZ—l). . InZ—%. D. %m 21

Loi gidi:

Do thiét dién 12 hinh chir nhat nén dién tich thiét dien 1a: S(x)=xIn(x? +1)

1
Ta co thé tich can tinh 1a V = j xln(x2 +1)dx
0
1 1

V=2 [In(x +1)d (7 +1) =2 (¢ +1)n (¢ +1)] -2 [ +1)d (In(x¢ +1))

0 0

17 1
In2-=[2xdx=In2-=. Chen C.
29 2

Vi du 14: Tinh thé tich cua vat thé nam giita hai mat phang x =0 va x =, biét thiét dién cua vat thé cat

bsi mat phang (P) vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0<x <) la mot tam gidc déu c6 canh




bang 2+/sinx .

A.V =83. B.V =273. C.V=2/3. D.V =43.
Loi gidi:
, (2\/sin x)2 3
Dién tich thict dién la S(x):f: 3sinx

Taco thé tich cantinh 1a V = Iﬁsin xdx = —+/3 cos x‘ =2./3. Chen C.
0 0

Vi du 15: [Pé Chuyén Pai hoc Vinh 2017] Goi V 1a thé tich khdi

tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gi¢i han bgi cac duong

y=+X; y=0: x=4 quanh truc Ox. Duong thing x=a(0<a<4)

cit dd thi ham sb y=+/x tai M (hinh v& bén). Goi V, la thé tich

khdi tron xoay tao thanh khi quay tam gia&c OMH quanh truc Ox.
Biét rang V = 2V,. Khi d6

A. a=22. B.a= C.a=2

D. a=3.

Loi gidi:

4
TacoV ZﬁIXdX=8ﬂ:>V1=4ﬂ.
0

Goi N 1a giao diém cia duong thang X =a va truc hoanh. Khi dé
V, la thé tich tao duoc khi xoay hai tam giac OMN va MNH

quanh truc Ox véi N 13 hinh chiéu cia M trén OH.
TacoV, I%ﬁa(\/g)z +%7z(4—a)(«/5)2 =g7za=47z < a=3.

Chon D.

i




Vi du 16: C6 maot vat thé 1a hinh tron xoay c6 dang gidéng nhu mot
cai ly nhu hinh v€ dudi day: Nguoi ta do dugc duong kinh cua
miéng ly 1a 4 cm va chiéu cao 1a 6 cm. Biét rang thiét dién cua
chiéc ly cit boi mat phang qua truc dbi xting la mot parabol. Tinh

thé tich V (cm3) cua vat thé da cho?

A.V:72—7[. B. V=12
5
C.V =12r. D.V:7—t_;2.

6 cm

Loi gidi:

Chon hé truc toa d6 nhu hinh suy ra phuong trinh Parabol la:

12, 2y+12
2 3

Thé tich cua vat Ia thé tich khdi tron xoay khi quay hinh (H) gici han

boi cac duong x= /zy;rlz,x:o,y:—G;y:O quanh truc tung.

0

0
Khi do V = 2y;:12 dy =7T(% y? +4yj —127. Chon C.

-6

—6

Vi du 17: Mot chiéc dong hd cat nhu hinh v&, gom hai phan dbi xang nhau qua mat
nam ngang va dat trong mot hinh try. Thiét dién thang dang qua truc cua no 1a hai

parabol chung dinh va d6i xing nhau qua mit nam ngang. Ban dau lwong cat don
A A A A A 3 = A 5 z M 3 = A 5 A
hét & phan trén cua dong ho thi chiéu cao h cia muc cat bang ZChIeU cao cua bén

d6 (xem hinh). Cat chay tir trén xudng dudi véi luu luong khong d6i 2,90 cm?/
phat. Khi chiéu cao caa cat con 4 cm thi bé mat trén cing cua cat tao thanh mot
duong tron chu vi 8 7 cm (xem hinh). Biét sau 30 phut thi cat chay hét xudng phan

bén dudi cua dong hd. Hoi chiéu cao caa khdi try bén ngoai 1a bao nhiéu cm? (Két

qua lam tron dén hang don vi)
A.8cm.

B. 12 cm.

C.9cm.

D. 10 cm.

4 o

b 44

Loi gidi:

Goi () 1a mit phiang song song véi day cua hinh try va cat dong ho cét.




Khi d6 mat cat 1a mot hinh tron c6 ban kinh 12 x nén dién tich hinh tron 1a S, = 7R = 2x? .

Chon hé tryc toa do Oxy nhu hinh v&, goi phuong trinh cua parabol (P) la y=ax® +bx+c.

Vi (P) di qua diém O(0;0), A(4;4), B(4—4)
2

Nén phuong trinh (P): y:XZ:>X2 =4y =S =4ry.

h
— Thé tich cat ban dau 1a V :IStdy vi mit cat vubng goc
0

h
véi Oy. Suy ra V:J.(47ry)dy ma thé tich khi céat
0

V,=2,9.30=87 cm’.

(47y)dy =87 < 27y?|' =87 = 27h* =87 = h = 87
° 2

=

O ey

Vay chiéu cao cua khdi tru bén ngoai la Z.g.h = 2.%. /2—7 ~9,92 cm. Chon D.
T

Vi du 18: Mot chau nuée hinh ban cau bang nhém coé ban kinh R =10 cm, dat trong mot khung hinh hop
chir nhat (Hinh 1). Trong chau c6 chtra sin mot khéi nuwdc hinh chém cau ¢6 chiéu cao h =4 cm. Nguoi ta
bo vao chau mét vién bi hinh cau bang kim loai thi mat nuée dang I1én vira phi kin vién bi (Hinh 2). Ban

kinh caa vién bi gan bang:

] I

3 2 ||

e = S

——— X [ |

L e § *f l

Hinh 1 Hinh 2.
A. 9,63. B. 2,09. C.1,72. D. 4,01.
Loi gidi:

Goi x la ban kinh vién bi hinh cau. Biéu kién: 0<2x<10<0<x<5

Chu y: Céng thirc thé tich chom cau: V = ﬂhz(R—gj.




Thé tich khéi nuac hinh chém ciu khi chua tha vién bi vao:

V, =7zh2(R—Dj =167z(10—ﬂJ _416
3 3) 3

Khi tha vién bi vao thi khéi chom cau gom khéi nuéc va vién bi cd thé tich Ia:

2
V, = ﬂ(ZX)Z(R —%j _ 4mx130=2%) (330_ 2x)

Ta c6 phuong trinh: V, -V, = gm@ < 47x3(30-2x)— 4167 = 472X°

X~9,626>5 (loai)
&3 -30x*+104=0<| x~2,0940<5 . Chon B.
x =-1,72 (logi)

Vi du 19: Tir mot khdi gd hinh tru c6 duong kinh 6 dm, bac
noéng dan dung cua dé cit theo mat cit di qua mot diém trén
duong sinh cach day 1 dm va di qua duong kinh ciua day

(nhu hinh v&) dé dugc mot "khdi ném”. Gitp bac nong dan

tinh thé tich cua "khdi ném” d6 ?

A. 0,06 m®, B. 0,0067 m’.
C. 0,018 m®. D. 0,006 m°.

Loi gidi:
Chon hé truc toa do nhu hinh v&. Khi d6 khtic gb bé co day la ntra
hinh tron c6 phuong trinh:
y=9-x* (xe[-3:3])
Mot mat phang cit vudng goc vai truc Ox tai diém c6 hoanh d6

X, xe[-3;3]

cat khic gé bé theo thiét dién co dién tich 1a S(x) (xem hinh).
D& thiy NP=y vd MN =NPtangp=+9—x* tang

S(X):%MN.PN =%(9—x2)tan(p trong do tango:%

3 3
Khi 46 thé tich khic g bé 14 : V = [ $(x) = [ (9-x°)tan pdx = 0,006 m’. Chon D,
3

-3




Vi du 20: [Pé thi chuyén Pai hoc Vinh 2017] Ban A c6
mét coc thay tinh hinh tru, dudng kinh trong long day coc [
la 6 cm, chiéu cao trong long céc 1a 10 cm dang dung mot
lugng nuéc. Ban A nghiéng céc nuéc, vira lic khi nuéc | l
cham miéng cdc thi & day muc nude tring véi duong kinh

day. Tinh thé tich lwong nudc trong céc. ~———

A. 157 cm®, B. 60z cm®.

C. 60 cm®. D. 70 cm®.

Loi gidi:
Ap dung cbng thtc thé tich ném c6 ban kinh ddy R =3, chiéu cao h=10 ta co:

_2R*h _2R’tangp 2310
3 3

V =60 cm®. Chen C.




BAI TAP TU LUYEN
Cau 1: Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;5]. Goi D 1a hinh phing gi6i han boi dd thi ham sb

y=f(x), truc hoanh va hai dudng thang x=a, x=>b (a <b). Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay

D quanh truc hoanh dugc tinh theo cong thire.
b b
A. Vzﬂjfz(x)dx. B. V:2ﬁjf2(x)dx.
b b
C. Vzﬁzjfz(x)dx. D. Vzﬂzjf(x)dx.

Céu 2: Viét cong thuc tinh thé tich ¥ cua khdi tron xoay dugce tao ra khi quay hinh thang cong, gidi han boi
dd thi ham sé y = f(x), truc Ox va hai duong thang x =a, x =b (a <b), xung quanh truc Ox.
b

A. Vzﬂj-fz(x)dx. B. szfZ(x)dx. C. Vzﬁjlf(x)dx. D. V:jf(x)dx.

a a

Céu 3: Cho (/) 1a mién hinh phang gi6i han béi cac duong x=a, x=b (a <b) va dd thi cia hai ham

sdy=f (x), y= g(x). Goi 7 1a thé tich cuia vat thé tron xoay khi quay (H ) quanh Ox. Ménh dé nao duéi

day la ding?
AV =z[|f(x)-g* (x)|dx. B. V =[]/ (x)-g(x) dx.
C. V=j|f2(x)—g2(x)|dx. D. Vzﬂf(x)—g(x)rdx.

Cau 4: Cho hinh (D) gi6i han boi cac dudongy = f(x), y=0, x=7, x=e. Quay (D) quanh tryc Ox ta

duoc khdi tron xoay ¢ thé tich V. Khi d6 ¥ duoc xéac dinh bang cong thirc nao sau day?
A. V:ﬂj|f(x)|dx. B. VzﬂJ‘fz(x)dx. C. VzﬂJ‘fz(x)dx. D. V=”f(x)|dx.

Cau 5: Thé tich ¥ cua khdi tron xoay khi cho hinh phing gii han boi parabol (P): y =x? va duong thang

d :y=x quay xung quanh Ox dugc xac dinh bdi cong thirc nao?

A V= 72"1[()62 —x)2 dx. B. V= ﬂszdx + ﬁjx4dx.
0 0 0



2

C.V = ﬂszdx — ﬂjx“dx. D. V= ﬁj(x—xz) dx.
0 0 0

Ciu 6: The tich ¥ ctia khdi tron xoay khi cho hinh phang () gi¢i han béi dd thi cua parabol (P):y =x’

va duong thang d : y = 2x quay xung quanh truc Ox duoc xac dinh bang cong thirc nao sau day?

A V= ﬁj 4x*dx — ﬂj x*dx. B. V= ﬂi(xz - 2)()2 dx.
0 0 0
2 2 2 5

C. V= 7Z'J- Axdx + ﬁjx“dx. D. V= ﬁj(2x—x2) dx.
0 0 0

Céu 7: Cho hinh phing (H) gi6i han béi cac dudng y=x" va y= Jx . Khéi tron xoay tao ra khi (H)

quay quanh Ox c6 thé tich ¥ dugc x4c dinh bang cong thirc nio?

A. V:ﬁj(x4—x)dx. B. V:ﬁj‘(xz—\/;)dx.
0 0

C. V=ﬂj-(\/;—x2)dx. D. V=7rj-<x—x4)dx.
0 0

Céu 8: Thé tich ¥ cua khdi tron xoay khi quay hinh phang gi6i han boi cac duong y =2x va y=x> —x+2

quanh truc Ox duoc xac dinh bang cong thirc nao sau day?
2 2 2 2
A. V:ﬁj(x2—3x+2) dx. B.VZHH:(XZ—X+2) —4x2}dx.
1 1
2 2 2 2
B. V= ﬂj[4x2 —(x2 —3x+2) }dx. D. V= Jrjii(xz —3x+2) +4x2}dx.
1 1

Céu 9: Hinh phing (H ) gidi han boi duong parabol (P): y=x>+1, truc tung va tiép tuyén voi (P) tai

diém M (1;2) khi quay quanh truc Ox. Cong thirc nao sau ddy sir dung dé tinh thé tich ¥ ctia hinh (H)?
! 2 . 2

A. V:ﬂ.[(xz +1) dx. B. VZHJ-[(XZ +1) —4x2}dx.
0 0

C. V:7zj.(2x)2 dx. D. V=7Tj-(x2 —2x+1)2 dx.
0 0



Céu 10: Tinh thé tich /' cua phan vat thé gi6i han boi hai mat phang x=1 va x =3, biét rang khi cat vat

thé boi mit phang tiy y vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d§ x (1< x<3) thi dugc thiét dién 1a mot
hinh chir nhét c6 hai canh 1a 3x va /3x> -2.

A. V =32+ 2415. B.V:%. C.V:%. D.V=(32+J§)7r.

Cau 11: Tinh thé tich ¥ cta phan vat thé gidi han boi hai mit phang x =0 va x =3, c6 thiét dién bi cit boi

mit phang vudng géc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0<x <3) 1a mot hinh chit nhat c6 hai kich thuéc
bang x va 249 —x7.
A.V =3. B. V' =18. C. V =20. D. V =22.

Céau 12: Tinh thé tich ¥ cua phéan vat thé gidi han boi hai mat phang x=0 va x =2, c¢6 thiét dién bi cit boi

mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d§ x (0 <x< 2) la mot hinh chir nhat c6 hai kich thudc
bang x va 2v4—x2.

A.V:§. B.V:E. C. V=16. D.V:i.
3 3 16

Céu 13: Tinh thé tich ¥ cta phan vat thé giéi han boi hai mat phang x =0 va x =1, c6 thiét dién bi cit boi

mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (O <x< 1) 1a mot tam giac déu c6 canh bang x.

A.Vz?. B.V:%. C. V=1 D.V:IZ?”.

Cau 14: Tinh thé tich ¥ ctia phan vat thé giéi han boi hai mat phang x=0 va x =z, biét rang thiét dién
ciia vat thé bi cdt béi mat phing vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (0<x<r) thi dugc thiét
dién la mot hinh chir nhat ¢6 hai canh 1a x va 2+/sin x.

A. V=83 B. V =33. C. V=23 D. V =3.

A , 2 . 5 A 2y . .o 2 T N T , A 2 L
Cau 15: Tinh thé tich V' cua vt thé nam gitra hai mat phang x=0, x = E; biét rang thiét dién cua vat the cat

e 2 A . e . 2.2 . \ A T \ ‘s A . \
bdi mat phang vudng goéc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d§ x (O <x Szj la tam gidc déu co canh la

2+/cos x +sin x.
3

A. V=43 B. V =2/3. C. V =273. D.V:T.



Céu 16: Tinh thé tich 7 cta khdi tron xoay trong khong gian Oxyz, gidi han boi hai mit phang x=0, x =7
va ¢6 thiét dién cdt béi mdt phang vudng géc véi Ox tai diem (x;0;0) béat ky 1a dudng tron ban kinh

A/sin x .

A.V=2. B.V=r. C.V=4r. D. V=2x.

Cau 17: Tinh thé tich 7/ cta vat thé ndm giita hai mat phang x =0 va x =2, biét rang thiét dién cia vat thé

bi cat boi mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh @6 x (0< x<2) la mét nira hinh tron duong

kinh +/5x2.
A. V=857 B. V =24/5. C.V =4r. D. V =457

Ciu 18: Tinh thé tich ¥ cua phan vat thé gidi han boi hai mit phang x =1 va x =4 biét rang khi cét vat thé
béi mat phing tiy ¥ vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (1<x<4) thi duoc thiét dién la mot
hinh lyc giac déu c6 do dai canh 1a 2x.

A. V =63\3r. B. V =126/3. C. 7V =633. D. V =12637.

Cau 19: Cho hinh phang giéi han boi cic duong y=3x, y=x, x=0, x=1 quay xung quanh tryc Ox. Tinh
thé tich ¥ cta khéi tron xoay tao thanh.

A.V=8—”. B.V=4—7[. C.V=2—7[. D.V=nr.
3 3 3

Ciu 20: Hinh (H) giéi han béi y=x>—4x+4, y=0, x=0, x=1 quay xung quanh truc Ox. Tinh thé tich ¥/

ctia khdi tron xoay tao thanh.

A.Vzg—ﬂ. B.V=4—7[. C.sz—ﬁ. D.Vzm.
3 3 3 5

Cau 21: Tinh thé tich ¥ ciia vat thé tron xoay sinh boi khi quay hinh phang gi6i han boi db thi ham s6

y = x? —2x, truc hoanh, duong thang x =0 va duong thang x =1 quay quanh truc hoanh.

Av=2Z B. V=2

8z _167r 4r
3 15

C.V=—-. D.V=—.
15 3

Céu 22: Cho hinh phang gi6i han boi duong cong y =sin x, truc hoanh va hai duong thing x=0 va x=7.

Tinh thé tich ¥ cta khéi tron xoay thu duoc khi quay hinh nay xung quanh truc Ok.

2 2
T

A V=" B. V =R C.V=%. D. V=2



Céu 23: Goi (H) Ia hinh phéng gi6i han boi y=+/e*, y=0, x=0, x=1. Tinh thé tich 7" ciia vt thé tron

xoay dugc sinh ra khi ta quay hinh () quanh tryc Ox.
A. V=7z(e—1). B. V=7r(e+3). C.V=re. D.V=e+l.

Ciu 24: Tinh thé tich ¥ cia vat thé tron xoay khi quay hinh phing giéi han boi cac duong

y:em,x:O,x:I,y=0 quay quanh Ox.

AV =rxé’. B. V =re. C. V=7r(e2+e). D. V:ﬂ(ez—e).

Cau 25: Tinh thé tich ciia vat thé tron xoay dugc sinh ra khi hinh phang giéi han boi cac duong

y:em,x:O,x:I,y:O quay quanh Ox.

A. %(35‘ —ez). B. ﬂ(%é —ej. C. %72'(83 +e). D. 72'(63 —e).

Ciu 26: Cho hinh phing (/) gi6i han béi cac duong y = Jx =1, truc

ol : 1
hoanh va x =4. Tinh thé tich ¥ cta khéi tron xoay tao thanh khi quay | / 3 : .
hinh phing (H) quanh truc Ox. | ( Ifﬁ.l
[ 4| -
E - FA i/
2 o f 11
AV=IE B.y_T" c.v=_l U!/l' |x.ﬂ \'__ gl
6 6 6 / ) 1Ll
AL 1 |// .,r/]/ A

Ciu 27: (Sé GD & PT Tp Hoé Chi Minh 2017) Trong khéng gian véi
hé toa d0 Oxyz, cho vat thé (H) gi6i han boi hai mét phang c6 phuong trinh x=a va x=b (a<b). Goi
S(x) 1a dién tich thiét dién ctia (H) bi cat boi mat phang vuong gée véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x
véi a<x<b.Gia sir ham s6 y=S(x) lién tuc trén [a;b]. Thé tich V' ciia vat thé (H) duoc x4c dinh béi
cong thirc nao?

b

AV =[5 (x)dx. B. V:j[s(x)]z dx.

a

C.V= ﬂj‘S(x)dx. D. V= ET[S(x)]Z dx.

X

Ciu 28: Cho hinh phiang (D) gi6i han béi cac dd thi ham s6 y=e? truc Ox va hai duong thing

x=0, x=1. Viét cong thrc tinh thé tich ¥ ctia khdi tron xoay khi quay hinh (D) quay quanh truc Ox.



1 1 1 2 1
A V= ﬁzjexdx. B.V = ﬂj e'dx. C.V= Ue“dx} . D. 7Z'I e*dx.
0 0 0 0
Céu 29: Cho hai ham s6 y = f;(x) va y = f,(x) lién tuc trén doan [a;b] va c6 @b thi nhu hinh v& bén. Goi
S 13 hinh phang gi6i han boi hai do thi trén va cac dudng thang x =a, x =b. Thé tich ¥ cia vat thé tron

xoay tao thanh khi quay S quanh truc Ox duogc tinh

boi cong thitc nao sau day? Py Y
R
A. V=7Z'J.|:fl (x)—fz(x)]2 dx. B. | S—
, 40
V= J‘[flz (x)_fzz (x):l dx. ; fﬁfﬁfﬁréﬂﬁﬁ
C. V:ﬂj[fl (x)—fz(x)]dx. D. V:ﬂj[flz (x)- 1 (x)]dx.

Cau 30: Néu cong thirc tinh thé tich vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh phang (phan gach soc cta hinh

v€) xung quanh truc hoanh Ox.

1 2
A. V=7zj(2—x)dx+7zjx2dx.
0 1
2
B. V=ﬂf(2—x)dx.
0

C.V= ﬂjxdx—ﬂj\/2—xdx.
0 1

1 2
D. V= ﬂszdx+ﬂj(2—x)dx.
0 1

Ciu 31: Néu cong thuc tinh thé tich vat thé tron xoay thu duoc khi quay hinh phang (phan gach soc

cua hinh v&) xung quanh truc hoanh Ox.

A. V:ﬁ[.l:‘xdx+1.(x—2)dx}.

B.V=nxn j.xdx—jt(x—2)2dx .
0 2




D. V:ﬂﬁ)‘«/;dx—j:(x—ﬂdx}.

Céu 32: Tinh thé tich ¥ cua vat thé tron xoay thu duoc khi quay

hinh phang (phan gach soc cta hinh v&) xung quanh truc hoanh

Ox.

AV =DF
In4

c.y=5%
In2

B. V= %,
In2

D. V=17—7T.
In4

0

Céu 33: Tinh thé tich /' cta vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh

phang (phan gach soc ctia hinh v&) xung quanh tryc hoanh Ox.

A.V=4zln4-3,
B. V =x(4In2-3).
C.V=4zIn2-3x.

D. V =z (4In4-3).

Céu 34: Cho hinh phing (H)

gidi

han bdi cac dudng

y=+/lnx, y=0,x=1, x=k v6i k>1 nhu hinh v& Goi V, 1a thé tich

khéi tron xoay thu duoc khi quay hinh (H ) quanh tryc Ox. Biét rang

V. =, hay chon khang dinh ding?

A. 3<k<A4.

B. 1<k<?2.

C. 2<k<3.

Céu 35: Tinh thé tich V' ciia vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh

phang (phan gach soc ctia hinh v&) xung quanh tryc hoanh Ox.

AV =2r.
B.V =er.

C.V=(e+l)r.

D.V=r

a

0

1 4

T
i II'I:F":"IH II:J
1

s

S

i

i

y=ln(z)
)
A

£

¥ =inx

O 1 ]

y

g

e

Céu 36: Tinh thé tich ¥ cua vt thé tron xoay thu dugc khi quay

hinh phéng (phan gach soc ciia hinh v&) xung quanh truc hoanh Ox.




A V=22 B.V=22
3 3

c.v=2%. p.y=2%
3 3

Cau 37: Tinh thé tich V' ciia vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh

phang (phan gach soc ctia hinh v&) xung quanh truc hoanh Ok.

A. 24r. B. 27r.
C. 25x. D. 267.

Céu 38: Tinh thé tich 7 cta vat thé tron xoay thu duoc khi quay hinh

phang (phan gach soc ctia hinh v&) xung quanh truc hoanh Ok.

AV Zﬁﬂ'.
10

D. V =50r.

Céu 39: Tinh thé tich ¥ cua vat thé tron xoay thu duoc khi quay hinh phing (phan gach soc cta hinh v&)

xung quanh truc hoanh Ox.

Ay =17 4
5
537 2l
B.V:F. ﬁ%
Vs Qi
c.v:%. ”fgff"/%%/% i
fr}’ﬁ'{ y . :

Céu 40: Tinh thé tich ¥ cta vat thé tron xoay thu dugc khi
quay hinh phiang (phan gach soc ctia hinh v&) xung quanh

truc hoanh Ox.

7

/ A

o

r""-a
s i
/ o x




A V=27
2
B. V= 9—”
2
c.v=17.
3
p.v=27
6
Céu 41: Tinh thé tich V' cia vat thé tron xoay thu dugc khi quay v

hinh phang (phan gach soc ctia hinh v&) xung quanh truc hoanh Ox.

AV 1257
3

B. szs—”.
3

C. V:ﬂ.
3

LS
2

CAu 42: Tinh thé tich ¥ cta vat thé tron xoay thu duogc khi
quay hinh phéang (phan gach soc cua hinh v&) xung quanh tryc
hoanh Ox.

3
6
By =Y
3
e
3
D,y =127
9

Céu 43: Tinh thé tich V cua vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh phing (phan gach soc cta hinh v&)

xung quanh truc hoanh Ox.

A.V=1lx.



B. V=22
3

c.y=2%.
3

D. V=%,
3

Cau 44: Biét V = ISTE+ 471n2 1a thé tich cua vat thé tron xoay thu dwoc khi quay hinh phang (phan gach

soc cua hinh v&) xung quanh truc hoanh Ox. Tim k, biét & >1.

4e e
A k=—. B. k=—.
3 2
3
C.k:Ean D. k=4.

Cau 45: Ky hiéu (H) 1a hinh phing gidi han boi cac duong y =4/(x—1)e” >, y =0, x=2. Tinh thé tich
V' ctia khdi tron xoay thu dugc khi quay hinh (H ) xung quanh Ox.

A p=T2e73) B,y -3 c.y -2l p.y-7le=l),
2e 2e 2e 2e

Ciu 46: Tinh thé tich ¥ cta vat thé tron xoay sinh ra khi cho hinh phang giéi han boi dd thi ham s
y = xy/Inx, truc hoanh va dudng thing x = e quay quanh Ok.
2¢° +1 2¢° -1 2¢° +1 2¢° -1

. B. V= . C. V= . D. V=
9 9 3 3

AV =

Ciau 47: Goi V' 1a thé tich cua khdi tron xoay sinh ra khi cho hinh (H) giéi han boi y :1+1, y=0,
X
x=1, x=k (k>1) quay xung quanh Ox. Tim k dé

Vzﬂ(%s-i-lnm). il

A. k=4 B. k = 4e. C. L \

k=e. D. k=S8, LA W WH——
Cau 48: Cho hinh (H) gi6i han boi cac duomg y=xlnx, —H\\ — -
truc hoanh va duong thing x=e. Tinh thé tich khdi tron




xoay tao thanh khi quay (/) quanh tryc Ox.
(5e° -2 (5¢’ -2 (56’ +2 (5¢’ +2
a2 e ) ¢ rbera) oy )
25 27 25 27
Cau 49: Cho hinh phang gi¢i han boi cac duong y=x+/Inx, y=0, x=e quay xung quanh truc Ox. Thé tich
khéi tron xoay tao thanh bang bao nhiéu ?

3 3 3 3
4e +17[' B. 4e —17[‘ C. 2e +17[' D. 2¢" —1
9 9 9 9

A. .

Céu 50: Cho hinh phang gidi han boi cac duong y = x* —6x> +9x, y =0 quay xung quanh truc Ox. Thé tich
ctia khdi tron xoay tao thanh bang

AL 7297z. B. 2771. C. 2566087r. D. 7767z.
35 4 35 5

Céu 51: Cho hinh phang gidi han boi cac duong y=2x?, y* =4x quay xung quanh truc Ox. Thé tich cua
khdi tron xoay tao thanh bang

A B2 B. 2L c. 2z, D. °Z.
5 70 3 5

Cau 52: Goi (H) 1a hinh phing gi¢i han bdi d6 thi ham s6 y = ‘/4—x2 , truc Ox va dudng thing x=1.

Tinh thé tich ¥ cta khéi tron xoay thu duoc khi quay hinh (H ) xung quanh truc Ox.

A V=rlh=. B.V=im? c.v="md D. V=",
2 2 24

Céu 53: Cho hinh phang gi6i han bai cac dudng y = cos4x, Ox, x=0, x =% quay xung quanh truc Ox. Thé

tich ctia khdi tron xoay tao thanh bang

2 2
AL B. L. czZ p. (2.
2 4 16
Cau 54: Cho hinh phiang gi6i han boi cac dudng y=+/x—1, truc Ox va duong thing x=3 quay xung

quanh truc Ox. Thé tich cta khdi tron xoay tao thanh bang

A. —7. B. 3. C. 2r. D. 7.

3
2
Cau 55: Cho hinh phang gi6i han boi cac duong y=x’+1, y=0, x=0, x=1 quay xung quanh truc Ox.

Thé tich ctia khi tron xoay tao thanh bang



A. Dz B 237 C. 5—” D. 9.

63 T4 4
Ciu 56: Cho hinh phang gi6i han béi cac dudng y=ax’, y=bx (a#0, b#0) quay xung quanh truc Ox.

Thé tich cta khéi tron xoay tao thanh bang

3 5 5 5
A%(l—ljﬂ' B. b—37r C. b—37r D. %(l—ljﬂ'
al\3 5 5a 3a al\3 5

Céu 57: Cho hinh phang gi6i han béi cac duong y=+v4—-x*, y= %xz quay xung quanh truc Ox.

Thé tich cta khéi tron xoay tao thanh bang

2473 2873 2872 2472

A. . B. . C. D.
5 5 5 5

Céu 58: Cho hinh phang gii han boi cac duong y =3x, y=x, x=0, x =1 quay xung quanh truc Ox. Thé
tich ctia khdi tron xoay tao thanh bang

A. §7z. B. i;z. C. %72. D. 7.
3 3 3



LOI GIAI CHI TIET

b
Cau 1: Thé tich khéi tron xoay can tinh 1a 7 = 7rJ- f?(x)dx. Chon A.
2 r 1 b
Cau 2: Thé tich khoi tron xoay can tinh 13 V' = ﬂ'j f?(x)dx. Chon A.
, ) . b
Cau 3: Thé tich khdi tron xoay can tinh 1a V' = 7[”]‘2 (x)— g’ (x)|dx. Chon A.

Ciu 4: Thé tich khéi tron xoay can tinh 13 V = ﬂ'j f?(x)dx. Chon C.

x=0

Cau 5: Phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia (P) va d 1a x* =x <:>[
X =

1 1
Dua vao hinh v&, thé tich khdi tron xo0ay cantinhla V = ﬂj xdx — 7Z'I x*dx. Chon C.
0 0

Céu 6: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ctia (P) va d la x* =2x < {x -
X =

1 1
Do 2x>x*,Vxe (0;2) nén thé tich khéi tron xoay can tinh 13 V' = ﬂj 4xdx — ﬂj x*dx. Chon A.
0 0

=0

Ciu 7: Phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia (P) va (C) 1a x* = Jr e F
x

(x2 )2 —(\/;)2 }dx = ﬂj(x—x“)dx. Chon D.

0

1
Vay thé tich ctia khdi tron xoay can tinh 1a V =z j
0

Ciu 8: Phuong trinh hoanh d9 giao diém ciia (P) va d 1a x* —x+2=2x < [x - )
X =

2
Viy thé tich cia khdi tron xoay cén tinh 1a ¥/ = [4x2 ~(x*=3w+2) } dx. Chen C.
1

Cau 9: Tacd y'=x"+1——>'(1)=2 nén phuong trinh tiép tuyén cua (P) la y =2x.

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va d 1a x* +1=2x < x =1,



1
Viy thé tich khi tron xoay cén tinh 13 ¥/ = [(x2 1)~y } dx. Chon B.
0
Cau 10: Dién tich hinh chit nhat ABCD la S(x) =3x/3x" - 2.
. ; ‘ 1 124
Do dé, thé tich cén tinh 1a ¥ = S (x)dx = [ 3xy3x* =2 dx = = Chon C.
1 1
Cau 11: Dién tich hinh chit nhat ABCD la S(x) =2xV9—x>.
2 b 3 3
Do dé, thé tich cén tinh 1a ¥ = [S (x)dx = [2xV9—x*dx =18. Chon B.
0 0
Cau 12: Dién tich hinh chir nhdt 4BCD 1a §(x)=2xv4-x>.

2 2
Do d6, thé tich cAn tinh 14 V' = J.S(x) dx = I2x\/4—x2 dx = ? Chon B.
0 0

Ciau 13: Dién tich tam giac déu canh x 1a S(x) =

X3
P

1 3 .2
Do d6, thé tich cAn tinh 1a V' = J.S(x) dx = I al ;/g dx = ? Chon A.
0

0

Cau 14: Dién tich hinh chit nhat ABCD la S(x) =2x+/sinx .

Do do, thé tich can tinh 1a ¥ = [ (x) dx = [ 2x+/sin xdx = 2/3. Chen C.
0 0

. (2\/sinx+ cosx)2 3
Cau 15: Dién tich tam gidc déu canh x 1a S(x)= = \/5 sinx +cosx).
4

Do d¢, thé tich can tinh 1a ¥ = | S (x)dx = 3 (sin x +cos x)dx = 2+/3. Chon B.

SR VR
S L

Céu 16: Dién tich duong tron ban kinhysinx 1a §(x) = z.(vsinx) = zsinx.

Do dé, thé tich cén tinh 1a ¥ = S (x) dx = [ 7.sin xdx = 2. Chen D.
0 0



d_xs
2

Cau 17: Ban kinh duong tron R = 5

4
=> Dién tich nira duong tron ban kinh R 1a S(x)= SES .

2 2 4

Do d6, thé tich can tinh 1a V" = S (x)dx = [ ﬁ.s%dx — 4. Chon C.
0 0

2
Cau 18: Di¢n tich tam giac déu canh 2x la S, = % = x2\/§
Suy ra dién tich luc gidc déu canh 2x 1a S(x)=6x8, = 6/3x%.
2 1 4 p

Do do, thé tich cn tinh 1a ¥ = [ (x) dx = [ 6+/3x"dx =126+/3. Chon B.

1 1

1 1
Cau 19: Dya vao hinh v&, thé tich cin tinh 1a ¥ = [ (3x)" dx— [ x’dx =8?”. Chon A.
0 0

Cau 20: V = nj(xz —4x+4)2 =¥. Chon D.

1

1
Cau 21: V:ﬁj(x2—2x)2 dx:ﬂj(x4—4x3+4x2)dx:8—ﬂ. Chon B.
o ° 15
T T 2
Cau 22: V=7rj(sinx)2 dx=ﬂfﬂdx=ﬁ—. Chon A.
0 0 2 2

1 5 1
Cau 23: V:ﬁj‘(\/ej) dx:ﬂ_l.exdx:ﬁ(e—l). Chon A.
0

0

20 1 x\? 2
Cau24: V= ﬂj[xzezj dx = 72"[ xe'dx = re’. Chon A.
1 1

Cau2s: V= ﬂj(em )2 dx = ﬂj;ezmdx = %(364 -é ) Chon A.

0

Ciu 26: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C) va Ox la Jx-1=0x=1.



Do d6, thé tich khdi tron xoay can tinh 1a ¥ = 7[_[( ) dx = ﬁj(x 2Wx +1)d 1) = 7?” Chon A.

b
Cau 27: Cong thitc thé tich vat thé (H) 1a: ¥ =[S (x)dx. Chen A.

17 x)? 1
Cu28: V = x| (eZJ dx =1 j ¢“dx. Chon B.

0 0
Céu 29: Dya vao hinh v& ta ¢6: £;(x)> £,(x)>0 véi moi x €[a;b]= £7(x)> £ (x) Vx e[a;b].
Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay S quanh truc la:

V= 7z”f ( |dx—7r‘[[f ( )}dx Chon D.
Cau30: V = ﬁszdx+ﬂj[(\/2—x)2}dx - ﬂszdx+ﬂj(2—x)dx. Chon D.

Cau3l: V= 7Z'I( )dx ﬂjx 2 ?dx = ﬁ_[xdx ﬂjx 2 ? dx. Chon B.

2
4x

A YR % 157
Cau 32: V:zzj(z-*) dx:nj4de=7z—
0 0

=——. Chon A.
In4

Cau33d:. V= ﬂi(\/ﬂ)z dx = niln xdx.
1 1

4 4 4
Lai c6: [Inxdy=xInx| - [xd (Inx)=4In4—[dx=4In4-3.
1

1 1

Do d6 ¥ =7z (4In4-3). Chen D.

Cau3d: V = nj(Jﬂ)z dx = ﬂjln xdx
1 1

k k k
Lai c6: [Inxdx =xInx|; - [xd (Inx)=klnk— [dx=ktnk—(k-1)
1 1

1

Dodé V=r<kink-k+l=1<k(lnk-1)=0—>Ink=1=k=e.Chon C.



Ciu 35: Thé tich ¥ cua vét thé tron xoay thu duoc khi quay hinh phing (phan gach soc cua hinh v&) xung

quanh truc hoanh Ox 1a: V = 7Z'J. 1”dx - ﬂflnz xdx = 72'[6 —J.ln2 xdxj
0 1 1

Str dung may tinh CASIO ta dugc: V' =27 . Chon A.

-0
Cau 36: Ta c6: JAx—x° =0 < [x K
X

Thé tich ¥ ctia vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh phang (phan gach soc ciia hinh v&) xung quanh truc

:327”. Chon C.

4 4 3 4
hoanh Ox la: I/:7r'|.(\/4x—x2 )2 dx:ﬂj(4x—x2)dx=ﬂ[2x2—%]
0 0 0

Cau 37: Giai phuong trinh hoanh d¢ giao diém: x =+/6x—x* < { ) , & [x
X =0X—X X =

Thé tich 7 clia vat thé tron xoay thu duoc khi quay hinh phing (phan gach soc cta hinh v&) xung quanh truc

3 6 )
hoanh Ox la: V:ﬁ'[xzdx+7z'|.(\/6x—x2) dxzﬁx
0 3

3
= 97r+7r(3x2 —x—j
3

Cau 38: Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua 2 do thila: x=4x—x* © x*-3x=0< {

33

+7zj.(6x—x2)dx
0 3

6

=277. Chen B.

3

Khi d6 thé tich khéi tron xoay tao thanh la:

1087

3 3
V= ﬁj[(4x—x2 )2 —szdx = ﬂf(x4 —8x° +15x2)dx A0 Sy = Chon C.
0 0
9 \ =_1
Cau 39: Phuong trinh hoanh dé giao diém cia 2 @6 thila: 3—x=5-x" o x’-x-2=0< [x
xX=

2
Khi d6 thé tich khi tron xoay tgo thinh las ¥ =z [ | (5-+) ~(3- ) |ax

-1

:ﬁj(x“ —11x* +6x+16)dx S0 5y = 1537[.

-1

Chon C.



Céu 40: Liy ddi xing dudng thing y =—/x+2 quatruc Ox ta dugc duong thing y=~/x+2 .

v X = 2 .
Giai phuong trinh Vx+2 =x+2 <& { L Thé tich khoi tron xoay tao thanh la

-1 1
V=ﬂj(x/x+2)2 dy+7 [ (x+2) dx=—0 5y = 556”. Chon C.

Céu 41: Liy d6i xang dudng thing y = =N qua truc Ox ta dugc duong thing y = 2Wx.

. x=0 , .
Gidgi 2Jx =x < [ . Thé tich khéi tron xoay tao thanh 1a

V=2 [(25 ) des e =90y 77 cpon
—7[2[( x)xn{xx- >V === ChenC.

Ciu 42: Lay d6i xing duong thing y=1—x qua truc Ox ta duoc dudng thang y=x—1

Giai phuong trinh x—1=+/x-1 < {

Thé tich khéi tron xoay tao thanh 1a V = ﬁI( ) dx + ITJ‘ 1- x d S0 sy = 5567[‘ Chon A.

, =2
x —9x+14=0

x<4 x<4
Cau 43: Xét phuong trinh Vx+2 =4-x < .
x+2=16-8x+x

2 4
Thé tich khdi tron xoay tao thanh la: ¥ = 7Z'J. (x + Z)dx + 7Z'J.(4 - x)2 dx.

:3277[ Chon C.

k 2
Cau 44: Thé tich khdi tron xoay tao thanh la: ¥ = ﬂj-(x il lj dx = 7['[(1 + l}
X 1 X

k

k
V= j 1+2+L dx=r1 x+21n|x|—l =7+ k—1+21nk+1—l
| x x X k

1

Do V=IST”+47rln2:>%+4ln2=k—%+2lnkc>k=4. Chon D.



Ciu 45: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C) va Ox la (x—l)e"zfz" =0 x=1.

2 2 _
Khido, V' = ﬂ_[(x—l)exz’z"dx zzj.exz’z"d (x2 —Zx) =T o = 7r(e 1). Chon D.
1 29 2 1 2e

Ciu 46: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C) va Ox 1a xJInx=0<Ihx=0cx=1.

, . h 2 3 .
Khi do, thé tich can tinh 1a ¥ = 7 (x lnx) dx = 269” 7 (bAm may). Chon A.
0

k

k 2
Cau 47: Thé tich khéi tron xoay 1a ¥ =7 (lﬂj dx =7z(x—l+ 21n|x|j
1 \X X

1

:ﬂ(k—%—kﬂnk)=ﬂ(%+ln16j——>k—%+2lnk=%+ln16:k=4‘ Chon A.

Ciu 48: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (C) va Ox 1a x.Inx=0<Inx=0<x=1.

7Z(5€3 - 2)

biAm may). Chon B.
57 ( y). Chg

1
Khi d6, thé tich can tinh 1a V = HJ-(X In x)2 dx =
0

Ciu 49: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (C) va Ox 1a xJInx =0 Inx=0<x=1.

, . 1 2 3 ,
Khi d6, thé tich cén tinh 1a ¥ = 7 [ (x lnx) dx = 269“ 7 (bAm méy). Chen C.
0

Ciu 50: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (C) va Ox 1a X’ —6x* +9x=0< { ;
X =

3
Khi d0, thé tich cn tinh 1a V = 7 j (x'—6x + 9x)2 dx = 7??” . Chon A.
0

Cau51: Tacd y* =4x < y=4r < y=2/x.

. =0
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (Cl) va (Cz) a2x’=Jx o [x
X

(26) ~(24)

1
Khi d6, thé tich cAn tinh 1a V = 7 j dx =6?”. Chon D.
0



Ciu 52: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C) va Ox la . =0 x=0.
—X
’ 4
Khi do, V = ;zj | a&x=ZnZ (b4m may). Chen C.
4-x’ 2 3
b 5 o NE o
Cau 53: Vzﬂ'j cos4x Imdx:ﬁ(ﬁJrsmng T Chon B.
)7 216 ), 16

Céu 54: Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C) vaOx lavx-1=0&x=1.

3

Khi do, V = ;zj( )dx ;zj x—1)dx = ﬂ[é—x} =27. Chon C.

1

7 4

1
Cau 55: V=7z.1[(x3+1)2 dxzﬁj.(x6+2x3+1)dx=7r(x—+x—+xj‘ =23—7T. Chon B.
0 0 7 2 , 14

0
Ciu 56: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (C) va d 1a ax’ =bx | 5.
a

b
a 5
Khi d6, thé tich khéi tron xoay cn tinh 1a V = 7 j |a’x* x| d =b—3(§—3 . Chon D.
a
0

5 X =— 3
Cau 57: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C) va (P) 1a V4—x* = lxz PN \/_
3 =3
NG ) 2\2
Do d0, thé tich khoi tron xoay can tinh1a V =r j (\/4 —x° ) - (x?] dx = 287;\/5.
A

1 1
Cau 58: Thé tich khi tron xoay cén tinh 1a ¥ = 7 [ (3x)" dx -7 [ x"dx =§7r. Chon A.
0 0
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