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VGI DU KIEN TOAN THUC TE

A. KIEN THUC CO BAN
1. Thé tich vat thé

Goi B la phan vat thé giéi han boi hai mit phang vudng goc véi truc Ox tai cac diém a va b; S(x) 1a
dién tich thiét dién cua vat thé bi cat boi mat phéng vudng gboc vaéi truc Ox tai diém x, (a<x<b).

Gid st S(x) 1a ham s6 lién tuc trén doan [a;b].

b
Khi do, thé tich ciia vat thé B dugc xéc dinh: ¥ = [ S(x)dx

2. Thé tich khéi tron xoay

Thé tich khéi tron xoay duogc sinh ra khi quay hinh phing gi6i han boi cac duong y = f(x), truc

hoanh va hai duong thang x = a, x =b quanh truc Ox:

YA
O):y=rf(x)
Ox):y=0
x=a
x=b

r7 Lwuy:

- Thé tich khdi tron xoay dugc sinh ra khi quay hinh phing gidi han béi cac dudong x = g(y), truc

hoanh va hai duong thing y=c, y=d quanh truc Oy:

V= le(x)dx

V. =;zj[f(x)]2 dx
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- Thé tich khéi tron xoay dugc sinh ra khi quay hinh phing giéi han boi cac duong y = f(x),
y = g(x) va hai duong thing x = a, x = b quanh tryc Ox:

b
V=xf|f>(x)- g’ (x)|dx
B. BAITAP

2 2

Cau 1. Mot Elip ¢6 phuong trinh % +y7 =1. Tinh thé tich cua khdi tron xoay tao thanh khi quay quanh

truc Ox .

2 2 2
Tach: 42 =1 y=12[1-2.
9 4 9
2

Elip ddi xémg qua truc Ox nén ta chi can xét ham s§ y =2 l—x— khi quay quanh Ox.

Loi giai

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua y = 2, /1 ——vatruc Ox: 2,/[1-— =0 x=43.

Thé tich can tinh: ¥ = 44(1—?}&_167; 50,24

Céu 2. Tinh thé tich V cta khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang giéi han bdi cac duong
y=0, y=xy/In(x+1) va z = 1 xung quanh truc Oz.
Loi gidi
x=0

Phuong trinh hoanh d6 giao diém: x\/In(x+1) =0 < < x=0
In (x + 1) =0

1
Taco: V=[x’ 1n(x+1)dx:%(12ln2—5)

0

Céu 3. Nguoi ta v& ntra dudng tron nhu hinh v& bén, trong d6 dudng kinh cua duong tron 16n gip doi
duong kinh ctia nira dudong tron nhd.

C

(H)

A B

Nira hinh tron duong kinh 4B ¢6 dién tich 1a 327 va BAC =30°. Tinh thé tich vat thé tron xoay
dugc tao thanh khi quay hinh phing () (phan t6 ddm) xung quanh duong thing 4B .
Loi gidi

Dung h¢ truc toa d0 Oxy nhu hinh v&.
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Ta co %S:327r<:>7rR2:647r<:>R:8:>r:§=4

(C):y=64—(x—8)’
=
(C"):y =416 (x—4)’
- X
BAC =30°=PT AC: y=x.tan30° < y=—-.
y =Xx.tan y \/g
12 2 16 8
vay V:ﬂ{j%d}ﬁI(64—(x—8)2)dx—j(16—(x—4)2)de:77847r.
6 12 6
Céu 4. Mot bon hinh try chtra dau dugc dit ndm ngang, c6 chiéu dai 5m, ban kinh ddy 1m, voi nip bon

dit trén mat ndm ngang ciia mit tru. Ngudi ta rat dau trong bon twong tng voi 0,5m cua dudng
kinh day.

2 IT

Tinh thé tich ctia khdi dau con lai trong bon.

Loi giai
Thé tich ctia bon (hinh tru) dung dau 1a: V, = 7r°h = 7.1°.5 =57 m’.
Chon hé tuc toa @6 nhu hinh vé, géc toa do gén vO1 tdm ciia mat day.

AY
y =nl—x?

y=—l—x*

Pudng tron day c¢6 ban kinh bang 1 nén c6 phuong trinh x>+ y* =1. Suyra y =+vI1—x*.




Dién tich phan hinh tron day bi mit: S = 2} JI-x2dx ~0,61m?,
:
Thé tich phan dau bi rat ra ngoai: V, =Sxh = 2jﬁdxx 5~3,07 m’.
:
Vay thé tich ciia khbi dau con lai trong bon: V =V, -V, = 12,637 m’
Céu 5. Co mot vat thé 1a hinh tron xoay c6 dang gidng nhu mot cai ly nhu hinh v& duéi day

4 cm

4 B

I

Ngudi ta do duoc dudong kinh ciia miéng ly 13 4cm va chiéu cao 13 6¢m . Biét rang thiét dién cua
chiéc ly cat boi mat phang doi xing 1a mot parabol. Tinh the tich cua vat thé da cho.

Loi giai

Chon géc toa d0 O trung véi dinh / cua parabol (P)

X
>,
>

-2 o 2

Vi parabol (P) di qua céc diém A(-2;6),B(2;6) va I(0;0) nén parabol (P) c6 phuong trinh
3,
==x’

>

2
Ta co y=%x2<:>x2=§y.

Thé tich V bang thé tich vat thé tron xoay sinh ra khi cho hinh phing (H ) gidi han boi cac

dudng: x = ,/%y;x:o;yzo;y% quanh quanh truc Oy

6
Khi do thé tich cita vat thé da cho la ¥ = 7| @ y)dy =127 (cm’).
0




Cau 6.

Cau 7.

Goi ¥ 1a thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han béi cac duong y = Jx ,
y=0 va x=4 quanh tryc Ox. Dudng thing x=a (0<a<4) cit d6 thi ham y=+/x tai M

(hinh v€ sau).

yl\

M

a H
0 K 4 x

Goi V| la thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh truc Ox . Biét ring
V' =2V,.Tinh a.

Loi giai
4
Taco Vx =0« x=0.Khido V=7 xdx =87
0
Taco M (a; \/Z )
Khi quay tam giac OMH quanh truc Ox tao thanh hai hinh nén c6 chung day:
e  Hinhnén (N,) codinhla O, chidu cao i = OK =a, bén kinh ddy R = MK = Ja:

° Hinh nén (Nz) the 2 ¢c6 dinh 1la H, chiéu cao h,=HK =4—a, ban kinh day
R=MK =a

R G 1, 1 2 1 2 4
Khi d@o Vl —gﬂ'R h1+§7Z'R hz—gﬂ'(\/Z) a+§7l'(\/;) .(4—61)—57[0
TheodébéiV:2V1<:>87z:2.§7za:>a:3.

Mot vat thé duge tao thanh boi hai mét cau (S,), (S,) c6 cing ban kinh R théa mén tinh chét:

tam cua (S,) thudc (S,) va ngugc lai. Tinh thé tich phan chung cua hai khéi cau tao béi

(S,)va(s,).

Loi giai

Gén hé truc Oxy nhu hinh vé




Khoi cdu S(O,R) chira mot duong tron 16n 1a
(C):x*+)* =R
Dua vao hinh v&, thé tich can tinh 1a

57R?
12

T 2 2 2 X !
V:27z_1[(R —X )dx:27z(R x—?]

2

Céu 8. Mot vat thé tron xoay sinh ra bdi phép quay xung quanh truc Ox cuta hinh giéi han boi truc Ox
va duong y =sinx,(0 < x < 7)nhu hinh v&

yA

1

T X
(1]
r
2
Tinh thé tich vat thé.
Loi giai
T T1—cos2x Vs sin2x )" 72
Tacé:V:ﬂjsm2xdx:7zj4dx:—(x— j =—
) 2 2 2 ), 2

Cau 9. Goi (H) 1a phan giao ciia hai khéi % hinh try ¢6 ban kinh a, hai truc hinh tru vudng goc véi

nhau nhu hinh vé bén.

Tinh thé tich cta (H ) .

Loi giai

Goi truc toa d9 Oxyz nhu hinh vé.




2

Khi d6 phén giao (H) 1a mot vat thé c6 ddy 1a mot phan tu hinh tron tim O béan kinh a, thiét

dién cua mit phang vudng goc véi truc Ox 1a mot hinh vudng c6 dién tich S (x) =a’ —x

S j‘a —-x )dx——
0

Cau 10. Mot khoi cau c6 ban kinh 1a 5(dm), nguoi ta cét bo hai phan cua khéi ciu bang hai mit phang

Thé tich khéi (H) 1a

O e

song song cung vuong goc duong kinh va cach tdm mot khoang 3(dm) dé 1am moét chiéc lu

dung nude (nhu hinh v&). Tinh thé tich ma chiéc lu chira duoc.

N

Loi giai
Cich 1: Trén hé tryc toa d6 Oxy, xét dudng tron (C): (x—5)* + y* =25. Ta thay néu cho nira
trén truc Ox cua (C ) quay quanh truc Ox ta dugc mat cAu béan kinh béng 5. Néu cho hinh
phing (H) gi6i han boi ntra trén tryc Ox cia (C), truc Ox , hai duong thing x=0, x=2

quay xung quanh truc Ox ta s& duoc khéi tron xoay chinh 14 phan cét di ctia khdi cau trong dé
bai. Tacod (x—5)>+1* =25 y=+,/25—(x=5)

= Nura trén tryc Ox cia (C) c6 phuong trinh y = \/25 —(x—5)> =~/10x— x>

= Thé tich vat thé tron xoay khi cho (H) quay quanh Ox 1a:

2 3
7Z'J. 10x X2 dxzﬂ(sz —%]
0

2

527

3

0




Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Thé tich khéi cu la: V, = %.53 - y

Thé tich can tim: V' =V, -2V, = %— 2.52% = 1327z(dm3)
Cach 2: Hai phan cét di c6 thé tich bang nhau, mdi phan 1a mot chom cau c6 thé tich

i h 527z
" :ﬂJ(RZ —Xz)dx=ﬂj(25—x2)dx=7
d 3

. iy 4 52
Vay thé tich ctia chiec lula V' =V, -2V, = 57[.53 - 2?71 =1327
Trong mét dot xa I, nha may thuy dién da xa 1a trong 40 phut voi tbe do luu luong nudc tai
thoi diém ¢ gidy 1a v(¢)=10¢+500 (m’ /). Hoi sau thoi gian xa 1ii trén thi hd thodt nudc ciia
nha may da thoat di mot lugng nudce 1a bao nhiéu?
Loi giai

Luong nudc thoat ra la:
2400 2400

| (10r+500)de =(5¢ +500¢) " =3.107 (m’).

0 0
Mot thing ruou c6 ban kinh cac day 1a 30cm, thiét dién vudng goc véi truc va cach déu hai
day 1a duong tron c6 ban kinh 13 40 cm, chiéu cao thung ruou 1a 1m. Biét ring mit phing chua
truc va cit mat phing xung quanh thung ruou 1a cic dudng parabol. Tinh thé tich cua thung
ruou.

Loi giai
Céc duong xung quanh thing ruou 13 cac duong parabol. Pit thung rugu nim ngang va chon
hé truc c6 goc toa do la tam cua day, truc hoanh la truc d6i xing cua thung ruou. Goi duong
parabol c6 dang y =ax’ +bx+c.

2 1
Theo bai ta c6 duong parabol nay s€ di qua cac diém (0; 0;3) ,(5;0;4} (1; 0;3) .
Suy ra _2x2+2x+ 3
u =— —Xx+—.
YRYTSE TS
Thé tich thung rugu chinh 1a thé tich hinh phéing gidi han boi cac duong
2, 2
=——=Xx"+=x+—; y=0; x=
A SRR TR
1 2
V=nj(—2x2+%x+ij dx:203n(m3)z425,2l.
5 5 10 1500

Cho hai tam gidc can c6 chung duong cao XY =40cm va canh day lan luot 1a 40cm va
60cm, dugce xép chong 1én nhau sao cho dinh ciia tam giac nay 13 trung diém canh day cia tam

giac kia nhu hinh vé .




A Y B

Tinh thé tich V' cua vt thé tron xoay duoc tao thanh khi quay mé hinh trén quanh truc XY .

Loi giai
Chon hé truc toa do nhu hinh vé:
AY
M
30
A
20
Y e
X >
16 40
B
N

Y =0(0;0), X(40;0), A(0;20), M (40;30).
3x
e

Phuong trinh duong YM :3x -4y =0=y =

Phuong trinh AX:x+2y-40=0=>y= 402—x.

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua hai dudng YM va AX la: %C = 40—~

<= x=16.

Thé tich vat thé can tinh:

16 2 40 2
V:ﬂj(40_xj dx+7rj(3—xj dx:462407[ cem’.
2 s\ 4 3

Céu 14. Cho hinh lap phuong 4BCD.A'B'C'D’ canh bang 1. Goi 0,0’ lan luot 1 tim ciia hinh vudng
ABCD va hinh vudng A'B'C'D'. Tinh thé tich khdi tron xoay sinh boi tam giac ABC’ khi
quay quanh truc OO'?
Loi giai
Ta chia AOAB thanh 2 phan gdbm AIAB va AIBC'.
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Thé tich vat thé khi quay AIAB xung quanh truc OO’ 1a phan chung ctia 2 hinh nén ¢ cing

chidu cao JO va ban kinh ddy 1a OL,0A4. Vay V, = %ﬂ.]O(OAZ ~or*)= % .

Dé tinh thé tich vat thé tron xoay khi quay AKIC' xung quanh truc OO’ ta chon chiéu dwong
10', xét mit phang (P) qua M 6 toa dd x va vudng géc voi 0O,

(P)NIC'=E;(P)nKC'=F.

Khi d6 thiét dién khi cét vat thé boi mat phang (P)1a 1 vanh tron nhu hinh vé bén. Do d6

1

2
V,=2[S(x)dx. Ta cé:

0

IM  ME

_ME x _EM gy
0 oc 1 1
2 2

Tuong ty HF =x=> MF =\ MH* + HF* = ‘/%—sz .

=xv2.

1
2
= §(x)=r(MF’ —MEz):ﬂ(l—xzj:Vz =2ﬂj(l—x2jdx=
4 )4

N S5
Viay V=V1+V2=§.

z
-




Céau 15. Mot hinh xuyén dang céi phao c6 kich thudc nhu hinh vé.

Tinh thé tich cta hinh d6 theo R va r.
Loi giai

Xét hé truc toa do0 Oxy nhu hinh vé.
y4

o P ——
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Khi d6 hinh xuyén dang cai phao dugc tao ra khi ta quay dudng tron tim (O; R) va ban kinh »
xung quanh truc Ox .

y:R+\/r2—x2
y:R—\/r2—x2 .

dx=4ﬁRI\/r2 —x*dx.

= Phuong trinh duong tron x* +(y-R)' =% < {

:>V=7zj.

-r

(R+ﬂ)2—(R—m)2

— [N

Dit x=rsint < dx =rcostdt— 2>V = 47R (reost)’ dt
L
3 2tz
=27r’R j (1+ Ccos 2t)dt =272r’R (t + smjtj =27°r'R.

SR}

Cau 16. Cho phén vt thé (H ) gi6i han boi hai mat phang c6 phuong trinh x =0 va x=2. Cit
phén vat thé (H) boi mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (0<x<2),
ta duoc thiét dién 1a mot tam giac déu c6 do dai canh béng xV2—x.
Tinh thé tich ¥ ciia phan vat thé (H ) .

Loi giai




Cau 17.

Cau 18.

X (2—x)\/§.

Dién tich thiét dién: S, = 7

5

3

V. =

R

j-xz(2—x)x/§ \/52 3

) 2
N2 [ 2(2— _ N2 [ 2(o_ B I B
2 dx 4Ix( x)dx 4_([x( x)dx 4(3)6 4x ]0

Cho hai dudng tron (O;;5) va (0,;3) cit nhau tai hai diém 4, Bsao cho AB 1a mét dudng
kinh ctia dudng tron (0,;3). Goi (D) 1a hinh phing duoc gi6i han béi hai dudng tron (¢ ngoai

dudng tron 16n, phan duoc gach chéo nhu hinh v§).

O

Quay (D) quanh truc 0,0, ta dugc mot khéi tron xoay. Tinh thé tich ¥ clia khéi tron xoay
duoc tao thanh.

Loi gidi
Chon hé toa do Oxy véi O0,=0, 0,C=0x, 0,A=0y.

Canh 0,0, = JO, 42 —=0,4* =\J5* 3" =4 =(0,):(x+4) +)* =25.

Phuong trinh dudng tron (O,): x> +y* =9.

Ki hiéu (#,) 13 hinh phing gi6i han boi cac dudng y = 4/25 —(x+ 4)2 ,truc Ox, x=0, x=1.
Ki hiéu (H, ) 1a hinh phing gi6i han béi cac duomg y =+9—x , truc Ox, x=0, x=3.

Khi d6 thé tich ¥ can tinh chinh bang thé tich V, cua khdi tron xoay thu duge khi quay hinh
(H,) xung quanh truc Ox trlr di thé tich ¥, ctia khdi tron xoay thu dugc khi quay hinh (H,)

xung quanh truc Ox.

Taco V, :l.iﬂr3 :gﬂ.33 =18~x.
23 3
1 1 370
Laico V] =7rjy2dx =ﬁj[25—(x+4)2}dx :;{25x—(x24) } - 14;”_
0 0 0

Do do V:VZ—Vlzl87r—147ﬂ:4()Tﬂ.

Mot khdi cdu c6 ban kinh Sdm, nguoi ta cit bo 2 phan bang 2 mit phing vudng goc ban

kinh va cach tim 3dm dé 1am mét chiéc lu dung. Tinh thé tich ma chiéc lu chtra duoc.




Cau 19.

Loi giai
Dit hé truc voi tam O, 13 tAm ctia mit cu, duong thang dimg 1a Ox , dudng thang ngang 1a
Oy, dudng tron 16n c6 phwong trinh x? + y? = 25.

Thé tich 12 do hinh giéi han bai Ox , dudng cong y =+25-x> , x=3,x=-3 quay quanh Ox .

3
Taco ¥ =n[(25-x")dx=132n.

-3
Ban A c6 mot cbe thuy tinh hinh tru, duong kinh trong long cbc 1a 6cm , chiéu cao trong long
coe 1a 10em dang dung mdt lugng nudc. Ban A nghiéng cdc nude, vira lac khi nude cham
miéng cdc thi & day muc nude trung véi duong kinh ddy.

N

Tinh thé tich lugng nudc trong cdc.
Chon h¢ truc toa d0 Oxyz nhu hinh vé.




Cau 20.

Cau 21.

Cit khéi try boi mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x, (0<x<3) taduoc
thiét dién 1a tam giac ABC vuédng tai B . Khi d6 thé tich lugng nuée co trong cdc 1a
1 5 (9 —x )

3
v =2[8(x)dx, (véi §(x) = Suuse = AB.BC = ).
0

3 103
:VzZIS(x)dx:?I(9—x2)dx:60 cm’.
0

0

Trong hé truc Oxy, cho tam gidc OAB vudng & A4, diém B nim trong goc phan tu thir nhat.
A nam trén truc hoanh, OB =2017 . Géc A0B=u , (0 <a< gj . Khi quay tam gidc d6 quanh

truc Ox ta duoc khéi non tron X0ay. Thé tich caa khdi non 16n nhat. Tinh goc a.
Loi giai

Phuong trinh dudng thing OB: y = x.tano., OA=2017cosa..

Khi d6 thé tich nén tron xoay 1 :

V=r J. x? tan? oudx =
0

cosa.sin’ o =

2
cosoc(l—cos oc).

bat t =cosa :t(O;%j.Xét ham s f(t):t(l_ﬁ), t(o;%).

Ta tim duogc f(t) 16n nhat khi t=g :cosa=73:sina=76.

Tir mot khae gd hinh try c6 dudng kinh 30cm, ngudi ta cit khuc gd béi mot miat phiang di qua
duong kinh day va nghiéng véi day mot goc 45° dé ldy mot hinh ném (xem hinh minh hoa
duéi day). Ky hiéu V' 1a thé tich cta hinh ném. Tinh V.

-y

Loi giai

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.




Cau 22.

Khi d6 hinh ném c6 ddy 1a nwra hinh tron c6 phuong trinh: y =+/225-x", x€[-15;15].

Mot mit phang cit vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x, (x € [—15;15]) cit hinh

ném theo thiét dién c6 dién tich 1a S(x) (xem hinh).

D& thdy NP=y va MN = NPtan45° =y =+/15—x> khi d6

S(x) =%MN.NP = %.(225—)«2) .

15 15
Suy ra thé tich hinh ném 1a ¥ = [ §(x)dx :% [ (225-x7)dx =2250(cm’).
-15 -15
Cho hinh try c¢6 ban kinh day bang R. Tinh thé tich vat thé tao thanh bai day cua hinh try va

mit phang qua dudng kinh day, biét mit phang tao vdi day mot goc 45",

Loi giai

Goi BC la duong kinh day
Piém A 1a diém thudc mat phéng cat khéi tru sao cho OA 1 BC.
D 13 hinh chiéu vudng géc ciia A trén (BCD)

Ta c6: ((4BC);(BCD))=45° = AOD =45°

Gin truc toa d6 Ox nhu hinh v&.

Goi (P) la mit phang vudng géc véi truc Ox

Cit khoi vat thé theo mot thiét dién 1a hinh chir nhat FGHI .
M =0ANIF ; N=0ODNHG




Cau 23.

Cau 24.

bat ON =x
Taco: IH=FG=MN =x.tan45°=x

HG =2NH = 2\JOH? —ON? = 2JR* = x*
Dién tich hinh chit nhat FGHI bang: MN.HG =2xvR* —x*
Dién tich FGHI 1a mot ham lién tuc trén doan [O;R]

Thé tich khdi vat thé tao thanh:

V:.1|§2)C\/R2 —)czdx:—]g\/R2 —)czd(R2 —xz)
0 0

0

=—§(R2—x2) /Rz_xz R=§R3

Cong thirc tong quat khi mat phing cat khdi tru tao v6i day goc o thi thé tich tao thanh:

V :§R3 tan o

Coi céi tréng truong 13 vat thé gi¢i han boi mot mit cau ban kinh R =0,5m va hai mit
phing song song cach déu tim 1. Biét chidu cao cua trong 1a £ =0,8m Tinh thé tich V cua cai
tréng.

Loi giai

Gén hé truc toa d6 nhu hinh v&.

Pé tao ra hinh trdng, ta cho cung tron nam trén dudng tron x* + y* = 0,5> quanh quanh truc Ox

= y=440,5" —x

Vi chiéu cao tréng £ =0,8 = 04 =OB=ATB=0,4
. . o 59
Thé tich cta trong: V =z j (0,52 —xz)dx =—r

375

-0,4

Trong chuong trinh néng thon méi, tai mot xa X co xay mot cdy cau bang bé tong nhu hinh v&.
Tinh thé tich khéi bé tong dé db du cdy cau. (Pudng cong trong hinh v& 14 cac duong Parabol).




Cau 25.

Chon h¢ truc Oxy nhu hinh vé.
Goi (P 1a Parabol nam ¢ phia dui.

(P,) 1a Parabol ndm ¢ phia trén.
. 2 \ . a2 19
Got (Pl> :y = az” + c la Parabol di qua hai diém A E;O ,B(O;Q)

Nén ta c6 h¢ phuong trinh sau:

Goi (P,):y=ax’ +c la Parabol di qua hai diém C(lO;O),D(O;%j

Nén ta c6 h¢ phuong trinh sau:

5 1
0=a(10)+> |a=——
5 2o 540:>(P2):y:—4—10x2+§
2_p =2
2 2

Ta c6 thé tich cua bé tong la:

19
V=52 J.lo —sz+é x—j7 —ix2+2 x | = 40m’
Tl 407 2 o U 361

Ta v& hai nira dudng tron nhu hinh vé bén, trong d6 dudng kinh cta nira dudng tron 16n gap

d6i duong kinh ciia nira duong tron nho. Biét rang nira hinh tron duong kinh 4B ¢6 dién tich 1a
87 va BAC =30°. Tinh thé tich ctia vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh (#) (phan
t6 ¢am) xung quanh dudng thing AB.

Loi giai

Chon hé truc toa @0 nhu hinh vé.




|

Do nira dudng tron 16n bang 87 nén ban kinh cta nd bang 4, suy ra ban kinh dudng tron nho
bang 2.

Phuong trinh dudng tron 16n (x— 4)2 +y° =16 nén nira trén duong tron c6 phuong trinh
y=16—(x—4)".

Phuong trinh duong tron nho (x - 2)2 +y’ =4 nén nira trén dudng tron c¢6 phuong trinh
y=4/4- (x - 2)2 .

Pudng thing tao véi truc hoanh goc 30° nén phuong trinh duong thang 1a y = T3x .

Thé tich can tinh bang ﬂj%xzdx—ﬂi(4—(x—2)2)dx+7zi(16—(x—4)2 )dx = %ﬂ' .
3 3 6

Ciau 26. Cho hinh vudéng 4BCD c6 canh bang 4cm . Tai bon dinh A, B, C, D nguoi ta vé lan

lwot bon dudng tron c6 ban kinh bang nhau va bang lem .

N LB
X ARG,
B AR
ORI

Tinh thé tich phan duoc t6 mau khi quay hinh phang xung quanh truc XY .

Loi giai
Ta c6 vat thé dugc tao thanh khi quay hinh phing xung quanh truc XY c6 hinh dang nhu hinh
sau




Cau 27.

Khi d6 thé tich vat thé duoc tao thanh s& béng téng thé tich cta hinh tru ¢4 ban kinh R=2,
chiéu cao =4 va 2 hinh xuyén dang cai phao c6 R =2, r=1 trir di 2 1an thé tich cua 1 nua
bén trong hinh xuyén dang cai phao c6 R=2, r=1.

Vay ¥, = 224422700 P2V =8z +167-V".

Vi V' 14 thé tich mot nira bén trong ciia hinh xuyén dang cai phao c6 R=2, r =1

= V' 1a thé tich cta nira hinh tron tim [ (O ; 2) , ban kinh » =1 quay xung quanh truc Ox nhu
hinh vé.

[ T e p———

p— {}----M

|
S

—nj ( 1x)

Vig) =87 +167r—(27r2 —gﬂj:&zz +

dx = ﬁj(x —1+4y1-x )dx 27 —%7[ Vay

527

Bén trong hinh vudng canh a, dyng hinh sao bén canh déu nhu hinh v& (cac kich thudc

can thiét cho ¢ trong hinh).




. ‘. . 2 Y 2
Tinh the tich cia khoi tron xoay sinh ra khi quay hinh sao d6 quanh truc xy.
Loi giai
Do hinh sao c6 tinh d6i xtng nén ta quay theo truc thing dung hay nim ngang déu cho thé tich
nhu nhau.

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.

+ Goi V 1a thé tich khéi tron xoay can tinh.

+ Goi V] la thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang dugc t6 mau trong hinh bén quanh truc
hoanh.

2 2
Khido V' =2V, Tacé V, =ﬁj(§+%) dx—n
0

2 3
(2)6—2) dx = >7da .
2 96

_;;\g'.—.m\g

3
Thé tich cdn tinh 7 = 27 =2 Zg’

Cau 28. Nguoi ta thiét ké diu dan ctia mot qua bom la mot khdi tron xoay dac, dugc khoét vao trong.
Biét rang thiét dién qua truc di xing cta dau dan 1 hai Parabol vé6i cac kich thuéc nhu hinh
ve dudi day.




Cau 29.

Cau 30.

&
A J

Scm

4em

Tinh thé tich cta dau dan do.

Taco V :lzz.4.(42 —22) =24r .
2

Cho phan vat thé B gi6i han boi hai mit phiang c6 phuong trinh x=0 va x =2 . Cit phan vat
thé B boi mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (0 < x <2), ta dugc thiét

dién la mgt tam giac déu c6 do dai canh béng xv/2—x. Tinh thé tich cua phén vat thé B.
Loi giai
x? (2 - x) x/§

Tam gidc déu canh x+/2—x c6 dién tich la: S(x)= 2

4 4

0 0

j-xz(z_x)\/gdxzﬁz)f@—x)dx:

B3
3

2
Suy ra thé tich V = J.S(x)dx =
0

Cho hinh vudng c6 d6 dai canh bang 8cm va mot hinh tron ¢6 ban kinh 5cm dwoc xép chong

1én nhau sao cho tdm cuda hinh tron trung véi tam cta hinh vudng nhu hinh vé.

I
.~

Tinh thé tich V' cua vt thé tron xoay tao thanh khi quay mé hinh trén quanh truc XY.
Loi gidi
Chon hé truc toa do nhu hinh vé.




Cau 31.

Ay

-4

-5

Thé tich khéi cdu: V, = %ﬁR3 - %72’53 - %.

Goi ¥, 1a thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phang (H) (phén t6 mau) dwoc gi6i han boi

duong thang y =4, dudng tron > = 25— x> va x =4 quanh truc hoanh

10
42 —(25—x2)>dx:T7z.

4
:>V2=7zj
3

5207 4

Vay thé tich can tinh V =V, +2V, = cm’.

Khi bat cong tic dén pha tu ché do chiéu xa sang chiéu gén, ban hay hiéu rﬁng toan hoc, cu thé
hon 14 cac tinh chat cua parabol, dang phat huy tac dung. Chum sang chiéu xa dugc tao thanh
khi ngudn sang dit tai vi tri tiéu diém cua guong phan xa va khi dé tia sang di song song voi
truc d6i ximg ciia parabol. Khi thay ddi vi tri ciia ngudn sang, cac tia phan xa khong con song
song voi truc dbi xung, ta duoc ché do chiéu gﬁn.

Guong phan xa ¢ phia sau dén pha c6 dang paraboloit (hinh thu dugc khi cho parabol quay tron
quanh truc doi xing ctia no) va cé cac kich thudc nhu hinh vé trén. Hay tinh thé tich ctia chiéc
den.

Loi giai




o

Dit parabol ndm ngang c6 dang x

=ky?.

. Cho hinh phang gi¢i han boi cac dudng:

Parabol di qua diém (10;10) do d6 k

_ L
10

10 xoay quanh truc hoanh.

=0,x

V10x,y=0,x

y:

10

7z_|.10xdx

Khi d6 thé tich ciia dén pha la: V

5007 (cm3)

Mot Bac tho gém lam mdt céi o c6 dang khdi tron xoay duoc tao thanh khi quay

Cau 32.

1 (d thi nhu hinh v& bén dudi) va truc Ox quay

hinh phang gi6i han boi cac duong y

X+

quanh truc Ox. Biét day lo va miéng lo c6 duong kinh 1an luot 12 2 dm va 4 dm.

Tinh thé tich ¥ cua lo.

Ban kinh hai day 1an luot 1a 1dm va 2dm




i

SVx+l=1x=0Vx+1=2=>x=3

3 2
Thé tich cta lo: V = ﬂj()C-i—l)d)C = ﬂ[%+xj

0

0 2

Céu 33. Nguoi ta dyng mot cai 1éu vai (H ) c¢6 dang hinh “chép luc giac cong déu” nhu hinh v& bén.
Déy ctia (H) 1a mot hinh luc gidc déu canh 3m . Chiéu cao SO =6m (SO vudng gbc v6i mit
phéng day). Cac canh bén cua (H) la cac s¢i day C,,C,,C;,C,,C;, C nam trén
cac dudng parabol c6 truc ddi xtng song song voi SO . Gia str giao tuyén (néu co) ctia
(H) véi mit phing (P) qua trung diém ctia SO thi luc giac déu c6 canh 1m. Tinh thé

tich phan khong gian nim bén trong cai 1éu (H) do.

Loi giai
Chon h¢ truc toa d Oxy nhu hinh vé.
Yi
6lS
;3 -
|
|
|
|
|
| A
& -
@) 1 3

Goi phuong trinh parabol cua (C,) la:




1
a=—
0=9a+3b+c 2 1
y=ax’+bx+c=>{3=a+b+c < b=—%:>y=5x2—%x+6.
6=c =6

Khi cdt (H) béi mit phang vudng goc véi truc Oy tai diém c6 tung dd y, (0<y<6) ta

duoc thiét dién 12 mot hinh luc giac déu c6 @6 dai canh x xéc dinh boi y= %xz —%x +6.

2
— 2 —
7 ;+8y:>S(y):6.x\/§:3x/§[7 1+8y)

4 2 2

Do 0<x<3=x=

2
7-J1+8 13543
5 y] dsz(m3).

6 6
Vay thé tich tap 18u 1a: ¥ = IS(y)dy :Pf[
0 0
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